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 O ; i , j ,k  



 

 

ـــــــــــــــــــــــــــة الفضــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــتمارين الهندس ـــــــــــــائية الواردة في البكالوريا  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  ـــــــــــــــــــــــ
  2016ت ر   :01التمرين  

نسفي الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجا O ; i , j ,k لتكن النقط ، 4;1;1A، 1;3;0B 
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C  والمستوي P 032الذي  zyx  معادلة له والمستقيم الذيIRt،
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 تمثيلا وسيطيا له.

 الثلاثة، حدّدها مع التعليل. تفي كل سؤال توجد إجابة واحدة صحيحة من بين الاقتراحا

 

  2016ت ر   :20التمرين  
نسفي الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجا O ; i , j ,kنعتبر النقط ،   

  2;2;3 A، 5;1;6B، 1;2;6 Cو 1;1;0D. 

 .Aمثلث قائم فيABC. بينّ أنّ 1

. اكتب معادلة للمستوي2 P يشمل الذيAوالعمودي على AB. 

. ليكن3 P :01المستوي حيث zx .معادلة له 

أ. هل المستويان     Pو P.متعامدان؟ برّر إجابتك 

ب. بينّ أنّ المستقيم    الذي يشملAو 1,2,1u شعاع توجيه له هو تقاطع المستويين Pو P. 

لتكن النقطة. 4








3

1
,

3

4
,

3

4
H.من الفضاء 

علىDهي المسقط العمودي للنقطةHأ. بينّ أنّ     . 

وDب. احسب المسافة بين  . 

. أ. بينّ أنّ النقطة5 1,4,0 Eتنتمي إلى المستقيم . 

 .ABCEب. احسب حجم رباعي الوجوه  

 

 )الموضوع المسرب( 6201ع   :30رين  التم
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنعتبر المستويين ، Pو P معادلتيهما على الترتيب:  

  012  zyx022و  zyx. 

ويين. بينّ أنّ المست1 Pو P.متقاطعين 

. عين2ّ  مجموعة النقط),,( zyxM :ّمن الفضاء التي تحقق   )(,)(, PMdPMd  حيث )(, PMd المسافة بين

والمستويMالنقطة P ، )(, PMd  المسافة بين النقطةMو P. 

. تحققّ أنّ 3 0;2;1Aتنتمي إلى المجموعة . 

 
 16من  01الصفحة  

 الإجابة جـ( الإجابة ب( الإجابة أ(  

المستوي  1 Pيحوي    AB  AC 

انالمستوي 2 Pو ABC متطابقان متقاطعان متوازيان تماما 

على Oالمسقط العمودي للنقطة  3

المستقيم  هي النقطة 

A B C 

المستقيمان 4  و AC ليسا من نفس المستوي متوازيان متقاطعان 

من الفضاء Mمجموعة النقط  5

09حيث  22  CMBMهي 

 مجموعة خالية سطح كرة مستو



 

 

4 .HوH  للنقطةالمسقطان العموديانAالمستويين على Pو P.على الترتيب 

)(وAH)(أ. جد تمثيلا وسيطيا لكل من المستقيمين    HA . 

HوHب. استنتج احداثيات كل من النقطتين  . 

منتصف القطعةI. عينّ إحداثيات النقطة5 HH ثمّ احسب مساحة المثلثHAH . 

 

 )الموضوع المسرب( 6201ع   :40التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k ينالنقطت، نعتبر 2;1;5 Aو 7;12;3 B. 

 المعرّف بالتمثيل الوسيطي التالي المستقيم  :IRk ،
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. أ. عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم1 الذي يشمل النقطةAو 1,1,2u .شعاع توجيه له 

ب. بينّ أنّ المستقيمين   و  ّالنقطةمتعامدان، ثمّ تحققّ أن 0;1;1C.نقطة تقاطعهما 

2 . Pالمستوي المعينّ بالمستقيمين و . 

أ. بينّ أنّ الشعاع    7,11,2 nناظمي للمستوي P.ثمّ جد معادلة ديكارتية له ، 

للمستوي علىBهي المسقط العمودي للنقطةCب. بينّ أنّ النقطة  P. 

3 . و عددان حقيقيان و P  مجموعة النقط),,( zyxM : من الفضاء المعرفة بـ
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أ. أثبت أنّ المجموعة   P ّ041213هي مستوٍ ثمّ تحققّ أن  zyx دلة ديكارتية له.هي معا 

نقطتي تقاطع المستويEوDب. عينّ إحداثيات Pمع المستقيمين و .على الترتيب 

 .BCDEج. احسب حجم رباعي الوجوه
 

  6201ع   :05التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k ، لذي يشمل النقطة ا المستقيم 2;0;1A 

و 1,1,2 uشعاع توجيه له وليكن  المعرّف بالتمثيل الوسيطي التالي :  المستقيمIR ،
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. أ. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم1 . 

ب. بينّ أنّ المستقيمين   و .ليسا من نفس المستوي 

. أ. بينّ أنّ النقطة2 1;3;1Bنقطةهي المسقط العمودي للAعلى المستقيم . 

ب. تحققّ أنّ المستقيم   ABعمودي على كل من المستقيمين و . 

جـ. استنتج المسافة بين    و . 

نقطة إحداثياتها Nتكن. ل3 ttt ,2,2  حيثIRtولتكنhالدالة المعرفة علىIR :2بـ)( ANth . 

تنتمي إلى المستقيمNأ. بينّ أنّ النقطة    ثمّ اكتب عبارة ،)(thبدلالةt. 

 أصغر ما يمكن، ثمّ قارن بين القيمة الصغرى ANالتي تكون من أجلها المسافةtب. استنتج قيمة العدد الحقيقي 

 .ABمسافةوالhللدالة     
 

 

 

 
 16من  02الصفحة  



 

 

  6201ع   :60التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k نعتبر النقط ، 3;1;2 A، 2;1;0 B، 1;1;3 C. 

 تعينَ مستويا. Cو A،Bأنَ النقط. أ. بينّ 1

03272ب. بينّ أنّ المعادلة:     zyx معادلة ديكارتية للمستوي ABC. 

اكتب معادلة ديكارتية للمستوي. 2 Pالذي يشمل النقطةAيعامد المستقيمو BC. 

. أ. جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم3 Dتقاطع المستويين ABCو P. 

ب. بينّ أنّ المستقيم   Dعمود في المثلثABC. 

. ليكن4 المتوسط المتعلق بالضلع  ACفي المثلثABC. 

، IRkأ. بينّ أنّ الجملة:    
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تمثيل وسيطي للمستقيم  . 

ب. بينّ أنّ المستقيمين  Dو يتقاطعان في نقطةG.يطلب تعيين إحداثياتها 

 متساوي الساقين.ABCجـ. بينّ أنّ المثلث 

 ؟ABCبالنسبة للمثلثGثلّ النقطةد. ماذا تم  

. عينّ طبيعة وعناصر المجموعة5 EللنقطM :3من الفضاء التي تحقق MCMBMA. 

 

 6201ر   :70التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k. 

نعتبر النقط   0;1;1A، 1;1;2 B، 1;0;1Cو
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D، 1;1;0E،
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H والمستوي P المعرف

بالتمثيل الوسيطي: 
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،و.وسيطان حقيقيان 

 تعينَ مستويا. Cو A،Bأنَ النقطبينّ أ.  .1

الشعاع نّ أبينّ ب.    7,11,2 nناظمي للمستوي ABC.ثمّ اكتب معادلة ديكارتية له ، 

. أ. اكتب معادلة ديكارتية للمستوي2 Pثمّ بينّ أنّ المستويين ABCو P.متقاطعان 

نسميب.    مستقيم تقاطع المستويين ABCو P. 

تنتمي إلى المستقيمD. تحقق أنّ النقطة       ّوأن 0,1,3uوجيه للمستقيمشعاع ت . 

جـ. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم   . 

على المستقيمAهي المسقط العمودي للنقطةHد.  بينّ أنّ النقطة    ثمّ استنتج المسافة بينAوالمستقيم . 

3 .G:هي مرجح الجملة المثقلة      2,;3,;2, CBA . 

نسمي     مجموعة النقطM  :11من الفضاء التي تحقق. GMEM. 

 .Gأ. عينّ إحداثيات النقطة   

ب. اكتب معادلة ديكارتية للمجموعة   .ثمّ بينّ أنهّا سطح كرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها 

جـ. حدد الوضعية النسبية للمستوي  ABCوالمجموعة . 

 

 

 
 16من  03الصفحة  



 

 

 6201ر   :80التمرين  
ء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانسالفضا. 1 O ; i , j ,k.نعتبر النقط 3;0;1A، 4;2;1B، 2;0;0Cو 1;4;3D. 

عاعبحيث يكون الشوأ. عينّ العددين الحقيقيين     ,,2nناظمي للمستوي ABC. 

ب. جد معادلة ديكارتية للمستوي  ABC. 

2 .xz  422و2  xzyمعادلتان ديكارتيان للمستويين Pو Q.على الترتيب 

بينّ أنّ المستويينأ.     Pو Q.متعامدان 

ب. أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم  تقاطع المستويين Qو P. 

والمستقيمDجـ. احسب المسافة بين النقطة  . 

3 . Sسطح الكرة التي مركزهاDومماس للمستوي Q. 

أ. اكتب معادلة ديكارتية لسطح الكرة    S. 

ب. جد الطبيعة والعناصر المميزة لتقاطع  Pو S. 

4 . ،عدد حقيقيG :02نقطة من الفضاء حيث  CGeBGAG 


. 

أ. عينّ    مجموعة النقطM  :من الفضاء التي تحققMCeMBMAMCMBMAe  222)1(. 

جملةمرجح الHب.      1,;2, BAاكتب .CGبدلالةCH. 

 .IRفي المجموعةلمّا يتغيرGجـ. عينّ مجموعة النقط 

منتصف القطعةGالتي تكون من أجلهاد. جد قيمة   CH. 

  2015ع   :90التمرين  
في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k نعتبر النقط ، 0;1;2A، 2;2;1B، 1;3;3Cو 4;1;1D. 

01تعينَ مستويا وأنَ  Cو A،Bق أنَ النقط. تحق1  zyx .معادلة ديكارتية له 

متقايس الأضلاع، ثمَ تحقق أنَ مساحته هيABC. بينَ أنَ المثلث2 
2

33
 وحدة مساحة. 

. عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم3  العمودي على المستوي ABC والذي يشمل النقطةD. 

على المستويDهي المسقط العمودي للنقطةE. النقطة4  ABC. 

والمستويDثمَ أحسب المسافة بين النقطة Eينَ إحداثيات النقطةأ. ع     ABC. 

ب. عينَ مركزي سطحي الكرتين الذين يمسان   ABCفي النقطةE 3ونصف قطر كل منهما. 

 .ABCD. احسب حجم رباعي الوجوه5 

  2015ع   :10التمرين  
في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k نعتبر النقط ، 1;4;2A، 3;4;0 B، 3;1;3 C 

و 2;0;1 D بصحيح أو خطأ مع التعليل في كل حالة من الحالات التالية :، أجب 

 ليست في استقامية.Cو A،B. النقط 1 

 2 .01122  zyx معادلة ديكارتية للمستوي ABC. 

. النقطة3  1;2;3 Eهي المسقط العمودي للنقطةDعلى المستوي ABC. 

. المستقيمان4  ABو CD .من نفس المستوي 

 5.IRt،
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تمثيل وسيطي للمستقيم  CD. 

حيث النقطة و يوجد عددان حقيقيان .6 









5

9
;4;

5

3
I مرجح الجملة     ;,; BA. 

 16من  04الصفحة  



 

 

 2015ت ر   :11التمرين   
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k نعتبر النقط ، 2;2;1A، 2;0;2B، 7;3;2C 

والمستوي  P  :المعرف بالتمثيل الوسيطي
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  و .وسيطان حقيقيان 

 تعينَ مستويا. Cو A،Bأنَ النقط. أ. بينَ 1 

ب. تحقق أنَ الشعاع    1;1;2


n ناظمي للمستوي ABC.ثمَ اكتب معادلة ديكارتية له ، 

. أ. عينَ معادلة ديكارتية للمستوي2  Pثمَ بينَ أنَ المستويين ، Pو ABC.متعامدان 

ب. بينَ أنَ تقاطع   Pو ABC هو المستقيم  ذو التمثيل الوسيطيIRt،
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مرجح الجملة H. أ. عينَ إحداثيات النقطة3       1;,1;,1; CBA. 

والمستقيم Hب. احسب المسافة بين النقطة  . 

. لتكن4  Pمجموعة النقطM :من الفضاء بحيث  0.  uMCMBMA (uعاع توجيههو ش .) 

أ. بينَ أنَ المجموعة   P .هي مستوِ يطلب تعيين عناصره المميزة، ثمَ استنتج معادلة ديكارتية له 

ب. بينَ أنَ المستويات الثلاثة  P، ABCو Pطة واحدةتتقاطع في نقEثمَ عينَ إحداثيات ،E. 

والمستقيم Hجـ. احسب بطريقة ثانية المسافة بين النقطة  . 

 

 2015ر   :12التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k نعتبر النقطتين ، 0;0;2A، 1;5;1 B. 

  1المستقيم الذي يشمل النقطةAو 1;2;1 u .شعاع توجيه له 

  2  :المستقيم المعرف بالتمثيل الوسيطي التاليIRt،
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   dالمستقيم الذي يشمل النقطةBو 3;5;2v .شعاع توجيه له 

المستقيمان. بينَ أنَ 1  1و 2يتقاطعان في نقطةCيينها.يطلب تع 

المستقيمان . بينَ أنَ 2  1و d.ليسا من نفس المستوي 

. أ. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستوي3  Pالذي يشمل المستقيمين 1و 2. 

08234ب. استنتج أنَ      zyxهي معادلة ديكارتية للمستوي P. 

على المستوي Bهي المسقط العمودي للنقطةCجـ. تحقق أنَ النقطة    P. 

من المستقيمI. أ. بينَ أنهَ توجد نقطة وحيدة4  d وتوجد نقطة وحيدةDمن المستقيم 2 حيث تكون 

 .DوIفي استقامية يطلب تعيين إحداثيات النقطتين DوA ،Iالنقط    

هي منتصف القطعةIب. بينَ أنَ النقطة   AD. 

مرجح الجملة المثقلةK. النقطة5     2;,1; IBوالنقطةGالمسقط العمودي للنقطةK على المستوي P. 

 المرفقة بمعاملات يطلب تعيينها.DوA ،Cهي مرجح النقطGأ. بينَ أنَ النقطة    
 .Gب. استنتج إحداثيات النقطة  

 

 
 16من  05الصفحة  



 

 

 2015ر   :13التمرين  
المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس الفضاء O ; i , j ,kنعتبر النقط ، 4;5;1A ، 3;4;10B ، 5;3;4Cو 5;4;0D. 

 ليست في استقامية.Cو A،Bبينَ أنَ النقط. أ. 1 

 من نفس المستوي.DوA،B ،Cب. بينَ أنَ النقط    

 المرفقة بمعاملات يطلب تعيينها. Cو A،Bالنقطهي مرجح Dجـ. استنتج أنَ النقطة  

 .Dبالنسبة إلى النقطةAنظيرة النقطةEد. عينَ إحداثيات النقطة   

هـ. اكتب معادلة ديكارتية للمستوي   Pالمحوري للقطعة AE. 

. عين2َ   مجموعة النقطM  حيث:من الفضاء MAMDMCMBMA 3322 . 

. أ. تحقق أنَ النقطة3  10;8;1Fتنتمي إلى المستوي P. 

ب. المستقيم    FDيقطع في النقطتينGوH. 

 ثمَ احسب مساحته.AGEHحدَد طبيعة الرباعي       

 4 . المستقيم الذي يشمل النقطةDويعامد المستوي AEH. 

ناظمي للمستوي ACق أنَ أ. تحق    AEH. 

، النقطةtب. تحقق أنهَ من أجل كل عدد حقيقي   tttN  تنتمي إلى المستقيم3;24;5 . 

هوNAGEHالمجسم، حجم tجـ.  بينَ أنهَ من أجل كل عدد حقيقي  tvحيث  uvttv 142(uv.)وحدة حجوم 

من2Nو1Nد. عينَ إحداثيات كل من النقطتين   اللتَين يكون من أجليهما  uvtv 32. 

 

ـــونس 2015ع ت   :14التمرين   ــ ـــ ــ ـــ ــ ـــ ــ  تــ
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنعتبر النقط ، 0;1;1A ، 2;1;1B ، 1;1;0Cو 4;1;1D. 

تعينَ مستو نرمز له بـCو A،Bبينَ أنَ النقط. أ. 1  P. 

ب. برَر أنَ     P02ذو المعادلة  zyx. 

لا تنتمي إلى المستويDجـ. تحققَ أنَ النقطة   P. 

. لتكن2  الدائرة المحيطة بالمثلثABCوHمنتصف القطعة AB. 

 .Cقائم فيABCأ. بينَ أنَ المثلث   

مركز الدائرةHب. استنتج أنَ    . 

. ليكن3  المستقيم العمودي على المستوي Pوالذي يشمل النقطةH. 

بينَ أنَ التمثيل الوسيطي للمستقيم      :يعطى بـIR،
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نقطة من المستقيمM. لتكن4  . 

 .Cأ. بينَ أنَ     

من المستقيمIب. بينَ أنهَ توجد نقطة وحيدة   بحيثIDIA داثياها.، يطلب تعيين إح 

تنتمي إلى نفس سطح الكرةDوA،B ،Cجـ. استنتج أنَ النقط    S .يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها ، 

 
 

 

 
 

 
 16من  06الصفحة  
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      2014ر   :15التمرين  
لمنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانسالفضاء ا  O ; i , j ,k ، المستقيم الذي يشمل النقطة 3;1;1A 

و   2;2;1 u .شعاع توجيه له  بجملة المعادلتين:المستقيم المعرف  
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. جد تمثيلا وسيطيا لكل من المستقيمين1  و . 

. بينَ أنَ 2  و .ليسا من نفس المستوي 

 3 . Pالمستوي الذي يشمل ويوازي  .بينَ أنَ معادلة المستوي P:0322هي  zyx. 

 4 . tttM 23;21;1 نقطة كيفية من المستقيم حيث ،IRtاحسب .dالمسافة بينMوالمستوي P. 

على المستويAالمسقط العمودي للنقطةA. أ. عينَ إحداثيات النقطة5  Pثمَ عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم ،   الذي 

ويوازيAيشمل الذي يشمل النقطة         . 

ب. بينَ أنَ      و  يتقاطعان في النقطة 1;3;1 B. 

 6 .f الدالة العددية المعرفة علىIR  :كما يلي  2BMtf . 

أ. بينَ أنَ        20249 2  tttf. 

تقبل قيمة حدية صغرىfب. بينَ أنَ     0tf0يطلب تعيينtو 0tf. 

جـ. تحقق أنَ    0tfd . 

 2014ع ت   :16التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنعتبر النقط ، 2;1;1 A ، 3;2;1 Bو 0;0;2C. 

 ليست في استقامية.Cو A،Bبرهن أنَ النقط. أ. 1 

ب. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستوي    ABC. 

02جـ. تحقق أنَ      zyx معادلة ديكارتية للمستوي ABC. 

. نعتبر المستويين2  Pو Q:052المعرفين بمعادلتيهما كما يلي  zyx : P01023و  zyx: Q. 

. برهن أنَ     Pو Q يتقاطعان وفق المستقيم  ذي التمثيل الوسيطيIRt،
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. عينَ تقاطع المستويات3  ABC ، Pو Q. 

. لتكن4  zyxM نقطة من الفضاء. نسمي;; )(, PMd المسافة بينMوالمستوي P و )(, QMd  المسافة

والمستويMبين Qعينَ المجموعة ، للنقطM   :بحيث   )(,14)(,6 QMdPMd . 

 2014ت ر   :17التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k. 

A،B وCثلاث نقط من الفضاء حيث 1;1;0 A ، 2;3;1Bو 4;3;1C. 

CAB، ثمَ استنتج قيمة مدورة إلى الوحدة، بالدرجات، للزاوية.ACAB. أ. أحسب الجداء السلمي1 


. 

 تعينَ مستويا.Cو A،Bبينَ أنَ النقطب.     

الشعاع. أ. بينَ أنَ 2  1;1;2 n ناظمي للمستوي ABC. 

ب. أكتب معادلة ديكارتية للمستوي     ABC. 

. ليكن3  S 05264222معادلته: سطح الكرة الذي  zyxzyx 

مركز ونصف قطرRونسمي     SاحسبRوعينَ احداثيات. 

. أكتب معادلة ديكارتية لكل من المستويين4  1Pو 2Pمماسي سطح الكرة Sوالموازيين للمستوي ABC. 

 16من  07الصفحة  



 

 

ـــونس 2014ع ت   :18التمرين   ــ ـــ ــ ـــ ــ ـــ ــ  تــ
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنعتبر المجموعة ، S للنقط zyxM من الفضاء  ;;

0122222حيث  yxzyx. 

. بينَ أنَ 1  Sهي سطح الكرة الذي مركزه 0;1;1I 3ونصف قطرها. 

 2 . المستقيم الذي يشمل النقطة 3;0;0A و 0;1;1u .شعاع توجيه له 

أ. جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم     . 

ب. بينَ أنَ تقاطع كل من المستقيم   وسطح الكرة S.مجموعة خالية 

. أ. بينَ أنَ النقطة3  0;0;3Bوالمستقيم يعينان مستويا P. 

03ب. بينَ أنَ    zyx هي معادلة ديكارتية للمستوي P. 

جـ. برهن أنَ المستوي   Pمماسي لسطح الكرة Sتماس.، يطلب تعيين إحداثيات نقطة ال 

ـــونس 2013ت ر   :19التمرين   ـــ ــ ـــ ــ ـــ ــ ـــ  تـ
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k ، 

نعتبر النقط 0;1;2A ، 2;1;2 B ، 2;1;0 Cو المستوي P 03كارتيةذو المعادلة الدي  zyx. 

تنتمي إلى المستويCو A،Bالنقط. تحقق أنَ 1  P. 

. نعتبر2  S مجموعة النقط zyxM 05424222من الفضاء حيث ;;  zyxzyx. 

أ. بينَ أنَ     Sهي سطح كرة يطلب تعيين مركزهاIونصف قطرهاR. 

ب. بينَ أنَ    Sو Pيتقاطعان وفق دائرة المحيطة بالمثلثABC. 

 متساوي الساقين.ABCجـ. بينَ أنَ المثلث  

 3 . المستقيم الذي يشمل النقطةI والعمودي على المستوي P. 

أ.    بينَ أنَ التمثيل الوسيطي للمستقيم     :هوIR،
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نقطة تقاطع المستويGب. عينَ إحداثيات   Pوالمستقيم . 

 .ABCهي مركز ثقل المثلثGجـ. تحقق من أنَ النقطة 

ركز ونصف قطر الدائرةد. استنتج م   . 

 2013ت ر   :20التمرين  

الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنعتبر النقطتين، 4;5;2 Aو 6;4;3 B 

و   تالي المستقيم المعرف بالتمثيل الوسيطي الIRt،
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. أ. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم1  Dالمار من النقطتينAوB. 

ب. ادرس الوضع النسبي للمستقيمين    و D. 

 2.  Pالمستوي الذي يشمل Dويوازي . 

. برهن أنَ       2;1;3 nشعاع ناظمي للمستوي Pثمَ عينَ معادلة ديكارتية للمستوي ، P. 

 3 .Mة كيفية مننقط وNنقطة كيفية من D. 

عموديا على كل من المستقيمينMNبحيث يكون المستقيمNوMأ. عينَ إحداثيات النقطتين     و D. 

ب. احسب المسافة بين نقطة كيفية    والمستوي P. 

 16من  08الصفحة  



 

 

 2013ت ر   :21التمرين  

الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنعتبر النقط ، 1;2;3 A، 2;3;5 B، 2;3;2Cو 2;5;1 D. 

تعينَ مستويا، نرمز له بالرمزCو A،Bبينَ أنَ النقط. 1  P. 

. بينَ أنَ 2  1;1;2 nناظمي للمستوي Pثمَ جد معادلة ديكارتية للمستوي ، P. 

. أ. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم3   الذي يشمل النقطةD ويعامد P. 

على المستوي Dقط العمودي للنقطة، المسEب. عينَ إحداثيات النقطة     P. 

 4 .H المسقط العمودي للنقطةD على المستقيم ABو ، :العدد الحقيقي حيثABAH . 

2ن أنَ : أ. بيَ    

.

AB

ABAD
. 

والمستقيم D، ثمَ المسافة بين النقطةHوإحداثيات النقطةب. استنتج العدد الحقيقي   AB. 

  2013ر   :22التمرين  
متجانسالفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد وال O ; i , j ,kنعتبر النقطتين، 2;0;1Aو 1;1;1B 

و    المستقيم المعرف بالتمثيل الوسيطي التاليIR،
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. أ. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم1  AB. 

ب. بينَ أنَ المستقيمين    ABو .ليسا من نفس المستوي 

 2 . Pالمستوي الذي يشمل ABويوازي . 

أ. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستوي     P. 

01ثبت أنَ ب. أ   zyx معادلة ديكارتية للمستوي P. 

نقطة من المستقيمN. لتكن3  وMنقطة من الفضاء إحداثياتها    .IRمع21;1;1

تنتمي إلى المستقيمMالنقطة أ. بينَ أنَ      AB. 

على المستويNالمسقط العمودي للنقطةMحتى تكونNوMب. جد إحداثيات النقطتين   P. 

وNحقق أنَ المسافة بينجـ. ت   Pهي
3

2
 .ABN، ثمَ احسب مساحة المثلث

 2012ت ر   :23التمرين  

الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k ، P0134الذي: يالمستو  yx،معادلة ديكارتية له 

 D:المستقيم الذيIRk ،
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1
 تمثيل وسيطي له.

. تحقق أنَ المستقيم1  Dمحتوى في المستوي P. 

للمستقيم. أ. اكتب تمثيلا وسيطيا 2  الذي يشمل النقطة 0;1;1Aو 3;1;4u .شعاع توجيه له 

ب. عينَ إحداثيات نقطة تقاطع المستقيمين    Dو . 

0343. بينَ أنَ:3   zxهي معادلة ديكارتية للمستوي Qالذي يحوي المستقيمين Dو . 

 
 16من  09الصفحة  



 

 

 4 . zyxM  نقطة من الفضاء. ;;

وكل منMأ. احسب المسافة بين النقطة     Pو Q. 

من الفضاء المتساوية البعد عن كل منM. أثبت أنَ مجموعة النقطب   Pو Qهي اتحاد مستويين متعامدين 1Pو 2P 

 يطلب تعيين معادلة ديكارتية لكل منهما.       

النقط. عينَ مجموعة 5  zyxM من الفضاء التي إحداثياتها حلول الجملة الآتية: ;;
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
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 2012ر   :24التمرين  

الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k النقط ، 0;0;3A، 0;4;0B و 2;2;2C. 

ليست في استقامية وأنَ الشعاع Cو A،Bالنقط. بينَ أنَ 1  1;3;4 n:عمودي على كل من الشعاعينAB وAC. 

. اكتب معادلة ديكارتية للمستوي2  P النقطالذي يشملA،B وC. 

0786. أ. بينَ أنَ:3   yx معادلة ديكارتية للمستوي Pمجموعة النقط zyxM BMAMمن الفضاء حيث;; . 

03442ب. بينَ أنَ:   zyx معادلة ديكارتية للمستوي P مجموعة النقط zyxM CMAMمن الفضاء حيث;; . 

جـ. بينَ أنَ   Pو P يتقاطعان وفق مستقيم  .يطلب تعيين تمثيل وسيطي له 

 .ABCمركز الدائرة المحيطة بالمثلث . احسب احداثيات النقطة4 

 

ـــــونس 2011ر   :25التمرين   ــ ـــ ــ ـــ ــ ـــ ــ  ت
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k ، النقطنعتبر 2;3;1A، 2;1;1 B و 1;4;2C. 

 ليست في استقامية.Cو A،Bالنقط. أ. بينَ أنَ 1 

012ب. بينَ أنَ      zyx معادلة ديكارتية للمستوي ABC. 

. نعتبر سطح كرة2  S : 0426222ذو المعادلة  zxzyx. 

نصف قطر سطح كرةrو Iأ. عينَ المركز    S. 

ب. بينَ أنَ سطح كرة   Sيقطع المستوي ABCوفق الدائرة التي قطرها AB. 

جـ. بينَ أنَ المستقيم   ACمماسي للدائرة . 

 

 2011ر   :26التمرين  

الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنقط، نعتبر ال 2;0;1A، 4;1;1B و 1;1;1C. 

 تعينَ مستويا.Cو A،Bبينَ أنَ النقط. أ. 1 

بينَ أنَ الشعاع ب.     2;4;3 n:عمودي على كل من الشعاعينAB وACثمَ استنتج معادلة ديكارتية للمستوي ABC. 

. نعتبر المستويين2  1Pو 2P:01243حيث  zyx: 1P0122و  zyx: 2P. 

أ. بينَ أنَ المستويين    1Pو 2P.متعامدان 

ب. عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم  تقاطع المستويين 1Pو 2P. 

جـ. تحقق أنَ النقطة  0;0;0Oلا تنتمي إلى . 

د. احسب المسافتين   )(, 1POdو )(, 2POdواستنتج المسافة )(, Od. 

 

 

 

 

 
 16من  10الصفحة  



 

 

 Baccalauréat S France Métropolitaine juin 2011 :27التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k. 

0للمستوي ذو المعادلة Pنرمز بـ  dbzbyax 0وMللنقطة ذات الإحداثيات 000 ;; zyxولتكن ،H   المسقط 

، وPعلى المستوي0Mالعمودي للنقطة   cban  .Pهو الشعاع الناظمي للمستوي ;;

الهدف: "برهان المسافة  )(,0 PMd أو الطولHM يعطى بالعبارة: 0 
222
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0 )(,
cba

dczbyax
PMd




" 

. بينَ أنَ : 1 
222

00. cbaHMHMn . 

dczbyaxHMn. برهن أنَ : 2   0000.. 

. استنتج أنَ : 3  
222

000

0 )(,
cba

dczbyax
PMd




. 

 Baccalauréat S Polynésie Française juin 2011 :28التمرين  
 .1طول ضلعه  ABCDEFGHنعتبر المكعب 

ننسب الفضاء إلى المعلم المتعامد والمتجانس  DHDCDAD ,,;  

 I عينَ إحداثيات النقط )A،B،C،D،E،F،GوH. 

مرجح الجملة المثقلةKالنقطة      2;,1; FD. 

هيK. بينَ أنَ إحداثيات النقطة1 



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
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3

2
,

3

2
. 

. بينَ أنَ المستقيمين2  EKو DF.متعامدان 

 .EK. احسب الطول3 

IIلتكن )Mنقطة من القطعة HGونرمز لـHMm  ( 1;0m) 

من المجالm. بينَ أنهَ، من أجل كل عدد حقيقي1  1;0حجم رباعي الوجوه ،EMFDبوحدة الحجوم يساوي
6

1
. 

رتية للمستوي. برهن أنَ المعادلة الديكا2  MFD :1(0هي(  mzyxm. 

المستويوEللمسافة بين النقطةmd. نرمز بـ3  MFD. 

من المجالmأ. بينَ أنهَ، من أجل كل عدد حقيقي    1;0 :َفإن ،
222

1

2 


mm
dm. 

على القطعةMب. عينَ وضعية النقطة HGبحيث تكون المسافةmd.أعظمية 

المستويعلى Eط العمودي للنقطةهي المسقKأعظمية فإنَ النقطةmdجـ. استنتج أنهَ لما تكون المسافة  MFD. 

 Baccalauréat S Réunion sept 2010 :29التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k، نعتبر المستويين Pو P معادلتيهما كما يلي:الذين 

                    0 zyx: P0432و  zyx: P. 

. بينَ أنَ المستويين1  Pو Pيتقاطعان وفق مستقيم D هو:تمثيله الوسيطيIRt ،
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عددا حقيقيا، نعتبر المستوي. ليكن2  P: 1)(()432(الذي معادلته(  zyxzyx . 

أ. تحقق أنَ     1;21;1  n هو شعاع ناظمي للمستوي P. 

التي يكون من أجلها المستويانن قيمة العددب. عيَ   Pو P.متطابقين 

يكون من أجلها المستويانجـ. هل توجد قيمة للعدد  Pو Pمتعامدين؟ 

 16من  11الصفحة  

 



 

 

. أ. عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم3  Dمستقيم تقاطع المستويين 1Pو Pنأخذ( .1) 

ب. ماذا تستنتج بالنسبة للمستقيمين    Dو D؟ 

التي إحداثياتهاAجـ. لتكن النقطة   1;1;1احسب المسافة بين النقطة ،Aوالمستقيم D. 

 

 Baccalauréat S Polynésie juin 2010 :30التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k، النقطتين نعتبر 1;1;1Aو 0;2;3B. 

المستوي  Pالذي يشمل النقطةBوAB شعاع ناظمي له، المستوي Q:042الذي معادلته  zyx  

سطح الكرة  Sالذي مركزه النقطةAونصف قطرهاAB. 

. بينَ أنَ معادلة المستوي1  P:082هي  zyx . 

. اكتب معادلة سطح الكرة2  S. 

والمستويA. أ. احسب المسافة بين النقطة3  Q َاستنتج أن ، Qمماس لسطح الكرة S. 

ب. هل المستوي    P مماس لسطح الكرة S؟ 

على المستويA. نقبل أنَ المسقط العمودي للنقطة4   Qهي النقطة 1;2;0 C. 

أ. اثبت أنَ المستويين    Pو Q.متقاطعان 

ب. ليكن  Dمستقيم تقاطع المستويين Pو Q للمستقيم، بينَ أنَ التمثيل الوسيطي D:هوIRt ،
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512. 

لا تنتمي إلى المستقيمAجـ. تحقق أنَ النقطة  D. 

د. نسمي  Rالمستوي الذي يشمل النقطةAيمويحوي المستق D هل الجملة التالية صحيحة أم خاطئة؟ ، 

" كل نقطة من        Rمتساوية البعد عن النقطتينB وC.عللَ إجابتك " 

 

 2009ر  ت   :31التمرين  

الفضاء مزود بالمعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,k، :مستقيم من الفضاء تمثيله الوسيطيIRt ،
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  P: 013مستو معرَف بالمعادلة  zyx . 

 مع التعليل: عينَ في كل حال من الحالات التالية الاقتراح أو الاقتراحات الصحيحة 

 

 
 16من  12الصفحة  

النقطة 1 2,1,1Aتنتمي إلى  النقطة 2,0,1Bتنتمي إلى  النقطة








2

3
,

2

3
,0Aتنتمي إلى  

2 







 


2

1
,

2

1
,1uشعاع توجيه   1,3,1uشعاع توجيه   0,1,3u شعاع توجيه  

3  محتوى فيP  يقطع فيP  محتوى فيP 

ذو المعادلة 1Qالمستوي 4

033  zyx يعامدP 

ذو المعادلة 2Qالمستوي

0
2

1
2  zyxيعامدP 

ذو المعادلة 3Qالمستوي

052  zyxيعامدP 

المسافة بين النقطة 5 1,1,1D 

هيPوالمستوي
11

6
 

المسافة بين النقطة 0;0;0O 

هيPوالمستوي
11

11
 

المسافة بين النقطة 0,3,1E 

 11هيPوالمستوي



 

 

 2009ر   :32التمرين  

الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنعتبر المستويين ، 1Pو 2P :حيث 

022  zyxمعادلة للمستوي 1Pو
2),( IR،
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تمثيل وسيطي للمستوي 2P. 

. اكتب معادلة للمستوي1  2P. 

للمستوي1nعينَ شعاعا ناظميا. 2  1P2اعا ناظمياشعوnللمستوي 2P. 

. بينَ أنَ المستويين3  1Pو 2P.متعامدان 

. أ.4  1,1,3A1نقطة من الفضاء، عينَ المسافةdبين النقطةAويوالمست 1P2ثمَ المسافةdبينAو 2P. 

والمستقيمAبين النقطة 3dب. استنتج المسافة    تقاطع المستويين 1Pو 2P. 

للمستقيم. أ. عينَ تمثيلا وسيطيا بدلالة5  حيث.عدد حقيقي 

نقطة كيفية منMب.     2، احسبMAبدلالةمستنتجا ثانية المسافة بينAو . 

 

  Baccalauréat S Amérique du nord 29 mai 2008 :33التمرين  
لمنتصف القطعةIنقطتان مختلفتان من الفضاء، نرمز بالنقطةDوAأ(  AD. 

من الفضاء فإنَ M. بينَ أنهَ من أجل كل نقطة1 
22. IAMIMAMD . 

. استنتج2  Eمجموعة النقطM0من الفضاء بحيث. MAMD. 

متجانسالفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والب(   O ; i , j ,kنعتبر النقط ،A،B ،CوD:كما يلي 

                        0;0;3A، 0;6;0B، 4;0;0C و 1;0;5D. 

. أ. تحقق أنَ الشعاع1  3;2;4u ناظمي للمستوي ABC. 

ب. اكتب معادلة ديكارتية للمستوي    ABC. 

. أ. عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم2  المار بالنقطةDويوالعمودي على المست ABC. 

على المستويDالمسقط العمودي للنقطةHب. استنتج احداثيات النقطة    ABC. 

عن المستويDجـ. احسب بعد النقطة    ABC. 

تنتمي إلى المجموعةHد. بينَ أنَ النقطة    E.)المعرَفة في الجزء أ 

 

 2008ع ت   :34التمرين  

الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس O ; i , j ,kنعتبر المستوي ، P:072الذي معادلته  zyx 

والنقط   1;0;2Aو 0;2;3Bو 2;2;1C. 

ليست على استقامية، ثمَ بينَ أنَ المعادلة الديكارتية للمستوي Cو A،Bتحقق أنَ النقط. 1  ABC : 02هي  zy. 

. أ. تحقق أنَ المستويين2  Pو ABCمتعامدان، عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم مستقيم تقاطع Pو ABC. 

والمستقيمAب. احسب المسافة بين النقطة    . 

مرجح الجملة المثقلةG. لتكن3        ;,;,1; CBAحيثو01عددان حقيقيان يحققان  . 

تقيمإلى المسGحتى تنتمي النقطةعينَ  . 
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 2008ر  ت   :35التمرين  

ABCDEFموشور قائم قاعدته المثلثABCالقائم فيAوالمتساوي الساقين وجهاهABED 

حيثrول ضلع كل منهمامربعان متقايسان  طACFDو 
*

 IRrانظر الشكل . 

لمنتصفI. يرمز1  ADوJإلى مركز ثقل الرباعيBCFE َبينَ أن .Gمرجح الجملة 

                1;,1;,2;,1;,1;,2; FEDCBAهو منتصف IJ. 

. ينسب الفضاء إلى المعلم المتعامد والمتجانس2 ADACABA ,,;. 

 .A،B،C،D،E،Fعينَ إحداثيات النقط .    

من الفضاء التي تحقق: M. عينَ مجموعة النقط  
2222222 1022 rMFMEMDMCMBMA . 

 

 Baccalauréat S Polynésie juin 2007 :36التمرين  
الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس O ; i , j ,kنعتبر النقطتين ،








 2;3;

3

2
Aو











4;0;

3

4
B. 

لمنتصف القطعةIنرمز بالنقطة   ABو Sلسطح الكرة التي قطرها AB. 

مرجح الجملة المثقلةE. لتكن النقطة1     1;,2; BA. 

 .E. عينَ إحداثيات النقطةأ   

ب. بينَ أنَ المجموعة  PللنقطM:نقطة من الفضاء حيثMOMBMA 32 هي المستوي المحوري للقطعة OE. 

جـ. بينَ أنَ معادلة المستوي  P:1هيy. 

. أ. احسب نصف قطر سطح الكرة2  Sوبعد النقطةIعن المستوي Pاستنتج أنَ التقاطع ، Cللمستوي P  وسطح 

الكرة        Sيس بمجموعة خالية.    )ل      PS) 

ب. بينَ أنَ معادلة    Cفي المستوي P :1(12هي(
3

1 2

2









 zx. 

ذات الإحداثيات D. لتكن النقطة3 










134;

2

1
;

3

1
D. 

قيمأ. عينَ تمثيلا وسيطيا للمست     ID. 

ب. استنتج أنَ المستقيم   IDيقطع الدائرة C في نقطةF.يطلب تعيين إحداثياتها 

 

 Baccalauréat S Amérique du sud novembre 2007 :37التمرين  
متجانسالفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد وال O ; i , j ,kنعتبر النقطة ، 4;8;2Aوالشعاع 1;5;1 u. 

. عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم1  dالذي يشمل النقطةAوu.شعاع توجيه له 

نعتبر المستويين . 2  Pو Q :7الذين معادلتيهما كما يلي zyx: P112و  zx: Q. 

المستويين. بينَ أنَ    Pو Q للمستقيممتقاطعين، يطلب تعيين تمثيل وسيطي d .مستقيم تقاطعهما 

. بينَ أنَ الشعاع ذو المركبات   1;1;2 شعاع توجيه للمستقيم d . 

. بينَ أنَ المستقيمين3  dو d .لا يتقاطعان 

)3;0;4(وH)3;3;5(. لتكن النقطتين4  H. 

تنتمي إلى المستقيمHأ. تحقق أنَ النقطة   dوأنَ النقطةH تنتمي إلى المستقيم d . 

ب. بين أنَ المستقيم  HH ينعمودي على كل من المستقيم dو d . 

جـ. احسب المسافة بين المستقيمين  dو d  يعني الطولHH . 

.126من الفضاء بحيث M. عينَ مجموعة النقط5   HHHM. 
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 2007بكالوريا الجزائر شعبة العلوم الدقيقة   :38التمرين  
n12، ونعتبر الأعداد الطبيعية : 2عدد طبيعي أكبر تماما من  na،34  nb32و  nc. 

 أوليان فيما بينهما.cوa،bأوليان فيما بينهما واستنتج أنَ الأعدادbوa. أثبت أنَ العددين1 

 .cوbالقاسم المشترك الأكبر للعددينn. عينَ تبعا لقيم العدد2 

);(7بحيث يكون n. عينَ قيمة3  cbPGCD1305و);( cbPPCM. 

. اكتب العدد4 
2bفي نظام العد الذي أساسهa. 

);;(. نفرض أنَ 5  cbaهي إحداثيات نقطة ضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانسالففي O ; i , j ,k. 

تنتمي إلى مستقيمأ. بينَ أنَ النقطة     .يطلب تعيينه 

ب. أكتب معادلة للمستوي   Pالذي يشمل المبدأOويحوي المستقيم . 

 

 الدورة العادية  2006المغرب ع ت    :39التمرين  

الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس O ; i , j ,kالنقطة ، 3;1;1Aوالمستوي P: 03الذي معادلته  zyx. 

،IRt. أ. تحقق من أنَ : 1 














tz

ty

tx
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24

تمثيل وسيطي للمستقيم  OA. 

ب. عينَ معادلة ديكارتية للمستوي   Qالعمودي على المستقيم OAفي النقطةA. 

جـ. تحقق من أنَ المستوي   Pموازي للمستوي Q. 

. نعتبر سطح الكرة2  Sالمماسة للمستوي Qفي النقطةAوالتي يقطعها المستوي P وفق الدائرة   التي 

 .33ونصف قطرهاOمركزها    

);;(أ. بينَ أنَ     cba سطح الكرةمركز Sينتمي إلى المستقيم OA: َثمَ استنتج أن ،ab وac 3. 

3322ب. بينَ أنَ:   OA  :َ113ثمَ استنتج أن  cba. 

سطح الكرةمركز جـ. استنتج إحداثيات  S112ثمَ أنَ نصف قطرها يساوي. 

 

 Baccalauréat S Liban mai 2006 :40التمرين  
الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس O ; i , j ,kنعتبر النقط. 3,1,2A، 7,1,3 Bو 4,2,3C. 

 ليست في استقامية. Cو A،Bالنقط . بينَ أنَ 1 

. ليكن2  d الوسيطي المستقيم ذو التمثيلIRt،









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
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tx

4

3

27

. 

أ. بينَ أنَ المستقيم    dعمودي على المستوي ABC. 

ب. عينَ معادلة ديكارتية للمستوي  ABC. 

نقطة تقاطع المستقيمH. لتكن3  dوالمستوي ABC. 

مرجح الجملةHأ. بينَ أنَ          2;,1;,2; CBA  . 

من الفضاء وعناصرها المميزة بحيث:M، مجموعة النقط1ب. عينَ طبيعة    0.22  MCMBMCMBMA. 

022من الفضاء وعناصرها المميزة بحيث: M، مجموعة النقط2يعةجـ. عينَ طب   MCMBMA. 

 .     2و1د. عينَ طبيعة والعناصر المميزة لتقاطع   

هـ. النقطة  3,1,8S 1تقاطعهل تنتمي إلى2و؟ 
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  Calédonie novembre 2003-Baccalauréat S Nouvelle :41التمرين  
الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس O ; i , j ,kنعتبر النقط ، 10,0,3A، 15,0,0Bو 0,20,0C. 

عينَ تمثيلا وسيطيا للمستقيم. أ. 1  AB. 

ب. بينَ أنَ المستقيم    ABيقطع محور الفواصل في النقطة 0,0,9E. 

 ليست في استقامية. Cو A،Bجـ. برَر أنَ النقط  

 .OBCفي المثلثOأسفل الإرتفاع المرسوم من النقطةH. لتكن2 

أ. برَر أنَ المستقيم    BCعمودي على المستوي OEH َاستنتج أن ، EHهو الإرتفاع المرسوم منEفي المثلثEBC. 

ب. عينَ معادلة ديكارتية للمستوي  OEH. 

018012920جـ. تأكد من أنَ المعادلة   zyx معادلة ديكارتية للمستوي ABC. 

د. بينَ أنَ الجملة : 
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 تقبل حلا وحيدا، ماذا يمثل هذا الحل؟

 .EBCثمَ مساحة المثلث 15EH، استنتج أنَ OHهـ. احسب الطول

والمستويO، عينَ البعد بين النقطةOEBC. احسب بطريقتين مختلفتين حجم رباعي الوجوه3  ABC. 

 

 Baccalauréat S Asie mai 2000 :42التمرين  
 .PGCD)2688;3024(. احسب1 

 2 .xوy.عددان صحيحان 

336030242688: ( متكافئتان حيث2( و )1أ. بينَ المعادلتين )     yx(....1و )1098  yx(........2) 

)1;2(ب. بينَ أنَ الثنائية   ( 2حل خاص للمعادلة.) 

 (.2جـ. استنتج مما سبق حلول المعادلة ) 

الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس. 3  O ; i , j ,k. 

نعتبر المستويين   Pو Q :22الذين معادلتيهما كما يلي  zyx: P053و  zyx: Q. 

أ. بينَ أنَ المستويين    Pو Qيتقاطعان وفق مستقيم D. 

ب. بينَ أنَ إحداثيات نقط المستقيم  D ( 2تحقق المعادلة.) 

لنقط المستقيمEجـ. استنتج المجموعة  D.من الفضاء التي إحداثياتها أعداد صحيحة 

 

 

 
 

 

 

 
 

 

 
 

 

 

 
 

 

 
 16من  16الصفحة  




