
 الجمهوريـة الجزائرية الديمقراطيـة الشعبيـة 
 وزارة التربية الوطنية   

 ادرار                                                   – نيةالثاالتفتيشية المقاطعة                                    مديرية التربية لولاية ادرار                                     
                                                             برج باجي مختار  – رقان –ولف أ : اتثانوي                          امتحان البكالوريا التجريبي                                      
 * 2023دورة مــاي *                                                                                      الرياضيات: الشعبة   
 و نصفساعات  04: المــدة                                                                                    اختبار في مادة الريـاضيات  

 على المترشح أن يختار احد الموضوعين التاليين  
 الموضوع الأول

  ( نقاط 40 : )التمرين الأول * 

حل في مجموعة الأعداد المركبة المعادلة :  (1  2 24 6 10 0z z z     . 

في المستوي المركب المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس  (2 ; ,O u v   لتكن النقطA ،B ،C  ،DوE  

2Azالتي لواحقها على الترتيب: i  ،2Bz i  ،3Cz i  ،3Dz i   2و 2Ez i  . 

Cنضع        A

D B

z z
L

z z





  . 

 وعمدة له ، ثم فسر النتيجتين هندسيا . Lأ  ـ  أحسب طويلة العدد المركب  

 يطلب إيجاد زاويته . Cإلى Dويحول Aإلى  Bيحول  Rب ـ إستنتج أنه يوجد دوران 

نسمي (3 1مجموعة النقطM  ذات اللاحقةz  : والتي تحقق   arg 1 3 2
4

iz i


   . 

تنتمي إلى  Bأ ـ  تحقق أن النقطة    1. ثم عين المجموعة ، 

ب ـ  نسمي        2  صورة المجموعة 1 بالدورانR  عين المجموعة. 2. 

 . z'ذات اللاحقة  M'النقطة  Rنرفق بالدوران zمن المستوي المركب ذات اللاحقة  Mبكل نقطة   (4

 .Rبالدوران Oثم عين سابقة النقطة  Rأ ـ  عين العبارة المركبة للدوران 

2بحيث :  zمن المستوي ذات اللاحقة  Mب ـ عين مجموعة النقط           2 Aiz i z  . 

Bاعط تفسيرا هندسيا لعمدة العدد المركب  (5

D

z z

z z




Bحتى يكون العدد  Mثم إستنتج مجموعة النقط 

D

z z

z z




  

  . تماما حقيقيا سالبا     

 

  ( نقاط 40 : )التمرين الثاني * 

n4) عدد طبيعي حيثn .)1U  ،2U  3وU  .ثلاث صناديق متماثلة 

يحتوي على كرة حمراء واحدة و 1Uالصندوق  1n   . كرة سوداء 

يحتوي على كريتين حمراوين و 2Uالصندوق  2n   . كرة سوداء 

يحتوي على ثلاث كرات حمراء و 3Uالصندوق  3n   . كرة سوداء 

 نختار عشوائيا صندوق من بين الصناديق الثلاثة ، ثم نسحب وفي آن واحد كرتين  نعتبر التجربة العشوائية التالية :

 من الصندوق الذي وقع عليه الإختيار.

 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب عدد الكرات الحمراء المسحوبة .Xليكن

 .  Xماهي القيم الممكنة للمتغير العشوائي  (1

أـ  بين أن:  (2 
 
8

2
3 1

P X
n n

 


وأن:  
 

 

4 3 7
1

3 1

n
P X

n n


 


  . 

 . Xبـ ـ إستنتج قانون إحتمال المتغير العشوائي 

3)  3U  
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 (نقاط  05: ) التمرين الثالث * 

لتكن المتتالية  
nn IN

u


المعرفة بـ  : 
 

1

0 1

1

2 1.

2 ,

n n n

u u e e

u e e u u





 

   


  

   

 
nn IN

x


و  
nn IN

y


متتاليتين معرفتين بـ:  1

12 1
n n n

e
x u e u

e



 


 

. و  121
n n n

e
y u eu

e
 


 . 

 .1yو  0x ،1x  ،0yأحسب الحدود  (1

 أن المتتالية برهن  (2 
nn IN

x


 . nبدلالة  nxثم أكتب  eهندسية أساسها  

 أن المتتالية برهن  (3 
nn IN

y


1eهندسية أساسها     ثم أكتبny  بدلالةn . 

nلدينا :  nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي  (4 n nu x y . 

حيث :  Snالمجموع  nاحسب بدلالة  (5

        0 0 1 1S 2 2 2 2 ... 2 2n n nu u u u u u          . 

 

  ( نقاط 70 : )التمرين الرابع * 
 

بــ :  IRالمعرفة على  gنعتبرالدالة               الجزء الأول:  2 1xg x e x    . 

 . و عند gاحسب نهايتي الدالة  (1

 ثم شكل جدول تغيراتها  . gأدرس إتجاه تغيرالدالة  (2

بين أن المعادلة :   (3  0g x  الاخر و  تقبل حلين فقط أحدهما معدوم :1,25حيث 1,26  . 

شكل جدول إشارة (4 g x. 

بـ:   IR*المعرفة على  fنعتبر الدالة  الجزء الثاني: 
2

1

x

x

e
f x x

e

 
  

 

  

 fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j . 

بين أن أـ  (1 lim 0
x

f x


وفسر النتيجة هندسياً ثم أحسب lim
x

f x


 . 

ب ـ أحسب       
<

0
lim

x
f x



و  
>

0
lim

x
f x



 لاحظ أن:  ) ، أعط تفسيرا هندسيا .  
 

2

2

1

x

x

e
f x

e
x

x


 
 
 

  . ) 

من xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي   -أ (2
*IR  : 

 

 

2

3
'

1

x

x

e g x
f x

e




  . 

متزايدة تماما على المجال fبين أن الدالة  –ب  ;+  ومتناقصة تماما على كل من المجالين ;0 

و   0; . ثم شكل جدول تغيراتها 

بين أن:  (3  
x +
lim 0f x x
 

   ثم إستنتج وجود  مستقيم مقارب مائل  للمنحنى  لـ fC  بجوار . 

ثم أدرس الوضع النسبي لـ               fC
و    . 
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أـ بين أن (4 
 

2
1

4
f







   ثم إستنتج حصرا لـ f  . 

ب ـ أنشئ fC  و  نأخذ(.  2.5f   .) 

التي من أجلها تقبل المعادلةmجـ ـ عين بيانيا قيم الوسيط الحقيقي  mf x x . حلا وحيدا سالبا 

 

بين  –أ  (5 2 2 ln 1

2 4

e

e

x

x


، : ثم بإستعمال التكامل بالتجزئة بين أن 2

2 2

2 ln 4 5e

e

x e

x e

 
 . 

من المجال xبين أن من أجل عدد حقيقي –ب    
2,ee    :

 
 

 
2

2 ln 2 ln

2

x x
x f x x

x x

 
   . 

إستنتج حصرا لمساحة الحيز المحدد بالمنحنى   –ج         fC
و    والمستقيمين اللذين معادلتيهماx e  2وx e. 

 

 الموضوع الثاني

  ( نقاط  04 : )التمرين الأول * 
  0،1، 0وثلاث كريات حمراء  تحمل الأرقام :  0،0،0،1،2يحتوي كيس على خمس كريات بيضاء  تحمل الأرقام :

 ) لانميز بينها باللمس(نسحب من الكيس كرتين على التوالي دون إرجاع .

 احسب إحتمال كل من الأحداث التالية : .1

 A   :للكرتين المسحوبتين نفس اللون 

 B للكرتين المسحوبتين نفس الرقم  : 

 C للكرتين المسحوبتين لونين مختلفين ورقمين مختلفين  : 

 D جداء الرقمين المسجلين على الكرتين معدوم  : 

 الذي يربط كل عملية سحب للكرتين مجموع الرقمين المسجلين عليهما Xنعتبر المتغير العشوائي  .2

 ن الإحتمال للمتغير أوجد قانوX   

  أحسب الأمل الرياضياتي  والتباين والإنحراف المعياري للمتغيرX 

 
  ( نقاط 04 : )التمرين الثاني * 

 

9xنعتبر المعادلة  4y 22........( )E  حيث ،x
 

 عددين صحيحان . yو

)أ( بين أن المعادلة -1 )E . تقبل حلولا 

)ب( بين أنه إذا كانت الثنائية      ; )x y
 

)حلا للمعادلة  )Eفإن 2 4x    ثم استنتج حلول المعادلة( )E                                                                                              . 

2- N133عدد طبيعي يكتب 3  56 ، ويكتب4في نظام التعداد ذو الأساس 0 7الأساس  في نظام التعداد ذو  

عددان طبيعيان. وحيث                          
  

في النظام العشري  Nثم أكتب  وعين  -
 

88نضع   -3 22a n 
 

198و 44b n 
 

 عدد طبيعي  . nحيث

أ( بين أن الثنائية        ;a bحل للمعادلة( )E . 

4ب( باستعمال مبرهنة بيزو بين أن العددين       1n 
 

9و  2n  . أوليان فيما بينهما 

)PGCDجـ( جد      ; )a b
 
. 
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 ( نقاط 05 : )التمرين الثالث * 

)المتتالية لتكن  )nu المعرفة عليIN بــ
0 2u   ومن أجل كل عدد طبيعيn :

1

2

1

n
n

n

u
u

u
 


 

:  nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي -أ  (1
1

2
2 1

1
n n

n

u u
u

   


  . 

n  :1برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي -ب      3nu 

 
. 

بين أن المتتالية -جـ       nu  استنتج أن المتتالية متزايدة تماما ثم( )nu . متقاربة 

n  :بين أنه من أجل كل عدد طبيعي -أ (2 1

4
3 3

5
n nu u    . 

n  :4استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي -ب   
3

5

n

nu
 

   
 

  . 

أحسب نهاية المتتالية  -جـ     nu
 . 

( لتكن المتتالية العددية 3 nS المعرفة علىN   : 0بـ 1 2

0 1 2

4 4 4 4
.....

3 3 3 3

n
n

n

u u u u
S

u u u u

   
    

    
. 

:  nأنه من أجل كل عدد طبيعي بين -أ    
1

5
1 4 1

4

n

nS n

  
      

   

  . 

استنتج نهاية المتتالية -ب     nS. 

 

  ( نقاط 70 : )التمرين الرابع * 

المعرفة على  gنعتبر الدالة   :الجزء الأول 0,     : 2كمايلي 2

1 2
( ) ln 1

1
g x

x x

 
   

 
 

 . gأدرس تغيرات الدالة -1     

)بين أن المعادلة -2      ) 0g x   تقبل حلا وحيدا : 0.5حيث 0.6  . 

)استنتج إشارة  -3      )g x على المجال 0,
 . 

هي الدالة العددية المعرفة على f الجزء الثاني: 0,  : بـ 
2

1
ln 1 , 0

(x)

0, 0

x x
f x

x

  
   

  
 

  

 fC التمثيل البياني للدالةfفي المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ; ,O i j  وحدة الطول(.cm2. ) 

limأحسب  - 1 ( )
x

xf x


)يمكن وضع 
2

1
t

x
  ثم استنتج )lim ( )

x
f x


 . 

من xبين أنه من أجل كل  -2 0, :( ) ( )f x g x . 

)استنتج إشارة  -3 )f x ثم شكل جدول تغيرات الدالة ،f.
 

   ، ثم فسر النتيجة هندسيا . 0عند  fأدرس قابلية إشتقاق الدالة -4
أدرس شفعية الدالة ، ثم ارسم  -5 fCعلىIR نقبل أن( .( ) 0.8f   ) 

أ( باستعمال التكامل بالتجزئة احسب مساحة الحيز -6
 

:
1

( )I f x dx



 
 

0حيث  1 . 

ب( احسب    
0

lim I 





 . 
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 د  30سا و    04المدّة:                                   اختبار في مادة: الر�ضيات                                                  
 على المترشّح أن یختار أحد الموضوعین الآتیین: 

 الموضوع الأول 

 نقاط) 04(التمرین الأول:      
)2المعادلة:  الأعداد المركّبة   مجموعة في  حلّ          )1 4)( 4 16) 0z z z− + + = 
)ومتجانس المستوي المركب مزود بمعلم متعامد   )2 ); ,O u v

 

  .A،B وC  الترتیب ثلاث نقط لواحقھا على 

4Az =،2 2 3Bz i= − Cو  + Bz z= 
ئرة یطلب  اتنتمي إلى نفس الد  Cو A ،B  أن النقط على الشكل الأسي ثم بین Czو Az ،Bzأكتب الأعداد المركبة   •

 تعیین عناصرھا الممیزة. 

Bحیث:   Lنعتبر العدد المركب  )3 A

C A

z zL
z z
−

=
−

. 

 على الشكل الأسي ثم فسر النتائج المحصل علیھا ھندسیا. Lأكتب العدد  -أ
 .ABCاستنتج طبیعة المثلث  -ب 
 .حقیقي سالب  nLحتى یكون العدد المركب  nعین قیم العدد الطبیعي   -ج
 أوجد عبارتھ المركبة. . CإلىBویحول  Aالذي مركزه  rما طبیعة التحویل  -د 
 .rبالتحویل  Cصورة  Eلاحقة النقطة Ezعین   -ه
 .؟ علل إجابتك ABCEما طبیعة الرباعي   - و

4( ( )γ مجموعة النقط M  من المستوي ذات اللاحقةz  2حیث 2 3 4iz i z+ − = − 
)تنتمیان إلى Bو Eمن النقطتین  بین أن كلا  -أ )γ 

)عین طبیعة المجموعة -ب  )γ. 
 نقاط) 04 : (الثانيالتمرین      

)ثنائیة     نعتبر )0;x q  0حیثx  وq    عددین طبیعیین غیر معدومین و( )0gcd , 1p x q =  .( )nx   متتالیة ھندسیة
n  :2، وتحقق من أجل كل عدد طبیعي 0xوحدھا الأول    qأساسھا

1 3 02 44 0n
n nx x x q+ ++ − = 

3بین أن:   -أ  )1
02 44q q x+ =  

): nأجل كل عدد طبیعي  منأنھ  بین  - ب    )2gcd 1 2 ,4 1p q+   qو 0xثم حدد قیمة كل من    =

)یلي   فیمانأخذ  )2 ) ( )0; 3;4x q n  :0ونضع من أجل عدد طبیعي غیر معدوم    = 1 2n nS x x x x= + + + ⋅⋅⋅+ 
]: nبین أنھ من أجل كل عدد طبیعي   -أ ]0 3nS ≡  

n   :1تحقق أنھ من أجل كل عدد طبیعي   -ب  4 3n nS S+ = ):قیمة العدد ، ثم حدد  + )1gcd ;n np S S+ 
]حتى یكون  nعین قیم العدد الطبیعي -ج ]0 5nS ≡  

 . 17على  27Sحدد باقي قسمة العدد  -أ )3
  27Sقواسم أولیة للعدد  ة استنتج ثلاث -ب 

 4من  1صفحة 

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 وزارة التربية الوطنية

 02ثانو�ت المقاطعة التفتيشية غرداية                                                                 مديرية التربية لولاية غرداية
 2023دورة: ماي                                                                             امتحان بكالور� التجريبي

 ر�ضيات الشعبة:  
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  Bacblanc2023ghardaia2maths 

 2023البكالور� التجريبي / ر�ضياتالر�ضيات/الشعبة: :  مادة في  ختبارا

    نقاط) 04التمرین الثالث: (
كریات صفراء وكریتین خضراوین. الكریات متماثلة لانفرق بینھا   3كریات حمراء و 5على Uوعاء    یحتوي

  .Uباللمس، نسحب عشوائیا في آن واحد ثلاث كریات من الوعاء 
A وBوC أحداث حیث:   ثلاثة 

• A"الحصول على ثلاث كریات حمراء " : 
• B "الحصول على ثلاث كریات من نفس اللون " : 
• C"الحصول على ثلاث كریات مختلفة اللون مثنى مثنى " : 

)أحسب  )1 )P Aو( )P B و( )P C  احتمال الأحداثA وB وC  على الترتیب. 
2( X .المتغیر العشوائي الذي یرفق بكل سحبة عدد ألوان الكریات المسحوبة 

 ثم أحسب أملھ الریاضیاتي.Xعرف قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي   •
)نظیف  )3 5)n 5n  حیث  Uكریة حمراء إلى الوعاء −  ، ثم نسحب عشوائیا كریتین على التوالي دون إرجاع.   ≤

D وE  :حدثین حیث 
• D "الحصول على كریتین حمراوین " : 
• E "الحصول على كریتین من نفس اللون " : 

)برھن أن:  -أ )
( )( )

1
P( )

5 4
n n

D
n n

−
=

+ +
. 

)Pالعدد nأحسب بدلالة  -ب  )E احتمال الحدثE. 

)بحیث: nعین قیم العدد الطبیعي -ج ) 1
2

P E ≥. 

 نقاط) 07التمرین الرابع: (    
 

mf الدالة المعرفة على   بـ( ) ( )2 1x x
mf x e m e m− −= − +  وسیط حقیقي  mحیث  +

( )mC التمثیل البیاني للدالةmf  في معلم متعامد ومتجانس( ); ,O i j
 

2i. حیث   cm=


 

I.  1   :نضعالجزء في ھذاm = 
   1fأدرس تغیرات الدالة )1
)برھن أن المنحني -أ )2 )1C    0یقبلA  یطلب تعیین إحداثییھا  انعطافنقطة. 

)ل ـ أكتب معادلة -ب  )T  المماس للمنحني( )1C 0عند النقطةA  .ثم أنشئھ 
)أنشئ المنحني   -ج )1C 

II.   
)المنحنیات بین أن جمیع  -أ )1 )mC    یطلب تعیین إحداثییھا.   ثابتةتشترك في نقطة 

)وجود نقط تقاطع المنحني   mناقش حسب قیم العدد الحقیقي  -ب  )mC  .مع حامل محور الفواصل 
)، ثم عین المستقیمات المقاربة للمنحني    mfأدرس تغیرات الدالة )2 )mC. 

1حیث:عددین حقیقین  2mو1m -أ )3 2m m<  أدرس الوضع النسبي للمنحنیین ( )1mC و( )2mC  

)أنشئ (دون دراسة التغیرات) المنحنیین   -ب  )2C− و( )3C  .في نفس المعلم السابق 
 .mبدلالة  myو mxأكنب كل منmxالتي تأخذھا عند mfالقیمة الحدیة المحلیة للدالة   myنعتبر  )4

)للمنحني  mاستنتج معادلة مستقلة عن   )P  مجموعة النقط( );m mM x y لماm یمسح] [1;− +∞.  
 انتھى الموضوع الأول

 4من  2صفحة 
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 2023البكالور� التجريبي /ر�ضات الر�ضيات/الشعبة: :  مادة في  ختبارا
 الموضوع الثاني 

. قاط)ن 04التمرین الأول: (  
):   ة التالیة نعتبر المعادل )E  7 5 11 .......x y−  عددان صحیحان  yو xحیث    =

)أ) بین أنھ إذا كانت الثنائیة   )1 );x y   حل للمعادلة( )E   فإن[ ]3 5x ≡ 
)ب) استنتج حلول المعادلة   )E 

)عین الثنائیات   ج) );x y   حلول المعادلة( )E   بحیث یكون( ); 11PGCD x y = 

 11على  7nو   5nبواقي القسمة الاقلیدیة لكل من   nالطبیعي أ) أدرس حسب قیم العدد  )2
20235حتى یكون    nقیم العدد الطبیعي ب) عین  7n  11قابلا للقسمة على   +

3( a  وb  7عددان طبیعیان غیر معدومین كلاھما أصغر تماما من ،N  01عدد طبیعي یكتبa b   في النظام العشري 
]تحقق أن    )أ ]310 1 11≡ − 

 4ھو  11إذا علمت أن باقي قسمتھ على   Nعین قیمة العدد  )ب 
 11في نظام التعداد ذي الاساس   Nج) أكتب العدد 

. )قاطن 04التمرین الثاني: (  
 كرات حمراء وكرتان خضراوتان،الكریات متماثلة  3كریات بیضاء و 5 على Uیحتوي كیس      
 ولانفرق بینھا عند اللمس ، نسحب عشوائیا وفي آن واحد ثلاث كریات من ھذا الكیس  

  أحسب إحتمال الحادثتین التالیتین :  )1  

A            " الكریات الثلاثة المسحوبة من نفس اللون " : 

      B  " من بین الكریات الثلاثة المسحوبة توجد كرة واحدة فقط خضراء  " : 

 الذي یرفق بكل نتیجة سحب عدد الألوان الظاھرة   Xالمتغیر العشوائي نعتبر  )2  

  Xعین قانون احتمال المتغیر  أ)      

   Xاحسب الأمل الریاضیاتي والتباین للمتغیر العشوائي  ب)      

 بھ كرتین بیضاوین وكرتین حمراوین وكرة خضراء Vوكیس آخر  Uفي تجربة مستقلة نعتبر الكیس )3  

 Uنسحب كرة من الكیس  6 ، إذا ظھر الرقم6 إلى 1  نرمي حجر نرد غیر مزیف مرقم من     

 Vوإلا نسحب كرة من الكیس    

5بین أن احتمال سحب كرة بیضاء ھو   )أ
12

 

 Vاحتمال ان تكون من الكیس علما أن الكرة المسحوبة بیضاء فما  )ب
 .نقاط) 04التمرین الثالث: (

   a  عدد حقیقي موجب تماما 
    f   الدالة المعرفة والقابلة للاشتقاق على المجال[ )بــ:  ∞+;0] ) 21f x ax= + 

]متزایدة تماما على المجال  fبین أن الدالة    -      [0;+∞ 
      ( )nu  0بــحدھا الأول   عددیة معرفة   متتالیة 0u ):  nومن أجل كل عدد طبیعي   = )1n nu f u+ =  
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  Bacblanc2023ghardaia2maths 
 2023البكالور� التجريبي /ر�ضيات  الر�ضيات/الشعبة:  : مادة في اختبار

0نفرض أن   )1 1a  

n :10أنھ من أجل كل عدد طبیعي برھن بالتراجع   )أ
1nu

a
≤ ≤

−
     

)بین أن   )ب )nuتماما على    متزایدة واستنتج أنھا متقاربة ثم احسب نھایتھا ، 

1aنضع   )2  أجل كل عدد طبیعي   ومنn  :2   بــ 2
1n n nv u u+= −   

)أثبت  أن   )أ )nv  أساسھا و حدھا الاول.   یطلب تعیین  ھندسیة 

n :2استنتج أنھ من أجل كل عدد طبیعي   )ب 2
1

n
n nu u a+ − = 

)نعرف المتتالیة   nمن أجل كل عدد طبیعي   ج)         )nw   :كالآتي 

   0 0w 1nومن أجل كل    =       ،2 11 .... n
nw a a a −= + + + +  

 aو  nبدلالة   nwأكتب عبارة الحد العام  -        

n :nأنھ من أجل كل عدد طبیعي   بین  -         nu w=   ثم أحسبnn
u

+∞

lim    

 نقاط) 08 : (الرابعالتمرین 

(I   نعتبر الدالةg  المجال المعرفة على] )  : یلي  كما   0;∞+] ) 2 lng x x x= + −  
  gتغیر الدالة اتجاه أدرس  )1
)ثم استنتج إشارة  g(1)أحسب  )2 )g x  على المجال] [+∞;0   

(II  لتكن الدالةf   علىالمعرفة∗
  التالیة بالعبارة :   ( ) ( )2ln1

2
x

f x x e
x

 
 = − + −
 
 

 

        ( )fC   تمثیلھا البیاني المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( ; , )O i j
 

 
[من   xأ) من أجل كل عدد حقیقي   )1 )أحسب   0;∞+] ) ( )f x f x−  . وفسر النتیجة بیانیا  +

)ب) أحسب      )
0

lim
x

f x
→

)و )lim
x

f x
→+∞

)ثم استنتج   )lim
x

f x
→−∞

)و )
0

lim
x

f x
→

 

)معدوم، غیر  xأ) بین أنھ من أجل كل عدد حقیقي  )2 ) ( )2

22
g x

f x
x

−
′ =  

    ھاوشكل جدول تغیرات fب) استنتج اتجاه تغیر الدالة  

)بین أن المستقیم   )3 1ذو المعادلة   ∆(
2 2

ey x= − )مقارب ل ـ + )fC   ثم أدرس وضعیة( )fC بالنسبة إلى( )∆ . 

)أ) أثبت أنھ یوجد مماسان  )4 )T  و(  ')T  للمنحنى( )fC   یوازیان(  یطلب تحدید معادلة كل منھما.  ∆(
)ب) بین أن   )fC  یقطع حامل محور الفواصل في نقطتین فاصلتاھماα  وβ   حیث 

        2 2,1α< 0,5و   > 0,4β− < < − 
)من   أرسم كلاّ  )ج )∆، ( )T،  (  ')T  والمنحني( )fC . 

)2حتى تقبل المعادلة   mعین بیانیا قیم الوسیط الحقیقي   )5 2 ) ln( )x e m x−  حلا وحیدا  =
)أحسب  )6 )A α   مساحة الحیز المستوي المحدد بالمنحني( )fC  والمستقیم(  والمستقیمین  ∆(

1xاللذین معادلتھما:    xو   = α=                                                        ي انتھى الموضوع الثان 

 4من  4 ةصفح   
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الشعبیة الدیمقراطیة الجزائریة الجمهوریة
المسیلة لولایة التربیة مدیریة الوطنیة التربیة وزارة
عامر- دحمان-سیدي مرزوك الشهید ثانویة التجریبي البكالوریا امتحان
2023 ماي دورة: ریاضیات الشعبة:

و30د سا 04: المدة الریاضیات : مادة في إختبار

الآتیین: الموضوعین أحد یختار أن المترشّح على
الأول الموضوع نقاط) 05) الأول: التـمــرین

f(x) = 2x√
x2+1

كمایلي: [0; +∞[ على المعرفة العددیة الدالة f
ومتجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستـوي في f للدالة البیاني التمثیل (Cf) لیكن

المقابل) الشكل أنظر ) y = x المعادلة ذو المستقیم (∆) و .(O;
−→
i ,

−→
j )

. f الدالة تغیر إتجاه أدرس أ)- -(1
f(x) ∈ [1;

√
3] فإن x ∈ [1;

√
3] كان إذا أنه بین ب)-

، u0 = 1 الأول بحدها المعرفة العددیة المتتالیة (un) -(2
un+1 = f(un) ، n طبیعي عدد كل أجل ومن

. (un) المتتالیة وجود برر أ)-
و u2 ، u1 ، u0 الحدود مثل ثم الإجابة ورقة على المقابل الشكل رسم أعد ب)-
اتجاه حول تخمینا ضع ثم التمثیل خطوط مبرزا حسابها دون الفواصل محور على u3

. وتقاربها (un) المتتالیة تغیر
1 ≤ un <

√
3 ، n طبیعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن ج)-

(un) تغیر اتجاه استنتج ثم ، un+1 − un =
un(2−

√
u2
n + 1)√

u2
n + 1

: n طبیعي عدد كل أجل من أنه من أنه بین أ)- -(3

متقاربة أنها استنتج ب)-

vn =
u2
n

3− u2
n

: بـ: N على المعرفة (vn) المتتالیة لتكن -(4

الأول. حدها و أساسها تعیین یطلب هندسیة (vn) المتتالیة أن بین أ)-
lim

n→+∞un أحسب ثم ، n بدلالة un و vn من كلا أكتب ب)-

Sn =
1

3− u2
0

+
1

3− u2
1

+ · · ·+ 1

3− u2
n

: حیث Sn المجموع n بدلالة أحسب ج)-

Pn = 1
2v0 ×

1
2v1 × · · · × 1

2vn : حیث Pn المجموع n بدلالة أحسب د)-
نقاط) 04) الثاني: التـمــرین

صحیحان عددان y و x حیث (x,y) المجهول ذات . 9x− 4y = 22 ..... (E) : المعادلة نعتبر -(1
. حلولا تقبل (E) المعادلة أن بین أ)- -(2

. (E) المعادلة حلول استنتج ثم ، x ≡ 2 [4] فإن (E) للمعادلة حلا (x,y) الثنائیة كانت إذا أنه بین ب)-
βعددان و α حیث 7 الأساس ذي النظام في 56α0 ویكتب 4 الأساس ذي التعداد نظام في 133αβ3 یكتب طبیعي عدد N -(3

طبیعیان
. العشري النظام في N أكتب ثم ، β و α عین ⋆

. طبیعي عدد n حیث ، b = 198n+ 44 و a = 88n+ 22 نضع -(4
. (E) للمعادلة حل (a;b) الثنائیة أن تحقق أ)-

بینهما. فیما أولیان 9n+ 2 و 4n+ 1 العددین أن بین بیزو مبرهنة باستعمال ب)-
pgcd(a,b) جـــد ج)-
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2023 ماي دورة: ، شعبة:ریاضیات الریاضیات، مادة: في اختبار

نقاط) 04) الثالث: التـمــرین
، فاطمة اسمها واحدة وامرأة محمد اسمه واحد رجل بینهم من نساء 4 و رجال 8 من جمعیة تتكون

. وكاتب نائب ، رئیس : من مكونة لجنة تشكیل نرید
تشكیلها یمكن التي اللجان عدد ماهو -(1

: التالیة الأحداث من كل احتمال احسب -(2
" الجنس نفس من أعضاء من تتكون اللجنة " A

" وامرأة رجلین تضم اللجنة " B
" الرئیس منصب في محمد تضم اللجنة " C

؟ الرئیس منصب في محمد فیها یكون أن احتمال ماهو ، وامرأة رجلین تضم اللجنة أن علما -(3
المكونة اللجنة في الرجال عدد اختیار بكل یرفق الذي العشوائي المتغیر X لیكن -(4

احتماله قانون عرف ثم العشوائي للمتغیر الممكنة القیم عین أ)-
E(X) أحسب ب)-

P
(
lnX(3eX − 3) = 0

)
الاحتمال أحسب د)-

نقاط) 07) الرابع: التـمــرین
f(x) =

√
x+ 1e−x : بـ [−1; +∞[ على المُعرّفة f العددیّة الدّالة نعتبر −(|

.
(
O;

−→
i ,

−→
j
)

متجانس و متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البیاني تمثیلها (Cf)

. علیها المحصل النتیجة بیانیا فسر ثم ، أكبر بقیم −1 عند f الدالة اشتقاق قابلیة أدرس -(1
. بیانیا النتیجة فسر ثم ، lim

x→+∞ f(x) أحسب -(2
. تغیراتها جدول شكل ثم ، f الدالة تغیر اتجاه ادرس -(3

y = x المعادلة ذو (∆) المستقیم نعتبر -(4
1

2
< α < 1 أن تحقق ثم ، α ∈ [−

1

2
; +∞[ حیث α فاصلتها وحیدة نقطة في (Cf) المنحنى یقطع (∆) أن بین -
. 0 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf) للمنحني (T) المماس معادلة اُكتب -(5

.(Cf) و (T) ، (∆) اُرسم -(6
. x+ 1 ≤ ex ، [−1; +∞[ من x حقیقي عدد كل أجل من أنّه بیّن أ)- -(7
f(x) ≤ e−

x
2 ، [−1; +∞[ من x حقیقي عدد كل أجل من أنّه استنتج ب)-

والمستقیمات (Cf) بالمنحى المحدّد المستوي الحیز مساحة S(λ) ولتكن ، λ ≥ 1 حیث حقیقي عدد λ نعتبر -(8
. y = 0 و x = λ ، x = 1 معادلاتها التي

. 0 ≤ S(λ) ≤ 2√
e

أن بین -

f(x) =
√
x+ 1e−

x
n : بـ [−1; +∞[ على المُعرّفة f العددیّة الدّالة نعتبر ، معدوم غیر طبیعي عدد n لیكن −(||

.
(
O;

−→
i ,

−→
j
)

متجانس و متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البیاني تمثیلها (Cn)

. احداثیتیهما تعیین یطلب ثابتتین نقطتین من تمر (Cn) المنحنیات جمیع ان بین -(1
Mn نقطة في الفواصل محور لحامل موازیا مماسا تقبل (Cn) المنحنیات ، معدوم غیر n طبیعي عدد كل أجل من أنه بین أ)- -(2

αn فاصلتها
. (αn) المتتالیة طبیعة ادرس ب)-

(Cn+1) و (Cn) للمنحنیین النسبي الوضع اُدرس -(3
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2023 ماي دورة: شعبة:ریاضیات، الریاضیات، مادة: في اختبار

الثاني الموضوع

نقاط) 05) الأول: التـمــرین
0 و -1 الرقمین تحملان خضراوین وكریتان 1 و 0 ، -1 ، -1 الأرقام تحمل حمراء كریات أربع على صندوق یحتوي

باللمس). بینها نفرق ولا متماثلة الكریات (كل 1 الرقم تحمل سوداء وكریة
الصندوق هذا من كریتین واحد آن وفي عشوائیا نسحب (I

: الآتیة الحوادث احتمال احسب -(1
. " اللون نفس من كریتین على الحصول " A

. " الرقم نفس تحمل كریتین على الحصول " B
. الصندوق من المسحوبتان الكریتان في الظاهران الرقمان جداءء سحب بكل یرفق الذي العشوائي المتغیر X لیكن

. احتماله قانون عرف ثم ، X العشوائي المتغیر قیم عین -(2
. E(1444X+ 2023) استنتج ثم ، E(X) الریاضیاتي الأمل احسب -(3

، 1 الرقم تحمل منها كلا سوداء كریة n له ونضیف الصندوق إلى المسحوبة الكریات كل نعید (II
إرجاع بدون التوالي على كریتین منه نسحب ثم

؟ الممكنة الحالات عدد ماهو -(1
: الآتیة الحوادث احتمال احسب -(2

. " اللون نفس من كریتین على الحصول " C
. " تماما موجب رقم منهما كلا تحمل كریتین على الحصول " D

. " الإشارة في تماما مختلفین رقمین تحملان كریتین على الحصول " E

نقاط) 04) الثاني: التـمــرین
D و C ، B ، A النقط نعتبر ، (O; u⃗, v⃗) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي

ZD = ZC و ZC = 1+
√
3+ i ، ZB = 1+ 2i ، ZA = 1 الترتیب على لواحقها التي

arg

(
ZC −ZA

ZB −ZA

)
هندسیا النتیجة فسر ثم ، الأسي الشكل على ZC −ZA

ZB −ZA
أكتب أ)- (1

. ABC المثلث طبیعة استنتج ب)-
المركبة. عبارته تعیین یطلب ، C إلى B النقطة ویحول A مركزه الي R التحویل طبیعة استنتج ج)-

. مساحته احسب ثم ، ABCD الرباعي طبیعة حدد -(2
. R التحویل بواسطة ZE = i اللاحقة ذات E النقطة صورة K النقطة لاحقة ZK لتكن -(3

. sin
(
5π
12

)
و cos

(
5π
12

)
العددین من لكل المضبوطة القیمة استنتج ثم ZK =

√
2ei(

5π
12 ) + 1 : أن بین -

. −3 ونسبته A مركزه الذي H للتحاكي المركبة العبارة أكتب -(4
الممیزة. وعناصره طبیعته محددا S = R ◦H للتحویل المركبة العبارة أكتب أ)- -(5

. S بالتحویل ABCD الرباعي صورة AB ′CD لیكن ب)-
. المساحات) بوحدة (مقدرة 18

√
3 هي AB ′CD الرباعي مساحة أن بین -
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2023 ماي دورة: شعبة:ریاضیات، الریاضیات، مادة: في اختبار

نقاط) 04) الثالث: التـمــرین u0 = −3

un+1 =
1

2− un

بـ: N على المعرفة و (un) العددیة المتتالیة نعتبر

un < 1 : n طبیعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن -(1
. متقاربة أنها استنتج ثم ، (un) المتتالیة تغیر إتجاه أدرس -(2
vn =

4

1− un
: بـ: N على المعرفة (vn) المتتالیة لتكن -(3

الأول. حدها احسب ثم ، 4 أساسها حسابیة (vn) المتتالیة أن بین أ)-
lim

n→+∞un أحسب ثم n بدلالة un و vn من كلا أكتب ب)-
. 5 على 3n للعدد الإقلیدیة القسمة باقي n العددالطبیعي قیم حسب ادرس أ)- -(4
. 5 على 20231444 + 14442023 + 2023vn للعدد الإقلیدیة القسمة باقي عین ب)- n ≡ 2023[4]

vn − 3n ≡ 1444[5]
الجملة: تحقق التي n الطبعي العدد قیم مجموعة عین ج)-

نقاط) 07) الرابع: التـمــرین
g(x) = x3 − x− 2lnx+ 3 بـــــــ ]0; +∞[ على المعرفة g الدالة نعتبر (I

3x3 − x− 2 = (x− 1)(3x2 + 3x+ 2) ، ]0; +∞[ من كل أجل من أنه تحقق أ)- (1
تعریفها. مجموعة أطراف عند g الدالة نهایة أحسب ب)-

. تغیراتها جدول شكل ثم ، g الدالة تغیر إتجاه أدرس أ)- (2
. g(x) إشارة ]0; +∞[ من x كل أجل من استنتج ب)-

f(x) = x− 1+
x− 1+ lnx

x2
كمایلي: ]0; +∞[ على المعرفة f العددیة الدالة نعتبر −(||(

O;
−→
i ,

−→
j
)
المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البیاني تمثیلها

(
Cf

)
ولیكن

هندسیا. النتیجة فسر ثم ، lim
>

x→0
f(x) أحسب -(1

lim
x→+∞ f(x) أحسب -(2(

Cf

)
المنحنى وضعیة ادرس ثم ، +∞ بجوار

(
Cf

)
للمنحنى مائل مقارب y = x− 1 المعادلة ذو (∆) المستقیم ان بین -(3

. (∆) المستقیم الى بالنسبة
. تغیراتها جدول شكل ثم ، f الدالة تغیر اتجاه ادرس -(4

. 1 الفاصلة ذات A النقطة عند
(
Cf

)
للمنحنى (T) المماس معادلة اكتب -(5

.
(
Cf

)
والمنحنى (T) المماس و (∆) المستقیم ارسم -(6

حقیقي. وسیط m حیث y = mx−m بـ المعرفة المستقیمات عائلات (dm) لتكن -(7
A بالنقطة تمر (dm) المستقیمات جمیع أن تحقق أ)-

. متمایزان حلان f(x) = mx−m للمعادلة یكون حتى m الوسیط قیم عین e∫ب)-
1
lnx
x2

dx = 1− 2
e أن: بین بالتجزئة، التكامل بإستعمال -(1 (|||

x = e و x = 1 معادلتاهما اللذین والمستقیمین (∆) المستقیم و
(
Cf

)
بالمنحنى المحدد المستوي الحیز مساحة احسب -(2

( الحیز لمساحة مضبوطة قیم تقدیم یجب )

2023 البكالوریا شهادة إمتحان في بالتوفیق
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ية الـال ية الديـجمهور  مقراطية الشعبيةـجزائر
ية الحسن ابن ال  ثانوي  3مستوى : ـال                                             م النزلة      ـهيثـثانو

 ر -ت ر  -شعبة : ع ت                                 : بوقفة عبد الفتاح                        الأستاذ
يـبي           :   رقم  الإختبار التجر

برة تحقن في جسمك في بداية السنة لتصبح ياضيات ليست إ  ممتازا فيها الر
ياضيات = حبها + ا  التركيز + المرافقة اليوميةلر

 
على ثلاث كرات حـمراء وثلاث كرات بيضاء و    . يـحتوي الصندوق    و    ،    ثلاث صناديق غير شفافة 

يـحتوي الصندوق    يـحتوي الصندوق  على كرتين بيضاوين    على كريتين حـمراوين وأربع كرات بيضاء ، و
 وأربع كرات حـمراء ) كل الـكرات متشابـهة ولا نفرق بينـها عند اللـمس (

  إلى   نرمي زهر نرد غير مزيف ذا أربعة أوجه مرقـمة من 
نسحب كرتين على التوالي   أو   ، وإذا ظهر الرقم    نسحب كرتين في آن واحد من الصندوق   إذا ظهر الرقم 

   نسحب كرتين على التوالي وبإرجاع من الصندوق   وإذا ظهر الرقم    لصندوق ودون إرجاع من ا
  : الـمعرفة بـ  و   ،   نعتبر الأحداث 

 " سـحب كرتين من لونين مـخـتلفين " :  " سـحب كرتين بيضاوين " ،  :  " سـحب كرتين حمراوين " ،  :  
 الـموافقة لـهذه الـتجربة أنـجز شـجرة الإحتمالات  ❶
  و   ،    أحسب إحتمالات الأحداث  أ/ ❷
   علـما أن الـكرتين الـمسحوبتين حـمراوان ، ما إحتمال أن تكونا من الصندوق  ب/   

يات البيضاء الـمسحوبة  الـذي   ي ئنعتبر الـمتغير العشوا ❸  يرفق بكل عـملية سـحب عدد الـكر
ياضياتي          عرف قانون الإحتمال للـمتغير العشوائي        ، وأحسب الأمل الر

 
 

Ι-  الـمعادلة   حل في مـجموعة الأعداد الـمركبة(   )(       )    
Ι -  نعتبر في الـمستوي الـمركب(   

 
  
 
 ذات اللواحق   ،   ،   ،   النقط  (

 على الترتيب           ،  ̅      ،        ،                 
  كتب العدد الـمركب أ  ❶

     

     
 بالتشابه     هي صورة النقطة   ، ثم إستنتج أن النقطة  الأسي على الشكل 

 لب تعيين عناصره الـمميزة طي  الـمباشر          
.أكتب على الشكل الـجبري العدد  ❷

  

  
/
    

.بـحيث يكون   ، ثم عين قيم العدد الطبيعي  
  

  
/
 

 حقيقي 
     أكتب العدد  ❸

     
    على الشكل الأسي ، ثم عين طبيعة الـمثلث  

 +(   ) (    ) (   )*مرجـح الـجملة الـمثـقلة   جد لاحقة النقطة  ❹

 01 التمرين

 02 التمرين
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|   (   )| :حيث   من الـمستوي ذات اللاحقة   هي مـجموعة النقط  ( ) ❺    
 وعناصرها الـمميزة  ( )، ثم عين طبيعة الـمجموعة  ( )تنتمي إلى   تـحقق أن النقطة      

  
 

} : بـ   على  معرفةـمتتالية العددية الـال (  )تكن ل

   
 

 

   
 

 

               

 

            : بـ  معرفة من أجل كل عدد طبيعي ـال (  )متتالية ـنعتبر ال

    و    أحسب  ❶
 هندسية أساسها  (  )بين أن  ❷

 
   بدلالة    أكتب  ، 

                 :حيث    عن الـمجموع   بدلالة عبر  ❸
 (  )، ثم إستنتج نهاية   بدلالة    عبر عن  ❹

 
  

Ι-  بــ  ,∞   -المعرفة على المجال   لتكن الدالة:  ( )   (   )     ( ) 
 عددان حقيقيان   و   حيث    

 المستقيم ذا  ( )و  (⃗  ⃗   )تمثيلها البياني في معلم  (  )
 (  )كما هو  مبين في الشكل التالي ، المنحني        : المعادلة

     يقبل قيمة حدية عند النقطة ذات الـفاصلة  

 .  و   بدلالة  ( )  / عين أ ❶
     و       :/ تأكد من الـمعطيات السابقة أن ب     
 (( )و  (  )هي فاصلة  𝛃.)  ( )و  (  )عين بيانيا وضعية  ❷
( )  :حيث  ( ) إستنتج إشارة  ❸   ( )  . ,∞   -على المجال      
( )  :بــ   ,∞   -هي الدالة المعرفة على     -         

(   ) 

 
 (⃗  ⃗   )تمثيلها البياني في معلم  (  )،

     :بين أن  ❶
 

 
  

  ( )    وفسر النتيجة هندسيا ثم أحسب     
        

  ( ) 

( )   : ,∞   -من   / بين أنه من أجل كل عدد حقيقي أ ❷  
 ( )

    
 ، ثم شكل جدول تغيراتها .  / إستنتج إتجاه تغير الدالة ب    
( ) بين ان المعادلة  ❸ α     :حيث  αتقبل حلين أحدهما           
(α)   :تأكد أن  ❹    α ، يعطي  ( )و  (  ) ئأنش  ثم ،: β (β) و              
( )      :أحسب مشتقة الدالة  ❺       (  )المحدد بالمنحني    ، ثم بين أن مساحة الحيز المستوي     
   (             )   هي     و     و      :معادلات ـمستقيمات ذات الـوال

 03 التمرين

 04 التمرين
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 40مفصل لإختبار رقمـحل الـال
 

 شـجرة الإحتمالات ❶

 
  و   ،    أحسب إحتمالات الأحداث  أ/ ❷
 . ( )   (    )   (    )   (    ) 
 . ( )  

 

 
 

 

  
 

 

 
 

 

  
 

 

 
 

  

  
 

 

  
 

 . ( )   (    )   (    )   (    ) 
 . ( )  

 

 
 

 

  
 

 

 
 

  

  
 

 

 
 

 

  
 

  

  
 

 . ( )   (    )   (    )   (    ) 
 . ( )  

 

 
 

 

  
 

 

 
 

  

  
 

 

 
 

  

  
 

  

  
 

 علـما أن الـكرتين الـمسحوبتين حـمراوان ، ما  ب/
   إحتمال أن تكونا من الصندوق        

.   (  )  
 (    )

 ( )
 

 

 
 

 

  
 

  

 
 

  
 

 +     * :هي   قـيم الـمتغير العشوائي  ❸
  عرف قانون الإحتمال للـمتغير العشوائي     
.  (   )   ( )  

 

  
 

.  (   )   ( )  
  

  
 

.  (   )   ( )  
  

  
 

         
  

  
   

  
  

  
  (    ) 

ياضي   حساب الأمل الر
.  ( )    

 

  
   

  

  
   

  

  
 

  

  
 

 
 
𝚰-  الـمعادلة  حل في مـجموعة الأعداد الـمركبة 

(   )(       )    
          أو       ومنه إما 
            أو       ومنه إما 

         أو         ومنه 
 +           *  ومنه     
  أكتب العدد الـمركب ❶

     

     
 على الشكل الأسي 

.   
     

     
 

          

      
 

  

    
 

    

    
 

     

     
 

.        √   
  

  
بالتشابه      هي صورة النقطة   إستنتج أن النقطة 

 يطلب تعيين عناصره الـمميزة   الـمباشر 
     لـدينا 

     
 √   

  

 ومنه  
       √   

  

 (     )  
الذي   بالتشابه الـمباشر   هي صورة النقطة   ومنه 
  وزاويته   √نسبته 

 
  ومركزه النقطة  

.أكتب على الشكل الـجبري العدد  ❷
  

  
/
    

 
̅      لدينا          √  

  
  

  
  √              لدينا 

 
  

ومنه    

.
  

  
/
    

 (
 √  

  
  
 

 √  
 
  
 

)

    

 .  
 

 /
    

  

.   
     

    
       

     
 

     
.بـحيث يكون   عين قيم العدد الطبيعي 

  

  
/
 

 حقيقي 

  01 التمرين

 02 التمرين
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.
  

  
/
 

 .  
 

 /
 

   
  

..   ومنه   
  

  
/
 

/     
  ومنه 

 
 ℕ  حيث      ومنه     
     أكتب العدد  ❸

     
 على الشكل الأسي 

.      

     
 

         

        
 

 

  
 

 

 
       

 

  
    عين طبيعة الـمثلث     

|لدينا 
     

     
|  |  | ،  ومنه    

|     |       ومنه  |     | 
.   لدينا  

     

     
/     (  )   

 

 
ومنه  

(  ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗⃗⃗⃗  ⃗)   
 

 
 

 ومتساوي الساقين   قائم في     لـمثلث ومنه ا
   جد لاحقة النقطة  ❹
.     

          

     
        

من الـمستوي ذات      هي مـجموعة النقط  ( ) ❺
|   (   )| :حيث   ا      اللاحقة     

 ( )تنتمي إلى   تـحقق أن النقطة 
|    (   )|لدينا   أي   

 |(   )(    )   | ومنه    
|           | | |أي        

  ( )تنتمي إلى   ومنه النقطة 
 وعناصرها الـمميزة ( )عين طبيعة الـمجموعة 

|   (   )|لدينا   يكافئ   
 |(   ) .  

 

   
/|  يكافئ   

 √ |  
 

   
|  يكافئ   

 √ |  
 

   
 

   

   
|    

√ |      |  يكافئ   
√ |  (     )|  يكافئ   
√ |  (     )|  يكافئ   

|    |  
 

√ 
ومنه الـمجموعة   √    يكافئ  

  √ ونصف قطرها   ائرة مركزها النقطة دهي  ( )
 

 
 

    و    أحسب  ❶
                 لدينا 
     ومنه 

         

 
     ومنه  

         

 
 

   ومنه    
  

 

 
   

 

 

 
 

 

 
 

 

 

 
 

  

  
 

           لدينا 
 

 
 

 

 
 

 

 
 

 هندسية أساسها  (  )بين أن  ❷

 
  

 هندسية إذا وفقط إذا كانت (  )تكون    
     حيث                  
ومنه                لدينا  

     
         

 
      

               

 
 

.          

 
 

 

 
(       )  

 

 
   
 متتالية هندسية أساسها  (  )ومنه 

 
  

  بدلالة    أكتب 
   ، ومنه           لدينا 

 

 
.
 

 
/
 

 
  :حيث    عن الـمجموع   بدلالة عبر  ❸
     .                 

.     
 

 
[
.
 
 
/
 
  

 
 
  

]  
 

 
[
.
 
 
/
 
  

 
 
 

]    .
 

 
/
 

 

 (  )، ثم إستنتج نهاية   بدلالة    عبر عن  ❹

.  

{
 
 

 
 

        

        

        

 
 

            

 

          بالـجمع طرفا لطرف نـجد 
   ومنه          ومنه 

 

 
 .

 

 
/
 

 
.    

         
       

         
 
 

 
 .

 
 
/
 

 
 

 
 

 
 

 03 التمرين

 03 التمرين
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   و   بدلالة  ( )  / عين أ ❶
.     ( )    .

 

 
/      .

 

 
/ 

.       ( )  .
 

 
/ (        ) 

     و       :/ تأكد من الـمعطيات السابقة أن ب
يقبل قيمة حدية عند النقطة ذات  (  )الـمنحني 

( )  معناه      الـفاصلة   ومنه     

  ( )  .
 

 
/ (        ) ومنه    

       ( ) 
( ) معناه  (   )شمل النقطة ي (  )الـمنحني     
. (   )     ( ) ، ومنه    

      ( ) 
2نـحل الـجملة 

      
     

     بالطرح نـجد   
يض في       نـجد  ( )بالتعو

( ) ومنه    (   )     ( ) 
 ( )و  (  )عين بيانيا وضعية  ❷

                                                    
                                ( )     

  
 الوضع النسبي

 
 ( ) إستنتج إشارة  ❸
( ) لدينا    ( ) لـها  ( ) ومنه إشارة  (   ) 

  ( )و  (  )علاقة بالوضع النسبي بين الـمنحنى 
                                                    

                                ( ) 
 :بــ   ,∞   -هي دالة معرفة على   -  
   .    ( )       

(   ) 

 
 

     :بين أن  ❶
 

 
  

  ( )     

.    
 

 
  

  ( )     
 

 
  

     .  
   

 
/     

 مقارب عمودي     الـمستقيم  :تفسير النتيجة هندسيا 

   بـجوار  (  )للمنحني 
   أحسب 

        
  ( ) 

.    
        

  ( )     
        

     .  
   

 
/     

( )   :/ بين أن   أ ❷  
 ( )

    
.   ( )  

 

 
 

.
 

 
   /( )  (   ) 

  
  
.  

 
 

     (   ) 

   
        (   ) 

   
 ( )

   
  ، ثم شكل جدول تغيراتها  / إستنتج إتجاه تغير الدالة ب
 ( ) من إشارة  ( )  فإن إشارة      ـما أن ب

 -   -متناقصة تـماما على   الدالة ومنه نستنتج أن 
 ,    ,ومتزايدة تـماما على الـمجال 

                                                        
                           ( ) 

                                                    
 

 ( ) 

   
 ( )   

( ) بين ان الـمعادلة  ❸        𝛂تقبل حلين أحدهما    
𝛂     :حيث         ح       
.  ( )      تكافئ      

(   ) 

 
   

.     .  
   

 
/  تكافئ    

  أو       إما 
   

 
 تكافئ    

  أو     إما 
   

 
    

 αهذه الأخيرة حلها هو 
( )  :بــ   ,∞   -الـمعرفة على   نعتبر الدالة     

   

 
 

  -       ,مستمرة ورتيبة على الـمجال   الدالة 
}ولدينا 

 (   )       
 (   )      

     (   )   (   )    
( ) ومنه حسب مبرهنة القيم الـمتوسطة فإن  تقبل    

α     :حيث  αحلا وحيدا        
( ) الـمعادلة ومنه نستنتج أن  تقبل حلين أحدهما    

α  حيث:     α        
(𝛂)   :تأكد أن  ❹    𝛂 

 04 التمرين

(𝐶𝑓)  
 فوق

 ( )  
 

(𝐶𝑔)  
 يقطع

 ( )  
 

(𝐶𝑔)  
 تـحت

 ( )  
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  مـما سبق لدينا 
   

 
ومنه  αتقبل حلا وحيدا    

  
  α

α
α  ، ومنه    

α
α  ، ومنه         α 

β :، يعطي  ( )و  (  ) ئأنش (β) و              

 
( )      :أحسب مشتقة الدالة  ❺    
. (      )        

 

 
         

  (  )المحدد بالمنحني    بين أن مساحة الحيز المستوي 
    و      :والـمستقيمات ذات الـمعادلات   

   (             )   هي     
يقع تـحت مـحور الفواصل في  (  )لـدينا الـمنحنى 

 ومنه -   ,
      ∫  ( )  

 

 
 ∫  ( )  

 

 
 

.         ∫ .     
(   ) 

 
/  

 

 
    

.    0 (      )  
 

 
(   )

 
1
 

  
.    0         

 

 
(   )

 
1
 

  
.  .         

 

 
(   ) /  (  ) 

α  لدينا مـما سبق     α  ومنه بالتعويض نـجد 
.  .  (   )     

 

 
(   ) /    

.  .  (   )     
 

 
(   ) /    

.              (             )   
 و . هـ . م

 رسالتي إليكـم تلاميذي الأعزاء
، بسم الل  ه والصلاة والسلام على السلام عليكم ورحـمة الل  ه 

 رسول الل  ه
  يا إني أود أن أرافقكم إلى تلاميذي الأعزاء ، طلبة البكالور
هذه الأيام الأخيرة من الـمراجعة ، مرافقة الأخ الناصـح في 

يا بإذن الل  ه  الذي سيسره نـجاحكم وتفوقكـم في شهادة البـكالور
  تلاميذي الـمجتـهدين فلتعلـموا أن الـحياة مليئة بالدروب

يا  منها السهل ومنها الوعـر ، وإني أؤكـد لـكـم بأن البكالور
الـحياة ، مـحطة سنقف ماهي سوى مـحطة من مـحطات 

ختيارك الأنها  وببساطة هي من ستحدد  ، عندها مطولا
،وبعده الـجانب الـمهني من حياتك وإني لدراسة الـتخصص 

لأجـزم بأن أغلبكـم يضع الآن هدفا نصب عينيه ليحققه ، 
لذا لا تدعو الفتور يـحول بينكـم وبين تـحقيق أهدافكـم 

 وجعل أحلامكـم واقعا
ى يقين بأن من توكل على الل  ه وفوض أمره إليه لن كونوا عل

 ذلك بالصلاة والدعاء والتقرب ايـخيب ، لـكن رافقو
إلى الل  ه مـحبة لا طمعا ، كونوا ربانيين وأسرفوا في ترتيل 

 دعواتكـم إلى الل  ه
  ، وبـجانب ذلك أدرسوا ، وكافـحوا ، انـهضوا باكرا

الفترة ، شدوا  اصنعوا لأنفسكـم مـخططا تسيرون عليه هذه
يل لأجل أهدافكـم  الـهـمة وجاهدوا بنفس طو
 التـمسوا دعوة التوفيق من آبائكـم وأمـهاتكـم

  اعتنوا بالـجانب الـصحي والنفسي لديكم ، فالعقل السليم في   
 الـجسم السليم

 .وأخيرا ، تأكـدوا بأن الل  ه قد قسم أرزاق عباده من قبل 
، ثقوا بالل  ه وبأنفسكـم وسلوه والنـجاح جـزء من هذا الرزق 

 عز وجل التوفيق
واعلموا أن أستاذكـم عبد الفتاح بوقفة يضع بين أيديكم كل 

 جهوده لـنجاحكم ، فلا تترددوا في طلب الـمساعدة
أيام الـمراجعة وإني أسأل الل  ه أن يبارك خطواتكم نـحو العلم 

 وأن يبهج قلوبكم وقلوب والديكم بالنـجاح
 وفقكم الل  ه 
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الجمهورية الجسائرية الذيمقراطية الشعبية    

ديريــــة التربيــــة لولايــــــة سطيـــف  م                                                                                               وزارة التربية الوطنية       

ثانوية الشيخ نصر الذين ناصر رراع قبيلة                                                                         ثجريبيي  البكالوريا الامتحان     

                                           ثقني رياض ي  + رياضيات : الشعبة       2023ـــــاي ـــــــمـ: دورة                                          

  د30ســـــــــا و  04:   المـــــــــذة                                                                                 الرياضيات                        : اختبار في مادة      

 :على المترشح أن يختار أحد الموضوعيه التالييه
 الموضـــــوع الأول

   :( نقاط5,04) التمرين الأول 

1/ ( )nU 0متتالٌة عددٌة  معرفة بحدها الأول 3U  ًو من أجل كل عدد طبٌع n : 1

1
4 1n

n

U
U



 
   

 
 

2:احسب الحدود (*أ 1,U U3 وU . 

n:2nU  عدد طبٌعًكلبرهن بالتراجع أنه من أجل (*    ب  
)أدرس اتجاه تغٌر المتتالٌة  (*    ج )nU على . ثم برر تقاربها ، عٌن نهاٌتها ؟ 
1:   نضعnمن أجل كل عدد طبٌعً / 2

.
2

n

n

V
U




  

)بٌن أن المتتالٌة  (*أ )nV حسابٌة ٌطلب تعٌن أساسها وحدها الأول . 
 ثم أحسب nبدلالة  nU ثم nVعن عبر(*ب

nn
lim U


 

 عن المجموع n بدلالة أحسب / 3  
nSحٌث :

0 1

2 2 2

2 2 2
n

n

S
U U U

   
  

 

   
0: حٌثPالجداء  أحسب/ 4 1 2024

22 2 vv v
P e e e  

   :( نقاط04) التمرين الثاني 
.ما هً الإجابات الصحٌحة من بٌن الإجابات المقترحة التالٌة ؟ برر    

  

 

 4 من 1صفحة 
 

 (ج)الجواب   (ب)الجواب  (أ )الجواب السؤال الرقم

01  
2

1

ln ,n

ne

I x xdx  n  

  التكامل ٌساوي 

 31

9

ne   31
(3 1)

3

nn e   31
(3 1) 1

9

nn e   

 20 فً النظام ذي الأساس 513 ٌكتب 2023العدد  02
 فً النظام 1207

 12ذي الأساس 
1000010101000 
فً النظام الثنائً 

03 
 التفاضلٌة  المعادلة أحد حلول 

2 6 0y y    هوf حٌث
  32 xxf xe  

3
2

x
f x e


    3( )x 1

f x 2e
 

    

إذا كان 04 Arg z 






5zو    Arg z z      Arg z z    Arg z z      

 
05 
 

n عدد طبٌعً نضع  
11 3a n 13 و 1b n   

ـ القٌم الممكنة ل ;PGCD a b 

 هً
 

 

 0;5;10;15;100
 

 

 1; 2;5;15
 

 
 

 

 1; 2;5;10; 25;50
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 2023بكالوريا تجريبي .                   تقني رياضي + رياضياث : الرياضياث              الشعبت: اختبار في مادة

 :( نقاط04.5)التمـرين الثالث
(O,u,v)     المستوي المركب منسوب للمعلم المتعامد و المتجانس   

 
 .

    1  حل فً مجموعة الأعداد المركبة المعادلة  ذات المجهولz التالٌة : 2z 4 3z 16 0  .  

   B,A 2 نقط من المستوي لواحقها على الترتٌب   : 
B A A

z =  z  ,  z 2 3 2i  ,  علمّ النقطB,A 

  3 أكتب كلا من
B A

Z ,Z ًبرهن أن .    على الشكل الأس: A

B

Z 1 3
i

Z 2 2
   ثم استنتج طبٌعة المثلث  OAB.  

  4 ًعٌن قٌم العدد الطبٌعn حتى ٌكون 

n

A

B

z

z

      
  حقٌقً سالب    

  5  عٌن لاحقة النقطةG  مرجح النقط  O ,B , A على الترتٌب  1 , 1 , 2المرفقة بالمعاملات   .

  6 عٌن ثم أنشئ المجموعة Eمجموعة النقطMمن المستوي ذات اللاحقة Zالتً تحقق : Z 2 3 2i
1

Z 2 3 2i

 


 
 

 نقطة من المجموعة  Gهل - E ؟ .

  :( نقاط07)  التمرين الرابع   
:    كما ٌلً المعرفة على gنعتبر الدالة  (     *  3 2 xg x x e    
  .  وعند عند  g  أحسب نهاٌة  الدالة 1/      

)أحسب / 2          )g x ثم استنتج اتجاه تغٌر الدالة  g على . 
)بٌن أن المعادلة /  3       ) 0g x  تقبل حل وحٌد  على المجال  0,81;0,82استنتج إشارة  g xعلى ؟ 

:  كما ٌلً  المعرفة على fنعتبر الدالة  (   ** 3 2 1 xf ( x ) x x x e      

       
f(C ) فً المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس f المنحنً البٌانً الممثل للدالة ( o ;i ; j )

 
  .

.   وعند  عند  fأحسب نهاٌة  الدالة /1        

fأحسب / 2         '( x  : f  من  xبٌن أنه من أجل  كل  ثم ( '( x ) xg( x ) 

  . و شكل جدول تغٌراتها fاستنتج اتجاه تغٌرات الدالة / 3       
 :بٌن أن / 4        

3 22 2f ( )     ثم عٌن قٌمة مقربة f ( ) 

f(Cادرس الوضعٌة النسبٌة للمنحنً /5         والمنحنى (  ذو المعادلة 
3 2y x x  .

أحسب / 6        lim ( )
x

f x y


 ثم فسر النتٌجة بٌانٌا . 

f(Cأنشئ بدقة  المنحنً / 7          والمنحنى (  ( فً الوثٌقة المرفقة) .

: نعتبر التكامل التالً  (   ***   
1

A f ( x ) y dx





    

 أحسب  /          أ A   
: بٌن أن /      ب  23 4 4A e        . 

1xالمساحة المقربة للحٌز المحدد بالمستقٌمات  Sاستنتج /    ج ,x    و المنحنى   

 
 

انتهى الموضوع الأول  
 

 4 من 2صفحت 
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 2023بكالوريا تجريبي .                   تقني رياضي + رياضياث : الرياضياث              الشعبت: اختبار في مادة

 ( نقطت 20 ): الموضوع الثاني 

 :( نقاط05)التمرين الأول
نعتبر المتتالٌة / 1 nI المعرفة على   :

ln3

0
(1 ln3)

n
x

nI x dxe   

: بـ n أنه من أجل كل عدد طبٌعًبٌن / أ
3

n n

n
I  

n: 23nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبٌعً / ب n ثم استنتج  :lim n
n

I


 

نعتبر المتتالٌة /2 nUالمعرفة من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم بـ  :

1

1

1

3

1 1
1

3
n n

U

U U
n







    

  

 

 3U و2U:احسب الحدود / أ

n : 0nU  غٌر معدوم بٌن أنه من أجل كل عدد طبٌعً/ ب  

n: 1بٌن أن من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم/ ج 1n

n

U

U

  ماذا تستنتج ؟ 

نعتبر المتتالٌة / 3 nV المعرفة من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم nبـ  :n
n

U
V

n
 

بٌن أن / أ nVوحدها الأول متتالٌة هندسٌة ٌطلب تعٌٌن أساسها  .

lim ، وأحسب  n بدلالة nU ثم n بدلالة nVعبر عن /     ب n
n

U


 

 :  حٌثS  المجموعأحسب/   ج
2 2023

2 2023
3S

U U
   

 

  :( نقاط05)التمرين الثاني
  2 , 1 , 1 بٌضاء تحمل الأرقام 3:  كرة منها 12ٌحتوي كٌس على / 1

  2 , 2 , 1 , 1 حمراء تحمل الأرقام 4
  0 , 2 , 2 , 2 , 1 خضراء تحمل الأرقام 5

. نسحب عشوائٌا وفً آن واحد ثلاث كرات من الكٌس 
 " سحب كرتٌن من نفس اللون    "  A:نعتبر الحادثتٌن 

                    B "   سحب كرة  خضراء  على الأقل  "
A ,B , A: أحسب احتمال كل حادثة من الحوادث / أ B   هل الحادثتانAو  Bمستقلتان ؟  

المتغٌر العشوائً الذي ٌرفق بكل سحبة العددXلٌكن/ 2
 

( )
2

4

a b c 


  هً الأرقام  المسجلة فً كل سحبة  c وa، b حٌث

  .Xأعط قانون احتمال المتغٌر العشوائً  / أ
  .X للمتغٌر العشوائً E(X)أحسب الأمل الرٌاضً 

أحسب - ج  22 3 0x xP e e   
  كرة من الكٌس nنسحب عشوائٌا على التوالً و بالإرجاع  / 3

: بٌن أن احتمال الحصول على كرة حمراء على الأقل هو  
2

1
3

n

P n
 

  
 

 

أحسب  lim
n

P n


  فسر النتٌجة 
 حتى ٌكون nما هو أصغر عدد طبٌعً    0,999P n  

 4 من 3صفحة 
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 2023بكالوريا تجريبي .                   تقني رياضي + رياضياث : الرياضياث              الشعبت: اختبار في مادة

 
   :( نقاط04 )التمرين الثالث 

 .11  على7n عدد طبٌعً بواقً القسمة الإقلٌدٌة للعدد n أدرس حسب قٌم العدد/ أ

:  بحٌث nعٌن قٌم / ب
 

 2

6 10

7 0 11n

n

n

 


 

n و  200 

2  /a 1 : عدد طبٌعً ٌكتب فً النظام العشري 2 1 0...n na qr r r r وبالتالً ٌنشر   :
1 2 2

1 2 2 1 010 10 10 ..... 10 10n n n

n na q r r r r r 
        ، 0 q x 0 و r x  مع  0;1;2;.....; 1n  

باستعمال /   "     أ 10 1 11  و    10 1 11
nn   " بٌن أن :a قبل العدد الناتج من  إذا وفقط إذا 11 ٌقبل القسمة على

 11الفرق     بين مجموع الأرقام ذات الرتب الزوجية مع مجموع الأرقام ذات الرتب الفردية القسمة على 

202314442973196219541880a  : هل العدد/    ب برر باستعمال السؤال السابق؟11ٌقبل القسمة على  

110: لاحظ  ) 110 ٌقبل القسمة علىa  هل العدد /   ج 11 10  )  برّر ؟

  :( نقاط06)التمرين الرابع 

 (g  دالة معرفة على 0, ًكما ٌل :( ) 1 lng x x x x   

)احسب / أ )g xثم استنتج اتجاه تغٌر gثم شكل جدول تغٌراتها   
):بٌن أن المعادلة /  ب ) 0g x  تقبل حلا وحٌدا  على المجال  0, 3,58:  ثم تحقق أن   3,6  

) استنتج إشارة   )g x على المجال  0, 

 ( نعتبر الدالة f المعرفة  على المجال  0, ًكما ٌل    :
2

ln
( )

1

x
f x

x



       

( )C تمثٌلها البٌانً فً مستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس ( , , )O I J
 

 (.2cmالوحدة هً  ) 
احسب النهاٌات عند أطراف مجالات مجموعة التعرٌف فسر النتائج هندسٌا ؟  (1

تقبل الاشتقاق على المجال f بٌن أن (2 0,  و أن 
2

2 2

( )
( )

(1 )

g x
f x

x x
 


  

  ثم شكل جدول التغٌرات  fاستنتج اتجاه تغٌر / أ

: تحقق أن / ب
1

( )
2

f 


 

عٌن معادلة المماس /ب Tللمنحنى ( )C 1 عند النقطة ذات الفاصلة  
)أنشئ بدقة  / ج )T و( )C .
) عدد و إشارة حلول المعادلة mناقش بٌانٌا حسب قٌم الوسٌط الحقٌقً (3 )f x mx m  

 المعرفة  على المجال hنعتبر الدالة   (5 0, ًكما ٌل    : ( ) 2(1 )h x x f x        

  : التً تحقق hالدالة الأصلٌة للدالة  Hعٌن الدالة /   أ 1 0H  . 

)بٌن مساحة الحٌز المحدد بالمنحنى/  ب )hC منحنى الدالةhوالمستقٌمات 
1

x ,x
e

  0 وy ًه   28 4 cm  

انتهى الموضوع الثاني  
 

  4 من 4صفحت 

 

فــــق في  هادة البكالور بالتوفيق للجميع  يا ووح مووّ
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 4 من 1 صفحة

 

ية الـال ية الديـجمهور  مقراطية الشعبيةـجزائر
بية الوطنية  وزارة التر

بية لولاية  ية التر  تقرتمدير
يا ت 0202دورة: ماي                            . جريبي التعليم الثانوي                                                      ـامتحان بكالور

ياضياتالشعبة:                          ر ر ية  ر                                                                        نزلة لاالـحسن بن الـهيثم  :ثانو
ياضيات                                                           ال  د 22سا و  4ـدة :مـاختبار في مادة: الر

 موضوعين التاليين :ـختار أحد الـأن يح ـمترشـعلى ال
 موضوع الأولـال

 نقاط ( 24: ) مرين الأولـالت
يات ـي يات سوداء تـحمل العدد   بيضاء تـحمل العدد حتوي كيس على ثلاث كر يتين    ، وخـمس كر ، وكر

α حيث  ) αحمراوتين تـحملان العدد  يات متماثلة ولا نفرق بين     ها عند اللـمسـ( ، كل الـكر
 عشوائيا كرتين من الـكيس في آن واحد نسحب 

 فس اللون " ـ" الـحصول على كريتين من ن :     :أحسب إحتمال الأحداث الأتية  ❶
يتين جداء الأعداد الـمسجلة علي :    " سـحب كريتين حـمراوين على الأكثر "  :  ها معدوم " ، ـ" الـحصول على كر

يتين  ، ملية سـحبـالـذي يرفق بكل ع  نعتبر الـمتغير العشوائي  ❷  مـجموع العددين الـمسجلين على الـكر
  عرف قانون إحتمال للمتغير  العشوائي     
( )  :بين أن  ❸  

 

 
    

( )  حتى يكون α عين أصغر قيمة للعدد الطبيعي  ❹    
 نقاط ( 25: ) ثانيمرين الـالت
Ι-  حيث  ( ) كثير الـحدود   نعتبر في مـجموعة الأعداد الـمركبة:   ( )       

  (       )(   )      :تـحقق أن  ❶
( )  إستنتج كل حلول الـمعادلة   ❷    

Ι -  نعتبر في الـمستوي الـمركب(   
 
  
 
  ذات اللواحق  ،   ،   النقط  (

    على الترتيب       ،  ̅       ،   √             
 على الشكل الأسي    ،    ،    أكتب  ❶
 تنتمي إلى نفس الدائرة   ) يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها (  ،   ،   إستنتج أن النقط  ❷
   :بين أن  ❸

  )  :، ثم إستنتج مايلي              
       

       
     ) 

  أكتب العدد الـمركب  ❹
     

     
 على الشكل الـجبري ثم الأسي  

      لث ـإستنتج طبيعة الـمث ❺
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 4 من 2 صفحة

 

 نقاط ( 24: ) ثالثمرين الـالت
 ( )            :الـمعادلة    حل في  ❶
    ( )حل للـمعادلة  (           )،  بين أن الثنائية  عددا طبيعيا غير معدوم   ليكن   أ/  ❷
 أوليان فيما بينـهما       و       إستنتج أن العددان  ب/     
       و      القاسم الـمشترك الأكبر للعددين   ليكن  ❸

  القيم الـممكنة للعدد عين  أ/      
 [  ]   فإن      بين أنه إذا كان  ب/     
                 ،              نضع     حيث  من أجل كل عدد طبيعي  ❹

    القسمة على   يقبلان في   و   بين أن العددين  أ/      
  و   القاسم الـمشترك الأكبر للعددين   عين حسب قيم  ب/     

 نقاط ( 20: ) التـمرين الرابع 
[الـمعرفة على الـمجال   لتكن الدالة  -  ( ) بــ : ]∞              (   ) . 

 ، ثم شكل جدول تغيراتها .  أدرس تغيرات الدالة  ❶
[على الـمجال  ( ) إستنتج إشارة ، ثم  ( ) أحسب  ❷     ∞[ . 
[الدالة المعرفة على الـمجال   -  ( ) بــ :  ]∞        

  (   )

   
 . (⃗  ⃗   )تمثيلها البياني في معلم (  )، 

   أحسب النهايتين❶ 
    

 
   

و( )      
    

  ( ) 

[من الـمجال  xأنه من أجل كل عدد حقيقي أ/ بين ❷     ∞[    ( )  
 ( )

(   ) 
 فإن 

 ثم شكل جدول تغيراتـها .  استنتج اتجاه تغير الدالة ب/      
( ) فإن :  [   ]  جـ/ إستنتج أنه إذا كان        [   ] 
  (  )مقارب مائل للـمنحنى     ذو الـمعادلة  ( )أ/ بين أن الـمستقيم  ❸
  ( )بالنسبة إلى الـمستقيم الـمقارب الـمائل  (  )ب/ أدرس وضعية الـمنحنى     
 (  )و  ( )أرسم  ❹
 (  )      بـ :   و من أجل كل عدد طبيعي      الـمتتالية العددية الـمعرفة بـ :   (  )  -   

   و    ،   ،    على حامل مـحور الفواصل الحدود مثل  ( )والـمستقيم  (  )بإستعمال الـمنحنى  ❶
       :   برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  ❷
 متناقصة ، ثم إستنتج أنها متـقاربة  (  )بين أن  أ/  ❸
    ب/ أحسب نهاية     
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 4 من 3 صفحة

 

 ثاني موضوع الالـ
 نقاط ( 24: ) مرين الأولـالت

 كرات سوداء   كرات حـمراء و    على   يـحتوي صندوق 
يـحتوي صندوق  ية بيضاء   على    و ية سوداء و كر  كرات حـمراء  و كر

    كرات من الصندوق   نسحب عشوائيا على التوالي ودون إرجاع  :أولا 
 شكـل شـجرة الإحتمالات التي تـنمذج هذه الـوضعية  ❶
ية حمراء على الأقل " :    كرات حمراء "  " الحصول على  :  ،  ( ) ،  ( ) أحسب  ❷  " الحصول على كر
ية واحدة من الصندوق    نسحب عشوائيا كرتين في آن واحد من الصندوق  :ثانيا      وكر
ية حـمراء على الأقل  سوداء ما   علـما أن الـكرة الـمسحوبة من  ❶  هو إحتمال سـحب كر
 يرفق بكل سـحب عدد الـكرات البيضاء الـمسحوبة  الـذي   ي ئالـمتغير العشواليكن  ❷
   و   هي   برر أن قيم  أ/     
ياضي ، ثم إستنتج  ب/      (          ) أحسب الأمل الر
  (       (    )) أحسب  /جـ     
    كرة حـمراء إلى الصندوق    و    كرة سوداء إلى الصندوق   نضيف  ❸
ية واحدة من الصندوق       ية واحدة من الصندوق    نسحب كر     وكر
( ) حتى يكون   " الـحصول على كرتين من نفس اللون " . عين قيمة  :  لتكن الـحادثة        

 

 
 

  نقاط ( 24: ) ثانيالتمرين ال
    :بـ  ℕعلى  انمعرفتـال (  )و  (  )ن تامتتاليـلتكن ال

       

 
  ،   

       

 
 على الـترتيب  

    ،    ،    ،    و    و    أحسب الـحدود  ❶
          :بـ  ℕ على  معرفةـال(  )لـتكن الـمتتالية  ❷
 متتالية حسابية معينا أساسـها وحدها الأول  (  )أثبت أن  أ/     
              أحسب الـمجموع    ب/    

          :بـ  ℕ على  معرفةـال(  )لـتكن الـمتتالية  ❸ 
  متتالية هندسية معينا أساسـها وحدها الأول  (  )أثبت أن  أ/     
               أحسب الـمجموع    ب/    
               ،                   :لـيكن  ❹
          ، و             :تـحقق أن  أ/     
   و    إستنتج قيمة كل من  ب/    
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 4 من 4 صفحة

 

 

 نقاط ( 25: ) ثالثالتمرين ال
  على    بواقي الـقسمة الإقليدية للعدد   أدرس حسب قيم العدد الطبيعي  أ/  ❶
  على                      ماهو باقي الـقسمة الإقليدية للعدد  ب/     
 ( )              :  و   نعتبر الـمعادلة ذات الـمجهولين الصحيحين  ❷
    تـقبل حلولا في  ( )بين أن الـمعادلة  أ/     
 ( )الـمعادلة    حل في  ب/     
 ( )حلول الـمعادلة   و    القاسم الـمشترك الأكبر للعددين الطبيعين غير الـمعدومين   ليكن   ❸
   ماهي القيم الـممكنة للعدد  أ/     
     من الأعداد الطبيعية بـحيث يكون   (   )عين الثنائيات  ب/     
❹ λ  عدد طبيعي يكتبβ α ̅̅ ̅̅ ̅̅ يكتب   في نظام التعداد ذي الـتعـداد  ̅ ̅̅    α، و ̅̅ ̅̅ ̅̅  في نظام التعداد ذي    ̅
   في نظام التعداد ذي  الأساس  λ، ثم أكتب   و  α، جد الـعددين   الأساس      

 نقاط ( 20: ) التمرين الرابع 
( ) كـما يلي:   الـمعرفة على   لتكن الدالة  -        

   أدرس إتـجاه تغير الدالة  ❶
( ) بين أن الـمعادلة   ❷ α       :حيث   تقبل حلا وحيدا            
  ( ) إشارة   xاستنتج حسب قيم العدد الـحقيقي  ❸
( )  بالعبارة:  هي الدالة المعرفة على    -      )تمثيلها البياني  في معلم  (  )،          

 

  
 

)  
  ∞ وعند  ∞ عند   أحسب نهايتي الدالة   ❶
 ( )بالنسبة إلى  (  )، ثم أدرس وضعية  ∞ بجوار  (  )مقارب لـ     ذو المعادلة  ( )بين أن المستقيم  ❷
( )    :فإن    أ/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي   ❸       (   ) 
 [      [ومتناقصة تـماما على  ]      ]متزايدة تـماما على    الدالة  إستنتج أن  ب/     
    شكـل جدول تغيرات الدالة  جـ/     
   عند النقطة ذات الفاصلة  (  )لـلـمنحنى  ( )أكتب معادلة المماس  ❹
(   ) . ) نأخذ  (  )و  ( )،  ( )، ثم أنشئ كلا من   (  ) أحسب  ❺        ) 
 حلين متمايزين            ، بحيث تقبل الـمعادلة  mعين بيانيا قيم الوسيط الحقيقي ❻
 عدد حقيقي موجب تـماما    -   

  والتي تنعدم عند   على          بإستعمال التكامل بالتجزئة عين دالة أصلية للدالة  ❶
 والـمـستقيمين اللذين ( )والـمستقيم  (  )للـحيز المستوي الـمحدد بــ  ( ) الـمساحة   أحسب بدلالة  ❷

    و     معادلتيهما 
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  رياضيات  03القســــم :                                           2023  / 2022المــوسم الدراسـي : 

                    ريـــاضيات  :الشــعبة                                                  حان بــــكالوريا تـــجريبي  ــــامت

   عات و نصف  سا04المـدة :                                                 إختبار في مـــادة الريـــاضيات        
@@@@@@                                         @@¥«ÏôÏΩa@Üyc@âbn±@Êc@|ë6Ωa@Û‹«@@@@@

@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@Z@fiÎ˛a@ ÏôÏ������Ωa@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@
@@a@ÂÌä‡n€a@fiÎ˛Z)03@¬b‘„@H@

  - أجب بصحيح أو خطأ :

e,1المعرفة على المجال f حجم المجسم المولد بالدوران حول محور الفواصل للتمثيل البياني للدالة )-1            : بــــــــ
 

                

( )2
2

( )
Lnx

f x
x

=
  

4πهو : 
5

V uv=؟    

     2-(   
2023 11

2023
lim

x

x x→+∞

 
+ = 

  

 :  منn من أجل كل )-3    
( )

1
2

1 3
2 2 2

1 3 3 1

1 3 3 3 3
2

......

n

n

+ 
+ −  

 + + + + + = 

    4-(( )nUو( )nVمتتاليتان عدديتان معرفتان على* : 1 بــــــ
2n

eU
n

= −   ،  3
nV Ln e

n
= +.  

)       المتتاليتان  )nUو( )nV متجاورتان  ؟ 

   a@ÂÌä‡n€afiÔ„bqZ)05@¬b‘„@H 

I-(1ادرس حسب قيم العدد الطبيعي -(n: 2  بواقي قسمة كل منn ، 3n11 على.  

2 -(n، عدد طبيعي α : 2 عدد صحيح ، نضع 1 5 1
α 2023 α 4n nA + += + × 

n : 1444  أ)- تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي 0 11A  ≡   . 

  .nمن أجل كل عدد طبيعي 11يقبل القسمة على  αAالتي من اجلها α  بـــ)- عين الأعداد الصحيحة 

1443  بحيث :t   جـ )- أوجد قيم العدد الطبيعي 1444 0 11t t  + ≡  .  

II2)- نضع في علبة بطاقات مرقمة ببواقي قسمة العددn بطاقات على التوالي وبدون إرجاع3 ، نسحب من العلبة 11 على  

  البطاقات المسحوبة تحمل أرقما فردياB البطاقات المسحوبة تحمل أرقماأولية ،A لتكن الحادثتان التاليتان :

@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@fia@Z@Úz–ñ�������01@O@06@                                  %a@ ÏôÏ����������������fiÎ˛a@    
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A ، B ،A )- أحسب احتمال الحوادث :1 B∩ : استنتج احتمال الحادثة. A B∪.  

 )-  أحسب احتمال سحب بطاقة تحمل رقما أوليا علما أنه فردي . 2

  الذي يرفق بكل عملية سحب عدد البطاقات التي تحمل رقما أوليا المتبقية في العلبةX )-  ليكن المتغير العشوائي3

 @@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@ثم أحسب أمله الرياضياتي . X        - عرف قانون إحتمال

a@ÂÌä‡n€afis€bqZ)05@¬b‘„@H@

1-(( )P zكثير حدود للمتغير المركب  z  : حيث ( ) 3 4 ² 8 8P z z z z= − + − 

)هو جذرلــ 2أ)- تحقق أن      )P z .      بـــ)- حل في  : مجموعة الأعداد المركبة المعادلة( ) 0P z = . 

) )- في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس2 ), ,o u v
 

 تحقق لواحقها على الترتيب :  C و A ،B لتكن النقاط :  ،

    2Az =   ، 1 3Bz i= 1   و  + 3Cz i= −  . 

و Bz ،Czأ)- أكتب كل من و   
 

B

C

z
z

حتى يكون العددnبـــ)- عين قيم العدد الطبيعي  على الشكل الأسي . 
n

B

C

z
z

 
 
 

  حقيقيا .

n  : 3جــ)- بين أنه من أجل كل عدد طبيعي فردي   3 3 12 0n n n
B Cz z ++ + = 

 ؟  OBACماهي طبيعة الرباعي   ، C وA ،B د)- علم النقاط : 

3 -(Mو  'M  : نقطتان من المستوي ذات اللاحقتانz و 'z :  على الترتيب حيث ' A C

C

z z zz
z z
× −

=
−

 

)لتكن  أ)-        )E مجموعة النقطM ذات اللاحقةz  : بحيث( )( ) 1B Cz z z z− − )  عين ثم أنشئ ،= )E . 

بـــ)- تحقق أن :          
 

' C
A

C

zz z
z z

= +
−

 

)المجموعة Mجـــ)- بين أنه عندما تمسح النقطة       )E فإن النقطة'Mتمسح دائرة( )C. يطلب تعيين عناصرها   

a@ÂÌä‡n€afi…iaâZ)07@¬b‘„@H@

Iالجدول التالي هو جدول تغيرات الدالة -(gالمعرفة على : بـــــــ 
 

( ) 22 5 4 1( ) ² xg x x x e −= − + +.    

 

 

@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@fia@Z@Úz–ñ�������02@O@06@                                  %a@ ÏôÏ����������������fiÎ˛a@       
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( )gC تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس ( ), ,O i j
 

1i حيث :  cm=


 

) ، استنتج  إشارة g)- أنقل ثم أكمل جدول تغيرات الدالة 1   )g xعلى.  2  تحقق أنه من أجل كل -(x من :1 0( )g x −   

  : 21 من x)- برهن أنه من أجل كل3  2 4( ) '( ) ''( ) xg x g x g x e −− = − +. 

): )- أحسب 4  )
2

1

1( )S g x dx=   فسر هذه النتيجة بيانيا . ،  ∫−

IIلتكن الدالة -(f المعرفة على{ }1fD = − : بــــ ( )22 3 1
1

( ) xxf x e
x

− −
= + − 

   . 

      ( )fC تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس ( ), ,O i j
 

  . 

 : )- أ)- أحسب1
1

lim ( )
x

f x
→



،
1

lim ( )
x

f x
→



،lim ( )
x

f x
→−∞

limأحسب :      بـــ)- . فسر هذه النتائج بيانيا، ( )
x

f x
→+∞

.  

:fD من x)- أثبت أنه من أجل كل2
( )2

1

( )
'( )

g xf x
x

=
−

  . شكل جدول تغيراتها .fDعلىf ، استنتج اتجاه الدالة 

))- أكتب معادلة المماس3 )T للمنحنى ( )fC0عند النقطة ذات الفاصلة 2x =.  

)0 :)- أحسب 4 )f ، 3
2

f
 
 
 

)، ثم أ�شئ )T و ( )fC.  

IIIلتكن الدالة -(h المعرفة على { }1 1,hD = − −: بـــــ
 

( )22 3
1

1
( )

xx
h x e

x
−

 −
 = +
 − 

.  

       ( )hC. تمثيلها البياني في المعلم السابق 

.                                    h)- أثبت أن الدالة1     ))- اشرح كيفية إنشاء2 دالة زوجية  )hCإنطلاقا من ( )fC.  

))- أنشئ 3      )hC ( استعمل الألوان للتوضيح ) . 
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                                                              %a@ ÏôÏ����������������fia@Ô„bq  

a@ÂÌä‡n€a@fiÎ˛Z)04@¬b‘„@H 

I -(1 119)- أوجدD 119 مجموعة القواسم الطبيعية للعدد  . 

))- أوجد الثنائيات 2         ),a b من ( )2
* : حيث ( )

( )
17
2023

,

,

PGCD a b
PPCM a b

 =


=
 

II2 )- لتكن في
 : المعادلة ( )289 34 2023......x y E− = 

))- أوجد 1     )289 34,PGCD ثم استنتج أن المعادلة،( )E2 تقبل حلولا في
 .  

))- بين أنه إذاكانت الثنائية2    ),x yحلا للمعادلة ( )Eفإن y2 . ثم استنتج في 17 مضاعف للعدد
 حلول المعادلة( )E. 

))- أوجد الثنائيات3    ),x yحلول المعادلة ( )E: 2  التي تحقق 52x y− ≤  

  III -(  n؟ 34  ،  فما هو باقي قسمته على16 هو17 عددطبيعي فردي ، باقي قسمته على  

a@ÂÌä‡n€afiÔ„bqZ)04@¬b‘„@H@

@

  ، تحصلت الجزائر في رياضة الملاكمة  على : 2022)- في ألعاب البحر المتوسط التي إحتضنها ولاية وهران ( بالجزائر ) في جوان 1

  ميداليات فضية و ميدالية واحدة برونزية  . وضعت هذه الميداليات في صندوق  4 ميداليات ذهبية ، 7

عند 10DA عند سحب ميدالية ذهبية ، يربح 20DA- نسحب من الصندوق ميداليتين في آن واحد  . نعتبر اللعبة التالية : يربح لاعب 
  فضية  عند سحب ميدالية10DAسحب ميدالية فضية و يخسر

 ، ثم أحسب أمله الرياضياتي X الذي يمثل ربح أو خسارة اللاعب ، عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي X- ليكن المتغير العشوائي

 ملاكمة ( إناث) من بينهم 20)- بعد نجاح رياضة الملاكمة في الجزائر  ترشح للمشاركة في ألعاب البحر المتوسط التي ستقام بفرنسا  :  2
  ملاكم ( ذكور)من بينهم الملاكم :بن قاسمية محمد .18الملاكمة : إيمان خليف  و 

  تم اختيارمجموعة مكونة من  ثلاث ملاكمين للمشاركة في هذه التظاهرة الرياضية 

  : المجموعة تضم ذكر وأنثيين .B : المجموعة تضم ثلاث ذكور.     A- احسب احتمال الحوادث التالية : 

 C         . المجموعة تضم إيمان أو محمد :  

 D                                    .   : المجموعة تضم ثلاث إناث ولاتضم الملاكمة إيمان بعد ما تم إقصائها نهائيا من المنافسة 
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  a@ÂÌä‡n€afis€bqZ)05@¬b‘„@H 

I لتكن المتتالية -(( )nUالمعرفة على : بـــــ 
0

1

1
2

9 2
8

n
n

n

U

U
U

U+


=

 +
 =

+

  

 :1من n)- أ)- تحقق أنه من أجل كل 1

709
8n

n

U
U+ = −

+
 

: 0من nبـــ)- باستعمال مبدأ البرهان بالتراجع أثبت أنه من أجل كل  2nU≤ ≤.  

)جــ)- أثبت أن المتتالية )nUمتزايدة تماما على  ه)- استنتج مما سبق أن المتتالية       . ( )nU. متقاربة 

) :من n)- أ)- أثبت أنه من أجل كل 2 )1

72 2
8n nU U+− ≤ −.  

 :من nبـــ)- استنتج أنه من أجل كل     
3 70 2
2 8

n

nU
 

≤ − ≤  
 

lim، ثم أحسب :  nn
U

→+∞
.  

II لتكن المتتالية -(( )nVالمعرفة على: بـــــ  
2
1

n
n

n

U
V

U
−

=
+

 

))- أثبت أن1 )nV 0 متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأولV  . 

lim)- أحسب nU        . 3 ثم   nVالحدالعام n)- أكتب بدلالة عبارة 2 nn
V

→+∞
lim، ثم استنتج للمرة الثانية حساب nn

U
→+∞

 .  

 حيث :   nS  المجموع n)- أحسب بدلالة 4

                ( ) ( ) ( ) ( )2
0 0 1 1 2 21 10 1 10 1 10 1.......... n

n n nS U V U V U V U V= − + − + − + + − 

a@ÂÌä‡n€afi…iaâZ)07@¬b‘„@H@

I -(aو b : عددان حقيقيان موجبان تماما ، باستعمال المساواة ( ) ( ) ( )Ln a b Ln a Ln b× =  أثبت أن :   +

       1
2

ln ( )a Ln a= 

IIلتكن الدالة-(g  1 المعرفة على المجال,gD  = +∞   بــــ : 
1 1

2 2
( )

xg x Ln
e
−

= + 

)- أحسب : 1
1

lim ( )
x

g x
→



 ،lim ( )
x

g x
→+∞

  . 
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  .gDثم شكل جدول تغيراتها على g)- أدرس اتجاه تغير الدالة  2

)3)- أحسب3 )g ثم استنتج إشارة ، ( )g xعلىgD.  

IIIلتكن الدالة -(f  1المعرفة على المجال,fD  = +∞    بــــ : 
( ) 11 1

2
0 1

;
( )

;

xx Ln xf x e
x

 −
 −= 
 =



 .   

  ( )fC تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس ( ), ,O i j
 

. 

)- أحسب : 1
1 1

( )
lim

x

f x
x→ −



lim)- أحسب : 2  . ماذا تستنتج   ؟ فسر هذه النتيجة بيانيا .      ( )
x

f x
→+∞

. 

,1 من x)- أثبت أنه من أجل كل3  +∞ :'( ) ( )f x g x=شكل جدول تغيرات الدالة ، f على  fD . 

))- أ)- أثبت أن 4 )fC يقطع حامل محور الفواصل عند نقطةA  فاصلتهاα : حيثα 1. يطلب تعيينها 

)     بـــــ)- أكتب معادلة المماس  )T عند النقطةA جـــ)- أنشئ    .( )Tو ( )fC  .  

hD,1المعرفة على المجال  h)- لتكن الدالة5  = +∞  بــــ : 
 

( ) ( )h x f x= −
 

   
)- اشرح كيفية إنشاء  )hCالتمثيل البياني للدالة h إنطلاقا من 

 
( )fC ثم أنشئ . ( )hC . في نفس المعلم السابق  

}من xتحقق أنه من أجل كل  )- أ)-6 }1−:2 11
1 1

²x x x
x x
−

= − −
− −

α  ، ثم أحسب : 

2

2
1

²x x dx
x
−
−∫ 

    بـــ)- أحسب مساحة الحيز المستوي المحدد بـــ :
 
( )fC: 2 و محور الفواصل  و المستقيمين الذي معادلتهماx = ، αx =  . 

     ( استعمل التكامل بالتجزئة  ) 

  جــ)- استنتج حساب مساحة الحيز المستوي المحدد بـــــ :
 
( )fCو ( )hC: 2  و المستقيمين الذي معادلتهماx = ، αx = . 
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1-( ( ) ( )4
2

1 1

4
π π( )

e e Lnx
V f x dx uv dx uv

x
= =∫ ∫

 

4πهو : 
5

V uv=؟      

  
( )5

1

4π4π
5 5

e

Lnx
V uv uv

 
 = =
 
  

 ن) 0.5......................................................... (  ��ي�ةالإ�ابةو منه :   

لدينا :   xمن أجل كل عدد حقيقي موجب تماما  )-2
2023120231

x
xLn

xe
x

 
+ 

  
+ = 

 
 

    نضع : 
1t
x

=،  x → +∞ ، 0t → . 

( ) ( )1 2023 1 2023
2023

2023
0 0

20231lim lim lim
x Ln t Ln t

t t
x t t

e e
x

+ +
×

→+∞ → →

 
+ = = 

 
 

بما أن : 
( )

0

1
1lim

X

Ln X
X→

+
202320231lim   و منه : =

x

x
e

x→+∞

 
+ = 

 
 ن)01....................... ( �اطئةالإ�ابة و منه : 

)  : منnمن أجل كل نضع )-3 )3
n

nU = . ( )nU3  متتالية هندسية أساهاq 0 و حدها الأول = 1U =
 

.
 

                ( ) 1

0 1 1

1 1 3
1 3

.......
n

n nS U U U U
+ 

= + + + + = − 
 −

 

                  

( )
1

2
1

2

1 3 3 1
1 3 1 3
1 3 2

n

n

nS

+

+

 
+ −     +  = − =    −    

 ن)0.5....................... ( ��ي�ةالإ�ابةو منه :  

: * من nمن أجل كل)- 4
( )1 0

1n n

eU U
n n+ − =

+
 : و منه ( )nU متزایدة تماما �لى*. 

 :1n* من nمن أجل كل    n+    ،1 1
1n n+
  ، 3 3

1
e e

n n
+ +

+
،3 3

1
e e

n n
+ +

+

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3 3

1
Ln e Ln e

n n
+ +

+
 : 1 و منهn nV V+   أي أن ، ( )nV  متناقصة تماما على*.  

 

3 1
2

1 1
2 2

lim

lim

n

n

Ln e Ln e
n

eLn
n

→+∞

→+∞


+ = =

   − =   

)  و منه :            ) 0lim n nn
U V

→+∞
− = 

) و منه :المتتالیتان )nUو  ( )nV ن)01.......................................................................... ( ��ي�ةالإ�ابة مت�اور�ن@

a@ÂÌä‡n€a@Ô„br€Z)05@¬b‘„@ZH@

I -(1-( 02 1 11 ≡   ، 12 2 11 ≡   ،22 4 11 ≡   ،32 8 11 ≡   ،42 5 11 ≡  ،52 10 11 ≡   ، 
62 9 11 ≡   ،72 7 11 ≡  ،82 3 11 ≡  ، 92 6 11 ≡  ، 102 1 11 ≡   . ) ........................................0.5(ن 

10p تشكل متتالية دورية دورها 11على2nبواقي قسمة  =.@

k ∈ @10 9k +@10 8k +@10 7k +@10 6k +@10 5k +@10 4k +@10 3k +@10 2k +@10 1k +@10k@n =@
11  @6@3@7@9@10@5@8@4@2@1@2n ≡@

 

03 1 11 ≡  ،13 3 11 ≡  ، 23 9 11 ≡  ، 33 5 11 ≡  ،43 4 11 ≡  ، 53 1 11 ≡  .) ........................0.5(ن 

p'5 تشكل متتالية دورية دورها 11على3nبواقي قسمة  =.@

k ∈  5 4k + 5 3k + 5 2k + 5 1k + 5k n = 
11   4 5 9 3 1 3n ≡ 

 

2023 لدينا : )- أ)-2 10 11 ≡   : 2023 أي أن 1 11 ≡ −   : 2 و منه 12023 1 11n +  ≡ −  2 ( لأن 1n   فري )+

 
5 1 10 24 2n n+ 5  و منه :=+ 14 4 11n +  ≡  ،1444 3 11 ≡  : و منه   ( )1444 1 3 4 11A  ≡ − + ×  : أي أن  

     1444 0 11A  ≡  ) .........................................................................................................................0.5(ن 

5 لدينا :بــــــ)-  14 4 11n +  ≡  ،  2 12023 1 11n +  ≡ −  ،  αA معناه : 11 يقبل القسمة على α 0 11A  ≡  . 

  ( )α 1 4α 11A  ≡ − +     ،1 4α 0 11 − + ≡  ،4α 1 11 ≡  ، 12α 3 11 ≡    ، α 3 11 ≡   : و منه . 

αA معناه :11 يقبل القسمة على  ( )α 11 3k k= + ∈ ) ......................................................................0.5 (ن
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k ∈  

'k ∈ @
10 9k +@10 8k +@10 7k +

5 2'k + 
10 6k +

5 1'k + 
10 5k +

5 'k 10 4k +@10 3k +@10 2k +@10 1k +@10k@n =@

11  @6@3@7@9@10@5@8@4@2@1@2n ≡@
11   4 5 9 3 1 4 5 9 3 1 3n ≡ 
11   10 8 5 1 0 9 2 2 5 2 2 3n n+ ≡ 

 

( )11 5n k k= + ∈ ) .............................................................................................................0.5(ن 

 طريقة ثانية : 

3لدينا :  8 11 ≡ −    ،( )3
3 2 11

tt  ≡ −   : 1443و منه 1444 0 11t t  + ≡  : يكافئ ( )3
2 2 0 11

tt  + − ≡  .  

k ∈ 
 

10 9k +

@
10 8k +

@
10 7k +

 

10 6k +
 

10 5k +
 

10 4k +

@
10 3k +

@
10 2k +

@
10 1k +

@
10k

@
        n =@

11  @6@3@7@9@10@5@8@4@2@1@      2n ≡@
11   7− 5 2− 3 10− 4 6− 9 8− 1      ( )3

2
t

− ≡ 

11   10 8 5 1 0 9 2 2 5 2 ( )3
2 2

tt + − ≡ 

( )11 5n k k= + ∈  

{ }1 2 3 4 5 6 7 8 9 10, , , , , , , , ,Ω 3عدد الحالات الممكنة للسحب :        =
10 720A = 

2 البطاقات التي تحمل أرقاما أولية هي :– )1 3 5 7, , ) و منه : , )
3
4
3

10

24 1
720 30

A
P A

A
= =  ن)0.25........................ (=

1)- البطاقات التي تحمل أرقاما فردية هي : 2 3 5 7 9, , , ) و منه : , )
3
5
3

10

60 1
720 12

A
P B

A
= =  ن)0.25..................... (=

3)- البطاقات التي تحمل أرقاما فردية وأولية هي :3 5 7, )  و منه :, )
3
3
3

10

6 1
720 120

A
P A B

A
∩ = =    ن)0.25........... (=

( ) ( ) ( ) ( ) 1 1 1
30 12 120

P A B P A P B P A B∪ = + − ∩ = + −  

)   و منه :  ) 13
120

P A B∪  ن)0.25.................................................................................................. ( =

( ) ( )
( )

1
1120

1 10
12

B

P A B
P A

P B

∩
= =  ن)0.25.................................................................................... (=
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})- قيم المتغير العشوائي : 3 }1 2 3 4, , ,ix  ن)0.25..................................................................................... (∋

     ( )
3
4
3

10

24 11
720 30

A
P X

A
= = = = ، ( )

2 1
4 6

3
10

3 216 32
720 102 1

!

! !

A A
P X

A
× ×

= = = =
× ×

 ن)0.25ن) (0.25.........(

     ( )
1 2
4 6

3
10

3 360 13
720 22 1

!

! !

A A
P X

A
× ×

= = = =
× ×

 ،   ( )
3
6
3

10

120 14
720 6

A
P X

A
= = =  ن)0.25ن) (0.25...........( =

        4        3        2             1        ix 

       1
6

        1
2

        3
10

        1
30

   ( )iP X x= 

( ) 1 6 3 4 2 8
30 10 2 6

.E X = + + +  ن)0.25............................................................................................ (≈

a@ÂÌä‡n€as€br€Z)05@¬b‘„@ZH 

(2)أ)-  )-1 8 16 16 8 0P = − + −  ن)0.25.............................................................................................. (=

) :z من أجل كل عدد مركب     بـ)-  ) ( 2)( ² 2 4)P z z z z= − −  ن)0.5.......................................................... (+

( ) 0P z =
 

2z من يكافئ  : ² أو  = 2 4 0z z− + =   ( 12)∆ = −    

                       { }2,1 3,1 3S i i= −  ن)0.5...................................................................... (  +

32أ)-    )-2
i

Bz e
π

= ، 32
i

Cz e
π−

= ، 
2
3

i
B

C

z e
z

π

 ن)0.5...................................................................... ( =

      بـ)- 
2
3

n i n
B

C

z e
z

π 
= 

 
.   

n

B

C

z
z

 
 
 

)حقيقي يكافئ :   )2
3

n k kπ π= ∈ : و منه 

      ( )2 3n k k= ∈ ،  :  3 �ینا
2n (2,3) و 1PGCD 3 ومنه : حسب مبرهنة غوص :  =

n 

    ( )3 ' 'n k k= ∈ ) ................................................................................................................0.5(ن 

)من فردي معناه :  n    جـ)-  )2 1n k k= + ∈ 

     

( ) ( )( )
( ) ( )( )
( ) ( )

3 2 13 3 3

3 2 13 3 3

33 3 1 3 3 3 1 3 1 3 1

2 2 2

2 2 2

2 2 2 2 2 2 0

n i kn n i n
B

n i kn n i n
C

nn n n n n n n
B C

z e e

z e e

z z

π π

π π

+

− + −

+ + + +

= = = −

= = = −

+ + = − − + = − + =

 ن)0.5......................................... ( 
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OBلدينا :   د)-  CA=
 

  ( )B A Cz z z= 2OB و − OC=   ( متوازي أضلاع له ضلعان متتابعان متقايسان )=

 ن)0.5.................................................................................................................. (  معينOBACالرباعيومنه : 

 ن)0.5 ................................................................................................................................. (  تعليم النقاط :-

    

)أ)- )-2 )( ) ( )( ) 1B C B Cz z z z z z z z− − = − − 1BMومنه :  = = 

z.2نذكر أن : ( z z= ( 

) ومنه:  )E هي دائرة مركزهاB 1و نصف قطرهاr  ن)0.5................................................................................... ( .=

. بـ)-  . . 2. .' C A A C C A C C A C
A

C C C C

z z z z z z z z z z z z zz z
z z z z z z z z

− + − + −
= + = = =

− − − −
 ن)0.25...................... (

' جـ)-  C C C
A

BC B

z z zz z
z zz z z z

− = = =
−− −

'ومنه :    OCAM
BM

= 

)وبما أن :  )M E∈ : 1 فإنBM 'ومنه :   = 2AM   Aهي دائرة مركزها  M'مجموعة النقط  ومنه :  =

2rو نصف قطرها   ن)0.5......................................................................................................................... (  =
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   lim ( )
x

g x
→+∞

= +∞ ، 1lim ( )
x

g x
→−∞

= ،11 1( )g e −=  ن)0.75 ........................................................... ( .+
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):  0  منx  من أجل كل )g x . ) ................................................................................................. 0.25(ن 

 : 2  منx من أجل كل 0xe −
  ، 2 5 4 0²x x− +  )7 0∆ = − (: 1  ومنه 0( )g x − ) .............0.25(ن 

g قابلة للإشتقاق مرتين على:( ) 22 4 2 2'( ) ² xg x x x e −= − −  ،( ) 22 3 2''( ) ² xg x x x e −= + − 

   ( )2 22 4 4 2 2 2 3 2 4'( ) ''( ) ² ²x xg x g x e x x x x e− −− + = − − − − + + 

   ( )2 22 4 2 5 4 1'( ) ''( ) ² ( )x xg x g x e x x e g x− −− + = − + =  ن)0.5................................................ (−

@@( ) ( ) 222 2 2

1 1 1
1 2 4 2 9 13( ) ( ) '( ) ²x xS g x dx g x g x e x x e− −  = − = − + = − +   ∫ 

       ( )2 1

1
1 3 6( )S g x dx e −= − =    ن)0.25................................................................................... (.....∫−

 ( )13 6 ²S e cm−= هي مساحة الحيز المستوي المحدد بـــــ : −
 
( )fC : و المستقيمات التي معادلاتها  

 1y =،1x = ، 2x  ن)0.25 ........................................................................................................... ( .=

)- أ)-   1
( ) ( )

( )
2 1

1
1

1

2 3 1 1

1 0

lim

lim

x

x

x

x e e

x

− −

→
−

→

 − + = − −
 − = 

 ومنه  :  
1

lim ( )
x

f x
→

= +∞


 ن)0.25.................................. (

        
( ) ( )

( )
2 1

1
1

1

2 3 1 1

1 0

lim

lim

x

x

x

x e e

x

− −

→
+

→

 − + = − −
 − = 

 ومنه  :  
1

lim ( )
x

f x
→

= −∞


 ن)0.25........................................ (

  
( )fC : 1يقبل مستقيما مقاريا عموديا معادلتهx  ن)0.25................................................................................. (.  =

  

( )2

2 3 2
1

1 1

lim

lim

x

x

x

x
x

e

→−∞

−

→−∞

  −
=  −  

 + =

2lim ومنه  :   ( )
x

f x
→−∞

 ن)0.25.......................................................................... (.=

   
( )fC: 2 يقبل مستقيما مقاريا عموديا معادلتهy  ن)0.25 ................................................................. ( .∞− بجوار=
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( )2

2 3 2
1

1

lim

lim

x

x

x

x
x

e

→+∞

−

→+∞

  −
=  −  

 + = +∞

lim  ومنه  : ( )
x

f x
→+∞

=  ن)0.25......................................................................... (∞+

2-( f قابلة للإشتقاق على  { }1−   : ( )2 21 2 31
1 1

'( )
( )²

x xxf x e e
x x

− − −
= + +  − − 

 

                                                       
21 2 3 1

1 1 1
'( )

( )² ( )²
xxf x e

x x x
− −

= + + − − − 
 

  

                                            
1

( )
'( )

( )²
g xf x
x

=
−

 ن)0.5................................................................................ (

0
1

( )
'( )

( )²
g xf x
x

=
−

ومنه: متزايدة تماما على { }1−. ) ................................................................... 0.25(ن 

 ن)f :) ........................................................................................................................0.5جدول تغيرات الدالة 

 

3-(  ( ) ( )2 2 2 3 4: '( ) ( )T y f x f x= − + =  ن)0.25........................................................................ (−

     ( )20 3 1 3 40( ) .f e −= + ≈  ،3 0
2

f
 

= 
 

 ن)0.25ن) (0.25 .............................................................. ( .

III -(1 من أجل كل -(xمن  hD : ( ) ( )h x h x− x  ( لأن := x−  ن)0.25............. ( دالة زوجيةh  ) ومنه : الدالة=

0على المجال )- 2 1 1, ,   ∪ +∞    :( ) ( )h x f x= و منه( )hCيطابق( )fC.  

1   على المجال  1 0, ,   −∞ − ∪ −   بما ان الدالةh: ن)0.25 ..................... ( دالة زوجية فإن يقبل محور التراتيب كمحور تناظر 

)  نرسم نظير الجزء السابق بالنسبة    لـ   )'yy 

))- إنشاء 3 )T ،( )fC و ( )hC :) .....................................................................................................0.75(ن 
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I -(1    -( 119 7 17= ×  ،{ }119 1 7 17 119, , ,D  ن)0.25....................................................................... (=

17)- نضع : 2      'a a=  17 'b b=  : حيث  ( ) 1', 'PGCD a b = 

   لدينا :       
a bm

d
×

)   حيث := ),d PGCD a b=   ( ),m PPCM a b=   : ومنه 

    ( )
17 2023

1
' '

', '

a b
PGCD a b

 =
 =

  ،   ( )
119

1
' '

', '

a b
PGCD a b

 =
 =

 .    

17 7 119 1 'a 
7 17 1 119 'b 

 

     ( ) ( ) ( ) ( ){ }17 2023 2023 17 119 289 289 119, ; , ; , ; ,S   ن)1.25......................................................... ( =

II -(1  -(34 2 17= ×، 119 7 17= ) ،   ومنه : × )289 34 17,PGCD  ن)0.25..................................... (=
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   17
2023

)  ومنه : المعادلة  )E 2تقبل حلولا في
 .) .............................................................................. 0.25(ن 

 
2-(

  
)المعادلة  )E : تكافئ ( )17 2 119......x y E− =   .17 2 119x y− 2  معناه : = 17 199y x= −    

        2 17 7( )y x=                     أوليان فيما بينهما و منه حسب مبرهنة غوص :   17 و2 لكن −

     17
y

 ن)0.5......................................................................................................... (17 مضاعف yأي أن :  

 ( )17y k k= ∈   نعوض  ،yبما يساويه في المعادلة( )E : نجد  ( )17y k k= ∈  

   ( ) ( ){ }2 7 17, ;S k k k= + ∈ ) ................................................................................................0.5(ن 

    3 -(2 52x y− 4يكافئ :  ≥ 28 49 17 52²k k k+ + − ≤  ،4 11 3 0²k k+ − ≤ . 

   169∆ = ، 1 3k = − ، 2

1
4

k } ومنه :  = }3 2 1 0, , ,k ∈ − − − . 

    ( ) ( ) ( ) ( ){ }1 51 3 34 5 17 7 0' , ; , ; , ; ,S = − −  ن)0.5................................................................................ (−

  III -(  n : 1 عددطبيعي فردي معناه 2n  ≡  16معناه :  16 هو17، باقي قسمته على 17n  ≡   

    
17 17 34
2 32 34

n
n

  ≡    ≡  
     ،15 15 34n  ≡ −    ،1 34n  ≡ −  ،  33 34n  ≡     : و منه 

  ن)0.5 ............................................................................................................. ( .33  هو 34علىnباقي قسمة  

a@ÂÌä‡n€a@Ô„br€Z)04@¬b‘„@ZH 

2عدد الحالات الممكنة للسحب : )- 1  
12 66C = 

40ذهبية 2    30فضية 1 ذهبية + 1  ، ← 10 برونزية 1 ذهبية + 1 ،← 20 فضية 2 ، ← 0  برونزية1 فضية + 1 ، ← ← . 

  { }10 20 30 40, , , ,ix  ن)0.5................................................................................................................. (∋

     
1 1
1 4

2
12

4 20
66 33

( )
C C

P X
C
×

= = = = ،     
1 1
1 7

2
12

710
66

( )
C C

P X
C
×

= =   ن)0.25ن)(0.25.................... (=

    

2
4
2

12

6 120
66 11

( )
C

P X
C

= = = =،  
1 1
4 7

2
12

28 1430
66 33

( )
C C

P X
C
×

= = =     ن)0.25ن)(0.25..................... (=

   
2
7
2

12

21 740
66 22

( )
C

P X
C

= = = ن) 0.25............................................................................................. ( =
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40 30 20 10 0 
ix 

7
22

 14
33

 1
11

 7
66

 2
33

 ( )iP X x= 

 

2 7 1 14 70 10 20 30 40
33 66 11 33 22

( )E X = × + × + × + × + × ،85
3

( )E X  ن)0.25............................... (=

3 عدد الحالات الممكنة : )-2
38 8436C =.   

( )
3

18
3
38

816 68
8436 703

C
P A

C
= =  ن)0.5...................................................................................................... (=

( )
1 2
18 20

3
38

3420 15
8436 37

C C
P B

C
×

= =  ن)0.5.............................................................................................. (=

( )
1 2 2 1
2 36 2 36

3
38

1296 108
8436 703

C C C C
P C

C
× + ×

= =  ن)0.5......................................................................... (=

( )
3

19
3
37

969 17
8436 148

C
P D

C
= =  ن)0.5...................................................................................................... (=
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I -(1 -(من أجل كل)- أnمن  : 1

9 72 70 9 2
8 8

n n
n

n n

U U
U

U U+

+ − +
= =

+ +
ن) 0.25........................................... (

0بــــــ)-      2 ...... ( )nU P n≤ ≤ 

0nمن أجل     = : 10 2
2

≤ )0  و منه :≥ )P  محققة 

)  نفرض صحة )P n 0 معناه 2nU≤ )1 ، نبرهن على صحة ≥ )P n 10 معناه : + 2nU +≤ ≤ 

  0 2nU≤ ≤،   8 8 10nU≤ + ≤   ،1 1 1
10 8 8nU

≤ ≤
+

  ، 70 70 70
8 8 10nU
− − −

≤ ≤
+

  

   1

10 2
4 nU +≤ ≤ )1 ومنه : ≥ )P n محققة . +

:  0 منn  ومنه : من أجل كل 2nU≤ ن)  0.5 ........................................................ ( حسب مبدأ البرهان بالتراجع .≥

 :   منnمن أجل كلجـــ)- 
( ) ( )2

1

1 29 2 2
8 8 8

n nn n n
n n n

n n n

U UU U U
U U U

U U U+

− + −+ − + +
− = − = =

+ + +
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:  0 منnلدينا من أجل كل   2nU≤ 1  ومنه :≥ 0nU + ،  8 0nU +  ، 1 0n nU U+ −  أي أن :  ≤

 ( )nU متزايدة تماما على ) ..................................................................................................................0.5(ن 

)هـ)-  )nU متزايدة تماما على :ن)0.25............................................................ (   فهي متقاربة2و محدودة من الأعلى بــ 

 :  منn)- أ)- من أجل كل2
( )

1

7 29 2 2 16 9 2
2 2

8 8 8
nn n n

n
n n n

UU U U
U

U U U+

−+ + − −
− = − = =

+ + +
     

  0nU ≥،  8 8nU + ≥،   
1 1

8 8nU
≤

+
  ،  7 7

8 8nU
≤

+
) و منه :   )1

72 2
8n nU U+− ≤  ن)0.5.............. (−

      بـــــــ)- 

 

 

 

 

 

 

 

  : منnو منه : من أجل كل
3 70 2
2 8

n

nU
 

≤ − ≤  
 

ن) 0.5............................................................................ (

3 7 0
2 8

lim
n

n→+∞

 
= 

 
2lim و منه :  nn

U
→+∞

 ن)0.25........................................................................................ (=

II-(1 -(من أجل كل nمن :  
( )
( )1

9 2
2 7 28 9 2 2 16

9 2 9 2 8 10 21
8

n

nn n n
n

n n n n

n

U
UU U U

V
U U U U
U

+

+
− ++ + − −

= = =
+ + + + ++
+

 

1

7
10n nV V+ )   ومنه := )nV: متتالية هندسية أساسها  

7
10

q 0وحدها الأول : =

1 2
2 1
1 1
2

V
−

= = −
+

 ن)0.5..................... (.
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 : 0 منn)- من أجل كل2

7
10

n
n

nV V q
 

= × = − 
 

 ن)0.25......................................................................... (

    
2
1

n
n

n

U
V

U
−

=
+

   ، ( )1 2n n nV U U+ = − ، 2n n n nV U U V× − = − −، ( )1 2n n nU V V− = − −  

  

7 2
2 10

1 71
10

n

n
n n

n

V
U

V

 
− + +  = =

−  
+  
 

 ن)0.5................................................................................................... ( 

3  -(0lim nn
V

→+∞
2limو منه :  = nn

U
→+∞

      ن)0.25ن)(0.25............................................................................ ( =

 )- لدينا :4
2

1
n

n
n

V
U

V
+

=
−

 ،  ( )1 2n n nU V V− = +  ، ( ) 71 2 2
10

n

n n nU V V
 

− = − − = − 
 

    

( )10 1 7 2 10n n n
n nU V − = − × ، ( ) ( )1 11 21 7 1 10

1 7 1 10
n n

nS + += − − −
− −

 ومنه : 

     
1 17 1 2 10 1
6 9

( )n n

nS
+ +− −

= ن) 0.5................................................................................................. ( −

@ÂÌä‡n€a@…iaä€a)07 @¬b‘„ZH@

I-(  
( ) ( ) ( ) ( )
( )

2Ln a a Ln a Ln a Ln a

Ln a a Lna

 × = + =


× =

)  و منه : )2Ln a Lna= 

)   أي أن :  ) 1
2

Ln a Lna=) ........................................................................................................0.25(ن 

    II-(1 -(
1

lim ( )
x

g x
→

= −∞


 ، lim ( )
x

g x
→+∞

=      ن)0.25ن)(0.25....................................................... (∞+

    2 -(g قابلة للإشتقاق على gD :

1
1 12 0

12 2 1
2

'( )
( )

eg x
x x

e

 
 

= = 
− −  

 

) ..........................................0.25(ن 

 

ن) gD.) ..........................................................................................................0.25ومنه : الدالة متزايدة ماما على 
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 ن)g : ) ......................................................................................................................0.25جدول تغيرات الدالة

 

3-( 
2 1 1 1 1 1 13 0

2 2 2 2 2 2
( )g Ln Ln

e e
= + = + = − +  ن)0.25........................................................... (=

)إشارة  )g x :) .................................................................................................................................0.25(ن 

 

III-(1-(
1 1

1
1 2

( )
lim lim

x x

f x xLn
x e→ →

−
= = −∞

−
 

 ن)0.25ن)(0.25.. ( من اليمين1غير قابلة للإشتقاق عند f ومنه:

 -   ( )fC 1يقبل نصف مماس عمودي عند النقطة 0( , )W) ............................................................................0.25(ن 

    2-( lim ( )
x

f x
→+∞

=  ن)0.25............................................................................................................. (∞+

    3 -(f 1قابلة للإشتقاق على المجال, +∞  :1 1 1 1
2 2 1 2

'( ) ( )
x xf x Ln g x

e x
 − −

= + × =  − 
 ن)0.25........ (

)'      إشارة  )f x من إشارة( )g x 1على المجال, +∞   :

   f: 3 متناقصة تماما على المجال, −∞  ، f : 3متزايدة تماما على المجال, +∞ ) .........................................0.25(ن 

  ن)f: ) ..................................................................................................................... 0.5   جدول تغيرات الدالة
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))-أ)- 4       ) 11 0
2

xx Ln
e
−

− 1     معناه :    = 0x − 1 أو   = 0
2

xLn
e
−

= 

     1x 1   أو = 0
2

xLn
e
−

= ، 1 1 0
2 2

xLn
e

 −
= 

 
      ،1 1

2
x

e
−

= ،  1 2x e= +   . 

α   بما أن :  1 : فإن α 1 2e=  ن)0.25.................................................................................................. (+

) بــــ)- ) 1 11 2 1 2 1 2
2 2

: '( )( ) ( )T y f e x e f e x e= + − − + + = −  ن)0.25.......................................... (−

) جــ)- إنشاء )T،( )fCو ( )hC : ) ......................................................................................................0.75(ن  

 

5 -(( )hC هو نظير( )fC  بالنسبة لـــ( )'xx1على المجال, +∞ . ) ............................................................ 0.25(ن 

1)- أ)-  6 1 1 1 2 1 1 21
1 1 1 1

( )( ) ² ²x x x x x xx
x x x x

− − − − + − −
− − = = =

− − − −
 ن)0.25............................. (

( )
α

α α

2 2
2

2 11 1
1 1 2

² ²x x xdx x dx x Ln x
x x

   −
= − − = − − −   − −   

∫ ∫ 

α

2

2 32 2
1 2

²
²

x x dx e Ln
x
−

= − −
 ن)0.25.............................................................................................. (∫−
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بـــــــ)-
α

α α

2 2
2

1 2
2 4

1 1
2 1

2 1 1 2
4 2 4 1

²
'( ) ( )

( ) '( )

² ²
( )

x x xU x U x

xV x Ln V x
e x

x x x x xf x dx Ln dx
e x

− −
= =

 −
= =  − 

    − − −
= −     −    

∫ ∫

   

   
α

2

1 32 2
4 2

( ) ²f x dx e Ln
 

= − − − 
 

∫     
α

2

1 32 2
4 2

( ) ²S f x dx e Ln
 

= − = − − 
 

∫   

3 146. ²S cm≈) ...........................................................................................................................0.75(ن 

جـــــــ)-
α α

2 2
2 6 292' ( ) ( ) ( ) . ²S g x f x dx f x dx cm= − = − ≈∫  ن)0.25 ................................................. (∫
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