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 ادة الرياضياتالاختبار الثاني في م

 ساعات المدة:                                                : ثالثة علوم تجريبية                              المستوى

 نقاط   التمرين الأول:

   :من أ جل كل عدد طبيعيو  معرفة بـ: عددية ية متتال  

 مس تقيم معادلتهتمثيلها البياني وبـ:  دالة معرفة على 

لى المنسوب المس توي في     سمعلم متعامد و متجانا  ; ,O i j  ( أ نظر الشكل) 

 ل على محور د رسم الشكل المقابل على الورقة ثم مث  ع  أ   -أ   -1

 .يح الخطوطمع توض   الحدود الفواصل

 .وتقاربهاالمتتاليةضع تخمينا حول اتجاه تغير  -ب

 طبيعيبرهن بالتراجع أ نه من أ جل كل عدد  -2

limاحسب  ; ثم اس تنتج أ نها متقاربة ادرس اتجاه تغير المتتالية -3 n
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  بـ: متتالية معرفة من أ جل كل عدد طبيعي  -4

 . ثم احسبأ ساسها و هندس ية بيّ  أ ن المتتالية -أ  

  بدلالةاكتب -ب

 ثم اس تنتج أ ن: لالة بداكتب  -ج
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 نقاط  التمرين الثاني :
 .زرقاء 2بيضاء وكرات حمراء و اتكر يحتوي على1Uالصندوق ونعتبر صندوقيّ

 لا نفرق بيّ الكرات باللمس.;ءاضات بيكر و يحتوي: كرتيّ حمراوين الصندوق

 .كريتيّ في أ ن واحد من الصندوق  نسحب   

 يّ مختلفتا اللون".ت"كر  ن من نفس اللون".   تا"كر  احسب احتمال سحب: -

II    واحدة من الصندوق وكرةت بالكفففة التالية: كرتان في أ ن واحد من من الصندوقياكر 3نعتبر سحب 

 حداث التالية:احسب احتمال ال   -

 على ال قل" وينحمراتيّ "سحب كر    ".من نفس اللون"الكرات الثالثة المسحوبة  

 "الكرات المسحوبة تعطينا ثلاثي ال لوان" 

  على التوالي ثم نسحب كريتيّ( ) حفث كرية بيضاءنضيف للصندوق

رجاع       "سحب كرتيّ من نفس اللون" نعتبر .الصندوقنفس من دون ا 
 

  : أ ناكمل شجرة الا حتمالات, ثم بيّ   -
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 نقاط :التمرين الثالث
 :حفثzكثير حدود للمتغير المركب  3 25 12 8P z z z z     

احسب -أ   1P الحقفقيّ حتى يكون وثم عيّ العددين    21P z z z az b     

 المعادلة حل في  -ب

لى معلم متعامد ومتجانس         لواحقها على الترتيب Ezو نعتبر النقطفي المس توي المنسوب ا 
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 على الشكل الجبري ثم الشكل المثلثي. Ezاكتب العدد المركب  -2
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 نقاط التمرين الرابع :
  fبـ:المعرفة على العددية الدالة  
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 تغيراتها., ثم شكل جدول ادرس اتجاه تغير الدالة  -ب

 بيّ  أ ن  المعادلة   -جـ  0g x ّ1,1  و حفث و تقبل حلي 1,2 . 

شارة  -د اس تنتج ا  g x. 
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 /السنة الدراسية     ثانوية سيدي اعباز غرداية

 الحل النموذجي للإخبار الثاني ثالثة علوم

 نقاط   التمرين الأول:

    :بـ: علىمعرفة عددية متتالية  

تمثيلها بـ:  دالة معرفة على 

 مس تقيم معادلتهالبياني و
  الحدود ل على محورث  تم  -1
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  بـ:متتالية معرفة من أ جل كل عدد طبيعي -4

 هندس ية وأ ساسها ن أ ن المتتاليةابي -أ  
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 و هندس ية وأ ساسها المتتاليةومنه 
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 نالتمرين الثاني:

I. 1 نسحب كرتين في أ ن واحد من الصندوقU 
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II. 1كرتين في أ ن واحد من سحبU 2وكرية منU 
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 على الاقل"حمراء  تينسحب كر " -
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 "الكرات المسحوبة تعطينا ثلاثي ال لوان"
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 نسحب كريتين على التوالي 
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 نفس اللون"
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كتابة العدد المركب -2
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 



  1 ومنه
OB

OC
و ;

2
OC OB




 وي ساقين.اسومت Oقائم فيOBCومنه المثلث 

 

 متوازي أ ضلاعبحيث يكون الرباعيين لاحقة النقطةيع ت  -4

يكافئ: 
AB CD

z zومنهB A D Cz z z z  ومنه

 2 2 1 2 2 3Dz i i       3ومنهDz  

2 طبيعة المتوازي الاضلاع: 2 2 2
2

2

B C

D A

z z i i
i

z z

   
 


 

2 ومنه 
CB

AD
و  ;

2
CB AD


ومنه الرباعيABDC.معين 

مرجح الجملةGتعيين لاحقة النقطة-5      , ; , ; ,A B B C CA z z z z z 

 مرجح الجملةGيكافئ      ;1 , ;2 2 , ;2 2A B C 

ومنه 

2 2 2 2 1 4 2 4 2 4 2 4 2

1 4 2 1 4 2

1 8 2

1 4 2

A B C
G

G

z z z i i
z

z

     
 

 





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يكون بحيث ذات اللاحقة مجموعة النقط ينيع ت  -6

2 2
1

1

z i

z

 



2تكافئ  2 1z i z    ومنه 

 B Az z z z   يكافئ MA MB 

 هي محور القطعة المس تقيمةMومنه مجموعة النقط . AB 

 ن7التمرين الرابع:

fبـ:المعرفة على العددية الدالة  
1

1 x

x
f x

e





  

 لبياني للدالة في معلم متعامد ومتجانسالمنحنى ا

حساب -أ   -1 
1

lim lim
1 xx x

x
f x

e 


  


 

 
 

 

0 0

0 0

1 1
lim lim

1 0

1 1
lim lim

1 0

x
x x

x
x x

x
f x

e

x
f x

e

 
 

 
 


   




   



 

  :من  ن أ نه من أ جل كلبيا -ب

 
 

 
 1 11

1 11

x x

x xx x

e x e xx
f x

e ee e
 

 
  

 
 

    
 1

lim 0 lim lim lim 0
1 1

x x x
x

x xx x x x

e x xe e
xe f x

e e   

 
   

 
 

1y بيان أ ن -2 x مقارب مائل للمنحنى  fCبجوار. 

 

   lim 1 lim 1
1

1 1
lim lim

1 1

1
1

lim 0
1

1

x x

xx x

x x x x

x xx x

x
x

x

xe e
f x x x

e

xe e xe e x x

e e

x
x

e
e

 

 




       

     
 

 

 
 

  
 
 

 

 

1yومنه  x  مقارب مائل للمنحنى fCبجوار. 

;0 المس تقيمات المقاربة  0y x  

:* منبيان أ نه من أ جل كل  -أ   -3
2

1

x

x

e g x
f x

e
  

 

 
      

 

 

 

   

2

2 2 2 2

2

2 2

1 1 1

1

2 2

1

2 ( )

1 1

x x x x x

x

x x x x x x

x

x x x

x x

e x e e e e x
f x

e

xe e xe e xe e

e

e e x e g x

e e

    
 



    




 
 

 

 

 ومنه   2xg x e x   
   

 

 Mz

*

fC; ,O i j

x*
1

1

x

x

e x
f x

e

x

 دراسة اتجاه تغير الدالة -ب

ش تقاق علىgحساب المش تقة: لدينا الدالة  قابلة للا 

   1xg x e   

 متناقصة تماما علىومنه الدالة  ;0ومتزايدة تماما على 0; 

 g جدول تغيرات الدالة

 

 

حيث و تقبل حلين  أ ن  المعادلة بيان   -جـ

1,1  و  1,2 . 

مس تمرة ورتيبة تماما على gالدالة 1,9; 1,8 و 1,1;1,2 

    1,8 0.03; 1,9 0.05g g    ومنه    1,8 1,9 0g g   

ن المعادلةومنه حس ب مبرهنة القيم المتوسطة فا   0g x  تقبل حلا
 

    1,1 0.1; 1,2 0.12g g  ومنه    1,1 1,2 0g g 

ن المعادلة ومنه حسب مبرهنة القيم المتوسطة فا   0g x  تقبل حلا
1,1 1,2 

شارة  -د  اس تنتج ا 
 

شارةااس تنت -و  , fواتجاه تغير الدالة  ج ا 

لدينا 
 

2

( )

1

x

x

e g x
f x

e
 


شارة ومنه ا  f xومنه اشارة g x 

متزايدة تماما علىgالدالة ;و ;  متناقصة تماماعلىو ;0 

 و 0; 

 .fجدول تغيرات الدالة 

 

 

 

.المنحنىمع  الوضع النس بي للمس تقيم ةسادر  -4 fC 

   
1

1
1x

x
f x x

e


  



1 0  x

1x

1xe 

 f x y

 fC  fC fC fC

   

 

 

g

g

( ) 0g x

1,9 1,8 

1,9 1,8 

g x

f x
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بيان أ ن  -5  2f    

لدينا   2g e   و  0g   2 ومنهe   

 
   1 2 1

2
1 1

e
f

e





  
 



  
   

 
 

اس تنتاج حصر f 1,9لدينا 1,8 0.1 ومنه 2 0.2  

ومنه  0.1 0.2f  

1,1لدينا  1,23,1ومنه 2 3,2 أ ي

  3,1 3,2f  

انشاء المنحنى  -6 fC والمس تقيم  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

اثبات أ ن المس تقيمات -7 mتشمل نقطة ثابتة 

 1y mx  0يكافئ 1mx y  0ومنهx 1و 0y  

0xومنه 1وy  هي  ثابتةل اومنه النقطة 0;1 

 حلول المعادلة mيانية حسب قيم الوس يط الحقيقيالمناقشة الب 

   1f x mx  

 حلول المعادلة هي نقط تقاطع المنحنى fC مع المس تقيمات ذات

 mمعامل التوجيه

  ;0m تقبل حلول المعادلة لا 

  0;1m.المعادلة تقبل حل وحيد 

 1;m .المعادلة تقبل حلين 

 انتهى بالتوفيق والتميز 

 يا ربكالوفي 

ات   حي 
اذ  مع ت   :الأ سي 

ار صالح ش 
ق 

واجه فإنك أهل لها
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  الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
  وزارة التربية الوطنية

 مديرية التربية لولاية الأغواط  2020- 2019السنة الدراسية : 
 ثانوية غزاوي بلقاسم بآفلو

  إمتحان الثلاثي الثاني
 في مادة الرياضيات إختبار

  الثالثة علوم تجريبيةالمستوى : 
 2020مارس  02التاريخ : 

 ساعات 3:  المدة 
 

 

  نقاط 04التمرين الأول : 
  .في آن واحد  نسحب عشوائيا كرتان.  ملا يمكن التمييز بينه.  ثلاث كرات بيضاء و كرتان حمراءيحتوي صندوق على 

  على الأكثر .ن حمراء الحصول على كرتا Bالحادثة  و .ن من نفس اللون كرتاالحصول على  Aالحادثة نعتبر  )1
كلا من  أحسب  -أ P A و P B . 

 تحقق أن :   -ب  1
10

P A B   ثم إستنتج BP A  . هل الحادثتانA  وB . مستقلتان ؟ علل ذلك  
تنتهي  و نقطتاناللاعب يربح  إذا كانت الكرتان من نفس اللونسحبة  الذي يرفق بكل Xليكن المتغير العشوائي  )2

 إلى الصندوق بإرجاع الكرتانتتحاح له فرصة ثانية  و إذا كانت مختلفتان في اللون يخسر نقطة واحدة و.  اللعبة 
  .و تنتهي اللعبة  )وأخيرة ( فرصة ثالثة  إلى غاية السحب الثالثوإعادة عملية السحب بنفس الكيفية 

هي  Xالمتغير العشوائي  ان قيم أثبت  - أ 0;1;2 ; 3w    

:  أنتحقق   - ب  1440
1000

P X    و  241
100

P X   متغيرثم أتمم تعريف قانون الإحتمال لل X .  

 بين أن :   - ت (2 6) ln( 8) 0,384P ln X X   .  

  نقاط 05 التمرين الثاني :
:حيث zفي مجموعة الأعداد المركبة المعادلة ذات اهولحل  )1  22 3 6 12 0i z z z     

نعتبر في المستوي المركب )2 ; ;O U V
 

  ذات اللواحق على الترتيب :  Cو A  ,Bالنقط 

3 3Az i  ,B Az z 2 و 3Cz i  6وDz  .  

 على الشكل الأسي . Czو  Az  ,Bzكل من الأعداد المركبة أكتب  -أ

بحيث يكون :  nعين قيم العدد الطبيعي  -ب
n

CA

B A

zz
z z

 
 

 
إستنتج  . 

1441

A

B

z
z

 
 
 

. 

Mالنقطة zذات اللاحقةMالذي يرفق بكل نقطة fنعتبر التحويل النقطي )3 ذات اللاحقةz   : حيث
2 2 3z z i   . 

  محددا عناصره المميزة . fعين طبيعة التحويل  -أ
 هو معين . OADBثم بين أن الرباعي Dهي النقطة fبالتحويل Aتحقق أن صورة النقطة  -ب

عين ثم أنشئ )4 Eمجموعة النقطM  ذات اللاحقةz التي تحقق :   2BArg z z 
  .    
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  نقاط 04:  لتمرين الثالثا
نعتبر المتتالية nu  : 0المعرفة بـ

5u
3

  و من أجل كل عدد طبيعيn  :  2n 1 nu 2 2 u    . 

n1:   فإن nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  )1 u 2  . 

أثبت أن المتتالية  )2 nu تماما على متزايدة ℕ . . اا تقارإستنتج أ 

لتكن المتتالية  )3 nv  المعرفة من أجل كل عدد طبيعيn   : كما يلي n nv ln 2 u  . 

بين أن  - nv أساسها متتالية هندسيةq 2 . يطلب حساب حدها الأول 

. أحسب  nبدلالة  nu،ثم استنتج عبارة  nبدلالة  nvأكتب عبارة  -

lim nn

u . 

 حيث :  nبدلالة  nP أحسب )4       n 0 1 2 nP 2 u 2 u 2 u ... 2 u         . 
 

  
  

  نقاط 07التمرين الرابع : 
بـ :  على المعرفة  gالجزء الأول :  نعتبر الدالة   2 xg x 1 x 1 e   

 ثم شكل جدول تغيراا . gأدرس تغيرات الدالة )1

بين أن المعادلة  )2 g x 0  تقبل حلين أحدهما معدوم والآخر  0 حيث ,71 0 ,72  . 

إستنتج إشارة  - g x . 

بـ :  على المعرفة fالجزء الثاني :  نعتبر الدالة   2 xf x x x 1 e   .  

وليكن      
  fC

 
 تجانسالمتعامد والمعلم المتمثيلها البياني في  o;i ; j

 
iبحيث  .   2cm



 
.

  
  عند حدود مجموعة تعريفها .  fأحسب ايات الدالة )1
بين أن المستقيم )2  ذي المعادلةy x مقارب مائل للمنحنى fC  بجوار

 
. 

أدرس الوضعية النسبية بين المنحنى - fC و المستقيم  . 

x  : جل كل عدد حقيقي انه من أأثبت  )3   f x g x  . 
 ا .شكل جدول تغيرا, ثم  fإتجاه تغير الدالة إستنتج   )أ

بين أن المنحنى  )ب fC  يقبل مماسين متوازيين أحدهما المستقيم المقارب  .  والآخر يطلب كتابة معادلة له   

أرسم المستقيمين  )4   ,  المنحنى  و fC  العلى ا ; 2 .  نأخذ f 0 , 9  . 

بحيث المعادلة :  mالحقيقي لوسيطعين قيم ا )5 f x x m   ثلاثة حلول متمايزة مثنى مثنى .تقبل 
  
   

...................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................  

   نوقبة . نالمادة :  أستاذ                                              ـــا  2020بكالوريــ  في للجميع بالتوفيق والنجاح

      

 ...... كن إيجابيا تخلى عن الإيحاءات السلبية
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 4من  1الصفحة             4من  4الصفحة                                                      
 

 ( نقاط 05 ) :ثالثال التمرين

منسوب إلى معلم متعامد و متجانس الفي المستوي المركب  ; ;O u v. 

;نعتبر النقط ;C B A و D ذات اللواحق ; 3 3 ; 3 3 3 3A
C B A

B

Z
Z Z i Z i

Z
        و D BZ i Z  .على الترتيب 

  :1أ// بين أنCZ i   ثم اكتب كلا منCZ  وBZ .على الشكل الأسي 

122ب// بين أن:    6
i

AZ e




   :ثم استنتج أن tan 2 3
12


 . 

  :بين أن
2020 1441

0
2 6 2 3

A BZ Z
i

   
    

   
 . 

  بين أن قيم العدد الطبيعيn   و التي تحقق
n n

2 6 2 3

A BZ Z   
   

   
8nهي   k  معk . 

   مجموعة النقطM  من المستوي التي لاحقتهاZ  حيث arg
2

Di Z Z k


    معk . 

  بين أنه يمكن كتابة   على الشكل arg BZ Z k   المجموعة، ثم حدد طبيعة  .  

 ( نقاط 07 ) :رابعال التمرين

المعرفة على المجال gنعتبر الدالة العددية :  I الجزء 0;  :بــ   
1

2ln
x

g x x
x


 . 

  ادرس تغيرات الدالةg. 

 احسب 1g  ثم استنتج إشارة g x على المجال 0;. 

المعرفة على المجال fلتكن الدالة:  II الجزء 0;  :بــ     
2

1 ln 1f x x x x   . 

و ليكن  fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس ; ;O i j. 

  احسب
0

lim ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


 . 

 بين أنه من أجل كل عدد حقيقيx المجال من 0; :     1 1f x x g x   . 

 استنتج اتجاه تغير الدالةf شكل جدول تغيراتها. و 

  بين أن fC   1يقبل مماسا معامل توجيهه . 

 اكتب معادلة ديكارتية للمماس T  للمنحنى fC  1عند النقطة ذات الفاصلة. 

  بينادرس الوضع النسبي  T و fCماذا تستنتج؟ . 

 (2)احسبf (3)وf ثم ارسم T  و fC. 

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
  -تيارت –ثانوية أفلح بن عبد الوهاب                                          وزارة التربية الوطنية  

  2020جوان دورة :                                    الثانوي               كالوريا التعليم امتحان ب
 الشعبة :  علوم تجريبية    

  د 30سا و  03المدة :                                               اختبار في مادة : الرياضيات     
 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين

 الموضوع الأول
  ( نقاط 04 ) :الأول التمرين

75بعد اجتياز الإمتحان النظري لمسابقة توظيف بإحدى المؤسسات سجلنا ما يلي:  من المترشحين عملوا بجد، تم  %

80توظيف  70منهم و %  من المترشحين الذين لم يعملو  بجد لم يتم توظيفهم. %

 " المترشح تم توظيفه "  Rللحدث " المترشح عمل بجد "  و بــ   Tنرمز بــ 

 .شكل شجرة الإحتمالات المثقلة                      " احسب احتمال الحدث " المترشح عمل بجد و تم توظيفه 

  بين أن احتمال الحدثR  0.675هو .              .المترشح لم يتم توظيفه. ما إحتمال أنه عمل بجد 

 ( نقاط 05 ) :ثانيال التمرين

  عين الجذرين التربيعيين للعدد المركب  :2حيث 2 3 i  . 

 المعادلة ذات المجهول  حل فيZ  :التالية  2 22 2 3 2 3 4 0Z i Z Z    . 

  نعتبر المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد و متجانس ; ;O u v. 

B;لتكن النقط    A وC  ذات اللواحق; 3B A AZ Z Z i   وC AZ Z  .على الترتيب 

 .CZو  BZعلى الشكل الأسي ثم استنتج الشكل الأسي لكل من  AZأ// اكتب   

B;ب// استنتج أن النقط A وC .تنتمي إلى نفس الدائرة، يطلب تعيين عناصرها المميزة 

حيث:  Lج// اكتب على الشكل الجبري العدد المركب 
14401954 1962

2 2 2

CA B ZZ Z
L

    
       
     

. 

  ليكن التحويل النقطيf  :الذي يحقق f B A  و f O O. 

 ثم اتستنتج طبيعته، يطلب تعيين عناصره المميزة. fأ// عين العبارة المركبة للتحويل  

ب// عين طبيعة المجموعة E  مجموعة النقطM  من المستوي ذات اللاحقةZ  :حيث 

                                         A A C CZ Z Z Z Z Z     en
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 4من  3الصفحة             4من  2الصفحة                                                      
 

 ( نقاط 04 ) :لثالتمرين الثا

لتكن المتتالية  nu المعرفة علىIN :0 بــ 0u   و بالعلاقة 1

1
3 1

2
n nu u  . 

  برهن بالتراجع على أنه من أجل كل عدد طبيعيn  :1فإنnu . 

  ادرس اتجاه تغير المتتالية nu. 

نعتبر المتتالية  nv المعرفة علىIN  :بــn nv u    حيث .عدد حقيقي ثابت 

  عين قيمة  حتى تكون nv .متتالية هندسية، يطلب تعيين أساسها و حدها الأول 

 اكتبnv   بدلالةn  ثم استنتج عبارةnu  بدلالةn. 

  احسب كل منnP  وnS  بدلالةn  :0حيث 1n nP v v v     0و 1n nS u u u   . 

 ( نقاط 07 ) :رابعال التمرين
بــ:  IR المعرفة على gنعتبر الدالة العددية :  I الجزء  4 4 5xg x e x  . 

  احسبlim ( )
x

g x


limو  ( )
x

g x


 . 

 ادرس اتجاه تغير الدالةg شكل جدول تغيراتها. ثم 

  بين أن المعادلة  0g x   تقبل حلا وحيدا من المجال 1.45 ; ثم استنتج إشارة  1.5 g x  حسب قيمx. 

بــ:  IRالمعرفة على  fلتكن الدالة:  II الجزء 
 4 1

1

x

x

x e
f x

e









. 

و ليكن  fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس ; ;O i j. 

  احسبlim ( )
x

f x


limو فسر النتيجة هندسيا ثم احسب  ( )
x

f x


 . 

  بين أن المستقيم   4ذو المعادلة 1y x   مقارب مائل لــ fC. 

  اثبت أنه من أجل كلx منIR : 
 

2

( )

1

x

x

e g x
f x

e




 


. 

  عين دون حساب
( ) ( )

lim
x

f x f

x








 فسر النتيجة بيانيا. و 

 استنتج اتجاه تغير الدالةf .ثم شكل جدول تغيراتها 

 بين أن( ) 4 5f     ثم عين حصرا لــ( )f . 

  ارسم   و fC. 

 m  وسيط حقيقي، ناقش بيانيا حسب قيمm :عدد و إشارة حلول المعادلة( )f x m. 

 

 الثانيالموضوع 
  ( نقاط 04 ) :الأول التمرين

 خضراوان.كرتان حمراء و كرات  3بيضاء و كرات  5لا نفرق بينها باللمس، منها كرات  10يحتوي صندوق على

 نسحب عشوائيا و في آن واحد أربع كرات من الصندوق و نعتبر الحوادث التالية:

A  " من بين الكرات المسحوبة توجد كرة خضراء واحدة فقط " 

B " من بين الكرات المسحوبة توجد بالضبط ثلاث كرات من نفس اللون " 

C  " سحب كرتين على الأكثر حمراوين " 

D  " سحب على الأقل كرتين بيضاوين " 

 احسب     ; ;P C P B P A و P D . 

  نعتبر المتغير العشوائيX .الذي يرفق بكل سحبة عدد الكرات الخضراء المسحوبة 

و احسب أمله الرياضياتي Xأ// عرف قانون الإحتمال للمتغير العشوائي  E X . 

ب// احسب  2 1 0E X  . 

  ( نقاط 04 ) :لثانيا التمرين

المعرفة على المجال  fتكن الدالة ل 1; حيث:  3 
3

4
f x

x





. 

 ادرس إتجاه تغير الدالةf ثم اثبت أنه إذا كان 1; 3x   فإن   1; 3f x . 

 نعتبر المتتالية العددية nu  :المعرفة بــ
0 2u   و من أجل كل عدد طبيعيn ، 1n nu f u . 

n :1أ// برهن بالتراجع على أنه من أجل كل عدد طبيعي   3nu. 

المتتالية  ب// اثبت أن  nu  متناقصة تماما علىIN. 

ج// استنتج أن  nu .متقاربة  ثم عين نهايتها 

  لتكن المتتالية العددية nv المعرفة علىIN  :كما يلي
1

3

n
n

n

u
v

u





. 

أ// اثبت أن المتتالية    nv .هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول 

ب// اكتب 
nv  بدلالةn  :ثم احسب المجموع

0 1n nS v v v   . 

الذي يحقق:  nج// عين العدد الطبيعي 
1

3 2
27

nS . 
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  الثانياختبار الثلاثي  ثانوية عمي سعيد 
 الرياضيات في مادة

 م0202 مارس 20الاثنين 

 ساعات 20المدة:   علوم تجريبية الثالثةالمستوى: 
 

 (قاطن 20) :ولالتمرين الأ

تبر المتتالية الهندس ية نع     nu على الموجبة تماما و المعرفة
 :حيث *

   

   







5lnln

1lnln

43

43

uu

uu
. 

المتتالية  أ ساس qعين  (1 nu  حدها ال ولو. 

n :1*اس تنتج أ نه من أ جل كل (2 n

n euاحسب بدلالة ثم  ؛n اءالجدnP  :121حيث ...  nn uuuP. 

نعتبر المتتالية  (3 nv  كما يلي:  *المعرفة على   nnn uuv ln2ln 1  . 

بين أ ن المتتالية  (أ nv لب تعيين أ ساسها وحدها ال ول.حسابية يط 

nnحيث:  nS احسبب(        vvvS  بحيث:  n؛ ثم عين قيم العدد الطبيعي21...  0ln nS. 

  (قاطن 60) :التمرين الثاني    
I. 1) المعادلة ذات المجهول المركب حل في مجموعة ال عداد المركبةz  :01362التالية  zz. 

التالية:  الجملةاللذين يحققان  2zو 1zاحسب العددين المركبين  (2
 

 







iziz

ziz

7114

1313

21

21. 

II.  لى المعلم المتعامد و المتجانس في المس توي المركب منسوب ا 






 

v;u;O  نعتبر النقطA ،B  وC ( على الترتيبلواحقها :) 

      izA  izB؛  2 23   ؛izC 25.  

اكتب على الشكل الجبري ثم على الشكل ال سي العدد المركب  (1
AB

AC

zz

zz



  و اس تنتج طبيعة المثلثABC. 

احسب (0
2020
















AB

AC

zz

zz عين قيم العدد الطبيعي، ثمn التي من أ جلها يكون
n

AB

AC

zz

zz













تماما موجبا عددا حقيقيا. 

أ ( عين (0 1 مجموعة النقطM ذات اللاحقةz  1بحيث يكون
25

23






iz

iz. 

لى  Aب( تحقق أ ن النقط   تنتمي ا  1. 

 عينأ (  (4 2 مجموعة النقطM ذات اللاحقةz  :التي تحقق


k
iz

iz














223

25
arg  حيث(k ،) 

لى Aب( تحقق أ ن النقط           تنتمي ا  2. 

 (قاطن 05) :ثالثالتمرين ال
لى  1فيهما س تة أ وجه مرقمة من خضراوان و  د متوازنة، اثنانيحتوي صندوق على ثلاثة أ زهار نر         . أ ما الثالث فلونه أ حمر0ا 

 .0و أ ربعة أ وجه تحمل الرقم  1وفيه وجهان يحملان الرقم  

 نسحب من الصندوق بصفة عشوائية زهر نرد ثم نرميه و نسجل الرقم الظاهر. نعتبر الحوادث:

        V؛   " :" زهر النرد المسحوب أ خضر  R":؛  "  زهر النرد المسحوب أ حمر    S": 0الرقم الظاهر هو".          

 .Sاحسب احتمال الحادثة  شئ شجرة احتمالات مناس بة للوضعية؛ ثمأ ن أ (  (1

 ؟أ حمرا ، ما هو احتمال أ ن يكون زهر النرد المرمي 0قم الظاهر هو ( بعد رمي زهرد النرد كان الرب  

 
 

 أقلب الورقة 1/0الصفحة 
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 الظاهر.  الرقمة مر  ل في كلة متتابعة و نسجمر  nنرميه  الآن بسحب زهر نرد من الصندوق ثمنقوم  (0

 .   "0هو  nالظاهر في الرمية الرقم :"nS نعتبر الحادثة    

 .2nفي حالة  أ نشئ شجرة احتمالات مناس بة للوضعيةأ (            

 .         "0الظاهر في الرميتين الاثنتين هو  الرقم:"2Gسب الحادثة ب( اح          

 "0رمية هو  nالظاهر في  الرقم:"nGنعتبر الحادثةج(          

الاحتمالين  nاحسب بدلالة  -                 nV GP  و nR GP. 

n :* د( اس تنتج أ نه من أ جل كل           
nn

nGP 


















3

2

3

1

6

1

3

2
. 

 .0رمية هو  nعلما أ ن الرقم الظاهر في  أ ن يكون زهر النرد المسحوب أ حمرالاحتمال  npهـ( نرمز بـ         

: n* ه من أ جل كلبين أ ن -              
1

4

1
2

1












nnP نهاية؛ ثم احسبnp  لماn  لى  .يؤول ا 

0nn من أ جل كل 999,0np يكون حيث 0nاحسب أ صغر عدد طبيعيو(       .   

  (قاطن 06) :رابعالتمرين ال  
I. لتكنg كما يلي لدالة العددية المعرفة علىا :   221   xexg x. 

 .، ثم شكل جدول تغيراتهاg ادرس تغيرات الدالة (1

x :اس تنتج أ نه من أ جل كل عدد حقيقي (0  0xg. 

II. f حيثمعرفة على  دالة:   1
2

1



x

e

x
xf

x
. 

وليكن              
fC لى المعلم المتعامد والمتجا );,(نس تمثيلها البياني في المس توي المنسوب ا 



jiO. 

أ ( احسب  (1 xf
x 
lim و xf

x 
lim. 

ب( احسب  1lim 


xxf
x

 ، ماذا تس تنتج؟

x: أ ( بين أ نه من أ جل كل عدد حقيقي (0 
 

1


xe

xg
xf. 

 .شكل جدول تغيراتهاو  fاس تنتج اتجاه تغير الدالة ( ب         

x: أ ( بين أ نه من أ جل كل عدد حقيقي (0 
1

42





xe

x
xf. 

شارة ب( ادرس على ا  xf ماذا تس تنتج؟ . 

بين أ نه يوجد مماس وحيد( أ   (4 T  لمنحنىل  
fCو اكتب معادلة له 1امل توجيهه مع. 

أ نشئ المماس (ب T المنحنى  و 
fC. 

شارة حلول المعادلةmقيقيالح وس يط الناقش بيانيا، حسب قيم  (5 :، عدد وا   mxxf . 

 ى انته 

 
 

 
 والنجاح  بالتوفيق 0/0الصفحة 
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لوعیل ھشام: الأستاذثانویة قصار عبد الله                    الجمھوریة الجزائریة الدیموقراطیة الشعبیة

ساعة: المدةفي الریاضیاتاختبار الفصل الثانيعت                     3:المستوى 

)التمرین الأول: ) = − 4 + 6z − نضع من أجل كل عدد مركب                  4 (2):  بین أن - أ)1 = 0
)،                 بحیث من أجل كل عدد مركب bوaأوجد العددین -ب ) = (z − 2)( + az + b)
): حل في مجموعة الأعداد المركبة   المعادلة-ج ) = 0 )إلى المعلم المتعامد والمتجانس المستوي منسوب )2 ; ;⃗ )

Zلواحقھا على الترتیب  = −3 − 2i Cو ,Z = 1 + iZ = 4 − 3i
وCعلم النقط -أ مع التعلیل   ثم عین طبیعة المثلث ,

مركز ثقل المثلث عین لاحقة النقطة -ب

]منتصف القطعة Iعین لاحقة النقطة - ج ]
Iبالنسبة إلى النقطة النقطة نظیرةDعین لاحقة النقطة -د
مع التعلیلحدد بدقة طبیعة الرباعي  -ه ⃗:   من المستوي التي تحققمجموعة النقط) (نعتبر)3 + MC⃗ = 5√2
).(تنتمي إلى تحقق أن النقطة -أ

.ثم أنشئھا) (عین مجموعة النقط -ب

)التمرین الثاني: =،ومن أجل كل عدد طبیعي=: متتالیة عددیة معرفة كمایلي( =تحقق أنھ من أجل كل عدد طبیعي - أ)1 1 −
0،   برھن بالتراجع أنھ من أجل كل عدد طبیعي -ب < <
)أدرس إتجاه تغیر المتتالیة-ج ثم استنتج أنھا متقاربة واحسب نھایتھا( 3(( =،متتالیة عددیة معرفة من أجل كل عدد طبیعي (
)بین أن -أ حدھا الأولبطلب تعیین أساسھا ومتتالیة ھندسیة (

)ثم احسب نھایة =:            ثم بین أن بدلالة أكتب عبارة -ب مرة ثانیة (
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=:    المجموعین أحسب بدلالة-)4 1 + 2 +⋯… … … . += 1 + 1 + 1 +⋯ + 1
:الثالثالتمرین 

لانفرق بینھا باللمس على ستة كرات وثلاث كرات سوداء وكرتین حمراوین یحتوي صندوق

.الصندوق وفي ان واحد ثلاث كرات من ھذانسحب عشوائیا 

"على ثلاث كرات من نفس اللونالحصول ":ثیننعتبر الحد

"ثلاث كرات مختلفة الألوان مثنى مثنىالحصول على :" )أحسب ) 1 )و ( .على الترتیبوإحتمالي الحدثین( .المتغیر العشوائي الذي یربط بكل سحبة عدد الألوان التي تحملھا الكرات الثلاثة المسحوبة لیكن )2

عین قیم المتغیر العشوائي -أ

)واحسب أملھ الریاضیاتي  عرف قانون الإحتمال للمتغیر العشوائي -ب ) .لانفرق بینھا باللمس2وكرتین تحملان الرقم3على ثلاث كرات تحمل الرقم یحتوي صندوق اخر)3

ھو رقم الكرة المسحوبة من حیث كرة من عشوائیا وفي ان واحد نسحبونسجل رقمھا ثمنسحب كرة من 

أحسب إحتمال الحصول على ثلاث كرات بیضاء-أ
.3ھو أحسب إحتمال الحصول على كرتین حمراوین علما أن رقم الكرة المسحوبة من -ب
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
  علوم تجريبية  3ام : ـالأقس                                     خنشلة –متـقن : خلاف بشير 

 عات ســــــــا   3ـدة : ــــــــالم                                2020/  2019السنة الدراسية : 
الأستاذ : خيار             اختبار الثلاثي الثاني لمادة الرياضيات                                 

  هلال
 ن (  04: ) التمرين الأول

( )
n

u  0الأولبحدها المتتالية المعرفة على
0u  ومن اجل كل عدد طبيعيn بــ :

1

1

3

n
n

n

u
u

u






    

 : nأ( تحقق ان من اجل عدد طبيعي  (1
1

4
1

3
n

n

u
u

  


 

n :   1ب( برهن بالتراجع ان من اجل كل عدد طبيعي  0
n

u   

)جـ ( ادرس اتجاه تغير المتتالية          )
n

u ثم احسب  استنتج انها متقاربة . وlim
n

n
u


  

)نعتبر المتتالية  (2 )
n

v  المعرفة من اجل كل عدد طبيعيn بـــ: 
1

1
n

n

v
u




 

)بين ان  (أ  )
n

v  حسابية معيننا حدها الأول واساسها. 
nاكتب  (ب 

v بدلالةn  واستنتجn
u  بدلالةn 

n المجموع nبدلالة احسب  (3
S  0:  حيث 1 2

0 1 2

2 2 2 2
...

1 1 1 1

n
n

n

u u u u
S

u u u u

   
    

   
 

 ن (  06) :لثانيالتمرين ا
z : المعادلة ذات المجهول المركب  حل في مجموعة الأعداد المركبة     (1  2

4 4 8 0z z z   . 

المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس  (2 ; ,O u v  

2التي لواحقها على الترتيب :  Eو  A ،B ،C  ،Dنعتبر النقط  2
A

z i   ،4
B

z   ،
C A

z z  ،

D A
z z   6و 2

E
z i  . 

Cأكتب العدد المركب   (أ  A

B A

z z

z z




Bهي صورة النقطة  Cعلى الشكل الأسي ، ثمّ إستنتج أن النقطة  

 يطلب تعيين  طبيعته وعناصره المميزة .  Sبتحويل نقطي

هي مرجح الجملة المثقلة  Dتحقق أنّ النقطة  (ب       ;1 , ; 2 , ;2A B C. 

3)    هي مجموعة النقطM   من المستوي ذات اللاحقةz  : حيث 1 4 8i z   

تنتمي إلى  Aتحقق أنّ النقطة  ( أ   ثمّ عينّ طبيعة المجموعة ،  وعناصرها المميزّة 
 احسب مساحة  ( ب  و استنتج مساحة '  صورة   بالتحويلS. 

تحقق أنّ جـ (  S D E ّثمّ بينّ أن ، ' التي مركزها هي الدائرة E  ونصف قطرهاAE 

 

  2من  1الصفحة 
 ن (  05) :التمرين الثالث

 غير شفاف صندوق
1

U  2وكريتان تحمل الرقم   3وثلاث كريات تحمل الرقم  4كريات تحمل الرقم  اربع به  
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وصندوق اخر
2

U  . الكريات لانميز غير شفاف به اربع كريات بيضاء وكريتان خضراوان واربع كريات حمراء
 بينها باللمس .

الصندوق  من ثلاث كريات رجاعبالا على التوالي وعشوائيا  نسحب (1
1

U    
 رقممن نفس ال الكريات المسحوبةA مال الاحداث :  تاحسب اح

                                   B  متمايزة مثنى مثنى  من ارقام الكريات المسحوبة                       
على التوالي ودون ارجاع اربع كريات من الصندوق عشوائيا نسحب  (2

2
U 

  الكريات المسحوبة من نفس اللون  Eاحسب احتمال الاحداث :  
                           F  وكرية خضراء.الحصول على كريتن بيضاوين وكرية حمراء                        

كريتان من الصندوقو في ان واحد  عشوائيا نسحب (3
1

U فاذا كانتا من نفس الرقمn  في ان واحد  و نسحب
n  كرية من الصندوق

2
U واذا كانتا من رقمين مختلفين,b a  نسحب وفي ان واحدn  من الصندوق  كرية

2
U حيثn  هو اصغر الرقمينa وb .   

   الحصول على اربع كريات حمراء    H : ين احتمال الحدثاحسب -
                            L   الحصول على كريتين بيضاوين وكرية حمراء 

 ن (  05) :لرابعالتمرين ا
(  نعتبر الدالةh  بــ :  المعرفة على    11  xexh

x 
          ثم عند  عند  hأحسب نهاية الدالة (1
 ثم شكل جدول تغيراتها  hالدالة  أدرس  اتجاه تغير (2
بين أن المعادلة  (3  0xh  تقبل حلا وحيدا  في المجال 1,2 و إستنتج إشارة  1,3; xh  على 

(  لتكن الدالةf  بــ :  المعرفة على  2
1





x
e

x
xf  

            C تمثيلها البياني في المعلم المتعامد المتجانس( ; , )O i j
  

limاحسب  (1 ( )
x

f x


lim و    ( )
x

f x


 الأخيرة  بيانيا .. فسر النتيجة 

بين أن لــ  (2 f x و xh  لإشارة ، واستنتج اتجاه تغير الدالة انفسf اتها.ثم شكل جدول تغير 
بين أن المستقيم  أ(  (3 d   :  2ذو المعادلة xy مقارب مائل للمنحني C  

أدرس الوضع النسبي للمنحني  ( ب Cيم والمستق d 
بحيث :  qو  pبين أنه يوجد عددين طبيعيين  (4  qpf    ثم إستنتج حصرا للعدد f 

أنشئ كل من (5 d  و C. 
 .انتهى الموضوع                                             2 من 2الصفحة                                     
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الشعبية الديمقراطية ية الجزائر ية الجمهور
الجلفة لولاية بيـة التر ية مدير الوطنية بية التر وزارة
تجريبية علوم ثانوي ثالثة : المستوى بالإدريسية جلول زاغز ية ثانو
ساعات 4 : المدة ياضيات الر : مادة في الثاني الإمتحان 2020/03/03 : يوم

الأول يـن التمر
. اللمّس عند بينها نفرقّ ولا متماثلة الـكرات كلّ ، بيضاء كرات 3 و حمراء كرات 5 على كيس يحتوي

. واحد آن وفي عشوائيا كرات الـكيس3 من نسحب - 1
: التالية الحوادث من حادثة كل احتمال احسب ♣

. ′′ حمراء كلهّا المسحوبة الـكرات ′′ : A -
. ′′ السحب في حمراء واحدة كرة توجد ′′ : B -

. ′′ السحب في بيضاء واحدة كرة الأقل على توجد ′′ : C -
. ′′ مختلفة ألوان من المسحوبة الـكرات ′′ : D -

. إرجاع وبدون التوالي على كرتين نسحب ّ ثم n ⪰ 2 مع n ∈ N حيث سوداء كرة n مكانها ونضع البيضاء الـكرات الـكيس من ننزع - 2
. نقطة ( +5 ) يساوي سوداء كرة وسحب ، نقطة ( −10 ) يساوي حمراء كرة سحب أنّ نفرض ♣

. عليها المحصّل النقط مجموع كرتين سحب كل يرفق الذي X العشوائي المتغيرّ نعتبر
. E (X) ياضياتي الر والأمل X العشوائي المتغيرّ لهذا الاحتمال قانون عينّ - أ

. عادلة اللعبة تكون حتى n قيمة عينّ - ب
؟ مربحة اللعبة تكون حتى السّوداء الـكرات عدد نختار كيف - ج

الثاني يـن التمر
f (x) =

3x

x+ 1
: كمايلي ]−1;+∞[ المجال على المعرفة f الداّلة نعتبر

. ( المرفقة الوثيقة ) (O;
−→
i ;

−→
j
) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني منحنيها (Cf ) ونسميّ

: كمايلي N على المعرفة العددية المتتالية (un) (I) u0 = 1

un+1 =
3un

un + 1

. ( الإنشاء خطوط وموضّحا حسابها دون ) (un) للمتتالية الأولى الأربعة الحدود الفواصل محور على مثلّ المرفقة الوثيقة على - 1
. وتقاربها (un) المتتالية تغيرّ اتجاه حول تخمينا ضع - 2

. un ≺ 2 : n طبيعي عدد كل من أنهّ بالتراجع برهن - 2
. نهايتها عينّ . متقاربة أنّها استنتج ّ ثم متزايدة (un) المتتالية أنّ أثبت - 3

. vn = 1− 2

un

: بـ N على المعرفة (vn) العددية المتتالية نعتبر (II)
. الأول وحدّها أساسها تعيين يطّلب هندسية (vn) المتتالية أنّ برهن - 1

. (un) المتتالية نهاية من تحقق . n بدلالة un عبارة استنتج ّ ثم n بدلالة vn عبارة اكتب - 2
: حيث Sn المجموع n بدلالة اكتب (III)

Sn =
u0

u0 − 2
+

u1

u1 − 2
+

u2

u2 − 2
+ ............+

un

un − 2

عباّسي علي : المادة 2أستاذ من 1 الصفحةالصفحة اقلب
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تجريبية علوم ثانوي ثالثة : المستوى ياضيات الر : مادة في الثاني الإمتحان 2020/03/03 : يوم

الثالث يـن التمر
. (z2 + 3) (z2 − 6z + 21) = 0 : المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل (I)

. (O;−→u ;−→v ) والمتجانس المتعامد بالمعلم مزود المركب المستوي (II)
الترتيب على zD = zC و zC = 3+2i

√
3 ، zB =

√
3e−iπ

2 ، zA =
√
3ei

π
2 اللوّاحق ذات D و C ، B ، A النقّط نعتبر

. zΩ = 3 اللاّحقة ذات Ω مركزها التي (C) الداّئرة نفس إلى تنتمي D و C ، B ، A النقط أنّ بينّ - أ - 1
.
(
zD − 1

4

)1906

+

(
zC − 1

4

)1963

= zA : أنّ بينّ - ب
. O المبدأ إلى بالنسبة D النقطة نظيرة E النقّطة لتكن - 2

. BEC المثلث طبيعة استنتج ّ ثم zC − zB
zE − zB

المركب العدد يلة وطو عمدة عينّ - أ
. له المركبة الصيغة اكتب ّ ثم C إلى E ويحولّ B النقطة مركزه الذي T يل التحو طبيعة استنتج - ب

. |iz − 3i| =
∣∣−3 + i

√
3
∣∣ : تحقق التي z اللاّحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة (E) طبيعة عينّ - 1 (III)

k ∈ Z : حيث arg
(z
z

)
= 2kπ : تحقق التي z المعدومة غير اللاّحقة ذات المستوي Mمن النقط مجموعة (Γ) طبيعة عينّ - 2

الرابع يـن التمر
. g (x) = 1 + x2 + lnx : كمايلي ]0; +∞[ المجال على المعرفة g الداّلة نعتبر (I)

. g الداّلة تغيرّات ادرس - 1
. 0.32 ≺ α ≺ 0.33 : حيث α وحيداً حلاّ تقبل g (x) = 0 المعادلة أنّ بينّ - 2

. ]0; +∞[ المجال على g (x) إشارة x قيم حسب استنتج - 3
f (x) = −x+

2 + lnx

x
: كمايلي ]0; +∞[ المجال على المعرفة f الداّلة نعتبر (II)

. (O;
−→
i ;

−→
j
) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني منحنيها (Cf ) ونسميّ

. lim
x→+∞

f (x) و lim
x

≻→ 0

f (x) احسب - 1
. f الداّلة تغيرّات جدول شكّل ّ ثم f ′ (x) = −g (x)

x2
: ]0; +∞[ المجال من x كل أجل من أنهّ بينّ - 2

. f (α) للعدد حصراً عينّ ّ ثم f (α) = 2

(
1

2α
− α

)
: أنّ بينّ - 3

. معادلته تعيين يطلب (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (Cf ) أنّ واستنتج lim
x→+∞

[f (x) + x] احسب - 4
. (∆) والمستقيم (Cf ) المنحنى بين النسّبي الوضع ادرس -

. (T المماس( معادلة اكتب . تعيينها يطُلب نقطة في (∆) المستقيم يوازي (T مماس( يقبل (Cf ) المنحنى أنّ أثبت - 5
x1 و x0 فاصلتاهما نقطتين في الفواصل محور حامل يقطع (Cf ) أنّ علما (Cf ) والمنحنى (T ) المماس ، (∆) المستقيم أنشئ - 6

. 1.5 ≺ x1 ≺ 1.6 و 0.1 ≺ x0 ≺ 0.2 : حيث
يا البكالور شهادة في اللᨹهّٰ شاء إن والنجّاح بالتوفيق

: ͏Υȧ̞ʯȵƖ ʹͥ Ψͪ
ȋ ͖ͬ Ǣ̮ ɲͪɊ ͌ʨͪȄƕٔ

!! Ƣ̞ٔ ɭʹȶƖ ͪ͒ Ɂ ٍ̯ ̄
ǌͪ ͥ˜Ȉ ... ͊ΗȾ ̠ٔ Ȱƕ ͪ͒ Ɂ ٍ̯ ʏ Ͳǚ ɭ̞ͪء Ͳǔ

عباّسي علي : المادة 2أستاذ من 2 انتهـىالصفحة
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.......... : القسـم .............................. : واللقـب المرفقةالإســم الوثيقة

الإجابة ورقة مع وتعُاد المرفقة الوثيقة على المطلوب العمل ينُجز
.......................................................................................................

.......... : القسـم .............................. : واللقـب المرفقةالإســم الوثيقة

الإجابة ورقة مع وتعُاد المرفقة الوثيقة على المطلوب العمل ينُجز

عباّسي علي : المادة أستاذ

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



الشعبية الديمقراطية ية الجزائر ية الجمهور
الجلفة لولاية بيـة التر ية مدير الوطنية بية التر وزارة
تجريبية علوم ثانوي ثالثة : المستوى بالإدريسية جلول زاغز ية ثانو
ساعات 4 : المدة ياضيات الر : مادة في الثاني للامتحان المفصل التصحيح 2020/03/03 : يوم

الأول يـن التمر
: التالية الحوادث من حادثة كل احتمال حساب ♣ - 1

P (C) =
C1

3 · C2
5 + C2

3 · C1
5 + C3

3

C3
8

=
46

56
، P (B) =

C1
5 · C2

3

C3
8

=
15

56
، P (A) =

C3
5

C3
8

=
10

56

. P (D) =
C1

3 · C2
5 + C2

3 · C1
5

C3
8

=
45

56
و

: E (X) ياضياتي الر والأمل X العشوائي المتغيرّ لهذا الاحتمال قانون تعيين - أ - 2
. i ∈ {1; 2; 3} مع xi ∈ {−20;−5; 10} : تحقّق والتي العشوائي المتغير قيم لنعينّ

: لدينا
A2

n+5 =
(n+ 5)!

(n+ 5− 2)!
=

(n+ 5)!

(n+ 3)!
=

(n+ 5) (n+ 4) (n+ 3)!

(n+ 3)!
= (n+ 5) (n+ 4) = n2 + 9n+ 20

: وعليه
P (X = −5) =

2A1
5 · A1

n

A2
n+5

=
10n

n2 + 9n+ 20
، P (X = −20) =

A2
5

A2
n+5

=
20

n2 + 9n+ 20

P (X = 10) =
A2

n

A2
n+5

=
n (n− 1)

n2 + 9n+ 20
و

: التالي الجدول في ذلك لنلخّص
xi −20 −5 10

P (X = xi)
20

n2 + 9n+ 20

10n

n2 + 9n+ 20

n2 − n

n2 + 9n+ 20

: E (X) ياضياتي الر الأمل تعيين

E (X) = −20

(
20

n2 + 9n+ 20

)
− 5

(
10n

n2 + 9n+ 20

)
+ 10

(
n2 − n

n2 + 9n+ 20

)
=

10n2 − 60n− 400

n2 + 9n+ 20

E (X) = 0 يكون عادلة اللعبة تكون حتى : عادلة اللعبة تكون حتى n قيمة تعيين - ب
. n = 10 معناه 10n2 − 60n− 400 = 0 : أي 10n2 − 60n− 400

n2 + 9n+ 20
= 0 : معناه E (X) = 0

. E (X) =
10 (n+ 4) (n− 10)

n2 + 9n+ 20
: لدينا : ؟ مربحة اللعبة تكون حتى السّوداء الـكرات عدد نختار كيف تبيين - ج

. 10 (n+ 4)

n2 + 9n+ 20
≻ 0 لأنّ n ≻ 10 أي (n− 10) ≻ 0 أي E (X) ≻ 0 : يكون مربحة اللعبة تكون حتى

. كرات 10 من تماما أكبر السوداء الـكرات نأخذ مربحة اللعبة تكون حتى ومنه
الثاني يـن التمر

: لدينا
un+1 =

3un

un + 1
=

3un + 3− 3

un + 1
=

3un + 3

un + 1
− 3

un + 1
= 3

(
un + 1

un + 1

)
− 3

un + 1
= 3− 3

un + 1

عباّسي علي : المادة 6أستاذ من 1 الصفحة
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. ( المرفقة الوثيقة ) (un) للمتتالية الأولى الأربعة الحدود الفواصل محور على التمثيل - 1 (I)
: وتقاربها (un) المتتالية تغيرّ اتجاه حول التخمين وضع - 2

المنحنى تقاطع نقطة نحو ٺتقارب أنّها نلاحظ كملا متزايدة أنّها نخُمنّ وبالتالي تتزايد (un) المتتالية حدود أنّ نلاحظ البيان خلال من
. 2 الفاصلة ذات النقطة نحو متقاربة أنّها نخُمنّ وعليه الأول المنصف مع (Cf )

: un ≺ 2 : n طبيعي عدد كل من أنهّ بالتراجع البرهان - 3
. n = 0 أجل من محققة ′′ un ≺ 2 ′′ الخاصية وبالتالي u0 ≺ 2 ومنه 1 ≺ 2 أنّ ونعلم u0 = 1 لدينا n = 0 أجل من -

. un+1 ≺ 2 أنّ ونبرهن un ≺ 2 أنّ نفرض -
في الطرفين بضرب 1

un + 1
≻ 1

3
: نجد الطرفين مقلوب بوضع un + 1 ≺ 3 : نجد 1 العدد بإضافة un ≺ الفرض2 من لدينا

. un+1 ≺ 2 : على نتحصل 3 العدد بإضافة − 3

un + 1
≺ −1 : نجد −3 العدد

. un ≺ 2 : فإنّ طبيعي عدد n كل أجل من ومنه
. الأفضل وهو un+1 إلى un من للانتقال المرفقة الدالة استعمال يمكنك هنا : مهمةّ ملاحظة

: نهايتها تعيين . متقاربة أنّها استنتاج ّ ثم متزايدة (un) المتتالية أنّ اثبات - 3
المستقيم فوق يقع (Cf ) المنحنى [0; 2[ المجال من x كل من أنهّ البيان خلال من نلاحظ . un+1−un = f (un)−un : لدينا

y = x المعادلة ذو
. f (x)− x ≻ 0 : فإنّ [0; 2[ المجال من x كل أجل من ومنه

. متزايدة (un) المتتالية وبالتالي un+1 − un ⪰ 0 وعليه f (un)− un ⪰ 0 : فإنّ ( 0 ⪯ un أنّ واضح ) 0 ⪯ un ≺ 2 أنّ بما
. 2 نحو متقاربة (un) المتتالية فإنّ 2 بالعدد الأعلى من محدودة أي un ≺ 2 و ومتزايدة (un) المتتالية أنّ :بما النهاية تعيين

. حقيقي عدد l مع lim
n→+∞

un+1 = l و lim
n→+∞

un = l : فإنّ متقاربة (un) المتتالية أنّ بما
أو l = 2 : معناه هذا l (l − 2) = 0 وعليه l2 − 2l = 0 إذن l2 + l = 3l أي l = 3l

l + 1
معناه l = f (l) نضع l لإيجاد

. lim
n→+∞

un = 2 ومنه l = 2 : فإنّ متزايدة (un) والمتتالية u0 = 1 أنّ وبما l = 0

: الأول وحدّها أساسها تعيين مع هندسية (vn) المتتالية أنّ البرهان - 1 (II)
vn+1 = 1− 2

un+1

= 1− 2
3un

un + 1

= 1− 2 (un + 1)

3un

=
3un − 2un − 2

3un

=
un − 2

3un

=
1

3

(
un − 2

un

)
=

1

3
vn

. v0 = 1− 2

u0

= 1− 2

1
= −1 الأول وحدها q = 1

3
أساسها هندسية (vn) المتتالية ومنه

: n بدلالة un عبارة استنتاج ّ ثم n بدلالة vn عبارة كتابة - 2
- . un =

2

1 +

(
1

3

)n ومنه un =
2

1− vn
ومنه vn = 1 − 2

un

وكذلك vn = −
(
1

3

)n

ومنه vn = v0q
n : لدينا

: (un) المتتالية نهاية من التحقق
. ( −1 ≺ 1

3
≺ 1 ) lim

n→+∞

(
1

3

)n

= 0 لأنّ lim
n→+∞

un = lim
n→+∞

2

1 +

(
1

3

)n = 2

: Sn المجموع n بدلالة كتابة (III)
: وبالتالي un

un − 2
=

1
un − 2

un

=
1

un

un

− 2

un

=
1

1− 2

un

=
1

vn
=

1

−
(
1

3

)n =
1

− 1

(3)n

= −(3)n : لدينا

Sn = −(3)0−(3)1−(3)2−.....−(3)n = −
(
30 + 31 + 32 + .....+ 3n

)
= −

(
1− (3)n+1

1− 3

)
=

1− (3)n+1

2
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الثالث يـن التمر
: (z2 + 3) (z2 − 6z + 21) = 0 : المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل (I)

(z2 − 6z + 21) = 0 أو (z2 + 3) = 0 : معناه (z2 + 3) (z2 − 6z + 21) = 0 لدينا
. z = −i

√
3 z = i

√
3 وعليه z2 = 3i2 أي z2 = −3 معناه (z2 + 3) = 0 الأولى بالمعادلة لنبدأ

∆ = (−6)2 − 4 (1) (21) = −48 = 48i2 =
(
4
√
3i
)2 المميز نحسب (z2 − 6z + 21) = 0 الثانية المعادلة إلى نمر الآن

z1 =
6− i4

√
3

2
= 3− 2i

√
3

z2 =
6 + i4

√
3

2
= 3 + 2i

√
3

: هي الثانية المعادلة حلول وعليه

. S =
{
−i

√
3; i

√
3; 3− 2i

√
3; 3 + 2i

√
3
} : هي (z2 + 3) (z2 − 6z + 21) = 0 المعادلة حلول إذن

: zΩ = 3 اللاّحقة ذات Ω مركزها التي (C) الداّئرة نفس إلى تنتمي D و C ، B ، A النقط أنّ تبيين - أ - 1 (II)
|zΩ − zA| =

∣∣3−√
3ei

π
2

∣∣ = ∣∣3−√
3
(
cos
(
π
2

)
+ i sin

(
π
2

))∣∣ = ∣∣3− i
√
3
∣∣ = √

12 = 2
√
3

|zΩ − zB| =
∣∣3−√

3e−iπ
2

∣∣ = ∣∣3−√
3
(
cos
(
−π

2

)
+ i sin

(
−π

2

))∣∣ = ∣∣3 + i
√
3
∣∣ = √

12 = 2
√
3

|zΩ − zC | =
∣∣3− (3 + 2i

√
3
)∣∣ = ∣∣3− 3− 2i

√
3
∣∣ = ∣∣−2i

√
3
∣∣ = 2

√
3

|zΩ − zD| =
∣∣3− (3− 2i

√
3
)∣∣ = ∣∣3− 3 + 2i

√
3
∣∣ = ∣∣2i√3

∣∣ = 2
√
3

. ΩA = ΩB = ΩC = ΩD = 2
√
3 : أي |zΩ − zA| = |zΩ − zB| = |zΩ − zC | = |zΩ − zD| : أنّ واضح

. (C) الداّئرة نفس إلى تنتمي D و C ، B ، A النقط ومنه
: لدينا :

(
zD − 1

4

)1906

+

(
zC − 1

4

)1963

= zA : أنّ تبيين - ب
(
zD − 1

4

)1906

+

(
zC − 1

4

)1963

=

(
2− 2i

√
3

4

)1906

+

(
2 + 2i

√
3

4

)1963

=

(
1

2
−

√
3

2
i

)1906

+

(
1

2
+

√
3

2
i

)1963

(
zD − 1

4

)1906

+

(
zC − 1

4

)1963

=
(
e−iπ3

)1906
+
(
ei

π
3

)1963
= e−i 1906π3 + ei

1963π
3 : أي

ei(
−1905π−π

3 ) + ei(
1962π+π

3 ) = e−i635π · e−iπ3 + ei654π · eiπ3 : لدينا
: )ومنه

zD − 1

4

)1906

+

(
zC − 1

4

)1963

= −

(
1

2
−

√
3

2
i

)
+

(
1

2
+

√
3

2
i

)
= i

√
3 =

√
3ei

π
2 = zA

: BEC المثلث طبيعة استنتاج ّ ثم zC − zB
zE − zB

المركب العدد يلة وطو عمدة تعيين - أ
. zE = −zB = −3 + 2i

√
3 : معناه O إلى بالنسبة D نظيرة E

zC − zB
zE − zB

=
3 + 2i

√
3 + i

√
3

−3 + 2i
√
3 + i

√
3
=

3 + 3i
√
3

−3 + 3i
√
3
=

1 + i
√
3

−1 + i
√
3
=

2ei
π
3

2ei
2π
3

= e−iπ3

. الأضلاع متقايس BEC المثلث ومنه arg
(
zC − zB
zE − zB

)
= −π

3
و
∣∣∣∣zC − zB
zE − zB

∣∣∣∣ = |zC − zB|
|zE − zB|

=
BC

BE
= 1 : لدينا

: له المركبة الصيغة كتابة ّ ثم C إلى E ويحولّ B النقطة مركزه الذي T يل التحو طبيعة استنتاج - ب
. −π

3
وزاويته B النقطة مركزه دوران T إذن zC − zB = e−iπ3 (zE − zB) ومنه zC − zB

zE − zB
= e−iπ3 : لدينا

: هي يل التحو لهذا المركبة والعبارة

z′ = e−iπ
3 · z + zB

(
1− e−iπ

3

)
=

(
1

2
−

√
3

2
i

)
z + zB

(
1

2
+

√
3

2
i

)
=

(
1

2
−

√
3

2
i

)
z +

(
3

2
−

√
3

2
i

)
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: |iz − 3i| =
∣∣−3 + i

√
3
∣∣ : تحقق التي z اللاّحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة (E) طبيعة تعيين - 1

: تكافئ |−y + i (x− 3)| =
√
12 : تكافئ |i (x+ iy)− 3i| =

√
(−3)2 + 3 : تكافئ |iz − 3i| =

∣∣−3 + i
√
3
∣∣ : لدينا

. r = 2
√
3 قطرها ونصف Ω (3; 0) النقطة مركزها دائرة هي (E) إذن (x− 3)2 + y2 = 12

: k ∈ Z : حيث arg
(z
z

)
= 2kπ : تحقق التي z المعدومة غير اللاّحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة (Γ) طبيعة تعيين - 2

تكون حتى وعليه arg
(z
z̄

)
= 2 arg (z) وعليه arg (z̄) = − arg (z) : أنّ ونعلم arg

(z
z̄

)
= arg (z) − arg (z) لدينا

. O النقطة باستثناء الفواصل محور هي (Γ) إذن
(−→u ;

−−→
OM

)
= kπ : يكافئ arg (z) = kπ يكون arg

(z
z

)
= 2kπ

الرابع يـن التمر
. g الداّلة تغيرّات دراسة - 1 (I)

. lim
x→+∞

g (x) = lim
x→+∞

(1 + x2 + lnx) = +∞ و lim
x

≻→ 0

g (x) = lim
x

≻→ 0

(1 + x2 + lnx) = −∞ : النهايات
. g′ (x) = 2x+

1

x
: هي المشتقة ودالتها ]0; +∞[ على للاشتقاق وقابلة معرفة g الداّلة : المشتقة

. تماما متزايدة g الداّلة ومنه g (x) ≻ 0 : فإنّ ]0; +∞[ المجال من x كل أجل من أنهّ نلاحظ
: التغيرّات جدول

x

g′(x)

g(x)

0 +∞

+

−∞

+∞+∞

: 0.32 ≺ α ≺ 0.33 : حيث α وحيداً حلاّ تقبل g (x) = 0 المعادلة أنّ تبيين - 2
. g (0.33) = 0.00023 و g (0.32) = −0.037 لدينا

حسب إذن g (0.32) × g (0.33) ≺ 0 و ]0.32; 0.33[ المجال على تماما ومتزايدة مستمرة g الدالة لدينا التغيرات جدول من
. 0.32 ≺ α ≺ 0.33 حيث α وحيدا حلاّ تقبل g (x) = 0 المعادلة فإن المتوسطة القيم مبرهنة

: ]0; +∞[ المجال على g (x) إشارة x قيم حسب استنتاج - 3

x

g(x)

0 α +∞

− 0 +

: lim
x→+∞

f (x) و lim
x

≻→ 0

f (x) حساب - 1 (II)
. lim
x

≻→ 0

lnx = −∞ : لأنّ lim
x

≻→ 0

f (x) = lim
x

≻→ 0

(
−x+

2 + lnx

x

)
= −∞{

lim
x→+∞

lnx

x
= lim

x→+∞

2

x
= 0

}
: لأنّ lim

x→+∞
f (x) = lim

x→+∞

(
−x+

2 + lnx

x

)
= lim

x→+∞

(
−x+

2

x
+

lnx

x

)
= −∞

: f الداّلة تغيرّات جدول تشكيل ّ ثم f ′ (x) = −g (x)

x2
: ]0; +∞[ المجال من x كل أجل من أنهّ تبيين - 2

: هي المشتقة ودالتها ]0; +∞[ المجال على للاشتقاق وقابلة معرفة f الداّلة
f ′ (x) = −1 +

 1

x
× x− (2 + lnx)

x2

 = −1 +
− lnx− 1

x2
=

−x2 − lnx− 1

x2
= −g (x)

x2
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: f الداّلة تغيرّات جدول
x

f ′(x)

f(x)

0 α +∞

+ 0 −

−∞

f (α)f (α)

−∞−∞

: f (α) للعدد حصراً تعيين ّ ثم f (α) = 2

(
1

2α
− α

)
: أنّ تبيين - 3

lnα = − (1 + α2) ومنه 1 + α2 + lnα = 0 : أي g (α) = 0 : ولدينا f (α) = −α +
2 + lnα

α
· · · (1) : لدينا

: نجد (1) في بالتعويض
f (α) = −α+

2 + lnα

α
= −α+

2− (1 + α2)

α
= −α+

1− α2

α
= −α+

1

α
−α2

α
=

1

α
−2α = 2

(
1

2α
− α

)
: معادلته تعيين يطلب (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (Cf ) أنّ واستنتاج lim

x→+∞
[f (x) + x] حساب - 4

lim
x→+∞

[f (x) + x] = lim
x→+∞

[
−x+

2 + lnx

x
+ x

]
= lim

x→+∞

(
2

x
+

lnx

x

)
= 0

. ( +∞ ) بجوار (Cf ) لـ مائل مقارب y = −x المعادلة ذو المستقيم ومنه
f (x)− y = f (x) + x =

2 + lnx

x
: لدينا : (∆) والمستقيم (Cf ) المنحنى بين النسّبي الوضع دراسة -

. x ≻ 0 لأنّ 2 + lnx = 0 إشارة من f (x) + x إشارة
. x = e−2 ومنه lnx = −2 معناه 2 + lnx = 0 أي 2 + lnx

x
= 0 معناه f (x) + x = 0 : لدينا

. ]e−2; +∞[ المجال على (∆) فوق (Cf ) ومنه f (x)− y ≻ 0 ومنه 2 + lnx ≻ 0 أي lnx ≻ −2 معناه x ≻ e−2 لماّ -
. ]0; e−2[ المجال على (∆) تحت (Cf ) ومنه f (x)− y ≺ 0 ومنه 2 + lnx ≺ 0 أي lnx ≺ −2 معناه x ≺ e−2 لماّ -

. ((Cf ) ∩ (∆) = {(e−2;−e−2)}) ، (e−2;−e−2) النقطة في (∆) المستقيم يقطع (Cf ) المنحنى -
: (T المماس( معادلة كتابة . تعيينها يطُلب نقطة في (∆) المستقيم يوازي (T مماس( يقبل (Cf ) المنحنى أنّ اثبات - 5

. A (x0; f (x0)) النقطة نعتبر
أي g (x0) = x2

0 أي −g (x0)

x2
0

= −1 معناه f ′ (x0) = −1 معناه (∆) المستقيم يوازي A النقطة عند (T ) المماس
هي (∆) المستقيم يوازي (T ) المماس عندها يكون التي A النقطة إحداثيات وعليه x0 = e−1 ومنه 1 + x2

0 + lnx0 = x2
0

. A (e−1; e− e−1)
(T ) : y

T
= f ′ (e−1) (x− e−1) + f (e−1) = −x+ e−1 + e− e−1 = −x+ e : (T المماس( معادلة

: (Cf ) والمنحنى (T المماس( ، (∆) المستقيم إنشاء - 6
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المرفقة الوثيقة

الـكراس على النموذجية الإجابة مع المرفقة الوثيقة ُلصق ت
.......................................................................................................

المرفقة الوثيقة

الـكراس على النموذجية الإجابة مع المرفقة الوثيقة ُلصق ت

عباّسي علي : المادة 6أستاذ من 6 الصفحة
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السنــة الدراسيــة                               
 :2019/2020 

الثالثة :  مستوىال                              
            علوم تجريبية

 ساعتان: المـــــدة 

 التربية الوطنيةوزارة 
 مديرية التربية لولاية بجاية

 ثانوية الشهداء السبعة بوعيفل

 في مادة الرياضيات ثانياختبار الفصل ال

  نقاط: (6 )التمرين الأول

بيضاء  منها 7كرات:  10على  Vو يحتوي صندوقسوداء   7و بيضاء منها  3رات: ـــك 10على  Uيحتوي صندوق 
 . ) الكرات لا نفرق بينها باللمس(سوداء 3و 

I)  نسحب عشوائيا كرة من الصندوقU 3: اذا كانت بيضاء نعيدها الى نفس الصندوق و نسحب منه  عشوائيا 
كرات على التوالي و  3و نسحب منه عشوائيا  Vكرات في أن واحد. أما اذا كانت سوداء فنضعها في الصندوق 

 نعتبر الحادثتين:  بدون ارجاع.

Aو من الصندوق  : الكرات الثلاث المسحوبة بيضاءU. 
Bمن الصندوق  بيضاء و  : الكرات الثلاث المسحوبةV. 

أحسب كل من:  (1 P A  و P B. 

 احتمال أن تكون الكرات الثلاثة المسحوبة بيضاء . استنتج  (2

 .Uاذا علمت أن الكرات الثلاث المسحوبة بيضاء، ما هو احتمال أن تكون من الصندوق (3

II)  نفرغ محتوى الصندوقينU  وV  في كيس غير شفاف و نضيف لهn ( 2كرة حمراءn .) 

 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب Xنسحب عشوائيا من الكيس كرتان على التوالي مع الإرجاع. نسمي 
 عدد الكرات الحمراء المتبقية في الكيس.

هي:  Xبرر أن قيم المتغير العشوائي  (1 ; n 1 ; n 2n  . 

 . Xعرف قانون الإحتمال للمتغير العشوائي   (2

2nنضع  (3  للمتغير العشوائي  ، التباين و الإنحراف ، احسب الأمل الرياضياتيX . 

 نقاط:  (5 )التمرين الثاني

نعتبر  المتتالية العددية  nu كما يلي: المعرفة على                  

0 1

2 1

0 ; 1

2 1

5 25
n n n

u u

u u u 

 



 
. 

:  nأجل كل عدد طبيعي  من ضع ن
1

1

5
n n nv u u  5  و

n

n nw u . 

بين أن المتتالية  (1 nv  1هندسية أساسها

5
 .nبدلالة  nv، ثم اكتب 

أ( بين أن المتتالية  (2 nw 5حسابية  أساسها. 

 .nبدلالة  nu، ثم استنتج nبدلالة  nwب( اكتب 
 :nأجل كل عدد طبيعي  من نضع  (3

 
0 1 1

...........n nS v v v            ، '

1 2020
...........n n n nS w w w           و

0 1
...........n nP v v v    

  أحسبnS  ، '

nS   وnP بدلالةn. 
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 اقلب الصفحة

 نقاط  (9  )لثالتمرين الثا

I)  كثير الحدود في مجموعة الأعداد المركبة نعتبر P z  حيث  :   3 2
1 3 2 3 2 2 3P z z i z iz i     . 

z :حيث من أجل كل عدد مركب  bو  aعين الأعداد الحقيقية   (1    2
1 3P z z i z az b    . 

المعادلة :  حل في مجموعة الأعداد المركبة  (2  0P z . 

II)   نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس ; ,O u v : النقط, B , AC  وD التي لواحقها

1Azعلى الترتيب هي :  i   ،
B Az z،1 3Cz i   و

D Az z   . 

A,أكتب العددان المركبان :  (1 Cz zكل من على الشكل الأسي ، استنتج الشكل الأسي لـ 
Bz  ،A

C

z

z
 .  

A  أكتب  (2

B

z

z
  . OABالمثلث استنتج طبيعة، الأسي ثم على الشكلعلى الشكل الجبري 

C  المركب اكتب العدد  (3

A

z

z
5 استنتج القيمة المضبوطة لـ : ثم لشكل الجبري على ا

cos
12

 
 
 

5 و     
sin

12

 
 
 

. 

بحيث يكون العدد : nعين قيم العدد الطبيعي (4
 

n

A

B

z

z

 
 
  

 . تخيلي صرف

عين  (5 1
E و 2

Eالنقط ي مجموعتM  من المستوي ذات اللاحقةz  :حيث 

    
 1

: 1 1E z i iz i                                                                                             
       2

: 1 3 1 3 2        E Arg z i Arg z i k k         
Mالنقطةzمن المستوي ذات اللاحقة Mالذي يرفق بكل نقطة Tالتحويل النقطي نعتبر (6 ذات اللاحقةz  

 .Dإلى Bو يحول   Bإلى Aيحول النقطة  الذيو  
a. بين أن العبارة المركبة للتحويلT  :هي z iz   . 

b. عينّ طبيعة التحويلT و حدد عناصره المميزة .  

c.  عينEz   لاحقة النقطةE     صورة النقطة DلتحويلباT . 

d.  ماذا تستنتج بالنسبة الى النقطA  ،B    ،D  وE. 
    

    
 
 
 
 
 
 
 

كل التوفيق و  ذتكم تتمنى لكمأستا
 -بن صافية –النجاح 
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 :للإختبار الفصل الثاني الإجابة المقترحة
 

 : التمرين الأول
I) A من الصندوق : الكرات الثلاث المسحوبة بيضاءU. 

B الكرات الثلاث المسحوبة بيضاء و  من الصندوق :V. 
حساب كل من:  (1 P A  و P B: 

 
3

3

3

10

3 1

10 30

C
P A

C
         و 

3

7

3

11

7 49

10 330

A
P B

A
   

 :استنتاج  احتمال أن تكون الكرات الثلاثة المسحوبة بيضاء (2

او بيضاء و  Uمن الصندوق قد تكون بيضاء و(:Cنسميها الحادثة )
 .Vمن الصندوق

      1 49 60 2

30 330 330 1
 

1
P C P A P B       

المسحوبة بيضاء، ما هو اذا علمت أن الكرات الثلاث  (4
 :Uاحتمال أن تكون من الصندوق

   
 

 
 

1

1 11 1130

2 30 2 60

11

C

P C U P A
P U

P C P C

 
    



 

II)  نسميX  المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب عدد الكرات
 الحمراء المتبقية في الكيس.

 هي: Xبرر أن قيم المتغير العشوائي  (1 ; n 1 ; n 2n  . 

كرة  nاذا سحبنا كرتان ليستا حمراوتان، يبقى في الكيس 
 حمراء .

1nاذا سحبنا كرتان احداهما حمراء، يبقى في الكيس    كرة
 حمراء .

2nاذا سحبنا كرتان حمراوتان، يبقى في الكيس    كرة
  حمراء .

 . Xقانون الإحتمال للمتغير العشوائي    (2

 
 

2

2 2

20 400

40 40020

P X n
n nn

  
 

 

   
 

1 1

2 2

2 20 40
1

40 40020

n n
P X n

n nn


   

 
 

 
 

2 2

2 2
1

40 40020

n n
P X n

n nn
   

 
 

2n  1n  n X 
2

2
40 400

n

n n 
 

2

40

40 400

n

n n 
 

2

400

40 400n n 
 

 iP X x 

 

2nنضع  (3    

0 1 2 X 
4

484
 

80

484
 

400

484
  iP X x 

 : الأمل الرياضياتي   2 400 1 80 0 4
1.8

484
E X

    
  

 التباين:   
2 2 2

22 400 1 80 0 4
1.8 0.23

484
V X

    
   

 :الانحراف     0.23 0.48X V X   . 

نعتبر  المتتالية العددية  :التمرين الثاني nu المعرفة على 

 يلي:                 كما

0 1

2 1

0 ; 1

2 1

5 25
n n n

u u

u u u 

 



 
. 

نضع  : 
1

1

5
n n nv u u  5  و

n

n nw u . 

اثبات  أن المتتالية  (1 nv  1هندسية أساسها

5
: 

2 1 1 1

1

1 1

1

1

1 2 1 1

5 5 25 5

1 1

5 5

1 1

15 5

1 5

5

n n n n n
n

n
n n n n

n n

n n

u u u u u
v

v
u u u u

u u

u u

   


 





  
 

 

  
  
  
 

 

لدينا:  :nبدلالة  nvكتابة  
0 1 0

1
1

5
v u u   

0منه: 

1

5

n

n

nv v q
     
 

. 

أن المتتالية  تبيان أ( (2 nw 5حسابية  أساسها: 

 

1

1 1

1

5 5

5 5

n n

n n n n

n

n n

w w u u

u u


 



    

  

لدينا:
1

1

5
n n nv u u    :1منه

1 1 1

5 5 5

n

n n n nu v u u
     
 

. 

اذن: 
1

1 1
5 5

5 5

1
5 5 5

5

n

n

n n n n

n

n nn

w w u u

u u



               
      
 

 

: nبدلالة  nw ةباكتب( 
0

0 5 5nw w nr n n      

 :nبدلالة  nuج ااستنت

          5
n

n nw u   :منه
5

5 5

n
n n n

w n
u  . 

'و  nSب احس (3

nS   وnP بدلالةn: 
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1 0 1

0 1 1 0

1
...........

1

1
1

5 15
1 1

1 4 5
1

5

n

n n

n

n

q
S v v v v

q

  



 
       
                   
 

 

 

    

'

1 2020

2020

...........

2020 1

2

2021
5 5 2020 2021 5 1010

2

n n n n

n n

S w w w

n n
w w

n n n

 



   

  
 

    

 

و:  

 

0 1

2 3

0 1 1
0 1 2 ........ 0

2 2

...........

1 1 1 1
1 ................

5 5 5 5

1 1 1

5 5 5

n n

n

n n
n n n

P v v v

         
 

   

                   
       

            
     

 

   التمرين الثالث
I)    3 2

1 3 2 3 2 2 3P z z i z iz i     . 

: bو  aتعيين الأعداد الحقيقية   (1

    2
1 3P z z i z az b    : 

2aنجد:    2وb  

المعادلة حل في مجموعة الأعداد المركبة  (2  0P z :

0
1 3z i     ،

1
1z i    و

2
1z i   

II)  1Az i   ،
B Az z،1 3Cz i   وD Az z   . 

A,أكتب العددان المركبان :  (1 Cz z على الشكل الأسي ، استنتج

الشكل الأسي لـكل من  
Bz  ،A

C

z

z
 : 

3

42
i

A
z e



  ،
32

i

C
z e



     و
3

4
2

i

Bz e

 
 
       

    و

3

3 5
4

4 3 12

3

2 1 1

2 2
2

i
i i

A

i
C

z e
e e

z
e


  



      
     . 

A كتابة   (2

B

z

z
 استنتاج طبيعةعلى الشكل الجبري و  الأسي ، ثم  

 : OABالمثلث

   
  

1 1 1 1 2

1 1 1 1

A

B

i iz i
i

z i i

      
   

    
2منه:   

i
A

B

z
e

z

 
 
   

 

1
A

B

z

z
    :منهOA OB    و

2

A

B

z
Arg

z

 
  

 
  

منه:  ;
2

OB OA


  .منه المثلث قائم و متساوي الساقين 

Cاكتب العدد المركب    (3

A

z

z
 :على الشكل الجبري 

  
2

2

1 1 31 1 3 3 1

4 41 3 1 3

A

C

i iz i
i

z i

         
              

5استنتاج القيمة المضبوطة لـ : 
cos

12

 
 
 

5 و     
sin

12

 
 
 

: 

1 3

45 1 3
cos

112 4 2

2



 
               

 
،

3 1

45 3 1
sin

112 4 2

2


 
               

 

 :  nعين قيم العدد الطبيعي (4

n

A

B

z

z

 
 
  

 معناه: تخيلي صرف
2

n

A

B

z
Arg k

z

 
 

  
 

. 

منه: 
2

2 2 2

1 2 ,

n k n k

n k k

   





                     
   

 

ن يعيت (5 1
E و 2

E: 

لدينا:    1
: 1 1E z i iz i    

 
     منه: 
 
 

1

1

: ( 1 ) ( 1)

: A D

E z i i z i

E z z z z

     

  
AMتكافيء:    DM          

منه:    1
E  هي محور القطعة المستقيمة AD. 

 لدينا: 
         2

: 1 3 1 3 2    E Arg z i Arg z i k k         

     
     
   
   
   

2

2

2

2

2

: (1 3 ) 1 3 2       

: (1 3 ) (1 3 ) 2 2  

: 2 (1 3 ) 4

: (1 3 ) 2
2

: ; 2
2

E Arg z i Arg z i k

E Arg z i Arg z i k k

E Arg z i k

E Arg z i k

E U MC k

 

  

 

 

 

       

        

   

   

 

منه:  2
E  هي نصف المستقيم )CM الموازي لمحور التراتيب ما

 . Cعدا النقطة 
6)  

z هي:  Tن أن العبارة المركبة للتحويلابيت ( أ iz  : 

T  :يكتب على الشكل'z az b    يحول النقطة وA إلىB 

B    منه: .Dإلى Bو يحول   A

D B

z az b

z az b

 
  

اذن:   

B D

A B

z z
a i

z z


 


0Bو    Ab z az   

 : و  عناصره المميزة Tطبيعة التحويل ( ب

a   1وa   منهT  دوران زاويته 
2

Arg a
   

0حيث:  و مركزه
1

b
z

a
  


. 
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 :Dصورة النقطة  Eلاحقة النقطة Ezين يعت ( ت

E Dz iz  :منه 1 1Ez i i i    
تنتمي الى نفس Eو  A  ،B    ،Dالنقط  أن ستنتج ن ( ث

2Rو نصف القطر  Oالدائرة ذات المركز  .
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الشعبية الديمقراطية ية الجزائر ية الجمـهور
تجريبية علوم :الثالثة المستوى بومدين هواري ثانوية
سا C2

3 : المــدة � الرياضيات : مادة ࡩي الثاني الإختبـار

(4نقاط) الأول التمرين
un+1 =

√
2un + 3 ، n طبيعي عدد كل أجل ومن u0 = 1 : يلي بما N على المعرفة (un) العددية المتتالية نعتبر

f (x) =
√

2x + 3 : يلي بما [0, 3] المجال على المعرفة f العددية الدالة نعتبر ¶

تغيراتها جدول وشكل [0, 3] المجال على f الدالة تغير اتجاه أدرس -

f (x) ∈ [0, 3] فإن x ∈ [0, 3] كان إذا أنه بين -

(∆) : y = x والمستقيم f للدالة الممثل (C f ) المحنى باستعمال - ·

(un) للمتتالية الأولى الأربعة الحدود مثل
؟ (un) المتتالية تغير لإتجاه تخمينك هو ما -

0 ≼ un ≼ 3 ، n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن - ¸

(un) المتتالية تغير اتجاه أدرس -

متقاربة (un) المتتالية أن إستنتج -

0 ≼ 3 − un+1 ≼ 2
3
(3 − un) ، n طبيعي عدد كل أجل من أنه بين - ¹

lim Un أحسب ثم 0 ≼ 3 − un ≼ 2 ×
(

2
3

)n

، n طبيعي عدد كل أجل من أنه استنتج -

( الثاني(4نقاط التمرين
P(Z) = Z3 − 15Z2 + 81Z − 175 : حيث Z المركب للمتغير P(Z) الحدود كثير نعتبر

عاملين جداء p(Z)الى حلل p(7)ثم أحسب ¶

P(Z) = 0 : المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل ·

لواحقها: التي CوB, A النقط ;O)نعتبر
−→
U ;

−→
V ) م م م الى المنسوب المركب المستوي في ¸

ZC = 7, ZB = 4 + 3i, ZA = 4 − 3i

CوB, Aالنقط أ−علم
ABCالمثلث طبيعة استنتج ZAثم − ZC = i(ZB − ZC): أن ب−تحقق

B الى C النقطة ويحول ZΩ = اللاحقة4 Ωدو مركزه الدي Rالدوران ليكن ¹

R للدوران المركبة العبارة أ−أكتب
السابق المعلم في علمها BبالدورانRثم النقطة Dصورة النقطة ZDلاحقة ب−أوجد

ACBDالرباعي ج−ماطبيعة
أنشئها ثم موجبا صرفا تخيليا Z − ZB

Z − ZC
يكون Zحتى اللاحقة النقطMدات عين(γ)مجموعة º

Rبالدوران (γ)صورة(σ)أنشئ »

2 مــن 1 صفحة الصفحة إقـلب
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( الثالث(6نقاط التمرين
عشر على U2 كيس يحتوي 3 الرقم تحمل والبقية 2 الرقم تحمل منها ثلاث يات كر ثمانية على U1 كيس يحتوي
خضراء وكرة 2, 2, 1, 1 الارقام تحمل بيضاء وأربعة 3, 3, 3, 1, 1 الارقام تحمل حمراء يات كر خمسة بينها من يات كر
بيضاء وثلاثة 3, 2, 2, 1 الارقام تحمل حمراء أربعة منها يات كر تسعة على U3 كيس ويحتوي 1 الرقم تحمل واحدة

باللمس بينها لانفرق يات الـكر جميع 3, 3 الرقمين تحملان خضراويتين وكرتين 3, 2, 1 الارقام تحمل
من ارجاع دون التوالي على يات كر ثلاث نسحب فاننا 2 رقمها كان ادا U1 الـكيس من واحدة ية كر نسحب ¶

U3 الـكيس من الارجاع مع التوالي على يات كر ثلاث فنسحب 3 رقمها كان ادا أما U2 الـكيس
ثلاث على B”الحصول ” اللون نفس من يات كر ثلاث على A”الحصول : التالية الحوادث احتمال أ−أحسب

” فقط لونين من يات كر ثلاث على C”الحصول ” الوطني العلم ألوان تحمل يات كر
U3 الـكيس من تكون أن احتمال فما اللون نفس من المسحوبة الثلاث يات الـكر أن علمت ب−ادا

واحد ان في يات كر ثلاث U2 الـكيس من نسحب ثم U2 الـكيس في U3 الـكيس يات كر جميع نفرغ ·

عليها المحصل الأرقام مجموع سحب عملية بكل يرفق الدي X العشوائي المتغير وليكن
σ(X);V(X);E(X) من كل ب−أحسب X العشوائي المتغير احتمال قانون أ−عين

الرابع(6نقاط) التمرين
الأول الجزء

g(x) = e−x + x − 1 : بـ R المجال على المعرفة الدالة g

تغيراتها جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه أدرس ¶

e−x + x > أن:1 استنتج ثم g(x) > 0 : xϵRكل أجل من انه بين ·

الثاني الجزء
معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f ) ،وليكن f (x) =

x
e−x + x

: Rبـ على المعرفة f الدالة )نعتبر
O;

#»

i ,
#»

j
) ومتجانس متعامد

f (x) =
1

1 +
1

xex

:xϵRكل أجل من أنه تحقق ¬

بيانيا النتائج فسر ثم lim
x→+∞

f (x) ، lim
x→−∞

f (x) أحسب ­

f ′(x) =
e−x(1 + x)
(e−x + x)2 : x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين أ− ®

تغيراتها جدول شكل ثم f
′
(x)اشارة ب−أدرس

O النقطة C)عند f ) (T)للمنحني المماس معادلة أ−أكتب ¯

x − f (x) اشارة استنتج ثم x − f (x) =
xg(x)

g(x) + 1
:R xمن كل أجل من أنه ب−تحقق

y = x المعادلة (△)دا C)والمستقيم f ) للمنحني النسبي الوضع ج−أستنتج
(C f أنشئ(△)و( °

xex

xex + 1
− 1 = m المعادلة حلول واشارة عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش ±

2 مـن 2 صفحة بالتوفيــــــق
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سا 2المدة :   –ع تج   3المستوى :                                                     تالمادة : رياضيا   

 اختب           ار الثلاث            ي الثان                 ي

 التمرين الأول : )07 نق اط(

(𝑢𝑛)  ـ متتالية عددية معرفة ب 𝑢1 = 𝑛ومن أجل كل  2 ∈ ℕ∗  :𝑢𝑛+1 =
(𝑛+1)𝑢𝑛+𝑛−1

2𝑛
 . 

𝑛برهن بالتراجع أنه من أجل كل  (1 ∈ ℕ∗  :𝑢𝑛 ≥ 1 . 

𝑛برهن أنه من أجل كل  (2 ∈ ℕ∗  :𝑢𝑛 = 𝑛 (
1

2
)
𝑛−1

+ limواحسب   1
n→+∞

𝑢𝑛 . 

𝑛بين أنه من أجل كل  (3 ∈ ℕ∗  :𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 =
(1−𝑛)(𝑢𝑛−1)

2𝑛
 (𝑢𝑛)ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية   

 ، ماذا تستنتج ؟
4)  (𝑣𝑛)   متتالية عددية معرفة من أجل كل𝑛 ∈ ℕ∗   : بـ𝑣𝑛 =

𝑢𝑛−1

𝑛
 . 

 متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. (𝑣𝑛)برهن أن  (أ
 . 𝑛 بدلالة   𝑣𝑛عبر عن    (ب

𝑆𝑛احسب المجموع :  (5 = 𝑣1 + 𝑣2 + ⋯+ 𝑣𝑛 . 
𝑆′𝑛احسب المجموع :  (6 = ln(𝑢1 − 1) + ln(𝑢2 − 1) + ⋯+ ln(𝑢𝑛 − 1) . 
 

 التمرين الثاني : )06 نق اط(

 0قريصات لا نفرق بينها باللمس ، منها أربع قريصات بيضاء تحمل الرقم  10توي صندوق على يح

وقريصة حمراء تحمل الرقم  2و قريصتان بيضاوان تحملان الرقم  7وثلاث قريصات حمراء تحمل الرقم 

5 . 

 قريصات من هذا الصندوق . 4نسحب عشوائيا وفي آن واحد 

 نعتبر الحوادث الآتية : 

 𝐴  "جميع القريصات تحمل أرقاما مختلفة مثنى مثنى" 

 𝐵  2000"نستطيع  تشكيل  العدد أرقاما        " 

 𝐶  "جميع القريصات بيضاء" 

 𝐷 ." جميع القريصات من نفس اللون" 

 𝐸 ."على الأقل توجد قريصة رقمها يختلف عن باقي أرقام القريصات الأخرى" 
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𝑃(𝐵)بين أن  أ( (1 =
4

105
 . 

 . 𝑃(𝐸)و  𝑃(𝐴)  ،𝑃(𝐶)  ،𝑃(𝐷)احسب :  ب(

 . 𝐵محققة ، احسب احتمال الحادثة  𝐶نفرض أن الحادثة  ج(

 كريات بالطريقة السابقة حيث : 4نعتبر القيم النقدية الآتية الموافقة لسحب  (2
 دينارا.                      75يوافقه  5000العدد تشكيل  -
 دينارا.    50يوافقه  7000العدد تشكيل  -
 .دينارا 20يوافقه  2000العدد تشكيل  -
                    دينارا بقيمة سالبة. 25يوافقه  0000العدد تشكيل  -
 دنانير بقيمة سالبة. 5بقية الحالات توافقها  -

 المتغير العشوائي الذي يساوي القيمة النقدية الموافقة للسحبة. 𝑋ليكن 

 . 𝐸(𝑋)واحسب أمله الرياضياتي  𝑋عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي  -
 
 

 التمرين الثالث  : )07 نق اط(

 
𝑧2 التالية :     𝑧ذات المجهول  المعادلة ℂ المركبةمجموعة الأعداد  حل في أ( (1 − 2𝑧 + 4 = 0 . 

 الحل الذي جزؤه التخيلي موجب. 𝑧1حيث      

 على الشكل الأسي. 𝑧2و  𝑧1اكتب  ب(        

𝑖𝑧̅) استنتج حلول المعادلة :     ج(         + 2 − 𝑖)2 − 2(𝑖𝑧̅ + 2 − 𝑖) + 4 = 0. 

𝑧1د( عين طويلة وعمدة العددين المركبين         
𝑧2و  2

𝑧1ثم استنتج الشكل الجبري لـ  2
𝑧2و  2

2 . 

;𝑜)المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس  (2 𝑢⃗ ; 𝑣 ). 
𝐴  ،𝐵 ، 𝐴′  و𝐵′   : أربع نقط من المستوي لواحقها 𝑧𝐴 = 1 + 𝑖√3  ،𝑧𝐵 = 1 − 𝑖√3   ،

𝑧𝐴′ = −2 + 2𝑖√3  و𝑧𝐵′ = −2 − 2𝑖√3 .على الترتيب 
𝑧𝐴𝐵⃗⃗حسب ا أ( ⃗⃗ ⃗⃗′𝑧𝐴′𝐵و  ⃗  ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗لاحقتي الشعاعين  ⃗  ⃗⃗⃗⃗′𝐴′𝐵و  ⃗  ⃗⃗  على الترتيب ، ماذا تستنتج؟  ⃗⃗

⃗⃗′𝑧𝐴𝐴احسب  ب( ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗′𝑧𝐵𝐵و  ⃗  ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗′𝐴𝐴لاحقتي الشعاعين  ⃗  ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗⃗⃗⃗⃗′𝐵𝐵و     على الترتيب ، ماذا تستنتج؟ ⃗ 

 ؟ ′𝐴𝐴′𝐵𝐵ما طبيعة الرباعي  ج(

اكتب :  د(
𝑧𝐴′−𝑧𝐴

𝑧𝐵′−𝑧𝐵
 . ′𝐴𝐴′𝐵على الشكل المثلثي واستنتج طبيعة المثلث  

 
عانتهى الموضو 
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