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4من 1صفحة 

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
مديرية التربية لولاية غرداية  وزارة التربية الوطنية

 الأولىالتفتيشية المقاطعة  امتحان البكالوريا التجريبي
 2019دورة: ماي  الشعبة: رياضيات

 د 30سا و  04المدة:   اختبار في مادة: الرياضيات
 الآتيين أن يختار أحد الموضوعين المترشحعلى 

 الموضوع الأول
 نقاط ) 04:  ( التمرين الأول

I.  ومن أجل كل عدد طبيعي كما يلي:  المتتالية العددية المعرفة على :  
  و  ،  احسب )1
  : برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي )2

  و  :  متتاليتان عدديتان معرفتان على  و  
  و  ،  ،  احسب بدلالة )3
   و  ،  حيث: 

II. من  و فإن جميع حدود المتتاليتين  من  نعتبر في هذا الجزء من أنه من أجل كل  
  و   .عين القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين)1
على  بواقي القسمة الإقليدية للعدد  أ) أدرس حسب قيم العدد الطبيعي )2

 التي نحقق  ب) عين قيم العدد الطبيعي 
أوليين فيما بينهما و    .التي تجعل الحدين استنتج مجموعة قيم العدد الطبيعي  ج)

  فإن:   من  بين أنه من أجل كل )3

 نقاط ) 04(   التمرين الثاني:
 : ذات المجهول   .المعادلة نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة )1

   
تقبل حلا تخيليا صرفا يطلب تعيينه ، بين أن المعادلة  )أ

 . ، تعطى الحلول على الشكل الأسي. المعادلة  حل في المجموعة   )ب
  و  ،  ،  نعتبر النقط   .في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس)2

  و  ،  ،  التي لاحقاتها على الترتيب )3

: حيث ذات اللاحقة  مجموعة النقط  مترافقان واستنتج أن  و   .بين العددين المركبين )أ
 )  هو مرافق العدد المركب   .بهي دائرة يطلب تعيين عناصرها المميزة ( العدد المرك  

، ثم جد العبارة  إلى النقطة  والنقطة  النقطة إلى  الذي يحول النقطة  برر وجود التشابه المباشر  )ب
 المركبة له مستنتجا عناصره المميزة 

 إلى  ويحول  الذي مركزه  في استقامية واستنتج العناصر المميزة للتحاكي  و  ،  بين أن النقط  )ج
 محددا نسبته وزاوية له. بتشابه مباشر مركزه  هي صورة  وأن 

 التي تحقق  ذات اللاحقة  مجموعة النقط    )د
 . بالتحويل  عين صورة المجموعة 

 
 نقاط ) 05(   :الثالثمرين تال

ربع المدخرات  تمثل السلعة  و  ،  قطع الغيار التي تشتمل ثلاثة أنواع من السلع من بيع جزء من مدخراته بمتجر  يقوم
من  و  من السلعة  ،  من السلعة    تشملعيوب  السلعة تحويكانت الباقي ،  ثلثها وتمثل  بينما 

 ، أخذ زبون قطعة عشوائيا. السلعة 
 الحوادث التالية:  لتكن

 "  : " أخذ الزبون القطعة  من السلعة  الحادثة 
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I.المت
احاحسب))11
برهنبرهن أنه))22

ممتتاليتوو 
احسب بدلالةاحسب بدلالة )3

لجزء من أنه منهذا الجزء من أنه من أج
ممكنة للقاسملقيم الممكنة للقاسم المش

ب قيم العدد الحسب قيم العدد الطبيعي
الالتي نحلطبيعي لعدد الطبيعي 

 العدد الطبيعيعة قيم العدد الطبيعي 
فإن:  فإن:  من 

تعيينه ،طلب تعيينه ،iذات المجهذات المجهو.عادلة
على الشكل الول على الشكل الأسي.

نعتبر.انس

وو ، 

ذاتذات اللاحلنقط عة النقط 
هو مرهو مرافق ا..كببلمرك

، ثم جدى النقطة إلى النقطة 

إلىويحول ويحول مركزه 
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4من 2صفحة 

" : " أخذ الزبون القطعة  من السلعة  الحادثة 
 " أخذ الزبون القطعة  من السلعة  : " الحادثة 
 " باوتحوي عـي: " القطعة التي أخذها الزبون  الحادثة 

أ) أتمم شجرة الاحتمالات لهذه التجربة)1
 ب) ماهو احتمال أن تكون السلعة تحوي عيبا ثم استنتج نسبة السلع السليمة

  ج) القطعة التي أخذها الزبون تحوي عيوبا ، ما احتمال أن تكون القطعة من السلعة 
: أنقل ثم أكمل الجدول التالي،  ة للبيع ضوعرالم قطعهو إجمالي عدد ال  أن علماد) 

 ، سعر القطعة  تخفيضات هامةللبيع ب هاعزل هذه القطع وعرض صاحب المتجربسبب العيوب الواضحة اضطر )2
 هو  وسعر القطعة  هو  سعر القطعة ،  هو 

سعرهما الإجماليمخفضتين معا قطعتين  بيعل الإمكانيات هذه من بكل يرفق الذي  العشوائي المتغير نعتبر
المخفضة من السلعةمعا ع قطعتين بيلالممكنة  الطرائق عدد يه ما )أ

) قيم ست توجد(  الممكنة  قيم هي ما )ب
 العشوائي للمتغير احتمال قانون كتبأ )ج
  المعياري والانحراف التباين ، الرياضياتي الأمل أحسب )د

 
 نقاط ) 07(   التمرين الرابع:

I. كما يلي:      المعرفة على المجال نعتبر الدالة 
ثم أنشئ جدول تغيراتها . تغير الدالة اتجاه أدرس )1
حيث:   تقبل حلا وحيدا  أثبت أن المعادلة )2
.على المجال  إشارة استنتج)3

II. كما يلي:    المعرفة على المجال نعتبر الدالة  
وفسرها هندسيا .  عند أحسب نهاية الدالة )1
ثم أنشئ جدول تغيراتها . تغير الدالة اتجاه أدرس )2
 : على المجالدالة موجبة تماما  تعطى )3

 ثم أعط حصرا لــ  ، بين أن:  )أ
فإن:    .من استنتج أنه من أجل كل  )ب
دستور الدالة  عين،  فإن:  .  .من  بين أنه من أجل كل )ج
. على المجال  ذو المعادلة:  بالنسبة للمستقيم  استنتج وضعية  )د

و  :  نأخذ في معلم متعامد  للدالة البياني  التمثيل  ليكن)4
هي:  عند النقطة ذات الفاصلة  للمنحنى  تحقق أن معادلة المماس  )أ

في نفس المعلم  و  ،   أنشئ  )ب
  .المستقيمو  .للمستوي المحدد بالمنحنىالمغلق مساحة الحيز  المربع حسب بالسنتمترأ )ج
التالية: لمعادلة ل انتمائهامجال عدد الحلول و ناقش بيانيا وهذا حسب قيم الوسيط الحقيقي  )د

III. و من أجل كل عدد طبيعي  كما يلي:    المعرفة على نعتبر المتتالية العدديةn   :
 ها اتجاه تغير حددمحدودة من الأعلى و  المتتالية بين أن )1
ثم أوجد نهايتها ة ،تقاربم  أناستنتج )2

 )من الجزء  دو  ب ين( ملاحظة: في هذا الجزء يمكنك توظيف نتائج السؤال 

 المجموع      نوع القطعة
     عدد القطع

     عدد القطع ذات عيوب

 

 

A 

…

…
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سبب العيوببسبب العيوب الواض)
سعرسعر القط،، و

العشوائيالعشوائييرالمتغير
الممكنةالطرائقالطرائقدعدد

ستوتوجد(( مكنةالممكنةي
العالعشوائيللمتغيرللمتغيرمالاحتمال

والانالتباينالتباين،،ضياتيرياضياتي

كما يلي  جال
ئ جدول تغيرثم أنشئ جدول تغيراتها

حيثحلا وحيدا تقبل حلا وحيدا 
.

سيا .tioلي:  كما يلي:  
ها .

دستعينعين، ، 
مجال لى المجال 

و و 

cستقيم.
ة: التالية: 

نو

mعدد ا mmmعددعدد القطع mmamamam
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4من 3صفحة 

 الموضوع الثاني:
 

 نقاط ) 04(   التمرين الأول:
 ، ، ، النقط في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس 

 عدد حقيقي موجب. حيث  و
.و ، ثم استنتج القيمتين المضبوطتين لكل من أ)  احسب الجداء السلمي )1

 .ثلث ب) احسب مساحة الم
، ثم استنتج معادلة ديكارتية له.ناظمي للمستوي  بين أن الشعاع )2
وحدة الحجوم) (  .رباعي وجوه، وأن حجمه بين أن )3
.من الفضاء التي تحقق:  مجموعة النقط  لتكن )4

سطح كرة، يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها. موجب، لدينا:  بين أنه من أجل كل عدد حقيقي  )أ
.مماس لسطح الكرة  حتى يكون المستوي  عين قيمة  )ب
.ويمس  الموازي تماما للمستوي  اكتب معادلة للمستوي  )ج

 
 نقاط ) 04(   التمرين الثاني:

 .نضع:  من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 

.لدينا:  برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم )1
.غير معدوم فإن:  أ)  تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي )2

.غير معدوم فإن:  ب) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 
.غير معدوم  أ)  عين من أجل كل عدد طبيعي )3

 .ب) عين 
.: أ) استنتج حسب قيم العدد الطبيعي غير المعدوم )4

 .ب) استنتج 
 ) يكافئ  يمكن استعمال المبرهنة: ( ملاحظة: 

 
 نقاط ) 05(   :الثالث التمرين

.والمعرف كما يلي:  كثير الحدود للمتغير المركب  ليكن )1
.احسب  )أ

.حيث:  و عين العددين المركبين  )ب
) الحل الآخر. الحل الحقيقي و. نضع ( مجموعة الأعداد المركبة المعادلة:  حل في  )ج

.. الوحدة  .نعتبر في المستوي المركب المزود بالمعلم المتعامد والمتجانس)2
 حل المعادلة في السؤال الأول) ونسمي النقطة  (حيث  : ومن أجل كل عدد طبيعي  نضع 

 .صورة العدد المركب 
.و ، ، احسب الأعداد المركبة  )أ

 .و ، ، ، مثل النقط  )ب
.كما يلي:  نعرف المتتالية  من أجل كل عدد طبيعي )3

هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول.بين أن المتتالية  )أ
.اكتب عبارة الحد العام للمتتالية  )ب
؟، ماذا تستنتج حول تقارب المتتالية احسب نهاية المتتالية  )ج

4(.
.لدينا:  بين أنه من أجل كل عدد طبيعي  )أ

.استنتج طبيعة المثلث  )ب
.، ، ، ، طول الخط المنكسر المحدد بالنقط  نسمي  من أجل كل عدد طبيعي )5
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ب)
بينبين أن))22
بين أنبين أن ))33
مجملتكن لتكن )4

بين أنه منبين أنه من أجل)أ
حتى يكين قيمة عين قيمة )

معادلة للمستويكتب معادلة للمستوي 

 )نقاط )0
نضعنضع:  معدوم غير معدوم 

كل عدد طبي أجل كل عدد طبيعي غ
غيرغير معدوطبيعي عدد طبيعي 

غيرغير معدوم في  طبيعي 
معدوم غير معدوم 

 : عدوم 

افئ يكافئ 

u.
الحل. الحقيقي ولحل الحقيقي و

.وحدة 
 الأول) ونسسؤال الأول) ونسمي الن
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4من 4صفحة 

.و ، طوال: احسب الأ )أ
.تحقق أن:  )ب
.ثم حدد نهاية بدلالة  عبر عن  )ج

 
 نقاط ) 07(   التمرين الرابع:

I( ثم استنتج أن ، بين أن: عند  باستعمال قابلية اشتقاق الدالة ،.

II( تمثيلها البياني في  ، وليكن بـ:  المعرفة على المجال  نعتبر الدالة
.مستو منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 

.لدينا:  حيث  أ)  بين أنه من أجل كل عدد حقيقي )1

 .، بين أن: ب) من أجل 

 ، وفسر النتيجة بيانيا.غير قابلة للاشتقاق عند  جـ) بين أن الدالة 
.أ)  احسب النهاية: )2

 ، ثم شكل جدول تغيرات، لدينا: من المجال  ب) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 
 .الدالة 

 .جـ) ارسم المنحنى 
    ، محور الفواصل والمستقيمين ذو المعادلتين دد بالمنحنى المستوي المح مساحة الحيز ليكن )3

، و فاصلتاهما على الترتيب  نقطتان من المنحنى  و ، ولتكن و
من المستوي. و والنقطتان 

.والمثلث  احسب مساحة كل من المستطيل  )أ
.استنتج أن  )ب

III( تمثيلها البياني. و بـ:  المعرفة على المجال  نعتبر الدالة
.لدينا:  بين أنه من أجل كل عدد حقيقي موجب )1
من  فإن النقطة  من المنحنى  ، ثم بين أنه إذا كانت النقطة أ)  بين أن: )2

.المنحنى 
 في المعلم السابق. ؟ أنشئ و تنتج بالنسبة للمنحنيين ب) ماذا تس

 ، والمستقيمات التي معادلاتها  المحدد بالمنحنى مساحة الحيز  ليكن )3
.و

.بين أن: )أ

 .ثم استنتج قيمة  احسب  )ب
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IIII((نعنعتبر ا
مستومستو منسو

أ)  بين أنه منأ)  بين أنه من أجل)1

، ب أجل  من أجل 

غيرغير قابلة للاالةن الدالة 
.هاية: 

منعدد حقيقي ل كل عدد حقيقي 

حححدد بالمدد بالمنحنى حي المح
فاصفاصلتاهحنى المنحنى 

من المستومن المستوي.
..لمثلثوالمثلث 

.

.atبـ: 
من المنمن المنحنى 

ابق.م السابق.
ed، ، ها
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

  الاغواط -1954وزارة التربية الوطنية                                                        ثانوية أ ول نوفمبر    

                              2019دورة ماي         الامتحان التجريبي لبكالوريا التعليم الثانوي                                      

 2019ماي  20يوم :       الرياضيـــــــاتالشعبة:    

 ساعات ونصف 04المدة :                 اختبار في مادة الرياضيات                                  
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 ترشح أ ن يختار أ حد الموضوعين التاليينعلى الم

 الموضوع ال ول

 :  نقاط( 04التمرين ال ول ) 

]  المجالالمعرفة على  𝑓نعتبر الدالة   
1

2
; 𝑓(𝑥) : كما يلى       ]∞+ =

3𝑥−1

2𝑥
  مستوي  (𝐶)وليكن    

 
  ف

تمثيلها البيان 

  الوثيقة المرفقة(   المنسوب الى معلم متعامد و متجانس
 
 . ) ف

]  المجال على   𝑓ادرس اتجاه تغبر الدالة    (1
1

2
; +∞[     

2)   (𝑈𝑛)  متتالية عددية معرفة علىN  ب :   𝑈0 = 𝑛 :   𝑈𝑛+1ومن اجل كل عدد طبيع    2 = 𝑓(𝑈𝑛) 

,𝑈3مثل الحدود  -ا 𝑈2, 𝑈1, 𝑈0   على محور

زا خطوط الانشاء  .الفواصل مبر

اجع انه من اجل كل عدد طبيع   -ب  : 𝑛يرهن بالبر

𝑈𝑛 > 1 

 متناقصة تماما.   (𝑈𝑛)بير  ان المتتالية   -ج

 ؟ ماذا تستنتج 

 : 𝑛اثبت انه من اجل كل عدد طبيع   -ا (3

    0 < 𝑈𝑛+1 − 1 ≤
1

2
(𝑈𝑛 − 1) 

   : 𝑛استنتج انه من اجل كل عدد طبيع   -ب

0 < 𝑈𝑛 − 1 ≤ (
1

2
)
𝑛

  ، 

 (𝑈𝑛)ثم عيرّ  نهاية المتتالية 

𝑣𝑛كما يلى         Nالمتتالية المعرفة على       (𝑣𝑛)لتكن      (4 =
𝑈𝑛−1

2𝑈𝑛−1
 

 𝑛بدلالة   𝑣𝑛ثم اكتب عبارة  ;   هندسية يطلب تعيير  اساسها و حدها الاول  (𝑣𝑛)  بير  ان -ا

𝑆𝑛 : حيث    𝑆𝑛سب المجموع اح -ج =
𝑉0−1

𝑈0
+
𝑉1−1

𝑈1
+⋯+

𝑉𝑛−1

𝑈𝑛
 

 نقاط ( :   4.50التمرين الثاني)

;M(x  مجموعة النقط(𝑝𝑚) ، لتكن  ( O; 𝑖, 𝑗, 𝑘⃗⃗) نسالفضاء  منسوب لمعلم متعامد و متجا 1 y; z) تحقق  
 التر

        𝑚²x + (m +  1)y + (m² +  m +  1)z =  (m +     𝑚 حيث   ²(2
 وسيط حقيقر

    (𝑝𝑚)  ر انرّ أ ( ب .1
 .  𝑚 مستو مهما كان الوسيط الحقيقر

   .يطلب إعطاء تمثيل وسيط  له   (D) ب( بير  ان كل المستويات تشمل مستقيما ثابتا          
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;A (0 نعتبر النقطة  .2 }   الذي ()والمستقيم  (1−;1
𝑥 = 1 + 𝑡
𝑦 = 4 + 𝑡
𝑧 =  −𝑡 

         (t ℛ)   تمثيل وسيط  له. 

   𝐴 . ويمر بالنقطة () الذي يحوي  (𝑝)  اكتب معادلة ديكارتية للمستوي            
– x المستويير  المعرفير  بالمعادلتير  الدكار تيتير   (𝑅) و(𝑄)  ليكن .3  y +  2z + 3 = 0 

–2𝑥و 𝑦 +  𝑧 +  2 = تيب      0   على البر

 .متقاطعان وعير  تمثيلا وسيطيا لمستقيم تقاطعهما (𝑅)و(𝑄)    اثبت ان        
;𝐼 (1لتكن النقطة  .4 0; 0) 

  (𝑅) و(𝑄)     يمس كلا من  𝐼 ذي المركز  (𝑆)أ( أثبت أنه يوجد سطح كرة وحيد           
   (𝑆) ب( اوجد معادلة ديكارتية ل          
;M(x مجموعة النقط   (𝑆𝑚) لتكن .5 y; z) تحققمن الفضاء وا  

  لتر

  𝑥² + 𝑦² + 𝑧² −  2𝑚𝑥 + 4𝑚𝑦 + 5𝑚² −  6 =  𝑚ℛ  حيث          0 

  𝑅. ونصف قطره 𝐼𝑚يطلب تعير  مركزه سطح كرة ، (𝑆𝑚)  أن اثبت (أ 

 ℛ يمسح  𝑚 لما   𝑰𝒎 عير  مجموعة النقط (ب

 .    (𝑄) و  (𝑆𝑚)تقاطع 𝑚 ج( ناقش حسب قيم  
  

 :    نقاط  ( 4.50التمرين الثالث )

  المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس
 
,𝑂; 𝑢⃗⃗)    ف 𝑣⃗ )  

𝑃(𝑧)  كثبر حدود للمتغبر المركب𝑧   حيث: 𝑝(𝑧) = 8𝑧3 + (12𝑖 − 16)𝑧2 + 50𝑧 − 100 + 75𝑖 

𝑧  𝑝(𝑧) :حيث من أجل كل عدد مركب  ب𝛽  و  αير   المركب ين عير  العددأ(   .1 = (𝑧2 +
25

4
) (α𝑧 + 𝛽) 

𝑝(𝑧 )    ( استنتج حلول المعادلةب       = 0   

تيب Bو  A نعتبر النقطتير   .2 Z𝐴   :لاحقتاهما على البر = 2 −
3

2
𝑖      و𝑍𝐵 =

5

2
𝑖 

}:   حيث 𝐶 لاحقة النقطة   𝑍𝐶عير  أ(    
2|𝑍𝐶 − 𝑍𝐴| = |𝑍𝐵 − 𝑍𝐴|

𝑎𝑟𝑔(𝑍𝐶 − 𝑍𝐴)  =  
𝜋

2
+ 𝑎𝑟𝑔(𝑍𝐵 − 𝑍𝐴) 

  

 يطلب تعيير  نسبته و زاوية له𝐴 الذي مركزه  𝑆بالتشابه المباش       𝐵ه  صورة  𝐶 ب( استنتج أن 

 .مساحته، ثم احسب  𝐴𝐵𝐶ج( حدد طبيعة المثلث  

  تساوي  𝐴𝐶𝐷 . بير  ان مساحة المثلث𝑆بالتشابه المباش     𝐶صورة النقطة 𝐷 د( لتكن النقطة  
5

4
  𝑢𝑎       

 𝑆 . .  أ( عير  العبارة المركبة للتشابه المباش  3

≤ 𝑛حيث   𝑛 من اجل كل عدد طبيع  ب( 𝑇𝑛   :المعرف ب𝑇𝑛 ، نعتبر التحويل النقط  2  = 𝑆𝑜𝑆𝑜……𝑜𝑆⏟        
𝑛 مرة

                                                                                                      

اجع أن العبارة المركبة للتحويل  ′𝑍:    ه  𝑇𝑛 برهن بالبر =
1

2𝑛
𝑒𝑖𝑛

𝜋

2(𝑍 − 𝑍𝐴) + 𝑍𝐴 

   𝑛 ج( عير  قيم العدد الطبيع   
 .يطلب تعيير  نسبتهA تحاكيا مركزه النقطة  𝑇𝑛  اجلها التحويلن يكون مالتر

  النقطة  𝑁و  𝑀. نعتبر النقطتير  4
تيب حيث   𝑇4𝑘−2و    𝑇4𝑘بالتحويلير   𝐵صورنر 𝑘على البر ∈ ℕ∗ 

ه من أجل كل عدد طبيع  أ(    
ّ
 [𝑀𝑁]تنتم  إلى  𝐴غبر معدوم ، النقطة  𝑘بيرّ  أن

 𝑀𝑁، الطول  𝑘أحسب بدلالة العدد الطبيع  ب(   

𝑙𝑖𝑚      حسبج( أ   
𝐾→+∞

𝑀𝑁 
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 نقاط( :  70التمرين الرابع )

  𝑓نعتبر الدالة العددية     
𝑓(𝑥) : بــ ℝالمعرفة على  𝑥للمتغبر الحقيقر = 𝑥 − 𝑒 + 𝑙𝑛(1 + 2𝑒−2(𝑥−𝑒)) 

(𝐶𝑓)  مستوي منسوب  
 
  ف

,𝑂)إلى معلم متعامد متجانستمثيلها البيان  𝑖
→

, 𝑗
→

) 

    /  أ   (1    
𝑥  :𝑓(𝑥) تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقر = −𝑥 + 𝑒 + 𝑙𝑛(2 + 𝑒2(𝑥−𝑒))

 
 

𝑙𝑖𝑚 ب / احسب        
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)    ،𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) .
 

       
اتها  𝑓أدرس اتجاه تغبر الدالة   /  ج ثم شكل جدول تغبر

 
 . 

 معادلتاهما:  (′𝐷)و (𝐷)يقبل مستقيمير  مقاربير  (𝐶𝑓)المنحت  بير  أن  /  أ   (2   

      𝑦 = 𝑥 − 𝑒     و    𝑦 = −𝑥 + 𝑙𝑛 2 + 𝑒   تيب.  ∞− و عند    ∞+عند  على البر

        . (′𝐷)و (𝐷) بالنسبة للمستقيمير  المقاربير    (𝐶𝑓)ادرس وضعية المنحت   /  ب      

𝑥ذو المعادلة  (𝛥)بير  أن المستقيم  /  ج         =
1

2
𝑙𝑛 2 + 𝑒   هو محور تناظر للمنحت(𝐶𝑓) . 

 (𝐶𝑓)و (′𝐷)، (𝐷)، (𝛥) أرسم  (3    

𝑦المستقيم الذي معادلته :  (𝐷𝑚)ليكن   (4    = 𝑚𝑥 −𝑚(𝑒 +
𝑙𝑛 2

2
) +

𝑙𝑛 2

2
.  𝑚 حيث   

  وسيط حقيقر

𝐴 تشمل النقطة الثابتة (𝐷𝑚) بير  أن جميع المستقيمات /  أ          (
𝑙𝑛 2

2
+ 𝑒;

𝑙𝑛 2

2
)  . 

   /  ب        
  (𝐶𝑓)و المنحت   (𝐷𝑚)عدد نقط تقاطع المستقيم 𝑚 ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقر

𝐼نضع:   (5     = ∫ [𝑓(𝑥) − (𝑥 − 𝑒)]
𝑙𝑛 √3+𝑒

𝑙𝑛√2+𝑒
𝑑𝑥  ، 𝐼𝑛 = ∫ 𝑙𝑛(1 + 𝑋

𝑛)
1

0
𝑑𝑋 ، 𝑛  غبر معـدوم عدد طبيع 

 . 𝐼1و احسب العدد   𝐼 فسر هندسيا العدد   /  أ            

0 : أنبير   /  ب         ≤ 𝐼𝑛 ≤ 𝑙𝑛 2   

 ثم استنتج أنها متقاربة.  (𝐼𝑛)عير  اتجــاه تغبر المتتالية /  ج        

𝑙𝑛(1باستعمال :  (6     + 𝑋) ≤ 𝑋 ،  من أجل كل𝑋 ∈ ]0;+∞[   

0أ*/ استنتج أن :          ≤ 𝐼 + 𝐼1 ≤ ∫ 2𝑒−2(𝑥−𝑒)
𝑙𝑛 √3+𝑒

𝑙𝑛 √2+𝑒
𝑑𝑥 − 1 + 𝑙𝑛 4 

𝐼اعط حصرا للعدد  /  ب        + 𝐼1 . 

 انتهى  الموضوع ال ول                                
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 الثاني لموضوعا

 نقاط ( :  4.50لتمرين ال ول ) ا
I. 1    قسمة  

ر
  10على   3𝑛( ادرس حسب قيم العدد الطبيع    بواف

74𝑛+1( بير  انه من اجل كل عدد طبيع    فان العدد  2 + 2021𝑛 + 20192𝑛 + 1                              

 10على يقبل القسمة      

          3 )𝐴  عدد طبيع  يكتب𝑥𝑥0𝑥𝑥02  نظام التعداد ذي الأساس  
 
  نظام التعداد ذي  𝑦612و يكتب  3ف

 
 ف

ي.  Aثم أكتب yو x.    أوجد7الأساس                النظام العسر 
 
 ف

II. 1   حل المعادلة التفاضلية ):  𝑦′ = (ln 3)𝑦  

𝑓(0)  : الحل الخاص لهذه المعادلة و الذي يحقق 𝑓( نسم    2 = 𝑓(𝑥)يير  ان    , 1 = 3𝑥 

𝑓(1440)هو رقم احاد العدد  ( ما3 + 𝑓(2019) 

𝑆𝑛حيث     𝑆𝑛( نعتبر المجموع   4 = 𝑓(0) + 𝑓(1) +⋯+ 𝑓(𝑛) 

  يكون من اجلها   𝑛ثم اوجد الاعداد الطبيعية   𝑆𝑛المجموع  𝑛احسب بدلالة   
 . 10يقبل القسمة على   2𝑆𝑛التر

III.  قسمة  4يحتوي كيس على  
ر
  آن واحد  10على 3𝑛 كرات مرقمة ببواف

 
 . نسحب عشوائيا كرتير  ف

 . 9201أحسب احتمال الحصول على رقمير  مجموعهما يساوي مجموع أرقام العدد  -أ        

  يرفق بكل عملية سحب مجموع الرقمير  المتحصل عليهما.  X-ب        
 متغبر عشوان 

   𝑋 عرف قانون إحتمال -ج         
 ثم احسب أمله الرياضيانر

 : نقاط ( 04التمرين الثاني)

𝑢1  :المعرفة ب  ( 𝑢𝑛) نعتبر المتتالية العددية .1 =
1

2
اجعيةالو بالعلاقة   𝑢𝑛+1       : بر =

1

6
𝑢𝑛 +

1

3
 

𝑛 المعرفة من اجل كل (𝑣𝑛) أ( ولتكن المتتالية                 ≥ 𝑣𝑛بــــــــــــ : 1 = 𝑢𝑛 −
2

5
 

  .هندسية يطلب تعيير  اساسها(𝑣𝑛) بير  ان المتتالية                       

    𝑛 . بدلالة  𝑢𝑛ثم عبارة   𝑛 بدلالة   𝑣𝑛 عبارة ب( استنتج             

د  Bو A نعتبر نردين  .2 د  A غبر مزيفير  بحيث : الب  به  B  به ثلاث اوجه حمراء و ثلاث اوجه بيضاء ، اما الب 

 .اربــع اوجه حمراء و وجهير  بيضاوين

د. ثم نرم   
د ، اما اذا ظهر اللون الأبيض نغبر الب  نختار عشوائيا نردا ونرميه : إذا ظهر اللون الأحمر نحتفظ بهذا الب 

د وهكذا دواليك  .هذا الب 

د الى الحادثة :   :𝐴𝑛 نرمز ب      .  𝐴𝑛الحادثة العكسية للحادثة  𝐴𝑛̅̅̅̅مرة " و بـ :  𝐴  𝑛 " رم  الب 

              𝑅𝑛 الرمية  
 
 .𝑅𝑛الحادثة العكسية للحادثة 𝑅𝑛̅̅̅̅     :و بـ "  .𝑛 الى الحادثة : " ظهور اللون الأحمر ف

 .  𝑅𝑛   الى احتمال الحادثة    𝑟𝑛و     𝐴𝑛الى احتمال الحادثة  𝑎𝑛 ونرمز بـ : 

 𝑎1أ( عير         

  𝑟1ب( اكمل الشجرة ثم عير       

ه ج( بملاحظة      
ّ
≤ 𝑛  من اجل كل أن  1 

𝑅𝑛 = (𝑅𝑛 ∩ 𝐴𝑛) ∪ (𝑅𝑛 ∩ 𝐴𝑛̅̅̅̅ ) 

 بير            -  
ّ
𝑟𝑛  :أن = −

1

6
𝑎𝑛 +

2

3
 

 

 

𝟏

𝟐
 

 

𝐴 

𝐵 

𝟏

𝟐
 

 

𝑅 

𝟐

𝟔
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ه من أجل كل
ّ
≤ 𝑛د( بيرّ  أن  1  : 𝐴𝑛+1 = (𝐴𝑛 ∩ 𝑅𝑛) ∪ (𝐴𝑛̅̅̅̅ ∩ 𝑅𝑛̅̅̅̅ ) 

ه من أجل كل ه
ّ
≤ 𝑛( استنتج أن  1   :𝑎𝑛+1 =

1

6
𝑎𝑛 +

1

3
 𝑛بدلالة   𝑎𝑛ثمّ عيرّ  عبارة  

𝑙𝑖𝑚ثمّ  𝑛بدلالة   𝑟𝑛و( استنتج عبارة      
𝑛→+∞

𝑟𝑛 

 
 

  :   نقاط ( 40)  الثالثالتمرين 

  مجموعة الأعداد المركبة  (1
 
𝑧2التالية :   𝑧المعادلة ذات المجهول المركب  ℂحل ف − 8z + 17 = 0 

2)   
 
;O)المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ف 𝑢⃗⃗; 𝑣⃗)  نعتبر النقط𝐴  ،𝐵  و𝐷   

تيب :    لواحقها على البر
𝑎التر = 4 − 𝑖   ،𝑏 = 4 + 𝑖    و𝑑 = −𝑖  

وران الذي مركزه النقطة  𝑅وليكن 
ّ
𝑤ذات اللاحقة  Ωالد = وزاويته   2

𝜋

2
 

 العبارة المركبة للدوران من الشكل : 
ّ
′𝑧أ / بيرّ  أن = 𝑖𝑧 + 2 − 2𝑖 

 𝑅بالدوران  𝐵صورة النقطة  𝐶ب / عيرّ  لاحقة النقطة 

 : 
ّ
ج /  بيرّ  أن

𝑐−𝑑

𝑐−𝑏
= −𝑖   ثم استنتج طبيعة المثلث𝐵𝐶𝐷 

 النقط 
ّ
 إلى نفس الدائرة يطلب تعيير  مركزها ونصف قطرها  تنتم    𝐷و  𝐴  ،𝐵  ،𝐶د / بيرّ  أن

𝑖−|بحيث يكون  𝑧من المستوي ذات اللاحقة   𝑀ه / عيرّ  مجموعة النقط  − 𝑧|2 − |4 − 𝑖 − 𝑧|2 = 16 

 نقاط(: 6.50التمرين الرابع ) 

 
, 0[معرفتان  على المجال   𝑔 و  𝑓العدديتان دالتان  ال  كما يلى  :   ]∞+

  𝑓(𝑥) = 2𝑥 + 1 +
1−𝑙𝑛𝑥

𝑥
𝑔(𝑥)و          = 2𝑥2 − 2 + 𝑙𝑛𝑥 

 (𝒞𝑓)    للدالة  التمثيل  
  المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس 𝑓البيان 

 
;𝑂) ف 𝑖; 𝑗) 

1.  

ايدة تماما على المجال  𝑔أن الدالة  أثبتأ /               مبر 
]0 , +∞[   

 𝑔(𝑥)إشارة   𝑥ثم استنتج حسب قيم  𝑔(1)أحسب ب /            

2.  

𝑙𝑖𝑚 حسبأ / أ          
𝑥

 ≻ 
→    0

𝑓(𝑥)  ثم فسر النتيجة هندسيا 

𝑦المعادلة  ي ذ (∆)أثبت أن المستقيم ب /            = 2𝑥 +  (𝒞𝑓)هو مقارب مائل لـ  1

  ج /            
 (∆) بالنسبة للمستقيم  (𝒞𝑓)أدرس وضعية المنحت 
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, 0[من  𝑥أثبت أنه من أجل كل  .3 𝑓′(𝑥)  فان :  ]∞+ =
𝑔(𝑥)

𝑥2
ات الدالة        𝑓  ثم شكل جدول تغبر

 (𝒞𝑓)  و   (∆) أنش   كلا من .4

𝑛  :   𝑈𝑛نضع من أجل كل عدد طبيع   .5 = ∫ (𝑓(𝑥) − (2𝑥 + 1))𝑑𝑥
𝑒𝑛+1

𝑒𝑛
    

 (𝑈𝑛 )ثم استنتج طبيعة المتتالية  𝑛بدلالة   𝑈𝑛أحسب أ/              

   𝐴لتكن  ب/             
 المستقيمير  بو   (∆)والمستقيم  (𝒞𝑓) مساحة حبر  المستوي المحدد بالمنحت 

𝑥معادلتاهما   اللذين                   = 𝑥و    1 = 𝑒2   

 أمن تحقق **     
ّ
𝐴:  ن = (𝑈0 − 𝑈1) 𝑢𝑎          

, 0[المعرفة على المجال  ℎنعتبر الدالة  .6 ℎ(𝑥)بالعلاقة :  ]∞+ = 𝑥2(1 + 𝑙𝑛𝑥) − 3𝑥 + 2 

, 0[من المجال  𝑥أثبت أنه من أجل كل  (أ  فان  ]∞+
ℎ(𝑥)

𝑥
= 𝑓 (

1

𝑋
) − 4    

ℎ(𝑥)ثم استنتج أن                ≥ 0 

ℎ(𝑥)بحيث يكون   𝑥عير   (ب = 0 

 . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 انتهى  الموضوع الثاني                                                                                                   
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 : تعاد الوثيقة مع ورقة الإجابة ولو كانت فارغة ملاحظة 

 رياضيـــــــــــــــــــات  3القسم : الإسم واللقب : ...................................................               
  

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 : تعاد الوثيقة مع ورقة الإجابة ولو كانت فارغة ملاحظة 

 الإسم واللقب : ........................

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 tounsi_nawri@yahoo.comتونسي ن يتمنى لكم التوفيق والنجاح ......  ال س تاذ: ……………………………
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.  إلى المعلم المتعامد والمتجانس  المستوي المركب منسوب 
A  ،B ،C ،D وΩ   و نقط لواحقها على الترتيب 

 ABCعلى الشكل الأسي واستنتج طبيعة المثلث أكتب 
Cإلى  Bويحول  A الذي مركزه R طبيعة وعناصر التحويل النقطيعين 

Dإلى Cويحول  Bالذي مركزه  hعين نسبة التحاكي 
S=hoRنضع:

S(B)=Dتحقق أن 
؟  Sما هي طبيعة وعناصر التحويل 

S(F)=Gو S(D)=E  ،S(E)=Fنقط حيث: E  ،F ،Gلتكن 
 في استقامية Bو  Ω  ،Eبين أن النقط  

 في استقامية Bو  Ω  ،Gبين أن النقط   
 
 

  
 عدد طبيعي غير معدوم. n. يحوي كل منهم على قريصات غير معروفة عند اللمس 1S ،2S ،.... ،nSكيس nلدينا 

 
1S  قريصة سوداء وقريصة بيضاء.  الأخرى تحوي ساكيالأيحوي قريصتان سوداوان وواحدة بيضاء وكل 

 المتتالية لقريصة حسب البروتوكول التالي: السحوباتنقترح دراسة تطور 
:1Sنسحب قريصة من �
: 2Sثم نسحب قريصة من  2Sنضعها في �
و هكذا.... 3Sنضعها في �
حادثته المعاكسة.  بيضاء" و  kSالحادثة " القريصة المسحوبة من  kE، نرمز بـ  n≤ k≤ 1حيث:  kمن أجل كل عدد طبيعي �
 . kpهو  kEاحتمال الحادثة �

.2Sثم في  1Sمثل بشجرة السحب في 
. 2pثم أحسب  1pأذكر 

 و   عين 
. )k+1S   ،)n≤ k≤ 1و  kSبات في الكيسين  وأتمم الشجرة المقابلة و التي تمثل السح

 استنتج أن:  

 ، nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 
  استنتج  

ما هو التفسير العملي لهذه النتيجة؟
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on ققريصةخرى تحويالأخرى تحويسا

كول التالي:روتوكول التالي:

k Skصة المسحوبة ملقريصة المسحوبة من 
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ssssssms

عين

msmsعين نسعين نسبة الmm:نضعنضعS=hoRoRmm تحقق أن تحقق أن(B)=D=D
ما هي طبيعة وما هي طبيعة وعناصر

E،FF ،،GG :نقط حيثنقط حيثE
فيفي اسBBو و  ΩΩ ،،EE النقط  

يفي استقامBB و  ΩΩ ،،GGقط  

منهم على قريصوي كل منهم على قريصات
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نقط من الفضاء المزود بمعلم متعامد ومتجانس 
ليست على استقامة واحدة Cو A  ،Bأن النقط  ينب

 تنتمي إلى نفس المستوي Gو A  ،B  ،Cبين أن النقط 
 مرفقة بمعاملات يطلب تعيينها Cو A  ،Bمرجح للنقط  Gاستنتج أن 

(ABC)على المستوي  Dهي المسقط العمودي للنقطة  Gبين أن النقطة 
  (ABC)استنتج معادلة ديكارتية للمستوي 

ACو ABوالطولين  أحسب الجداء السلمي 
و استنتج القيم المضبوطة لكل من 

ABCDثم أحسب حجم رباعي الوجوه   ABCاستنتج مساحة المثلث 
2MC-2BM6-2MA4=-54من الفضاء حيث  Mمجموعة النقط  )S(لتكن 

(S)طبيعة وعناصر عين 
)ABC(والموازيين للمستوي  )S(الكرة الماسين لسطح  )2P(و )1P( معادلتين ديكارتيتين للمستويينعين 

f  بـ :   دالة معرفة على  .)fC(  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس 
أحسب 

ثم شكل جدول تغيراتها  fأدرس اتجاه تغير الدالة 
y = xذو المعادلة  (∆)مع المستقيم  )fC(عين إحداثيتي نقطة تقاطع المنحنى 

(∆)و  )fC(أرسم 
)nu(  :و من أجل كل عدد طبيعي  المتتالية العددية المعرفة بـn ،

( دون حسابها ) موضحا خطوط الإنشاء2uو  0u  ،1uمثل في الشكل السابق على محور الفواصل ، الحدود 
 و تقاربها )nu(ضع تخمينا حول تغيرات

 :   nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 
  )nu(ادرس اتجاه تغير

 متقاربة )nu(استنتج أن 
،  من المجال  xقي بين أنه من أجل كل عدد حقي

 ،  nأنه من أجل كل عدد طبيعي استنتج

        :  nاستنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي
 استنتج 

 

f  و بـ:       دالة معرفة على)fC( تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس   
عند أطراف مجموعة تعريفها. ماذا تستنتج؟   fأحسب النهايات للدالة  

ثم شكل جدول التغيرات.  fأدرس اتجاه تغير 
)x'x() مع fCعين نقطة تقاطع ( 

 = 1xعند النقطة ذات الفاصلة  )fC(للمنحنى  )T(أكتب معدلة للمماس 
)fCو ( )T(أنشئ 

  y=0و ex =،x =1) وَ المستقيمات ذات معادلات:fCبالمنحنى (لحيز المستوى المحدد اباستعمال مكاملة بالتجزئة؛ أحسب مساحة 
 f(x)=f(m)، عدد حلول المعادلة mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي 

 

ب القاسم المشترك الأكبر للعددين: أحس
أوليان فيما بينهما. (xy)وَ  (x+y)عددين طبيعيين غير معدومين أوليين فيما بينهما. بين أنّ العددين  yوَ  xليكن 

a  َوb  عددان طبيعيان غير معدومان وm .المضاعف المشترك الأصغر لهما 
 هو القاسم المشترك الأكبر. PGCDحيث  PGCD(a+b;m)= PGCD(a;b)برهن أن:  

a ; b)أوجد كلُّ الثنائيات  التي تحقق:  (
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است

msmsmsms تكن لتكن))S)(Sم mm ططبيعةين عين

amam معادمعادلتينعين عينaaaa
ff دالة معرفة علىدالة معرفة على

ثم شكثم شكل جد  ff الدالة  تغير الدالة 
مع المff)))CCff((CCC(( المنحنى تقاطع المنحنى 

coرفة بـ: المعرفة بـ: 
m
co
mو من

00u ،1uصل ، الحدود لفواصل ، الحدود 
ا

:  nي

 ،o
ca         

 و المتجانسمتعامد و المتجانس

y=00ووeex =x ،x =1x =1:ت:
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و

       

 

   ABC  مثلث قائم ومتساوي الساقين فيA

 

  C  صورةB  بالدورانR  الذي مركزهA  أي  وزاويتهR(B)=C

 
h  تحاكي مركزهB نسبته وk 

h(C)=D    5+8i-2+i=k(3+2i-2+i)  3(1+3i)=k(1+3i)  k = 3  
h  تحاكي مركزهB نسبته وk = 3 

S=hoRنضع:
 

 
 

S=hoR  :S  وزاويته  3، نسبته  تشابه مباشر مركزه 

      لدينا: 
                                  

S  وزاويته  3، نسبته  مركزه تشابه مباشر 

 S(F)=Gو S(D)=E  ،S(E)=Fنقط حيث: E  ،F ،Gلتكن 
 

  لدينا: 
SoS : 3نسبته و مركزه تشابه مباشر    9-نسبته و مركزه  تحاكي: SoS   وزاويته  9=3

 في استقامية Bو  Ω  ،E خطيا مرتبطان  و       
  

  لدينا: 
oSoSSoS : وزاويته 43=81نسبته و مركزه تشابه مباشر   oSoSSoS :81نسبته و مركزه  تحاكي   

 في استقامية Gو Ω  ،Eخطيا مرتبطان  و       
 
 
 
 
 
 
 

msms
xa
mmmamamxexexexexexex ركزهBBسبته نسبته وو  kkو

k = 3k = 3هنسبته 

non  otiSزاويته وزاويته 3ه
S :مركزه مركزه حاكيتحاكيdونسو

E وBفي استقاميةفي استقامية

So :مركزمركزه تحاكيyنسو

ةستقامية

ee
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 عدد طبيعي غير معدوم. nيحوي كل منهم على قريصات غير معروفة عند اللمس.  1S ،2S ،.... ،nSكيس nلدينا 

 

  

 

    و     

 و   لدينا: 

=)kp-1+(�k=pk+1P           ومنه 

o نتحقق من صحتها من أجلn=1 
 ( صحيحة)   و    لدينا: 

o نفرض أنها صحيحة من أجلn  ولنبرهن أنها صحيحة من أجلn+1  أي لنبرهن أن 

 )(صحيحة 

o من أجل كل عدد طبيعي غير معدومn  ،  

 يقترب منعندما نعيد العملية عدد كبير من المرات بالقدر الكافي نجد فإن احتمال سحب كرة بيضاء 

en
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k=pk+1k+1PPk             ومنه ومنه d
))صحيحة(صحيحة
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نقط من الفضاء المزود بمعلم متعامد ومتجانس 

   ، 
ليست على استقامة واحدة Cو A  ،B مرتبطان خطيا غير  و    لدينا: 

؛  

   حيث  و  لنعيين عددين حقيقيين 

تنتمي إلى نفس المستوي Gو A  ،B  ،C خطيا  ةمرتبط  و ،    لدينا: 

(1).....         لدينا: 

(1)  G (ABC)

(ABC)ناظمي للمستوي        لدينا: 

(ABC)على المستوي  Dهي المسقط العمودي للنقطة  G  لدينا: 

3x+4y-z+d=0 :(ABC)   (ABC)للمستوي ناظمي  
A (ABC)  3+8-4+d=0  d = -7  ومنه(ABC): 3x+4y-z - 7=0

   ،AB = 3   ،

   لدينا: 

وبالتالي 

وبالتالي  لدينا: 

(S)M  54-=2MC-26MB-24MA     
              
             54-=2CG-2BG6-2AG4+23MG-  
= 352GA  ،= 102GB  ،= 562GC 

 (S)M  45-=56-06-04+ 123MG-   = 262MG
(S)  سطح كرة مركزهG  ونصف قطره

(P)//(ABC)ABC)  

M45-=56-0
ونصGطح كرة مركزه 

P)/)) /// (A//(P    للمستوي ناظمي(ABC) للمستوي ناظمي  هو(P)  : وبالتالي 3x+4y-z+d=0 :(P)وبالتالي : )
(P) ماس لسطح الكرة م(S)       d=19  أوd = - 33

3x+4y2(P :(-z-0=33و P)z+19=0-): 3x+4y1ومنه  ومنه  
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f   بـ :   دالة معرفة على  .)fC(  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس 
  

 
f   وَ  تقبل الاشتقاق على   f  متزايدة تماما على 

f(1) = - 1

 

        

                   

)-3;-3(هي  y = xذو المعادلة  (∆)مع المستقيم  )fC(إحداثيتي نقطة تقاطع المنحنى 
 

 
)nu( متناقصة تماما 
)nu(  3متقاربة وتقارب-

 n = 0نتحقق من أنها صحيحة من أجل  - 
 (صحيحة)لدينا: 

 أي نفرض أن  nنفرض أنها صحيحة من أجل  -
 أن  برهنأي ن n+1نبرهن أنها صحيحة من أجل  -

    لدينا: 
 ) على متزايدة  f(لأن            

                                  
 (صحيحة)

  
 

)fC(  يقع تحت)(  على   )   ( 
        لدينا: 

                                 
    )nu( متناقصة تماما 

  

تمامالدينا:   أي    -3متقاربة وتقارب  )nu(   متناقصة

(Cf)

-1-2-3

-1

-2

-3

0 1

1

x

y

u 0u 1u 2

iiii

jjj

ex
a
ex
axex

)f)Cf(C مع المستقيم مع المستقيم(∆)∆)ذو

tt

ed
udu
c
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atica
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aticcccccccccccccccaaaaaaaaacacacacacacacacacccccccc
tttttatatatatatatatatacacacacacacacacaccccccc
iititiatatatatataaaaaaaaa iiitititititititiatiatiatiatatatatataaaaaaaacccccccccucucucucucucucuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuudududududududududududdddddddddddddddddddddddddddddddddddedededededddddddddedededededddddedededededeeeee

iiiiiitttttititititititttttttitititititiaaaaaaaatatatatatatatiatiatiatiatiatiaaaaaaaatatatatatatatatatatatatatccccccacacacacacacacacacaaaaaaaaaaacccccccacacacacacacacacacaaaaaaaaaaaccccucucucucuccccccccccccucucucucuuuuuuuuuuucucucucuccccccccccccucucucucuuuuuuuuuuuuuuuuuudududududududududdddddddddduuuuuuuuuuudududududududududdddddddddddddddddddddddddededededededededededededededeeeee
uccuccccccccccccc
aaaaaaaaatatatatatatatatatttitititiati
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           لدينا: 

  ،  من  xمن أجل كل عدد حقيقي                                 

 

   لدينا: 

 

 

 من السؤال السابق نجد:

       

 بالضرب نجد:
    

                                                                                           

     لدينا: 
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f  و بـ:       دالة معرفة على)fC( تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس   
    ،

0=x   وy = 0  معادلتين لمقاربين للمنحنى)fC(
 :

f  و   تقبل الاشتقاق على 

  
f   ومتناقصة تماما على  متزايدة تماما على 

 
 
 
 
 
 

  

)1;0(هي  )x'x(مع  )fC(إحداثيتي نقطة تقاطع 

f '(1) = 2 وf(1) = 0   
(T): y= f '(1)(x-1) + f(1)     (T): y = 2x-2   

 نضع: 

 

 (∆): y = f(m) 
(x'x): y = 0 

 
 من البيان نستنتج ما يلي: 

f(m) 0    0 < m  حل وحيد   :  1
 حلان متمايزان    :      

 مضاعفحل     :      
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     لدينا: 

 x  َوy عددين طبيعيين غير معدومين أوليين فيما بينهما  
 (مبرهنة بيزو) حيث:  و يوجد عددان صحيحان  � لدينا:

                             

 �
�

 (مبرهنة بيزو) 

   � 
a  َوb  عددان طبيعيان غير معدومان وm .المضاعف المشترك الأصغر لهما 

PGCD(a;b)نضع:  = d    
′
′

′ ′
   

 a'b2md = ab = d     'm = d a' b'لدينا: 
PGCD(a+b;m) = PGCD(d(a'+b');da'b') =d PGCD(a'+b';a'b') = d = PGCD(a;b)  

 من السؤال السابق)    �(لأن                      

a+b = 276    َوm =1440m

PGCD(a;b) = PGCD(a+b;m) = PGCD(276;1440) =12  
′
′

′ ′
 

 m = d a' b'   12a'b' =1440    a'b' =120 لدينا:
aو  + b = 12(a'+b') = 276   a' + b' = 23 
'a و'b  :23هما حلا المعادلةx +120 = 0-2x  

49)= 120(4-223=     = 151x     ،8=2x
 (180;96)=(a;b)أو  (96;180)=(a;b)     (15;8)=('a';b)أو  (8;15)=('a';b)وبالتالي  
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a   
aَوbbعددان طبعددان طبيعيان غ

xaxaxxPGCD(a;b)PGCD(a; = d  /emd = ab = md = a   

m/
  '' b

GCD(aD(a''+b+b'';;'' a'b'a'b )' = d
�m

D(a;b) == PGCD(a+bPGCD
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  a'b' =120a'b' =120
a' +

8=22xx22
(a;b)=(96;180)(a;b)=(9 96أو)
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لرياضياتاة دبكالوريا تجريبي في ما امتحان
 

 
 عناصـــــــــــر الإجابـــــــــة

 العلامة
 المجزأة

 ) نقاط 04: ( التمرين الأول
) 45-4,1 6-1= (3: باستخدام خوارزمية اقليدس أو بالتحليل :  ) 4 5-1, 4 6-1: (حساب ) -1

 

 
0.5 

 .    :حساب الحدود نجد  ) أ–) -2
 صحيحة  P) 0(اذن  ومنه  =  1و  =  P  :0)0(نتحقق من صحة ) -ب

 صحيحة  n(P+1(أي  ومنه  صحيحة أي  P)n(نفرض أن 

0.5  
 

0.5  

   و  صحيحة ؛ و بما أن  P)0(اذن  و  = 0لدينا   n=  0لدينا من أجل ) -ج
 .صحيحة   n(P+1(اذن  أي  : فإن 

 
0.5 

  : نستنتج أن  + 1: من العلاقة :   PGCD)(استنتاج 
=( 1أوليان فيما بينهماأي: ان فإن العدد" Beuzoutمبرهنة بيزو "اذن حسب

 

 
0.5 

  ومنه   و منه   : لدينا ) أ–) -3

 وحدها  q= 4هي متتالية هندسية أساسها )(اذن 

0.5 

:  nنه من أجل كل عدد طبيعي و م من اجل من أجل كل عدد طبيعي ) ب-

 

0.5 

 :  تعيين ) ج -
  ومنه  أي  ) : ب-3(لدينامن الجواب 

 : اذن 
        = 

 : اذن   

 
0.5 

 

  
 

 ) نقاط 04: ( التمرين الثاني 
 

  ) أ–) -1
.R= 3و نصف قطرها  ) 2,-1, 0( سطح كرة مركزها ) S(اذن 

 
0.5 
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  : نحصل على المعادلة ) S( بتعويض التمثيل الوسيطي في معادلة )-ب
 لا يوجد حلول إذن  : بما أن 

 
0.5 

  : لدينا ) -2

  y -6 (6 ) =1  + (5(أي                 
 و                                   

                     )Z -1(5 ) =y – 6 (2   
 ) D: (         :    نجد 

           0  =7  +Z 5  +y 2-  

 
 
 

0.5 

: من الشكل)D(مل المستقيمالذي يش)(معادلة المستوي)-3
  

 وسيط حقيقي  مع )    : (   : أي  

 
0.5 

 
  :     بحيث  

  : أي                             
  : نجد   : أي 

  :   اذن  

 
 

01 
 

  هو ) (شعاع ناظمي لـ ) : S( مع  تقاطع ) أ–) -4
  أي             مع  أي ) (و يعامد  يشمل ) (

                                                                                         
                                                                                             

  A) 3, 1, -2( و بالتالي   = 1يكافئ  9 -9= 0: نحصل على المعادلة ) (بالتعويض في معادلة 

 
 

0.5 
 

  ) 2,2, 1( هو  ) (شعاع ناظمي لـ  ) : S(مع ) (تقاطع ) ب-
  أي       أي ) (و يعامد  يشمل ) ' (

                                                                                          1 – k2  =y  
                                                                                                 k  =Z  

  B) 4, 1, 1( و بالتالي   k=  1يكافئ  k9 – 9= 0:  نحصل على المعادلة )  (بالتعويض في معادلة 

 
 

0.5 

  
  ) نقاط  05: ( التمرين الثالث 

I (1- ( بما أن  
 ] . P O[ ذات القطر ) (تنتمي إلى الدائرة  Cو  A  ,Bاذن النقط 

 
0.75 

 0.25 )  ( دائرة  و ال Cو  A  ,B,   :  تمثيل النقط : إنشاء الشكل * 

   BC (D( و منه  اذن  و  لدينا من جهة  ) -2

  : و من جهة ثانية 
 ) BC(على المستقيم  Oهي المسقط العمودي للنقطة  Dنستنتج أن 

 
0.75 

 

II (-1 ( نفرض أن )y  ,(M   نعلم أن   ) =  علما أن   

  : و بالتالي 

 
0.25 
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  و بالتالي  أي   : حيث 

 على استقامة واحدة  O  ,M  ' ,M: عدد صحيح و هذا يعني أن النقط  kمع  اذن 

 
0.75 

 0.25  : بالجمع نجد   : فإن  M)(بما أن ) أ-)-2

 0.5  : لدينا ) ب-

  : حسب الجواب السابق *) 

  اذن   

 
0.5 

  OM (  'M(قامية و منه في است M' و  O  ,Mالنقط ) II – 1من جهة حسب الجواب ) ج-
 .  : من جهة ثانية  

  و بالتالي             
  أي          

   و    Z' +  =  4و بما أن 
 .  Г  (  'M( و منه   M Ω' =  5أي   : نحصل على 

 ) .Г( و الدائرة ) OM( تنتمي إلى تقاطع المستقيم  M' و بالتالي  

 
 
 

01 

 العلامة ) نقاط  07:  ( التمرين الرابع 
 المجزأة

I (1-  (-من  التحقق من أجل كل ) أ      : . 

  :        و هو المطلوب                               

 
0.25 

 :  النهايات )  ب-

    

 
0.5 

   y=  0معادلته    يقبل مستقيمين مقاربين أحدهما في جوار ) ( المنحنى : التفسيير الهندسي 
 في جوار ) ر الفواصل موازي لحامل محو(   y=  4و الآخر معادلته ) منطبق على محور الفواصل ( 
. 

0.5 

 0.5 . :       من  من أجل كل : بحيث  قابلة للإشتقاق على  1fالدالة ) أ–) -2

 0.5 . متزايدة تماما على   الة  و بالتالي الد فإن  من  من أجل كل : إتجاه التغيير 
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

 2018/2019: السنة الدراسية  وزارة الدفـــــاع الوطـــــني
 السنة الثالثة ثانوي: المستوى  أركان الجيش الوطني الشعبي
 الرياضيات: الشعبة  دائرة الاستعمال والتحضير
   مديرية مدارس أشبال الأمة

لرياضياتاة مادبكالوريا تجريبي في  امتحان
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