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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

وزارة التربية الوطنية 

-1-ثانويات الأغواط المقاطعة                                                               مديرية التربية لولاية الأغواط          

2019دورة ماي                                            الامتحان التجريبي لبكالوريا التعليم الثانوي             

الشعبة : علوم تجريبية

على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين

الموضوع الأول

التمرين الأول: (04,5 نقطة)

الدالة العددية f  ، ( ; ; )O i j ); المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس 

�المعرفة على المجال  �0;��2كما يلي : 1
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)وليكن  ، )fC 

)،المنحنى الممثل لها (الشكل المقابل)  )�yالمستقيم ذو المعادلة  x�  

(I  درس اتجاه تغير الدالةأf على المجال� �0;�� 

(II( )nu 0متتالية معرفة بحدها الأول 0u n  ،1ومن أجل كل عدد طبيعي  � ( )n nu f u� � 

3 الحدودورقة الإجابة ثم مثل  فيالشكل أ) أعد رسم )1 2 1 0, , ,u u u u  مبرزا خطوطدون حسابها على محور الفواصل

)المتتالية الإنشاء ثم  ضع تخمينا حول اتجاه تغير )nu .وتقاربها 

0  ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 2       1nu� )،ثم بين أن المتتالية   � )nuذا تستنتج؟وما متزايدة تماما 

)) لتكن المتتالية3       )nv  المعرفة كمايلي : من أجل كل عدد طبيعي،
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)أ) أثبت أن المتتالية             )nv ثم عبر عن حدها العام    3هندسية أساسهاnv   بدلالةn .

،   n ب)  أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 
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 ) :   طةنق 504,(: التمرين الثاني

;4;1)نعتبر  ، الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس  5)A �،(3;2; 4)B �،(5;4; 3)C )و� 2;8;4)D      نقط�

)و منه  )�;5;1)وشعاع توجيهه  Dمستقيما يشمل النقطة  1)u �(1;5; 1)u                                                                              

)تعين مستويا CوA  ،Bبين أن النقط  )1 )ABC2معادلته 11 0x z� � �                                        

)أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم  )2 )�)النقطة ، وتحقق أن   3;3;5)E   .  اليهتنتمي �

)نعتبر )3 )P: 2               المستوي المعرف بتمثيله الوسيطي( ; )t k  2;         

ساعات ونصف 03المدة:                                                                          الرياضيات       مادة اختبار في    
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طنقط ب إلى المعلمنسوب إلى المعلم المتعامaلأولرين الأول: (: (04,504,5
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7تحقق من أن   أ)       0x y z� � � )هي معادلة ديكارتية للمستوي� )P. 

)ب) بين أن المستويين )pو( )ABC يطلب تعيين تمثيله الوسيطي.يتقاطعان وفق مستقيم

;0;3)ج) تحقق من أن النقطة        4)F  .و المستوي،واستنتج (بدون حساب)مع التبرير المسافة بين تنتمي إلى �

�مرجح الجملة    )   أ) عين إحداثيات النقطة  4 �( ;2),( ;1)E F  والمستقيم ، ثم استنتج مع التعليل المسافة بين.

)ب)ماطبيعة  المجموعة        .من الفضاء التي تحقق  مجموعة النقط  %(

 نقاط) 05التمرين الثالث: (

)المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس  ; ; )o u v;  التي لواحقها على Cو A،B، نعتبر النقط ;;(

42الترتيب : 
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 على الشكل الجبري  Czو  Az ،Bz) أكتب كلا من 1

1الآتية:     zذات المجهول المعادلة ) أ) حل في المجموعة 2
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   Ωذات الاحقة    Ωالذي مركزه النقطة      بالتشابه المباشر  هي صورة النقطة   إستنتج أن النقطة  ب)    

 يطلب تعيين عناصره المميزة وكتابة عبارته المركبة .  )هو حل للمعادلة   Ωحيث      (

.  المحيطة بالمثلث   γأوجد مركز ونصف قطر الدائرة   ) أ   )3

  ثم عين معادلة  بالتحويل  γصورة الدائرة  γهي مركز الدائرة   ذات اللاحقة   بين أن النقطة  )ب
                                                                                                                         .   γديكارتية للدائرة  

                                             . تماماحقيقيا موجبا  التي من أجلها يكون العدد المركب  عين قيم العدد الطبيعي )4

*يمسح ،   حيث :   من المستوي ذات اللاحقة  مجموعة النقط   Γعين  ) أ  )5
�
*
� .                           

 . ،  من المستوي حيث :  مجموعة النقط  Γعين  )ب

 نقاط)06الرابع:(التمرين 

(I  المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس( ; ; )O i j;  )،cmالوحدة(;;(

( 12 للدالة :التمثيل البياني %( xx e    المستقيم ذو المعادلة   ،  ��

 α  هما فاصلتا نقطتي تقاطع   1وΓ  حيث :  وα   

)المنحنى حدد وضعية   بقراءة بيانية)1 )بالنسبة لـ %( )�                                                                                  على

2( g الدالة العددية للمتغير الحقيقيx 1:بـوالمعرفة على( ) 2 1xg x e x�� � � �،                                                         
)حدد إشارة  )g xحسب قيم العدد الحقيقيx 

(II f  بـ:  الدالة العددية المعرفة على
2( ) 2( 3) ( 2) xf x ex e x e � �� � � � �   ،( )fC.تمثيلها البياني 
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التمرين الثالالتمرين الثالث: 
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ي المركب ملمستوي المركب منسوب
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علعلىCCzوو Az،،BBzzن

 ذات الذات المجهعادلة المعادلة 

بالتش النقطة  صورة النقطة  

يطلب تعيينيطلب تعيين عناص)

محيطة بالمثلثالمحيطة بالمثلث  

هي مركز الدائهي مركز الدائرة 
                                    

حقيقيحقيقيا موجtioكب 
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عين دون حساب   )ج
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 ثم  فسر النتيجة هندسيا.   

                                                                                    ثم شكل جدول تغيراتها . fاستنتج  اتجاه تغير الدالة  د)
)بين أن المستقيم  أ)   )2 )D2ذوالمعادلة( 3)y ex e� � )هو مستقيم مقارب لـ� )fCعند��)،وأدرس وضعية  )fC    

)بالنسبة إلى  )D                                                                                                                             

)بين أن المنحنى  ب) )fC. يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيينها                                                                                
)بين أن المنحنى ) ج )fC 1,4حيث &فاصلتها  وحيدة  محور الفواصل في نقطةحامل  يقطع 1,3&� ' ' �                  

)من  أنشئ كلا)3 )D و( )fC ،)ذ نأخ( ) 4,15f � �(                                                                                   

1xهما     والمستقيمين الذين معادلت  ،حيز المستوي المحدد بالمنحنى لل )مساحة ال ²cmبـأحسب  )4 �
2xو  �.  

انتهى الموضوع الأول   

     

050

  بالعلاقة :            المعرفة على  

  ثم ضع تخمينا حول اتجاه تغيرات المتتالية  ،  ،  أحسب الحدود: -1
   فإن :   برهن بالتراجع على أنه من أجل كل عدد طبيعي   أ) -2

   . أدرس اتجاه تغيرات المتتالية  ب)
 متقاربة ؟  محدودة من الأسفل ، هل يمكن القول أن  استنتج أن  ج )

         بالعلاقة  :    على المعرفة  نعتبر المتتالية -3
                                                     الأول  .متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها   برهن  أن   أ)

                           عند  ثم أحسب نهاية   بدلالة   ، واستنتج عبارة    بدلالة  أكتب   ب)
     : المجموع : أحسب بدلالة   ج)

      بالعلاقة  :     على المعرفة  لتكن المتتالية -4
 متتالية حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول  . برهن  أن   أ)

 .   الجداء :  و إستنتج بدلالة   :المجموع  أحسب بدلالة   -ب)

040

0،0،0،1،2،3،4ت بيضاء تحمل الأرقام بـ: يات متماثلة لا نفرق بينها باللمس ،منها  سبع كرياكر 10يحتوي صندوق على 

,1,3   ،  نسحب عشوائيا وفي آن واحد ثلاث كريات من الصندوق 4� �  و  ثلاث كريات حمراء تحمل الأرقام   

التالية:أحسب احتمال الحوادث     (  1 

'' ات من نفس اللونيالحصول على ثلاث كر '': A

'' B :''الحصول على كرة حمراءعلى الأقل تحمل عددا سالبا

: ''الحصول على ثلاث كريات جداء أرقامها معدوم '' C  

. تين من الصندوقينعيد الصندوق الى وضعيته الأولى ونسحب على التوالي دون ارجاع كر  )   2

:''الحصول على كريتين جداء رقميهما عددا سالبا تماما''  E :''الحصول على كريتين مختلفتين اللون'' ، D  أ) أحسب احتمال:
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أحأحسب))44

22xوو  ��.

xa/e
بالعلاقةبالعلاقة :     على 

 ضع تخميناثم ضع تخمينا حول ات
كل عدد طبيعيجل كل عدد طبيعي 

.  
ل يمكن القول  ، هل يمكن القول أن 

   :      
الأوأساسها وحدهاعيين أساسها وحدها 

ثم أحثم أحسببدلالة  بدلالة  
   

      
.ها الأول  . لأول

الجداء : الجداء : ة

2،3،44الأرقام بـ: حمل الأرقام بـ: 

قالصندوت من الصندوقق
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.ات الحمراء المسحوبةيالذي يرفق بكل نتيجة سحب عدد الكر Xليكن المتغير العشوائي ب)

)واحسب أمله الرياضي Xعرف قانون الإحتمال للمتغير العشوائي )E X 

050

I( التالية :   المركب المعادلة ذات المجهول   حل في مجموعة الأعداد المركبة  
II(  النقط :   نعتبر في المستوي المركب المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس

    ،   ،   التي لاحقاتها على الترتيب :    و  ، 

 .       بين أن :   أ) 

 .   عين طبيعة المثلث   ب)
 .    ، أرسم   المحيطة بالمثلث    عين مركز ونصف قطر الدائرة   ج)

 والتي تحقق من المستوي ذات اللاحقة  مجموعة النقط   Гعين الطبيعة و العناصر الهندسية للمجموعة   أ) ) 1

     . 

     .                                                                                       Гتنتميان إلى   و  تحقق أن النقطتين   ب)
   .  وزاويته    الذي مركزه   Rليكن  الدوران  )2

 Rبالدوران   عين صورة   )أ
 . ثم استنتج طبيعة الرباعي     Rبالدوران   صورة النقطة    لاحقة النقطة   عين   )ب
 .   Rبالدوران    Гعين صورة المجموعة   )ت

060
                                                                           المستوى المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس 

(I بـ :       المعرفة على   نعتبر الدالة العددية                               
                                                                                   ، ثم شكل جدول تغيراتها  . أدرس اتجاه تغير الدالة   )1
                                                                                                    .   اشارة    استنتج حسب قيم   )2

(IIبـ:          المعرفة على المجال  لدالة نعتبر ا        

                              تمثيلها البياني في المستوى المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس  
                                                                      ،  ماذا تستنتج  ؟         أحسب  :   ) أ)1

∞عند    أحسب  نهاية الدالة   ب)

                   . 2، عند النقطة ذات الفاصلة  للمنحنى  أكتب معادلة  المماس 2
  . .   والمستقيم    استنتج الوضع النسبي للمنحنى ب)

  ..  والمنحنى    أنشئ   )   3
    بـ :    المعرفة على المجال    نعتبر الدالة   )  4
                                                                                                       .    مشتق الدالة    أحسب  )  أ

                                                          .    للدالة  :   استنتج دالة اصلية  على المجال   )ب

)، أحسب المساحة    αعدد حقيقي  حيث    α )ج )A و المستقيمات التي   للحيز  المستوى المحدد بالمنحنى �
اعط  تفسيرا  لهذه  النتيجة  . و  أحسب  ثم      ،   ، معادلاتها  
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عينعين طبيب)ب)
عين مركعين مركز وجج)

لطبيعة و الععين الطبيعة و العناصر

     ..

تنتموو طتينن النقطتين  
ولذي مركزه  الذي مركزه  Rن

RRرانبالدوران  
صورة اصورة النقطة  قطة  

Г     بالدوران  بالدورانRR     .

             نس 
   بـ :    

                                   
                                  

متجانس مد و المتجانس 
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�X �E������ 	��	��� ���	(� ����� ^�* ,+
�X �E������ 	��	��� �5�b	�� Z�&� E(X) !�(* ,:

����\�� 8$' �� ���	� ��� ���	� ���]� ����	�� ��� 	�	4� ,CC
���	���	�� ��	���(�� 	
	��

� ����� ��� �� ���	� ��� 	�Y	4� �A ��(��
� 	�(* ������ Z�&� ��� ��	�	� 	�Y	4� �B ��(��

� P (A ∩B) � P (B) 6 P (A) �Y��	�� �?��	(K� !�(* ,+
��� 	�Y	4� �R ��(��3 ���	�( ��#	 �* ���	(?� �' �� 6 ����� ��� �� �	�	4��� ���	��� �* ���� ,:

,��	�( ���	�
:;��� )@= ,D��
�� ��
����

d�(� �* ���� 6 R ��� ���	��� ��	�
��� ��	�	�� ��	���� (C2) � (C1) ����(���� a�	��� Z[��� �� �)�Y ,C
� g′ � g �
 �$� ������ /�	� 6 d	4e� ��	���� ������ �' ��	����� ��	�'

����Y
�� ����	��
 ����� ���� Z[ a�	* ,+
�g ������ ��	��	 ���� Z[� [−3

2
; 5] ������ ��� ,:

�0 ��0���� ��$ �)���� ��� (C1) ��(���� ������ ;Y��	 Z���� �'�� ,>
y′ + y = 2(x+ 1)e−x �(E) �Y�5��	�� �������� �#	� ,CC

�(E) �������� Z( f0(x) = (x2 + 2x)e−x ��
 R ��� ��	���� f0 ������ �* ��
 ,+
�y′ + y = 0 �(E ′) �Y�5��	�� �������� Z( ,:

�(E ′) �������� �( u = f − f0 ��( u ������ ���[ �$� ^��� �$� (E) �������� Z( f �* ��
 ,>
�(E) �������� �( f ��#	 ����� f(x) �	�\� 6 R �� x Z[ Z�* �� 
	�	�� ,@

�x ��Y�( ��� Z[ Z�* �� g(x) ��� (E) �������� �( (I) �/��� �� ��	���� g ������ �* ���� ,A
������� ;����	 Z���� ����� 0 ��0���� ��$ �)���� �� Z
�Y ���Y
�� ;��	��	 _$�� (E) �������� h Z(�� ��� ,P

�f(x) = (x2 + 2x+ 2)e−x ��
 R ��� ��	���� ������ �' f ,CCC
�−∞ ���� +∞ ��� f �Y��� ��� ,+

���	�	��	 ���� /��* �� 6��		��� �	�*� ��	���� ��	��� ��� 6 R ��� ���	�?� Z
�	 f ������ �* ���� ,:
�f ������ ���Y
�� Z���	�� (Cf ) ���� 6 ,2cm ��)�� ��(� 3

(
O;

−→
i ;

−→
j
)

����	�� ����	� ���� �� ,>
�−1 ��0���� ��$ �)���� �� (Cf ) ��(���� ���� (d) �� ������ ��� ,�
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��� 	�Y	4���� 	�Y	4� ��A ��(
� ��	�	� 	�Y	4��	� 	�Y	4� �B

) �Y��	�� �?��	(K� !��	�� �?��	(K
��� �� �	�	4��� ���	��� �	�	4��� �

�� (C22C )) � (CC11)) ����(��
�$� ������ /�	� 6����� /�	� 6 d	4ed

�gg ������ ����
��0���� ��$ �)���� �0���� ��$ �)�

((E) �������� Z(�������� Z( ff0f (x

) �������� �(������ �( uu = f

�(E)

�xx ��Y�( ��� Z[ Z��Y�( �
������ ;����	 Z����� ;����	 Z��
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�
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

������ �� (Cf ) ��(����� (d) ������ U��* ,!
�F (x) = (ax2 + bx+ c)e−x ��
 R ��� ��	���� F ������ �#	� ,@

�R ��� f �� �Y�0* ���� F ��#	 �	( c � b6 a �Y�Y�(�� ����&� ��� ,�
�������� _$ �Y�	����� Z0����� 	�(� � !�	�		�� 	�(�\� (Cf ) ��(����\ ��(��� /�(�� �(��� !�(* ,!

�x = 1

−2. −1. 1. 2. 3. 4. 5. 6.

−2.

−1.

1.

2.

3.

4.

5.

0 −→
i

−→
j

(C1)

(C2)

@ �� / ��AB

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

n.c
om

/
omoomomommm4. o555. om666.omom

3as.ency-education.com



: L @ P : P L X + : L + X

, ���7?�� 9�0����
:;��� )<= ,6�8� ��
����(

O;
−→
i ;

−→
j
)

����	��� ����	��� ������ ��� !���� _�	����
���� Z����� ��(���� (Cf ) �[Y� � ` f(x) = 1 +

√
x− 1 �Z[���\ [1,+∞[ ������ ��� ��	���� ������ f

�,+ Z[��� �� O5�� �' ��[ 3 y = x �������� �$ �Y�	���� (Δ)

Un+1 = f(Un) �n ��Y
) ��� Z[ Z�* ��� U0 =
3

2
��&� �'�(\ N ��� ��	���� �Y����� �Y��		��� (Un) �#	��

,+ Z[���3�����K� f�)4 ���
� ��
��( ��� U2 6 U1 6 U0 ���(�� Z0����� 	�(� Z��( ��� Z�� ,� ,+
���]	��	� (Un) �Y��		��� 	��	 8��	� ��4 ,!

� 1 < Un < 2 ��� n ��Y
) ��� Z[ Z�� �� ;�� 
��		��\ �'	
 ,�
� �]	��	� ���* 
	�	�� �������	 ����/	� (Un) �Y��		��� �� �
�* ,:

Vn = ln(Un − 1) �Z[���\ N ��� ��	���� (Vn) �Y��		��� 	
	�� ,>
���&� �'�(� ������ ����	 !�)Y �Y���' (Vn) �Y��		��� �g* ��
 ,�

n→+∞
Un 
	�	�� �� n ��?�
 (Vn) ����� �(�� �	�\� !	#* ,!

���( n ��?�
 Sn � Πn �� �[ !�(� ,@
Πn = (U0 − 1)(U1 − 1)(U2 − 1)...(Un − 1)

� Sn = V 2
0 + V 2

1 + V 2
2 + ...+ V 2

n

:;��� )>= ,���?�� ��
����
(Z +

√
3− 3i)(Z2 − 6Z + 12) = 0 ��������� C �\[	��� ����&� ������ �� Z( ,+

�(O;−→u ;−→v ) ����	� ����	� ����\ ��/��� ![	��� _�	���� �� ,:
ZC = −√

3+3i 6 ZB = 3− i
√
3 6 ZA = 3+ i

√
3 �!�			�� ��� ���(��� �	�� C 6 B 6 A ^���� 	
	��

�OAC ������ ��Y
) 
	�	�� �� ��&� Z[��� ��� ZC

ZA

� ZC � ZA �� �[ !	#* ,�
(

ZA

2
√
3

)1440

+ i

(
ZB

2
√
3

)2019

!�(* ,!
�������	� (BC) � (AD) ���Y�	���� �* ��
 6 Z0����� 	�(� ��� �\����\ C �	�J� D �)���� �#	� ,>

�C �)���� ��� A �)���� ��(Y� E(3−√
3, 0) 8/[	� _$�� S 	��\��� ;\��	�� �Y��/� �\�� ��� ,@

��'	)� h0�� �'/[	� ����	 !�)Y ��(�� �	E�� ��� ��	�	 C` O` E` A ^���� �* ��
 ,A

@ �� < ��AB

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s(Δ)

UnU ) �#	���#	��
Z�� ,� ,+,� ,+

��	� ��4 ,!��4 ,!

��		��\ �'	
 ,�
��		��\ �'	
 ,�

(UnU )) �Y��		��� �� �
��Y��		��� �
� ��	����	���� ((VVnnVVV )) �Y��		���

�Y���' ((VVnnVVV ) �Y��		����Y�
��?�
 ((VVnV ) ����� �(������� �

���(�( n ��?�
��? S

Πnn = (= (U0U − 1)(1) U

� S

− 6ZZ + 12)+ 12) = 0= ���
�((OO;;−→−→uu→→→;;−→−→vv→)) ��

√
3 6 ZZAZ = 3= 3++ i

√
3

������ ��Y
) 
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) 
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:;��� )<= ,C��?�� ��
����
��	[ 5 � �b��	�( ��		[ ��� U2 ����0 _�	(Y � 6 ��5Y
 ��	[ 3 � ��	�( ��	[ 4 ��� U1 ����0 _�	(Y

�2 ��	�� ��� ���(	 ��		[ � 1 ��	�� Z�(	 ��	[ 3 ��� U3 ����0 _�	(Y � 6 ��5Y

�, U3 � U2 ������0��\ �	�� ?�3 6U1 �� ��	[ 3 �(�� �c ��� �YE���� !(�� ,+

� ��[���� �?�(�� ��� �' �� ,�
������ ��� �� ��	[ 3 ��� ��0(�� ���	(� �' �� ,!

�Z�&� ��� ��5Y
 �	[ ��� ��0(�� ���	(� �'�� ,�
��\�(���� ��5Y
�� ��	#�� ��� _���Y _$�� �E������ 	��	��� X �[Y� ,�

�X ���	(� ����� ��( −
�� �	[ !(��� 2 �' ����	 ��[ �$� ��* 6U1 �� �	[ !(�� 1 �' ����	 ��[ �$� �U3 �� �	[ �i� !(�� ,:

�U2

���	�( �	[ ��� ��0(�� ���	(� �' �� ,�
�U1 �� �\�(�� ����[ ���	(� �'�� 6 ��	�( �\�(���� �	#�� �* ���� ,!

����0�� �� �\�(�� �	#�� �A1 ��(�� 6 ��	�( �\�(���� �	#�� �R ��(�� �Y��	�� ���(&� ����3
�	#�� �B ��(�� 6 2 ��	�� Z�(	� U3 ����0�� �� �\�(�� �	#�� �A2 ��(�� 6 1 ��	�� Z�(	� U3

, U1 ����0�� �� �\�(��
:;��� )@= ,D��
�� ��
����

_�	���� �� ���Y
�� ������	 (Cf ) �[Y�� f(x) =
3x2 − x− 2

x2 − x− 2
������[ R − {−1; 2} ��� ��	���� ������ f

�
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

����	��� ����	��� ������ ��� !������
��Y���' 
E�	��� 	�� �� ���b	�	 ������ ��	)* ��� f ������ ��Y��� !�(* ,+

f ′(x) =
−2x(x+ 4)

(x2 − x− 2)2
������ R− {−1; 2} �� x Z[ Z�* �� ;�* ��
 ,� ,:

���	�	��	 ���� Z[�� f ������ 	��	 8��	� 
	�	�� ,!
�;� ���&� !	����� (Δ) �Y�	���� � (Cf ) ��(���� �
���� 
5��� �	�� ,� ,>

���Y���(K� _	�(� 
� (Cf ) 
)��	 f��� ��� ,!
�(Cf ) ��(���� � �]	����� ���Y�	���� ��	� ,�

��������� ���( �	��� � ��� m ��Y�(�� ^Y���� �Y� !�( �Y��Y
 ���� ,�
(3−m)x2 + (m− 1)x+ 2(m− 1) = 0

������ 2 � −1 �� h�	4� x ��Y�( ��� Z[ Z�* �� ��(\ c � b 6 a �Y�Y�(�� ����&� ��� ,� ,@
f(x) = a+

b

x+ 1
+

c

x− 2

�]2,+∞[ ������ ��� f ������ �Y�0* ���� 
	�	�� ,!
���( x = λ � x = 3 � y = 3 ���Y�	����� (Cf ) ��(����\ ��(��� _�	���� /�(�� �(��� S(λ) �#	� ,A

�]2, 3[ ������ ��� ��	�� ��Y�( ��� λ

�λ ��?�
 S(λ) �(����� !�(* ,�
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	�( �\�(���� �	#�� �*�\�(���� �	#�
R ��(�� �Y��	�� ���(&�(�� �Y��	�� �

#�� �AA22 ��(�� 6��(�� 6 1 ��	
,, UU1U ����

3x2 −− xx−− 22onxx2 −− x−− 2
�����

�
((
OO;

−→
i
→


E�	��� 	�� �� ���b	�	��� 	�� �� ���b
) =

−22xx((x+ 4)+ 4)ca(xx22 − xx−− 2)2
��

�;� ���&� !	���;� ���&�

���������� 22 �� −−11 ����
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�
λ→ 2

S(λ) !�(* ,!

g(x) =
3x2 − |x| − 2

x2 − |x| − 2
������[ R− {−2, 2} ��� ��	���� g ������ �#	� ,P

����b	�	 ������ ��� �Y��/ ���� g �* �'	
 ,�
��Y���' ���	��� 	��� x0 = 0 ��� g ������ ���	�� �Y�
�� �	�* ,!

�g ������ Z����� (Cg) ��(���� U��* (Cf ) ��(���� ����	�Q
 � ����)��� ��Y��� /�	 ��� g ������ !	#* ,V
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������� ��	�
���
�� ��
��	
�� ��
���
��
F�

� �
�F �
G H

��� ���I� ���
�� J���� ��"�� ���
��� ��
�
�
()#* H�� , �
�
 ���

��� ��
���K��� ��'����

����

� $��� , ������


 /) � �� )/, �
��� ������
�� , �
�� �� 
�����
, �������� ��������� 
�� 
���� �� 4�
���� 5��

, 6 ���� �������

:	��
 )<L>= ,6��� ��
����
�� (Cg) ����
�� ����(��
 �������� g(x) = x − (x + 2) � �����# ]−2;+∞[ 
����� ��� ��	���� ������ g

,�%(���� �H	��� �� 
#2��3
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

������� ������ ���� �� !������ �������
]−2;+∞[ 
����� ��� ������ 	�7� 8��� ��( �����
 .I�	%
 6 g(−1) !�(* ,+

un+1 = g(un) � u0 = 3 � �����# N ��� ��	���� (un) ��������� 	
��� ,:
,�%(���� �H	��� ��� 
������3 
0��1�� 	�(� ��� u3 � u2 6 u1 6 u0 ���(�� 
�� ,�

un ≥ −1 � n ���
) ��� 
# 
�* "� ;�* 9��	���
 "'	
 ,!
����� �0H���� (un) ��������� "* "�
 ,M

������� !�(*� �
	�%�� (un) "* <����� ,�⎧⎨
⎩
v0 = 0

vn+1 = [(u0 + 2)(u1 + 2) · · · (un−1 + 2)]
� �
 N ��� ��	���� (vn) ��������� 	
��� ,>

vn = 3− un � n ���
) ��� 
# 
�* "� ;�* D
�* ,�
n→+∞

(u0 + 2) (u1 + 2) · · · (un−1 + 2) <����� ,!

:	��
 )/L>= ,�
���� ��
����
�������� 8$' ��� ��E�0( ���	� <E��� D��#� 6�� ������ $��G� "� 30 O%� ������&� �
0(�� j	� �(��#��

� �����#
1

16
�' O%�� ;�* ���� �
�0� $������ "�#� "* 
���( 
3

14
�' !�0� ;�* ���� �(%�� "�#� "* 
���( 

�� M �
 /�	�� F O%�� $������F ����(�� �� V �
 /�	� 6 ��E��2� �%�	)
 �������� 8$' "� �(�� $���� 	���4 ���
Fj	���
 !�0� $������F ����(��

���5��� 8$�� ��$����� D?���(K� .	�2 
#2 ,+
j	���
 �
�0�� �(%�� $������ "�#� "* 
���( P (V ∩M) !�(* ,:

j	���
 !�0� $������ "�#� "* 
���( P (M) =
7

80
"* D
�* ,>

.����� .$���*< �� # ���B-������
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����� ��� ��	��
����� ��� �
�� ������ ���� �� !������ ���� �� 

� ��( �����
 .I�	%
 6�( �����
 .I�	%

�����# NN ��� ��	������� ��	� (

�(� ��� uu33 �� uu2 6 u

n ���
) ��� 
# 
����
) ��� 

����� �0

��������

)(u1 + 2)+ 2) · · ·· · ((uun−1 +
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PV (M) <����� �� j	���
 !�0�� O%�� 	�k $������ "�#� "* 
���( P (V ∩M) !�(* ,@
P (V ∩M) !�(* ,A
:	��
 )>= ,������ ��
����

��'��%(? B� A "��)%��� 	
��� (O;−→u ;−→v ) �������� �������� ������ �� !������ !#	��� ������� ��
zB = 3− i � zA = 4 + 2i

zB − zA
zB

� !#	��� ����� ������� �� �	
��� 
#2�� ��� !�#* ,� ,+

������ 9� ABO B����� ���
) <����� ,!


�(� �$��� z′ ���%(? M ′ �)%��� z ���%(? M �)%� 
#
 -�	� �$�� ������� �� r �)%��� 
��(��� 	
��� ,:
O �� B 
�(�� B �� A

z′ = −iz + 1 + 3i � �' r 
��(��� �
#	��� .	�
��� "* "�
 ,�
./����� 8	0���� r 
��(��� ���
) "�� ,!

r 
��(���
 O �)%��� .	�0 C �)%��� �%(? zC "�� ,M
ABOC ���
	�� ���
) <����� ,�

|z − 4− 2i| = |z| � B�( z �%(G�� D�$ ������� "� M )%��� ������ "�� ,>
L =

z′ − 2− i

z − 2− i
� 95� z 	= 2 + i 
�* "� ,@

�%�%( ��� Ln "�#� B�(
 n ���
)�� ����� ��H "�� �� L = −i "* "�
 ,�
(z′ − 2− i)2 + (z − 2− i)2 = 0 "* "�
 ,!

:	��
 )@= ,���
�� ��
����
g(x) = 1 + (1− x)e−x+2 � �
 R ��� ��	���� ������� ������ g ,C

g ������ D�	�7� �	�* ,+
g(x) ≥ 0 � x �%�%( ��� 
# 
�* "� ;�* <����� ,:

� f(x) = x− 1 + xe−x+2 � �
 R ��� ��	���� ������� ������ f ,CC
� ||�i|| = 1cm B�(

(
O;

−→
i ;

−→
j
)

�������� �������� ������ �� !������ ������� �� ����
�� ������� (Cf )

x→−∞
f(x) �

x→+∞
f(x) !�(* ,� ,+

,f ������ �%�2� f ′ B�(3 f ′(x) = g(x) � x �%�%( ��� 
�* "� ;�* "�
 ,!
����	�7� 
��� 
#2 �� 6 R ��� f ������ 	�7� 8��� �	�* ,M

�����' ������� 	�� ��
x→+∞

[f(x)− (x− 1)] !�(* ,� ,:
(Δ) 
E���� !	�%��� ;��%��� �� �
����
 (Cf ) ���5� �	�* ,!
;������ �
��# !�)� (Δ) �/��� (T ) ����� 

%� (Cf ) "* "�
 ,M

0, 1 < α < 0, 2 B�( α ����0�� .��(� �)%� �� 
0��1�� 	�(� 
��( 9)%� (Cf ) "* "�
 ,� ,>
(Cf ) � (Δ) 6 (T ) ��	* �� f(−1) !�(* ,!

.����� .$���*< �� ( ���B-������
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	��� .	�
��� "* "�
 ,�.	�
��� "* "�

r 
��(��� ���
) "����(��� ���
) "

0 C �)%��� �%(?�)%��� �%(? zC

ABOCOC ���
	�� ���
)���
	��
� D�$ ������� "�$ ������� "� M

L =
z′ −− 22−− ii

n cz − 22− i
�

(
 n ���
)�� ����� �����
)�� ��
(z′′ −− 22− i

gg((xx) =) = 1 + (11

m B�(B�(
((
OO;;

−→→
ii
→
;;
−→−→
j
→)

,f
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xe−x+2 − 1−m = 0 � �������� 
��( ��� m ��H !�(� �����
 WH�� 6 �%�%( )��� m ,@
R ��� x 
→ xe−x+2 ������ ���0* ���� �' x 
→ (−x− 1) e−x+2 ������ "* "�
 ,� ,A

� ���������� "�$��� "���%������ (Δ) ��%������ (Cf ) ��(����
 ��(��� ������� /�(�� �(��� !�(* ,!
x = 3 � x = 2

, �
����� �������
:	��
 )<L>= ,6��� ��
����

� B(7;−1;−2) 6 A(1;−1; 4) )%��� 	
��� �
(
O;

−→
i ;

−→
j ;

−→
k
)

�������� �������� ������ �� !���� I�51��
C(1; 5;−2)

TG5&� ���%�� ABC B����� "* "�
 ,� ,+
(ABC)
 ���	�#�� ������ <����� �� (ABC) ������� ��J�� −→n (1; 1; 1) T��2�� "* "�
 ,!⎧⎪⎪⎪⎨

⎪⎪⎪⎩

x = −2t

y = −2− 2t ; (t ∈ R)

z = −3− 2t

� �)����� ;�����
 N	�� ��%��� (Δ) ,:

����)�%� �)%� G D�����( "�� �� (ABC) ������� ��� ����� (Δ) "* "�
 ,�
ABC B����� 
%� /#	� G "* "�
 ,!

A �)%��� 
�2�� G �'/#	� ���� .	#�� O)� (S) ,>
(S) .	#�� O)�� ������ !�#* ,�

(S)
⋂
(Δ) �������� ���(� 9� (Δ) � (S) 
 �
���� 95��� �	�* ,!

:	��
 )<L>= ,�
���� ��
����⎧⎪⎨
⎪⎩
u1 = e2

un+1 = e
−
1

2
√
un

� �����# N
∗ ��� ��	�� ����� ������� (un)

un >
1

e
� n ����� 	�k ���
) ��� 
# 
�* "� "* "'	
 ,+

(un) 	�7� 8��� <����� �� un+1

un

< 1 � n ����� 	�k ���
) ��� 
# 
�* "� ;�* "�
 ,:
������� !�(* �� �
	�%�� (un) "* <����� ,>

vn =
1

2
+

√
un � �
n ����� 	�k ���
) ��� 
# 
�* "� ��	���� (vn) ��������� 	
��� ,@


�&� �'�(� �����* "���� !�)� �����' ������� (vn) "* "'	
 ,�
n→+∞

un !�(* �� n ��?�
 un <������ n ��?�
 vn .	�
� !�#* ,!
Sn =

1

1 + u1

+
1

1 + u2

+ · · ·+ 1

1 + un

� T������ n ��?�
 !�(* ,M

:	��
 )>= ,������ ��
����
(z − i)(z2 + 2z + 2) = 0 � z 
������ D�$ �������� C �� 
( ,+

.����� .$���*< �� / ���B-������
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B����� "* "�
 ,� ,+�� "* "�
 ,�
1) T��2�� "* "�
 ,!T��2�� "* "�


)����� ;�����
 N	�� ��;�����
 N	�

C) ������� ��� ��������� ��� �
ABCC B�����B�

A �)%��� 
�2���)%��� 
�

) �������� ���(� 9�������� ���(�

⎧⎧⎪⎧⎨⎨⎪
⎪
⎨
⎩⎪
uu11 == e2

u

(un)) 	�7� 8��� <	�7� 8

vn ==
1y

3as.ency-education.com



: L @ P : P L X + : L + S

� (O;−→u ;−→v ) �������� �������� ������ �� !���� !#	��� ������� ,:
zD = 1− 2i zC = −1− i � zB = 2 6 zA = i !��	��� ��� ��%(��� D � C 6 B 6 A )%��� 	
���

{(A; 1) , (B;−1) , (C;−1)} ������ O�	� D �)%��� "* -%(� ,�
���
	�� ���
) 		
 6 �����' ������� 	�� �� 6 ��&� 
#2�� ��� zD − zA

zB − zC
!#	��� ����� !�#* ,!

ABCD

(−4 + 4i)2018 !�(* �� 6 ��&� 
#2�� ��� −4 + 4i !#	��� ����� !�#* ,M
z′ =

iz − 4 + 2i

z − 2
� B�( M ′(z′) �)%��� -�	� 6 B "� N��4� ������� "� M(z) �)%� 
# 
�* "� ,>

z′ − i =
−4 + 4i

z − 2
"* -%(� ,�

k ∈ Z 9�
(−→u ,

−−→
AM ′

)
+
(−→u ,

−−→
BM

)
=

3π

4
+ 2kπ � AM ′.BM = 4

√
2 "* "�
 ,!

Arg(z′ − i) =
π

4
� B�(
 ������� "� M )%��� ������ �' (Γ) ,@

(Γ) �� ����� zE = 2 + i �%(G�� D�$ E �)%��� "� -%(� ,�
(Γ) �������� ���
) "�� ,!

:	��
 )E= ,���
�� ��
����
� f(x) =

2x

x+ 1
− (x+ 1) � �����# ]−1;+∞[ ��� ��	�� ����� ���� f "#��

,2cm 
�)�� .�(�3 �
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

�������� �������� ������ �� !������ ������� �� ����
�� ������� (Cf )

x
�→−1

f(x) �
x→+∞

f(x) !�(* ,+

,f ������ �%�2� f ′ B�(3 f ′(x) =
1− x

(x+ 1)2
�]−1;∞[ "� x �%�%( ��� 
�* "� ;�* "�
 ,� ,:

����	�7� 
��� 
#2 �� 6 ]−1;∞[ ��� f ������ 	�7� 8��� �	�* ,!
0 ��0�1�� D�$ �)%��� ��� (Cf ) ��(���� (T ) ������ ������ !�#* ,>

�'�����( "���� !�)� N�)�� �)%� 

%� (Cf ) ��(���� "* "�
 ,� ,@
3, 9 < α < 4 B�( α ���(� G( 

%� f(x) = 0 �������� "* "�
 ,!

(Cf ) ��(���� � (T ) ��	* ,M
f(x) = x− 3m �������� 
��( .	�2 l�� ��� m �%�%(�� )����� ��H !�( �����
 WH�� ,A

F (x) = (−3− x) (x+ 1) + 3x ��
 ]−1;∞[ ��� ��	�� ���� F ,P
]−1;∞[ 
����� ��� f ������ ���0* ���� F ������ "* "�
 ,�

���������� "�$��� "���%������ 
0��1�� 	�(�� (Cf ) ��(����
 ��(��� ������� /�(�� �(��� A(α) "#�� ,!
x = α � x = 0

A(α) 
 �	0( ���� �� A (α) = 4

(
α2 − 3α

α + 1

)
cm2 � "* "�
m

.����� .$���*< �� < ���B-������
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����� ������ �� !���������� �� !
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لجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبيةا
 مديرية التربية لولاية عين تموشنت                     وزارة التربية الوطنية
 nنوية داودي محمد ـــ المالح ـــ                                الث (امتحان بكالورk تجريبي)اختبار الفصل الث

 13/05/2019                                                        علوم تجريبية 3 :القسـم
 سـا 3دة: ـالم                                                       الرkضيات مادة: في اختبار

الآت**': ار أح, ال$+ض+ع*'ان &%#على ال$#"شح 
 ال$+ض+ع الأول

 نقا/ ) 4( ال#$".' الأول:
�إلى معل\ م م الف]اء مXYZب �; , ,O i j kk ]^_ق`  .نعZال� �1;2; 2A � ،� �0;3; 3B �و  � �1;1; 2C �  

 .تعbc مdX_Yا Cو A ،Bأ ــــ بbc أن الZق`)1
�ب ــــ بbc أن الfعاع    �1;0; 1n �  gX_Yhي للhiنا� �ABC .ة لهcارتjkمعادلة د l_ث\ اك 
2(bm_ل� �S`قZعة الXhnم� �; ;M x y z  :ocالف]اء ح b2م 2 2 2 2 0x y z y z� � � � �

 

 
�ـــــ بbc أن    �S هاpq]ات مcاثrاح rيrsت lلtk ة]q حtهي سS ها]tف قvو ن . 

�أ ــــ بbc أن سtح الm[ة )3 �S  gX_Yhال whk� �ABC . 
�ث\ اس_Z_ج نقtة ال_hاس بCS bcب ــــ احlY الXtل �S و� �ABC. 

 نقا/ ) 4.5( :5انيال#$".' ال

�م م ي الgX_Yh الlq]h الXYZhب إلى منع_^[ ف �; ;O i j`قZالA ،B وC xاحXذات الل:Az i�  ،6
i

Cz e
/

�
�    

3 1

2 2Bz i� � 1ال_dXsل الZقtي الhع[ف yالع^ارة الq]h^ة:  rو   � 3 3 3
'

2 2 2 2
z i z i

5 2
� � � � �3 0
4 1

 

1(l_أ ــــ اكCz  g]^nل الjfعلى ال. 
  .مع تعbcc عZاص[ه الpchhة rب ــــ حrد }^cعة ال_dXsل 

2(rأ ــــ اوجDz لاحقةD لةhnم[جح ال� � � � � �; <,2 ; , 1 ; ,2A B C�. 
�الZق` ب ــــ حrد }^cعة مXhnعة �M Z :xقsال_ي تiz e G�  ]^ا ي_غhلG الnhفي ال� 
0;2/ . 

�ال|Xsk gل hنع_^[ الآن ال_dXsل الZقtي)3 �M Z إلى� �' 'M Z  :ocح� �' 2z i z i� � �  
 و عZاص[ه الpchhة. hأ ــــ حrد }^cعة ال_dXsل

rب ــــ اوجEz لاحقةE ةtقZرة الXصD لdXs_الyh  :أن bcث\ ب� �3
i

D C E Cz z e z z
/

� � � 
�ج ــــ اس_Z_ج قwc للpاوdة الXhجهة �;CE CD � oل~hع الXد نrث\ حCDE . 

sبbc أن ال_dXsل)4 r h� h .ةpchhاص[ه الZع bccتع lلtk ]ه م^اشyاfت Xه 

 
 4من  1صفحة 
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�إلى معل\إلى معل\ م مXب مXYZبxaننقا/ 44( ( ' الأول:#$".' الأول:

وAA،BBن الZق`b أن الZق`
�� الfعاع ��1;0; 11;0; 1n �iنا

��`عة الZق` ��M x y zx y z�� ; ;; ;

ة tkلl تrsيrح q[ة tkلl تrsيr احrاث
ggX_Yhال whkYhg� ��ABC

bcاس بh_ة الtنق bcاس بh_ل� ��S

CووAA،BBق`الZق`�

cacacaca3ة:  33 3

2 22
z ii3 33z0ii

12

��nhال 
0;20;2/.
''z iz i''
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 نقا/ ) 4( :5ال;ال#$".' ال
�نع_^[ الh__الc_ان �nu و� �nv ع[فالhbc_ علىN  :oc0 ح 1u 0 و  � 2v  : Nمn b مb أجل qلو   �

          1

3 1

4 4n n nu u v� � 1و         �

1 3

4 4n n nv u v� � � 

�ل_bm الh__الcة)1 �nw  ع[فةhعلىالN  :بـ n n nw v u� �   

�الh__الcة أن ـــ بbcأ  �nw ةcسrZ1أساسها ه

2
tkلl حYاyه. 0w و حrها الأول 

limث\ احnw lYع^ارة الrs العام n ب ـــ اك_l بrلالة nx
w

6��
  .  

N:  nمnb ث\ اس_Z_ج أنه مb أجل qل nwاس_Z_ج إشارةج ــــ  nv uK . 
�بbc أن الh__الcة)2 �nuةcال__hاما و الhة تrايp_م� �nv.اماhة تvاقZ_م
3(bc_cال__hأن ال bcب� �nu و� �nv  ةkهاZال wنف Xsم_قار�_ان ن . 
N:  3nمn b مb أجل qلأنه  أ ـــ ب[هy bال_[اجع)4 nv u� �  

 . ب ــــ اس_Z_ج الZهاkة 
 

 نقا/ ) 7.5( :"ا=عال#$".' ال
(N g دالة مع[فة على
 
�بـ:    ��1; � 1( ) 1 1 xg x x e �� � �

  
 

1(lYاحlim ( )
x

g x
6��


على الnhالgادرس اتnاه تغc[ الrالةث\   
;1�� . 

)اشارةس_Z_ج اث\  gشjل جrول تغc[ات الrالة)2 )g x على
 
;1��. 
(NN الةrال bm_لf ع[فة علىالh
 �:   بـ ��1;� �1( ) ln 1xf x e x�� � � �

 
 

1(lYاحlim ( )
x

f x
6��

و  
1

lim ( )
x

f x
�::6

 .ث\ فY[ الnc_Zة ال~انcة بcانcا 


مx bبbc أنه مb أجل qل)2 �;1�� :( )
'( )

1

g xf x
x

�
�

�
 . fث\ شjل جrول تغc[ات  

�بbc أن الZsZhىأ ــــ )3 �fC ة فاصل_هاrcة وحtاصل في نقXر الفXsع حامل مtقk. oc1: ح 0.� � �. 
 . 0,1سع_ه .ب ــــ عbc حv[ا للعrد   
4(lY(0)احf ىZsZhئ الfث\ ان� �fC . 
�و إشارة حلXل الhعادلة: عrد mناق� بcانcا حlY قc\ الXسc` الsقcقي)5 �1 2 ln 1 0xe m x�� � � � � 

الhع[فة على hالrالة نع_^[)6 � بـ: ��1;� � � � � �1 ln 1h x x x x� � � �  

�هي دالة أصلcة للrالة hبbc أنأ ــــ  �ln 1x x��ln 1� x�ln 
على الnhال �1 �;1�� . 

احlY العrد الsقcقيب ــــ    
1

( )I f x dx
.

�

� E .اcانcة بnc_Zال ]Yث\ ف   

 انتهى الموضوع الأول
 4من  2صفحة 
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 ـــ بbcأأ 

ب ـــ اك_lب ـــ اك_l بrلا
nwاس_Z_ج إشارةاس_Z_ج إشارةج ــــ 

�ن الh__الcةbc أن الh__الcة ��nnuu_م
bc_cال__hال bc_cال�� ��nnuuو�n

  مb أجل qمb أجل qلأنهأنه [اجع
.ة

�� �( ) 1 11 � xg x x e�� �( ) 1 1) 1 ��111 ��
على الnhالعلى الnhالggالةc[ الrالة

(g 
علىعلى) 

;1;1���.
1xf x ef x( )( )( 11

.cة بcا ال~انcة بcانcا

f جrول تغc[اتشjل جrول تغc[ات

0:: حocحoc..هاصل_ها

1 2xxe 2�� �� �1 2xxee 2
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 ال$+ض+ع ال5اني
 

 نقا/ ) 4( ال#$".' الأول:
(N ود ال_اليrsال ]c~q ]^_نع :� � 3 23 3 7p z z z z� � � � 

1(bccقcقsال bديrالع bcو .عI :نXjk ocsy� � � �� �21p z z z z. I� � � �  . 
�الhعادلة:  Cحل في)2 � 0p z � 
(NN ]^_ب إلى مع نعXYZhال lq]hال gX_Yhلفي الwانn_و م rم_عام \� �; ;O i j `قZالA ،B ،C وD 

       :oc1حAz � �   ،2 3Bz i� �   ،C Bz z�   3وDz � 
1(bcاص و علاقة شال أن:  بXال ال�hاس_عy� �arg ;B A

C A

Z Z AC AB
Z Z

5 2�
�3 0�4 1

� 

2(l_د اكrالعB A

C A

Z Z
Z Z

�
�

 oل~hع الXج ن_Z_ل الأسي ث\ اسjfعلى الABC .قةrب 

�هي م[جح الhnلة Dبbc أن الZقtة)3 � � � � �; <; 1 ; ;2 ; ;2A B C� . 
4(� �
�مXhnعة الZق`  �;M x y :xقsال_ي ت� �2 2 12MA MB MC CD� � � T �� 

�ث\ بbc أن MDاحrاثcات yو  xاوجr بrلالةــــ          �
 Xمعادلة ه rيrsت lلtk \cق_Yة مcارتjkله. د 
 

 نقا/ ) 4( :5انيال#$".' ال

� �nu ةcمع[فة علىم__الN  0بـ 0u 1و  � 1u N :2مn b مb أجل qل � 1

2 1

5 25n n nu u u� �� � 

N:  1مn b مb أجل qل ن]ع

1

5n n nv u u�� 5nو     �
n nw u� 

1(bcة أن بcال__hال� �nv ةcسrZ1أساسها ه

5
 . nvو اعtاء ع^ارة حrه العام  tk0vلl حYاب حrها الأول 

2(bcةأنبcال__hال� �nwةcابYها الأول5أساسهاحrاب حYح lلtk0w.

ث\ بbc أن:   nwالrs العام ع^ارة n اك_l بrلالة)3
15n n

nu �� 

Nمn b مb أجل qلأ ــــ بbc أنه )4 	: 1

2
0

5n nu u�� bjhk )1 ال^[هZة على أن:  7

2
0

5n nu u� � 7 ( 

Nمn b مb أجل qلب ــــ اس_Z_ج أنه  	: 
1

2
0

5

n

nu
�

5 2� 7 3 0
4 1

 

lim اس_Z_جج ـــ  nx
u

6��
 . 
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ع)1
حلحل في))2
((NNN]^_نع_^[نعX_Yhفي الhفي ال

  :oc11:  حAz � ��  ،
عhال ال�Xاص وyاس_عhال ال�Xاص و

m/B AB

C

Z ZZ ZBB

Z ZZC

على العلى الjfل

2;>>�م[جح الhnلةهي م[جح الhnلة

�M xM � :xقsال_ي تxقs2ال_ي ت

�ث\ بbc أنث\ بbc أنMDMDت �


:: NNمbمq nnbل
25 nn25

u

nw n

vهrاء ع^ارة حtاء ع^ارةو اعtو اع

2
nnu 1nn((
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BAC.BLANC*SE19 

 نقا/ ) 4( :5ال;ال#$".' ال
  bة مhاء م[ق[cات بd]q وق على ثلاثrZص gX_sk1 3إلى bة مhداء م[قXات سd]q whها  5إلى 1، و خZcلانف[ق ب

whالل rZوق.عrZvة إلى ال�XsYhة الd]mون إعادة الrالي و بX_على ال bc_d]q lsYن . 
 اذq[ لhاذا لrيZا تYاوg الإح_hال؟)1
 " سbc_d]q ls مb نفw اللXن "Aنع_^[ الXsادث ال_الcة:  )2

B ال wلان نفhsت bc_d]q lsق\ "     ،   " س]C gاوYk اhهchع رقXhnم bc_d]q ls7" س  " 

�أ ـــ بbc أن � 13

28
p A � :lYث\ اح� �p B   و� �p C . 

 أنهhا مb نفw اللXن؟ علhاسbc_d]q ls تhsلان نفw ال[ق\ ما اح_hال ب ــــ 
 ال|g ي[فjy xل سls عrد الأرقام الpوجcة ال�XsYhة. Xنع_^[ الh_غc[ العXfائي)3

]cغ_hال للh_ن الإحXائي أ ــــ ع[ف قانXfالعX  . 
lYب ــــ اح� �E X \ث� �v X . 

 نقا/ ) 8( :"ا=عال#$".' ال
(N g دالة مع[فة علىR    :2بـ( ) 4 1xg x x e� �

  
 

 . gاحlY نهاkات الrالة)1
 ث\ شjل جrول تغc[اتها. Rعلى الnhالgادرس اتnاه تغc[ الrالة)2
) :Rمx bاس_Z_ج أنه مb أجل qل)3 ) 0g x �  

(NN الةrال bm_لf ع[فة علىhالR بـ  :   � � 2( ) 1 2 1 xf x x x e� � � �
 

 
1(lYاحlim ( )

x
f x

6��
limو  ( )

x
f x

6��
 . 

2(\cق_Yhأن ال bcأ ــــ ب� �
1y ذو معادلة  x� �هX مY_قc\ مقارب مائل للZsZhى � �fC ارXny�� . 
�ادرس وضعcةب ــــ     �fC \cق_Yhة لل^YZالy� �
 . 
)': Rمx bبbc أنه مb أجل qل)3 ) ( )f x g x�  \ات ث]cول تغrل جjشf . 
�بbc أن الZsZhىأ ــــ )4 �fC ةtقZل الhfk1 4

;
2 2

e
e

U � �5 2
3 0
4 1

. 

�هي نقtة انعtاف للZsZhى U ب ــــ تsقx أن الZقtة    �fC . 
5(lY(0)احfئfث\ ان� �
�الZsZhىو   �fC . 

�yاس_عhال الjhاملة yال_pnئة احlY العrد:أ ــــ )6 �
1

2
2

0

2 1 xI x e dx� �E   

احlY ال_mاملب ــــ    
1

2

0

2 ( )I f x dx� E  الةrة لل^YZالy هاcل علvshة الnc_Zل ال~hماذا ت .f  . 

 انتهى الموضوع الثاني
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28

 سls ما اح_hالما اح_hال ــــب ــــ 
XX_غc[ العXfائي^[ الh_غc[ العXfائي

cغ_hال للh_ال لل الإحh_نن الإحXننف قان
�E XE ��ث\ث\� ��v Xv X��.

22( ) 4 1) 4 22xxg x x e( ) 4) 4) 44 2244

ث\ شjل جrولث\ شjل جrول تغRcل
( )g (

�f x x( ) 1 2( )) �1 �

�fب مائل للZh مقارب مائل للZsZhى

..ffت
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

 ال غواط  1954وزارة التربية الوطنية                                                           ثانوية أ ول نوفمبر    

                              2019دورة ماي         الامتحان التجريبي لبكالوريا التعليم الثانوي                                      

 2019ماي  20يوم :  : علوم تجريبية   الشعبة   

 ساعات ونصف 03المدة :                 اختبار في مادة الرياضيات                                  
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 

 على المترشح أ ن يختار أ حد الموضوعين التاليين

 الموضوع ال ول

 :  نقاط( 04التمرين ال ول ) 

ي الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  
 
;𝑜)ف 𝑖; 𝑗; 𝑘⃑⃑) نعتبر النقط ،𝐴(−2; 0; 1)،𝐵(1; و  (1−;2

𝐶(−2; 2; 2) . 

𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑أحسب الجداء السلمي . 1    ⃑. AC⃑⃑⃑⃑  𝐴𝐵𝐶̂ثم إستنتج القيمة المدورة إلى الوحدة بالدرجات للزاوية   ⃑ 
2𝑥و أن  ليست على إستقامية 𝐶و  𝐴 ;  𝐵. إستنتج أن النقط  2   − 𝑦 + 2𝑧 + 2 = معادلة ديكارتية للمستوي  0

(𝐴𝐵𝐶) 
 [𝐴𝐵]المستوي المحوري للقطعة  (𝑃)أكتب المعادلة الديكارتية للمستوي  -أ  3   
;𝑀(𝑥بي   أن مجموعة النقط  -ب   𝑦; 𝑧)  ي تحقق

𝐴𝑀من الفضاء الت  = 𝐶𝑀  هي المستوي(𝑃′)  الذي معادلته          
4𝑦الديكارتية  + 2𝑧 − 7 = 0 

 يطلب تعيي   تمثيلا وسيطيا له  (∆)متقاطعان وفق مستقيم  (′𝑃)و  (𝑃)بي   أن   -ج    
ي نقطة  (𝐴𝐵𝐶)يقطع المستوي  (∆) بي   أن المستقيم  -أ -4

 
 يطلب تعيي   إحداثياتها  ωف

;𝐴)}مرجح الجملة المثقلة  𝐺α.نعتبر النقطة 5  𝛼2 − 1); (𝐵; 𝛼2 + 2); ( 𝐶;−2𝛼2)}  حيثα  ي
 وسيط حقيق 

 ℛتتغب  على  αعندما  𝐺αو إستنتج مجموعة النقط  𝐺αإحداثيات  αعي   بدلالة 
 

 نقاط ( :   05التمرين الثاني)
I. 1 ي المجموعة

 
𝑍  :𝑍2المعادلة ذات المجهول ℂ( حل ف − 2𝑍 + 4 = 0   

𝑍)( استنتج حلول المعادلة 2 + 2 + 2𝑖√3)
2
− 2𝑍 − 4𝑖√3 =  𝑍هو مرافق  𝑍حيث  0

II. 1 المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس )(𝑜; 𝑢⃑ ; 𝑣 )  نعتبر النقط𝐴 و𝐵  و𝐶  و𝐷 ي لواحفها
الت 

تيب :  𝑍𝐴على الب  = 1 + 𝑖√3  ,  𝑍𝐵 = 𝑍𝐴  و𝑍𝐶 = −1 + 𝑖√3  و𝑍𝐷 = −1 + 3𝑖√3   

 ثم أعط العبارة المركبة له 𝐴إلى النقطة  𝐶و يحول النقطة  𝐵الذي مركزه  𝑆أوجد نسبة وزاوية التشابه المباشر  -أ
ي النقطة  -ب

 متشابهان ′𝐵𝐴𝐷و  𝐵𝐶𝐷ثم استنتج أن المثلثي    𝑆بالتشابه  𝐷صورة النقطة  ′𝐷عي   إحداثيت 

  ′𝑍ذات اللاحقة  ′𝑀النقطة   𝑍من المستوي ذات اللاحقة  𝑀الذي يرفق بكل نقطة  𝑇نعتبر التحويل النقطي  (2

′2𝑍حيث :  = 2[−𝑖 𝑐𝑜𝑠
𝜋

6
+ 𝑠𝑖𝑛

𝜋

6
)]𝑍 − 1 

αحيث:  αأكتب العدد  -أ  = −𝑖 𝑐𝑜𝑠
𝜋

6
+ 𝑠𝑖𝑛

𝜋

6
ي ثم على الشكل الأسي  

 على الشكل المثلت 

ة 𝑇عي   طبيعة التحويل  -ب  محددا عناصره الممب  

ي تحقق  𝑀مجموعة النقط  (τ)بي   أن  -أ (3
𝑍)2من المستوي الت  + 𝑍) + 𝑍 × 𝑍 = ذات  Ωهي دائرة مركزها 0

–اللاحقة   يطلب تعيي   نصف قطرها   2

 𝑇بالتحويل  (τ)عي   صورة الدائرة   -ت

  

 04من  01الصفحة 
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 :    نقاط  ( 40التمرين الثالث )

(Un)  متتالية عددية معرفة علىℕ∗  : حدودها موجبة تماما حيث  U1 = e
≤ n ،nومن أجل كل عدد طبيعي 2  لدينا  :  1

        2 lnUn − lnUn+1 + 1 = 0 . 
(Vn) معرفة على عددية  متتاليةℕ∗        :بـVn = ln(e × Un) 

 .   U3و U2أحسب / 1
 . (Vn)عي ّ  طبيعة المتتالية   /2 
 حيث:  Pnو الجداء   Snالمجموع  n ثم أحسب بدلالة nبدلالة  Unثم   Vnأكتب / 3

   Vn Sn = V1 +
1

2
V2 +

1

4
V3 +⋯…+

1

2n−1
  ،Pn = U1 × U2 × ………Un   

;O)المستوى منسوب إلى معلم متعامد متجانس   / 4 u⃑ ; v⃑ )  لتكن النقط ,A(0; V1) ، B(1; V2) ، C(2 ; V3) . 

, A)}حت  يكون مبدأ المعلم هو مرجح الجملة  bو aعي   العددين الحقيقيي    b); (B , a); (C , (1 + b))}  

1  حيث    +  a + 2b ≠ 0 . 

 نقاط( :  70التمرين الرابع )
I )ℎ  ي

ℎ(𝑥)بـ :  ]∞+;0[و المعرفة على المجال 𝑥الدالة العددية للمتغب  الحقيق  = 𝑥 − 𝑙𝑛 𝑥   
اتها.  ℎ( أدرس اتجاه تغب  الدالة1         ثم شكل جدول تغب 

ℝعلىℎ(𝑥2)ثم استنتج إشارة  ℎ(𝑥)إشارة 𝑥( استنتج  حسب قيم 2        ∗  . 

II   )𝑓  ي
ℝو المعرفة على  𝑥الدالة العددية للمتغب  الحقيق  𝑓(𝑥) بـ :      ∗ =

1

2
(−

𝑙𝑛(𝑥2)

𝑥
− 𝑥 −

2

𝑥
) 

  (𝐶𝑓) ي المستوي المنسوب إلى معلم  متعامد و متجانس
 
ي ف

;𝑂)تمثيلها البيان  𝑖 ; 𝑗 ) . 

𝑙𝑖𝑚( أ( أحسب 1
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) و𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)   . 

𝑙𝑖𝑚ب( أحسب          
𝑥→
>
0

𝑓(𝑥)  و𝑙𝑖𝑚
𝑥→
<
0

𝑓(𝑥)   . ثم فسّّ النتيجة بيانيا 

ي 2   
2𝑥2𝑓′(𝑥)غب  معدوم :   𝑥( أ( بي   أنه من أجل كل عدد حقيق  = −ℎ(𝑥2) 

اتها .  𝑓ب( أدرس اتجاه تغب  الدالة   ثم شكل جدول تغب 

𝑦ذا المعادلة :  (Δ)ج( بي   أن = −
1

2
𝑥   مستقيم مقارب للمنحت(𝐶𝑓) ثم أدرس وضعية(𝐶𝑓) بالنسبة لـ(Δ) 

ي 3
ℝمن𝑥( أ( تحقق أن: من أجل كل عدد حقيق  ∗ :−𝑥 ∈ ℝ 𝑓(𝑥)و  ∗ + 𝑓(−𝑥) =  .ماذا تستنتج ؟ فسّ النتيجة بيانيا. 0

𝑓(𝑥)ب( بي   أن المعادلة  = ;0.3[على المجال  𝛼تقبل حلا وحيدا  0  . 𝑓(𝛼)، عي   حصرا للعدد  ]0.4
𝑓(𝑥)** استنتج أن المعادلة      =  يطلب تعيي   حصر له .  𝛽تقبل حلا آخر 0

ي تقاطع (𝐶𝑓)( أ( بي   أن المنحت  4     
ي نقطت 

 
 متوازيي   .  (Δ)و (𝐶𝑓)يقبل مماسي   ف

 يطلب كتابة معادلتيهما . (Δ)يوازيان المستقيم (𝑇2)و (𝑇1)يقبل مماسي    (𝐶𝑓)ب( بي   أن المنحت          

ئ           .  (𝐶𝑓)و (𝑇2)، (𝑇1)، (Δ)ج( أنشر

ي          
.(𝐸)عدد و إشارة حلول المعادلة : 𝑚د( ناقش بيانيا وحسب قيم العدد الحقيق  . . 𝑓(𝑥) = −

1

2
𝑥 +𝑚 

−ℝدالة معرفة على 𝑘( لتكن 5 𝑘(𝑥)بـ  :  {1−} =
1

2
(−

𝑙𝑛(𝑥+1)2

𝑥+1
− (𝑥 + 1) −

2

(𝑥+1)
) + 2    ،(𝐶𝑘) . ي

 تمثيلها البيان 

 . (𝐶𝑘)إلى المنحت   (𝐶𝑓)أ( بي   أنه يوجد تحويل نقطي بسيط يحول المنحت  

ء المنحت           ي نفس المعلم السابق. (𝐶𝑘)ب( أنشر
 
 ف

𝐹(𝑥)بـ: ∗ℝالمعرفة على𝐹الدالة( أ( بي   أن 6 =
1

2
(
−1

2
𝑥2 −

1

4
[𝑙𝑛(𝑥2)]2 − 2 𝑙𝑛|𝑥|)هي دالة أصلية لـ𝑓علىℝ∗ 

ي تنعدم من أجل  𝑓هي دالة زوجية ثم جد الدالة الأصلية للدالة 𝐹ب( استنتج أن الدالة    
𝑥والت  = 1   . 

ي حيث: 𝜆ج(          
𝜆عدد حقيق  ≻ 1 : 𝐴(𝜆). أحسب التكامل التالىي = −∫  𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝜆

1
  النتيجة هندسيا. وفسّ  

𝑙𝑖𝑚** أحسب            
𝑥→+∞

𝐴(𝜆) . 

 

 انتهى  الموضوع ال ول                                
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 الثاني لموضوعا

 نقاط ( :  04لتمرين ال ول ) ا
–يحتوي كيس على عسّر كريات بحيث خمس كريات حمراء تحمل الارقام  وثلاث كريات  2و  1 ; 0 ;  1− ;  2

اء تحمل الأرقام   1−و  0وكريتان سوداوين تحمل الرقمي    1و  0 ;  1−خصر 
ض أن كل الكريات لها نفس إّحتمال السحب ي أن واحد كرتي   من هذا الكيس ونفب 

 
 نسحب وف

I.  ليكن𝑋  ي ا الذي
ي المتغب  العشوانئ

𝑥|يرفق بكل سحبة ممكنة العدد الحقيق  − 𝑦|   حيث𝑥  و𝑦  اللذان هما الرقمان

 تحملاهما الكريتان المسحوبتان من الكيس

ي  -1
 𝑋حدد قيم المتغب  العشوانئ

ي  أكتب  -2
ي  𝑋قانون الاحتمال للمتغب  العشوانئ

 ثم أحسب أمله الرياضيان 

II.  نعيد كل الكريات المسحوبة إلى الكيس ونسحب منه كريتي   على التوالىي وبدون إرجاع الكرية المسحوبة الأولى 

 أحسب عدد الحالات الممكنة للسحب -1

 حادثتان معرفتان كما يلىي :  𝐵و  𝐴لتكن  -2

  𝐴  الكريتان المسحوبتان لوناهما مختلفان :𝐵  الكريتان المسحوبتان تحمل كلا منهما عددا موجبا تماما : 
 𝑃(𝐵)و  𝑃(𝐴)أحسب 

 : نقاط ( 04التمرين الثاني)

ي 
,  0  ]المعرفة على المجال  𝑓للدالة  (𝐶𝑓)الشكل المقابل هو التمثيل البيان  𝑓(𝑥)بـ :  ]∞+ =

2𝑥

√𝑥2+1
 

𝑦المستقيم  الذي معادلته (∆)و = 𝑥  ي المستوي
 
;𝑂)المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس ف 𝑖 ; 𝑗 ) 

,  0  ]على المجال  𝑓أدرس إتجاه تغب  الدالة  -أ (1 +∞[ 

𝑥بي   أنه إذا كان  -ج ∈ [  1 , 𝑓(𝑥)فإن  [ 3√ ∈ [  1 , √3  ] 

𝑢0كما يلىي   (𝑢n)نعرف المتتالية  (2 = :  𝑛أجل كل عدد طبيعي و من  1

𝑢𝑛+1 = 𝑓(𝑢n) 

 𝑢2و  𝑢0  ،𝑢1مثل على محور الفواصل الحدود  -أ

 وتقاربــها (𝑢n)ضع تخمينا حول إتجاه تغب  المتتالية  -ب

اجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  -ج ∶  برهن بالب  𝑛    1 ≤ 𝑢𝑛 ≤ √3   

∶  بي   أنه من أجل كل عدد طبيعي   (3 𝑛     

  𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 =
𝑢𝑛(2−√𝑢𝑛

2+1)

√𝑢𝑛
2+1

 (𝑢n)ثم استنتج اتجاه تغب  المتتالية  

 متقاربة  (𝑢n)استنتج أن  -

𝑣𝑛:  كما يلىي   𝑛أجل كل عدد طبيعي من المعرفة  (𝑣𝑛)نعتبر المتتالية   (4 =
𝑢n

2

3−𝑢n
2

 

 هندسية يطلب تعيي   اساسها وحدها الأول (𝑣𝑛)برهن ان المتتالية  -أ 

 𝑛بدلالة  𝑢nثم استنتج عبارة  𝑛بدلالة  𝑣𝑛عبارة أكتب  -ب

  𝑙𝑖𝑚أحسب  -ج
𝑛→+∞

𝑢𝑛 

𝑃𝑛حيث :  𝑛بدلالة  𝑃𝑛أحسب  (5 =
(𝑢0×𝑢1×………𝑢𝑛)

2

(3−𝑢0
2)(3−𝑢1

2)………(3−𝑢𝑛
2)

 

 :   نقاط ( 05)  التمرين الثالث

;O)المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس  𝑢⃑ ; 𝑣 )  

بيعيان للعدد المركب  𝑍2و  𝑍1أوجد العددين  (1 𝐿الجذران الب  = 2 − 2𝑖√3  ثم أكتبهما على الشكل الأسي 
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تيب :  𝐶و  𝐴  ،𝐵نعتبر النقط  (2 ي لواحقها  على الب 
𝑍𝐴  الت  = 2𝑖   و𝑍𝐵 = √3 + 𝑖 و𝑍𝐶 = √3 − 𝑖  

𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑بي   أن  -أ   ⃑ = 𝑂𝐶⃑⃑⃑⃑ 𝑂𝐵⃑⃑)وعي   قيسا للزاوية الموجهة  ⃑  ⃑⃑  ⃑; 𝐴𝐶⃑⃑⃑⃑  ⃑)  

 𝑂𝐴𝐵𝐶استنتج طبيعة الرباعي  -ب

 𝑂𝐴𝐵𝐶مركز الرباعي  Ωعي   لاحقة النقطة  -ج

 𝐵إلى  𝐶ويحول النقطة  𝑂 إلى النقطة 𝐴الذي يحول النقطة  𝑆أكتب العبارة المركبة للتشابه  -أ (3

هو تشابه مباشر نسبته  𝑆𝑜𝑆تحقق أن  -ت
1

3
  πو أحد أقياس زاويته  

𝑓التحويل النقطي المعرف بـ :  𝑓نضع  -ث =  𝑆𝑜𝑆𝑜𝑆…… . . 𝑜𝑆⏟          
  𝑛 مرة 

  

 تحاكيا نسبته سالبة  𝑓حت  يكون التحويل  𝑛عي   قيم العدد الطبيعي  -

4)  𝑘  ي ولتكن
𝑂𝑀2بحيث :  𝑍ذات اللاحقة  𝑀مجموعة النقط  (𝐸)عدد حقيق  + 𝐴𝑀2 + 𝐵𝑀2 + 𝐶𝑀2 = 𝑘  

Ω𝑀2تحقق العلاقة :  (𝐸)من   𝑀أثبت أن مجموعة النقط  -أ  =
𝑘−8.𝑂Ω2

4
  

ي  -ب
 (𝐸)طبيعة المجموعة  𝑘ناقش حسب قيم العدد الحقيق 

 نقاط(: 06التمرين الرابع ) 
I.  لتكن الدالة𝑔  المعرفة علىℛ  : بـ𝑔(𝑥) = 1 − (𝑥2 − 2𝑥 + 2)𝑒−𝑥    

 ∞+و  ∞−عند  𝑔أحسب نهاية الدالة  (1

اتها  𝑔تغب  الدالة  عي   إتجاه (2  ثم شكل جدول تغب 

g(𝑥)بي   أن المعادلة  (3 = 0.35ثم تحقق أن  المجال   ℛعلى  αتقبل حلا وحيدا  0 < 𝛼 < 0.36   

  ℛعلى  g(𝑥)استنتج إشارة  (4

II.  نعتبر الدالة العددية𝑓  المعرفة علىℛ  : بـ𝑓(𝑥) = 𝑥 − 1 + (𝑥2 + 2)𝑒−𝑥  وليكن(𝐶𝑓)  تمثيلها

ي المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس 
;𝑂)البيان  𝑖 ; 𝑗 )  وحدة الطول(2𝑐𝑚) 

 عند أطراف مجموعة تعريفها 𝑓أحسب نهايات الدالة  (1

اتها 𝑓و استنتج أتجاه تغب  الدالة  𝑓′(𝑥)أحسب  (2  ثم شكل جدول تغب 

𝑓(𝛼)أثبت أن :  (3 = 𝛼(1 + 2𝑒−𝛼)  واستنتج حصرا لـ𝑓(𝛼) 

𝑦ذو المعادلة  (Δ)ستقيم أثبت أن الم (4 = 𝑥 −  ∞+بجوار  (𝒞𝑓)مستقيم مقارب مائل لـ   1

ي لـ  -  (Δ)بالنسبة  (𝒞𝑓)أدرس الوضع النستر

 0عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)للمنحت   (𝑇)أكتب معادلة المماس  (5

ئ  (6  (𝐶𝑓)و  (𝑇)  ; (Δ)أنشر

ي عي   قيم الوسيط  (7
𝑚−  بحيث تقبل المعادلة 𝑚 الحقيق  − 1 + (𝑥2 + 2)𝑒−𝑥 =  حلا وحيدا موجبا  0

ℎ  :ℎ(𝑥)بحيث تكون الدالة  𝑐و  𝑏و  𝑎أوجد الاعداد الحقيقية  (8 = (𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐)𝑒−𝑥  دالة أصلية علىℛ 

𝑥للدالة المعرفة بـ :  → (𝑥2 + 2)𝑒−𝑥  

𝑥اللذين معادلتيهما   والمستقيمي    (Δ)المستقيم  , (𝒞𝑓)المحدد بالمنحت   𝐴(𝛼)أحسب مساحة الحب    (9 = و  0

𝑥 = 𝛼  

 لثانيانتهى  الموضوع ا                                                                                                   
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 تعاد الوثيقة مع ورقة الإجابة ولو كانت فارغة : ملاحظة

 

2

2

0 1

1

x

y  ................الإسـم :

 ................اللقب :

 ......ع تج 3القسـم : 

 تعاد الوثيقة مع ورقة الإجابة ولو كانت فارغة : ملاحظة

 
 

 

2

2

0 1

1

x

y

 ..................الإسـم :

 ..................اللقب :

 .....ع تج  3:  القسـم
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4صفحة   من   
 

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين:
 الموضوع الأول

 نقطة ) 04: ( الأول التمرين 
2المعادلة:  حل في المجموعة أ)  )1 2 3 4 0Z Z� � � . 

 ب) أكتب حلي المعادلة السابقة على الشكل الأسي. 
�المعلم المتعامد والمتجانسفي المستوي المركب المنسوب الى )2 �; , jO i j. 

حيث:  Z'ذات اللاحقة  M'النقطة  Zذات اللاحقة  Mالذي يرفق بكل نقطة  Tنعتبر التحويل النقطي 
2

3' e Z
i

Z
�

� . 
 محددا عناصره المميزة . Tعين طبيعة التحويل �
1حيث:  1Zذات اللاحقة  Aلتكن النقطة )3 3Z i� � � 
�على الترتيب حيث :   Cو  Bلاحقتي كل من النقطتين  3Zو   2Zعين  )أ �T A B�  و� �T B C�. 

 .Cو  A ،Bأنشئ النقط:  )ب
2أحسب:  )ج 3

1 3

Z Z
Z Z

�
�

 . ABCثم استنتج طبيعة المثلث  

 نقاط ) 50:( الثانيالتمرين 
I.1 صندوق يحتويU  بينها باللمس : أربعة منها حمراء و ثلاثة منها خضراء واثنتين  لا نميزتسع قريصات على

  بيضاوين 
 تين في آن واحد ، أحسب احتمال كل من الحدثين التاليين :قريص 1Uنسحب عشوائيا من

    A" القريصتان المسحوبتان لهما نفس اللون " : 
    B" القريصتان المسحوبتان من لونين مختلفين " : 
II.2نعتبر صندوقا آخرU  : 2و 1،2، 1، 1يحتوي على خمس كريات لا نميز بينها باللمس تحمل الأرقام . 

 ولنعتبر التجربة العشوائية التالية :
 كريتين على التوالي دون إرجاع . 2Uفإننا نسحب عشوائيا من  Aإذا تحقق الحدث                
 كريتين على التوالي بإرجاع . 2Uفإننا نسحب عشوائيا من  Bأما إذا تحقق الحدث                

 " 1للحدث : " كل كرية من الكريتين المسحوبتين تحمل الرقم  Eنرمز بـ :  
          F " للحدث : " كل من الكريتين المسحوبتين تحملان رقمين مختلفين 

 " 2للحدث : " كل كرية من الكريتين المسحوبتين تحمل الرقم   Gوبـ        

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 ثانـويـة : زانة البيضاء الجديدة                                   مديرية التربية لولاية باتنة                      

                2019دورة ماي                         علوم تجريبية                              لثالثةالشعبة: ا
 ونصف سا 3المدة :                الريـاضيـات                       لمادة البكالوريا التجريبياختبار 
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: ( الأول تمرين  04: (الأول ن  a (حل في المجموحل في المجموعة أ 
 حلي المعادلة ال أكتب حلي المعادلة الس

مركب المنسوبي المركب المنسوب الى

Mرفق بكل نقطلذي يرفق بكل نقطة 
ددا عناصرهمحددا عناصره المميزة

Z  :يثحيثcc3 i33

علىCCو و Bن لنقطتين 

ABCA ..

أربعة منها حمرس : أربعة منها حمراء و

يين : التاليين :

. 22وو22،،11، ، 1، 1

s
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4صفحة   من   
 

 .التجربةلات المرفقة بهذه أنجز شجرة الاحتما )أ
�أحسب:  )ب �P E . 
 ؟ 1الرقم تحمل 2Uالكريتين المسحوبتين من ما احتمال الحصول على قريصتين لهما نفس اللون علما أن كل كرية من )ج

 نقاط ) 04( التمرين الثالث:
�المعرفة على المجال  gالعددية نعتبر الدالة :  الجزء الأول 
�بـ : ��;0 � lng x x x x� �  

 . ��و  0عند كل من  gأحسب نهايتي الدالة )1
�ن : من أجل كلأبين )2 
0;x� ��  :� �' lng x x� � . 
 نجز جدول تغيراتها .أثم  gاستنتج اتجاه تغير الدالة )3

�العددية  نعتبر المتتالية  الجزء الثاني: �nU كما يلي :  ��المعرفة على
n

n n
eU
n

�
 

 

�و المتتالية العددية  �nv  بـ :  ��المعرفة علىlnn nv U� . 
nبين أن : من أجل كل )1 ��   :lnnv n n n� �. 
�أدرس اتجاه تغير المتتالية )2 �nv ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية � �nU. 
�بين أن المتتالية )3 �nU  ـ  محدودة 
� ةبين أن المتتالي)4 �nU ة ثم أحسب نهايتها .متقارب  

 نقاط ) 07( الرابع:التمرين 
�المعرفة على المجال  gالعددية نعتبر الدالة   الجزء الأول: 
�بـ : ��;0 � � �1

ln
2 1

xg x x
x
�

� �
�

  

 .gأدرس تغيرات الدالة )1
�بين أن المعادلة:  )2 � 0g x �على المجال  �تقبل حلا وحيدا  � 
1,8;1,9 . 
�استنتج إشارة )3 �g x . 

�المعرفة على المجال  fالعددية نعتبر الدالة   الجزء الثاني: 
�بـ : ��;0 � � �
2

2ln x
f x

x x
�

�
  

� �C المتجانس  المعلم المتعامد و إلىتمثيلها البياني في المستوي المنسوب� �; , jO i j 2:حيثi cm� 2i 2 . 
 .، ثم فسر بيانيا النتيجتين المحصل عليهما ��و  0عند كل من  fالدالة حسب نهايتي أ)  أ )1

�بين أن: من أجل كل ب)           
0;x� �� :� � � �
� �

� �22

2 2 1
'

x
f x g x

x x
�

�
�

 

 ثم أنجز جدول تغيراتها . fاستنتج اتجاه تغير الدالة ج)          
�بين أن:أ)   )2 � � �

2

2 1
f �

� �
�

�
�ثم استنتج حصرا لـ   ، �f � . 

�عين فاصلة نقطة تقاطع ب)            �C .مع حامل محور الفواصل 
�مثل بيانيا ج)            �C. 

� المحدد بالمنحنى من المستوي مساحة الحيزإلى  Aنرمز بـ   الجزء الثالث: �C  و حامل محور الفواصل والمستقيمين اللذين

1xمعادلتاهما  3و �

2
x �. 
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بين))22
استنتجاستنتج اتج)33

�� العددية تتالية العددية a  نعتبرنعتبر المتت ثاني:جزء الثاني: ��nnv الم
�ن أجل كلن : من أجل كل  �

�ر المتتالية  تغير المتتالية  ��nnvثم
�� �U  ــ  محدودة  محدودة  
بة ثم أحسبة ثم أحسب نهايربمتقارب �


ى المجال فة على المجال 
0;���


على المجال على المجال  �يدا 

�بـ : � � �� ��

uc22

2ln2ln xx
x�

x xx x
��

��

�� ; , jOO; j حيث: cmm2cm2:حيث 

.لمحصل عليهتين المحصل عليهما
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4صفحة   من   
 


بين أن: من أجل كل  )أ 
1;x� ��  :� �2

ln lnx xf x
x x

� �. 

حيث:  Iأحسب )ب
3

2

1

ln xI dx
x

� � 

حيث:  Jباستخدام المكاملة بالتجزئة أحسب  )ج
3

2
21

ln xJ dx
x

� � . 

�حيث:    Kاستنتج حصرا لـ  )د �
3

2

1
K f x dx� �. 

                Aثم استنتج حصرا لـ  Kبدلالة  Aعبر عن  )ه
 الموضوع الثاني

;من المجال  حقيقي عدد �ليكن   نقاط ) 04,5:( التمرين الأول
2

� �� �
� �� �

 . 

�المعادلة :  حل في )1 �2 2 cos 2 cos 0Z i Z i� �� � � � . 
�متجانس المتعامد و المعلم  الالمستوي  المركب  مزود  ب)2 �; ,o u vv النقط  نعتبر: A  ،1M  2وM على  التي لواحقها

AZحيث : 2Zو AZ ،1Zالترتيب  i�  ،1
iZ i e �� 2و  �

iZ i e ��� � . 

�عين  )أ �1E  1مجموعة النقطM  يمسح  �لما;
2

� �� �
� �� �

 . 

�عين  )ب �2E  2مجموعة النقطM  يمسح  �لما;
2

� �� �
� �� �

 . 


 منتصف القطعة المستقيمة Iنعتبر )ج �1 2M M،  عين� �3E  مجموعة النقطI  يمسح  �لما;
2

� �� �
� �� �

. 

x� :2 من أجل كل :بين أنأ)  )3 42cos
2 4

xi
ix xi e e

�� � ��� �
�  � �� � �� �

�  
   . 

 .2Z و 1Zكل من العددين ل استنتج الشكل الأسي )ب
1أثبت أن المثلث أ)   )4 2AM M متقايس الساقين فيA. 

1من أجلها يكون المثلث  التي �حدد قيمة  )ب 2AM M ضلاع .متقايس الأ    
 نقاط ) 04( التمرين الثاني:

I. في الفضـــــــــــــاء المنســـــــــــــوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس� �; , ,O i j ki j k : نعتبر النقط ،A  ،B وC  التي احداثياتها
� �2; 3; 1� �  ،� �و  2;0;�1  على الترتيب. 3;1;�0

 تعين مستويا.  Cو A  ،Bبين أن النقط : )1
�تحقق أن الشعاع  )2 �0;1; 1n �� �0;1; 1n  ناظمي للمستوي� �ABC. 
�استنتج معادلة ديكارتية لـ )3 �ABC. 

II. نعتبر المجموعة� �S�   مجموعة النقط� �, ,M x y z  : من الفضاء التي تحقق 
      2 2 2 2 22 2 2 1 0x y z x ySin z Sin� � � �� � � � � � � � 
وسيط حقيقي من المجال  �حيث:  � �;� ��. 

�بين أن: )1 �S� . سطح كرة محددا عناصرها المميزة 
�الوضع النسبي لـ   �أدرس تبعا لقم الوسيط  )2 �S� و� �ABC. 
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4,5:(:( رين الأوللتمرين الأول am المعاد المعادلة : ي حل في
لمعباللمركب  مزود  بي  المركب  مزود  ب

1Z 22وZZ : حيث حيثi

�لم لما  11MM1 النقط موعة النقط 

2MMط  يمسح  ��لم لما  2
�


ة
 �1 2M MM M1 عين  ،2 �3عين ،

2cos2cosixixe 2cos2cosixx �� xx �e 2coscosixx ��� xxxx
� 2� 2

   لأضلاع .ضلاع .س الأ

و AA ،Bقط : بر النقط : 
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4صفحة   من   
 

�بين أن :)3 �ABC  يمس
2

S �
�

� �
� �
�  

 في نقطة يطلب تعيين احداثياتها   

 ) نقاط  5,50  (:الثالثالتمرين 
�العددية  المتتالية نعتبر)1 �nI كما يلي :  ��المعرفة على� �

2

0

1
2

!

n x
nI x e dx

n
� �� 

 

 .  1Iأحسب: )أ

�:nبين أن: من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  )ب �22
0 1

!

n

nI e
n

� � �   

:  n غير معدوم من أجل كل عدد طبيعيباستخدام المكاملة بالتجزئة بين أن :  )ج
� �

1

1

2

1 !

n

n nI I
n

�

� � �
�

 

   :nبرهن بالتراجع أن : من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  )د
1 2

2 2 2 2
1 ...

1! 2! !

n

ne I
n

� � � � � �. 

�العددية  المتتالية نعتبر)2 �nU 2: بـ  ��المعرفة على

!

n

nU
n

�
 

 

1nأحسب  )أ

n

U
U

3nحيث   nثم أثبت أن: من أجل كل عدد طبيعي  � !:   1

1

2n nU U� �  . 

3nحيث  nاستنتج أن: من أجل كل عدد طبيعي )ب !:   
3

3

1
0

2

n

nU U
�

� �� � � �
�  

  . 

�أ) استنتج نهاية المتتالية     )3 �nU  ثم نهاية المتتالية� �nI . 

تحقق أن :  )ب
1 2

2 2 2 2
lim 1 ...

1! 2! !

n

ne
n

� �
� � � � �� �

�  
. 

 نقطة ) 06( الرابع:التمرين 
�بـ :  المعرفة على  fالعددية نعتبر الدالة    :الجزء الأول � 4

1

x

x

ef x
e

�
�

 

�و �C  المعلم المتعامد والمتجانس إلىتمثيلها البياني في المستوي المنسوب� �; , jO i 1:حيثi cm�1i cm1 . 
 . أنجز جدول تغيراتهاثم ،  f أدرس تغيرات الدالة)1
�مركز التناظر لـ  Iالنقطة ن أأثبت )2 �C . 
�أكتب معادلة لـ  )3 �T  مماس� �C  في النقطةI . 
�أرسم )4 �T  ثم مثل بيانيا� �C . 
�العددية  نعتبر المتتالية  :الثاني الجزء �nI كما يلي :  ��المعرفة على� �� �ln 1

ln

n

n n
I f t dt

�
� � 

 
�: بين أن)1 � � �4 ln 2 ln 1nI n n� � � �� �� � . 
1حيث :   nSعن المجموع  nعبر بدلالة )2 2 ...n nS I I I� � � �. 
�احسب )3 �A n  حيث� �A n  هي مساحة الحيز من المستوي المحدود بـ� �C  : والمستقيمات التي معادلاتها

0x � ،� �ln 1x n� 4yو � �  
  2019  البكالوريابالتوفيق في شهادة                                                         

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
sبينب)ب

باستخدباستخدام الم)ج)ج

هن بالتراجع أنبرهن بالتراجع أن : من

��العددية العددية الية ��nUUn الم
Uثم أثبت أن: منثم أثبت أن: من أج

حيث nnدد طبيعيكل عدد طبيعي

�هاية المتتالية ثم نهاية المتتالية  ��nI

22 limlimnee
�� 2
1�� limlim �111

�
�..

�� ��a 44 x

x

ef xf x��
e

��

��نس �; , j; jOO;; jj حيث: mmحيث 

: ها
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 محمد بونعامةثانوية:                يوم :              تيسمسيلتمديرية التربية لولاية 
 ات ساع 3المــدة:                                                       علوم تجريبية 3المستوى : 

فــــي مادة: الرياضياتالبكالوريا التجريبي   
 لالاوالموضوع 

 : ) 04(الأول  التمرين
  ،  ومن اجل � عدد طبي�ا�عرفة بما ي� :  ��ن ا�تتا	ة العددية

  ،  � عدد طبي�برهن بال$اجع انه من اجل )1

 متقار+ة ؟  . هل ا�تتا	ة ادرس رتابة ا�تتا	ة)2

 :  نضع من اجل � عدد طبي�)3

  بدلالة  هندسية يطلب تعي0 اساسها وحدها الاول ثم ع1 عن ا) ب0 ان ا�تتا	ة
  بدلالة ثم احسب  ب) اس@نتج عبارة

 بدلالة ، احسب  : ج) نضع من اجل � عدد طبي�
   من اجل � عدد طبي� ب0 ان) ا)4

 ثم اس@نتج  : ب) برهن انه من اجل � عدد طبي�

  :)04(التمرين الثاني
 Gيث :  ونعت1 صندوق0 متماثل0 

 ، ، وثلاث كرات خTا ء Iمل الارقام ،  ، ،، Sتوي O Pس كرات Kراء Iمل الارقام

 ، وZرت0 خTاوYن  Iمل اXرقمS ،،  0توي P ثلاث كرات Kراء Iمل الارقام

 ت متماثلة لانفرق ب[نها عند اXلمس)(� اXكرا

I.صندوق0 فاذا `نXتار عشوائيا احد اe بدون ارجاع واذا `ن gا�وا P 0سحب كرتi  gا�وا P 0سحب منه كرتiرجاع  بالا 

 احسب احتمال اjوادث ا�ا	ة :)1

 ب كرة Kراء P الاقل""سح لان نفس اXرقم"      ،   "سحب كرتI 0م ،               "سحب كرت0 من نفس اXلون" 
 lستقلتان ؟ علل.  و هل اjادثتان)2

 ؟ اذا علمت ان اXكرت0 ا�سحو+@0 من Xونm 0تلف0 . فما احتمال ان ت�ون من اXصندوق )3

II.0صندوقXا o كرات ا�وجودةXصندوق وا و نأخذ ا o يعهاr صندوق  حدونضعهاXسحب عشوائيا من اi .  . ان واحد o 0كرت
 ا�تغx العشواw اvي يرفق ب�ل سحبة tموع الارقام الs الI sملهما اXكرت0 ا�سحو+@0  و	�ن

1. wالعشوا xع0 قيم ا�تغ 

 عرف قانون الاحتمال لـ : .2

 : )05(التمرين الثالث
 :  ا�عادلة ذات ا�جهول داد ا�رZبةنعتt o 1موعة الاع)1

  هو lرافق العدد ا�رZب،  
  ت�افئ ا�عادلة : ا) ب0 ان ا�عادلة 

 o ا�عادلة ب) حل  
 ، Xواحقها P ال$تيب : و ، ، ، نعت1 ا�قط o ا�ستوي ا��سوب ا~ معلم متعامد ومتجاiس)2

، ،  
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s11((بره

ادرادرس ر))22
نضع من نضع من اجل �))33

 ب0 ان ا�تتا	ا) ب0 ان ا�تتا	ة
بدلا اس@نتج عبارةب) اس@نتج عبارة

:عدد طبي� اجل � عدد طبي�eن اجل � عدد طنضع من اجل � عدد طبي�

Gيث : 

وثلاث كر، ، ،،،،

رت0 خTاوYنوZرت0 خTاوYن  Iمل ا

دون ارجاع واذا `واg بدون ارجاع واذا `ن

حبب كرة K"سح"سح ،   رقم"      ،   

؟ ؟ دوق 

e

ئيا من اXصندوقعشوائيا من اXصندوق 
و+@0 

ee

sss
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 عددا حقيقيا سا�ا   ح� ي�ونا) ع0 قيم العدد الطبي� 
  ب) ع0 طبيعة ا�ثلث 

 لب تعي[نه طبتحوYل نقطي يصورة  P اXش� الا� ثم اس@نتج ان ا�قطة ا) اكتب العدد.3

  ب) اوجد lرZز ونصف قطر ا�ائرة ا�حيطة با�ثلث 

  يمسح ا�جال  حيث Iقق :  من ا�ستوي لاحقتها  tموعة ا�قط .4

  ، ثم اس@نتج tموعة ا�قط  ق[سا XلزاوYة ا�وجهة ع0+

  Gيث ي�ون :  ا) ع0 قيمة العدد اjقي�.5

  من ا�ستوي حيث : tموعة ا�قط ب) ع0 
  و  ج) اس@نتج tموعة نقط تقاطع

 : )07(الرابعالتمرين 
I. سiالة . ا�ستوي ا��سوب ا~ ا�علم ا�تعامد وا�تجا�X ا�مثيل ا�يا�  

  حيث  و هما فاصلتا نقطs تقاطع  و  . ا�ستقيم ذو ا�عادلة  ،

  P  بال�سبة لـد وضعية ا�نح� بقراءة بيانية حد)1

 بـ : وا�عرفة P ا�الة العددية Xلمتغx اjقي� )2

   
 حسب قيم العدد اjقي� حدد اشارة +

II. P بـ : ا�الة العددية ا�عرفة 

 لها ا�يا� تمثي ، 

  و ا) احسب  )1

 : من ب) ب0 انه من اجل �

 ، ثم ف� ا�@يجة هندسيا   ج) ع0 دون حساب :
 ول تغxاتها  ثم ش� جد د) اس@نتج ا�اه تغx ا�الة 

هو lستقيم مقارب ذا ا�عادلة  ا) ب0 ان ا�ستقيم)2
 بال�سبة لـ  ، ادرس وضعية عند لـ

 يقبل نقطة انعطاف يطلب تعي[نها  ب) ب0 ان ا�نح� 
  حيث :  اصلتهايقطع �ور الفواصل o نقطة واحدة ف ج) ب0 ان ا�نح� 

  ، ناخذ  ،اiشئ � من )3

  P دالة اصلية �Xالة  ح� ت�ون ا�الة ،  ا) اوجد العددين اjقيقي0)4

عدد حيث ، وا�ستقيم0 اvين معاد�يهما : وا�ستقيم حدد با�نح� lساحة ا�j ا�ستوي ا� ب) احسب
  ، ثم احسب  طبي�
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ا) ع0 قيما) ع0 قيمة العد.55
ttموعة) ع0 ب) ع0 

نتج tموعة نقط) اس@نتج tموعة نقط تقاطع

ex(  eسiعلم ا�تعامد وا�تا~ ا�علم ا�تعامد وا�تجا
ههما فاصو ..

Pبال�سبة لـبال�سبة لـ� 
P وا�عرفةP بـ :فة

� ا�يا� 

sss
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 الموضوع الثاني
 : ) 04الأول(  التمرين

 تمثيلها ا�يا� o ا�ستوي ا��سوب ا~ ا�علم ا�تعامد وا�تجاiس  . كما ي� :  ا�عرفة P نعت1 ا�الة
  ذو ا�عادلة  كما هو lوضح o اXش� . و	�ن ا�ستقيم

1(P ة معرفة	كما ي� :  متتا  

 P �ور الفواصل م1زا خطوط الاiشاء  و،، ا) مثل اjدود
  ب) Oن ا�اه تغx وتقارب ا�تتا	ة 

 متناقصة  ثم ب0 انفان :  ج) برهن بال$اجع انه من اجل � عدد طبي�
 متقار+ة د) اس@نتج ان ا�تتا	ة 

  ن : فا ا) اثبت انه من اجل � عدد طبي�)2

  ثم اس@نتج نهاية ا�تتا	ة  فان ب) ب0 انه من اجل � عدد طبي�
  كما ي� :  متتا	ة معرفة P ��ن)3

 تعي0 اساسها وحدها الاول   هندسية يطلبا) ب0 ان ا�تتا	ة 
 حيث :  بدلالةب) احسب ا�جموع 

 : )04التمرين الثاني(
 ،، . نعت1 ا�قط الفضاء م�سوب ا~ ا�علم ا�تعامد ا�تجاiس

  و  ثم الطول0 ا) احسب ا�داء اXسل�)1

  ب) ع0 ق[سا با�رجات مدورا ا~ اXوحدة XلزاوYة 
 ل[ست o استقامية   و ، ج) اس@نتج ان ا�قط

  مستوي معادلة دي�ارتية Xلد) اثبت ان : 
 P ال$تيب  وا�ستو0Y ذي ا�عاد�0 و  ��ن)2

� 0Yستقيم وب0 ان ا�ستوl o 0تمثيل وسيطي :  متقاطع �  

 متقاطعان ثم حدد احداثيات نقطة تقاطعهما   وا�ستوي ب0 ان ا�ستقيم)3
  ونصف القطر  سطح اXكرة ذات ا�رZز 	�ن)4

  ا) اعط معادلة دي�ارتية لـ 
  مع ا�ستوي  ب) حدد تقاطع

 : )05الث(التمرين الث
I.عددان حقيقيان . و 

  ا�i ا�داء )1

  ا�عادلة :  حل t oموعة الاعداد ا�رZبة )2

II.سiب ا��سوب ا~ ا�علم ا�تعامد ا�تجاZا�ستوي ا�ر o 1واحقها : و ، ا�قط  نعتX sال ، 
،  

  و ، علم ا�قط )1

  حيث : ا) اكتب P اXش� الا� العدد ا�رZب )2

  ب) اس@نتج نوع ا�ثلث 
 ا�حيطة با�ثلث  ج) اكتب معادلة �Xائرة
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د) اس@نتج اند) اس@نتج ان ا�تتا

بت انه من اجا) اثبت انه من اجل � ع)
نه من اجل � ع) ب0 انه من اجل � عدد ط
P ة معرفة	متتاP ة معرفة	كممتتا

تعهندسية يطهندسية يطلب	ة 
. نعت. نعت1 ا�iسmحيث : حيث : لالةبدلالة

و طول0
وYة 

تويمستوي ية Xل ل
وو

:سيطي : 

ا  طعهما  
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  lرجح ا�ملة  ��ن)3
 . ثم حدد مع ا�Y1ر طبيعة اXر+ا�  لاحقة ا�قطة ا) ع0 

  وا�ائرة  ثم اس@نتج اXوضع ال�س� Xلمستقيم  احسب ق[سا باXراديان XلزاوYة ا�وجهةب) 
 ،  : حيثالX sواحقها tموعة ا�قط  ��ن)4

  ثم حدد  ت�ت� ا~ ا�جموعة Iقق ان ا�قطة�
  ا~ ا�قطة  وSول ا�قطة ا�وران اvي lرZزه ا�قطة)5

  ا) اكتب العبارة ا�رZبة �Xوران 
 با�وران  ثم اس@نتج صورة ا�ثلث ب) Iقق ان

 : )07(الرابعالتمرين 
 . ، من ا�جال  ، ومن اجل � عدد حقي�ا�الة ا�عرفة بـ : 

  o ا�ستوي ا��سوب ا~ معلم متعامد ومتجاiس ا�نح� ا�مثل �Xالة  
  عند ا�قطة ا) ادرس استمرارYة ا�الة )1

 ثم ف� ا�@يجة هندسيا ب) احسب 
  عند احسب نهاية ا�الة )2

 ا) ب0 انه من اجل � عدد حقي� lوجب تماما ، )3

 ثم ش� جدول تغxاتها   ب) اس@نتج ا�اه تغx ا�الة 
  ذات الفاصلة  عند ا�قطة Xلمنح� جد معادلة ا�ماس)4

  بـ :  ا�عرفة P ا�جال نعت1 ا�الة العددية)5

  و  ا) احسب
  P ا�جال  ثم اس@نتج اشارة  تقبل قيمة حدية عظ� عند القيمة  ب) ب0 ان ا�الة

  P ا�جال  ، ثم اس@نتج اشارة ، احسب ج) اس@نتج ا�اه تغx ا�الة 
 ،ف� ا�@يجة هندسيا .  بال�سبة ا~ ا�ستقيم د) اس@نتج اXوضع ال�س� Xلمنح�

 Sقق :  تقبل حلا وحيداب0 ان ا�عادلة )6

  P ا�جال  و �علم اXسابقارسم o ا)7

  والs تنعدم عند القيمة  ا) باستعمال ا�¡lلة با�جزئة جد ا�الة الاصلية �Xالة)8

  و   و وا�ستقيمات الs معادلاتها : lساحة ا�j ا�ستوي ا�حدد با�نح�َب) احسب 

 َج) ب0 ان : 

 
 

 

 

4/4الصفحة  أعان االلهُ من أعان نفسه المادة استاذبالتوفيق    
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ا) اكتا) اكتب الع
ب) Iققب) Iقق ان

xa
m07(لرابع( :xa : ومن ـ : عرفة بـ ،

o ا�ستوي o ا�ستوي ا��س�الة مثل �Xالة 
عند ا�قطةعند ا�قطة ة ا�الة 

ثم ف� ا�@يثم ف� ا�@يجة هند

تماما ، جب تماما ، 
xاتها  ل تغxاتها  

ت الفاصلة ذات الفاصلة 

P ا�جP ا�جال شارة 
ا�جال 

دسيا . 

و و   
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
 

  ثانوية الدكتور بوعمران الشيخ بالبيض                                               لولاية البيضالتربية مديرية 
  2019دورة : ماي       بكالوريا التعليم الثانوي                                             تجريبي امتحان 

 
  دقيقة . 30و المدة: ثلاث ساعات             اختبار مادة: الرياضيات                                                 

 
 .على الخيار على المترشح التطرق الى أحد الموضوعين

................................................... 
 الموضوع الأول:

 نقط ) 4ل: ( التمرين الأو

� �nu 0كما يلي: على متتالية عددية معرفة 2u n :1ومن أجل كل عدد طبيعي  �

4
5n

n

u
u� � � . 

 .3uوَ    1u   ،2u) أحسب الحدود 1
2:  أن  nمن أجل كل عدد طبيعي ) برهن بالتراجع 2 4nu� � 
�) بين أن المتتالية 3 �nu متزايدة ثم استنتج أنها متقاربة نحو عدد حقيقيl . يطلب تعيينه جبريا 

1 أن : nمن أجل كل عدد طبيعي  ) برهن 4

4
4

2
n

n
uu �

�
� � . 

) استنتج أن : 5
1

1
0 4

2

n

nu
�

� �� � � � �
�  

limثم أحسب    nn
u

"��
.  

 
 نقط ) 4( التمرين الثاني: 

 على خمس كرات بيضاء و ثلاث كرا حمراء و كرتين خضراوين ، لا نفرق بينها باللمس . Uيحتوي كيس 
  . في آن واحدكرات ثلاث  من الكيس عشوائيا نسحب                      

 الحادثتين :   كل من ) احسب احتمال1
     A : الكرات المسحوبة من نفس اللون " ؛ "C. " من بين الكرات الثلاث توجد كرة واحدة فقط خضراء " : 

 الألوان المسحوبة الظاهرة " عددالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب X) نعتبر2
 .احتمالهأكتب قانون ، ثم Xيالعشوائأ) عين قيم المتغير         
)) أحسب الأمل الرياضياتي ب       )E X  و التباين( )V X. 

وكرتين حمراوين وكرة يحوي كرتين بيضاوين  Vوكيس آخر U) في تجربة عشوائية  ثانية نعتبر الكيس 3
 خضراء .

وفي الحالات  Uنسحب كرة واحدة من الكيس 5فإذا ظهر الرقم  ةلإختيار كيس للسحب نرم حجر نرد غير مزيف
 . Vالأخرى نسحب كرة واحدة من الكيس

 أ) مثل هذه التجربة بشجرة الإمكانيات     
5: "الحادثة سحب كرة بيضاء " . بين أن احتمال سحب كرة بيضاء هو: Bب) لتكن الحادثة     

( )
12

P B � . 

 .Vاحتمال أن تكون من الكيسهو جـ) علما أن الكرة المسحوبة بيضاء ، فما    
 

 
 4من 1صفحة : 
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نقط44ل: ( ل: ( ن الأومرين الأو
علة عددية معرفةمتتالية عددية معرفة 

.33uu وََ    1u  ،  22uuد
ل كل عدد طبين أجل كل عدد طبيعي 

دة ثم استنتجمتزايدة ثم استنتج أنها م

c1أنأن :nعي 

4

2
nuu

�
�

�1�

limlimسب  أحسب  nnn
u

"��"��
.

ء و كرتين خحمراء و كرتين خضراو
ث توجد كرة وت الثلاث توجد كرة واحca. واحدي آن واحد

حوبة الظاهرةمسحوبة الظاهرة "

مراوينكرتين حمراوين وكرة

UU ي الحالات وفي الحالات
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 نقط ) 5( : التمرين الثالث
(I  المعادلة ذات المجهول حل في مجموعة الأعداد المركبةz :� �� �23 3 6 12 0z i z z� � � � �. 

(II في المستوي المركب المنسوب الى معلم متعامد متجانس� �; ,O u v�u v  نعتبر النقطA ،B ،C  : التي لواحقها 

                      3 3Az i� �     ،3 3Bz i� �    ،3 3Cz i� � � .  
  على الشكل الأسي . Bzعلى الشكل الأسي ثم استنتج  Azأكتب  أ)      )1

:  nنضع من أجل كل عدد طبيعي ب)         
2 3 2 3

n n
A B

n
z zL � � � �� �� � � �

�  �  
 . 

2019أحسب العدد الجبري ثم الشكل على nLكتب أ                          1440L L�. 
ACzتحقق أن :  ) 2 iz�  ثم استنتج طبيعة المثلثOAC. 
3ذات اللاحقة E) لتكن النقطة 3 3Ez �  . Cالى AويحولEالذي مركزه Sوالتشابه  �

 .Sأ) عين نسبة وزاوية التشابه      
 .تنتمي الى نفس الدائرة يطلب تعيين عناصرها  Cو O ،A ،E: ب) بين أن النقط     

�عين ثم أرسم ) 4 Cمن أجلها يكون العدد : من المستوي التي  Mمجموعة النقط  #�

A

z z
z z

�
�

 . ابحت اتخيلي 

  نقط ) 7:(  التمرين الرابع
)2كما يلي :  على المعرفةfنعتبر الدالة     ) 1 x xf x x e e� � � � � . 

            � �fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس� �; ,O i j  2حيثi cm� 2i cm2 . 
 .عند طرفي مجال تعريفها fأحسب نهايتي الدالة أ)      )  1

)برهن أن المستقيم ب)        1yذا المعادلة :  �( x� � �مقارب للمنحني  � �fC  في جوار�� . 
�ادرس وضعية المنحني  جـ)      �fC   بالنسبة للمقارب( )� . 

)'أحسب)      أ)  2 )f x من أجل كل عدد حقيقي  ثم بينx : أن� �'( ) 2 1 ( 1)x xf x e e� � �  . 
 ثم شكل جدول تغيراتها  fتغيرات الدالة  اتجاه  استنتج  ب) 

�بين أن المنحني جـ)           �fC  يقبل مماسا � �T   موازيا للمستقيم(  .معادلته يطلب تعيين �(
� بين أن المنحني د)             �fC   يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيين احداثييها 

�أرسم في نفس المعلم كلا من : هـ)          ��   ،� �T   ،� �fC . 
�مساحة الحيز من المستوي المحدد بالمنحنيالمربع  ربالسنتمتأحسب )  3 �fC   : والمستقيمات 

                        0x �   ،2x � �  ،0y � . 
21وجود وإشارة حلول المعادلة :  mناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي  ) 4 x xm e e� � � .  

 
 

 انتهى الموضوع الأول
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أ)         ))11

نضنضع مب) ب)           

كتأ                        
ACzن : قق أن :  izz iCCاثم اس 
ذات اللاحذات اللاحقة EEطة 

mm/m
3

.SSة التشابه  وزاوية التشابه 
O ،AA ،،EEووCتنتمي

من المسMM النقطموعة النقط 

22xيلي :  xxx e ee e2211 xee2211 xx

�� ومتجانس عامد ومتجانس  ��O i jj; , ��i jj

.عريفها جال تعريفها 
yy xمقارب للممقارب للمنحن
)ب )(.

� �� 1)x xx� (� ��) 2 1 (2 1 (1 (� ��1 (1 (�2 1 (2 1 (1 (� ��1 (1 (�

معمعادلته ب تعيين يطلب تعيين 

ات : 
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 الموضوع الثاني:
 

 نقط )4(  التمرين الأول: 
�نعتبرفي الفضاء المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس  �; , ,O i j k �i j k  : النقط ، 

                     ( 1; 1;0)A � �  ،(6; 5;1)B �  ،(1;2; 2)C � ،(13;37;57)S . 
 . Cوَ A) علم النقطتين : 1
 تعين مستويا . A ،B  ،C  )  أ) بين أن النقط2

ب) تحقق أن الشعاع  
5

16

29

n
� �
� �
� �
� �
�  

n
� �5
�16

� ��

�1���شعاع ناظمي للمستوي  1 �ABC. ثم أكتب معادلة ديكارتية له ، 

 ثم أحسب مساحته . ABC)  أ) عين طبيعة المثلث 3
�لا تنتمي الى المستوي  Sب) بين أن النقطة       �ABC ثم أحسب المسافة ،� �,( )d S ABC. 
 . SABCجـ) أحسب حجم رباعي الوجوه     

�أ) أكتب معادلة لسطح الكرة   ) 4 
التي قطرها  #� �BC . 
� ب) عين طبيعة وعناصر مجموعة النقط من الفضاء تقاطع سطح الكرة      �والمستوي  #� �; ,p O i j �i j . 

 
 نقط ) 4( : التمرين الثاني

 f1الدالة المعرفة على المجال
;

2
� ���� �� �

بـ :  
2

( )
2 1

xf x
x

�
�

  ، 

 تمثيلها البياني في معلم متعامد كما هو موضح بالشكل .           

I. نعتبر المتتالية العددية� �nu : 0المعرفة بحدها الأول 4u :nومن أجل كل عدد طبيعي  �
2

1 2 1
n

n
n

uu
u� �

�
 . 

 مبينا خطوط الإنشاء . 3uوَ  0u ،1u  ،2u) باستخدام التمثيل البياني المرفق مثل الحدود : 1
�) ضع تخمينا حول اتجاه تغيرالمتتالية2 �nu . وتقاربها 
n :1nu) برهن بالتراجع من أجل عدد طبيعي3 ! . 

II.  � �nv متتالية عددية معرفة من أجل عدد طبيعي n : 1 بـ
ln 1n

n

v
u

� �
� �� �

�  
  . 

�بين أن � �nv  0يطلب تعيين أساسها وحدها الأولهندسية متتاليةv  

ثم استنتج أن :   nبدلالة nvأكتب �
2

1

3
1

4

nnu �
� �� � �
�  

 . 

0عددين:  أحسب ال� 1 ...n nS v v v� � � �   ،   � � � � � �0 1

0 1

1 1 ... 1
'

.....
n

n
n

u u u
S

u u u
� $ � $ $ �

�
$ $ $

 . 

 
 

   4من  3:  صفحة
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) علم الن) علم النقطتين11
  أ) بين أن)  أ) بين أن النقط2

� أن الشعاع تحقق أن الشعاع  ��16
� �� �299
� ���
�  �  299� ���299

�
�16

��

�16 ��16

ثم أحABCABC المثلث بيعة المثلث 
لا تنتمي الىلا تنتمي الى المSSقطة 

. SABCSABCالوجوه عي الوجوه 
��الكرة  التي قطالتي قطرها##��

النقط منموعة النقط من الفضاء

( ))f xf (( � ، ،

كل .بالشكل .

من أجل كل عدومن أجل كل عدد ط

 خطوط الإنشاءمبينا خطوط الإنشاء .
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 نقط ) 5(  التمرين الثالث:

(I 8حيث :  %وَ  �عين عددين مركبين

2i i
� %
� %
� �&

' � � �(
. 

(IIالنقط   نعتبرA ،B ،C  ،D : 4حيثAz i� � � ،4Bz i� �  ،1 2Cz i� �   ،Dz i� � . 

B. أكتب العدد المركب 1 C

D C

z z
z z

�
�

 .BCDعلى الشكل الجبري  ثم استنتج طبيعة المثلث  

 .Dالى Bويحول  Aالذي مركزه النقطة Sالعبارة المركبة للتشابه .     أ)  أكتب2
 .Sبالتشابه Eهي صورة Oعلما أنEلاحقة النقطة  Ezب) أحسب        
 تنتمي الى دائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها .A ،B ،C  ،D. بين أن النقط 3
4 .� 2حيث :  zات اللاحقة ذ من المستويMهي مجموعة النقط #� 2 9 1iz i� � �. 

�تنتمي الى Bأ) تحقق أن النقطة        �# 
�ب) عين طبيعة المجموعة        وعناصرها المميزة . #�

�من المستوي التي تحقق :  Mعين وأرسم مجموعة النقط.  5 � � � 2
arg arg 2 ;

3
z i z i k k� �� � � � � �  . 

 نقط ) 7 (: الرابعالتمرين 

(I    نعتبر الدالةf  المعرفة على� 
1كما يلي :  ��;0 ln
( )

xf x
x

�
� . 

 � �fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس� �; ,O i j  2حيثi cm� 2i cm2 
lim) أحسب النهايتين : 1 ( )

x
f x

"��
  ،

0
lim ( )

x
f x

))"0
m f

))"
 ثم فسر النتيجتين بيانيا . 

 دول تغيراتها .ثم شكل جf) أدرس تغيرات الدالة 2
�) أكتب معادلة المماس3 �T   للمنحني� �fC  0عند النقطة التي ترتيبها . 
�) برهن أن المنحني4 �fC  يقبل نقطة انعطاف يطلب حساب احداثييها. 

1) بين أن المعادلة 5
( )

2
f x 0.4حيث : %وَ  �تقبل حلين  � 0.5�� 5.3وَ  � 5.4%�  فسر الحلين بيانيا . �

�) أرسم 6 �T  و� �fC . 

�)  أ) بين أن الدالة 7 �21
: ln

2
H x x"  دالة أصلية للدالةln

:
xh x

x
�على المجال   " 
0;�� 

1ب) بملاحظة أن :     ln
( )

xf x
x x

� �على المجال  fاستنتج دالة أصلية للدالة  ، � 
0;�� .  

�جـ) أحسب مساحة الحيز من المستوي المحدد بـالمنحني    �fC  : 0والمستقيماتy � ،1x �  ،3x �.   

(II    الدالة لتكنg كما يلي : **المعرفة على
21 ln

( )
2

xg x
x x

� � . 

 النتيجة بيانيا . دالة فردية  وفسر gأ) بين أن  
)ب) بين أن  ) ( )g x f x�  شكل جدول تغيرات الدالة في مجال يطلب تعيينه ، ثمg  دون دراسة دالتها المشتقة. 

�جـ) بين كيف يمكنك رسم  �gC  اعتمادا على المنحني� �fC.   
 . انتهى الموضوع الثاني

 4من  4صفحة : 

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s1أك .

.     أ.     أ)  أك22
ب) أحسب) أحسب       
،A بين أن النقط . بين أن النقط 3

� هي مجموعة اهي مجموعة النقط#�
تنتمتنتميBBن النقطة حقق أن النقطة 

�ة المجموعة طبيعة المجموعة  و#��

منمن المسMة النقطموعة النقط

(

nكما يليكما يلي :  ��;0� x
x

��نس ومتجانس  ��O i jO i j; , ��i jjحيث

lفسر النتيجتين بيثم فسر النتيجتين بي 

.00ي ترتيبها ة التي ترتيبها 
..ثييها  احداثييها 

5.3و0.4ََ 5.45.3 5.4%%%

��لمجال  

0;0;����

�0; .

 ، 3xx �.  

3as.ency-education.com



�������	���
	��
��	�����	��	��������	�������	���
	��
��	�����	��	��������	�������	���
	��
��	�����	��	��������	�������	���
	��
��	�����	��	��������	� �� �� �� �
���������������������������������������������������������������	���������������	����������������������������������������������������������������������	���������������	����������������������������������������������������������������������	���������������	����������������������������������������������������������������������	���������������	�������������������������������������������������������������������������������������	���	��� �!���"	������	����#$%������������������	���	��� �!���"	������	����#$%������������������	���	��� �!���"	������	����#$%������������������	���	��� �!���"	������	����#$%

��$&'�	��$&'�	��$&'�	��$&'�	(��)'�	�$����$*��	(��)'�	�$����$*��	(��)'�	�$����$*��	(��)'�	�$����$*��	�����������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������+$,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,���-��.+$,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,���-��.+$,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,���-��.+$,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,���-��.����� �� �� �� �
/	/	/	/	0�'10�'10�'10�'1�����2�2�2�2�3�$,,,,,,,,,,%��45�3�$,,,,,,,,,,%��45�3�$,,,,,,,,,,%��45�3�$,,,,,,,,,,%��45�������������������������������������������������������������������	���	���	���	,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,�������������2�2�2�2����������F ����������F ����������F ����������F ������������������������������������������������������������������������

8��$�'9	8��$�'9	8��$�'9	8��$�'9	,,,,,,,,,,,,,,,,�-.$��:�-.$��:�-.$��:�-.$��:�2�2�2�2���������������������������������������������������������6$�7$���	���������������������������������������������������������6$�7$���	���������������������������������������������������������6$�7$���	���������������������������������������������������������6$�7$���	��������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������/	/	/	/	,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,�-��-��-��-�2222��;<#���6$ $5;<#���6$ $5;<#���6$ $5;<#���6$ $5�

2222�=�>?	�= �7�/	��@A��$'B��A�CD�/	�EF �=�>?	�= �7�/	��@A��$'B��A�CD�/	�EF �=�>?	�= �7�/	��@A��$'B��A�CD�/	�EF �=�>?	�= �7�/	��@A��$'B��A�CD�/	�EF ����

G�H	�I�7�/	G�H	�I�7�/	G�H	�I�7�/	G�H	�I�7�/	�

LLLLK$�#K$�#K$�#K$�#������JJJJ2222�G�H	�!���'�	�G�H	�!���'�	�G�H	�!���'�	�G�H	�!���'�	�

��.���	����$''/	�W'�#( )nu�EF ��8��/	�:F��$�R����2�
0

2

1

3

1
2

n
n

u

uu +

=�
�
	 +=�



� �

������Ad�.��w	�Q1@	3 2 1, ,u u u��:���
�.� �\R�\gA�!��Y#A�bg	��$��!����M%n�21nu >���T� �
�������P�d����$''/	��A�=�( )nu�EF �$�$m��<h$4'���T� �
��������,g�d��=�����$''/	��A( )nu��$�'�$�#�i'4'5	�M%�|����$�'�T� �

�����.���	����$''/	�W'�#( )nv�EF ��8��/	����,��22 1n nv u= −� �
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 4من  1الصفحة 
 

 اKLمMور�ة اKLزائر�ة الديمقراطية الشعبية

� قاطعةالمات ــــــــــثانو�                                                                                                     مدير�ة ال+*بية لولاية أدرارPالأو             

ــــــــــاي  دورة                                                                                                        وم تجر�gية  ــــــــــــالشعبة : عل  2019 مــــــــــــــــــ

ا̀لور�ا التجر�[\  و نصفساعات : ثلاث  المدة                                           ر�اضيات              �
 مادة ال امتحان الب

 ع�� الم+*() أن يختار أحد الموضوع"ن:

 الموضوع الأول:

 نقاط ) 04( :التمر�ن الأول 

)�عت�� WX الفضاء المQسوب إ%$ معلم متعامد متجا�س ; , , )O i j k ;1)؛ B(2;1;0)؛  A(2;0;1)النقط  ( 2;0)C � 

)و المستوي  )p 3 :  الذي معادلته 2 3 0x y z� � � � . 

 *ع.ن مستو�ا.   C و  A  ،B)   أ) ب.ن أن النقط  1

�ب) تحقق أن الشعاع      �1;1; 1n � ناظ±0 للمستوي  � �ABC .تج معادلة دي3ارتية لهQثم است 

�)  أ) ب.ن أن المستو�.ن2 �P  و� �ABC . متعامدان 

�ب) ب.ن أن تقاطع المستو�.ن    �P  و� �ABC  و المستقيمx� :      المعـرف بتمثيله الوسيطي ��
1

4 ; 

5

x t
y t t
z t

� ��
� � )	
� �


    

�جـ) أحسب المسافة ب.ن النقطة     �1;6; 2H � �المستو�.نو  � �P  و� �ABC   ثم ب.ن أن المسافة  ب.ن النقطة  ،H  

�و المستقيم                106*ساوي  ��

3. 

�المستوي  كني) ل3 �Q : 1ذو المعادلة 0x y z� � � � 

�تقاطع المستو�ات الثلاثة  ع.ن -      �P، � �ABC  و � �Q . 

 نقاط ) 04( : ثا;يالتمر�ن ال

  $dس عfعة بيضاء تحمل الارقام  1.1.2كر�ات م°~ا ثلاث حمراء تحمل الارقام   7يحتوي كnب من 3.2.1.1وأرA¾� سfالك

 كرت.ن عd$ التوا%W و�دون ارجاع .

 ش3ل ­�رة الاحتمالات الموافقة ل�ذه الوضعية WX ا�Aالت.ن الاتfت.ن : -1

 .  الكراتعd$ باعتماد الارقام الم¾�لة ب)             باعتماد الوان الكرات أ) 

2-�Aتان التاليتان ادثعت�� ا� :    A  " $dصول عAكرت.ن من نفس اللون ا� " 

                                             B  "كرت.ن مجموع $dصول عAما ثلاثةرقم¶ ا�~ " 

)و p(A)احسب أ)  )p B   : 4و�.ن ان
(A B)

21
p ,  (مع التعليل) مستقلتان ؟ Bو A  ا�Aادثت.ن xل،  �

 .ان ي3ون مجموع رقم¶~ما ثلاثة  ما احتمالعلما ان الكرت.ن من نفس اللون ب )   
 ان ي3ونا من نفس اللون . ما احتمالج ) علما ان الكرت.ن  مجموع رقم¶~ما ثلاثة       
 \Aب مجموع الرقم.ن المحصل عل¶~ما.العشواÇي الذي يرفق ب3ل عملية  المتغ.�Xليكن-3

 . Xأ) ع.ن قيم المتغ.� العشواÇي   

 ثم احسب امله الر�اX .0 Èب )عرف قانون الاحتمال للمتغ.� العشواÇي       
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)يستوي )( )pp الذي  الذي معادلته

*ع  Cوو    AA ، BBنقط  أن النقط  

��عاع الشعاع  ��1;1; 11;1; 1n �� ��1;1; 11 1; 1n ناظ

�ن �P وو�� ��ABCABC متع

�� �P و�� ��ABCABC و المx

�� 1;6HH �المالمستو�.نو و ;�1

xx
�Q .

رعة بيضاء تحملnعة بيضاء تحمل الار nر وأ

التعليلمع التعليل)
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 4من  2الصفحة 
 

 نقاط ) 05( : لثثاال التمر�ن

)2المعادلة  :  ) حل WX مجموعة الأعداد المركبة  1 3 )( 2 10) 0z i z z� � � � � . 

2 ( WXسوب إ%$ معلم متعامد ومتجا�سQالمستوي المركب الم� �; ,O u v �v,عت�� النقط� A،B ،CوD    : بfال��ت $d0 لواحق�ا عhال

2Az i� 1و      � 3Bz i� 3Czو       � i� � Dو      � Bz z�   . 

Cالعدد المركب  كتبأ) أ     B

A B

z z
z z
�
�

 . ABCاستQتج طبيعة المثلث  وعd$ الش3ل الأÉ 0 ،  عd$ الش3ل ا����ي ثم 

 . Cإ%$  Aو�حول  Bالذي مركزه   sب) أكتب العبارة المركبة للvشابه المباشر    

 . sبالvشابه  Eصورة  Dبحيث ت3ون النقطة  Eلاحقة النقطة Ezج) ع.ن    

�ع.ن المجموعة    د)     �مجموعة النقط  ;� �M z : 2  بحيث i
Ez z e 1� �  /1 )   . 

3DFو ال0h تحقق :  Fلاحقة النقطة  Fz) أ) ع.ن 3 DB� 3DF DB3 . 

     .  Fإ%$  Dو يحول  Bالدي مركزه    hب) استQتج �سبة التحاzي   

sبحيث :  �sج) ع.ن عناصر التحو�ل     h s� � s.  

�طبيعة المجموعة د) استQتج    �صورة  ;�� Sبالتحو�ل  ;�  ، محددا عناصرxا المم.|ة .�

 نقاط) 07( :التمر�ن الراDع 

1 ( ( 2xx: للدالة  التمثيل البيا�ي )( e�  2xe  و(  المستقيم ذو �(

4 : المعادلة     2y x� )Wm فاصلة نقطة تقاطع !؛ � ) و )( )� . 
g   المجال $d2بـ :  الدالة المعرفة ع( ) 4 2xg x e x�� � �. 

)أ ) بقراءة بيانية حدد وضعية  )بالQسبة إ%$  )( )�  $dع ، 
)إشارة  xثم استQتج حسب قيم      )g x. 

0.16ب ) تحقق أن:  0.15!� " " �. 

� :  كما يWd المعرفة عf $dلتكن الدالة العددية )  2  � 23 2 xf x x x e� � �. 

     � �fC سوب إ%$ معلم متعامد متجا�سQالمستوي الم WX تمثيل�ا البيا�ي   ; ,O i j
� �

 . 2cm،  وحدة الطول   ( )

 . ���و -�عند  fأ ) أحسب {~ايات الدالة 

�  :  لدينا  x   أنه من أجل zل عدد حقيقي ب.ن ب) � 2 ( )xf x e g x�  . fثم ش3ل جدول *غ.�ات الدالة  �

�المستقيم ) بّ.ن أنّ  3 �D 3المعادلة ذوy x� �لمنح�0مستقيما مقار�ا مائلا ل � �fC  ثم أدرس وضعية� �fC  سبة لـQبال� �D. 

) ب.ن أن :  4
22 6 3

( )
2 1

f ! !!
!
� �

�
�

 . 

�أرسم المستقيم )  5 �D والمنح��� �fC     نأخذ )( ) 3.07f ! 3.07   . ( 

�) أ )  أث´ت أن المنح��  6 �fC  يقبل مماسا مواز�ا للمستقيم� �D . يطلب *عي.ن معادلة له 

�بحيث تقبل المعادلة  mعّ.ن بيانيا قيم الوسيط ا�Aقيقيب )  �f x x m�  حل.ن متمايز�ن .�

2، باستعمال الت3امل بالتجزئة جد عدد حقيقي  x) أ )  7

0

2
x

tte dt�
 
 . 

�المساحة :احسب بدلالة   ، 0عدد حقيقي أصغر تماما من:ب)      �A �لAµ.| المستوي المحدد بالمنح�� : �fC              و 

0xبالمستقيمات ذات المعادلات :          �  ،x 3yو  �: x� �، ثم جد    � �lim A
:

:
���

.  
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كأ) أ

ب) أكتب) أكتب ال   

لاحقEzzج) ع.ن ج) ع.ن    

�.ن المجموعع.ن المجموعة    د)
لاحقة ال لاحقة النقطة Fzzع.ن 

يالديhhبة التحاzي ج �سبة التحاzي 

sبحيبحيث :  ��ssو�ل   التحو�ل  
��ةجموعة �رررصوصوررة  ;;���

ط)

xx 2e� و و( )( المس المستق (

)تقاطع نقطة تقاطع  (و))((

2( )( ) 2xg x e( )) 2..

( )  $dع  $dع  ،

�� ��f x xf x�� �� x.

;
� �

( ( O i; ل،  وحدة الطو،  وحدة الطول   ,

�ات الدالة  *غ.�ات الدالة  . fل

�وضعية س وضعية  ��ffCC f سQبال
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 4من  3الصفحة 
 

 الموضوع الثا;ي:

 نقاط)04الأول: (التمر�ن 

1(( )nv  $dا موجبة تماما معرفة عxندسية حدودx 0:  حيثمتتالية

4

3
v 1  و � 2 3

27

64
v v v� � � . 

)لمتتاليةاأساس  ، ثم استQتج أن 2vأ) أحسب  )nv   وx3

4
q �  . 

 . nبدلالة  nvأكتب  ب )          

2(( )nu  0بـــــــــــــــ : متتالية عددية معرفة

2

3
u � 1طبيn Wyو من اجل zل  �

3 1

4 2n nu u� � � . 

 .   2u و 1u أ) أحسب ا�Aدود   

2nu:  طبيn Wyبرxن أنه من اجل zل  ب )             � � . 

)ع.ن اتجاه *غ.� المتتالية   ج )             )nu .تج ا{~ا متقار�ةQثم است 

3(( )nw  $dبــمتتالية معرفة ع  : n n nw u v� � . 

n       :2nwطبيWy عدد أث´ت بال��اجع أنه من اجل zل  أ )  � �    . 

 , ثم أحسب {~اي¹~ا .nبدلالة  nuاستQتج عبارة   ب )           

1 حيث :  nSالمجموع  nاحسب بدلالة   ج )            2

1 2

... n
n

n

u u uS
v v v
� � � � 

  نقاط)04: (التمر�ن الثا;ي

 كر�ات لا نفرق بي°~ا عند اللمس م°~ا خمس كر�ات بيضاء  و ثلاث كر�ات حمراء و كر�تان خضراء . 10عU  $dيحتوي كfس

 .  Uكر�ات من الكfس A¾�3ب عشوائيا و WX آن واحد 

 " من ب.ن الكر�ات الثلاث الم¾Aو�ة  توجد كرة خضراء واحدة فقط " �Aعت�� ا�Aادثت.ن : 

                               B . "  و�ة ل�ا نفس اللونA¾الكر�ات الثلاث الم " 

)احسب  )1 )P A    و( )P B  . 

 المتغ.� العشواÇي الذي يرفق ب3ل عملية \Aب عدد الألوان الظاxرة WX ال¾Aب  . Xليكن )2

 . Xأ) ع.ن قانون احتمال المتغ.� العشواÇي 

)أحسب الأمل الر�اÈ 0 ب )  )E X  يÇللمتغ.� العشواX . 

 كر�تان  بيضاء  و كر�تان حمراء و كرة واحدة خضراء .يحتوي عV   $dوكfس آخر  �Uعت�� الكfس الأول  )3

 و إلا فA¾Qب UفA¾Qب كرة من الكfس الأول  6، فإذا ظ�ر الرقم  6إ%$  1نرمي زxرة نرد غ.� مز�فة مرقمة من 

 . Vكرة من الكfس  

�  أ) ب.ن أن احتمال \Aب كرة بيضاء xو � 5

12
p C �  .  

 . Vأن ت3ون من الكfس الثا�ي  احتمالب) علما أن الكرة الم¾Aو�ة بيضاء ، فما 

 نقاط) 05التمر�ن الثالث : (

1 ( WX المعادلة ذات المج�ول   الأعداد المركبة  مجموعةأ) حل z  :   � �2 6 21 0.... Iz z� � �  . 

�ب) استQتج حلول المعادلة :  � � �
2

3 3 6 6 3 3 0.... IIz i z i� � � � � �. 
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2(2(( ))nn(مت

  Aأ) أحسأ) أحسب ا�

برxن أنه مبرxن أنه من اجب )ب )   

ع.ن اتجاه *غ.�ع.ن اتجاه *غ.� المتتا )

 $dمتتالية معرفة عdبة معرفة ع

ع ع أنه من اجل ��zاجع أنه من اجل zل

nu  بدلالة  بدلالةnnثم, ثم أحس ,

nحيث :  حيث :  nSSع لمجموع 

nv

 اللمس م°~ا°~ا عند اللمس م°~ا خمس

..  fUUس

وجد كرة خضراءو�ة  توجد كرة خضراء و

. "  . " نللون

A¾ال WX رةxلألوان الظا WX رةxن الظا

ء و كرة واحدحمراء و كرة واحدة خض

و إلا UUللfس الأون الكfس الأولل
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 4من  4الصفحة 
 

2 WX  ( سوب إ%$ المعلم المتعامد والمتجا�سQب الم
ّ

�المستوي المرك �; ;O u v �u v;  عت�� النقط� A  ، B  ،C  وD 

23ال0h لواحق�ا عd$ ال��تfب   
i

Az e
�

�     ،23
i

Bz e
�

�
�   ،3 2 3Cz i� Dو   � Cz z� 

3zذات اللاحقة   -تQت±0 إ%$ نفس الدائرة  ال0h مركزxا   Dو  A ، B  ،C أ ) بّ.ن أن النقط  -  و�طلب *عي.ن  �

  نصف قطرxا  .    

 . O بالQسبة إ%$ المبدأ Dنظ.�ة النقطة Eالنقطةب) لتكن 

-3 ب.ن أن  -      
-

i
C B

E B

z z e
z z

�� ��
 �
�   . BEC، ثم استQتج طبيعة المثلث  ��

 . زاو�ته، يطلب *عي.ن  Cإ%$  Eو�حول النقطة  Bمركزه rبّ.ن أنه يوجد دوران ج)     

Mالنقطةzالمستوي ذات اللاحقة  من Mالذي يرفق ب3ل نقطة S التحو�ل النقطي �عت�� ) 3 zذات اللاحقة  �  حيث :  �

           � �33 2 3
i

z i e z i
�

�
� � � � . 

 . و حدد عناصره المم.|ة Sأ ) عّ.ن طبيعة التحو�ل

�عّ.ن ب )   � ال0h تحقق : z ذات اللاحقة  Mمجموعة النقط   ;� �22

A Bz z z z-� � � �. 

�جـ) عّ.ن طبيعة المجموعة  �صورة  ;��  ، محددا عناصرxا المم.|ة .Sبالتحو�ل  ;�

 نقاط) 70التمر�ن الراDع : (

1   (g  $dدالة معرفة ع� ��بـ :          0;�� � e
x
xxg ��

ln . 

 .   gأ )  أدرس *غ.�ات الدالة 

�ب ) أحسب 
�
�



�
�

e
g �ثم استQتج إشارة  1 �xg  $dع� ���;0 . 

2 ( f  $dدالة معرفة ع� ��بـ  :       0;�� � � �21
ln

2
f x x e x e� � � . 

� �fC  سوب إ%$ المعلم المتعامدQالمستوي الم WX تمثيل�ا البيا�ي   ; ,O  i j
� �

cmjcmi:  نأخذ(  .  ( ) 1;2 ��  ( 

�من  xأ ) بّ.ن أنه من أجل zل  ���;0  :� � � �f x g x� �عd$ المجال  fاستQتج اتجاه *غ.� الدالة  ثم � ���;0 . 

 ش3ل جدول *غ.�ا�~ا .  ثم  ���و 0عند  fعّ.ن {~ايات الدالة  ب )

�) أكتب معادلة المماس  3 �T  للمنح��� �fC  1عند النقطة ذات الفاصلة . 

�)  أدرس وضعية  4 �fC  سبةQللمستقيم بال� �T. 

�) أرسم  5 �T  و المنح��� �fC   . 

6  (h   $dالدالة المعرفة ع� ���;0     :Wdكما ي� � � �2ln lnh x x x a x b� �� � ��  عددان حقيقيان . bو a، حيث  �

�للدالة   دالة أصلية hبحيث ت3ون  bو aعّ.ن  أ ) �2ln xx�  . 

�لAµ.| المستوي المحدد بالمنح��Aالمساحة 2cmب)أحسب بـ �fC:0 معادلا�~اhوالمستقيمات ال
e

x 1
�،1�xوy ex e� �. 

�بـ  :   الدالة المعرفة عk $d) لتكن  7 � � �2xk x f e�  . 

 ثم  ش3ل جدول *غ.�ا�~ا. kعّ.ن اتجاه *غ.� الدالة  مشتقة دالة مركبة باستعمال   -
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ب)

ب.ن أ  -          

نننب.بّ.ن أنه يون أنه يوجد ج) ج)    

التحو�ل النقالتحو�ل النقطي��عت��

 xxaxaxa�� ��33���
و حدو حدد عSSلتحو�لعة التحو�ل

ذات MMنقط موعة النقط 

��عة �رصوصورةة  ;;�� بالت;;��

(

       � � coexx
xxg ����

lnln

 $dع�� �����;;00 .

�� �� �11

2
f xf x�� �� �1

2
� ..

;
� �

( ( O  iO cmm1:  :  نأخذنأخذ( ( . .  ;

fجاه *غ.� الدQتج اتجاه *غ.� الدالة 

b. دان حقيقيانعددان حقيقيان

yو ex ey exexex.
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 4من  3الصفحة 
 

 الموضوع الثا;ي:

 نقاط)04الأول: (التمر�ن 

WX سوب إ%$ معلم متعامد ومتجا�سQالمستوي الم � �; ; ;O i j k �i j k; ��عت�� النقط :;; �1; 2;4A �  ,� �2; 6;5B � �,� �4;0; 3C � �

1 و        
; 3;2

2
D � �� �
 �
� �

 

 لfست عd$ استقامة واحدة.  C وA ،Bالنقطأ )ب.ن أن )1

�ب) ب.ن أن الشعاع  �1; 1; 1n � ��1; 1; 1n ناظ±0 للمستوي � �ABC تج معادلةQدي3ارتية  لــــــه .ثم است 

�ع.ن تمثيلا وسيطيا للمستقيم  -أ)2 � و العمودي عd$ المستوي  Dالذي ªشمل النقطة�� �ABC . 

�عd$ المستوي Dالمسقط العمودي للنقطة GاستQتج إحداثيات النقطة  -ب  �ABC . 

�Wm مر�� ا��ملة المثقلة   Gتحقق أن النقطة –جـ   � � � � �4 5;2 , ;1 , ;1A B C . 

�من الفضاء بحيث  :  Mع.ن مجموعة النقط)3 �� �2 ;AM BM CM d O ABC� � � �A C d �� .  

 .ABCDاحسب �Ðم ر�اWÏ الوجوه)4

  نقاط)04: (التمر�ن الثا;ي

��عت�� المتتالية �nu  : 2المعرفة بـ
1 =u e غ.� معدوم Wyل عـدد طبيz ومن أجلn  ,  

1

2
1n nu e u

�

+ = . 

 .  3uو   2uأحسب أ) ) 1

n    :1برxن  بال��اجع أنه من أجل zل عـدد طبيWy غ.� معدوم  ب )      
nu

e
>  . 

n    ,1) أ)  بّ.ن أنه من أجل zل عدد طبيWy غ.� معدوم 2 1n

n

u
u
�،  ثم استQتج اتجاه *غ.� المتتالية   +" �nu . 

� المتتالية  ب) استQتج أن �nu متقار�ة   . 

3 (� �nv غ.� معدوم Wyل عدد طبيz متتالية معرفة من أجلn  : بـ� �1 1
ln

2 2n nv u= + . 

�  أ) برxـن أن �nv  ندسيةx أساس�ا متتالية
1

2
q  حدxـا الأول  .يطلب *عييـن �

nnأحسب  و nبدلالـة   nu، ثـم استQتـج   nبدلالـة    nvب) أكتب عبارة
lim u
���

 . 

  : حيث nS  المجموع nأحسب بدلالـة   )4
1 2

1 1 1
........

1 1 1n
n

S
lnu lnu lnu

� � � �
� � � 

. 

 نقاط) 05التمر�ن الثالث : (

1  WX المعادلة ذات المج�ول  المجموعة /حلz:
2 2 2 3 0z z� � � . 

�المستوي المركب مQسوب  معلم متعامد  ومتجا�س /  2 �; ;O u v �u v;. 

2Azلواحق�ا عd$ ال��تfب   Gو  �A ،B  ،C ،Dعت�� النقط    i� � ،B Az z�   ،2 2Cz � ، 

2 3Dz i� � 2Gzو� i�  . 

 يطلب *عي.ن نصف قطرxا  .CتQتميان إ%$ دائرة مركزxا   Bو Aأث´ت أن النقطت.ن  أ .
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am
s1(1(أ )ب.ن

ب) ب.ن ب) ب.ن أن الش

ع.ن تمثيلاع.ن تمثيلا وسي-أأ)2

ستQتج إحداثيااستQتج إحداثيات الن-

WmWm م    GGأن النقطةحقق أن النقطة

من من الفض    MMة النقط

.ABCDABCDوهW الوجوه

ل zل عـدد طبيyن أجل zل عـدد طبيWy غ

nn   :   :ti11وم   معدوم  
nnu

e
>>

u
 ثم استQتج ا،  ثم استQتج اتجاه *غ 

1 1

2n 2
vvn = +.
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Cب . تحقق من  أن   A Bz z z� Aو � Bz z� WÏتج طبيعة الر�اQثم استOACB . و احسب مساحته 

�Wm مر�� ا��ملة المثقلة  G/ ب.ن أن النقطة  3 � � �4 5;1 , ; 2C D . 

4 /� )مجموعة النقط ;� )M z : من المستوي حيث� �� �2 2 6iz iz� � �، ع.ن المجموعة  � �;  . 

5  /S التحو�ل النقطي ا لذي يرفق ب3ل نقطة( )M zمن المستوي النقطة( )M z�  من المستوي حيث : �

2 4 2iz e z i�� � � �. 

�ثم أوجد صورة Sللتحو�ل  النقطي ع.ن الطبيعة و العناصر المم.|ة   . Sبالتحو�ل ;�

 نقاط) 70التمر�ن الراDع : (

�المعرفة ع�f $dعت�� الدالة العددية  � � �0; ;fD e e� < ��: Wdكما ي
� �

1
ƒ( )

1 ln
x

x x
�

�
 . 

�وليكن  �fC   المعلم المتعامد و المتجا�س WX تمثيل�ا البيا�ي� �, ;O i j �i j;   2،    ( الوحدة cm.  ( 

� I1  / 0 الدالةhاحسب {~ايf عندe ندسيا .��وعندx ثمّ فسّر النتائج ، 

�/ ب.ن أن  2 �
0

lim
x

f x
�
�

� �ثمّ فسّر النتائج xندسيا .( لاحظ أن  �� �1 ln lnx x x x x� � � . ( 

�من  x/  ب.ن انه من أجل zل  3 � � �0; ;e e< �� :
� �22

ln
ƒ ( )

1 ln

xx
x x

� �
�

fحيث   . Wmf الدالة المشتقة للدالة  �

 ثم ش3ل جدول *غ.�ا�~ا. f/  ادرس اتجاه *غ.� الدالة  4

� IIلتكنg قيقيAالدالة العددية للمتغ.� ا�x   $dالمعرفة ع� �0;�� :  Wdكما ي� � � �21 1 lng x x x� � �
 

�وليكن  �gC    ( انظر الش3ل ) معلم متعامد و متجا�س WX تمثيل�ا البيا�ي 

�/ أ . بقراءة بيانية حدّد عدد حلول المعادلة  1 �E:التالية 

� � 0g x �WX المجال  � �0;�� 

: W%ب . باستعمال جدول القيم التا 

 

�ب.ن أن المعادلة  �E 
ّ
2,2بحيث !تقبل حلا 2,3!" " 

�،  fDمن  x/ أ . تحقق أنه من أجل zل  2 �
� �

ƒ( )
1 ln

g x
x x

x x
� �

�
  . 

�ب . ب.ن أن المستقيم yالذي معادلته  �� x�  يقطع المنح��� �fC  النقطت.ن دات الفاصلت.ن WX1   و! . 

�جـ . حدد انطلاقا من �gC إشارة� �g xالمجال $dع� �)ƒو�.ن أن  !;1 ) 0x x� �من المجال  xل3لّ  $ �1;!  . 

�/ أ�¡ � WX نفس المعلم  3 �, ;O i j �i j;  المستقيم ،� �و المنح�� �� �fC . 

�ب.ن أن / أ . 4 �1

1
ln 2

1 ln

e

dx
x x

�
، ( لاحظ أن ��

� �

1
1

1 ln 1 ln
x

x x x
�

� �
 ) .  fDمن xل3ل

�لمجموعة النقط  �Aعت�� المساحة ب . �;M x y   :1من المستوي حيث x e$ �و     $ �f x y x$ $ 

 .2cmبـ  Aاحسب

x 2,1 2,2 2,3 2,4 
� �g x 0,14� 0,02� 0,12 0,28

� �gC
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  ّ ّم–  تّا -  -                                                                20  ي2019  

 التجريبية في مادة الرياضيات البكالوريا

 ت وم  3: اّة                                                                                           : اى

  على المترشح اختيار  أحد الموضوعين التاليين 

  الموضوع الأول 

  )نقاط 4(: التّمرين الأول

ات ااء  و  و   ات  3اء و  ات    :3م ات   وق ي  
    اا ودون ارع   اوق ا م  .  مق    و 

 .ال  ة ء واة  ا : اA   م اث )1
  .ال    م ان  :  Bو اث 

13 أن   ) أ
( )

28
P A    ،1

( )
4

P B  

  و ال C  : م اث، ة ء   nم ا اوق  ) ب

   أن :
  
  

2 1
( )

8 7

n n
P C

n n

 


 ‘
 أ  lim

n
p C


   ذا و. 

2( ا و  م أن وا 3   وقا  ات -ووق اا و م-و ا 
    يا اد  ا اء اات اا.  

 .و أ أ اX  ااأ من ال   ) أ

 .ا  ا و ااف اري  ) ب

  )نقاط 4(: التّمرين الثاني

 ا م( )
n

n
u



 ّا     :
2

1 22 2 1
n

n

n n

u
u

u u



 

و .
0

3

4
u  

1( ا ،  د ط  أ  أمn  ن1
1

2 n
u . 

) أن )2 )
n

uةا  ر أم ا  . 

3(  ا م( )
n

n
t



 ّا:
1

ln n
n

n

u
t

u

      
 

 ا   أن  -أ 
n
t  2أ    

n
t  n و ا

n
u  n 

lim   -ب  ( )
nn
t


limو  ( )

nn
u


. 

أ ااء  )4
0 1

.......
n n

P t t t    

أ اع 
0 1

1 1 1
.......

n

n

S
t t t

     
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  ) نقاط 5(: التّمرين الثالث

1(  اد اا   ، دا ،  23 2 4 0z i z z   .  

2(    م و   ب إ ي اا, ,( )O u v
 .ّا مA،B وC   ا

 ا  ا:
 

1 3
A
z i   ،1 3

B
z i ، 3

C
z i 

أ  ا ا   ) أ
A
z ، 

B
z،

C
z  دا أ      

2019 1440 2969

A B C
z z z   

Cأ  ا ا اد   ) ب A

B A

z z
L

z z





  ا د ط ABC. 

زا ه     Cإ اB   و ل اA     اي ه    Sا ط ا   ) ت
 .اة 

3(  G  ا       ,1 ; , ; ,1A B C  2          ا  G

  ا ا إBC 
    ا ABC. 

4(  ا  د( )M z 3 3iz i z i   . 

  )طانق 07( :الرابع التّمرين

I. g  ّُ ّد 2دا,       :( ) 1 ( 2) xg x x e  . 

1(  اتأدرس  اّاgا ول  ّُ ،. 

2(  دأن ا ( ) 0g x  و   0,5 0,4    رةا ا ( )g x . 

II.  f ّُ ّد دا2,      ( ) ln 2xf x e x   

  و( )
f

Cي م و    ما  .  

1(  اّت ام ُأf   افار أط .  ا  . 

   x 2, أ أ أم )2      : 
 

( )
2

g x
f x

x
 


  ،    اّا  ها  ا f    ّُ ،

ا ول. 

3(  د أ( ) س ا( )
f

C   أ ا O  

4( أم
 ( )

f
Cو ( ). ( ) 0,2f   

5(      دا ا  أ( )
f

Cو ا( ) 0وx  1وx . 

6(      ا ا   ،ّم ،مm        ل اذات ا ،دل ا رةد و إx ،

 ُ2
ln

2
x mm

e e
x

        
 

  

 

  انتهى الموضوع الأول 
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  الثاني  الموضوع

  )نقاط 04(: التّمرين الأول

h    لا  ّُ ّد 0دا,     4 1
( )

2

x
h x

x





 .   و( )

h
C      ما 

)و  ) أم ا ) .  و م ي ) دذو ا اy x  

1(  ا م( )
n

n
u



 ّا     :
1

4 1

2
n

n

n

u
u

u





و               

0
5u  

 اود    - أ
0 1 2 3
, , ,u u u u  ا  زا  دون ار ا   

)أ  ل اه  ا ور    - ب )
n

u 

2(     أ  أم x 0,       أم 
 

2

9

2
h x

x
 


  اا  ها ا f .   

1ن  nا أم  أ  د ط  -أ )3
n

u . 

) ا  اهأدرس   - ب )
n

u 

4(  ا م( )
n

n
v



 ّ1:ا

1n

n

v
u




 

) أن   -أ  )
n

v ولا و أ    . 

)   -ب  )
n

v n ا ( )
n

u  n  . lim ( )
nn
v


limو  ( )

nn
u


. 

5(  أاءا 0 1 2 ...... n
v v v v

n
P e e e e      

  )طانق 04(: ثانيالتّمرين ال

م و   ب إ ءا . ّا 2,1)م, 3)A ،( 3, 1,7)B    (3,2,4)وC.  

1(  أنّ ا أA ،B  وC    او( )ABC . 

2(   ( )  فا ا ا
7 2

3

4

x t

y t t

z t

      
  

 ( ) . 

 أن ا ( )ُ  يا( )ABC، ي ّرد د ُأ ( )ABC.  

 
3(  مH  ا ا ( )  و( )ABC. 

 ا اH    أن  ( , 2);( , 1);( ,2)A B C  

4(  م
2 1

( ),( )T T   ء و اا  ا  : 

1
( ) : ( 2 2 )( ) 0T MA MB MC MB MC    

    
و  

2
( ) : 2 2 29T MA MB MC   

  
  

 ا   ط 
2 1

( ),( )T T ط ط   ،. 
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,اي ا ب إ   و م )نقاط 05(: التّمرين الثالث ,( )O u v
 .  

   ّا    مA ،B  وC  ا 4ا 3
A

z i  ،4 3
B

z i   7و
C
z   ّا  

 اح اا  ا  ت ااا  :  

1( د3ا 215 81 175 0z z z    ّ  اz 
0

7z   ل ث    : 

7,4)أ 3 ,4 3{ }S i i            7)ب, 4 3 , 4 3{ }S i i    7,4               )ج 3 ,4 3{ }S i i    

)2018اد  )2 )A C

B C

z z

z z




 :وي 

 . 1) ج                                                                     0)ب                                                      1)أ

3(  ( )
A C B C
z z i z z   اABC 

 .وي ا ) و وي ا                 ج   C  )  ب                     C   ) أ
4zذات ا اي ه Rارة ا وران  )4


   ّل اّُ وC   ّا إB   ن

 ا ا رة اا : 
4)أ 4z iz i                   2)ب 3 4z iz i                                     3) ج 4z iz i   . 

5( ( )T ّا M، ذات اz ن ُ ي اا  ،B

C

z z

z z




  ّّؤه 

 ّّا.  : 
)ا )أ    )AB    ب (  ةداAB 

       ج (  ةدا م BC 
   ّء اB وC 

  )نقاط 07: (التّمرين الرابع

I. gا اا ّدلاا  ّ0,     1
( ) ln( )

2 1

x
g x x

x


 


.  

1(  اّات ا أدرسgا ول  ّُ ،. 
2(  دأن ا أ( ) 0g x  او    1 2  

3(  رة اا( )g x أ x  0,   . 

II.  fا اا ّدا ّ0,    
2

2 ln
( )

x
f x

x x



 

  و( )
f

Cي م و    ما  .  لة او : ار ا1 1cm  ،
 ار ا5 1cm .  

1( ُأ
0

lim ( )
x

f x




limو ( )
x

f x


 ّ ّا. 

0, الx أم ّ أ    -أ )2     أن
2 2

2(2 1)
( ) ( )

( )

x
f x g x

x x


 


 . 

  .،   ّُول اfا اه  اّا   -ب 
)  اس  )3 )  ذات ا ا 1 

4(  أم و( )
f

C.  ( ) 0,4f    

5(    ا ا   ،ّم ،مm    ل اذات ا ،دل ا رةد و إx ،

 ُ 2 3 22 lnx x x m x x     

  الثانيانتهى الموضوع 

    حوا ردة ا 2019   
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خاص بالتمرين الأول  الموضوع الثاني : الملحق
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 ا                                                                                      طا وزارة ا   

 م :   –  تي                                                –اا :   ا  

  

���������������������������������������������������������2019������������                    �������01� �

  )ات(                                                                     )م )04  ا اول  التنقيط

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
 
  
  
  

1  (  ت اد ا  ّأو :
 

 
2

8

8 !
8 7 56

8 2 !
A    


 .

 
 

   
 

  
2

8

8 ! 8 7 6 ! 8 7

22! 6 ! 2 6 !
n

n n n n n n
C

n n


     
  

 
  

-------------------------------------- : إل  ة ء  اA   اث )   1
 -----------  

 
1 1 1 1 2

2 6 6 2 2 26 13

56 56 28

A A A A A
P A

   
     

------------------------------------------ : إل    م ان Bاث 
 -------  

 
2 2 2

3 3 2 14 1

56 56 4

A A A
P B

 
    

  :ة ء  nإل   و  اC  اث  * ب
  ت اد ا  ّأو :

 
 

   
 

  2

8

8 ! 8 7 6 !
8 7

6 ! 6 !
n

n n n n
A n n

n n


   
    

 
  

  ت اد ا  م: 

 
 

   
 

  2

2

2 ! 2 1 !
2 1

2 2 ! !
n

n n n n
A n n

n n


  
    

 
 .  

 و   لإذن إ.  :
  
  

2 1
( )

8 7

n n
P C

n n

 


 
  

  
ب ) ب lim

n
P n


  ، ا م :-------------------------------------------------

-----------  

 
  
  

2

2

1 2
lim lim lim 1

8 7n n n

n n n
P c

nn n  

 
  

 
  .  

 ا : دا " و    " نةأ د  n  ر ا ا ن.  

 (1 ( اا ا X   : --------------------------------------------------------
---------  

  اء اات اد ا  ّ اا ا  
اا ا   وX   :       0 , 1 , 2 , 3X X X X   .  

2 ( ا ب أ ل ،ون ام : ------------------------------------------
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 ---------  

-  0X   إذن ،  ن ا  ا  ات اأي اا : 
3

5

3

8

10
0

56

C
P X

C
    أي ،:.  

-   1X    ا  اء و ة  أي 
2 1

5 3

3

8

30
1

56

C C
P X

C
   

 .   2X   أي  ا  ةاء و   
1 2

5 3

3

8

15
2

56

C C
P X

C
    

  3X    اء  ات   أي 
3

3

3

8

1
3

56

C
P X

C
    

ا ب ا  : 
3

0

.
i i

i

E X X P


   ، أي:   63

56
E X  .  

ب ا  :      
2

2V X E X E X   ، أي:  
2

99 63
0,36

56 56
V X

      


  

  :ب ااف اري    X V X   ، أي:   0, 36 0,6X    

 
  

  )ادات (                                                     )م )04  ا ام   التنقيط

  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
  

      :
2

1 22 2 1
n

n

n n

u
u

u u



 

و .
0

3

4
u :-----------------------------------------------

-------- 1
( ) : 1

2 n
P n u   

 1ا :  أ 0n    
0

3

4
u   أي  :

0

1
1

2
u     (0)وP  .  

2ا :   ضم( )P n  د ط  أ n .  

   و م( 1)P n   د ط  أ n . ض أنأي1م
1

2 n
u   و م 

 :أن 
1

1
1

2 n
u


  .  

  :1 أنّ -
1

2 n
u أن ، إ أن م  : 

1
1

n
u


  و

1

1

2 n
u


  ، .  

: مّ أنّ 
1

1
n

u


 .  


1
1

n
u


   :

 
2

2 2 2 2

1 2 2 2 2

12 2 1 2 1
1 1

2 2 1 2 2 1 2 2 1 2 2 1

nn n n n n n
n

n n n n n n n n

uu u u u u u
u

u u u u u u u u


      
     

       
 أي ،  

:أنّ 
1

1
n

u


   

: مّ أنّ 
1

1

2 n
u


 . 

1

1

2n
u


  :  
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   

2 2 2

1 2 2 2

2 2 2 1 2 11 1

2 22 2 1 2 2 2 1 2 2 2 1

n n n n n
n

n n n n n n

u u u u u
u

u u u u u u


   
    

     
1 :أي  أنّ ،  

1

2 n
u


 

، و :
1

1
1

2 n
u


  .  

 ا او أ P n د ط  أ   n .  

2 ( ا ر درا n
u:  ----------------------------------------------------------

-----------  
 د ط  أ n  قرة ارس إم :

1n n
u u


 :  

 :
 22 2 2 3

2 2 21

2 3 12 2

2 2 1 2 2 1 2 2 1

n n n

n n n
n n n n n

n n n n n

n

n

u u u u u u u u
u u

u u u u u u
u u



  
     

  

     
  ،

 1
1

2 n
u    ، :22 3 1 0

n n
u u      1

1
2 n

u   

ا  و n
u  ةا . 

3( ج أنّ اإ n
u ب م و ر: ---------------------------------------

 ---------   
 أنّ ا  n

u   ا  ودة َة وا1   إذن ، ر.  
  

ن أن ) أ)3 n
t   : ------------------------------------------------------

 -----------  

 :
1

ln n
n

n

u
t

u

      
 :أي ، 

 
 

2
2

2

2 2

2 2

1

1 2 2

1

2 2

2 1

1 2 2 1 2 2 1
ln

2 2 1 2

1
1 1 1

2

ln ln l

1

ln ln 2 nn

n n n

n nn n n n
n

n n n

n

n

n n

n

n

n

n

u u

u u u

u u u u

u u

u u
t

u u u

u u u u
u







 
       

                                            

  

       

2
n
t

    

  
  و :

1
2.

n n
t t


 إذن ا ، n

t   أ 2q   ، ولا  و :

0
0

0

3
11 14ln ln ln ln 3

3 3

4

t
u

u

                          

 .  

ا  ) ب
n
t n  و

n
u n : ----------- ------------------------------------

----------  

رة -
n
t  : 

0

n

n
t t q   ، أي : 

1
ln 2

3

n

n
v

      
 .  

رة  -
n

u  :
1

ln n
n

n

u
t

u

      
 : أي 

1
nt n

n

u
e

u


  1، :أيnt

n n
u e u   ، أي: 

1nt

n n
u e u   أي: 1 1n

t

n
u e   أي:

 
1

1n
n t

u
e




:أي 
 

1

1n
n t

u
e




أي أن  
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 
21

ln 2
3

1 1

1
11

3

nn n
u

e

     

 
               

  

ب م ا ) ج n
u:  ----------------------------------------------------------

----------  

: م أنّ 
2

1
lim 0

3

n

n

      
 نّ  ،  

1
lim ln 2

3

n

nn
t



        
و :  

 
1

1n
n t

u
e




  و ، :

lim 1
nn

u


 .  

اع ااء  ب ) 5
n

S  : --------------------------------------------------  

ب ااء 
0 1

.......
n n

P t t t          0 1 1

0 0 0
.......

n
P t q t q t q      

   0 1

0 0 0
.... ...... n

n
P t t t q q q        

       
  1

1 1
0 1 2 ...... 2

0 0

n n
n n

n

n
P t q t q


 

        
  1 1

2
1

ln 2
3

n n n

n
P

              
 

 اع 
0 1

0 1 00 0

1 1 1 1 1 1
....... .......

n

n

S
t t t t qt q t q

       
   


0 1

0

1 1 1 1
.......

n n
S

t q q q

        
  

1

0

1
1

1

1
1

n

n

q
S

t

q

                             

 

1

1
1

21

1 1
ln 1

3 2

n

n
S

                                     

  

  

  )ااد ا (                                                      )م )05  ا ا  التنقيط

  
  
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

1(  اد اا   ، دا ،  23 2 4 0z i z z    . 

 

) اي ا ب إ   ) ب ) 0P z     23 2 4 0z i z z    

 
 2

3 0...............(1)

2 4 0....(2)

z i

z z

  
   

 

 دا (1)  ّأن 3z i.  
د(2)ا     ّا ا  ،ما رّا  ُ212 12i   إذن ،

      ا   
1

1 3
2

b i
z i

a

  
   و
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2
1 3

2

b i
z i

a

  
     دل ا   و ،( ) 0P z   

3,1 3,1 3{ }S i i i  .  

 ا ا   *   ) أ
A
z  ،

B
z،

C
z  دا أ      

2019 1440 2969

A B C
z z z   

31 3 2
i

A
z i e



    
31 3 2

i

B
z i e




   
23 3

i

C
z i e



   

  دب ا     
2019 1440 2969

A B C
z z z   

     
2019 1440 2969

2019 1440 2969
3 3 22 2 3

i i i

A B C
z z z e e e

  
                                  

2019 1440 2969 14842969 2969
22019 1440 2019 673 1440 4803 3 22 2 3 2 2 3

ii i i
i ie e e e e e

   
 

        
                                  

2969 2969
22019 1440 0 2019 14402 2 3 2 2 3

i
i ie e e i





           

C ا ا اد     ) ب A

B A

z z
L

z z





   ا ط ABC. 

2
3 1 3 1 3 3

6 61 3 1 3 2 3

i
C A

B A

z z i i
L i e

z z i i i


  

     
     

 3

6
C A

B A

z z
L

z z


 


ACأي أنّ   BC    ،

arg arg( ) 2
2

C A

B A

z z
L k

z z




          
  k    و ،, 2

2
( )AB AC k


  


 

k   ن ا  و ، ،ABC   A.  

 
 و  Cإ اB  و ل اA   اي ه  Sج ط اا  ) ت

 .ه اة 
  


....(1)

....(2)
A A

C B

z az b

z az b

  

  

  دح ا ،(1)   دا (2)    

( )
C A B A
z z a z z     2و

3

6

i

a L e




   ا  إذن ، وS      م  

3

6
L   و زاوarg( ) 2

2
L k


   ه وA  .  

4   ) ب 4
D B

z iz i     7و
D

z . 

 
3(  G  ا       ,1 ; , ; ,1A B C  2        

 اG  ا ا إBC 
    ا ABC. 

ا G  
 1 2 3

2 2
A B C

G

iz z z
z

 

 

   
 

 
 ا D  
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ا BC 
   1  إذن

2 2
B C

D

z z
z


   

  ا  G   ا ا إBC 
    ا ABC،  ن أن 

Gاد   A

G D

z z
K

z z





  ن  و   K K    2 2 0    

2      ض أو1  

4(   ا ( )M z 3 3iz i z i    

 ( 3 1) 3i z i z i      ( 3 1) 3i z i z i     

   3 1 3z i z i      
A c

z z z z  
A C

z z z z    

A C
z z z z   AM CM  ا  و( )M z ريا ا  

 AC 
    

  )اا  ا        (                                                      )م)7 ا اا   التنقيط

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 :اء اول

x                           2 

 g x   

  

 g x  

 

  
  

1 

1 ( اا  هإ دراg : ----------------------------------------------------------
--------  

  ااg   ق 2; 
    ا و دا

                     :                                    اات اول اg   

   ' 3 xg x x e                      .  

  أ  أم 0م;x       : ' 0g x   .  

ا :  ااg   ةا2; 
   .  

ب -  lim
x

g x


:  

   lim lim 2 1x

x x
g x x e

 
    

  
   

2 2
lim lim 2 1 1x

x x
g x x e

 
      

2 ( دن أن ا  0g x  او     2; 
   : --------  -------------------

 --- -  
 ااg  ة و ر  2;        ، و.   

x                          2           

 g x   

 0,5 0,4   :  نّأ :
 
 

0;5 0,

0, 4 0,

g

g

   
   

أي     0,5 0,4 0g g   ،    و

م ا ا م  0g x  : و   1,14;1,15 
     0g    

إرة   g x : - ----------------------------
 ----------------------------  -------------

 ---------  
  

:  :اماء   ln( 2)xf x e x        

ب   
2 2

lim lim ln 2x

x x
f x e x

 

       
:  
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 د يا 2اx    دي رب fC   

 مf   :  -------------------------------------------------------------------  

   
ln( 2)

lim lim ln( 2 lim 2
2 2

x
x

x x x

e x
f x e x x

x x  

                 


  

2;ن أم ّ أ ) أ) 2     :   
 

 
2

1

x

x

e g x
f x

xe


 


 : --------------------------------

 ------  
 ااf   ق 0;    و   ا دا :

 
   2 11 2 1

'
2 2 2 2

xx x
x

x e g xxe e
f x e

x x x x

  
    

   
 

  

x                            2       
 'f x   

إرة  م أنّ---------: و  ول ّاf  ، إج إه ّ اا   ) ب

 'f x   رةإ  g x .  

x                2  

 f x

 
 + 

  

 f x  

 

                  
  
  

             f           

   -  ااf    2; 
        

 -  ااf  ةا   ;     
                                                                                                        

         
  ول اات -

  
  
  
  
  

.  
  

 د اس ) 3 T   fC  ذات ا ا 0  :------------------------  

      : 0 0 0T y f x f                        أي                1
: 1 ln2

2
y x                                 

4 (   ر   و ا fC  : ----------------------------- ----------------------  
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ء اا :  

5 (  ب2cm ا    دا fC  َو T  و ار ا 1وx  :----------------
----  

       
1 1 1

0 0 0

1 1
1 ln 2 1 ln 2

2 2
A f x x dx f x dx x dx

                          
    أي ، :

   
1 1 1

0 0 0

1
ln 2 1 ln 2

2
xA e dx x dx x dx

          
  

   
1

2 2

0

1
2 ln 2 ln 0 25 .2

4
,xA ux x ce x x

 
       
 
 

 .  

   ،ّم2ا
ln

2
x mm

e e
x

        
   2 ln 2x me m x e     

   ln 2 2x me x e m    

 
   f x f m

 
  م ا  أ  و

 ط fC

 
دك ذو اا ا 

 
 y f m

    أ m 

 
    دا  

 أ 2; ;m              
 

 اد   ن ان 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 
  
  
  
  
  
  
  

  زاي ء ا :  اذ إاد                                                                                          
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 ا                                                                                      طا وزارة ا   

  ا  : اي

������������                    �������20� �
ت(                                                                       اا(  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 
  
  
  

   
 ط م  ر  ا  ودةو  أن ا .  

0
u   

 



4 2 1 4 1
( )

x x
h x

x x

  
    

0, 
    

  

.  

   وم( 1)P n  أي

14 

 ا                                                                                      طا وزارة ا

اي                                                –ات 

������������������������������������2019������������
04 م(                                                                     

 اود 
0 1 2 3
, , ,u u u u ار ا    

0 1 2 3
u u u u    أن ا اا  إذن

n
u  

 ط م  ر  ا  ودةو  أن ا 

( )
n

n
u ّا     :

1

4 1

2
n

n

n

u
u

u





5و               

x 0,      أم
 

  
2 2

4 2 1 4 1 8 1

2 2

x x

x x

   
 

 

h x اا وh        ةا0,   

 د ط  أ  أم ا ناn  ن1
n

u .  

  0 5u     :
0

1u و (0)P 

     د ط  أ  n    وم

 

  
 ا                                                                                      طا وزارة ا

 م :   –  تا

���������������������������������������������������������
 )04 ا اول

u اود  -أ 1 - 1 u u u

ا    -  ب
0 1 2 3

u u u u  

 ط م  ر  ا  ودةو  أن ا 

2-  ا م( )
n

n
u



      أ x

 
 

2

9
0

2
h x

x
  



  
ان ا أم  أ  د ط   -أ  )3

  ا اوّل
    (0)P   5

ما ا  
)ض أنّ  )P n      د ط  أ  

1
1

n
u


 
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اا  1
n

u   أن م
1

4 1
( )

2
n

n n

n

u
u f u

u


 


  

   :( ) (1)
n

f u f     و
1

1
n

u


و( 1)P n  .( )P n ل  وأ ا 
 م ا د ط  ن أn  ن1

n
u . 

)أدرس إه  ا   - ب )
n

u 

  
2 2

1

4 1 4 1 ( ) 2 ( ) 2 1

2 2 2
n n n n n n

n n n

n n n

u u u u u u
u u u

u u u

      
    

  
  

م أن 
2

1

( 1)
0

2
n

n n

n

u
u u

u

 
  


  ا

n
u   . 

3(  ا م( )
n

n
v



 ّ1:ا

1n

n

v
u




 

)  -أ  )
n

n
v



  ه أن 
1n n

v v r

  

 1

1n

n

v
u





1

1

21 1 1

1 4 1 4 1 2 3 3
1

2 3 4

n
n

n n n n n

n n

u
v

u u u u u

u u






   

     


   

1

3 2 2 3 11 1 1
( )

3 3 1 3 3 3 1 3
n n n

n n

n n n n

u u u
v v

u u u u

   
     

   

  و( )
n

v أ 1

3
و  اول  

0

0

1 1

1 4
v

u
 

  

رة  -ب 
n

v  n:
0

1 1

4 7
( )

n
v v nr n    

 ا( )
n

u  n  :1

1n

n

v
u




( 1) 1
n n

v u  

1 1 1 28
1 1 1

1 1 4 7

4 7
( )

n

n

n n

v
u

v v nn


      




  

 lim ( )
nn
v


  وlim ( ) 1

nn
u


. 

0ب ااء  )4
0 1 2 0 1

( 1)
( ).... 2......

n
n n

n
v vv v v v v v v

n
P e e e e e e


  

       
  

ا   ما ا  )04 م(                                                     )ا ا(  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  : 2;1;3A  ، 3; 1;7B    ، 3;2;4C .  

;ن أن ا  )  أ) 1 ;C B A   ّ : ----------------------------------------------
 ----------  

1-   :
5

2

4

AB

          


  ،

1

1

1

AC

         


  ،2 5

1 1

       
ABأي .  


ABو 


  ا  و ،    

; ;C B A   ّ.  
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2 (  را دا.................................................................................................................. 

  ( ) ا  فا ا
7 2

3

4

x t

y t t

z t

      
  

 ( ) . 

 ا( ) يا ُ( )ABC،  ه أن
 ( )ABC

n u



   

 

مض أنّ 
a

n b

c

         

   و. 0

. 0

n AB

n AC








إذن 

5 2 4 0

0

a b c

a b c

   

   

 و
3

2
b a

c a b

  
   

  

3إذن 

2
1

2

a a

b a

c a

   
 

  و* 3 1
;   ( , , )

2 2
a n a a a





 ظن م ا    د 

)ى  )ABC  أ 2a  ّن (2, 3,1)n 
   ه أن

 ( )ABC
n u




 
  أي أن ا( )

)ُ اي  )ABC  
  را دا ( ) : 2 3 0ABC x y z d    أن و( )A ABC    ّن

 ( ) : 2 3 4 0ABC x y z      

  -----------------------------------------------------------------:  Hاات 3
 H   ا ا( )  و( )ABC .   ت أي أناإH ا   

 
 
 

 

7 2 ............ 1

3 ............ 2

4 ............ 3

2 3 4 0............ 4 : ( )

x t

y t
t

z t

x y z ABC

      
      

 

  
  1t     تدا    و 5; 3;5H    

H    ا ا   ( , 2);( , 1);( ,2)A B C   2 2 1 0          إذن
H    د و و

  

5

3

5

A B C
H

A B C
H

A B C
H

x x x
x

y y y
y

z z z
z

  

  
  

  
  

  

            
        

  

 ا   ط 
2 1

( ),( )T T ط ط   ،. 

1
( ) : ( 2 2 )( ) 0T MA MB MC MB MC    

    
   ( )( ) 0MH BC 

 
  ظي مي اا 

6

3

3

BC

          


   ا وH       را د6ا 3 3 0x y z d    أن و

1
( )G T  

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



 
17 

نّ  
1

 (T ) : 2 18 0x y z      
  

 ط 
2

( )T 

2
( ) : 2 2 29T MA MB MC   

  
  

  29MH   ا  إذن
2

( )T   ة  H   و م

29.  

    
 

2 2 2

2 5 3 5 18
; 0

6

H H H
ax by cz d

d H s
a b c

     
  

 
  

   أن ( ;( ))d H S Rن يا
 

  اة Sا   ةدا G وم

r 

:2 2r R d   
  

ا  ا ا  )05 م(                                                      )اد اا(  
  
  

 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 
  
  
  
  
  
  

 
  

 إر  د 

1(  (7) 0P      ّأن  ا ا ّارز ا ،
2( ) ( 7)( 8 25)P z z z z   . 

)   ) ت ) 0P z   2( 7)( 8 25) 0z z z   2

7 0...............(1)

8 25 0....(2)

z

z z

  
   

 

 دا (1)  ّأن 7z .  
د(2)ا   ّا ا  ،ما رّا   ُ36      إذن ،

   ا 
1

4 3
2

b i
z i

a

  
   و

2
4 3

2

b i
z i

a

  
    و ،

 دل ا ( ) 0P z   7,4 3 ,4 3{ }S i i    . احأ -ا-  

اد   )2
2018

2018
2018 2018 10092 2 cos sin 1( )

i i
i iA C

B C

z z
i e e e e i

z z

 
   

                
 

  -ج -ااح 

3(    اABC   Cّا  اح .  وب -ا- 

  ( )
A C B C
z z i z z     وA C

B C

z z
i

z z





    ،1A C

B C

z z
i

z z


 


أي أنّ  

AC BC   ،arg arg( ) 2
2

A C

B C

z z
i k

z z




         
  k    و ،

, 2
2

( )CACB k


 
 

 k   ن ا  و ، ،ABC   Cّا  و.  

z اR  ارة اّ وران ) أ )4 az b  . 


....(1)

....(2)
B C

z az b

z az b
 

  

  

  دح ا ،(1)   دا (2)    

( )
B C
z z a z z

 
     وa i 4إذن 4b i     ورانّ رة اا  و ،R   

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



 
18 

4 4z iz i      . احأ -ا- 
  

Bاد )5

C

z z

z z




   ّّؤه ا ف ّ  ّأن arg 2

2
B

C

z z
k

z z




        
أي أنّ  

, 2
2

( )MA MB k


 
 

  و ،( )   ةدا م BC 
   ّء اB  و

Cاوّو اMBCه اا  ّ . احج-ا- 
  

ا   اا ا )7م        (                                                  )ا  اار(  
  

   
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 

  

  

:   :اء اول
 

1
( ) ln( )

2 1

x
g x x

x


 


 .  

  .................................................................................................................................اّا درا ات  1
  ات ام g  :  

 
0 0

1
ln( )

2 1
lim lim

x x

x
x x

x
g

  

  
  

     

 
1

ln( )
2 1

lim lim
x x

x
x

x
g x

 

  
  

  ،.  

 درا اا  هإg  اّ ول  و: ---------------------------------------
 0;ق g  ة  -----     و  ا دا:  

 
 

 

 

2

2 2

4 5 11 1
'

2 1 2 1

x x
g x

xx x

 
   

 
     

إرة   'g x رةإ  :  21 3 3 2x x x                                                   .  

x                           0 

 g x   
  

 g x  

 

  
  

                             

                                                                                                                                    : ول اات 
  
  
  
  
*  
  

2 ( دن أن ا  0g x  او     2; 
   : --------  -------------------  

 ااg  ة و ر  0;       ، و .  

x                          0           

 g x   

 1 2  :  نّأ :
 
 
1 0,66

2 0, 09

g

g

 
  

أي     1 2 0g g ،  ا ا م   و

م  0g x  : و   1;2 
       0g    

إرة  * g x   
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مء اا:  :
2

2 ln
( )

x
f x

x x



      

ب  20 0

2 ln
lim lim
x x

x
f x

x x 
  


:  

 د يا 0اx   دي رب fC   

 مf    : -------------------------------------------------------------------  

  2

2 ln 2 ln
lim lim l

1
0im

x x x

x x
f x

x xx x  

 
    
    

 د يا 0اy   ربأ 

 fC   

0;ن أم ّ أ ) أ) 2    :  
2 2

2(2 1)
( ) ( )

( )

x
f x g x

x x


 


 : -------------------------------  

 ااf ق   0;    و   ا دا :

2

2 2 2 2

2
( ) 2 ln

2(2 1)
( ) ( )

( ) ( )

x x x x
xxf x g x

x x x x

 


  
 

 

  

----------------------------: و  ول ّاf  ، إج إه ّ اا   ) ت
 --------------  

إرة  م أنّ 'f x   رةإ  g x .  
  

x                            0        
 'f x   

   -  ااf ةا   0; 
        

 -  ااf     ;     
                                                                                                      

  
  ول اات -

x                  0 

 f x

 

  

  

 f x

  

 

          f   
  
  
   0                  

  
  
  
  
  

.  
  
*  
  

 د اس ) 3    fC  ذات ا ا 1  : ------------------  

      : 1 1 1y f x f         ،  
                            

: أي    : 1y x    ّن ، :
 
 
1 1

1 0

f

f

  
 

 .  
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4 (   ر   و ا fC  : ---------------------------------------------------
 ----------  

  
  

  
 

ء اا :  

   ،ّما 2 3 22 lnx x x m x x    2 22 lnx x x mx x x    

   

2

2 2

2 lnx x x
mx

x x x x


 

   


 2

2 ln
1

x
mx

x x
 

  
  1f x mx 

 
   و

 ط م ا   دوارم fC

 
دك ذو اا  ا 

 
1y mx 

 
اي ور 

  ل م 0; 1   

 أ ; 0m     
 

  اد   وا

 أ 0;1m     
 

  اد  ن ان
 أ 1m 

 
  اد   وا

 أ 1;m     
 

    دا 
  

  زاي ء ا :  إاد اذ               

 

  را  2019ء ا إن                                                                      
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.  إلى المعلم المتعامد والمتجانس  المستوي المركب منسوب 
A  ،B ،C ،D وΩ   و نقط لواحقها على الترتيب 

 ABCعلى الشكل الأسي واستنتج طبيعة المثلث أكتب 
Cإلى  Bويحول  A الذي مركزه R طبيعة وعناصر التحويل النقطيعين 

Dإلى Cويحول  Bالذي مركزه  hعين نسبة التحاكي 
S=hoRنضع:

S(B)=Dتحقق أن 
؟  Sما هي طبيعة وعناصر التحويل 

S(F)=Gو S(D)=E  ،S(E)=Fنقط حيث: E  ،F ،Gلتكن 
 في استقامية Bو  Ω  ،Eبين أن النقط  

 في استقامية Bو  Ω  ،Gبين أن النقط   
 
 

  
 عدد طبيعي غير معدوم. n. يحوي كل منهم على قريصات غير معروفة عند اللمس 1S ،2S ،.... ،nSكيس nلدينا 

 
1S  قريصة سوداء وقريصة بيضاء.  الأخرى تحوي ساكيالأيحوي قريصتان سوداوان وواحدة بيضاء وكل 

 المتتالية لقريصة حسب البروتوكول التالي: السحوباتنقترح دراسة تطور 
:1Sنسحب قريصة من �
: 2Sثم نسحب قريصة من  2Sنضعها في �
و هكذا.... 3Sنضعها في �
حادثته المعاكسة.  بيضاء" و  kSالحادثة " القريصة المسحوبة من  kE، نرمز بـ  n≤ k≤ 1حيث:  kمن أجل كل عدد طبيعي �
 . kpهو  kEاحتمال الحادثة �

.2Sثم في  1Sمثل بشجرة السحب في 
. 2pثم أحسب  1pأذكر 

 و   عين 
. )k+1S   ،)n≤ k≤ 1و  kSبات في الكيسين  وأتمم الشجرة المقابلة و التي تمثل السح

 استنتج أن:  

 ، nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 
  استنتج  

ما هو التفسير العملي لهذه النتيجة؟
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on ققريصةخرى تحويالأخرى تحويسا

كول التالي:روتوكول التالي:

k Skصة المسحوبة ملقريصة المسحوبة من 
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ssssssms

عين

msmsعين نسعين نسبة الmm:نضعنضعS=hoRoRmm تحقق أن تحقق أن(B)=D=D
ما هي طبيعة وما هي طبيعة وعناصر

E،FF ،،GG :نقط حيثنقط حيثE
فيفي اسBBو و  ΩΩ ،،EE النقط  

يفي استقامBB و  ΩΩ ،،GGقط  

منهم على قريصوي كل منهم على قريصات
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نقط من الفضاء المزود بمعلم متعامد ومتجانس 
ليست على استقامة واحدة Cو A  ،Bأن النقط  ينب

 تنتمي إلى نفس المستوي Gو A  ،B  ،Cبين أن النقط 
 مرفقة بمعاملات يطلب تعيينها Cو A  ،Bمرجح للنقط  Gاستنتج أن 

(ABC)على المستوي  Dهي المسقط العمودي للنقطة  Gبين أن النقطة 
  (ABC)استنتج معادلة ديكارتية للمستوي 

ACو ABوالطولين  أحسب الجداء السلمي 
و استنتج القيم المضبوطة لكل من 

ABCDثم أحسب حجم رباعي الوجوه   ABCاستنتج مساحة المثلث 
2MC-2BM6-2MA4=-54من الفضاء حيث  Mمجموعة النقط  )S(لتكن 

(S)طبيعة وعناصر عين 
)ABC(والموازيين للمستوي  )S(الكرة الماسين لسطح  )2P(و )1P( معادلتين ديكارتيتين للمستويينعين 

f  بـ :   دالة معرفة على  .)fC(  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس 
أحسب 

ثم شكل جدول تغيراتها  fأدرس اتجاه تغير الدالة 
y = xذو المعادلة  (∆)مع المستقيم  )fC(عين إحداثيتي نقطة تقاطع المنحنى 

(∆)و  )fC(أرسم 
)nu(  :و من أجل كل عدد طبيعي  المتتالية العددية المعرفة بـn ،

( دون حسابها ) موضحا خطوط الإنشاء2uو  0u  ،1uمثل في الشكل السابق على محور الفواصل ، الحدود 
 و تقاربها )nu(ضع تخمينا حول تغيرات

 :   nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 
  )nu(ادرس اتجاه تغير

 متقاربة )nu(استنتج أن 
،  من المجال  xقي بين أنه من أجل كل عدد حقي

 ،  nأنه من أجل كل عدد طبيعي استنتج

        :  nاستنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي
 استنتج 

 

f  و بـ:       دالة معرفة على)fC( تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس   
عند أطراف مجموعة تعريفها. ماذا تستنتج؟   fأحسب النهايات للدالة  

ثم شكل جدول التغيرات.  fأدرس اتجاه تغير 
)x'x() مع fCعين نقطة تقاطع ( 

 = 1xعند النقطة ذات الفاصلة  )fC(للمنحنى  )T(أكتب معدلة للمماس 
)fCو ( )T(أنشئ 

  y=0و ex =،x =1) وَ المستقيمات ذات معادلات:fCبالمنحنى (لحيز المستوى المحدد اباستعمال مكاملة بالتجزئة؛ أحسب مساحة 
 f(x)=f(m)، عدد حلول المعادلة mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي 

 

ب القاسم المشترك الأكبر للعددين: أحس
أوليان فيما بينهما. (xy)وَ  (x+y)عددين طبيعيين غير معدومين أوليين فيما بينهما. بين أنّ العددين  yوَ  xليكن 

a  َوb  عددان طبيعيان غير معدومان وm .المضاعف المشترك الأصغر لهما 
 هو القاسم المشترك الأكبر. PGCDحيث  PGCD(a+b;m)= PGCD(a;b)برهن أن:  

a ; b)أوجد كلُّ الثنائيات  التي تحقق:  (
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sssmm

است

msmsmsms تكن لتكن))S)(Sم mm ططبيعةين عين

amam معادمعادلتينعين عينaaaa
ff دالة معرفة علىدالة معرفة على

ثم شكثم شكل جد  ff الدالة  تغير الدالة 
مع المff)))CCff((CCC(( المنحنى تقاطع المنحنى 

coرفة بـ: المعرفة بـ: 
m
co
mو من

00u ،1uصل ، الحدود لفواصل ، الحدود 
ا

:  nي

 ،o
ca         

 و المتجانسمتعامد و المتجانس

y=00ووeex =x ،x =1x =1:ت:
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و

       

 

   ABC  مثلث قائم ومتساوي الساقين فيA

 

  C  صورةB  بالدورانR  الذي مركزهA  أي  وزاويتهR(B)=C

 
h  تحاكي مركزهB نسبته وk 

h(C)=D    5+8i-2+i=k(3+2i-2+i)  3(1+3i)=k(1+3i)  k = 3  
h  تحاكي مركزهB نسبته وk = 3 

S=hoRنضع:
 

 
 

S=hoR  :S  وزاويته  3، نسبته  تشابه مباشر مركزه 

      لدينا: 
                                  

S  وزاويته  3، نسبته  مركزه تشابه مباشر 

 S(F)=Gو S(D)=E  ،S(E)=Fنقط حيث: E  ،F ،Gلتكن 
 

  لدينا: 
SoS : 3نسبته و مركزه تشابه مباشر    9-نسبته و مركزه  تحاكي: SoS   وزاويته  9=3

 في استقامية Bو  Ω  ،E خطيا مرتبطان  و       
  

  لدينا: 
oSoSSoS : وزاويته 43=81نسبته و مركزه تشابه مباشر   oSoSSoS :81نسبته و مركزه  تحاكي   

 في استقامية Gو Ω  ،Eخطيا مرتبطان  و       
 
 
 
 
 
 
 

msms
xa
mmmamamxexexexexexex ركزهBBسبته نسبته وو  kkو

k = 3k = 3هنسبته 

non  otiSزاويته وزاويته 3ه
S :مركزه مركزه حاكيتحاكيdونسو

E وBفي استقاميةفي استقامية

So :مركزمركزه تحاكيyنسو

ةستقامية
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 عدد طبيعي غير معدوم. nيحوي كل منهم على قريصات غير معروفة عند اللمس.  1S ،2S ،.... ،nSكيس nلدينا 

 

  

 

    و     

 و   لدينا: 

=)kp-1+(�k=pk+1P           ومنه 

o نتحقق من صحتها من أجلn=1 
 ( صحيحة)   و    لدينا: 

o نفرض أنها صحيحة من أجلn  ولنبرهن أنها صحيحة من أجلn+1  أي لنبرهن أن 

 )(صحيحة 

o من أجل كل عدد طبيعي غير معدومn  ،  

 يقترب منعندما نعيد العملية عدد كبير من المرات بالقدر الكافي نجد فإن احتمال سحب كرة بيضاء 

en
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k=pk+1k+1PPk             ومنه ومنه d
))صحيحة(صحيحة
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نقط من الفضاء المزود بمعلم متعامد ومتجانس 

   ، 
ليست على استقامة واحدة Cو A  ،B مرتبطان خطيا غير  و    لدينا: 

؛  

   حيث  و  لنعيين عددين حقيقيين 

تنتمي إلى نفس المستوي Gو A  ،B  ،C خطيا  ةمرتبط  و ،    لدينا: 

(1).....         لدينا: 

(1)  G (ABC)

(ABC)ناظمي للمستوي        لدينا: 

(ABC)على المستوي  Dهي المسقط العمودي للنقطة  G  لدينا: 

3x+4y-z+d=0 :(ABC)   (ABC)للمستوي ناظمي  
A (ABC)  3+8-4+d=0  d = -7  ومنه(ABC): 3x+4y-z - 7=0

   ،AB = 3   ،

   لدينا: 

وبالتالي 

وبالتالي  لدينا: 

(S)M  54-=2MC-26MB-24MA     
              
             54-=2CG-2BG6-2AG4+23MG-  
= 352GA  ،= 102GB  ،= 562GC 

 (S)M  45-=56-06-04+ 123MG-   = 262MG
(S)  سطح كرة مركزهG  ونصف قطره

(P)//(ABC)ABC)  

M45-=56-0
ونصGطح كرة مركزه 

P)/)) /// (A//(P    للمستوي ناظمي(ABC) للمستوي ناظمي  هو(P)  : وبالتالي 3x+4y-z+d=0 :(P)وبالتالي : )
(P) ماس لسطح الكرة م(S)       d=19  أوd = - 33

3x+4y2(P :(-z-0=33و P)z+19=0-): 3x+4y1ومنه  ومنه  
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Gهي المسقط الهي المسقط العمودcococc(AB(  cx+4y4y--z+d=0z+
d منه ومنهx+4y--zz - 7=07=0nnnononon ،oooooo

attcc
d

ee

sss

3as.ency-education.com



6/9

f   بـ :   دالة معرفة على  .)fC(  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس 
  

 
f   وَ  تقبل الاشتقاق على   f  متزايدة تماما على 

f(1) = - 1

 

        

                   

)-3;-3(هي  y = xذو المعادلة  (∆)مع المستقيم  )fC(إحداثيتي نقطة تقاطع المنحنى 
 

 
)nu( متناقصة تماما 
)nu(  3متقاربة وتقارب-

 n = 0نتحقق من أنها صحيحة من أجل  - 
 (صحيحة)لدينا: 

 أي نفرض أن  nنفرض أنها صحيحة من أجل  -
 أن  برهنأي ن n+1نبرهن أنها صحيحة من أجل  -

    لدينا: 
 ) على متزايدة  f(لأن            

                                  
 (صحيحة)

  
 

)fC(  يقع تحت)(  على   )   ( 
        لدينا: 

                                 
    )nu( متناقصة تماما 

  

تمامالدينا:   أي    -3متقاربة وتقارب  )nu(   متناقصة

(Cf)

-1-2-3

-1

-2

-3

0 1

1

x

y

u 0u 1u 2
iiii

jjj

ex
a
ex
axex

)f)Cf(C مع المستقيم مع المستقيم(∆)∆)ذو

tt

ed
udu
c

ed
ucuc
atica
ti

uc
atica
t
c

ed
uc
aticcccccccccccccccaaaaaaaaacacacacacacacacacccccccc
tttttatatatatatatatatacacacacacacacacaccccccc
iititiatatatatataaaaaaaaa iiitititititititiatiatiatiatatatatataaaaaaaacccccccccucucucucucucucuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuuudududududududududududdddddddddddddddddddddddddddddddddddedededededddddddddedededededddddedededededeeeee

iiiiiitttttititititititttttttitititititiaaaaaaaatatatatatatatiatiatiatiatiatiaaaaaaaatatatatatatatatatatatatatccccccacacacacacacacacacaaaaaaaaaaacccccccacacacacacacacacacaaaaaaaaaaaccccucucucucuccccccccccccucucucucuuuuuuuuuuucucucucuccccccccccccucucucucuuuuuuuuuuuuuuuuuudududududududududdddddddddduuuuuuuuuuudududududududududdddddddddddddddddddddddddededededededededededededededeeeee
uccuccccccccccccc
aaaaaaaaatatatatatatatatatttitititiati

ee
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           لدينا: 

  ،  من  xمن أجل كل عدد حقيقي                                 

 

   لدينا: 

 

 

 من السؤال السابق نجد:

       

 بالضرب نجد:
    

                                                                                           

     لدينا: 
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f  و بـ:       دالة معرفة على)fC( تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس   
    ،

0=x   وy = 0  معادلتين لمقاربين للمنحنى)fC(
 :

f  و   تقبل الاشتقاق على 

  
f   ومتناقصة تماما على  متزايدة تماما على 

 
 
 
 
 
 

  

)1;0(هي  )x'x(مع  )fC(إحداثيتي نقطة تقاطع 

f '(1) = 2 وf(1) = 0   
(T): y= f '(1)(x-1) + f(1)     (T): y = 2x-2   

 نضع: 

 

 (∆): y = f(m) 
(x'x): y = 0 

 
 من البيان نستنتج ما يلي: 

f(m) 0    0 < m  حل وحيد   :  1
 حلان متمايزان    :      

 مضاعفحل     :      
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mmع)x'xx )(x هيهي)1)11;;(0

cococo(T(T): y = 2xy T  
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     لدينا: 

 x  َوy عددين طبيعيين غير معدومين أوليين فيما بينهما  
 (مبرهنة بيزو) حيث:  و يوجد عددان صحيحان  � لدينا:

                             

 �
�

 (مبرهنة بيزو) 

   � 
a  َوb  عددان طبيعيان غير معدومان وm .المضاعف المشترك الأصغر لهما 

PGCD(a;b)نضع:  = d    
′
′

′ ′
   

 a'b2md = ab = d     'm = d a' b'لدينا: 
PGCD(a+b;m) = PGCD(d(a'+b');da'b') =d PGCD(a'+b';a'b') = d = PGCD(a;b)  

 من السؤال السابق)    �(لأن                      

a+b = 276    َوm =1440m

PGCD(a;b) = PGCD(a+b;m) = PGCD(276;1440) =12  
′
′

′ ′
 

 m = d a' b'   12a'b' =1440    a'b' =120 لدينا:
aو  + b = 12(a'+b') = 276   a' + b' = 23 
'a و'b  :23هما حلا المعادلةx +120 = 0-2x  

49)= 120(4-223=     = 151x     ،8=2x
 (180;96)=(a;b)أو  (96;180)=(a;b)     (15;8)=('a';b)أو  (8;15)=('a';b)وبالتالي  
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لدين

             

a   
aَوbbعددان طبعددان طبيعيان غ

xaxaxxPGCD(a;b)PGCD(a; = d  /emd = ab = md = a   

m/
  '' b

GCD(aD(a''+b+b'';;'' a'b'a'b )' = d
�m

D(a;b) == PGCD(a+bPGCD
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  a'b' =120a'b' =120
a' +

8=22xx22
(a;b)=(96;180)(a;b)=(9 96أو)

e

ss
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 2018/2019: السنة الدراسية  وزارة الدفـــــاع الوطـــــني

 السنة الثالثة ثانوي: المستوى  أركان الجيش الوطني الشعبي
  علوم تجريبية: الشعبة  دائرة الاستعمال والتحضير

 ةدقيق 30و عات سا 03 :المدة  الأمة أشبالمديرية مدارس 

 لرياضياتاة بكالوريا تجريبي في ماد امتحان
 
 

 :على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين
 

 الأولالموضوع 
 

05
�نعتبر �P z كثير حدود لمتغيرّ مركّبz  حيث  :� � � � � �3 24 3 13 12 39P z z i z i z i� � � � � �

�بينّ أنّ المعادلة )أ) 1 � 0P z  .تقبل حلاّ تخيلّيا صرفا يطلب تعيينه  �
�:  zبحيث يكون من أجل كل عدد مركّب  cو  a  ،bعينّ الأعداد الحقيقية  )ب � � �� �23P z z i az bz c� � � � 
�: التالية  zالمعادلة ذات المجهول المركّب  حل في  )ج � 0P z � . 
�المستوي المركّب منسوب إلى معلم متعامد و متجانس ) 2 �; ;O u vu v;.

3Az:من المستوي لواحقها على الترتيب  Dو A،B،Cنعتبر أربع نقط   i� ،B Az z� ،2 3Cz i� Dzو  � i�. 
 .Aإلى  Cو يحوّل Bالذي مركزه  Sلعبارة المركبةّ للتشابه المباشرأكتب ا )أ  
 .ثمّ أحسب مساحته  ABCاستنتج طبيعة المثلث  )ب  
 . ABE، استنتج مساحة المثلثSبالتحويل Aصورة  Eلتكن النقطة )ج  
Aأحسب العدد  )أ) 3 B

D B

z z
z z
�
�

.يطلب تعيين طبيعته و عناصره المميزّة  fتحويل نقطي ب Dصورة  A، ثمّ استنتج أنّ  

fعينّ طبيعة التحويل )ب SS  يدل على عملية تركيب التحويلات النقطية الرمز( و عناصره المميزّة.( 
�لتكن) 4 6: حيث  zذات اللاحقة  Mالنقط  مجموعة  �� i

Az z e �� � ،� 	.
�تنتمي إلى  Bتحقق أنّ  )أ  �� . 
�عينّ المجموعة  )ب  �� . 

04

�نعتبر المتتالية  �nu  المعرّفة من أجل كل عدد طبيعيn  0: بـ 2u و  �
1

2 1
1

3 3
n nu u n� � � � . 

n  :3nuبرهن بالتراجع أنهّ من أجل كل عدد طبيعي  )أ) 1 n
 � .
�تغيرّ المتتالية  اتجاهأدرس  )ب    �nu  . 
�استنتج أنّ المتتالية  )ج    �nu  هل هي متقاربة ؟ برّر. محدودة من الأسفل.

�نعتبر المتتالية ) 2 �nv ن أجل كل عدد طبيعي المعرّفة مn بـ :n nv u n� �

�برهن أنّ المتتالية  )أ �nv هندسية يطلب تعيين أساسها و حدّها الأوّل. 
 . nبدلالة nuارة ثمّ استنتج عب nبدلالة nvأكتب عبارة  )ب  
0: أحسب المجموع  )ج   1 ........n nS u u u� � � �. 
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بببر مركر مركّبب ح zرّّرمتغيدود لمتغي
� �P zP لّ تخ تخيلّيا� ّبل حلاتقبل حلاّ

b وccيث يكوبحيث يكون م
:التالية  zzّبركول المركّب 

;v;�مد و متجانسمتعامد و متجانس  �v;

حقها على التري لواحقها على الترتيب
ولل BBكزه   مركزه   وو ي CC ي

ه
.  . ABEABEلمثلثحة المثلث

يطيطلبffل نقطيحويل نقطي 

ملية تركيبلى عملية تركيب التحوي
،�� 		.
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 5من2صفحة

�نعتبر المتتالية ) 3 �nt  المعرّفة بـ :� �lnn nt v�

�برهن أنّ المتتالية  )أ �nt يطلب تعيين أساسها و حدّها الأوّل  حسابية. 
': أحسب المجموع  )ب 

0 1 .......n nS t t t� � � �. 

04
 .،نسحب عشوائيا كرتين في آن واحدخضراء3كرات حمراء و  5، كرة بيضاء nيحتوي وعاء على 

 ؟ ما هو احتمال الحصول على كرتين بيضاوين) 1
�نرمز بـ ) 2 �P n  إلى احتمال الحصول على كرتين من نفس اللوّن.

�: أثبت أنّ  )أ � � �� �
2 26

7 8

n nP n
n n

� �
�

� � 
�أحسب  )ب �lim

n
P n

�� 
 .فسّر النتيجة  ثمّ 

4nنضع ) 3 لإجراء هذين .ثمّ يرجعهما و يسحب كرتين أخريينيقوم لاعب بسحب كرتين من الوعاء في آن واحد  �
 دينار إذا كانت الكرتان من نفس اللوّن، 40دينارا و بعد كلّ سحب يتحصّل على  30مبلغا قدره يدفع اللاّعب السحبين

.دنانير فقط 5وإلاّ يتحصّل على 
 .المتغيرّ العشوائي الذي يرفق بكلّ سحبين ربح هذا اللاّعب  Xيكن ل
 . Xعينّ قيم المتغيرّ العشوائي  )أ

 .Xعينّ قانون الاحتمال للمتغيرّ العشوائي  )ب
�أحسب الأمل الرياضياتي )ج �E X  للمتغيرّ العشوائيX . 
 

07

دالة عددية معرّفة على  g:  الجزء الأوّل �:  بـ  ��;�0 � 2 2lng x x x� � 

. gأدرس تغيرّات الدالة ) 1
�بينّ أنّ المعادلة ) 2 � 0g x 0,75: حيث  �تقبل حلا وحيدا  � 0,76�� � .
�إشارة  xاستنتج حسب قيم ) 3 �g x .


المعرّفة على  fنعتبر الدالة العددية :  الجزء الثاني �:  بـ  ��;�0 � � �2
1 1 lnf x x x

x
� � � � 

�نسمّي  �fC  المنحني الممثلّ للدالةf  في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس� �; ;O i j �i j; . 
�سب أح )أ) 1 �

0

lim
x

f x
����

�و    �lim
x

f x
���

.

�بينّ أنّ المستقيم  )ب    1y: ذا المعادلة �� x� � �مقارب للمنحى� �fCثمّ أدرس وضعية��بجوار ،� �fC بالنسبة
�إلى ��. 


من  xأثبت أنهّ من أجل كل  )أ) 2 �0;��:� � � �
2

'
g x

f x
x

� � . 

 .و شكّل جدول تغيرّاتها  fتغيرّ الدالة  اتجاه استنتج )ب   
�لمنحني بينّ أنّ ا )أ) 3 �fC  يقبل مماسا� �T  يوازي� .يطلب كتابة معادلة له   ��

�:أثبت أنّ   )ب    � 2
1 2f � �

�
� � �و استنتج حصرا لـ  � �f � . 

�أحسب  )ج   �2f و� �3f  ثمّ  أرسم المستقيمين� ��  ،� �T  و المنحني� �fC في المعلم السّابق. 

�: ، عدد حلول المعادلة mناقش بيانيا  حسب قيم الوسيط الحقيقي) 4 �2
1 ln x m

x
� � .

. 1عدد حقيقي أكبر تماما من  �) 5
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ما هو) ) 11
نرمزنرمز بـ) ) 22

::   )أ  )أ
� � a6

8

��حسب أحسب  )ب ��limm
n

P nP n��
��

ثم
4nn يقوم لاعب بسيقوم لاعب بس�

مبلغا قد مبلغا قدره للاّ 0عبعب

.نير فقط.دنانير فقط 5ى
وائي الذي يرفقلعشوائي الذي يرفق بكل

.  . XXشوائي 
 .Xرّّلمتغير العشوائير العشوائي 

�E XE رّّللمتغيللمتغير العر العشوائي�


2:  بـ :  بـ �;0 2ln2lnx xx x2ln2ln�2xx

0,75 0,760,75 0 .

  :�� �22x x��1 ln1 ln��22
xx

1 11��

�jعامد و متجانسم متعامد و متجانس  �

رس وض أدرس وضعية �ّ ثم �fC f
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 5من3صفحة

�أحسب )أ  �A �مساحة الحيزّ من المستوي المحدّد بالمنحني� �fC1:و المستقيمات التي معادلاتهاx � ،x �� 
1yو x� � � . 

�: بحيث يكون  �عينّ قيمة  )ب � 3lnA � �� . 

دالة معرّفة على المجالafعدد حقيقي موجب تماما ، a:  الجزء الثاّلث �:بـ ��;�0 � � �1 1 lna

af x x x
x

� � � � 

�و ليكن �aC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس� �; ;O i j �i j; . 
�أثبت أنّ جميع المنحنيات ) 1 �aCاحداثييها تشمل نقطة ثابتة يطلب تعيين .

4: نعتبر النقط) 2
2;A

a
� ��� �
� �

،2ln
1;

aB
a

� �
� �
� �

�و �2 ;2 2C a a� : مرجح الجملة المثقلة  aG،ولتكن النقطة�

� � � � � �� �;1 , ;2 , ; 1A B C �

 . aGالنقطة  احداثيي aعينّ بدلالة  )أ
�المجموعة  aعندما يمسح العدد aGمجموعة النقط  استنتج )ب

�
�
� . 
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s11 ((أثبت

نعتبر النعتبر النقط) ) 22
�

� �� �� �� ��;1 , ;2 , ; 1; , ;� �� �� �C� � � ��;1 , ;2 , ;;2 , ;;2 ,� �� �� ��
بدلالة ن بدلالة  ال احداثيي aaن احد 

aGaجموعة النقط مجموعة النقط  نتج
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05

)معلم متعامد متجانس   إلىنسوب ي المركب مالمستو , , )o u v),. نعتبر النقطA ,B وC الترتيب  التي لواحقها على
1AZ i� �,3BZ i� 4CZو � �. 

AوBZوAZالمركبة     أكتب الأعداد)أ)  1

B

Z
Z

.الأسيثم على الشكل  على الشكل المثلثي 

Aأكتب العدد المركب )ب

B

Z
Z

5من على شكله الجبري ثم استنتج القيمة المضبوطة لكل   
cos

12

�� �
� �
� �

5و  
sin

12

�� �
� �
� �

.

�: بحيث يكونnأوجد قيمة العدد الطبيعي  ) 2 �1
1 3

8

n

A

B

Z i
Z

� �
� �� �

� �
أحسب  ثم

8

A

B

Z
Z

� �
� �
� �

.

:        حيث  z'اللاحقةذات   M'النقطة  zاللاحقة ذات Mالذي يرفق بكل نقطة  Sليكن التحويل النقطي) 3
5

' 12
2

2

i
Z e Z

�

�

.عناصره المميزة مع تحديدو  Sطبيعة التحويل النقطي  عين 
)1جد المجموعة أو)أ)  4 )لنقط مجموعة ا�( )M z  2حيث من المستوي i

CZ Z e �� . تتغير في �لما   �

)2 أوجد المجموعة)ب ) طمجموعة النق �( )M z   حيث من المستوي( ) 2
4

cArg z z k� �� � �
 

.	k مع

) ةأوجد المجموع) 5 )1صورة �(  .محددا عناصرها المميزة Sبالتحويل النقطي   �(
 

04
  2،  2،  1،  1و أربعة حمراء تحمل الأرقام  3،  1،  1بيضاء تحمل الأرقام  3كرة منها  12حتوي كيس على ي

 . 3،  2،  2،  2،  1: و خمس خضراء تحمل الأرقام
 .نسحب في آن واحد  كرتين من هذا الكيس 

 " .سحب كرة خضراء على الأقل : "  Bو "  سحب كرتين من نفس اللون : "  A:نعتبر الحادثتين ) 1
Aو  A  ،B:الحوادث التالية  احتمالأحسب  )أ B� . 

 . مستقلتان ؟  Bو A:هل الحادثتين )ب
 .الذي يرفق  بكل سحب كرتين مجموع الرقمين المسجلين عليهما   Xنعتبر المتغير العشوائي  )2

ف قانون   �و أحسب الأمل الرياضياتي Xللمتغير العشوائي الاحتمالعرّْ �E X  . 

 

04

f� �1;� ��� � � �ln 2f x x x� � �

11ff
22� �nu0 3u �n� �1n nu f u� �u

nn1nu  �

� �nu�
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أك)أ)  11

أكتب العأكتب العدد ا)ب)ب

جد قيمة العددأوجد قيمة العدد الطبيع)

يالذيSSحويل النقطي التحويل النقطي

Z

معومع تحديدو   SSطي ل النقطي 
)لنقطجموعة النقط مجموعة ا) )

)لنق طموعة النق )( )MM من  ))

Sلتحويل بالتحويل النقطي   )

و أربو أربعة 3 3، ، 1 1،، 1 1رقام 

حب كرة خضسحب كرة خضراء ع"

 .عليهما  سجلين عليهما  
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� �nu

33� �nv�0 0v �n
� � � � � �0 1 1ln 2 2 .... 2n nv u u u �� � ! � ! ! �" #$ %

nn3n nv u� �

� � � � � �0 1 1lim 2 2 .... 2nn
u u u ����
� ! � ! ! �" #$ %l

n
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f� � 22 .
x

xf x e e e
� �� �

� �C� �, ;O i ji j;

11f� � 2 22
x x

f x e e e
� �� �

� �� �
� �

f

22� �C�
33� �D� �C0

44� �C

55� �D�� �C

66�2�

� �S �� �C2x � �

x ��x0y �y
��� � 2 1S e� � �

� �lim S
�

�
���

77m� � 2f x m�
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� �C

�� ��CC

�� ��f x mf x�� ��
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

 2018/2019: السنة الدراسية  وزارة الدفـــــاع الوطـــــني
 السنة الثالثة ثانوي: المستوى  أركان الجيش الوطني الشعبي
  علوم تجريبية: الشعبة  دائرة الاستعمال والتحضير
   مديرية مدارس أشبال الأمة

لرياضياتاة في ماد بكالوريا تجريبي امتحان
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0 5

0.75

0.5

0.5

0.25
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�إذا كانت المعادلة  -أ � 0P z zتقبل حلاّ تخيليا صرفا فهو من الشكل� ai� 
aحيث �	 � 

� � 0P ai �يكافئ  � � � �2 3 24 12 3 13 39 0a a a a a i� � � � � � � 

يكافئ
2

3 2

4 12 0

3 13 39 0

a a
a a a

& � �'
(
� � � � �')

و منه  
3 2

0 3

3 13 39 0

a a أو
a a a

& � �'
(
� � � � �')

3aإذن   � 

3zفعلا المعادلة تقبل حلا تخيليا صرفا هو  i� 
 :بحيث  cو  a ،bالأعداد الحقيقية  تعيين -ب

� � � �� �23P z z i az bz c� � � � 
,13:باستعمال إحدى الطرق المعروفة نجد  4, 1c b a� � � و عليه �

� � � �� �23 4 13P z z i z z� � � � 
�المعادلة  حل في  -ج � 0P z �  

3zتكافئ  i�  2أو 4 13 0z z� � �  ،� �2' 3i� و عليه الحلان الآخران هما  �
2 3z i� 2أو  � 3z i� � 

�و منه    �3 ;2 3 ;2 3S i i i� � � 
: هيAإلى  Cو يحوّل Bالذي مركزه  Sالمباشرالعبارة المركّبة للتشابه  -أ

' 3 9 3z iz i� � �. 
 : ABCإستنتاج طبيعة المثلث  -ب

� �arg arg 3 2
2

B A

B C

z z i k
z z

� �
� ��

� � �� ��� �
3Bو  A

B C

z z
z z
�

�
�

 ،k	 قائم  ABCمنه  و  

 ، Bفي 
2:مساحته  21 1

. . .3. 6
2 2

ABC C B C BS k z z z z ua� � � � 3k،حيث � هي نسبة   �

 Sالتشابه 
هي ABEإذن مساحة المثلث Cصورة  Aو Aصورة  E -ج
:23 . 54ABE ABCS S ua� � 
 

3لدينا ) أ) 3

2

A B

D B

z z
z z
�

�
�

 . 
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cy

-0.50.5
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