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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 ثانوية رابح بركاتي                                                    غواط                       لأمديرية التربية لولاية ا

  2018مـــاي :  دورة                                     امتحان بكالوريا تجريبي                                                         
 تقني رياضي     :  الشعبة 

 د  30سا و  04: الرياضيات                                                                                       المدة : اختبار في مادة 
 اليينعلى المترشح أن يختار أحد الموضوعين الت

 الموضوع الأول
 

) نقاط 04 (: ولالتمرين الأ

�نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى  المعلم المتعامد والمتجانس  .1 �; ;O u v
r r

  

Z  :2المعادلة ذات المجهول£في  حل �
2 4 0Z Z� � � 

;قطالنلتكن .2 ;C B A  لواحقها 
1على الترتيب      3 ; 1 3 ; 2C B AZ i Z i Z� � � � � 

B;: اكتب  كل من/ أ             AZ Z  على الشكل الأسي  CZو 
;بين أن النقط / ب            ;C B A تعيين مركزها ونصف قطرها يطلب  تنتمي لدائرة. 

B;انشئ النقط.3 A  وC  الرباعي  طبيعة  ثم عينOBAC . معللا اجابتك. 

     :بين أن / ب     
nعين قيم العدد الطبيعي /ج            عدد حقيقي سالب حتى يكون  

 عين طويلة وعمدة العدد المركب   / د          

 .ABCاستنتج طبيعة المثلث  �
 :      عين وانشئ مجموعة النقط التي تحقق.4
 2ونسبته  الذي مركزه  عين العبارة المركبة للتحاكي-أ          .5

 الى   يحول و   الذي مركزه  أكتب العبارة المركبة للدوران  -ب

 حيث النقطيبالتحويل   ة الدائرة صوراستنتج مركز ونصف قطر الدائرة  - ج
 

  ) نقاط 04 : (ثالثالتمرين ال
nبواقي القسمة الإقليدية للعدد nدرس حسب قيم العدد الطبيعي أ    .1

 10على 3
 10 على إستنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد      .2
�:       يكون  nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي      .3 � � �1031793

1212 �� �	�
 nnn nn 
�:    حتى يكون nعين قيم العدد الطبيعي      .4 �100793

12 ��
 �nnn 
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عتبر في المنعتبر في المستوي.1

المعا££في في حلحل��
;نقطلن ;;C B AC B A; ;; e/e1//لواحقه لواحقه ; 3 ;3 A1 3 ;31 331 3 ;1 3 ;3 ;;1 3 ;3 ;

:B A;;Z ZZ;;B علىCCZZوو;;
;C BC نتمي لدائرتنتمي لدائرة ;

الرباعي طبيعة  ثم عين cالرب طبيعة  ين
عدد حقعدد حقيقي سا

22تهونسبته 
الىالى     ول يحول 

النقطيالنقطيلتحويل بالتحويل 

1

3n
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 ) نقاط 04 (: ثانيالتمرين ال 

�الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس                     �; ; ;O i j k
r ur ur

 

�نعتبر النقط                      � � � � �0 ;0 ; 2 ; 0 ; 2 ;0 ; 2 ;0 ;0C B A� � � I :لتكن النقطةو   �منتصف القطعة المستقيمة   �AB. 
;بين أن النقط  .1 ;C B A �تعين مستويا نرمز له بالرمز   �Q.  
�لمستوي لبين أن  .2 �Q 2:  معادلة من الشكل  0x y z� � � �  .  
3. � �P Iالمستوي الذي يشمل النقطة   ABو يعامد الشعاع  

uuur
 . 

�اكتب معادلة للمستوي / أ                         �P �ماذا يمثل المستوي .   �P. 
�المستويين  بين أن/ ب                       �P �و   �Q �متقاطعان وفق مستقيم   �D  .لهاكتب تمثيلا وسيطيا  . 
�على المستقيم Aاوجد المسقط العمودي للنقطة  .4 �D . لنقطة استنتج المسافة بين اثمA �و المستقيم   �D. 

)ن07:(التمرين الرابع 

I.  نعتبر الدالة العدديةg  المعرفة على� �0;� �: كما يلي  � � 2
2 lng x x x� �  

 . gادرس اتجاه تغيرات الدالة  .1

�استنتج إشارة  .2 �g x  على المجال� �0;� � .

II.  نعتبر الدالة العدديةf  المعرفة على� �0;� �: كما يلي  � � 1 ln
2 1

xf x x
x

�
� � �  

�وليكن                    �fC  تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى  معلم متعامد ومتجانس� �; ;O i j
r ur

 

 . ��و  0بجوار  fعين نهاية الدالة  .1
.، ثم شكل جدول التغيرات  fادرس اتجاه تغير الدالة  .2
�أثبت أن المستقيم  .3 �
2ذو المعادلة   1y x� �مستقيم مقارب مائل للمنحنى  � �fC  بجوار�� .

�تحقق أن المستقيم  .4 �
�يقطع المنحنى   �fC  في نقطةA  يطلب تعيين إحداثيتيها.

�حدد وضعية  .5 �fC  بالنسبة إلى المستقيم� �
�في المجال   �0;� � .

�للمنحنى  Bأثبت أنه توجد نقطة وحيدة  .6 �fC  يكون المماس� �T  عندها موازي للمستقيم� �


�يطلب كتابة معادلة                �T

�برهن أن المعادلة  .7 � 0f x 0,39:  حيث  �تقبل حلا وحيدا  � 0, 40�� � .

�ارسم  .8 �fC  و� �
�و   �T   )2 ; 1i cm j cm� �
r ur

 (

�عدد حلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم العدد الحقيقي .9 �1 1 ln 0m x x� � � �

III.  نعتبر الدالة العدديةh  المعرفة على� �0;� �: كما يلي  � � � �1
1 lnh x x

x
� �  

 . 1التي تنعدم عند  hعين دالة أصلية للدالة  .1
�استنتج مساحة الحيز المحدد بالمنحني  .2 �fC   والمستقيمات� �
  ،1x e ��   ،x e�
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 بي/  بب                       
اوجداوجد المس.4.4

)ن)ن0707:(ع

gالدالة العدديةعتبر الدالة العددية 

. gتغيرات الدالة جاه تغيرات الدالة 

� �g x�  على المجا على المجال�

f  لمعرفة على المعرفة على�� �

منسوب إلى  مستو منسوب إلى  معلم م

.رات ل التغيرات 
ستقيم مقارب ممستقيم مقارب مائل لل

يطلب تعيييطلب تعيين إحدAAطة

�� �0;0 � � . .

�Tعندها موازيعندها موازي للمس

.
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 ثانيالموضوع ال
  ) نقاط 04 ( :الأول التمرين

�في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس مثلنا المستقيم       �
�و  �fC  معادلتيهما على الترتيب:

  y x�  5و 4

2

xy
x

�
�

�
�على المجال     �0 ; � � 

� �nu المتتالية المعرفة بـ :
� �

0

1

0

n n

u
u f u�

���
� ���

 

 
 
 
 
 

2:  انقل الشكل ثم مثل على محور الفواصل الحدود  التالية ) أ            1 0
; ;u u u  دون حسابها مبرزا خطوط الرسم ،. 

�أعط تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية ) ب      �nu  وتقاربها. 

I- � �nu 0المتتالية المعرفة بـ
0u : لدينا   n، ومن أجل كل عدد طبيعي  �

1

5 4

2

n
n

n

uu
u�

�
�

�
 

1احسب  .1
u  2و

u .
غير معدوم  nأثبت بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  .2
�برهن أن المتتالية  .3 �nu  ماذا تستنتج .متزايدة

II- � �nv  المتتالية المعرفة من أجل كل عدد طبيعيn   4: بـ

1

n
n

n

uv
u

�
�

�
  

�بين ان  .1 �nv  متتالية هندسية  ، ثم استنتج عبارةnv  بدلالةn .
�ثم استنتج نهاية المتتالية . nبدلالة   ةاوجد عبار .2 �nu .

                      )نقاط  05(   : نيالثاالتمرين 
1-1

z  2و
z   الجملة التالية في مجوعة الأعداد المركّبة   حل*،  عددان مركبان ،:

1 2

1 2

3 2

3 2

z z

z z i

� � � ��
�

� � ���
 

�المنسوب إلى معلم متعامد نعتبر في المستوى المركب -2 �, ,o i j
r ur

على الترتيب  Bzو  Az ذات اللاحقتين Bو  A،النقطتين 

3Az i� � 1و  � 3Bz i� �  :     وليكن العدد المركب �
على الشكل الآسي   Bzو  Azاكتب  ) أ

 :حيث على الشكل الجبري ثم على الشكل الاسي اكتب العدد المركب ) ب

. و  استنتج القيمة المضبوطة لكل من  �

 : اوجد قيمة تقريبية لـ �

:  التي تحقق مجموعة  طبيعة عين./أ Zنقطة لاحقتهاMلتكن -3
 :التي تحقق وعة مجمال طبيعة  عين/ ب                                    
 واستنتج نقطة تقاطع المجموعتين ) جـ                                    
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انقل الشكلانقل الشكل ثم م)) أأ       

عط تخمينا حولأعط تخمينا حول ات) ب

0ية المعرفةالمتتالية المعرفة بـ�

2
u .

 أجل كل عنه من أجل كل عدد طبيع
�u  ماذاماذا تستنت.متزايدة .متزايدة

جل كل عدد طبيعن أجل كل عدد طبيعي 

بدلا nnvvتنتج عبارة م استنتج عبارة 

��لمتتالية نهاية المتتالية  ��nnuu .

ةبة  ، الجملة، الجملة التاليّبمركّ

1
z

1
�������
�
�

�
�
�

ذات ال ذات اللاحق BBو و Aين 

££
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          )نقاط  04(   : لثالثاالتمرين 
 :يحوي صندوق على ثماني كرات لا يمكن التمييز بينها باللمس وتحمل كل واحدة منها عددا كما هو مبين في الشكل  

  .رات من الصندوق نسحب عشوائيا وفي آن واحد ثلاث ك    
I.نعتبر الحدث A  ": 0من بين الكرات الثلاث المسحوبة لا توجد اية كرة تحمل العدد" 

 "8جداء الاعداد التي تحملها الكرات الثلاث المسحوبة يساوي  :"     B الحدث                 
 "2رة تحمل الرقم من بين الكرات المسحوبة توجد على الاقل ك:"     Cالحدث                  

واحسب كل من   �  و
II.الذي يربط كل سحبة بجداء الاعداد التي تحملها الكرات الثلاث المسحوبة   ليكن المتغير العشوائي.  

 .في جدول ثم عرف قانون الاحتمال  عين قيم المتغير العشوائي/ أ              
 . للمتغير العشوائي لتبايناحسب كل من الامل الرياضياتي وا/ ب             
         

     المستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس    )نقاط 07(   :تمرين الرابعال

I. تمثيلها البياني ،أعداد حقيقية و ،  : كما يلي   دالة عددية معرفة على  لتكن 
 : حيثو عين العددان  �

 . 1معامل توجيهه  0يقبل مماس عند النقطة ذات الفاصلة  المنحني  و                           

II. معرفة علىال نعتبرالان الدالة      : 
 لدالة  أدرس تغيرات ا . أ

 : حيث  تقبل حلا وحيدا  بين أن المعادلة  . ب
 استنتج إشارة  . ت
 ومحور الفواصل والمستقيمين ذوي المعادلتين  باستعمال المكاملة بالتجزئة  أحسب مساحة الحيز المحدد بـ  . ث

 . و    
III. تمثيلها البياني  ،  : كما يلي   دالة عددية معرفة على. 

 :    ثم بين أن  أحسب  .1

 . الدالة  ت، ثم شكل جدول تغيرا على   استنتج إشارة .2

  : بالشكل  بين أنه يمكن كتابة  .3

 . يطلب تعيين معادلته عند   يقبل مقارب مائل   استنتج أن  �
  و أدرس وضعية  �

 .، عين حصرا لـ :  بين أن  .4
 . ارسم المنحني  .5
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الح الحدث                     
Cالحدالحدث                    

احساحسب ك��
متغير العشوائيكن المتغير العشوائي

قيم المتغير العشوائيعين قيم المتغير العشوائي
 من الامل الرب كل من الامل الرياض

مستوي منسوالمستوي منسوب إلى 

: كما يلي كما يلي على
: حيث

 النقطة ذات س عند النقطة ذات الفاص

: ث

ومحور الفوومحور الفواصل

.لبيانيثيلها البياني 
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الجمِورية الجزائرية الديملراظية امشـبية 

وزارة امتربية اموظيية 

 27ثاهويات تمنراست  الملاظـة                                                                  مديرية امتربية مولاية تمنراست                   

 2018   مـــــــــايو:  دورة                            امتـحان  امبكاموريا امتجريبي نوتـويم امثاهوي                                           

                                  .                                                                                                                                                                    و  ثلني رياضيامرياضيات  : شــــــــــبة  

 كيلة  د30 و اؿات  سـ4: ـــدة ــلمـــا                                                 اختبار في مادة امرياضيات                                     

: ؿلى المترشح   أ ن   يختار أ حد الموضوؿين    امتاميين 

الموضوع ال ول 

  : ( هلاط 4 )اهتمرين ال ول 

 حيث 10ؿلى nA ثم اس تًتج باقي كسمة 10 ؿلى  n3 بواقي كسمة  امـدد nأ درس حسب كيم امـدد امعبيـي -أ   (1

2018143921993 32616   nn

nA 

n : بين اهَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي  (2    101332017143943 212   nn nnn ثم أ س تًتج  كيم امـدد 

 امتي يكون من أ جوِا nامعبيـي   122017143943  nnn 10 مضاؾف نوـدد.  

3) N  020 ؿدد ظبيـي يكتب  612  و يكتب3 في اميؼام امتـداد ذي ال ساس هؼام امتـداد ذي   في

     أ وجد امـددان 7ال ساس   . في اميؼام امـشري N  ثم أ كتب ;

 .وسحب ؾشوائياَ    كرثين في أ ن  واحد 10 ؿلى  n3 كريات مرقمة ببواقي  كسمة 4يحتوي كيس ؿلى  (4

  .2017أ حسب احتمال الحصول ؿلى رقمين مجموؾِما يساوي مجموع أ ركام امـدد  - أ  

   المتغير  امـشوائي الذي يرفق عموية امسحب بمجموع امرقمين المتحصل ؿويهما   X - ب

 . ثم أ حسب أ مله أ مرياضياتي Xؾرف كاهون الاحتمال نومتغير امـشوائي 

  :( هلاط4 )اهتمرين امثاني 

هـتبر المتتامية  nu 30 المـرفة بــ uمن أ جل كل ؿدد ظبيـي  n : 
2

1 2

1
n

n

u
u


.  

123أ حسب الحدود  (1 uوuوu ن أ هَ  من أ جل كل ؿدد ظبيـي   .n : 1nu ثم برُ

بين أ ن المتتامية  (2 nu متياكصة تماما ؿلى IN ثم أ س تًتج أ نها متلاربة مـيياَ نهايتها . 

هـتبر المتتامية  (3 nvالمـرفة  من أ جل كل ؿدد ظبيـي  n:  12  nn uv 

بين أ ن المتتامية  - أ   nv ُيدس ية يعوب ثـيين أ ساسِا و حدُا ال ول . 

nn كلا من nأ كتب بدلالة  - ب uv  .nulim  ثم أ حسب ;

  كلا من المجاميؽ امتامية    nأ حسب بدلالة -ج
22

2

2

1

2

0 ... nn uuuuS  و    

n

n

n vvvvT 2....22 2

2
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  ( هلاط 5 )اهتمرين امثامث 

لى المـلم المتـامد و المتجاوس  هـتبر في المس توي المًسوب ا  vuO ABCD  اميلط ;;  امتي مواحلِا ؿلى امترثيب ;;;

izzzizez AABC

i

D  1;;2;4

3

.  

لى Cهؼيرة اميلعة L و متكن اميلعة   .D  بامًس بة ا 

 .2 جساوي Lبين أ ن لاحلة اميلعة  (1

ABCLأ جبت أ ن اميلط  (2 لى هفس الدائرة;;;    ثًتمي ا  C ا ا و هصف كعرُ  . يعوب ثـيين مركزُ

BK ذات املاحلة Kهـتبر اميلعة  (3 zz  و R الدوران ذات المركز O و يحول C لى  .Kا 

KABL محدداَ ظبيـة امرباؾي R بالدوران L صورة L' ثم ؿين لاحلة اميلعة R           ؿين كيس زاوية الدوران  '. 

hRT:  المـرف بـــ Tهـتبر امتحويل اميلعي  (4  حيث  h َو مركزٍ 2 ُو امتحاكي الذي وسبت O.  

 . ثم ؿين ؾياصرٍ المميزة Tحدد ظبيـة امتحويل 

ؿين  (5   مجموؿة اميلطM من المس توي ذات املاحلة z و امتي تحلق  :DA zzzz 2  .z مرافق z حيث  

  ( هلاط 7 )اهتمرين امرابؽ 

I- هـتبر الدالة امـدديةgالمـرفة ؿلى    بــ 1;   x
x

x
xg 


 1ln2

1
. 

 ؿلى gأ درس ثغيرات الدالة  - أ    ;1. 

بين أ ن المـادلة -                 ب  0xg حداُما مـدوم و ال خر 71,072,0 حيث  ثلبل حوين ا    

شارة -                 ج اس تًتج ا  xg 

II- هـتبر الدالة امـدديةfالمـرفة ؿلى     ;00,1  بــ  
 

2

1ln

x

x
xf


 و  

fC تمثيوِا امبياني في مـلم متـامد 

و متجاوس  jiO cm2 وحدة امعول هي ;; . 

 .ؾيد أ ظرف مجموؿة ثـريفِا  fأ حسب نهايات الدالة  (1

 . ثم  شكل  جدول ثغيراتها  fأ درس ثغيرات الدالة  (2

أ وشئ الميحنى  (3 
fC  هضؽ       715,046,2    .fو

 ؿدد حليلي موجب تماما هضؽ ميكن  (4   



1

dttfI 

أ ؾط ثفسيراَ ُيدس يا نوـدد  - أ   I حسب كيم امـدد الحليلي  

ؿدد حليلي  من xبملاحؼة أ هَ من أ جل كل  - ب ;1 : 
  xxxx 


 1

11

1

1
  

أ حسب  I باس تـمال امتكامل  بامتجزئة ثم  احسب  I
x 
lim 

 

 اىتهى  الموضوع ال ول 
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 الموضوع امثاني

  ( هلاط 4)اهتمرين ال ول 

هـتبر المتتامية  (1 nu 00 المـرفة بــ uمن أ جل كل ؿدد ظبيـي  n : n

nn uu 231 .  

ن بامتراجؽ  أ هَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي   ثم أ س تًتج أ ن  n : 0nuبرُ nu متياكصة . 

هـتبر المتتامية  (2 nv من أ جل كل ؿدد ظبيـي المـرفة n : n

n

n uv  2.  

بين أ ن  - أ   nv ُيدس ية يعوب  ثـين أ ساسِا و حدُا ال ول . 

nnؿبر ؾن كلا من  - ب uوv بدلالة n. 

  ماذا جس تًتج ؟nulimأ حسب - أ   (3

nnحيث n بدلالة nSأ حسب المجموع-ب uuuS  ...10 

    4 ؿلى  n3   و  بواقي كسمة 5 ؿلى  n2 بواقي كسمة nأ درس حسب كيم امـدد امعبيـي - أ   (4

 امتي تحلق nؿين كيم امـدد امعبيـي -ب 50143919622018 2  nn 

  ( هلاط 5 )اهتمرين امثاني 

لى المـلم المتـامد و المتجاوس  المس توي المركب مًسوب ا  jiO ABCDE  و هـتبر اميلط ;;  امتي مواحلِا ؿلى امترثيب ;;;;

14312  ABCDE zوizوizوizوiz.  

بين أ ن  (1
AD

AE

AB

AC

zz

zz

zz

zz









لى D  يحول T ثم اس تًتج  أ هَ يوجد تحويل هلعي  لى B و يحول Eا   يعوب ثـيين C ا 

 .ظبيـتَ و  ؾياصرٍ المميزة 

 و زاويتَ A الذي مركزٍ Sبامتشابَ المباشر Cصورة C'ؿين لاحلة اميلعة  (2
4


 و وسبتَ 

2

2
.  

S بامتشابَ z' ذات املاحلة M'  صورتها z هلعة من المس توي لاحلتها Mمتكن  (3 . 

بين أ ن   iziz  11
2

1
'. 

متكن  (4  مجموؿة اميلط Mمن المس توي ذات املاحلةz و امتي تحلق   ieiz   حيث 11









2
;0


 

ؿين ظبيـة مجموؿة اميلط  - أ    لما  يمسح  المجال  








2
;0


. 

اوجد ظبيـة  - ب ' صورة    َبامتشاب  S. 

متكن  (5  مجموؿة اميلط Mمن المس توي ذات املاحلةz  حيث         2argarg  AB zzzz  

ؿين ظبيـة مجموؿة اميلط  .   
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  : ( هلاط 4)اهتمرين امثامث  

لى المـلم المتـامد المتجاوس  امفضاء مًسوب ا  kjiO  هـتبر اميلعتين;;; 13;7;12 A و  2;1;3B و المس تويان 

  01523:1  zyxP  و    02:2  zyxP.   

بين المس تويان (1 1P  و   2P.  متلاظـان وفق مس تليم يشمل اميلعةB َو شـاع ثوجيه   1;1;1v. 

 ؿلى المس توي A هي المسلط امـمودي نويلعة Bأ جبت أ ن  (2 1P. 

ميكن (3 Q المس توي المـرف بتمثيله اموس يعي امتالي    2;:

62

532

622

IR

z

y

x
























 

بين أ ن  - أ   Q و  1P متوازيان  

تحلق أ ن المـادلة الديكارثية نومس توي  - ب Q 58523 هي  zyx. 

 مٌتصف املعـة المس تليمة Iتحلق أ ن-          ج AB ثًتمي نومس توي  Q ثم أ س تًتج أ ن  Qُو المس توي المحوري  

نولعـة المس تليمة            AB. 

بين أ ن  -أ   (4 S  مجموؿة اميلطM 0 من امفضاء حيث. MBMA هي سعح كرة يعوب ثـين ؾياصرٍ المميزة . 

ؿين ظبيـة مجموؿة هلاط ثلاظؽ -ب S و المس توي Q. 

 

  : ( هلاط 7)اهتمرين امرابؽ 

 بــ IR المـرفة ؿلىfهـتبر الدالة امـددية 
1

2

2

1
1




xe
xxf و  

fC تمثيوِا امبياني في مـلم متـامد و متجاوس  jiO ;; .  

 : xتحلق أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي  (1
xx ee 





1

1

1

1
 . دالة فردية f  ثم بين أ ن 1

أ حسب  (2 xf
x 
lim. 

x : بين أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي  (3 
2

1

1

2

1
' 














x

x

e

e
xf  ثم شكل جدول ثغيرات الدالة f ؿلى IR 

x : xأ س تًتج اهَ من أ جل كل ؿدد حليلي  موجب   (4
ex 2

1

1

2
1 


  .  

أ حسب  (5  


















xxf

x 2

1
1lim َثم فف اميتيجة ُيدس يا  

أ وشئ  المس تليم  (6  1  ذو المـادلة
2

1
 xyو  الميحنى  

fC. 

بين أ ن الدالة -أ   (7 1ln xex دالة أ صوية نلدالة 
1

1




xe
x ؿلى IR 

أ حسب مساحة الحيز المس توي المحدد بالميحنى -       ب 
fC 0;1 و حامل محور امفواصل و المس تليمان انلران مـادلاتهما  xx 

 

 اىتهى  الموضوع امثاني 
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  شـبة امرياضيات و امتلني رياضي– 2018فصل لاختبار امرياضيات الامتحان امتجريبي امتصحيح الم

الموضوع ال ول 

  : ( هلاط 4 )اهتمرين ال ول 

   لدييا 10 ؿلى  n3دراسة بواقي كسمة  امـدد -أ   (5 10130  

k 34 k 24 k 14 k    k4     n 

 10 7 9 3 1 n3 

 10 ؿلى  n3 باقي كسمة 

kn لما    4  1 ُو   

14و  لما     kn  3 ُو   

24لما    و   kn  9 ُو   

34لما   و   kn  7 ُو   

   لدييا :  10 ؿلى nAاس تًتاج باقي كسمة  1031993  ٌَو  م  1031993 616616   nn يـني أ ن 
   1031993 2144616   nn من ما س بق نجد أ ن    1091993 616 n 

و لدييا  1011439   ٌَو  م  1011439 32 n ذن  ا  10214392 32  n 

و  1082018 

بالجمؽ نجد  108292018143921993 32616   nn ٌَو  م  109nA 

   9 ُو  10 ؿلى nAباقي كسمة  

جبات  اهَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي  (6 n : ا     101332017143943 212   nn nnn 

لدييا  1091439 أ ي أ ن  1031439 2 لى كوى  نجد n بامرفؽ ا  1031439 2nn  43  بامضرب في n  

 نجد       1........10433143943 2  nn nn 

و لدييا   1032017  لى  كوى 12 بامرفؽ ا  n نجد    2........1032017 1212   nn 

بجمؽ  1 و  2  نجد      10334332017143943 2212   nnnn nn أ ي أ ن 

    101332017143943 212   nn nnn  

 امتي يكون من أ جوِا n اس تًتاج  كيم امـدد امعبيـي   122017143943  nnn 10 مضاؾف نوـدد:  

يـني أ ن    1002017143943 12  nnn مما س بق نجد أ هَ يـني أ ن    1001332 nn 3  بما أ ن 

 أ وميان فيما بينهما فحسب هؼرية غوس 10و    1001332 nn يكافئ    10013 n يكافئ 

 1013 n  نجد 3 بامضرب في   1039 n و  1019  ذن   ا  103n 1 بامضرب في 

نجد  103n أ ي أ ن kn 103  و k ؿدد ظبيـي ..... 
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7) N  020 ؿدد ظبيـي يكتب  612  و يكتب3 في اميؼام امتـداد ذي ال ساس هؼام امتـداد ذي   في

   7ال ساس 

 في اميؼامين جلاجة و س بـة نجد      Nهًشر 

 7292432792 N ٌَو  م 10082N 

 343649172N ٌَو  م 343303N 

 و  مٌَ  34330310082  3011008343 أ ي أ ن   

 3ؿدد ظبيـي أ صغر تماما من  

3011008343 نجد أ ن 1لما    أ ي أ ن 
343

707
 مرفوض  

3012016343 نجد أ ن 2لما    5 أ ي أ ن  ملبول   

 .2018N و مٌَ 

 .وسحب ؾشوائياَ    كرثين في أ ن  واحد 10 ؿلى  n3 كريات مرقمة ببواقي  كسمة 4يحتوي كيس ؿلى  (8

 "2017الحصول ؿلى رقمين مجموؾِما يساوي مجموع أ ركام امـدد  "  A  حساب احتمال الحادجة  - ت

9 7 3 1 + 

    1 

   4 3 

  10 8 7 

 16 12 10 9 

.   
3

1

6

2
AP 

  .16 و 12 و 10 و 8 و 4  المتغير  امـشوائي الذي يرفق عموية امسحب بمجموع امرقمين المتحصل ؿويهما كيمَ هي  X - ث

 كاهون الاحتمال

16 12 10 8 4 
ix 

6

1
 

6

1
 

6

2
 

6

1
 

6

1
 

 ixXP  

: حساب أ مل أ مرياضياتي   













































6

1
16

6

1
12

6

2
10

6

1
8

6

1
4XE    ٌَو  م    10XE 

  :( هلاط4 )اهتمرين امثاني 

123حساب الحدود  (4 uوuوu     : 5
2

1 2

0
1 




u
u 3 و

2

1 2

1
2 




u
u و

2
2

1 2

2
3 




u
u 

ان أ هَ  من أ جل كل ؿدد ظبيـي  10لدييا   : n : 1nu امبُر u 13  محللة لان 
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ن أ ن 1nuهفرض أ ن  11 و ميبُر nu    

1nu 12 بامتربيؽ نجد nu  ضافة 21 نجد 1 با  2  nu 1 نجد 2 باملسمة ؿلى
2

1 2


 nu

1  بالجذر نجد 
2

1 2


 nu

 

11و مٌَ نجد  nu  محللة  

 .n : 1nuو مٌَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي 

جبات  أ ن المتتامية  (5 ا  nu متياكصة تماما ؿلى IN :  لدييا

























































n
n

n
n

n
n

n
n

nn

u
u

u
u

u
u

u
u

uu

2

1

2

1

2

1

2

1

2

22

2

   و  مٌَ نجد 1

  































































n
n

nn

n
n

n

n
n

n
n

nn

u
u

uu

u
u

u

u
u

u
u

uu

2

1
2

11

2

1
2

1

2

1

2

1

22

2

2

2
2

 فا ن 1nu بما أ ن 1

 nu متياكصة . 

بما أ ن nu متياكصة و محدودة من ال سفل فِىي متلاربة . 

  : lو متكن نهايتها هي 
2

1
limlim

2

1
n

n

u
u


   يـني أ ن  

2

1 2l
l


 12 يكافئ l ٌَ1  و  مl 

هـتبر المتتامية  (6 nvالمـرفة  من أ جل كل ؿدد ظبيـي  n:  12  nn uv 

جبات  أ ن المتتامية  - ت ا  nv ُيدس ية يعوب ثـيين أ ساسِا و حدُا ال ول  :

n
nn

nn v
uu

uv
2

1

2

1
1

2

1
1

22
2

11 





  ٌَو م   nv ُيدس ية أ ساسِا 
2

 و حدُا ال ول 1

812

00  uv 

nn كلا من nامكتابة  بدلالة  - ث uv ; :   30
2

1

2

1
8.













n

n

n

n qvv 12 و  لدييا     nn uv ٌَو م 

1 nn vu ٌَ1 و  م
2

1
3


nnu 

1limحساب اهنهاية   nu. 

:     كلا من المجاميؽ امتامية nحساب بدلالة -ج
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 12  nn uv  ٌَو  م nn vu 12 ٌَو  م          nn vvvvS  1...111 أ ي أ ن210

 

2

1
1

2

1
1

1

1

0















n

n vnS  ٌَو م    









12

1
1161

nn nS 

  حساب المجموعnT 32 لدييا

1



nnv ٌَ822 و م 3  n

n

n vw ذن  ا  nw ذن  متتامية ثابتة ا 

n

n

n vvvvT 2....22 2

2

10  أ ي nn wwwwT   و مٌَ 210.... 18  nTn 

   حساب المجموعnL 32   لدييا و

1



nnv ٌَو  م       2ln3ln nvk nn   ذن ا  nk متتامية حسابية أ ساسِا

 2ln  

و مٌَ         nn vvvvL ln....lnlnln 210 أ ي أ نnn kkkkL    و مٌَ  210....

 nn kk
n

L 


 0
2

1
ذن  ا       2ln32ln3

2

1
n

n
Ln 


 

 و مٌَ 
    

2

2ln61 nn
Ln


. 

 

  ( هلاط 5 )اهتمرين امثامث 

لى المـلم المتـامد و المتجاوس  هـتبر في المس توي المًسوب ا  vuO ABCD  اميلط ;;  امتي مواحلِا ؿلى امترثيب ;;;

izzzizez AABC

i

D  1;;2;4

3

.  

لى Cهؼيرة اميلعة L و متكن اميلعة   .D  بامًس بة ا 

جبات  أ ن لاحلة اميلعة  (6 لى Cهؼيرة اميلعة Lلدييا اميلعة  :  2 جساوي Lا  DCLDيـني أ ن D  بامًس بة ا   يـني  

DCLDأ ن  zzzz  CDL و مٌَ   zzz  22 أ ي 2 4

3

iez
i

L 


  

22يكافئ 
2

2

2

2
2 














 iizL و ُو المعووب . 

جبات أ ن اميلط  (7 ABCLا  لى هفس الدائرة;;;    ثًتمي ا  C  بما أ ن 

2;2;2;2  ABCL zzzz لى الدائرة ن اميلط ثًتمي ا   فا  C ذات المركز O  و هصف 
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BK ذات املاحلة Kهـتبر اميلعة  (8 zz  و R الدوران ذات المركز O و يحول C لى أ ي أ ن Kا 

    KCROOR   يـني أ ن زاوية الدوران هي;









C

K

z

z
arg   لدييا   

2

1

2

1

2

1








 










 











i

i

i

z

z

z

z

C

B

C

K
 و  مٌَ  


2

4
arg 











C

K

z

z
  .R الدورانةو هي زاوي

zezامـبارة المركبة هي   : R بالدوران L صورة L'           ثـين لاحلة اميلعة 
i

4'


 ٌَو م L

i

L zez 4
'



 أ ي أ ن 

 2
2

2

2

2
' 














 izL ٌَو  م izL  1'.  

KABLظبيـة امرباؾي  ALBKلدييا  : ' zzzz  '222     و مٌَ ;'  AALBK zzzzz ذن  ا 

كعرا امرباؾي متلايسان و  

   
24

2arg2arg
2

2
argarg'; ' 













































 A

A

A

B

A

KB

LA z
z

z

z

z

zz

zz
ALKB ٌَو م KABL ' 

 ُو مربؽ  كعراٍ متلايسان  و متـامدان 

hRT:  المـرف بـــ   Tهـتبر امتحويل اميلعي  (9  حيث  h َو مركزٍ 2 ُو امتحاكي الذي وسبت O.  

 لدييا   




T

Rh

zzz   أ ي أ ن    1'











1
4

1

'

2

zez

zz

i
 ٌَو  م   zez

i
42'



 ٌَوم  T  و  2امتشابَ المباشر الذي وسبتَ  ُو 

  و زاويتَ Oمركزٍ 
4


. 

ثـيين  (10   مجموؿة اميلطM من المس توي ذات املاحلة z و امتي تحلق  :DA zzzz 2   يـني أ ن  

DA zzzz 2 يـني  أ ن  MNMA حيث  N اميلعة ذات املاحلة Dz2و  مٌَ مجموؿة اميلط    هي محور 

املعـة المس تليمة   AN.  

  :  ( هلاط 7 )اهتمرين امرابؽ 

III- هـتبر الدالة امـدديةgالمـرفة ؿلى    بــ 1;   x
x

x
xg 


 1ln2

1
. 

 ؿلى gدراسة ثغيرات الدالة  - ب  ;1. 

:  اهنهايات   


xg
x
lim و   

   
x

xxx
xg

xx 





 1

1ln12
limlim

11
و مٌَ

 
   

x

xxx
xg

xx 





 1

1ln12
limlim

11
 أ ي أ ن   





 x

x
xg

xx 1
limlim

11
 

لان     01ln1lim
1





xx

x
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: المش تلة  
   22

1

21

1

2

1

1
'

x

x

xx
xg










 شارتها سامبة ؿلى المجال     ا 








 ;

2

  و  مٌَ 1

و متزايدة ؿلى المجال    متياكصة ؿلى ُذا المجال gالدالة 









2

1
;1.   

جبات أ ن المـادلة  - ت ا   0xg حداُما مـدوم و ال خر 71,072,0 حيث  ثلبل حوين ا    

   بما أ ن  00 g  مٌَ المـادلة   0xg  .  ثلبل حل مـدوم   

و لدييا     03,071,0 gو   03,072,0 g بما الدالة g  متزايدة تماما ؿلى









2

1
 و 1;

    071,072,0  gg ية امليم المتوسعة  المـادلة  حسب مبُر  0xg  ثلبل حلا وحيد  حيث 

71,072,0   

شارة - ج اس تًتاج ا  xg :  

 

IV- هـتبر الدالة امـدديةfالمـرفة ؿلى     ;00,1  بــ  
 

2

1ln

x

x
xf


  

 : ؾيد أ ظرف مجموؿة ثـريفِا fحساب نهايات الدالة  (5

  
 

0
1ln

limlim
2





 x

x
xf

xx
بامتزيد الملارن     و    .  




xf
x 1

lim   

و   
 



























 xxxx

x
xf

xxx

1

1

1
lim

11ln
limlim

000
 و 

 
 



























 xxxx

x
xf

xxx

1

1

1
lim

11ln
limlim

000
 

f  : دراسة  ثغيرات الدالة  (6 
   

44

2

.
1ln2

1'
x

xgx

x

xx
x

x

xf 


 شارة امبسط شارتها من ا    و مٌَ ا 

 متزايدة ؿلى المجال fمن جدول الا شارة وس تًتج أ ن 

 ;1 و  متياكصة ؿلى المجامين  0;و 

 ;0.  

 

 

 

 : جدول ثغيراتها  
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وشاء الميحنى  (7 ا  
fC      

 

 ؿدد حليلي موجب تماما هضؽ ميكن  (8

   



1

dttfI 

ثفسيراَ ُيدس يا نوـدد  - ت I حسب كيم امـدد 

 : الحليلي 

  1لما فا ن  I هي مساحة الحيز المس توي المحدد 

بـالميحنى  
fC و المس تليمات امتي مـادهتها 

0;;1  yxx . 

  10لما   فا ن  I هي مساحة الحيز المس توي 

المحدد بـالميحنى  
fC و المس تليمات امتي مـادهتها 

0;;1  yxx .  

ؿدد حليلي  من xبملاحؼة أ هَ من أ جل كل  - ث

 ;1 : 
  xxxx 


 1

11

1

1
  

حساب  I      :        
   

 
dt

ttt

t
dt

t

t
dttfI  













111

2

1
1

11ln1ln ٌَو م  

 
 

   





















1
1

11
2ln

1ln
dt

tt
I   ذن  ا  

 
      




 11lnln2ln

1ln
ttI 


 ٌَو م  

 
 

  























2

1
ln

1
ln2ln

1ln








I ٌَو م   

 
  
























1
ln2ln2

1ln
I ..   

حساب    I
x 
lim :    2ln2lim 





I 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 اىتهى  الموضوع ال ول 
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 الموضوع امثاني

  ( هلاط 4)اهتمرين ال ول 

هـتبر المتتامية  (5 nu 00 المـرفة بــ uمن أ جل كل ؿدد ظبيـي  n : n

nn uu 231 .  

ان بامتراجؽ  أ هَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي  00لدييا : n : 0nuامبُر u محللة   

ن أ ن 0nuهفرض أ ن  01 و مبُر nu 

03يـني أ ن   nu ٌَو  م nn

nu 223  02 و  n  ٌَ01 و  م nu ذن أ هَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي  محللة  ا 

n : 0nu. 

لدييا  1

1 2222 

  n

n

n

nnn uuuu 0 وnuذن المتتامية ذن امفرق سامب ا   ا  nu متياكصة . 

هـتبر المتتامية  (6 nv من أ جل كل ؿدد ظبيـي المـرفة n : n

n

n uv  2.  

جبات أ ن  - ت  ا  nv لدييا :  ُيدس ية يعوب  ثـين أ ساسِا و حدُا ال ول.
 

n

n

n

n

n

n uuv 23222 1

1

1  



 يـني

أ ن   nn

n

n

n

n

n

n vuuuv 3233232 1

1

1  



 و  مٌَ المتتامية  nv و حدُا 3 ُيدس ية أ ساسِا 

12ال ول   0.

0

0  uv. 

nnثـبير ؾن كلا من  - ث uوv بدلالة n         :n

nv 3     و     nn

nu 32  

حساب - أ   (7  




















 1

3

2
3lim32limlim

n

nnn

nu  و  مٌَ المتتامية  nu متباؿدة . 

nnحيث n بدلالة nSحساب المجموع-ب uuuS   و مٌَ 10...

       nn

nS 32...323232 2200  ٌَو م 
31

31

21

21 11











 nn

nS أ ي أ ن 

 11 31
2

1
21   nn

nS ذن 11  ا  32
2

1   nn

nS. 

    5 ؿلى  n2 بواقي كسمة nالدراسة حسب كيم امـدد امعبيـي -أ   (8

 34 k 24 k 14 k k4 n 

 5 3 4 2 1 n2 

kn        و مٌَ  لما  4 فا ن باقي كسمة  n2  14لما   و  1ُو    5 ؿلى  kn فا ن باقي كسمة  n2  2ُو    5 ؿلى 

24لما   kn فا ن باقي كسمة  n2  34لما   و  4ُو    5 ؿلى  kn فا ن باقي كسمة  n2  3ُو    5 ؿلى. 

    4 ؿلى  n3و  بواقي كسمة 

 14 k k2 n 

 4 3 1 n3 

kn        و مٌَ  لما  2 فا ن باقي كسمة  n3  12لما   و  1ُو   4 ؿلى  kn فا ن باقي كسمة  n3  3ُو    4 ؿلى. 

 امتي تحلق nثـين كيم امـدد امعبيـي -ب 50143919622018 2  nn لدييا  532018 و 

 521962 ٌَو  م  5022 n و  591439 ٌَو  م  531439 2nn  ذن    ا 

0nu
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 5323143919622018 222 nnnn  يكافئ أ ن   

 5943143919622018 2 nnnn  و لدييا    519  و  514 ٌَو م  519 n أ ي أ ن 

   514143919622018 2 nnn  حتى يكون  50143919622018 2  nn يجب أ ن 

 .ؿدد زوجي nيكون 

  ( هلاط 5 )اهتمرين امثامث 

لى المـلم المتـامد و المتجاوس  المس توي المركب مًسوب ا  jiO ABCDE  و هـتبر اميلط ;;  امتي مواحلِا ؿلى امترثيب ;;;;

14312  ABCDE zوizوizوizوiz.  

جبات  أ ن  (6 ا 
AD

AE

AB

AC

zz

zz

zz

zz









  لدييا  

 
i

i

ii

i

i

i

i

zz

zz

AB

AC 



















3

3

3

13

14

13
  و 

 
i

i

ii

i

i

zz

zz

AD

AE 














2

2

11

12
  و مٌَ 

AD

AE

AB

AC

zz

zz

zz

zz









. 

لى D  يحول Tس تًتج  أ هَ يوجد تحويل هلعي ن لى B و يحول Eا   و زاويتَ A و ُو الدوران الذي مركزٍ C ا 

   


2
2

arg i. 

 و زاويتَ A الذي مركزٍ Sبامتشابَ المباشر Cصورة C'ثـيين لاحلة اميلعة  (7
4


 و وسبتَ 

2

2
 :  

A

i

C

i

C zezez













 44

'
2

2
1

2

2


  و مٌَ  1
2

1

2

1
31

2

1
' 








 iiiizC 

S بامتشابَ z' ذات املاحلة M'  صورتها z هلعة من المس توي لاحلتها Mمتكن  (8 . 

جبات  أ ن  ا   iziz  11
2

1
  لدييا '   izizezez A

ii















 1

2

1
1

2

1

2

2
1

2

2
' 44



 و مٌَ  

  iziz  11
2

1
'. 

متكن  (9  مجموؿة اميلط Mمن المس توي ذات املاحلةz و امتي تحلق   ieiz   حيث 11









2
;0


 

ثـيين ظبيـة مجموؿة اميلط  - ت  لما  يمسح  المجال  








2
;0


  لدييا     ieiiz     و  مٌَ 11

    ieiiz   يـني أ ن 11  iiz    يـني أ ن 11  21  iz  2 يـني أ نMD و 

  يمسح  المجال مٌَ  لما 








2
;0


 2  و هصف املعر D  هي كوس من دائرة أ ي هي ربؽ الدائرة ذات المركز 

ظبيـة  - ث ' صورة    َبامتشاب  S ا ُو  ذو املاحلة D' هي ربؽ دائرة مركزُ

    iiizD  1
2

1
11

2

1 2

ا ' 12 و هصف كعرُ
2

2
 

متكن  (10  مجموؿة اميلط Mمن المس توي ذات املاحلةz  حيث         2argarg  AB zzzz  
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ظبيـة مجموؿة اميلط   :        2argarg  AB zzzz يكافئ   2arg 














A

B

zz

zz
  يكافئ 

    2; MBMA مجموؿة اميلط هي املعـة المس تليمة   AB. 

  : ( هلاط 4)اهتمرين امثامث  

لى المـلم المتـامد المتجاوس  امفضاء مًسوب ا  kjiO  هـتبر اميلعتين;;; 13;7;12 A و  2;1;3B و المس تويان 

  01523:1  zyxP  و    02:2  zyxP.   

جبات أ ن  المس تويان (5 ا  1P  و   2P متلاظـان  بما أ ن شـاؾيهما امياػيميان ؿلى امترثيب 5;2;31 n و  2;1;12 n غير  

مرثبعان خعيا ل ن 
1

2

1

3
 فِما متلاظـان  وفق مس تليم   

 1PBيـني أ ن       01251233  00   أ ي أ ن  محللة  

 2PBيـني أ ن       02213 ٌَأ ي أ ن  محللة  و م   B ثًتمي ا لى مس تليم امتلاظؽ. 

0523.1لدييا  vn 0211.2 و vn   و مٌَ شـاع ثوجيَ مس تليم امتلاظؽ ُو    1;1;1v 

جبات أ ن  (6  ؿلى المس توي A هي المسلط امـمودي نويلعة Bا  1P   :   يـني  أ ن 1PB  محللة  

و  15;6;9 AB مرثبط خعياَ مؽ  5;2;31 n 3  لدييا
5

15

2

6

3

9








و  مٌَ محللة . 

ميكن (7 Q المس توي المـرف بتمثيله اموس يعي امتالي    2;:

62

532

622

IR

z

y

x
























 

جبات  أ ن  - ت ا  Q و  1P متوازيان  يـني أ ن امشـاع  5;2;31 n عمودي ؿلى امشـاؿين المـييين نومس توي   Q  و  

ُما  2;2;21v و  0;3;22 v:  

       0252223. 11 vn   و           0053223. 21 vn محللة . 

امتحلق أ ن المـادلة الديكارثية نومس توي  - ث Q 58523 هي  zyx هـوض اهتمثيل اموس يعي في المـادلة الديكارثية  

      5862553226223   5858 يكافئ محللة . 

 مٌتصف املعـة المس تليمة Iامتحلق أ ن-          ج AB ثًتمي نومس توي  Q :  لدييا









2

11
;4;

2

15
I بامتـويض في المـادلة 

الديكارثية نومس توي  Q :   58
2

11
542

2

15
3 
















  محللة  

و بما أ ن  5;2;31 nامشـاع امياػيمي نومس توي   Q و  15;6;9 ABمرثبعان خعيا  و المس توي يشمل I  فِو  

نولعـة المس تليمة المس توي المحور    AB. 

جبات  أ ن  -أ   (8 ا  S  مجموؿة اميلطM 0 من امفضاء حيث. MBMAهي سعح كرة  ذات املعر    AB  

.0أ و بعريلة أ خرى  MBMA يكافئ          021317312  zzyyxx يكافئ 

01711815222  yyxzyx ٍو هي سعح امكرة الذي مركز 









2

11
;4;

2

15
I ٍو هصف كعر  

2

342

2


AB 
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ثـيين ظبيـة مجموؿة هلاط ثلاظؽ -ب S و المس توي Q  بما أ ن  I  هلعة من المس توي   Q يـني أ ن  S و المس توي Q   

ا  يتلاظـان وفق دائرة مركزُ









2

11
;4;

2

15
I ا  ُو  و هصف كعرُ

2

342

2


AB.  

  : ( هلاط 7)اهتمرين امرابؽ 

 بــ IR المـرفة ؿلىfهـتبر الدالة امـددية 
1

2

2

1
1




xe
xxf و  

fC تمثيوِا امبياني في مـلم متـامد و متجاوس  jiO ;; .  

 : xامتحلق أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي  (8
xx ee 





1

1

1

1
1   

 لدييا بتوحيد الملامات نجد
x

x

x

x

x

x e

e

e

e

e

e 

















1

1

1
1

1

11

1
 .  محللة 1

و  O    متياػرة بامًس بة   IRبما أ ن

     xf
e

x
e

x
e

xxf
xxx



















 1

2

2

1
1

1

1
12

2

1
1

1

2

2

1
1 

 . دالة فردية fفا ن   

حساب  (9 xf
x 
lim :    












 1

2

2

1
1limlim

xxx e
xxf 

جبات  أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي  (10 x : ا  
2

1

1

2

1
' 














x

x

e

e
xf :  

 
 

 
 

 
 2

2

2

2

2
12

1

12

41

1

2

2

1
'














x

x

x

xx

x

x

e

e

e

ee

e

e
xf محللة  

 جدول ثغيرات الدالةf ؿلى IR بما أ ن  
2

1

1

2

1
' 














x

x

e

e
xf فا ن الدالة fمتياكصة ؿلى IR 

 

 

 

 

 

 : xاس تًتاج اهَ من أ جل كل ؿدد حليلي موجب   (11

x
ex 2

1

1

2
1 


   من جدول ثغيرات الدالة f  أ ي أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي 0 هلاحغ أ ن الدالة ثلبل كيمة حدية كبرى هي 

x:  موجب    0xf أ ي أ ن x
ex 2

1

1

2
1 


. 

حساب  (12  


















xxf

x 2

1
1lim: 

 
  0

1

2
lim

2

1
1lim 





















 xxx e
xxf  

من ما س بق وس تًتج أ ن  الميحنى : امتفسير امِيدس ية   
fC َله مس تليم ملارب مـادمت xy

2

1
1 جهة .  
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وشاء  المس تليم  (13 ا   ذو المـادلة  

1
2

1
 xyو  الميحنى  

fC : 

 

 

 

 

 

 

 

 

جبات  أ ن الدالة -أ   (14 ا  1ln xex دالة أ صوية نلدالة 
1

1




xe
x ؿلى IRبالاش تلاق  : 

    1ln xex داهتها المش تلة هي  
1






x

x

e

e
x بامضرب في  xe في امبسط و الملام نجد 

xe
x





1

1
 و مٌَ محللة . 

حساب مساحة الحيز المس توي المحدد بالميحنى -       ب 
fC 0;1 و حامل محور امفواصل و المس تليمان انلران مـادلاتهما  xx 

   
1

0

2

1

0

1

0

1ln2
4

1

1

2

2

1
1 



















 

 
t

t
ettdt

e
tdttfA ٌَو م 

  auau
e

A .01,0.2ln21
1

ln2
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 

 
 مديرية التربية لولاية سعيدة                 وزارة التربية الوطنية                                                  

 دكتور يوسف الدمرجيثانوية ال                                                                                      
 البكالوريا التجريبي في مادة الرياضيات

 ***2018دورة ماي *** 
 

 .ونصف ساعات  4 :المدة                                             . تقني رياضي       : السنة الثالثة  لمستوىا
 

 **** التاليين حد الموضوعينأيختار  أنعلى الطالب * ***
 الأول الموضــــوع

)نقاط  04.00( : التمرين الأول
�كريات تحمل العدد  5و  aتحمل العدد  كريات 4يحتوي كيس غير شفاف على       �1a نفرق بينها عند اللمس ،  نسحب  لا �

 .عشوائيا من هذا الكيس ثلاث كريات دفعة واحدة 
: تين التاليتينأحسب إحتمال الحادث)1

  A :    ثلاث كريات تحمل نفس العددسحب . 
  : B  بالضبط تحمل نفس العددسحب كريتين . 

.الكريات المسحوبة  مجموع الأعداد المسجلة علىوهو الذي يأخذ   Xنعرف المتغير العشوائي )2
 .   Xعين القيم الممكنة للمتغير العشوائي   -أ         
 .   Xنون الإحتمال للمتغير العشوائي أكتب قا  -ب        
�العشوائي أحسب الأمل الرياضياتي للمتغير ـــــ   ج           �E X    بدلالةa   ثم حدد قيمةa   من أجل� � 0E X �   .

   
 )نقاط  04.00( :ي التمرين الثان

�كثير الحدود  ليكن �P z للمتغيّر المركّب Z  المعرّف كما يلي و:    � � � �� �� �4 1 6 3 2p z iz z i z i� � � � � � 
I. المعادلة  حل في مجموعة الأعداد المركبة   :� � 0�p z  .
II.تجانسالمتعامد والم في المستوي المركب المزود بالمعلم نعتبر � �; ;O u v 

3   لواحقها على الترتيب  A ،B،Cالنقط  2i�  ،1 6i� �  ،4i . 
�أكتب العدد  أ ــــ  )1

�
B C

A C

z z
z z

.  ، ماذا تستنتج ؟ لى الشكل الأسيع  

.مع تحديد العناصر المميزة له   BإلىAو يحول  Cالذي مركزه  حدد طبيعة التحويل ب ـــــ 
.	يطلب تحديد زاويته  BإلىAالذي يحول  �ر الفواصل مركز الدوران نقطة من محو   �لتكن  )2
� لتكن )3 �
�مجموعة النقط    �,M x y  من المستوي ذات اللاحقةZ  4   :والتي تحقق 5� �Z i  .

�أ ـــــ عين طبيعة المجموعة     �
� تنتمي إلى B النقطة تحقق أنثم    �
. 
�عين  ب ـــــ     �صورة  �� �
�و بالتحويل   �صورة  �'� �
.مع تحديد العناصر المميزة لكل منهما �بالدوران  
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نقa :  ) )04..0000لأولين الأول
يس غير شفافي كيس غير شفاف على

يس ثلاث كرياتذا الكيس ثلاث كريات
الحادثحتمال الحادث ثثثتينتين التاليتينل

ث كريات تحثلاث كريات تحملب 
الضبط تحبالضبط تحمل نينكريتين 

وهو الذوهو الذي يأخXXشوائي 
 للمتغير العشومكنة للمتغير العشوائي 

Xلمتغير العشوائيال للمتغير العشوائي 
��لعشوائي العشوائي غير  ��E XX�

��3    ::ا يلي  2z ii3 223

�� � �p zp ��    .
��نس �; ;;O u vO u v; ;; ��vv;

4i . 

.مميزة له ر المميزة له  
cy4Z..		ته يد زاويته  4��4

s

   .

..منهمازة لكل منهما

sms
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)نقاط  05.00( :التمرين الثالث

 
� �nu   متتالية عددية معرفة بـحدها الأول

0

1

5
u n  : 1أجل كل عدد طبيعي ومن �

1
1

2 1
n

n

u
u� � �

�
     . 

1:  أن  nمن أجل كل عدد طبيعيأنه برهن بالتراجع .1
0

2
nu  1

2
nu .

�،  nكل عدد طبيعيتحقق أنه من أجل ) أ  .2 �
1

1 2

2 1

n n
n n

n

u u
u u

u�

�
� �

�  
�المتتالية   إتجاه تغيرثم استنتج  �nu  .

�بين أن المتتالية ) ب  �nu  متقاربة ثم أحسب نهايتها.

�لتكن المتتالية العددية .3 �nv المعرفة من أجل كل عدد طبيعيn  5: مايلي ك

2 1

n
n

n
n

uv
u

�
� .

�بين أن المتتاليةأ ــــــ   �nv  حدها الأول  يطلب حساب  10 أساسهاهندسية. 

بين أن ثم   nبدلالة   nvأكتب عبارة ب ــ  
1

2

2 3

n

n nu ��
�

�نهاية  ، أحسب  �nu . 

:   nS المجموع nبدلالة  أحسب.4
0 1 2

1 1 1 1
........n

n

S
u u u u

� � � �   .   

 )نقاط  07.00(  :التمرين الرابع

I.العددية  ةنعتبر الدالf  المجال المعرفة على� �0;�
  :كمايلي  
� � � �
� �

2 21
3 ln 1 ; x 0

2

0 1

f x x x

f

� � � ��
�
� ��

0 

�و    �fC  متجانس و منسوب إلى معلم متعامد التمثيلها البياني  في المستوي� �jiO ��
 ) 2cmالوحدة ( . ,,

�:أحسب أ ــــــ   )1 �xf
x �
�
lim .

.ثم فسر النتيجة هندسيا  0ند ع fأدرس قابلية إشتقاق الدالة ب ــــــ   
.ثم شكل جدول تغيراتها  fأدرس إتجاه تغير الدالة )2
�0:  حيث  �بين أنه يوجد عدد حقيقي وحيد )3 �و     � � 0f � 4,6 : ثم تحقق أن   � 4,7� 4,7   .
�أكتب معادلة للمستقيم )4 �مماس المنحنى �� �fC  1في النقطة ذات الفاصلة .

II. لتكن الدالةg المجال المعرفة على � �0;�
�: كمايلي   � � � 1
2

2
g x f x x� � � .

�أ ــــ أحسب  )1 �'g x  و� �''g x   ثم أدرس إتجاه تغير الدالة� �'g x ثم استنتج إشارتها على المجال� �0;�
   .
�ب ـــــ حدد إتجاه تغير الدالة   �g x   ثم استنتج وضعية ،� �fC  النسبة إلى المستقيم ب� ��.
�:  أنشئ ج ــــــ   �و   �� �fC . 

: غير معدوم نضع  nمن أجل كل عدد طبيعي)2
1

2

1

lnn

n

I x xdx� � 

 . nبدلالة  nIأحسبباستعمال المكاملة بالتجزئة  ــــــ  أ  
� مساحةال nبدلالة  استنتج ب ـــــ   �A n  2بـــcm المحدد بالمستقيم  يمستو للحيز ال� �المنحنى و  �� �fC           
1xو  1�xالمستقيمين اللذين معادلتيهما  و 

n
�، ثم أحسب  � �lim

n
A n

��

  .
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2

)ب 

لتكنلتكن المتتا..3

 بينبين أن اأ ــــــ  أ ــــــ  

n  أكتب عبارأكتب عبارة ب ــب ــ 

nnS المجموع  المجموع nnلالة 

)اطنقاط 0

�المجالالمجال  على لمعرفة على 

لمنسوب إلىمنسوب إلى معلالالستوي 

ثم فسر النتيجةثم فسر النتيجة ه0ند ع
..ها غيراتها 

��   و    �� 0ff ��  ثم ��
. 1ذات الفاصلقطة ذات الفاصلة 

�� �g xg �� � . .
ستنتج إشارتهثم استنتج إشارتها على

�� المستقيم إلى المستقيم  ��.

�� �C� 
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 ثانيالموضــــوع ال

)نقط  05.00( :التمرين الأول 
I. المعادلة  حل في مجموعة الأعداد المركبة   :� �2

2 2 0........... 1z z� � �  .
II. نعتبر في المستوي المركب المزود بالمعلم المتعامد والمتجانس� �; ;O u v �v; 

1لواحقهاعلى الترتيب A،B،C ،Mالنقط i� ،1 i� ،2 i�	،z x iy� 	0أعداد حقيقية و	،x،yحيث.(� 0. ( 
2zالمعرف من أجل كل Lوليكن العدد المركب  i�   2: بــــ

2

z iL
z i
�

�
�

 . 
.  على الشكل الجبري L أكتب العدد )1
�أوجد المجموعة)2 �
�مجموعة النقط   �M z  من المستوي في الحالتين الآتيتين والتي تحقق:

 .عدد تخيلي صرفا  Lأ ـــــ                                       
1Lب ــــ                                      �.

zأ ـــــ بين أنه من أجل  )3 4 2i� AL:   فإن   � z�       وBL z�  .
�متناظرتين بالنسبة إلى المجموعة  Bو Aب ــــــ بين أن النقطتين                        �
 ) .ب) 2في الحالة  

زاويته  و   2ونسبته  Aبالتشابه المباشر الذي مركزه  Bصورة النقطة  Dأوجد لاحقة النقطة )4
6

�  .
في استقامية ، ثم استنتج نوع التحويل النقطي  D،C،Aبحيث تكون النقط 	أوجد العدد الحقيقي)5

.مع تعين خصائصه المميزة  Dإلى  Cالنقطة  الذي يحول
)نقط  04.00( :التمرين الثاني 

2014:   بحيث تقبل المعادلة  mعين قيم العدد الصحيح .�� 475 m� 	� 2حلولا في   �  2  .�

�ذات المجهول  المعادلة اد الصحيحة نعتبر في مجموعة الأعد.�� �,x y    :� �2014 475 19........x y� � � �  .�

��عين الحل الخاص ) �0 0
,x y   للمعادلة� :  والذي يحقق  ��

0 0
4 1y x� �  .�

��المعادلة  22حل في) ��  .�

��أوليان فيما بينها باعتبار الثنائية  yو xبين أن العددين) �,x y حل للمعادلة  2من� �� .�

�بحيث  nلعدد الطبيعيعين قيم ا)� �4 25n �هو  "!�على العدد  nوباقي قسمة   #  .�

�عين كل الثنائيات  )$ �,x y  حلول المعادلة   22من� xكون العدد  بحيث ي �� y�   مضاعفا للعدد�! .�

.
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أ ـــــ بينأ ـــــ بين أنه))33
 ب ــــــ بين أب ــــــ بين أن النق    

Dجد لاحقة النقأوجد لاحقة النقطة 

بحبحيث		د الحقيقي العدد الحقيقي
مع تعيDDإلى  إلى  CCقطة 

47547		m  :   عادلة  ��		47547

��xت المجهول ذات المجهول  ة y,

:   يحقق :  والذي يحقق 
0

11
0

�� �x yx حلحل لل 2ممن,
� العدد على العدد !"�#هو  "!

xلعدد  ون العدد   yx y� مض 
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)نقط 0040.( : التمرين الثالث 
 

   A ،B ،C ،O أربع نقط من الفضاء وG  2: نقطة تحقق 3 0GO GA GB� � � 0GO GA G2 332 32 3 
�عين )1 �
�مجموعة النقط   �, ,M x y z  تحقق من الفضاء والتي:   � �2 3 . 0MO MA MB MC� � �� 0MO MA MB MC�2 33 �2 3 �  .
�الفضاء منسوب إلى معلم ،متعامد ومتجانس)2 �kjiO ���

�تعتبر مجموعة المستويات. ,,, �m�  المعرفة بالمعادلة:
        � �2 6 6 0m x y mz m� � � � � .وسيط حقيقي  mحيث �

�بين أن كل المستوياتأ ــــ       �m� تشمل مستقيما ثابتا يطلب تعيين تمثيلا وسيطيا له
�اكتب معادلة لسطح الكرة ب ــــ       �Sالتي مركزها�  . 3ونصف قطرها  �2;1;�2
�بحيث يكون المستوي  mج ـــــ عين قيم العدد الحقيقي       �m�  مماسا لسطح الكرة� �S   .

�بحيث يكون المستقيم mهل توجد قيمة للعدد الحقيقي)3 2uالموجه بالشعاع �� i j k� � �u i j k2i ji j2 عمودي على� �m� ؟ علل.

 )نقط  07.00(: التمرين الرابع 
I. لتكن الدالةg  المعرفة علىIR  كمايلي : � � 1

xg x xe �� �  . 
. gالدالة  تغيرات ثم أنشئ جدول gالدالة  تغيرأدرس إتجاه  )1
�إشارة  ستنتج ا )2 �xg  علىIR  . 

II.العددية  ةنعتبر الدالf للمتغير الحقيقيx المعرفة على ،IR  كمايلي:� � � �2

1
xf x xe �� �و  � �fC   تمثيلها البياني

�متجانس و منسوب إلى معلم متعامد الفي المستوي  �jiO ��
 ) 2cm  الوحدة(  . ,,

� : أحسبأ ــــــ  )1 �xf
x �
�
lim

  
�و  �xf

x �
�
lim   .

�بين أن ــــ  ب  �fC اربجو  يقبل مستقيم مقارب�
�و أن     �
lim
x

f x
x��


� �
.  ، ماذا تستنتج ؟   
�  xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي أ ــــــ  )2 � � � � �' 2 'f x g x g x�  إشارة ، ثم استنتج� �'f x .

.  fب ــــ أنشئ جدول تغيرات الدالة   
�المماس  كتب معادلةأ)3 �للمنحنى  %� �fC   0عند النقطة ذات الفاصلة  . 
�:   أرسم)4 �و  %� �fC  .
III. لتكن� �h x  علىدالة معرفة IR يلي كما :  � � � � � �2 21

2 2 1 2 1
4

x xh x e x x e x x� �� � � � � � �    .
�بين أن الدالة  )1 �h x  أصلية للدالةf  علىIR   .
�المحدد بالمنحنى  يللحيز المستو  Aالمساحة 2cmأحسب بـــ  )2 �fC  1والمستقيمات�x 2وx � ،1y � . 
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الالفضاء))22
          0

 بينبين أن ك أ ــــ أ ــــ        
اكتب ماكتب معادلة ب ــــ ب ــــ   

عين قيم العدد الج ـــــ عين قيم العدد الحق
بحmللعدد الحقيقييمة للعدد الحقيقي

ط)نقط
1: كمايلي  كمايلي  IRIعلى 

تغيرات ثم أنشئ جدول   أنشئ جدو
 

كم IRRلمعرفة على ، المعرفة على 
��نس  ��jjiiOO�� ���

الوحد(  . ,,,, الو(  . 

�و أن    ��cm
f xx�
xx��


� �
�


� �f xf � �'� إإش، ثم استنتج  ، ثم استنتج  �

 

�� �� �2 �11

44
�h x eh x�� �� 211 ��2 �e �2x �� 

2x � ، ،11yy �� .  
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

بية الوطنية             بية لولاية مستغانم                                                                  وزارة التر ية التر  مدير
يا التجريبي      ية                                                                امتحان بكالور          -السور -عباس  الإخوةثانو

ياضي                                                                               الشعبة:  2018دورة : ماي   تقني ر
ياضياتاختبار في مادة:   د30و  سا 04المدة:                                                                             الر

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين :
 لو  الموضوع الأ

 ن( 04)  :التمرين الأول 
)كرات تحمل الرقم  5و  aكرات تحمل رقم  4يحتوي صندوق على  1)a  ،a. 

 كرات من الصندوق . 3ا في آن واحد نسحب عشوائي
 احسب احتمال الحوادث التالية:(1

A كرات تحمل نفس العدد. 3: سحب 
B.سحب كرتين بالظبط تحمل نفس العدد : 

بة لكل سحب.المرتبط بمجموع الاعداد المتغير العشوائي Xليكن (2  المسجلة على ال كرات المسحو
 .Xحدد القيم التي يأخذها المتغير العشوائي   -أ        

 .Xحدد قانون الاحتمال   -ب      
ياضياتي بدلالة   -ج        )من أجل aو حدد aأحسب الأمل الر ) 0E x  

   (ن4.5) :التمرين الثاني
( )nU  : 0متتالية معرفة ب 0U   ،1 1U   و من أجل كل عدد طبيعي،n   :2 15 4n n nU U U  . 
 .3Uو   2Uاحسب  -1
1أن : nأ( برهن بالتراجع من أجل كل عدد طبيعي  -2 4 1n nU U   

1nU و  nUعدد طبيعي ، ثم استنتج أن :  nUتحقق أن :  ( ب  .أوليان بينهما 

3- ( )nV  1ب  :   متتالية معرفة على

3
n nV U . 

)بين أن المتتالية  أ(   )nV .هندسية ، عين أساسها و حدها الأول 
 .nبدلالة  nU ثم nVاكتب  ب(

احسب  أ(  -4 6 5(4 1);(4 1)PGCD  . 
n   :ب( عين  من أجل كل عدد طبيعي  1(4 1);(4 1)n nPGCD    

 .7على  4nبواقي قسمة  nادرس حسب قيم العدد الطبيعيأ(  -5    
0حيث :  nSالمجموع  nب(  احسب بدلالة          1 3.......n nS V V V   . 
9حيث العدد  nج (  عين قيم العدد الطبيعي         8nS n   7يقبل القسمة على. 

 4من  1صفحة                                                         

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



 (ن 04.5)   التمرين الثالث : 
I. (Z)P كثير حدود المتغير المركبZ : حيث  3 212 48 72p z z z z    . 

Z : حيث من أجل كل  و ين الحقيقيين عينّ العدد(1    26p z z z z     
المعادلة  حل في (2  0p z   . 

II.  متجانس في المستوي المركب منسوب الى معلم متعامد و ; ;O u vنعتبر النقط; ;C B Aذات اللواحق 
 6AZ  ،3 3BZ i    ،

C BZ Z. 
Cأ( أكتب             B AZ ، Z ، Z  .على الشكل الأسي 

Aأكتب العدد  ( ب B

A C

Z Z

Z Z




 . ABCعلى الشكل الج بري ثم الشكل الأسي ، استنتج طبيعة المثلث 

III.  ليكن( )S  التشابه المباشر الذي مركزهC  يته 3و نسبته و زاو
2

. 

)أوجد الكتابة المركبة للتشابه المباشر  أ( )S. 
A'ب( بين أن النقط               ،B،Aعلى استقامية علما أن' ( )A S A . 
 ن( 07) :التمرين الرابع          

I.    g لعددية المعرفة علىالدالة ا 0;  : بـــ   21 2lng x x x  . 
 .g( أدرس اتجاه تغير الدالة  1     
( بين أن المعادلة  2       0g x   تقبل  في المجال 0,52 ;  .حلا وحيدا   0,53
( استنتج إشارة 3       g x  على 0; . 

II. f الدالة العددية المعرفة على المجال 0;  : بـــ 
3 2ln x

f x x
x


   

    ( )fCلها البياني في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس تمثي ; ;O i j. 
(أحسب 1  

0

lim ( )
x

f x




limو   ( )
x

f x


. 
من xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي  أ( ( 2   0;

2

( )
'( )

g x
f x

x


 شكل جدول تغيرات الدالةثمf. 

1تحقق أن :  (ب       
( ) 2f  



 
  

 
 ثم عين حصرا له. 

( أ( احسب 3  lim ( )
x

f x x


 .ثم فسر النتيجة هندسيا  

)ب(ادرس وضعية      )fC ة الى مستقيمه المقارب المائل بالنسب( ). 
)ج (بين أن      )fC  يقبل مماسا( )T  يوازي( )يطلب كتابة معادلة ديكارتية له.  
)( نقبل أن4   )fC0ر الفواصل في نقطتين فاصلتيها يقطع حامل محوx ،1x : حيث 

        00,22 0,23x   12,11و 2,13x   
)أنشئ         )T  ،( )   ،( )fC. 

)المحدد بالمنحنى  A( احسب مساحة الح يز 5   )fC  و المستقيمات التي معادلتهاy x   ،2x   ،1x . 
 انتهى الموضوع الأول                                                                                         
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 الموضوع الثاني                                                 

  ن( 04)  التمرين الأول:
و كتابين في  كتب في العلوم 4كتب في الرواية ،  4مجلة عشرة كتب مختلفة مثنى مثنى و مكونة من اختارت 

 التاريخ .
ين يق القرعة لسحب ثلاث عناو ين ثلاث كتب من بين العشرة عن طر  و قررت اعداد لائحة تتضمن ترتيبا لعناو

 واحد تلو الاخر دون ارجاع . 
 . 720 الممكنة هوعدد اللوائح أن ( بين 1
 ( احسب احتمال الحادثتين 2

    A .الحصول على لائحة يكون أولها عنوان كتاب التاريخ : 
    B .الحصول على لائحة تتضمن اي عنوان ل كتب التاريخ : 

3 )X بط كل لا ين كتب التاريخ .المتغير العشوائي الذي ير  ئحة بعدد عناو
 .Xأ( حدد قيم المتغير العشوائي     

ياضياتي ثم أحسب  Xأعط قانون الاحتمال  ب(  )الأمل الر )E x. 
 ن( 04.5)  التمرين الثاني:

حيث: nدد طبيعي ، عين قيم عn( أ( 1 2 27 0 1n n   . 
)عين الثنائيات الطبيعية  ب(    ; )a b  التي تحقق( )( ) 24b a b a  .   

2) و 5 كما يلي : 5ن في النظام ذو الأساس عددان طبيعيان يكتبا

10141   ،5

3403   
   في النظام العشري .و اكتبأ(    

عين الثنائيات ب(   ;a b : التي تحقق 
2 2 24

9

a b

a b 

  


 
  

 ( اوجد 3 1434;2013PGCDو 478;671PGCD. 
2013المعادلة  ( حل في 4 1434 27x y .  

 ن ( 04.5)  التمرين الثالث:   

نعتبر في المستوي المركب المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس  ; ;O u v  النقطA،B،C  التي لواحقها 

بيب :   على التر
AZ i    2 3BZ i    ،4CZ i   

Cب أ( اكتب على الشكل الج بري العدد المرك  (1 A

B A

Z Z

Z Z




. 

يلة و عمدة العدد المركب   Cب( عين طو A

B A

Z Z

Z Z




 .ABCثم استنتج طبيعة المثلث  
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يل النقطي   (2   )نعتبر التحو )T  في المستوي الذي يرفق بكل نقطةM  ذات اللاحقةZ  النقطة'M  ذات 

'حيث: Z'اللاحقة         1Z i Z i   
يل  ( أ  و عناصره المميزة. Tعين طبيعة التحو

يل Bماهي صورة النقطة ب(   .Tبالتحو
6النقطة ذات اللاحقة  Dلتكن  (3   2DZ i  . 

،Cبين أن النقط  ( أ B، A ة .على استقامي 
 .Dالى النقطة  Cو يحول النقطة Aالذي مركزه  hعين نسبة التحاكي  ب(

 DالىBو يحول  Aالذي مركزه  Sج ( عين العناصر المميزة للتشابه 
 ن( 07) التمرين الرابع:   

I.  لتكنf 1 ب  : دالة عددية معرفة على
( ) ( 1)

4

xf x x x e  و( )Cلبياني في تمثيلها ا 
المتجانس و المعلم المتعامد ; ;O i j ] وحدةcm3[. 

 .و عندعند  fاحسب النهايات للدالة  .1
)'احسب .2 )f x و"( )f xتنتج اتجاه تغير الدالة ثم اس'f. 
)'بين ان المعادلة  .3 ) 0f x   تقبل حلا وحيدا 1,3حيث 1,2   . 
 و شكل جدول تغيراتها.fاستنت ج اتجاه تغير الدالة  .4
تقيم بين أن المس .5  الذي معادلتهy x  هو مقارب مائل للمنحنى Cعند ثم أدرس الوضع، 

النسبي بين  Cو . 
انشئ المستقيم  .6 و المنحنى C. 

II.  نفرض المتتالية nU   0المعرفة ب 0U   و من أجل كل عدد طبيعيn : 1n nU f U  
 .0U،1U،2Uمثل على محور الفواصل  -أ (1

أعط تخمينا حول اتجاه تغير و تقارب المتتالية  -ب            nU. 
n:1برهن أن من أجل كل عدد طبيعي (2 0nU  . 
بين أن  (3 nU .بها  متتالية متناقصة و استنتج تقار
n : 1برهن أن من أجل كل عدد طبيعي  (4

3
0 1 ( 1)

4
n nU U   . 

3استنتج أن  (5
0 1

4

n

nU
 

    
 

،ماهي نهاية  nU ؟ 
 

  
يا مع دعوات استاذة المادةشهادة و النجاح في  بالتوفيق                       الباكالور
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  الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

  شاذلي قادة فرندةثانوية                               مديرية التربية لولاية تيارت

   2018مـــاي :  دورة                    تجريبي                 امتحان بكالوريا 

      تقني رياضي :  الشعبة 

   د 30سا و  04: المدة                               الرياضيات    : اختبار في مادة 

 على المترشح أن یختار أحد الموضوعین التالیین

 الموضوع الأول

  :التمرین الأول 

نعتبر المتتالیة العددیة  nu المعرفة على  0:  كمایلي

1

2
u    أجل كل عدد طبیعي و منn     ،  

                                    1

1 1 2

2 3 3
n nu u n       .  

 .1u  ،2uأحسب  )1

نعتبر المتتالیة  )2 nv  المعرفة على كمایلي  :
2

3
n nv u n   . 

بین أن   ) أ nv   متتالیة ھندسیة یطلب تحدید أساسھا وحدھا الأول 

 .    nبدلالة  nuواستنتج عبارة nبدلالة  nvاحسب  ) ب

0احسب المجموع )ج 1 ...........n ns u u u     بدلالةn  .  

نعتبر في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس ) 3   ; ;O i j
 

التي  Cو  A ،Bالنقط   

احداثیاتھا عل الترتیب    00;u   ، 11;u   ، 22;u   ولیكن و  عددان حقیقیان مفروضان حیث

2 1 0       .  

مرجح الجملة المثقلةبحیث یكون   و عین         ; , ; 1 , ;A B C    ینطبق على النقطةO .  

  :التمرین الثاني 
المستوي المركب منسوب الى المعلم التعامد والمتجانس  ; ;o u v

 
  ) 4cm:  وحدة الرسم  (  

Azذات اللاحقة Aنعتبر النقطة  i  والنقطةB   ذات اللاحقة
5

6
i

Bz e




  .  

1(  r  دوران مركزه النقطةO   2وقیس زاویتھ

3

  .نضع النقطةC  صورة النقطةB  بالدورانr   

 . rعین الكتابة المركبة للدوران    ) أ

6ھي   Cبین أن لاحقة النقطة   ) ب
i

Cz e




  . 

 .على الشكل الجبري    Czو  Bzأكتب    ) ت

 .  Cو   A  ،Bعلم النقط    ) ث
مرجح الجمة المثقلة  Dنعتبر النقطة  )2      ; 2 ; ; 1 ; ; 2A B C   . 
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 .  D، علم النقطة   Dعین  لاحقة النقطة   ) أ
 .تنتمي الى دائرة واحدة   Dو Cو   A  ،Bبین أن النقط    ) ب

صورة النقطة  E، نضع النقطة 2و نسبتھ    Aالذي مركزه النقطة hنضع التحاكي  )3
D  بالتحاكيh . 
 . hعین الكتابة المركبة للتحاكي   ) أ

 . E، علم النقطة   hبالتحاكي  Eعین لاحقة النقطة  ) ب

Dأكتب العدد المركب ) أ )4 C

E C

z z

z z




 على الشكل الأسي 

  .   CDEاستنتج طبیعة المثلث  )ب
  :التمرین الثالث 

  .ن بتربیة طیور یظھر لونھا بعد شھر من تفقیس بیضھامربیان للطیور النادرة یقوما             
20الیوم الأول والشھر،  بینبالنسبة للمربي الأول،  -   70من الطیور ماتت و   تصبح

10ملونة و    تبقى بیضاء. 

7بالنسبة للمربي الثاني، بین الیوم الأول والشھر،  -   80من الطیور ماتت و    تصبح

13ملونة و     بیضاءتبقى. 

70: بائع طیور اشترى كتاكیت عمرھا یوم واحد    30من المربي الأول و    من المربي

  .الثاني
 . وم بعد وصولھا إلى محل البائع، أي عمره یومانیشتري طفل طائر من عند البائع ی )1

 انجز شجرة الاحتمالات التي تنمذج ھذه الوضعیة) أ   
 . 0.839بین أن احتمال أن یكون الطائر حیا بعد شھر ھو  )ب

 .عین احتمال أن یكون الطائر ملون بعد شھر )ج 
 ال أن یكون من عند المربي الأول؟أبیض بعد شھر، ما احتم بقيعلما أن الطائر  )د 
. قرر بائع الطیور الاحتفاظ بالطیور حتى یظھر لونھا أي بعد شھر، حتى یبیعھا بلونھا النھائي )2

عن كل طائر 10DAعن كل طائر أبیض و یخسر  50DAعن كل طائر ملون و 300DAیربح 
. المتغیر العشوائي المساوي للربح الجبري لبائع الطیور عن كل طائر اشتراه  Xنسمي . مات

  .وأملھ الریاضي Xعین قانون الاحتمال لـ 
  :التمرین الرابع 

1( g  دالة معرفة علىℝ  كما یلي :      2( ) 1 2 1 xg x x x e       . 

gأدرس النھایتین للدالة   -أ    ∞ -و عند   ∞+عند   

أحسب  -ب g x ثم استنتج جدول تغیراتg 

بین أن المعادلة -ج  0g x  تقبل حلین أحدھما معدوم و الآخر  2.4: حیث 2.3        

استنتج إشارة  -د g x حسب قیمx 

 2( f : كما یلي  ℝدالة معرفة على     2 4 3 xf x x x x e     .  

  Cf    تمثیلھا البیاني في المستوي المزود بالمعلم المتعامد والمتجانس ; ;O i j
 

 

   ∞ -و عند   ∞+عند  fأحسب النھایتین للدالة   ) أ

بین أن  )ب         f x g x ثم شكل جدول تغیراتf 

أن المستقیم  بین )ج      D ذو معادلةy xرب للمنحنى ھو مستقیم مقا Cf 

أدرس الوضعیة النسبیة للمنحنى  )د      Cf و المستقیم D  
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أنشئ ) ھـ      Cf و D نأخذ (     6.9f   (  

: كما یلي    دالة المعرفة علىال  Hلیكن  )3    2 xH x ax bx c e      .  

Hحتى تكون a ،b ،cعین الأعداد الحقیقیة )أ   :  على  المعرفة hدالة أصلیة للدالة   

ـ ب    2 4 3 xh x x x e     . 

عین مساحة، بوحدة المساحة، للحیز المستوي المحدد بالمنحنى  )ب Cf   والمستقیم D 

3xوالمستقیمین اللذین معادلتاھما               2وx   .  
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ينالثاالموضوع   

 
  : التمرین الاول 

نعتبر في الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس             kjio النقط  ;;; 0;1;2A    ،

 2;1;2 B و 2;1;0 C  والمستوي P  03:  ذو معادلة  zyx  .  

تنتمي الى  Cو   A  ،Bبین أن النقط   )1 P . 

نعتبر   )2 S   مجموعة النقط zyxM :  من الفضاء التي تحقق ;;

05424222  zyxzyx   . 

بین أن   ) أ S  سطح كرة یطلب نعیین مركزھاI   ونصف قطرھاR . 

بین أن    ) ب S   و P   یتقاطعان وفق دائرة   محیطة بالمثلثABC  

 مثلث متقایس الاضلاع  ABCبین أن المثلث   ) ت
3(    مستقیم یشمل النقطةI  وعمودي على P.  عین تمثیلا وسیطیا للمستقیم . 

قطة تقاطع ن Gعین احداثیات   ) أ     و P . 

ثم استنتج مركز الدائرة  ABCمركز ثقل المثلث  Gتحقق أن    ) ب  ونصف قطرھا .  

  :التمرین الثاني 
المستوي المركب مزود بمعلم متعامد ومتجانس مباشر ; ;o u v

 
. 

2على الترتیب نقط لاحقتھا Cو   A ،B  علم النقط)  1   3Az i   ،1 2Bz i     3وCz    . 

2 (   f zعدد مركب معرف بـ :  C

B

z z
f z

z z





Bzمع    z وCz z  . 

أكتب   -أ  Af z   على الشكل الأسي . 

 ما ھو نوع.  Cإلى  Bو یحول  Aالذي مركزه  Rاستنتج طبیعة وعناصر التحویل النقطي   -ب 
  ABCالمثلث

3 (  M  نقطة لاحقتھاz 
أعط تفسیراً ھندسیاً لطویلة وعمدة للعدد    -أ  f z 

: حیث  Mمجموعة النقط   (∆)لتكن   -ب   1f z  . تحقق أنA نقطة من       شئ نعین و أثم

المجموعة   

لتكن  )4  مجموعة النقطM  حیث : arg
2

f z k


      مع عددk  صحیح   

Aتحقق أن   نقطة من      ثم عین و أنشئ المجموعة  

عین و أنشئ المجموعة  )5 D  مجموعة النقطM  حیث  : arg f z     . 

  :التمرین الثالث 
المعادلة ذات المجھول   ℤ 2عتبر في ن )1 ;x yالتالیة:  64 48 160........ 1x y ، حل المعادلة 1  

2017أثبت أن  )2  .عدد أولي  
3( N  3عدد طبیعي یكتب 3a b 5ویكتب  8نظام ذو الأساس في ال  05b  . 7في النظام ذو الأساس  

   في النظام العشري  Nثم أكتب bو aعین 

  13على 5n، بواقي قسمة nیم العدد الطبیعي أدرس، حسب ق -أ )4
: ، التي من أجلھا یكونnعین قیم العدد الطبیعي  -ب 14362014 1435 0 13n   .  
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  :التمرین الرابع 
الدالة العددیة المعرفة على المجال  I  :g الجزء 0 ; بــ :  2 ln 1g x x x x  .  

 المنحنى gC  المقابل ھو التمثیل البیاني للدالةg  في مستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس

 ; ;O i j
 

.  

المنحنى  gC  یقبل مماسا موازیا لمحور الفواصل عنــــــد النقطة التي 

فاصلتھا 
1

e
و ھو المماس لــ  gC 1في النقطة التي فاصلتھاx .  

   :بقراءة بیانیة  )1

حدد  )أ      
1

1 ; 1 ;g g g
e

 
  

 
ثم عین معادلة للمماس   .  

  .gشكل جدول تغیرات الدالة  )ب  

2حیث علل وجود عدد حقیقي )أ  )2 2,1 و یحقق  0g  .  

استنتج إشارة / ب   g x على المجال 0 ;. 

 دالة معرفة على المجال II  : f الجزء 0 ;بــ : 

      
 2 ln 1 0

( )
0 0

x x x x
f x

x

  
 




 

 fC البیاني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس تمثیلھا   ; ;O i j
 

.  

fبین أن الدالة  )أ  )1   .مستمرة عند الصفر من الیمین  

: بین أن )ب  
 

0
lim 1

x

f x

x
 


  ، ماذا یمكن أن تستنتج؟ 

أكتب معادلة نصف المماس  )ج   T  للمنحنى fC عند النقطةO من الیمین.  

احسب  )أ )2 lim
x

f x


                .  

0xبین أنھ من أجل كل عدد حقیقي  )ب     ،   f x g x   لدالة شكل جدول تغیرات اثمf  .  

: بین أن )3 
2

2
f

 


 
  

 
، ثم استنتج حصرا لــ  f .  

لیكن  )4 D yالمماس الذي معادلتھ    x .  

ادرس الوضعیة النسبیة  بین  )أ        fC  و D.    

انشئ   )ب       D و fC         . نأخــــذ 3,55 0f  .  

5(  F دالة معرفة على المجال   0 ; : بــ    
3

3ln 4
9

x
F x x  .  

احسب  )أ  F x ثم استنتج دالة أصلیة للدالة ،: ( )h x f x x على المجال   0 ;.  

A)ب ھي مساحة الحیز المحدد بالمنحنى  fC و المستقیم   D 1xو المستقیمین اللذین معادلتاھما     

xو  e. 

1

e

 gC

 
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:  بین أن      
3 4

.
9

e
A u a


  یرمز .  (بعد تمثیلھا على الرسم.u a   ).إلى وحــدة المساحة  
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 الجمهىرٌت الجزائرٌت الدٌمقراطٍت الشؼبٍت

                         المقاطؼت التفتٍشٍت الأولى                                                               التربٍت لىلاٌت غرداٌت          مدٌرٌت 

  8102دورة : ماي                  البكالىرٌا التجرٌبً امتحان:                                الشؼبت :تقىً رٌاضً

 ساػاث ووصف 10المدة:  اختبار في مادة : الرياضيات

 

 انًٕضٕػٍٛ انتانٍٛٛ. : ػهٗ انًتششح أٌ ٚختاس احذملاحظت

 المىضىع الأول

 ن0: الأولالتمرٌه 

8          انتٙ تحقق: xػٍٛ الاػذاد انصحٛحح  -0      1[ ]  

  n، حى تٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد طثٛؼٙ   ػهٗ      تاقٙ انقضًح الاقهٛذٚح نهؼذد nدسس تثؼا نقٛى انؼذد انطثٛؼٙ أ(  ا -8

  [ ] 0      أٌ :       

 .9ػهٗ    0  انطثٛؼٛح تاقٙ انقضًح الاقهٛذٚح نهؼذد nاصتُتج تثؼا نقٛى  ( ب

 .  ػهٗ        8      :   ْٕ تاقٙ قضًح انؼذد ياأ(    -3

  يضاػف نهؼذد          : انتٙ ٚكٌٕ يٍ أجهٓا انؼذد  nػٍٛ الاػذاد انطثٛؼٛح  ( ب

ػٍٛ انخُائٛاخ -0    ,x y 8  0    تحٛج :انطثٛؼٛح  من الأعداد[ ]     

 

 ن10:ثاوًالتمرٌه ال

ٔخًش كشاخ  1;1;;2;2ٔأستغ كشاخ حًشاء تحًم الأسقاو  1;1;2تٛضاء تحًم الأسقاو  3كشج يُٓا:  08ٚحتٕ٘ كٛش ػهٗ 

 .1;2;2;2;3خضشاء تحًم الأسقاو 

 َضحة ػشٕائٛا ٔفٙ آٌ ٔاحذ كشتٍٛ يٍ ْزا انكٛش 

 "صحة كشج خضشاء ػهٗ الأقم "  B"صحة كشتٍٛ يٍ َفش انهٌٕ "         Aَؼتثش انحادحتٍٛ :  .0
AٔBٔA أحضة احتًال كم حادحح يٍ انحٕادث انتانٛح : -  B   

 . ًٛٓايجًٕع انشقًٍٛ انًضجهٍٛ ػه نكشتٍٛ تكم صحةانز٘ ٚشفق  X. َؼتثش انًتغٛش انؼشٕائٙ 8

  ,حى احضة أيهّ انشٚاضٙ. Xنؼشٕائٙ ا نهًتغٛش الاحتًالػٍٛ قإٌَ - 

 

 ن : الثالثالتمرٌه 

( ) حٛج :   ( )  حذٔدانكخٛش  ℂَؼتثش فٙ  -0            31   02  01    

( )  نذُٚا: zتٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد يشكة  - أ(        (  0  كخٛش حذٔد ٚطهة  تؼُّٛٛ.  ( ) حٛج   ( ) (  

0 ) :  تحقق اٌ - ب(       ) ( )  انًؼادنح ℂحى حم فٙ   1   1  

َؼتثش فٙ انًضتٕ٘ انًشكة انًُضٕب انٗ يؼهى يتؼايذ ٔيتجاَش -8     , ,o u v :  انُقظ 

       A،B،C ٔD : 8     صٕس الاػذاد انًشكثح  0  ،   8  0  ، 8  3    ،   8  ػهٗ انتشتٛة .          3 

)  أحضة حى .صٙػهٗ شكهّ انًخهخٙ حى الأ  0        :  حٛج zكتة انؼذد انًشكة ا  -أ(   
 

√ 
)
    

.  

)حتٗ ٚكٌٕ انؼذد  nالاػذاد انطثٛؼٛح ػٍٛ -ب(   
 

√ 
)
 

 . ػذدا حقٛقٛا 

)    حٛج: zصٕس انؼذد انًشكة  Mػٍٛ يجًٕػح انُقظ  -3
    

    
)  

 

 
kيغ       Z 

 

 

  4من   1الصفحة  
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حٛج : Fلاحقح انُقطح  FZػٍٛ انؼذد انًشكة -0   
     

     
 .AFCحى اصتُتج طثٛؼح انًخهج     

        حٛج:  Zيٍ انًضتٕ٘ صٕس انؼذد انًشكة  Mػٍٛ يجًٕػح انُقظ -    
 

kيغ     R 

 

 ن  1التمرٌه الرابغ: 

 (⃗  ⃗  1)انًضتٕٖ  يُضٕب إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔ انًتجاَش 

( ) كًا ٚهٙ :   ]   1]انذانح انًؼشفح ػهٗ    نتكٍ  (1      (0   )  . 

   ادسس اتجاِ تغٛش  انذانح  . 

   حى اصتُتج إشاسج  (1) احضة ( )  . 

( ) كًا ٚهٙ :   انذانح انًؼشفح ػهٗ      (2    (     ) 

( ) :        أ (  تحقق أَّ  يٍ أجم كم                 (0     )  . 

( ) :    ]   1]يٍ     ب(  تحقق أَّ  يٍ أجم كم              ( )    (0  
   

 
 )  . 

     رٔ انًؼادنح   ( )ٔ اصتُتج أٌ انًضتقٛى     ٔ  ػُذ       ػُذ   ( ) جـ( احضة َٓاٚح           

 فٙ انًضتٕ٘ .  انتًخٛم انثٛاَٙ نهذانح  (  )يقاسب يائم نهًُحُٙ               

 .    فٙ جٕاس   (  )يُحُٗ يقاسب نهًُحُٙ ( )، تٍٛ أٌ        انًُحُٗ رٔ انًؼادنح :   ( )نٛكٍ  (3

 ( .     يٍ أجم   1      حى شكم جذٔل تغٛشاتٓا ، ) َقثم أٌ :    أ ( ادسس اتجاِ تغٛش انذانح   (4

 .  ( ⃗  ⃗   )فٙ َفش انًؼهى   ( )ٔ   (  )ٔ  ( )ب( اَشئ كلا يٍ         

 كًا ٚهٙ  :   يتتانٛح ػذدٚح يؼشفح ػهٗ  (  )ٔنتكٍ    ]   1]ػذد حقٛقٙ يٍ انًجال  َؼتثش  (5

                             ∫    (0    )   
 
 
 

  . 

 .      أ ( تاصتؼًال انًكايهح تانتجزئح   أحضة           

1تٍٛ أٌ :   ( 10ب( تاصتؼًال انجزء الأٔل )انضؤال               
 

   
  . 

 .    ػُذ    ، حى احضة َٓاٚح  (  )جـ( ادسس ستاتح انًتتانٛح           

 

 

 

                                 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                       

 

 

 اوتهى المىضىع الأول                                                                                                                         

 4من   2ة  الصفح
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 الموضوع الثاني
 نق اط  التمرين الأول: 

 كهٓا يتًاحهح.   8  ػذد طثٛؼٙ ٔ   حٛج صٕداء  كشج  كٛش تّ كشٚاخ يُٓا أستؼح حًشاء ٔ

 ، حى َضحة يٍ انكٛش ػهٗ انتٕانٙ دٌٔ إسجاع، حلاث كشاخ.    َؼتثش  (1

 احضة احتًال انحادحتٍٛ اٜتٛتٍٛ:  (أ 
 َفش انهٌٕ": "انحصٕل ػهٗ حلاث كشاخ يٍ  

 : "انحصٕل ػهٗ كشج ٔاحذج حًشاء ػهٗ الأقم" 

تٍٛ أٌ احتًال انحصٕل ػهٗ كشج ٔاحذج حًشاء فقظ ْٕ:  (ب 
  

  
. 

 َضحة ػهٗ انتٕانٙ يغ الإسجاع كشتٍٛ.     (2
 انز٘ ٚشفق تكم ػًهٛح صحة ػذد انكشٚاخ انضٕداء انًضحٕتح.  َٔؼتثش انًتغٛش انؼشٕائٙ   

 . ػشف قإٌَ احتًال  ( أ

( ) تٍٛ أٌ:  ( ب  
  

   
. 

( ) حٛج :   ػٍٛ  ( ت  
  

  
  .  

 
 نق اط  التمرين الثاني: 

I.  َٙؼتثش فℂ  8√ 8   الأتٛح:   انًؼادنح راخ انًجٕٓل  0  1 ( )  

  ْٕ انحم اٜخش.   ْٕ انحم انز٘ جزأِ انتخٛهٙ يٕجة ٔ   ، َؼتثش (ℂ)حم انًؼادنح  ( أ

اكتة ػهٗ انشكم الأصٙ انؼذد انًشكة  ( ب
  

  
. 

)انتٙ يٍ أجهٓا ٚكٌٕ انؼذد   جـ( ػٍٛ قٛى انؼذد انطثٛؼٙ 
  

  
)
 

 حقٛقٛا. 

II.  َؼتثش انُقظ    0، انٕحذج (⃗  ⃗⃗   )فٙ انًضتٕ٘ انًشكة انًُضٕب إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔانًتجاَش ،  ،  ٔ  

0)8√   نٕاحقٓا ػهٗ انتشتٛة    ) ،   √8(0   ) ٔ   
√ 

 
. 

 .3 ٔانُضثح   رٔ انًشكز   تانتحاكٙ   صٕسج انُقطح   أ(   ػٍٛ لاحقح انُقطح  (1

 ٔانزأٚح   رٔ انًشكز   تانذٔساٌ   صٕسج انُقطح   ب( ػٍٛ لاحقح انُقطح 
 

 
. 

 (⃗  ⃗⃗   ). فٙ انًضتٕ٘ انًشكة انًُضٕب إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔانًتجاَش  ٔ  ،  ،  ،  يخم انُقظ  (2

أكتة انؼذد  (3
     

     
 هٗ انشكم انجثش٘، حى فضش انُتٛجح ُْذصٛا.ػ 

 .  تانُضثح إنٗ   َظٛشج   ، ٔ[  ]يُتصف انقطؼح   نتكٍ  (4
 يشتغ.      تٍٛ أٌ انشتاػٙ 

 
 نق اط  التمرين الثالث: 

I.  تـ:  [01 0]انًؼشفح ػهٗ   َؼتثش انذانح ( )  3      ( ). 

 جذٔل تغٛشاتٓا.، حى شكم [01 0]ػهٗ انًجال   ادسس تغٛشاخ انذانح  ( أ

( ) تٍٛ أٌ نهًؼادنح  ( ب 1  0، حى تحقق أٌ [01 0]فٙ انًجال   حلا ٔحٛذا  1     0  0. 

 .[01 0]ػهٗ  ( ) ، إشاسج  اصتُتج، حضة قٛى جـ ( 
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II.  تـ:   انًؼشفح ػهٗ  (  )َؼتثش انًتتانٛح انؼذدٚح{
   0

      (  )
. 

( ) انشكم :  ت  ]   1[انًجال   انذانح انًؼشفح ػهٗ  حٛج   3 تًخٛهٓا انثٛاَٙ فٙ انًضتٕ٘ انًُضٕب  (  )ٔ      

 .( ⃗   ⃗   )إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔانًتجاَش 

صٕسج يُحُٗ انذانح ْٕ(  )انًُحُٗ ، لاحظ أٌ (  )أ(  يخم ػهٗ يحٕس انفٕاصم انحذٔد الأستؼح الأٔنٗ نهًتتانٛح  (1

 .(3 1)⃗ تالاَضحاب انز٘ شؼاػّ    

  ٔحٕل تقاستٓا. (  )ب( ضغ تخًُٛا حٕل اتجاِ تغٛش انًتتانٛح 

0نذُٚا:   أ(  تشٍْ تانتشاجغ أَّ يٍ أجم كم ػذد طثٛؼٙ  (2      . 

 .(  )ٔاصتُتج اتجاِ تغٛش انًتتانٛح  (  )         نذُٚا:   ب( تحقق أَّ يٍ أجم كم ػذد طثٛؼٙ 

 يتقاستح؟ ػهم. (  ) ْم انًتتانٛحجـ( 

 (  )اصتُتج تانضثظ َٓاٚح انًتتانٛح د(               
 

 نق اط  التمرين الرابع: 
 كًا ٚهٙ:  ]   1]انًؼشفح ػهٗ   َؼتثش انذانح 

 ( )  
   0

    0
 

 .   0. انٕحذج ( ⃗   ⃗   )تًخٛهٓا انثٛاَٙ فٙ انًضتٕ٘ انًُضٕب إنٗ انًؼهى انًتؼايذ ٔانًتجاَش  ( )

( ) تـ:    ]   1]انًؼشفح ػهٗ   َؼتثش انذانح  -0    8     
 .]   1]ػهٗ انًجال   ادسس تغٛشاخ انذانح  - أ

( ) تٍٛ أٌ انًؼادنح  - ب 00 0.حى تحقق أٌ: ]   1]فٙ انًجال   تقثم حلا  ٔحٛذا  1     0 0   
  حضة قٛى  ( ) اصتُتج إشاسج  -خ

( ) : ]   1]يٍ انًجال   تٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد حقٛقٙ   -أ -8  
     

     . 

 ، ٔفضش انُتٛجح تٛاَٛا.  تجٕاس   احضة َٓاٚح انذانح  -ب

( )              :]   1]يٍ انًجال   تٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد حقٛقٙ  -خ              
   ( )

(     ) 
. 

 ٔشكم جذٔل تغٛشاتٓا . ]   1]ػهٗ انًجال   اصتُتج اتجاِ تغٛش انذانح   -

( ) تٍٛ أٌ:   -3  
 

   
 .( ) ، حى اصتُتج حصشا نـ 

 .1فٙ انُقطح راخ انفاصهح  ( )نهًُحُٙ  ( )اكتة يؼادنح نهًضتقٛى انًًاس   -0

( ) : ]   1]يٍ انًجال   تٍٛ أَّ يٍ أجم كم ػذد حقٛقٙ  -أ -     
(   ) ( )

     
  

( )  تـ:    .]   1]ػهٗ انًجال انذانح انًؼشفح      حٛج         0. 

 .]   1]ػهٗ انًجال  ( ) حى اصتُتج إشاسج   ب( ادسس اتجاِ تغٛش انذانح 

  .( )يغ انًُحُٗ ( )جـ( اصتُتج ٔضؼٛح انًضتقٛى 

  .( )ٔ ( )اسصى  - 
 ( 8 فٙ انضؤال  . )اصتؼًم ػثاسج ]   1]ػهٗ انًجال   نهذانح   ػٍٛ دانح أصهٛح  -أ  - 

 انهزٍٚٔانًضتقًٍٛٛ  ( )انًضتقٛى ٔ، ( )يضاحح انحٛز انًضتٕ٘ انًحذد تانًُحُٗ   ًشتغ اناحضة تانضُتًٛتش -ب    
 (.  01تؼطٗ انُتٛجح تانتقشٚة إنٗ ) .8  ٔ 1   يؼادنتًٛٓا

 

 وًالثاوتهى المىضىع ا
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( A�® 	K 4) : �IËA�JË @ 	áK
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U1 × U3 = 256
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

    مدٌرٌة التربٌة لولاٌة مٌلة امتحان البكالورٌا التجرٌبً للتعلٌم الثانوي 

 2018ماي  :      دورة  تقنً رٌاضً : الشعبة 

  د30 سا و 04:            المدة  الرياضيات: اختبار في مادة 

 :على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين  

 الموضوع الأول  

 ( نقاط 4):التمرين الأول 

  المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس 






 

vuO ,;

 

izAالتً لواحقها على الترتٌب ، DوA،B،Cنعتبر النقط  22  ،AB zz   ،2


i

BC ezz 
izD و  62.  

Cz وAz،Bzأكتب كل من الأعداد  (1
0على الشكل الأسً ، و بٌن أن  

20182018
 CA zz 

 .Dو A،B،Cعلم النقط  (أ (2

 وزاوٌته Aبالدوران الذي مركزه النقطةCهً صورة النقطة Dبٌن أن النقطة  (    ب
2


. 

 .؟ مع التعلٌل ABCDما طبٌعة الرباعً  (    ج

3 ) عدد حقٌقً غٌر معدوم ، نسمً النقطة G مرجح الجملة المثقلة  :      ,;1,;1, CBA  

بٌن أن  (    أ


 BACG




1
 ، استنتج طبٌعة المجموعة   مجموعة النقطG عندما ٌمسح مجموعة الأعداد  

الحقٌقٌة الغٌر معدومة ، ثم  أنشئ            . 

 .Dعلى النقطة G لكً تنطبق النقطة عٌن قٌمة (  ب

مرجح الجملة المثقلة 2Gعٌن لاحقة النقطة  ( أ(4      2,;1,;1, CBA . 

حدد طبٌعة  (    ب  مجموعة النقطM  242من المستوي حٌث 


MCMBMA   وعناصرها            

 .الممٌزة و أنشئها

 ( نقاط 5(: التمرين الثاني

 نعتبر المعادلة  1 ذات المجهول  yx;  :  1.......336030242688  yx حٌثx  . عددان صحٌحان y و 

 .3024 و2688عٌن القاسم المشترك الأكبر للعددٌن  (أ (1

استنتج أن المعالة  (     ب 1 تكافئ المعادلة   2.......1098  yx  
حل المعادلة  (2 2 اذا علمت أن الثنائٌة  2,1 حلا خاصا لها  

عٌن الثنائٌات  (3 yx; حلول المعادلة    2  بحٌث  532  yx 

فً الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس   (4






 

kjiO ، نعتبر النقط ;,, 0,2,2 A، 4,1,0Bو 3,0,1C 

ونعتبر المستوي      1P 053 المعرف بالمعادلة  zyx
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تعٌن مستوٌا CوA،Bبٌن أن النقط  ( أ 2P 022 حٌث  zyx معادلة دٌكارتٌة له . 

اثبت أن المستوٌٌن  ( ب 1Pو 2P متقاطعان. 
لٌكن  ( ج  مستقٌم تقاطع المستوٌٌن  1Pو 2P 

    أثبت أن إحداثٌات نقط المستقٌم   تحقق المعادلة  2. 

 ( نقاط 4 ): التمرين الثالث 

نعتبر المتتالٌة  nu ً30 :المعرفة كماٌل uًومن أجل كل عدد طبٌعn   ،  13
3

2
1  nuu nn

 

أحسب  ( أ (1
1u، 

2u3 وu 
 .3n : 0nuبٌن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبٌعً  (    ب
4n : 43أستنتج أنه من أجل كل عدد طبٌعً  (    ج nun  ثم استنتج نهاٌة المتتالٌة ، nu. 

نعرف المتتالٌة  (2 nv ًمن أجل كل عدد طبٌع n ً309:  كما ٌل  nuv nn 
برهن أن  ( أ nv 0متتالٌة هندسٌة ٌطلب تحدٌد أساسها وحدها الأولv 

n  : 309أجل كل عدد طبٌعً  بٌن أنه من(    ب
3

2
27 








 nu

n

n
 

nvvvالجداء،  nأحسب بدلالة   (أ (3

n eee  ......10 
nn المجموع nاحسب بدلالة  ( ب uuuS  .....10 

 ( نقاط 7 ):   التمرين الرابع 

المجال  المعرفة على fنعتبر الدالة العددٌة     : كما ٌلً 1,     2ln1ln1  xxxxf 

       ولٌكن  fCتمثٌلها البٌانً فً المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس






 

jiO ,;.  

أحسب  (1 xf
x 1

lim



،  و  xf

x 
lim.(  لاحظ أن   














2

1
ln1

x

x
xxf)  

 من المجالxبٌن أنه من أجل كل عدد حقٌقً (أ (2  ,1  : 
  21

332






xx

xx
xf 

 . ثم شكل جدول تغٌراتها fأستنتج اتجاه تغٌر الدالة  (  ب

بٌن  (أ (3   1lim 


xxf
x

 ثم أستنتج أن المنحنى fCٌقبل مستقٌما مقاربا مائلا  ٌطلب كتابة معادلة له  . 

أدرس وضعٌة المنحنى  (   ب fC بالنسبة إلى المستقٌم .   

بٌن أن المنحنى    (4 fC
 

05.0 حٌثٌقطع حامل محور الفواصل فً نقطة وحٌدة فاصلتها    
 أرسم    (5 و fC. 

 (أ (6
 

بٌن أن الدالة  عدد حقٌقً ،     xxxx   lnًدالة أصلٌة للدالة  ه   xx ln 
على المجال         ,

 

أحسب العدد  (ب  dxxfxS  

1

0

 . ، وفسر بٌانٌا النتٌجة1

المعرفة على المجال hلتكن الدالة العددٌة   (7  :   كماٌلً  1,    2xfxh   

 دون تعٌٌن عبارة  )ثم شكل جدول تغٌراتها  ،h       أدرس تغٌرات الدالة   xh) 
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 الموضوع الثاني 

 ( نقط 4 ):التمرين الأول

  وكرة واحدة بٌضاء تحمل العدد 5، كرتان حمراوان تحملان الرقم 0صندوق به ثلاث كرات خضراء تحمل الرقم 

( 10 و5عدد طبٌعً غٌر معدوم ٌختلف عن) كل الكرات لا نمٌز بٌنها عند اللمس ،. 

 ٌسحب لاعب ثلاث كرات فً آن واحد 

I)  احسب احتمال الحوادث التالٌة: 

         A " اللاعب ٌسحب ثلاث كرات من نفس اللون" 

         B "  اللاعب ٌسحب ثلاث كرات من ألوان مختلفة" 

         C "  اللاعب ٌسحب كرتٌن فقط من نفس اللون" 

iI) اللاعب ٌربح بالدٌنار مجموع الأرقام المسجلة على الكرات المسحوبة  . 

  الذي ٌرفق بكل عملٌة سحب ثلاث كرات الربح بالدٌنار الذي ٌتحصل علٌه اللاعب X       نعرف المتغٌر العشوائً 

عٌن قٌم المتغٌر العشوائً، و بٌن أن  (1 
20

3
XP  

 .Xعرف قانون الاحتمال للمتغٌر العشوائً  (2

 . دٌنارا20 حتى ٌربح اللاعب للمتغٌر العشوائً، وعٌن قٌمة العدد XE)(الأمل الرٌاضً  أحسب بدلالة (3       

 ( نقاط 5): التمرين الثاني

I)  01362:حل فً مجموعة الأعداد المركبة المعادلة  zz 

iI)المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس  






 

vuO ,; .. 

izAالتً لواحقها DوA،B،Cنعتبر النقط     ،2Bz  ،izC 23
CD و  zz على الترتٌب . 

 .Dو A،B،Cعلم النقط  (أ (1

 .C إلى B وٌحول Aحدد الكتابة المركبة للتشابه المباشر الذي مركزه  (ب

iبٌن أن  (ج
zz

zz

BA

BC 



 .ABC ، ثم استنتج طبٌعة المثلث 

 ADC هً مركز الدائرة المحٌطة بالمثلث Bبرهن أن النقطة  (         د

    2 )S التحوٌل النقطً الذي ٌرفق بكل نقطةM ذات اللاحقة z النقطةM  ذات اللاحقة z حٌث   11  ziz 

 .S بالتحوٌل Bوعناصره الممٌزة ، ثم عٌن لاحقة صورة النقطة Sعٌن طبٌعة التحوٌل ( أ

عٌن (ب E مجموعة النقط M  ذات اللاحقةz بحٌث iez 52  و   ٌمسح. ℝ 

برهن أن  (ج  BC zzizz  1 

نقطة من المجموعة Mاستنتج انه اذا كانت (        د E فإنM  تنتمً إلى دائرة H                                                                                                      ٌطلب تحدٌد مركزها ونصف

قطرها ثم أنشئ كل من  Eو H فً نفس المعلم السابق . 
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  ( نقاط 4): التمرين الثالث

المعرفة على المجال fنعتبر الدالة   :   كما ٌل1ً, 
1

22






x

xx
xfو ، c  تمثٌلها البٌانً المعطى فً الشكل  

على المجال fأدرس اتجاه تغٌرات الدالة   (أ (1  ,1 

 :أستنتج أنه إذا كان  (    ب 2,1x  فإن   2,1)( xf    

2) )( nu 20 المتتالٌة العددٌة المعرفة بحدها الأول u  ًومن أجل كل عدد طبٌعn ،  nn ufu 1 

 أعد رسم الشكل المقابل ثم مثل على حامل محور الفواصل الحدود  -

   0u ،1u2 وu مبرزا خطوط التمثٌل، ثم ضع تخمٌنا حول اتجاه تغٌرات 

)( nuوتقاربها . 

n  : 21من أجل كل عدد طبٌعً : برهن بالتراجع أن ( أ (3 nu   

)(بٌن أن المتتالٌة  ( ب nu متناقصة تماما . 

)(استنتج أن المتتالٌة  (      ج nu
 

 . متقاربة وحدد نهاٌتها

 : فإنnبرهن أنه من أجل كل عدد طبٌعً  ( أ(4 1
3

1
10 1  nn uu 

 : فإنnأستنتج أنه من أجل كل عدد طبٌعً  (    ب
nnu

3

1
10   

nn: نضع  (     ج uuuS  .......21   

 : فإنnغٌر معدوم   برهن أنه من أجل كل عدد طبٌعً       









nn nSn
3

1
1

2

1
 n ، ثم أحسب  

x
S


lim. 

  ( نقاط 7): التمرين الرابع       

   I) نعتبرالدالة العددٌة g  المعرفة على مجموعة الأعداد الحقٌقٌةℝ ًكما ٌل  :  xxexg  11 

 gادرس اتجاه تغٌر الدالة  (1

xأستنتج حسب قٌم العدد الحقٌقً (2 إشارة   xg. 

  II)نعتبر الدالة العددٌة  f مجموعة الأعداد الحقٌقٌة   المعرفة علىℝ ًكما ٌل :    xexxxf  11  

       ولٌكن  fC تمثٌلها البٌانً فً المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس






 

jiO ,;. 

بٌن أن  (أ (1  


xf
x
lim وأحسب ، xf

x 
lim 

x :بٌن أن من أجل كل عدد حقٌقً  ( ب   xgxf  ثم أدرس اتجاه تغٌر الدالة ، f و شكل جدول تغٌراتها . 

استنتج أن للمنحنى (ج fC نقطة انعطاف ٌطلب تعٌٌن إحداثٌٌها . 

بٌن أن المستقٌم  (أ (2  المعرف بالمعادلةxy  مقارب مائلا للمنحنى fC. 

أدرس وضعٌة المنحنى  (     ب fC بالنسبة إلى المستقٌم . 

3)   مستقٌم معادلته exy  بٌن أن المستقٌم  ،   مماس للمنحنى  fC فً نقطة ٌطلب تحدٌدها . 

بٌن أن المنحنى  (أ (4 fC
 

8.09.0 حٌثٌقطع حامل محور الفواصل فً نقطة وحٌدة فاصلتها    

أحسب   (     ب 5.1fأرسم  ثم ، والمنحنى  fC.  

 عدد وإشارة حلول المعادلة m ناقش بٌانٌا وحسب قٌم الوسٌط الحقٌقً  (5  mex x  11. 

 4 من 4الصفحة                                    انتهى الموضوع الثاني                                        
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الشعبية الديمقراطية ية الجزائر ية الجمهور
المسيلة لولاية بية التر ية مدير الوطنية بية التر وزارة
التجريبي- - الثانوي التعليم يا بكالور إمتحان عامر- سيدي - دحمان مرزوك الشهيد ية ثانو
2018 ماي : دورة ياضيات ر ياضي ر تقني : الشعبة
د 30 و سا 04 : المدة ياضيات الر : مادة في إختبار

التالیین: الموضوعین أحد یختار أن المترشح على
الأول: الموضوع

نقاط) 05 ) الأول: التمرین
.(O;

#»

i ,
#»

j ,
#»

k ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب الفضاء في
له توجيه شعاع −→u (3;1;−1) و A يشمل الذي (∆) والمستقيمين B(3;3;1) و A(3;0;−2) النقطتين نعتبر

له. توجيه شعاع −→v (0;2;2) و B يشمل الذي (d) و
.(P2) : x−y+2z+1 = 0 و (P1) : x−2y+z−1 = 0 : يين المستو تقاطع هو (∆) المستقيم ان تحقق /1

.(P2) و (P1) يين المستو عن المسافة ية متساو الفضاء من M(x;y; z) النقط مجموعة (Γ) المجموعة نعتبر /2
حقيقي. وسيط α حيث (Γ) المجموعة إلى تنتمي I(3;α + 2;α) النقطة ان بين ( أ

. (d) المستقيم هي الحقيقية، الاعداد مجموعة α تمسح لما ، I النقط مجموعة ان بين ( ب
. (∆) على B للنقطة العمودي المسقط هي A النقطة أن وبين (d) و (∆) المستقيمين تقاطع نقطة جد ( ج
في (P2) و (P1) يين المستو وتمس B النقطة مركزها التي (S) الـكرة لسطح ديكارتية معادلة أكتب ( د

الترتيب. على D و C النقطتيين
منهما لكل ديكارتية معادلة تعيين يطلب (Q2) و (Q1) يين مستو إتحاد هي (Γ) المجموعة أن بين ( أ /3

. ( (d) المستقيم يشمل الذي المستوي (Q1) حيث )
. متعامدان (Q2) و (Q1) يين المستو أن تحقق ( ب

.(Q2) والمستوي C النقطة بين المسافة d2 ، (Q1) والمستوي C النقطة بين المسافة d1 نسمي ( ج
. d2 =

11
√
2

4
و d1 =

√
22

4
: أن بين •

نقاط) 04 ) الثاني: u1التمرین = e2

un+1 = e−
1
2
√
un

بـ: N∗ المعدومة غير الطبيعية الأعداد مجموعة على المعرفة المتتالية (un)

.un >
1

e
: n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن /1

.(un) المتتالية تغير اتجاه استنتج ثم un+1

un

< 1 : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه بين /2
. نهايتها احسب ثم متقاربة (un) أن استنتج /3

.vn =
1

2
+ ln

√
un : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من نعتبر /4

الأول. وحدها أساسها تعيين يطلب هندسية متتالية (vn) أن برهن ( أ
من4 صفحة1
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. lim
n→+∞

un أحسب ثم n بدلالة un عبارة واستنتج n بدلالة vn عبارة أكتب ( ب
.Sn =

1

1+ lnu1

+
1

1+ lnu2

+ · · ·+ 1

1+ lnun

: Sn المجموع n بدلالة أحسب ( ج
نقاط) 05 ) الثالث: التمرین

.(√3− i)2 : المركب العدد الجـبري الشكل على اكتب /1 (I
.(z2 − 2+ 2i

√
3)(z2 − 8

√
3z+ 64) = 0 : المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل /2

التي D و C ،B ،A النقط نعتبر (O; #»u , #»v ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي (II
.zD = 2i و zC = −

√
3+ i ، zB = 4

√
3+ 4i، zA = 4

√
3− 4i الترتيب على لواحقها

.OAB المثلث طبيعة استنتج ثم zB
zA
المركب العدد الاسي الشكل على اكتب /1

.zG لاحقتها وأحسب موجودة G أن تحقق • {(O;−1), (D;1), (B;1)} الجملة مرجح G ليكن /2
. ∥∥∥ #      »

MB +
#      »

MD − #     »

MO
∥∥∥ =

∥∥∥ #      »

MB − #     »

MG
∥∥∥ حيث: المستوي من M للنقط (Γ) المجموعة عين •

المميزة. عناصره ذكر مع G النقطة الى D النقطة محول استنتج ثم ، zG − zC
zD − zC

المركب العدد احسب /3
تماما. موجبا حقيقيا z− zG

z− zD
العدد يكون بحيث z اللاحقة ذات M النقط مجموعة عين /4

. مساحته أحسب ثم معينا ACGF الرباعي يكون حتي F النقطة لاحقة عين /5
نقاط) 06 ) الرابع: التمرین

.f(x) = x− (x2 + 1)e−x+1 : بـ R على معرفة دالة f (I
(O,

−→
i ,

−→
j ). والمتجانس المتعامد المعلم في البياني تمثيلها (Cf ) ليكن

. lim
x→+∞

f(x) = +∞ : أن وبين lim
x→−∞

f(x) أحسب ( أ /1
f ′(x) = 1+ (x− 1)2e−x+1 : x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين ( ب

. تغيراتها جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ( ج
.+∞ عند (Cf ) للمنحني مائل مقارب y = x : المعادلة ذو (∆) المستقيم أن بين • /2

.(∆) الى بالنسبة (Cf ) المنحني وضعية حدد •

.1.8 < α < 1.9 حيث α وحيدا حلا تقبل f(x) = 0 المعادلة ان بين /3
. 1 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf ) للمنحني (T) للمماس معادلة اكتب /4

يقبل (Cf ) أن استنتج ثم f ′′(x) = −(x − 1)(x − 3)e−x+1 : x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين /5
تعيينهما. يطلب إنعطاف نقطتي

. (Cf ) والمنحني (∆) و (T) المستقيمين ارسم ثم f(0) أحسب /6
.f(x) = x+m : المعادلة حلول وإشارة عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش /7

المعرفة G الدالة أن بين • .In =
∫ 1

0
xne−x+1dx : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من نضع /1 (II

I1 وأحسب x 7−→ xe−x+1 للدالة أصلية هي G(x) = −(x+ 1)e−x+1 : ب R على
n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من In+1 = −1+ (n+ 1)In : أن بين بالتجزئة المكاملة باستعمال /2
معادلتيهما اللذين والمستقيمين (∆) والمستقيم (Cf ) بالمنحني المحدد المستوى الحـيز مساحة استنتج ، I2 وأحسب

. x = 1 و x = 0 :

من4 صفحة2
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الثاني: الموضوع
نقاط) 05 ) الأول: التمرین

2081x− 2018y = 3......(E′) و 2081x− 2018y = 1......(E) : المعادلتين Z2 في نعتبر /1
. بينهما فيما أوليان 2081 و 2018 العددان ان بين أ)

. (E') للمعادلة خاصا حلا استنتج ثم (E) للمعادلة خاصا حلا عين إقليدس خوارزمية باستعمال ب)
. (E') المعادلة Z2 في حل ج)

. y و x للعددين الأكبر المشترك القاسم الى d ب نرمز /2
؟ d للعدد الممكنة القيم ماهي أ)

. d = 3 يكون حتي (E') المعادلة حلول عين ب)
αβαββ

5 ، αβ0αα5 : الشكل على 5 أساسه الذي النظام في الترتيب على يكتبان طبيعيان عددان B و A /3

. 19α + 6β = 63......(∗) : فإن B−A = 63 : كان إذا أنه بين أ)
العشري النظام في B و A كتابة استنتج ثم (*) المعادلة تحقق N2 من (α; β) وحيدة ثنائية توجد انه بين ب)

نقاط) 05 ) الثاني: التمرین
.P(z) = z3 + (2−

√
3)z2 + (3− 2

√
3)z+ 6 : كمايلي المعرف z المركب للمتغير الحدود كثير P(z)

.P(z) = (z+ 2)(z2 + αz+ β).........(∗) : يكون حتى β و α العددان عين ثم P(−2) احسب ( أ /1
. (Im(z1) > 0 حيث z2 و z1 ب (*) المعادلة لحلي (نرمز P(z) = 0 : المعادلة C في حل ( ب

ذات C Bو ،A النقط نعتبر (O; #»u , #»v ) المركب والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في /2
. zC = −2 و zB = zA ، zA =

2√
3
z1 الترتيب على اللواحق

الى تنتمي C Bو ،A النقط ان استنتج ثم ، الأسي الشكل .على zC و zB،zA الأعداد من كلا اكتب ( أ
. قطرها ونصف مركزها تعيين يطلب (C) دائرة

حقيقي. (
zA
zB

)n العدد يكون حتي n الطبيعي العدد قيم عين ( ب
R يمسح k عندما z = ke

−i
2π

3 : حيث z اللاحقة ذات M النقط مجموعة (∆) المجموعة أنشئ ثم عين ( ج
.L =

zA − zC
zB − zC

: للعدد الأسي الشكل عين ( أ /3
المركبة. وكتابته المميزة عناصره عين ثم A إلى B يحول الذي r يل التحو طبيعة استنتج ( ب

.ABC المثلث طبيعة التعليل مع حدد ( ج
تخيلي. L2018n′ العدد يكون حتي n′ الطبيعي العدد قيم عين ( د

. أضلاع متوازي ABCD الرباعي يكون حتى D للنقطة zD اللاحقة عين ( ه
. (∆) حامل إلى تنتميان D و B النقطتين أن استنتج ( و

. 2 ونسبته A مركزه الذي التحاكي h ليكن /4
.h ل المركبة الكتابة عين ( أ

.h بالتحاكي (C) والدائرة (BD) المستقيم من من لكل صورة استنتج ( ب
. ( المركبة الكتابة تعيين يطلب ) h ◦ r يل للتحو المميزة والعناصر الطبيعة عين ( ج

من4 صفحة3
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نقاط) 04 ) الثالث: التمرین
يات كر و3 ، 2 ، 1 ، 0 ، -1 ، -2 الارقام تحمل حمراء يات كر 05 منها يات كر 10 على كيس يحتوي

. 0 ، -1 الرقمين الترتيب على تحملان سوداوان وكريتان ، 1 ، 0 ، -1 الارقام تحمل خضراء
احتمال نفس لها يات الـكر كل أن نفترض ، الـكيس هذا من يتين كر ، واحد آن وفي عشوائيا نسحب /1

السحب.
اللذان الرقمان هما y و x حيث ln|x−y| الحقيقي بالعدد ممكنة سحبة بكل يرفق الذي X العشوائي المتغير نعتبر

الـكيس. من المسحوبتان يتان الـكر تحملاهما
.X العشوائي المتغير قيم عين ( أ

.E(X) ياضياتي الر أمله احسب و X احتمال قانون أكتب ( ب
. إرجاع دون التوالى على يتين كر منه ونسحب الـكيس إلى المسحوبة يات الـكر كل نعيد /2

للسحب. الممكنة الحالات عدد احسب ( أ
: يلي كما معرفان B و A الحدثان حيث ، P(B) و P(A) احسب ( ب

مختلفان". لونيهما المسحوبتان يتان الـكر " : A
. تماما" موجبا عددا منهما كل تحمل المسحوبتان يتان "الـكر : B

نقاط) 06 ) الرابع: التمرین
.h(x) = x+(x−2)lnx و g(x) = x−1− lnx : كمايلي ]0; +∞[ على والمعرفتين h و g الدالتين نعتبر (I

.g الدالة تغير اتجاه واستنتج g′(x) أحسب ( أ /1
.]0; +∞[ المجال من x كل أجل من g(x) ⩾ 0 : أن استنتج ( ب

.h(x) = 1+ g(x) + (x− 1)lnx : ]0; +∞[ المجال من x كل أجل من أنه بين ( ج
. h(x) > 0 : فإن ]0; +∞[ المجال من x كل أجل من أن بين ( د

.f(x) = 1+ xlnx− (lnx)2 بـ: ]0; +∞[ على المعرفة f الدالة نعتبر (II
.(O;

#»

i ,
#»

j ) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في f لـ البياني التمثيل (Cf ) ليكن و
. هندسيا الاولى النتيجة فسر ثم ، lim

x→+∞
f(x) = +∞ : أن بين و lim

>
x→0

f(x) أحسب /1
. f ′(x) = h(x)

x
بـ: :]0; +∞[ من x كل أجل من أن بين ( أ /2

. تغيراتها جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ( ب
.α ∈]0, 4; 0, 5[ حيث α وحيدا حلا تقبل f(x) = 0 المعادلة أن بين ( ج
. 1 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf مماس( (∆) معادلة أكتب ( أ /3

.f(x)− x = (lnx− 1)g(x) :]0; +∞[ من x كل أجل من أن تحقق ( ب
.(∆) المستقيم مع (Cf ) للمنحنى النسبي الوضع استنتج ( ج

.(∆) والمستقيم (Cf ) ارسم /4
.Un+1 = f(Un) و U0 =

√
e : ب n طبيعي عدد كل اجل من المعرفة المتتالية (Un) (III
.1 ≤ Un ≤ e : n طبيعي عدد كل اجل أنه بالتراجع برهن ( أ

نهايتها. عين و تقاربها برر ثم ، (Un) المتتالية تغير اتجاه ادرس ( ب
2018- يا بكالور في بالنجاح لـكم تمنياتنا

عزيز عاشور بن من4أستاذالمادة: 4 بالتوفيقصفحة
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