
 
 

 

 

 

(I  الدالة العددية نعتبرf للمتغير الحقيقيx المعرفة على المجال 2;   : كما يلي    1xf x ax b e    . 

     fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j 1وحدة الطول cm. 

بحيث تكون النقطة bو aعين قيمتي        1;1A تنتمي إلى fC و معامل توجيه المماس عندAيساوي e . 

(II  الدالة العدديةنعتبرg للمتغير الحقيقيx المعرفة على المجال 2;   : كما يلي   1 1xg x x e     . 

           gC السابق تمثيلها البياني في نفس المعلم  . 

ن أنبيّ  (أ‌ lim 1
x

g x


 نذكر أنّ )‌.و فسر النتيجة بيانياlim 0u

u
ue


)  

 ثم أنشئ جدول تغيراتها .،  gدرس تغيرات الدالةأ  (ب‌

ن أن المنحنىبيّ (ج‌ gC نعطافإيقبل نقطةI حداثييها .إيطلب تعيين 

كتب معادلة المماس للمنحىأ (د‌ gCعند النقطةI. 

رسمهـ( أ gC . 

العددية المعرفة على المجالالدالة H (و‌ 2;  كما يلي  :    xH x x e     حيث و   عددان حقيقيان 

 دالة أصلية للدالة :Hبحيث تكونو عين -                  1x g x . استنتج الدالة الأصلية للدالةg  0و التي تنعدم عند القيمة . 

(III لتكنkالدالة المعرفة على المجال 2;   : كما يأتي   2k x g x 

 ثم شكل جدول تغيراتها .kن اتجاه تغير الدالةباستعمال مشتقة دالة مركبة ، عيّ

 

المنحنى C البياني للدالة العدديةالمقابل هو التمثيلgالمعرفة على المجال 1;   : كما يلي
3 2( ) 3 3 1g x x x x     

وإشارةg(0)دوحدgّل جدول تغيرات الدالةبقراءة بيانية شكّ -أ (1
1

2
g
 
 
 

  

من المجالل وجود عدد حقيقيعلّ -ـ ب 
1

0;
2

 
 
 

)يحقق  ) 0g    

)استنتج إشارة - جـ   )g xعلى المجال 1;  . 

2)f  عرفة علىالمهي الدالة العددية 1;  بـ :

 

3 2

2

3 3 2
( )

1

x x x
f x

x

  



  

ليكن و تمثيلها البياني في معلم متعامد ; ,O i j  

من xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي -أ  1;  :  
 

3

( )

1

g x
f x

x
 


  

ن دون حسابعيّ -ـ ب

( ) ( )
lim
x

f x f

x








 ر النتيجة بيانيا فسّ و 

أحسب - جـ

1

lim ( )
x

f x




و  lim ( ) ( 1)
x

f x x


  ّر النتيجتين بيانيا .وفس 

 . fل جدول تغيراتشكّ -د

 ن(7.5[)1[]م2008]باك التمرين الأول

 الواردة في البكالورياالدوال العددية سلسلة تمارين 

 ]شعبة علوم تجريبية[ 2018إلى  2008من 

 بخاخشة خالد‌جمع و إعداد الأستاذ :                                                                                                      2019/ 2018 : السنة الدراسية

 ن(7[ )2]م [2008ثاني]باك التمرين ال

 

-1

2

-1

-2

0 1

1

x

y



0.26نأخذ  (3         ،  ر ن مدوّعيّ -أ( )f   إلى
210

 المنحنى أرسم -ـ ب         . 

أكتب   -أ  (‌4 f x على الشكل 
 

2
1

b
f x x a

x
  


 . عددان حقيقيان bو  aحيث   

على المجالfالدالة الأصلية للدالةFنعيّ - ـب   1;  و التي تحقق 1 2F  . 

 

 

 

I)fدالة معرّفة على   ; 1 1;0I    U  :  ِــ ب 
4

1
f x x

x
  


 

    fC تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 

 كما هو مبين في الشكل         

 .Iعند الحدود المفتوحة لـfأحسب نهايات -أ  (1

 شكّل جدول تغيراتها .fربيانية و دون دراسة اتجاه تغيّ بقراءة - ـب      

2) gدالة معرفة على المجال 0; : كما يلي 
4

1
g x x

x
 


 

        gCمعلم متعامد ومتجانس. منسوب إلى  تمثيلها البياني في مستو 

 . عند  gأحسب نهاية -أ 

تحقق من أن - ـب gCيقبل مستقيما مقاربا مائلا عند. يطلب تعيين معادلة له 

 . gأدرس تغيرات - ـج

II)k  دالة معرفة على 1  :  كما يلي   
4

1
k x x

x
 


 

أحسب  -أ  (1
   

0

0
lim
h

k h k

h




   ،

   

0

0
lim
h

k h k

h




   ؟  ماذا تستنتج.    

 أعط تفسيرا هندسيا لهذه النتيجة . - ـب            

أكتب معادلتي المماسين (2 1  و 2 0عند النقطة التي فاصلتها 0x  . 

أرسم  (3 1 ، 2   و kC . 

أحسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى (4 kC0المستقيمات التي معادلاتها :   وy  ،

1

2
x     ،

1

2
x  . 

(I h دالة عددية معرفة على 1;   : كما يلي   2 2 ln 1h x x x x    .  

أحسب  (1 lim
x

h x


و   
1

lim
x

h x



.  

من المجالxبين أنه من أجل كل عدد حقيقي (2 1;   : 
 

2
1 2 1

1

x
h x

x

 
 


 

 تغيراتها .نجز جدول أثم hو إستنتج اتجاه تغير الدالة           

أحسب (3 0h  ستنتج إشارةإو h xحسب قيمx . 

(II دالة عددية معرفة علىلتكن 1;   : كما يلي 
 ln 1

1
1

x
f x x

x


  


  

ز بـنرم       fC لتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

 أحسب -أ  (1 
1

lim
x

f x



 ر هذه النتيجة بيانيا .ثم فسّ 

limباستخدام النتيجة  -ـ ب
t

t

e

t
   ، برهن أن

ln
lim 0

u

u

u
 . 

ستنتج إ - جـ                    lim
x

f x


 . 

أحسب  -د                        lim 1
x

f x x


    و استنتج وجود مستقيم مقارب مائل للمنحى . 

f

 fC
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  بالنسبة إلى المستقيم المقارب المائل . ىنأدرس وضعية المنح - هـ                    

من المجال xكل عدد حقيقي بين أنه من أجل (2 1;   ، 
 

 
2

1

h x
f x

x
 


 . ثم شكل جدول تغيرات الدالة    

2yيقطع المستقيم ذو المعادلةىنبين أن المنح (3  3,4و  3,3عند نفطة فاصلتها محصورة بين . 

 . أرسم  (4

1y: و المستقيمات التي معادلاتها ىنالمحدود بالمنحالمستوي   أحسب مساحة الحيز (5 x  ، 0x   1وx  . 

 

 

(I كنتلf 1 الدالة العددية المعرفة على المجال
;

2
I

 
  
 

بـ :      1 ln 2 1f x x   

و ليكن  fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ; ,O i j. 

حسب أ (1 lim
x

f x


و   
1

2

lim
x

f x




 . 

 ل جدول تغيراتها .ثم شكّ Iمتزايدة تماما على المجال fبيّن أن الدالة (2

عيّن فاصلة النقطة من  (3 fC ها المماس موازيا للمستقيم يتكون ف التي d  ذي المعادلةy x . 

يمكن كتابة  Iمن xأثبت أنه من أجل كل -أ  (4 f x  : على الشكل   lnf x x a b    حيثa  ،b  عددان 
 يطلب تعيينهما . حقيقيان       

ستنتج أنه يمكن رسم ا -ـ ب fC  انطلاقا من C منحى الدالة اللوغاريتمية النيبيريةln  رسم أثم C  و fC . 

(II  الدالة العددية نعتبرg المعرفة على المجالI  ِـ :  ب   g x f x x  

حسب أ (1 
1

2

lim
x

g x




ثم بيّن أن   lim
x

g x


  

 
 ل جدول تغيراتها .ثم شكّ Iعلى gتجاه تغير الدالةإدرس أ (2

حسب أ -أ  (3 1g  ثم بيّن أن المعادلة  0g x  تقبل في المجال
3

;
2

 
 

 
2تحقق أن .  حلا وحيدا   3  . 

رسم أ -ـ ب    gC  منحنى الدالةg  على المجال
1

;5
2

 
 
 

 في المعلم السابق . 

ستنتج إشارة إ (4 g x على المجالI  ثم حدّد وضعية المنحنى fC  بالنسبة إلى d . 

برهن أنه من أجل كل عدد حقيقي من المجال  (5 1;  : فإن f x  ينتمي إلى المجال 1; . 

(III  نسمي nu المتتالية العددية المعرفة على
*

كما يأتي :  
1

1
2

nu f
n

 
  

 
 . 

1التي من أجلها يكون :  nعيّن قيمة العدد الطبيعي  (1 2ln3 3ln2nu     . 

1حيث : nSالمجموع  nحسب بدلالة أ (2 2 ...n nS u u u   
 

 

 

المعرفة على fنعتبر الدالة العددية   
*

كما يلي :  
1

1x
f x x

e
 



نرمز بـ   fCلتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

أحسب  -أ (1 lim
x

f x


و   lim
x

f x


 . 

أحسب  -ـ ب      
0

lim
x

f x




و   
0

lim
x

f x




 و فسر هندسيا النتيجة . 

 ل جدول تغيراتها .على كل مجال من مجالي تعريفها ثم شكّ fأدرس إتجاه تعير الدالة  (2

ن أن المنحنيبيّ -أ (3 fC يقبل مستقيمين مقاربين مائلين   و  هما على الترتيب : يمعادلتy x  1وy x  . 

أدرس وضعية -بـ  fC بالنسبة إلى كل من   و . 

أثبت أن النقطة (4

1
0;

2

 
 
 

هي مركز تناظر للمنحنى fC . 

 fC

f

 fC

 fC

 fC
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ن أن المعادلة بيّ -أ (5  0f x  ّين تقبل حل و  : حيثln 2 1   1.4و 1.3    . 

هل توجد مماسات لـ -ـ ب    fC  توازي المستقيم ؟ 

أرسم   -ـ ج     ،   ثم المنحنى fC . 

عدد و إشارة حلول المعادلة : mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط  -د     1 xm e m 

 
 

(I  نعتبر الدالةg  المعرفة على 1   ِـ : ب 
1

1

x
g x

x





  

و        gC والمتجانس تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد ; ,O i j‌(الشكل المقابل) ، 

 بقراءة بيانية :  

 .gل جدول تغيرات الدالةشكّ ـ أ    

حل بيانيا  المتراجحة  ـ بـ      0g x . 

التي يكون من أجلها  xعيّن بيانيا قيم ـ جـ     0 1g x  

(II لتكن الدالةf المعرفة على المجال 1;   : ِـ ب 
1 1

ln
1 1

x x
f x

x x

  
   

  
 

و             fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j. 

حسب أ (‌‌‌‌‌‌‌1

1

lim ( )
x

f x




limو  ( )
x

f x


 ثمّ فسّر النتيجتين هندسيا.  

من المجال xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي ـ أ (2 1;  ، 
 

2

2

1
g x

x
 


. 

حسب أ ـ بـ         f x وادرس إشارتها ثمّ شكل جدول تغيرات الدالةf . 

، عيّن إشارة العبارة  جـ السؤال  I)باستعمال الجزء  ـ أ (3

1
ln

1

x

x

 
 

 
على المجال  1;. 

بيّن أنّ الدالة . عدد حقيقي ـ بـ          lnx x x x    هي دالة أصلية للدالة lnx x  على المجال ; . 

من المجالxتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي ـ جـ              1;  ، 
2

1
1

g x
x

 


على المجال fثم عيّن دالة أصلية للدالة  1; 

‌

  

ِـ :  ℝفة على المعرّ fنعتبر الدالة العددية ب  1xf x e e x  . 

         fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j. 

حسب أأ ـ   (1 lim
x

f x


و  lim
x

f x


. 

حسب أـ  ـب       f x  ّدرس إشارتها.أثم 

 . f شكّل جدول تغيرات الدالة ـ  جـ     

 أ ـ بيّن أن المستقيم (2   1ذي المعادلةy e x    مقارب مائل للمنحني fC  بجوار . 

 للمستقيمكتب معادلة أـ  ـب         T  مماس للمنحني fC  0عند النقطة ذات الفاصلة. 

ـ بيّن أنّ المعادلة   جـ           0f x  تقبل في المجال ، 1,75;1,76  حلا وحيدا. 

 رسم المستقيمينأد ـ             و T  ثم المنحني fC على المجال ;2. 

، المساحة حسب بدلالةأأ ـ (3 A  للحيّز المستوي المحدّد بالمنحني fC  حامل محور الفواصل والمستقيمين اللّذين ، 

0x معادلتيهما:                        ؛   x   . 

ـ أثبت أنّ :  ـب           21

2
A e e ua   

 
   
 

       ‌(ua هي وحدة المساحات)‌

‌

‌
‌
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المعرفة على المجال fالدالة نعتبر    ;0 كما يلي :             5 6ln
1

x
f x x

x

 
    

 
     

    fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  ; ,O i j. 

حسبأ - أ (1

0

lim ( )
x

f x




 . هندسيا ةثمّ فسّر النتيج،  

limحسبأ - ـب       ( )
x

f x


 . 

من  xعدد حقيقيبيّن أنه من أجل كل  (2 ;0  ،   
 

2 6

1

x x
f x

x x

 
 


. 

 ، ثم شكّل جدول تغيّراتها . fالدالةستنتج اتجاه تغيّر إ           

بيّن المستقيم - أ (3  : 5الذي معادلة لهy x   هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى fC  بجوار. 

درس وضع المنحنىأ - ـب fC  مستقيملل بالنسبة  . 

ن أنّ المعادلة بيّ (4  0f x   تقبل حلّين  و  3.5حيث 3.4     1.1و 1    . 

أنشئ المنحنى (5 fC و المستقيم  . 

نعتبر النقطتين  - أ (6

3
1;3 6ln

4
A
  
   

  
و 

5 3
2; 6ln

2 4
B
  
   

  
 . 

بيّن أن 

1 7 3
6ln

2 2 4
y x   معادلة ديكارتية للمستقيم AB . 

بيّن أنّ المستقيم - ـب           AB  يمس المنحنى fC  0في نقطةM . يطلب تعيين إحداثيتيها 

الدالة المعرّفة علىgلتكن (7 ;0 كما يلي   : 
2

5 6 ln
2 1

x x
g x x x

x

 
    

 
 . 

على المجال fدالة أصلية للدالة g أنّ بين               ;0 . 

 

  

(I لتكنg ّفة على الدالة العددية المعرℝ  : ِـ ب  1 xg x xe . 

حسب أ(1 lim
x

g x


 و  lim
x

g x


. 

 .ها شكّل جدول تغيراتثم  g تغير الدالةدرس اتجاه أ(2

بيّن أنّ المعادلة ـ أ(3  0g x  تقبل في حلا وحيدا ،  المجال على 1;   

0.5تحقق أنّ  ـ ـب               0.6 ،  ثم استنتج إشارة g x  على ℝ. 

 
(II  الدالةنعتبرf  المجال المعرفة على ;2  كما يلي :   1 1xf x x e x   .  

      fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j. 

حسب أ(1 lim
x

f x


. 

fلتكن (2   الدالةمشتقةf .  ّن أنه من أجل كل عدد حقيقيبيx من ;2  : فإن   f x g x   ، 

ةإشاراستنتج          f x  المجال على ;2  شكّل جدول تغيرات الدالة، ثمf. 

بيّن أنّ (3 
2 1

f





 
  

 
 

للعدد ثم استنتج حصرا  ،  f  ( ّر النتائج إلى تدو
210‌) 

المستقيم بيّن أنّ ـ أ(4  1ذا المعادلةy x    مقارب مائل للمنحنىمستقيم هو fC بجوار   

أدرس وضعية ـ بـ        fCبالنسبية إلى  . 

 المعادلة بيّن أنّ ـأ (5  0f x  ّ1ين تقبل حلx  2وx 11.6 حيث 1.5x     21.5و 1.6x   . 

 أنشئ ـ بـ                   و fC . 

 ن(7[)2[]م2012عاشر]باك التمرين ال
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كما يلي :  ℝالمعرفة على   الدالة hلتكن (6    xh x ax b e  

أصلية للدالة  دالةhبحيث تكون bو  aعين العددين الحقيقين  أ ـ   
xx xe على  ℝ            . 

. ℝ  علىgستنتج دالة أصلية للدالةإ ـ بـ   
 

 

 

(I f  الدالة المعرّفة على ;1 ِـ   :   ب 
1

1

1
x

x
f x e

x
 


  

و   C تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j. 

حسب أ (1 lim
x

f x


و  
1

lim
x

f x




، ثمّ استنتج المستقيمين المقاربين للمنحني  C. 

حسب أ (2 'f x بيّن أنّ الدالة .f متناقصة تماما على المجال ;1 ّل جدول تغيراتها.، ثمّ شك 

بيّن أنّ المعادلة  (3  0f x   تقبل في ;1  حلا وحيداللعدد   . باستعمال جدول القيم أعلاه جد حصرا. 

رسم المستقيمين المقاربين والمنحنى أ (4 C ّرسم المنحني أ، ثم 'C  الممثل للدالةf. 

التي من أجلها يكون للمعادلة  mعيّن بيانيا مجموعة قيم الأعداد الحقيقية  (5 f x m .حلان مختلفان في الإشارة 

(II  g الدالة المعرّفة على ;1  :ِـ ب   2 1g x f x  . (عبارة g x غير مطلوبة ) 

على gدرس تغيّرات الدالة أ (1 ;1 .ثمّ شكّل جدول تغيراتها ، 

تحقّق أنّ  -أ  (2

1
0

2
g

  
 

 
، ثمّ بيّن أنّ :   

1
' 2 '

2
g f




 
 

 
. 

ستنتج معادلةإ  -ـ ب            T المماس لمنحنى الدالةg في النقطة ذات الفاصلة

1

2

 
. 

تحقّق من أنّ :  -ـ ج    

   
3 3

2 1

1 1
y x



 


 

 
، معادلة للمستقيم  T. 

 

 
 

(I g الدالة المعرّفة على المجال 1;  ِـ :  ب   2 2 4 2ln 1g x x x x    . 

 ، ثمّ شكّل جدول تغيراتها. gدرس تغيرات الدالة أ (1

من المجال xأنّه من أجل كل ستنتجإ (2 1;     ،  0g x . 

(II f  الدالة المعرّفة على المجال 1;  ِـ :  ب 
 1 2ln 1

1

x
f x x

x

 
 


. 

و      fC المتجانس تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و  ; ,O i j . ( 2وحدة الطولcm) 

حسبأ ـ أ (1

1

lim ( )
x

f x




 . فسّر النتيجة بيانيا.

حسبأ ـ بـ lim
x

f x


. 

من  xبيّن أنّه من أجل كل ـ أ (2 1;    ، 
 

 
2

'
1

g x
f x

x



  

على المجالfدرس اتجاه تغيّر الدالةأ ـ بـ 1;  .ثمّ شكّل جدول تغيّراتها ، 

بيّن أنّ المعادلة  ـ جـ  0f x   تقبلا حلا وحيدا في المجال 1;   ،  ّ0ثمّ تحقّق أن 0,5 . 

بيّن أنّ المستقيم ـ أ (3  ذا المعادلةy x  مقارب مائل للمنحنى fC  عند. 

درس وضعية المنحنى أ ـ بـ fC بالنسبة إلى المستقيم  . 

نقبل أنّ المستقيم  (4 T  ذا المعادلة
3

2
y x

e
  مماس للمنحنى ،  fC  في نقطة فاصلتها

0x.   

حسب أ ـ أ    
0x. 

رسم المستقيمين المقاربين والمماسأ ـ بـ T ثمّ المنحنى fC. 

بحيث تقبل المعادلة mعيّن بيانيا قيم الوسيط الحقيقي ـ جـ f x x m  .حلّين متمايزين 
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0,005- 0,22 
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المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة العددية   0;  :كما يلي

2ln
( ) 1

x
f x

x
 

  

)و         )fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; ; )O i j. 

أحسب  ـ أ (1

0

lim ( )
x

f x




limو   ( )
x

f x


 ر النتيجتين هندسيا.، فسّ

على المجال  fأدرس إتجاه تغير الدالة  ـ بـ       0; .ثم شكل جدول تغيراتها 

)أدرس وضعية المنحنى ـ أ (2 )fC بالنسبة إلى المستقيم( ) 1:  الذي معادلتهy . 

)أكتب معادلة المماس ـ بـ        )Tللمنحنى( )fC 1في النقطة ذات الفاصلة. 

)ن أن المعادلة بيّ ـ جـ       ) 0f x   تقبل في المجال 0;1  حلا وحيدا حيث ،
0,4 0,3e e  . 

)أنشئ  (3 )T  و( )fC. 

المعرفة على  hلتكن الدالة  (4 0  :كما يلي

2ln
( ) 1

x
h x

x
 . 

)و ليكن       )hC .تمثيلها البياني في نفس المعلم السابق 

)،  غير معدومxن أنه من أجل كل عدد حقيقيبيّ ـ أ ) ( ) 0h x h x  . ؟  ماذا تستنتج 

)أنشئ المنحنى  ـ بـ )hC عتمادا على المنحنىإ( )fC. 

، عدد حلول المعادلة: mناقش بيانيا، حسب قيم الوسيط الحقيقي  ـ جـ
2ln ( 1)x m x . 

‌

I) لتكنgكما يلي :  لدالة العددية المعرفة علىا
3 2( ) 2 4 7 4g x x x x    

limحسب أ -أ  (1 ( )
x

g x


limو   ( )
x

g x


. 

 ها .شكل جدول تغيرات ثمّ علىgدرس اتجاه تغيّر الدالة أ - ـب       

)ن أن المعادلة بيّ -أ  (2 ) 0g x   وحيدا  تقبل حلا  0,7حيث 0,8   . 

) إشارة  xاستنتج حسب قيم العدد الحقيقي  - ـب          )g x  . 

II)  نعتبر الدالة العدديةfكما يلي  : المعرّفة على 

3

2

2 1
( )

2 2 1

x x
f x

x x

 


 
  

وليكن        fC معلم متعامد ومتجانسالمستوي المنسوب إلى تمثيلها البياني في , ;O i j  

limحسب أ (1 ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


. 

: من xن أنه من أجل كلبيّ -أ  (2 
 2

1 1 3
( ) 1

2 2 2 2 1

x
f x x

x x


  

 
 

استنتج أن المنحنى - ـب                  fCيقبل مستقيما مقاربا مائلا . يطلب تعيين معادلة له 

أدرس الوضع النسبي للمنحنى  -جـ                   fCو   . 

: من xن أنه من أجل كلبيّ -أ  (3

 

 
2

2
( )

2 2 1

x g x
f x

x x


 

 
 

)استنتج إشارة -ـ ب                  )f x حسب قيمx  الدالةل جدول تغيرات شكّثمf.( نأخذ( ) 0,1f   ‌) 

)المعادلة ثم حل في f(1)حسب أ (4 ) 0f x  . 

أنشئ المستقيم  (5  و المنحنى fC . 

كما يلي  : الدالة المعرفة على hلتكن (6

3 2

2

4 2 1
( )

2 2 1

x x x
h x

x x

  


 
 . 

و                     hC  السابق . علمالمتمثيلها البياني في 

):  من xتحقق أنه من أجل كل -أ   ) ( ) 2h x f x   . 

استنتج أن  - ـب   hCهو صورة fCبتحويل نقطي بسيط يطلب تعيينه ، ثم أنشئ hC 
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(I  gّفة علىالدالة العددية المعر ℝ ـ ب :
2 2( ) 1 2 xg x x e   . 

 . ℝ علىgتجاه تغير الدالةإأدرس  (1

)بيّن أنّ المعادلة  (2 ) 0g x   تقبل حلا وحيدا  فيℝ  :ّ0,36، ثمّ تحقّق أن 0,37 . 

)ستنتج إشارة إ (3 )g x على ℝ. 

(II f العددية المعرفة علىالدالة ℝ ـ  ب :
2 2( ) 1xf x xe x  . 

و          fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j. 

: ℝمن  xبيّن أنّه من أجل كل  -أ (1
2 2'( ) ( )xf x e g x . 

 المجال متناقصة تماما على fستنتج أنّ الدالة إ -بـ  ;    و متزايدة تماما على ; . 

 .f، ثم شكل جدول تغيرات الدالةو عند  عند fأحسب نهاية  (2

أحسب (3 lim ( ) 1
x

f x x


  .ثمّ فسّر النتيجة هندسيا 

)أدرس وضعية (4 )fCبالنسبة إلى المستقيم( ) 1الذي معادلتهy x  . 

)أنشئ (5 )و( )fC على المجال

1
;
2

 
 
 

)نأخذ  ،  ) 0,1f  . 

:  ℝمن xتحقق أنّه من أجل كل  -أ (6
2 22 ( ) '( ) "( ) 1 2 3 xf x f x f x x e     . 

 .  ℝ على fستنتج دالة أصلية للدالةإ -ـ ب

 

 

 

)المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس        ; , )O i j. 

(I  ( )التمثيل البياني للدالةlnx x  و( ) 3المستقيم ذو المعادلةy x   

        هي فاصلة نقطة تقاطع( )  و( ). 

)بقراءة بيانية حدد وضعية  (1 )  بالنسبة إلى( )  على 0;. 

2) g الدالة المعرفة على المجال 0;ـ ب :( ) 3 lng x x x  . 

)إشارة  xستنتج حسب قيم إ )g x. 

2,2:  تحقق أن (3 2,3 . 

 

(II   f الدالة المعرفة على المجال 0; ـ ب : 
1

( ) 1 ln 2f x x
x

 
   
 

) و  )fC تمثيلها البياني . 

أحسب  (1

0

lim ( )
x

f x




limو   ( )
x

f x


. 

من  xثبت أنه من أجل كلأ (2 0;  :
2

( )
'( )

g x
f x

x
   ، ّل جدول تغيرات الدالة ثم شكf. 

بيّن أنّ:  (3

2( 1)
( )f






 
 ،  للعدد   ستنتج حصراإثم( )f . 

)أدرس وضعية  (4 )fC  بالنسبة إلى حامل محور الفواصل؛ ثم أنشئ( )fC  على المجال
20;e 

 . 

(III F الدالة الأصلية للدالةf  على المجال 0;  :(1)و التي تحقق 3F  . 

 يقبل مماسين موازيين لحامل محور الفواصل في نقطتين يطلب تعيين فاصلتيهما. Fبيّن أنّ منحنى الدالة  (1

lnxبيّن أنّ  (2 x x x هي دالة أصلية للدالةlnx xعلى 0;     ،  ستنتج عبارة الدالة إثمF. 

 

 

 

 

 ن(6[) 1[]م2015خامس عشر ]باك التمرين ال
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(I g الدالة المعرّفة على المجال 1;  ِـ :  ب     1 1 2ln 1g x x e x     . ( العددe هو أساس اللوغاريتم النيبيري) 

 ، ثمّ شكّل جدول تغيراتها. gدرس تغيرات الدالة أ (1

لمعادلةلبيّن أنّ  (2  0g x  حلا وحيدا 0,34 حيث 0,33   . 

إشارةستنتج إ (3 g xحسب قيم العدد الحقيقيx المجال  على 1;   . 

(IIf  الدالة المعرّفة على المجال 1;  ِـ :  ب 
 

 
2

ln 1

1 1

xe
f x

x x


 

 
. 

     fC المتجانس تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و ; ,O i j . 

بيّن أن -أ (1

1

lim ( )
x

f x




    حسب أو lim
x

f x


 .هندسيا  تين فسّر النتيج ، 

 المجال منxبيّن أنّه من أجل كل ـ بـ 1;    ، 
 

 
3

'
1

g x
f x

x





  

على المجال fدرس اتجاه تغيّر الدالةأ ـ جـ 1;  .ثمّ شكّل جدول تغيّراتها ، 

المنحنىرسم أ ـ د  fC.( : ّنقبل أن  3,16f  ) 

بيّن أنّ الدالة . ـ أ (2 
1

1 ln 1
1

x x
x


   

هي دالة أصلية للدالة 

 

 
2

ln 1

1

x
x

x




على المجال  1;  

محور الفواصل و المنحنىأحسب مساحة الحيّز المستوي المحدّد بحامل  ـ بـ     fC 0و المستقيمين اللذين معادلتيهماx  1وx . 

 المعرفة على kنعتبر الدالة العددية (3 1;1  :  بـ   k x f x   ،  kC تمثيلها لبياني في المعلم السابق.   

 . زوجية  kبيّن أن الدالة ـ أ    

بيّن كيف يمكن استنتاج المنحنى ـ بـ kC  المنحنى انطلاقا من fC . ثم أرسمه(دراسة تغيرات الدالة  دونk) 

المعادلة  عدد و إشارة حلول  mقيم الوسيط الحقيقيو حسب بيانيا  ناقش ـ جـ k x m . 

 

      (I  gّفة علىالدالة العددية المعر ℝ ـ ب :
2( ) 2 xg x e x x  . 

أحسب -أ (1 g xكل من أجلx منℝ  تجاه تغير الدالة إأدرس ، ثمg (حيثg  الدالة ةهي مشتقg ‌) 

ℝ  ،من  xكل  أجل من، بيّن أنه ‌-بـ‌  0g x  

 تغيراتها .ل جدول ، ثم شكّو عند   كل من عندg أحسب نهايتي الدالة -جـ   

)بيّن أنّ المعادلة (2 ) 0g x  تقبل حلا وحيدا 1,38: حيث 1,37   . 

)ستنتج إشارة إ (3 )g x حسب قيم العدد الحقيقيx . 

(II f
 

: ـ  ب ℝ العددية المعرفة على الدالة

2

( )
x

x

x e
f x

e x



. 

و          fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j. 

أحسب -أ (1 lim
x

g x


و  lim
x

g x


 

،  ℝمن  xمن أجل كل  ، بيّن أنّه -بـ 

 
2

( )
'( )

x

x

xe g x
f x

e x



fحيث)‌  هي مشتق الدالةf )‌. 

 .ها شكّل جدول تغيراتثم ،  ℝ على f تغير الدالةدرس اتجاه أ -جـ 

: بيّن أن -أ (2  2 2
2 2

1
f   


   


 للعدد  ، ثم استنتج حصرا f  . 

أحسب  -بـ 
2lim ( )

x
f x x


    ، بيانيا ثمّ فسّر النتيجة. 

)المنحنى أنشئ -جـ  )fC‌.( تعطى ( ) 0,29f  )‌

 ن(6[) 2[]م2016ثامن عشر ]باك التمرين ال
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 حيثDالمعرفة على fالدالة نعتبر    ; 1 1;D       بـ   : 
2 1

ln
3 1

x
f x x

x

 
   

 
     

    fC  والمتجانستمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد ; ,O i j. 

 فردية  ثم  فسّر ذلك  بيانيا .fبيّن أن الدالة (1

 النهايات التالية : حسبأ (2
1

lim ( )
x

f x




      ،

1

lim ( )
x

f x




    ،  lim
x

f x


و  lim
x

f x


 

استنتج أن     fCيقبل مستقيمين مقاربين موازيين لحامل محور التراتيب . 

D  ،  من  xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي (3 
2

2

2 2

3 1

x
f x

x

 
   

  

. 

 ، ثم شكّل جدول تغيّراتها . fالدالةستنتج اتجاه تغيّر إ           

 
بين أنّ المعادلة  (4  0f x   تقبل حلّا وحيدا   1.8حيث 1.9  

بيّن المستقيم - أ (5  عادلة : الم ذا

2

3
y x هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى fC المنحنى  يةأدرس وضعثم fC 

ستقيم الم بالنسبة إلى   . 

أنشئ المنحنى  (6 fC  و المستقيم  . 

7) mوسيط حقيقي ، ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي m: عدد حلول المعادلة  
1

2 3 3ln 0
1

x
m x

x

 
   

 
 

 

 

       (I   الدالة العدديةنعتبرfّعلىفة المعر ℝ  ـ ب :
2 1( ) 2 xf x x e  . 

و          fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j. 

بيّن أن (1 lim 2
x

f x


   و أعط تفسيرا هندسيا للنتيجة ، ثم أحسب lim
x

f x


.  

ℝ  ،من  xكل  أجل بيّن أنه من‌-أ (2    12 xf x x x e    

 .ها شكّل جدول تغيراتثم  f تغير الدالةدرس اتجاه أ -بـ 

أكتب معادلة لـ (3 T  المماس للمنحنى fC 1عند النقطة ذات الفاصلة . 

 (II h
 

بـ  :  ℝالدالة العددية المعرفة على 
1( ) 1 xh x xe  . 

ℝ  ،من xكل أجل بيّن أنه من (1  0h x  ثم أدرس الوضع النسبي للمنحنى ، fC  و المماس T. 

)المعادلة بيّن أنّ  (2 ) 0f x   تقبل حلا وحيدا  0,7حيث 0,6   . 

أنشئ  المماس (3 T والمنحنى fCعلى المجال 1;  . 

 .ها شكّل جدول تغيراتثم  f تغير الدالةأدرس اتجاه  -جـ 

4) F
 

بـ  :  ℝالدالة المعرفة على  2 1( ) 2 2 2 xF x x x x e    . 

لحيّز المستوي المحدّد بالمنحنيا ثم  أحسب مساحة ، ℝعلى  fدالة أصلية للدالةFتحقق أن - fC حامل محور الفواصل ، 

0x المستقيمين اللّذين معادلتيهما:   و      1    وx   . 
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(I g الدالة العددية المعرفة علىℝ  كما يلي :   2 1 xg x x e   . 

حسب أ(1 lim
x

g x


و  lim
x

g x


 

 .ها شكّل جدول تغيراتثم gتغير الدالةدرس اتجاه أ(2

بيّن أنّ المعادلة (3  0g x  تقبل في حلا وحيدا  0.38 حيث 0.37     ثم استنتج إشارة g x على  ℝ . 

 
(II  الدالةنعتبرf  المعرفة علىℝ بـ  :  2 1 xf x x xe  .  

      fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j.. 

حسب أ -أ(1 lim
x

f x


و  lim
x

f x


. 

أحسب -بـ          lim 2 1
x

f x x


    . ثم فسر النتيجة بيانيا ، 

أدرس الوضع النسبي للمنحنى -جـ    fCو المستقيم   : حيث  : 2 1y x  . 

 يكون : xن أنه من أجل كل عدد حقيقيبيّ (2   f x g x  ،  الدالةاتجاه تغير استنتج ثمf ها .شكّل جدول تغيرات و  

المماس أكتب معادلة  (3 Tللمنحنى fC 1عند النقطة ذات الفاصلة . 

)أنشئ (4 )، T المنحنىو( )fC‌( نأخذ( ) 0,8f  ). 

x   :ذات المجهول عدد و إشارة حلول المعادلةmناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي (5 1 xx m e 

أصلية للدالة دالة باستعمال المكاملة بالتجزئة عيّن ‌-أ( 
xx xe 

1xو التي تنعدم من أجل   .            

لحيّز المستوي المحدّد بالمنحنيا مساحة Aالعدد أحسب  ـ بـ  fC 1هما: تمعادلا تيال اتوالمستقيميx    ،3x   2و 1y x  

 

 

(I gذات المتغير الحقيقي العددية الدالةx ّفة علىالمعر 0;  ِـ : ب   
21

ln ln 1g x x x
x

     

        gC الشكل المقابل الممثل لها كما هو مبيّن فيالبياني  المنحنى : 

 أحسب ـ         1gبيانيا إشارة  ثم استنتج g x. 

(II fذات المتغير الحقيقي العددية الدالةx المعرفة على 0;  ِـ  : ب

                           
1 ln

1 ln

x
f x

x x





 

و         fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( ; ; )O i j. 

حسب أ (‌‌‌‌‌‌‌1

0

lim ( )
x

f x




limبيّن أن : و  ( ) 0
x

f x


 .    بيانياثمّ فسّر النتيجتين. 

من المجالxبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي ـ أ (2 0;  ، 
 

 
2

1 ln

g x
f x

x x
 


 . 

 ها .ل جدول تغيراتشكّ و fاستنتج اتجاه تغير الدالة ـ بـ        

بيّن أن (3

2

1 1

e e
y x

e e

 
  
   

هي معادلة لـ  T مماس المنحنى fC  في نقطة 

تقاطعه مع حامل محور الفواصل ، ثم أرسم  المماس T  و المنحنى fC.  

بحيث تقبل المعادلة mعيّن بيانيا قيم الوسيط الحقيقي  (4          21e f x e x me   . حلّين متمايزين  

   (IIIn1عدد طبيعي حيثn   ،nI الفواصل و المنحنىمساحة الحيز من المستوي المحدد بحامل محور fC و المستقيمين اللذين 

1xمعادلتيهما                          وx n. 

1nحيثnطبيعيعدد  بيّن أنه من أجل كل  (1   : ln 1 lnnI n n  . 

أدرس إتجاه تغير المتتالية (2 nI . 

 لا تنسونا بصالح دعائكم                                                                                                                                                                                                             

 ن(7[) 1[]م2018]باك  العشرونواحد و لالتمرين ا

 

 ن(7[) 2[]م2018]باك ثاني و العشرونالتمرين ال

 

 


