
��	%������������	�	
(((($��������������������������50'�)?	�M0V���;:�4����7%�,�69���������������������������������������
��502(�$��3M0N���[������������������M0N���E�)��)��3�	������,�38��
���E8�((��� !"�� !"#�

��((((((���������������������������������������������������������������������������������������������������������	��������):��N�0N���,
0$�3���0��7��,��
(((((((((((((((�������������������������������������������������������/0��0	������S��08�

�������	
����
�����������������

� �nu����������	
���
�����
��	��
������� 0

1

5
u ���������	������� �!��n��"�1

1
1

2 1n
n

u
u� � 	

�
�����#�

�� �������	������� �!��$% �&��'(����!���n���"�) 1
0

2nu
1

2nu�#�

�� ��������	������� �!��$% �*+
,�-� n��.� �
1

1 2

2 1
n n

n n
n

u u
u u

u�

	
	 �

���
/�0,1�2�3�4��56��'789

��
�����:�� �nu��#�
�
�����:��) �)7��-�;� �nu�#��<=��<>�?@A �56�
BC�+���

�� �
��	����
�����:��!D��� �nv��������	������� �!��
���:�n���"��E��FG5

2 1

n
n

n
n

u
v

u
�

	�#�

�
�����:��) �)7��������� � �nv��
�4	H����I4�4 JK��#���������	A�;�@A�?LM��

��NC����?�G ����;nv���
�O	�n���) �)7��561

2

2 3

n

n n
u ��

�
��
��<>�?@A �.� �nu�#�

�
�O	��?@A n��PQF0:�nS���"
0 1 2

1 1 1 1
........n

n

S
u u u u

� � � �����

������������	
�������������

J# �
�G�:����	����
�QF0���R��AC�"�� �� �23 3 1 0z z z	 	 � ��#�

��5L���ST1�;Q@3��?G�:��UQ�@:������ ��'���� � ������!D����.(���.)����C
��

"?V,'(���SE���I+A�Q��W+%�

����������

3 1

2 2Az i� 	
�

��.3Bz �
����

����.ACz z��

X# ����) �YZ6 1962 2016 0A Cz z� �������M���	����5�[�)7��56n����� !"�#$%&
n

A

C

z

z

� �
� �
� ��

�

�'( )���$�*�

\# �?G�:���	����?�G C A

B A

z z

z z

	
	

]L^:��
�����2�3�4��56�_`a����bc���SE�ABC#�

d# �W+H���
�QF0��)7�M��
+Ae���f�gz��)Qb��]�
�A

C

z z

z z

	
	

�����+���,�-���$.$/0

Cz z)�

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

������

���� �*+
,�-� 
,�-� 

��
�����:���
�����:�� ��#
�
�����:��) �)7��-�;
�����:��) �)7��

�
��	����
�����:�
��	����� ���:�


�����:��)
������ �� ��
�4	H�H�

v���
�O	�
�Onn) �)7��567��56

0 1

1 1 11 1
.nnS

u u uu u0 1 20

� � �� � ..

�������������������
C

�
SE���I+A�Q��W+%I+A�Q��W+%

��� !�
n

� �� �
AAzz

� �� AAzz� �� ��
AAzz

� �� �Czz
� ���

3as.ency-education.com



����	
��#����������������
�SE��hVG�UQ�
�i�"�<j��hFL���	H���<j���k7F%�O�f��Gd�"l�[C����F
,�m�n���f��GX.J.J.K��#d��f��G

�"l�[C�eF
,�m��FAX.X.J.J#�
J#hVD����o��!��	A���)p��R�f��G�qe6�?rst�-�

� "
�������q��Qru����F�A��?@A �
A�#v�5[����hw%��F
,�
BQrs:��f��D���v�"B�#v)QL���hw%�!��
BQrs:��f��D���xx�"�

C��I�C�[ �
BQrs:��f��D���v�"�#vyz^��yz^��
wL�{��
X�-X��5[C��F
,�_|���f��D����	��?r}�
�LF���b��*����Uo���~��Qc����' �78�:��Q�J#�

� �~��Qc����' �78�FL����F�AO��)Q%�[�?�G X�#~9���������$L� �?@A � �56�.�
� �'78�FL��UC���:�����
%O���!�������?@A �~��Qc���X#�

�12��������	
���3��������

J# �
��	���'���tf����0:��SE��
���:�� �0,�
�"���ln
( )

x
f x

x
��

� �fC��
��	��~t��������^F���f��ht�0���	������5L����R� �, ,O i j��

 �#p�_|��<>�?@A f	H��
���K��

;�#p�?@A '( )f x��]�A'f�
��	��
+�c:��
��	��f�

f�#p�
��	���'789�/�0,��2�3�4�f�<��'789���	���b��56.�

X# �
��	���'���tg����0:��SE��
���:�� �0,�
�"���� �2
ln

( )
x

g x
x

��

� �gC��
��	��~t��������^F���g��ht�0���	������5L����R� �, ,O i j��

 �#p�_|��<>�?@A f��	H��
���K��) ��AO��� � 22
ln ln

4
x x

x x

� �
� � �� �

� �
-�

;�#p��� �!��*+
,0x 0"�) 
� �ln 2 ln

'( )
²

x x
g x

x

	
��

f�#p�
��	���'789�/�0,��2�3�4�g���<��'789���	���b��56�.�

\# ��)7�H
H:��) �)7��# � �fC��� �gC���F<j���9�?LM��)7�M+%��R�)����+���

)7�H
HFL��
�Z@3���
���Q����C� �#;� �fC��� �gC�

�yz
H:��54C �#��� �gC�

d# ��0:���R��A� �0,�
��
����:�� �2
ln 3ln 1 0x x	 � ��

� )7��yz
H:����F���<���)Qb��_|���W+H������Q�� �fC��yz
H:����F��U��Q�� �gC�

�

������������������������������������������502�$��3��>�����0����0�\0	���0&����

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
sX-

�

�12��������	
��2��������	
���3 x
J#J#�
��	���'���t	���'���tf

� ��	��~t��������^F�����������^F���

�_|��<>�?@A_|��<>�?ff	H���


)f xf '(�]�A�]'f	��

�
��	���'789�
��	ff�b��56.56.

���0:��SE��0� �� ����

�ht�0���	������5L�ht�0���	�����

� 2

44
x

� �� �lnln xx
� � ��

lnn x �� lnn xx
� ���
�� x��� x
�����

'(g '

��F<j��

3as.ency-education.com



���	�
����
��	�����������������������������������������������������������������������������������
�������

���������	�����������7���������	
���

��
�����	
����	
�����	�������������������%%%��

%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%%�

�� �&	�'�
���	�

�����4�	���������	�
#�4�� �n n N
u

%
��%#���
4��	0

1

5
u �0�'�����+� ,� 5��4�#:n���

�
1

2

2 1
n

n
n

u
u

u� �
�

6��

�6��4�#:���+� ,� 50�'��?�0�<8)�n���1

1
1

2 1n
n

u
u� � �
�

6��

�6��/0��#�'F
#��4�#:���+� ,� 50�'��?�0�H5	
�n��1
0

2nu �1

2nu�

�/30�'��?�0�'F
#��4�#:���+� ,� 5n�� �
1

1 2

2 1
n n

n n
n

u u
u u

u�

�
� �

�
���������	�'0�'�#���� �n n N

u
%

����	G����D#
�8��

#6��
�

�6��H���4�#:���+� ,� 50�'�n��� 3

2 1

n
n

n
n

u
v

u
�

�
�

0�/���������	�'0��#�	� �nv����
���0������F6q �� �&	��F�)�'�4��3*:��

3�/���
�#+�3�)0nv���&�#n�������'0�C����	�
��1

2

2 3

n

n n
u ��

����
D

���
�3�)0lim n

n
u

��

�

���7��5��	�3�)	nS�����&�#n����9�)
0 1

1 1 1
..............n

n

S
u u u

� � � ���

�������	�'�
���	�
(���!����)�1U���*+��'������#�'��
,���'���	
�)�'��
,�����	
,�

�(���!����)���2U��*+��.�����	
,�'������#�'��
,���-	
�)����

/��*�	�-���0��
��#�(
"��&���*�������	
,�	� ,�1�

��(���!�	�'���
,���2	��+�3)��1U�(���!�	�����
4������
���� 5��2U�(���!�	�'��3)�����2U�7�5
	�'�����	���	��*+�'��
,6�

�6����� 8�	�� ���)&	��
5�� �,	6� ,��	�����)����	�
�6���������	�9�	�)�	� ���)	�3�)	�

����������A�-	
�)��	
,�9.��3)�� ���)	�

���������C-���#��
,���'���	
�)�'��
,�3)�� ���)	�

�6��	�'��-���#��
,�3)�� ���)	�(���!1U�'��
,�3)����*5�����	���*+-���#��
,��'���	
�)6�
�6���:8��
!$��-	
�)��
,�3)����+��'��:8��;#
��-�!�#��
,�3)����+�

��X��=�	���2	��4�	�
�>���	#�<�
��3)�� ,���
�*+� !)��	�:�8��	�7��5��

������
�	�?*�	�3�)	����2	��4�	�
�>���	� ���)	�'���@���)��

�

��������������������������������������������

������������������������������������������

�������������������������������������������

�������������������������������������������

�����������������������������������������

������������������������������������������

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

�
���

s4�	���������	�
#�4������	�
#�4�

�6,� 50�'��?�0�<8)�'��?�0�<8)�

��#�'F
#��#50�'��?�0�H5	
���?�0�H5	
����

0�'����4�#:���+� ,� 5�#:���+� ,n

�4�n���om33

2 12

nn
nn

n
nn

uu
v

u
��

���
���0����
���66q ��3*:�

��'0�C��n1222 32 31

n

n n
u ��

��

0 11

1 11 1
.......nnSS

u uu u0 10 1

� � �� � .......

(���!2UU���	��*+�'��
,'��
,

en
cy

-e

en
cy

-e���������

�� ��������

������������

3as.ency-education.com



�

���9����	�'�
���	�

� I�
#�4����C���)�	�
��,( )P z���%#�A
4��	� � � �3 2( ) 2 2 4 8 8 2 16 2P z z z z� � � � � �6�

�6�3�)	( 2 2)P ��C������	=��B�

�6�3,
����+� ,� 5	�'��'0�'�#z��� �� �2( ) 2 2 4 8P z z z z� � � �6�

�6������4��	����� )( ) 0P z �6�

� II���5������4����*4����	�3������������	� �; ;O i j�:8��	�
#�4�ADBDC)	������	��
8�

������3��
��	�E*+���2 2Az i� ���D��2 2Bz i� ���D��2 2Cz � �6�

�6��:8��	��*+ADBDC6�
�6�'�� ,�3�,	� AzDBzDCz�*+����&	� ,��	D:8��	�'	�C����	���ADBDC�������
2	��	���	� �E��F
:@�A!����FG,
��'�4��3*:��

�6��'0�'�#� �, 2
2

OB AO K
� �� �� �

�9�)K Z%�

�6��/0�'�+Dz�:8��	��8)&D���:8��	�9�)O��4:8�	�A!���� �BD�

��/��'0�'�#��2
i

B A

D A

z z
e

z z

��
�

�
�:8��	� �)���:8�� ��)����5��C����	���D��:8��	���	B���G����	�P
!��+�'�4��3*:�6�

9�/�9*���	��4�#:�C����	ABD6��
�6��',��� �'E�:8���+��5�M�8)&	��	=z����9�)2 2 iz e -��9�)-�6���8�8)���+�

0�/��'0�<8)���:8��	D���	��������+��5��	� �'E6�

3�/��:8��	��+��5���4�#:�'�+� �'E6�

�

�

�

�

�

����#���%�<�
�

�

�

�

�

�

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

�6

��6'�#

��6�	����� )�� )

� I��	�3������������	3����������

3��
��3���2 22 2AAz ii2 22 2A 22��

ADBBDDCC6

BzDCCzz�*+�*+�&	� ,��	 ,��	

� �� ���9�)9�)K ZZ

��:8��	�9�)��:8�OO8�	�A!���A!���

)���:8�� ��)����5��C��:8�� ��)����5�

oooo222 iz ez 222 -i9�)9�)--�+
�6

���#���#���%�

3as.ency-education.com



عْبِ�َ�ةُ  رَيَ�ةُ ال�دّي�مُقْرَاطِيةَُ الش� ِـ  الج�مُْهوُرِيَ�ةُ الجـَزَائ
بِ�َ�ةِ الوَطَنِ�َ�ةِ  ْ  وَزَارَةُ التر�

رْبِ�يَة لِوِلاَيَ�ةِ ا*(غْوَاطِ          َ&نوَِيةَُ  يخ 2ٔحمد قصيبة مُدِيـَريَِ�ة ال,�ـ  الش4�
�الثة Dلوم تجري@�ة الري6اض��اتفي مـــــــاد�ة  الثاني 9خ,67ارر  لس4نوات الث

 
 

 
 

 
 
 ) ةٌ دَ اOِ وَ  ةٌ طَ قْ �ن( ُ:ريظَ الن�  الُ ؤَ سF ال 

� ,من nو من Sٔ2ل كل من -بين 2نٔه من Sٔ2ل كل � � �� � � � � �n
cos i sin cos n i sin n- - - -� � �. 

 نِ�قَاطٍ): 08: (ا]تمرYن أ*وّل
g لىD العددية المعرفة bاcا� �; �
�: بــِ 0 �g x x ln x� � � �2 2 2.  

1( bاc2دٔرس إتجاه تغير اg .دول تغيراتهاS ثم شكل 

�من  D xدد حق�قي اس4تq,ج 2نٔه من Sٔ2ل كل)2 �; �
0, ln x x. �2
1 1
2

. 

f  bاcلىاD العددية المعرفة� �; �
�بــِ : 0 � � �ln x
f x x

x
� � �

2
1. 

fC سwاx,سوب إلى معلم م,عامد و مqتمثليها البياني في المس4توي الم � �O ; i , j �i j 
�2حٔسب)1 �1f .ة هندس4ياxو فسرّ الن�� 

�من  xمن Sٔ2ل كل Dدد حق�قيبين 2نٔه )2 �; �
0, � �
� �
2

g xf ' x
x

�
�. 

3( bاcج تغيرات ا,qاس4تf  حساب ا]نها�ت عند 2طٔراف مجال التعريف).دول تغيراتهاS مطلوبثم شكل.( 
yذو المعادb  /بين 2نٔ� المس4تقيم )4 x 1 0� �  ./وَ  fCثم اس4تq,ج الوضع الqس4بي بين  . fCمقارب مائل لـِ: �
Tحتى Yكون  �Dين قيمة العدد الحق�قي)5 : y x ��  .fC مماساً لـِ : �

�المعرفة Dلى hاcاS ( bدول تغيرات 1في الشكل ()6 �; �
�بــِ : 0 � ln xh x
x e

� �
2 2. 

�2حٔسب - �h e س4بي بينqثم اس4ن��تج الوضع الfC  َوT. 
7( bالمعاد �بين 2نٔ� �f x � �3 .ح�ث: αتق7ل Oلاً وح�داً  0 α .. .0 51 0 53 . 
 في نفس المعلم. fCوَ  Tوَ  /wٔ2شئ -

Dدد و إشارة Oلول المعادm bا وَ حسب قيم الوس4يط الحق�قي بياني�قش )8
2

mx
xx ln 0
e
� �

� � �� �
� �

. 

9(K لىD العددية المعرفة bاcا� �; �
�بــِ : 0 � � �� � � �� �K x f x f x� �
2
3.  

- bلول المعادO ةDج مجمو,qاس4ت� �K x 0�. 

  ملاحظة
� ُ َ الاSَٕ   ةِ  �قَ  رَ وَ   يمِ  �ظِ  نْ  تَ  لىَ Dَ   ةٌ  دَ اOِ  وَ   ةٌ طَ  قْ ��تمُنح ن   ةِ ��اب

�  
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 نِ�قاَطٍ): 10( ا]تمرYن ال¤�اني:

P لىD دود معرفO بـــِ   كثير :  � � 3 2P z z z 2� � �. 
�2حٔسب)1 �P � :لـِ اس4تq,ج تحليلا  ث6م 1 �P z.        
2z المعادO : bل  في)2 2 z 2 0� � �. 

�,xاwسإلى معلم م,عامد و م نعتبر في المس4توي المر©ب المqسوب  �O ;u ,v �u v النقطC ,B ,A  َوD  التي 
Azلواحقها Dلى الترت¬ب :    1 i� � �,Bz 1 i� � �,1440

Cz i�  َوDz 3 i� �. 
 محور الفواصل. Oامل تقع Dلى 2Cثٔ@ت 2نٔ النقطة-1
2-� �مجموDة النقط �0 �M x; y  من المس4توي المر©ب ذات اللاحقةz :بحيث� � D: z 1 i z0 � � �. 
�Dين طبيعة ا±موDة -  و اذ©ر عناصرها المميزة. �0

 التي من Sٔ2لها Yكون: Dnين قيم العدد الطبيعيDلى الشكل ا*سئ ثم  Bz 2ٔكتب-3
n

Bz
2

� �
� �
� �

 تخيليا صرفا.

و Cاcوران ا¸ي مركزه Rوَ  2و wس@,ه  Cا¸ي مركزه الت·اكي H ليكن-4
2
�� ��� �

� �
 .ة ¹زاوي 

 . cºRوران  Dصورة Eلاحقة Ezو H لت·اكيA ºصورة Dلاحقة DDzين-
 .Aلىºلqس4بة إ  Eنظيرة  F«لنقطة Fzاللاحقة Dين-
 .DFCEاس4تq,ج طبيعة الرºعي -
DSين طبيعة التحويلل -5 H R� R .و عناصره المميزة 
�عدد©ر�ت تحمل ال 2رٔبع توي ك¬س Dلىيح -6 �الحرف  تحمل ©ر�تثلاث و  1-� �-i  الحرف تحمل يتانو ©ر� �i, 

�مس, ºعتبار الحرف ب¬نها عند ا«لّ كل الكر�ت لا نفرق  �iرمز إلى العدد المر©ب ا¸ي طويلتهY1  و
2
� عمدة ¹.

@ıçßaZfi�Î˛a  سحبw د وOلى لوح إلكتروني  هذا الك¬سمن  ©ريتينفي 2نٓ واD لxسw ليهما مجموعوD لينxن المسYالعدد . 
 كل Oادثة من الحوادث التالية: احÆل2حٔسب )1

1: Aلى ا«لوح الإلكتروني لاحقة النقطةD لxُسÇ"A." 

2: AساويÉ لى ا«لوح الإلكترونيD لxالعدد المس Ê2"طوي ." 

3: Aلى ا«لوحD لxالإلكتروني شكله أ*سي  "العدد المس
5i
42e
�

 ." 

 Ô„br€a@ıçßaZ  نفس الك¬س, ونقترح التجربة التالية :  إلىنعيد الكرتين المسحوبتين 
 . العددYن المسxلين Dليهما Sداءو wسxل Dلى لوح إلكتروني  هذا الك¬سمن  ثلاث ©ر�ت في 2نٓ واOدو wسحب 

:1الحادثة,  احÆل2حٔسب )1 B ."لى ا«لوح الإلكتروني حق�قيD لxالعدد المس " 
MMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMM@@àbné˛a…Ó‡v‹€@Åbv�‰€a@Û‰‡nÌ@Òáiå@Z@MMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMMM@

@’Ó‘zn€  Ï€@b‡◊@›‡«a@LÅbv‰€a@@›ì–m@Êc@ŸÓ‹«@›ÓznèÌ@Êb◊NN 
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 لجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبيةا

 مديرية التربية لولاية عين تموشنت                     وزارة التربية الوطنية
 =نوية داودي محمد ـــ المالح ـــ       )                 1بكالور3 تجريبي رقم امتحان (اختبار الفصل الثاني 

 04/03/2019                                                        علوم تجريبية 3 :القسـم
 اـس 3دة: ـالم                                                        الر3ضيات مادة: في اختبار

 

 الأول:��
 نقا� ) 4( ال�

  � �nu ةBالCCفة على مDمعN  0بـ 1u : Nمn Gو مG أجل Fل  �
1

4

4
n

n

u
u� �

�
 

N :2nuمn GمG أجل Fلأ ـــ بDهI GالDCاجع أنه )1 . 
�ادرس اتKاه تغDB الCCJالBةب ـــ  �nu .ةLقارCج أنها مCMCاس Nث 

OانF ج ـــ إذاlim nx
u l

��

� QBح� �l R% دRأن الع GBSفl TقUV� �22 0l �  .   lثN اوجR قJBة  �

�نعDSC الCCJالBة)2 �nv  فةDعJعلىالN بـ : � �2 1n nv u � � 

�الCCJالBة أن بGBأ ـــ  �nv ة أساسهاBابX1ح

2

 .0vو V]لZ حXاب حRها الأول �

 .  nuو nvعSارة Fل مn GاوجR بRلالة ب ـــ    

ع̂:  nوجR بRلالةا)3 JKJال
0 12 2 2

1 1 1
nn v v vs

e e e
� � � �

2

1
v2� 

 

 ال��
 نقا� ) 4( :�انيال�

م̂ تBSD̀Kة  3راد الأسCاذ الDئXBي لقNX ا      .القNX تNc ثلاث تلامaB لMKة مbXولة عG هaا اخBCارعل
   Gن م^dCي NX24الق  NهMم aBJو  8تل GBBو  10داخل GBB6خارج .GBBف داخلjن 

 أن تNc اللMKة الRاخلGBB فقk؟احJCال  ما ه^)1
 ؟ا على الأكDlداخلB اتلaBJ أن تNc اللMKة ما ه^ احJCال)2
3(GmBلX ل الmI TفDي naا̂ئي ال oالع DBغCJGBBاخلRال aBلامCد الRار عBCاخ. 

ا̂ئيأ ـــ  oالع DBغCJال NBما هي قX ؟ 
ا̂ئيب ــــ  oالع DBغCJال الJCف قان^ن احDعX Nث ZXاتيأ أحBاضD̀مله ال� �E X . 

 Rاخلي.ال القNX و تN تBKXله في الcMام في الفjل الlاني انNr تلaBJ جRيR إلى)4
ZXــــ اح� �2P X ا̂ئي الXابX Tمع  � oالع DBغCJال sه^ نف . 
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 الأول:��

 الأول:ال���
نق4( (  am  �� ��nnuuةBالCCالمCCفمDمع

  مG أجمG أجللDCاجع أنهDهI GالDCاجع أنه 
�nه تغDB الCCJالB اتKاه تغDB الCCJالBة

limlim nxx
un��
�

QBحQBح��R

1: بـNNعلىعلىةلJعDفة 

و c112�[VساسهاXابBة أساسها

nu  .

2

11
nns

e
��

2

القNX تNc ثلاثالقNX تNc ثلاثaاG هaا
.GBBاخل.G
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 ال��
 نقا� ) 4( :�ال�ال�

n̂ الZFDJ الXMJ^ب إلى منعDSC ف  CXJم م ي ال� �; ;O i j[قMالGBCA وB :QB2ح
i

Az e
�

3و � 1

2 2
Bz i� � � 

 على الmoل الأسي. BzاكZC العRد الZFDJأ ـــ )1

ر̂ة Cب ــــ  Cه IrالRوران B ص 2 الna مtFDه الRSJأ وزاو̀

3

�- 6بGB أن:   . �
i

Cz e
�

�
� 

1 اكZC العRدأ ــــ )2 Az� أن: على GBب Nل الأسي ثmo12 ال
2

2
1

iC

A

z e
z

�

�
�  

حCى mV^ن العRد nــــ عGB قNB العRد ال]BSعي ب
2

1

n

C

A

z
z

� �
� ��� �

 تBuلBا صDفا. 

ر̂ة الMق]ة Eلاحقة الMق]ة EzعGB أ ــــ)3 DحQB 2و نCSXه Aالna مtFDه IhالUCاكي Dص Cz z� 
ع̂ةعGB ب ــــ     JKJال� �E kقMلل� �M Z TقUي تCال:A Ez z z z� � �  

 

 ال��
 نقا� ) 8( :�ا�عال�

(1 g فة علىDدالة معR    :بـ( ) 2xg x e x� � �
  

 
 دون حXاب الMهاVات )ثN شmل جRول تغDBاتها. (  gتغDB الRالة اتKاهادرس )1
) : Rمx GسCMCج أنه مG أجلا)2 ) 0g x & 
�:   بـ JRعDفة على ال fلGdC الRالة 11) �( ) 1 xf x x x e �� � �

 
 

limاحZXأ ــــ )1 ( )
x

f x
��


limو   ( )
x

f x
��


 . 

)': RمxGمG أجل Fله بGB أنب ــــ  ) ( )xf x e g x��   NاتثDBول تغRل جmالة شRالf . 

)بGB أن الJعادلة)2 ) 0f x �حلا وحRBا RتقSل في �  Nأن: ث TقU0ت 0,5�. .. 
�هي نق]ة انع]اف للMUMJى 3بGB أن الMق]ة ذات الفاصلة)3 �fC. 
4(NBقCXJأن ال GBب� yذو الJعادلة /� x� ىMUMJمقارب مائل لل NBقCXه^ م� �fC ا̂ر KI�
 . 
�ادرس ال^ضعBة الBSXMة بGB الMUMJىأ ـــ )5 �fC NBقCXJو ال� �/ . 

�انoئثf  N(0)احZXب ــــ     �و الMUMJى /� �fC . 

6(h  فة علىDدالة مع� �0;�
�بـ:     � 1 ln
ln

xh x x
x

�
� � 

� : RمFxGلبGB أنه مG أجل  ـــأ  � � �lnh x f x� 
�حل في ب ـــ        �0;�
�الJعادلة   � 0h x  ثN فDX الKBCMة بBانBا. �

 Mلتوفيـــق
 2من  2صفحة 
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اكZCاكZC العRأ ــــ أ ــــ ))22

BS[د الRالع NBق GBــــ عBS[د الRالع NBق GBع

zق]ةMق]ةلاحقة الMال EEص
��عة �EEkقMللkقMلل� ��M Z�

( ) xg x eg x( )( )

ننن دودونن حDXاتها. ( ول تغDBاتها. ( 

f x xf ( )( )

 NاتثDBول تغRل جmاتشDBول تغRل جmش 
:0 0,50 0,.

ا̂ر� KIا̂ر K�
�
.
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����� �� � $�%� &�' ���

�	
��
� ���� ������� ������ ����� � ��!	" #���$ �%&' � ()*+�, �%&-. /�0�12 #��� 34 567 U1 (-8 9�:;<
=(->?@��AB C' #��� DEFG HI�� �J KL�

M,�N:@� OAPQ MR>STU� /�V@� WH7 KX�' =3

Y MZ@�:@� DW��[\� ]�S:^_ �`^� =a

bc�d eHI�� ����� e�� Hf�� M,��`TU� DEFg@� #�hi?@� jk, C'b A ���
b�lm@� (0� C' M,��`TU� DEFg@� #�hi?@�b C �n�

o�pqr� KLe�B�s@� ���@t2� WHu, o�vw xy, zd{| 9}~� X K���
u@� ���:TU� ��:u� = 

X K���
u@� ���:TU� ��� jk7 ���

K��Z��� ��� ��'� �`^� �� X K���
u@� ���:TU� ]�S:^_ ����� ��� �n�

��� W{� e�B� K�{� ������ e��� ������� jk���� ����!	" jk��� 9�;< U2 ��J (-8� U1]�t2� (->?@� ��:u� =�
C' e�� ���� �+� ��� ��� � � U1 ]�t2� (->?@� C' e�� ����� ¡���� �¢£ ��¤d� �¥¦_3 C' M�§�¨ ©�ª¨

=U2 (->?@�

P (B) =
5

12
�B ��!	" e�� �;« ]�S:^_ �� jk, ���

U2 (->?@� C' ��>� �� ]�S:^� ��¬ � ��!	" M,��`TU� ehi?@� �� �)­7 �n�

����� �� � ���"�� &�' ���
‖−→u ‖ = ‖−→v ‖ = 5cm Y ®Z^ (o;−→u ;−→v ) ¯°�±:'� H'�u:' ²³u' ¥¦_ n�`´' �8�TU� 9�:`TU�

zn M�^Eµ+� #�� MV�R@� An �� �)­7 zn+1 =
1+i
2
zn Y n ¶·Z¸¹ WH7 x� ºf� C'� z0 = 2 »!�

z4 ∈ R �� z�;¼ �� z3 � z2 � z1 �`^� =3

z,�`@� ²³uTU� KL A4 � A3 � A2 � A1 � A0 c�R@� ²³7 =a

Un = |zn| Y n ¶·Z¸¹ WH7 x� ºf� C' Md�uTU� (Un) MZ@�::TU� C>:@ = 

]�t2� �BHI� �½¾�¿� jkZu� �ÀV� MZ¿HRB (Un) �� jk, ���
n Á~12ÂÃ Un �:8� �n�

Ln = A0A1 + A1A2 · · ·+ AnAn+1 Y ®Z^ A0A1A2 · · ·AnAn+1 cÄ\� ]�¹ Ln »!� =�

n→+∞
Ln �� Ln �`^� ���

��(�� �)� *

'	+ � ��� �� ,����a C' 3 MÅ0Æ-��������.
��������������	

�:;<
�J KL��

7 KX�' =3X�' =3

S:^_ �`^� =a�`^� =a

i?@� jk, C'b, C'b A ������
DEFg@� #�hi?@�bDEFg@� #�hi?@�b CC �n

d{| 9}~�9}~� XX K���
u@� ���K���
u@

XX K���
u@� ���:TUK���
u@� �

X K���
u@� ���:TU� ]�S:^K���
u@� ���:TU� ]

jk��� 9�;<� 9�;< UU22UUU ��J (��
C' e�� ����� ¡���� ��� �����

PP ((BB) =
5

U2U (->?@� C' ��>�(->?@� C' �

‖−→u→‖‖ == ‖‖→→−−−vv→→→‖‖ = 5= cm

znn M�^Eµ+� #�� MVM�^Eµ+� #
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����� Ç� � /��"�� &�' ���
g(x) = 4xe2x + 1 Y È6�ÉÊË R 567 Md�uTU� g Á~�Ì~� ��:u� =3

�%Í����� ]�Hf xyÎ �� g Á~�Ì~� ���� O�Ï¼_ ÐÑW� ���
g(x) > 0 Y R C' x x� ºf� C' Ò�� Ó:RÔ¿� �n�

¯°�±:'� H'�u:' ²³u' KL KÕ�Z¸@� �%ÖR�R' (Cf )� f(x) = x + (2x − 1)e2x Y xy
@�, R 567 f Á~�Ì~� ��u� =a(
o;
−→
i ;

−→
j
)

f Á~�Ì~� K����%× �`^� ���
�%Í����� ]�Hf EØy
' f Á~�Ì~� ���� O�Ï¼� Ó:RÔ¿� �� f ′(x) = g(x) Y R C' x x� ºf� C' Ò�� z�;¼ �n�

−∞ Ñ��ÏÙ (Cf ) ÚÛ�R)*+ ºÜ�' nÑ��' y = x Á~W�uTU� �� (d) ���:`TU� �� jk, �o�
(d) ���:`TU�� (Cf ) ÚÛ�R)*+ ÚÝ`´@� »��@� ÐÑW� �W�

0.40 < α < 0.41 ®Z^ α �%ÞÀÆ�d eHZ^� MV�� KL ºÆ��0@� Ñ�;w º'�I »V�� (Cf ) ÚÛ�RTU� �� jk, �ßB�
0 Á�Æ�0@� #�� MV�R@� HR� (Cf ) ÚÛ�R)*+ (Δ) Ð�STU� Á~W�u' �:8� ���

(Cf ) ÚÛ�RTU�� (d) ���:`TU�� (Δ) Ð�STU� à¾Ñ� ���

hm(x) = (x− 1)e2x −mx Y È6�ÉÊË R 567 Md�uTU� Á~�Ì~� hm � áâZ�^ cZ¿� m = 

h′
m(x) = f(x)− (x+m) Y x áâZ�^ WH7 x� ºf� C' Ò�� CB{ã ���

ºÆ��0@� Ñ�äqr M� ���TU� (Chm) ÚÛ�R)*+ #�¿�STU� WH7 m áâZ�[\� cZ¿�@� ��� �`^ �	å�	" æ��� �n�

n ≥ 2Y ®Z^ ¶·Z¸¹ WH7 n C>Z@ =�

f (n)(x) = 2n(2x+ n− 1)e2x Y n ≥ 2 ¶·Z¸¹ WH7 x� ºf� C' �� »ç��è@�, CB{ã ���
f Á~�Ìé+ n Mêë��� C' M�:
TU� KX f (n) ®Z^

Un = f (n)(0) ì�u@� H[\� #�� (Un) MZ@�::TU� O�Ï¼_ ÐÑW� �n�
eH7�¸:' (Un) MZ@�::TU� �� jk, �o�

��(�� �)� *

'	+ � ��� �� ,����a C' a MÅ0Æ-��������.
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C' Ò�� z�;¼ �n�Ò�� z�;¼ �n�

(dd)) ���:`TU� �� jk, �o�:`TU� �� j
�R)*+ ÚÝ`´@� »��@� ÐÑWÚÝ`´@� »��@� Ð

º'�I »V��»V�� ((CCffCC ) ÚÛ�RTU�
) ÚÛ�R)*+�R)*+ (Δ)(Δ) Ð�STU�Ð

ÚÛ�RTU��TU�� ((dd)) ���:`TU���:

mx Y È6�ÉÊËY È6�ÉÊË R 567 Md�uT56

(xx))− ((xx++mm)) Y x â
ÚÛ�R)*+ #�¿�STU� WH7*+ #�¿�STU� WH m

= 2n(22xx++ nn−− 1)1 e2x
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�� 03 � ��
�� � ����J� ��%1�A
�: Y�FE 3 � "���
�� �

�#��� �$���%� � ��&�' ��
�� ��

�(���� � 5. �!�� 	��� �� �*�

����� �	 3 
 � �

�
�� ��	������ �

� z2 + 6z + 34 = 0 � z 4�T-� �� � �#� �& ���&�=�� � C ��
�� 5� −(1

�T �!*��� C 0 B 0 A B�!��� � (O,
−→
i ,

−→
j ) I�R�-� ��' 3 
'�=��' GH=' �`�� #� �


�J�� � ;� <%�� � "� �
��
�� � ��

�� %+� ��= �� −(2

� zC = −3− 5i 0 zB = −3 + 5i 0 zA = 2 � ;� J���%
�+� � �HE

� ABC �;F���� � ��=����Z V� �� ��
�J�� GW�: zB − zA

zC − zA
&
=�� ��
�E 3 ��F���Z ;� 
*�

� C) �$
�
� "� �	����' ABCD ��E��� %� �

�P�>�� �;��1A:� D
����! ��� � ���!*/ zD

��+�E −
�
� −(3

� �;��* z
���!*)�� �#� �& "� �

��
�� � ��' M B�!��� � ��E��1�D ��+�E − #�

k ∈ R
�
+ ,' z = 2 + ke

π

4
i

����� �	 5 
 � ��
������ � ��	������ �

0 1 0 1 8�� ���
��%' d�&�� �#�%< I� �� 3 −1 3 0 0 0 1 0 1 0 1 8�� ���

��%' d� �.���� �#�%< I� �� �HE IJ�< "� �
��1A:�

� I�F�� 
 ��E �L �M���� �N% �! �� / −1 3 0 0 0 0
�IJ�>�� ��' �#�%< 3 
��3 �P

Q
� ��

�� 3 ����� �� �
E ;� -

�R

� ����� ���� � �#�
�
�
/� %+� ��= �� −(1

� ” B�! �� ��
��3 d� �.���� ��%< �HE 4�.19:� ” � A
� ” 5��

�
/� �HE d� �.���� ��%< �HE 4�.19:� ” � B

� ” �P�F� � I �! �� �T� ���� �-
�� � �#)��� � �#�%>�� ” � C
� ” &��

�
/� 3 �f����

�
/� ��+� ���F� � �HE 4�.19:� ” � D

� ” 0 "� 3�
R�
���� �-
�� � �#)��� � �#�%>�� Y���	

�
� C��1�D ” � F

� C 3 0 B 0 A � �#�
�
�
/� 4����*�� ;� 
*

�
� −

�
�

� P (C ∩ F ) =
7

120
3 0 P (F ) =

31

120
0 P (D) =

5

6
�P
�
� ��+��� − #�

��' �#)��� � �#�%>�� �P�>�� �P
�
� 4����*�� �7 �' 0 "� 3�
R�

���� �-
�� � �#�%>�� Y���	
�
� C��1�D �P�X � �& �� − ��

_ �P�F� � I �! ��

� −1 G��%� � 5�1A�: ��
��� � �#�%>�� &
E ;� 12S 56��

�@ ��%�� "�
�
�� X ��

�( �� �
=�� %+� �=���� � %+� ��= �� −(2
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%%++%%% � ���=�=++ ��= −
zA = 2= � ;� ;� JJ;������JJJ %%�� +� �+� �%�� �H


=�� ��
��
�E��� 33 �F�� ��Z ;

��1� A1 � DD ����� ��!!�� �����!!! � ���!*/���

"� ��
��
��
�� ����� �� ���'�'�� MM B�!B

z = 2 +2 + kek

ππ c44
ii
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� X ��
�( �� �
=�� %+� �=���� � G��

�� ��+�E −
�
�

� X ��
�( �� �
=�� %+� �=���� � 4����*� �P������ ��+�E − #�

� X ��
�( �� �
=�� %+� �=���F� ��

�(��� �$���%� � 5'
�
/� ;� 
*� − ��

����� �	 6 
 � ������� � ��	������ �

� f(x) = 7x

2x+ 1
� 8�� [0; +∞[ �HE �� ��%=�� � f ��� �
� � %+� ��= ��

3 �& G��
�!��
�� � (�) ��>���3 0 (O;

−→
i ,

−→
j ) I�R�-� ���� �3 
'�=���� � GH=�� � �`�� #� �


�J�� � "� �
��
�� � ��

�� ��
�(����� � � �TF�����

�a (Cf )

�K ���! �� �%�� � ���!������� ��
�� 56 �
�� % ���R �O y = x

���&�=�� �

� [0; +∞[ 4�-� �� � �HE f
��� �
� � %+� �=�� ��1�A

�: �� g	&� −
�
� −(1

� f(x) ∈ [0, 3] �P��
�� x ∈ [0, 3] 5X 5��

�
� ��' � ��

�
� ��+��� − #�

� n ?� =����Z &
E 5X 5��
�
� ��'3 U0 = 1 � �;��* U0 43

�
/� �7
1A:�

�� ��%=�� � (Un)
����&
=�� ����� ������� � %+� ��= �� −(2

Un+1 = f(Un)

�P3& , U2, U1, U0 &3
19:� 5$�� �!� � 	�1D 5'�� �HE 5��' 0 (�) G��
�!��
�� �3 (Cf ) � ��-���� � 4��=������ −

�
�

� 5�������� � b�� �* � �	%+�' �Lc� �
*

� �Lc� 	� �!�� 3 (Un)
����� ������� � %+� �=�� ��1�A

�: � 4�* � ������1A
�: , �$ − #�

� 0 � Un � 3 � n ?� =����Z &
E 5X 5��
�
� ��' � ��

�
� ,*� �%�+���� ��7%�� −

�
� −(3

� (Un)
����� ������� � %+� �=�� ��1�A

�: �� g	&� − #�
� �L �M���L �c ;� 
*� GW�:

���� 	� �!��' (Un)
����� ������� � �P

�
� V� �� ��

�J�� − ��

� Vn =
Un

3− Un

0 n ?� =����Z &
E 5X 5��
�
� ��' � ��H����<

�� ��%=�� � (Vn)
����� ������� � %+� ��= �� −(4

� 43
�
/� �7
� 3 �LMS��

�
� ��+���=�� ;� F�R�

�����
��7 (Vn)
����� ������� � �P

�
� ��7%�� −

�
�

� n ���/
�� Vn
��	���E ;� ��< � − #�

� �;��* Sn C��-� �� � n ���/
�� ;� 
*� −(5

� Sn = V 2
0 + V 2

1 + ...+ V 2
n

����� �	 6 
 � �	� ��� � ��	������ �
� g(x) = ex−2 + 1− x � 8�� R �HE �� ��%=�� � g ��� �
� � %+� ��= �� (I

� g′(x) ;� 
*� GW�: R �HE �N��!�� ��)� �
��F�� ��� g �P

�
� 	%�� −(1

�K ���� �F�' %+� �E �#����L �M� �O �L�c�%+� �=�� 43
�� 56 �� GW�: g ��� �
� � %+� �=�� ��1�A
�: �� ��+�E −(2

2/3
��- �!.��

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s�� �

� � %+% � ��=�=+ ����===
���� � � � �TF��TF�� �������

��aa��� ((CCffCC ))

%�% � R �O�� yy = xx ��&�=���&�� �� �

�==+ � ��1� ��1===� ��AA111
�� ���� g	&�g	&� −

�
�

5X 5�5�
��
� �' ��'�� ����

��
�� ��+�+

%=��� � ((UUnU ))
�������&
=��
 ��
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� R �HE g(x)
��	� ���� V� �� ��

�J�� −(3

� f(x) = x− 1 +
x

ex−2
� 8�� R �HE �� ��%=�� � f ��� �
� � %+� ��= �� (II

� (O,
−→
i ,

−→
j ) I�R�-� ��' 3 
'�=��' GH=' �`�� #� �


�J�� � "� �
��
�� � ��

�� ��
�(����� � � �TF�����

�a (Cf ) ��>��� 3

� lim
x→−∞

f(x) 3 lim
x→+∞

f(x) ;� 
*
�
� −

�
� −(1

� (Cf ) � ��-���F� ����
 �J���� V� �� ��
�J
�R � �&�' 0 lim

x→+∞
[f(x)− (x− 1)] ;� 
*

�
� − #�

� f ′(x) =
g(x)

ex−2

���!�� �
�� � ��� �
� � �P
�
� ���+�� −(2

�h��=�� � ����! �� 2 �L �MF$� �� ��
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� 3 0 �L�c�%+� �=�� 43
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�: � V� �� ��

�J�� −(3

� (Cf ) � ��-���F�

� ����&�=' ��+���=�� ;� F�R� 1 �LM�*� ��� 5'�=' (D) ���ij 5�� �!�� (Cf ) � ��-���� � �P
�
� ��+��� −(4

� ]0, 1; 0, 2[ 4�-� �� � �HE α �
��*3 )� 5�� �!�� f(x) = 0
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�
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�� � 3 f

��� �
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 2019-22018موسم:                                                                            -غرداية -عمي سعيدثانوية 
 في مادة الريـاضيات الثاني الاختبار

 اعات ونصفس3المدة:     المستوى: ثالثة علوم تجريبية                                                                 

 ن5رين الأول:ـالتم 
� المعاد5C� :1داد المر�بة�ل في مجمو5ة ا°ٔ -1 �� �21 3 2 2 0z i z z� � � � � 
�المgسوب إلى معلم مTعامد ومSTاRسفي المس9توي المر�ب -2 �; ,O i j � 

, النقط ,C B A1 :لواحقها 1 3B A A Cz z z i z i� � � � � � 
A, :المر�بان العددان اكتب -'ٔ  Cz zج  ،5لى الشكل أ°سيTgلـ  الشكل أ°سياس9تBz. 
Cاكتب العدد المر�ب -ب

A

z
z

 سي.لى الشكل الجبري ثم 5لى الشكل ا°ٔ 5 

5 :  اس9تTgج القيمة المضبوطة لـ -ج
cos

12

	
 �
� 

� �

5و
sin

12

	
 �
� 

� �

. 

 .مTوازي ٔ'ضلاعABDCبحيث �كون الرdعي DzلاحقةDالنقط 5ينّ -3

:ث �كون العدديبح n العدد الطبيعي5ينّ -4
n

C

A

z R
z


 �
� �� 


� �
. 

�5ينّ -5 �1E و� �2Eالنقط مجموعتيM لاحقةالذات من المس9تويzثrح: 
� �

� � � � � � � �
1

2

: 1 1

: 2

E z i z i

E Arg z Arg z k k	 	

� � � � �

� � � � �
    

 ن4رين الثاني:ـلتما
�لتكن -1 �nu  المعرفة 5لىالمتتالية العدديةN 2: كما يلي

0u e�   1وn
n

uu
e
��  . 

1فإنّ :  n¿رهن dلتراجع ٔ'نهّ من ٔ'Bل كل 5دد طبيعي  -'ٔ 
nu

e
1 . 

�المتتالية  ادرس اتجاه تغير  -ب �nuج ٔ'نهاTgقاربة . ، ثم اس9تTم 

�نعتبر المتتالية -2 �nv ل كل 5دد طبيعيB'ٔ المعرفة منn  : بـ� �1 1
ln

2 2n nv u� � . 

�بينّ ٔ'نّ المتتالية  -'ٔ  �nv . دّها أ°وّل� هندس9ية يطلب تعيين ٔ'ساسها و 
 n.بدلاnu  1و   nvٔ'كتب R من   -ب
0   :حrث nS ا[موعn بدلا1احسب   -جـ 1 ...n nS v v v� � � � 
0  :حrث nPالجداء  nاحسب بدلا1  -د 1 ...n nP u u u� � � lim ،ثم احسب � nn

P
���

 

 ن4رين الثالث:ـالتم
(I� سÉ1يحتوي كU لمس 59لىNd نهاÉسحب عشوائيا �ر� �3ر�ت بيضاء و �4ر�ت لا نفرق بRت سوداء و�ر]ن حمروا]ن و 
2ا½ي �رفق كل سحبة dلعددXوليكن المتغير العشوائي 1Uمن الكÉس �ر�ت 3وفي 'نٓ وا�د    1n� 

 . 1Uدد الكرات البيضاء المتبقrة في الكÉسn 5حrث    
�ثم احسب امÍ الر�ضياتيX ف قانون احµل المتغير العشوائيعرّ - �E X . 

 اقلب الورقة                                                     1/2الصف?ة 

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

�ل-1
و--22 سلمس في افي ا

طنقط نلل ,اا ,B AA, ,

العددان اك'-ٔ'ٔ العد ا تتتككتبتب
تككتب العدد المر�بتب العدد المر�ب- كا

Az

ببلمضلمضبوطة لـبوطة لـ يملقيمة ايمة ا :: ج ا
�2 


يث �كون الريث �كون الرdعي Dzقة ي 

�RR:ون العدد:ث �كون العدد �� �RRR

�

� �Az 


Mي ذات من الم تسس9توي توي ذان ا السسسلملم
� � cccn�� �� � �

1

2

: 1 1E �1 : 1 1

E Arg zE Arg�� � �22 : � �
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(II� سÉ2يحتوي كUلمس510لىNd نهاÉر�ت سوداء� 3بيضاء و�ر�ت �7ر�ت لا نفرق ب.
 ّ  U.1 جيل لونها ثم Rسحب �رية من الكÉسبعد fس 1U نضعها في الكÉسثم  2Uة من الكÉسRسحب عشوائيا �ري

 حمراء. 1Uن iكون الكرة المسحوبة من احµل 'ٔ احسب -1
   .بيضاء 2Uحµل ٔ'ن iكون الكرة المسحوبة مناحسب ا-2

 ن7:الرابع التمـرين
 f ��1ا2ا1 المعرفة 5لىR� :كما يلي( ) ln 1

1

xf x x
x

� � �
�

  
 � �fCسRاSTعامد و مTم-حناها البياني في معلم م� �; ,O i j �  
�احسب-1 � � � � � � �

1 1
lim ; lim ; lim ; lim

x xx x
f x f x f x f x

��� ������ ���
� � � �

1 1
� �f f� � � �; ;;� � � �

�11
 ثم فسر ا;نهايتين أ°Dيرتين هندس9يا.  

�:ثم بينّ ٔ'ن 5لى مجالي تعريفها، للاش9تقاققابf  Wبينّ ٔ'ن ا2ا1 -'ٔ -2 �
� �2'

1

xf x
x
�

�
�

  

 ثم شكل Bدول تغيراتها.،  fادرس اتجاه تغير ا2ا1 -ب
� :بينّ ٔ'ن المعاد1 -'ٔ -3 � 0f x �حrث �تقpل �لا وحrدا� �4;5� �  

� المنحنى بينّ ٔ'ن -ب �fCلpيها �نقطة انعطاف يقÏداثي� .يطلب تعيين ا
�اثmت ٔ'ن المنحنى-4 �fCل مماسينpيق� �و��  ما.يهتكتب معادل او �2 مل توجrه كل منهماامع �'�
� احسب-5 � � � � � � �6 , 4 , 1 , 6f f f f� � �ثم ارسم المماسين  � �و�� �و المنحنى �'� �fC. 
�5دد �لول المعادm:1 ش بيانيا،حسب قيم الوس9يط الحقrقيÕق-6 � � �21 2 1 ln 1m x x x x x� � � � � �  

�والمعرفة 5لى hنعتبر ا2ا7-1 �1;1R� � :كما يلي � � � �h x f x�  
احسب -'ٔ 

0

( )
lim

x

h x
x���0�

 و 
0

( )
lim

x

h x
x���0�

 دس9يا.ن؟ثم فسر النSrÏة ه h ماذا fس9تTgج dلgس9بة لOا1
�زوجrة ثم ارسم hبينّ ٔ'ن ا2ا1  -ب �hC ا2ا1المنحنى h السابق. في نفس المعلم 
�المعرفة 5لى g نعتبر ا2ا8-1 �كما يلي:  ��;�0 �( ) ln 1x xg x e e�� �  

�  :بينّ ٔ'نه من ٔ'Bل كل 5دد حقrقي موجب تماما فإن -'ٔ  � � �' x xg x e f e��1ج اتجاه تغير ا2اTgثم اس9ت، g. 
�احسب  -ب �

0
lim

x
g x

���0
g

�
� بينّ ٔ'نو  �lim 0

x
g x

���
 g.ثم شكل Bدول تغيرات ا2ا1 �
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لتمـ

ffا2ا2ا1 المع

�� ��ffCC fبلبي ننن-ح-حناناها ا ---مم
سحسبسب-1 �ا ��f xf x��im

���x

لقابW قابff  Wينّ ٔ'ن ا2ا1ن ا2ا1

ثم،ffتجاه تغير ا2ا1رس اتجاه تغير ا2ا1
�� �� 0f xf �� pppتقتقpل �pل �لا و�
�Cلpل �نقطة انعطنقطة انعطاف pقيق

��ين مماسين �و���� عامع��''��
�� �ff �� �6 ثم ارسم ثم ارسم المماسين ��6,

m:1لول المعاد�5دد �لول المعاد5دد 

� �� n�� �xh x fh x f�� �� �
سرسرسرففسرسر اhhبس9 لOا1بة لOا1 فف؟ثم ؟ثم 

سلسابق.سابق.لمعلمس المعلم اا
(g

� �g xg TggTTج اتجاه تغTج اتجاه تغ'� gggتت تتتس9س9 ،ثم ا،ثم ا
gg..1 ا2ا1 

cy
-�

� � �� 	� �
���� 
�� ��
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                                                        2019-2018موسم:          -غرداية -عمي سعيدثانوية 
 الثاني الاختبارالحل النموذجي 

 في مادة الريـاضيات 
 ثالثة علوم تجريبية   

                                                                   ن5رين الأول:ـالتم
�ل المعاد1:� �� �21 3 2 2 0z i z z� � � � �  

2كا{ � 2 2 0z z� � 1ٔ'و � 3 0z i� � � 
2 وم-ه  4i� 2وم-ه � 11 1z i z i� � � � � 1ٔ'و � 3z i� � 

�ر�ب المgسوب إلى معلم مTعامد ومSTاRسفي المس9توي الم-1 �; ,O i j � 
 1 1 3B A A Cz z z i z i� � � � � � 

A,ة:باكت -'ٔ  Cz zج الشكل أ°سي ل5لى الشكل أ°سيTgاس9ت، Bz.

� � 2 , ( ); 2
3c cArg z k k z	 	� � � � 2c);));); 32وم-ه

i

cz e
	

� 

� � 3
2 , ( ); 2

4A AArg z k k z	 	� � � �A)););); وم-ه
3

42
i

Az e
	

� 

2ينا
3

42
i

B Az z e
	

�
� � 

Cةباكت -ب

A

z
z

51لى الشكل الجبري    3 1 3

2 2
C

A

z i
z

� � �
� � 

Cلـ سيالشكل ا°ٔ 

A

z
z

هو:  
5

122
iC

A

z e
z

	
�

 ٔ°ن: �

� � � � 5
arg arg 2 ; 2

12
C C

C A
A A

z zArg z z k
z z

	 	

 �

� � � � �� 

� �

 

5 اس9تTgج القيمة المضبوطة لـ :  -ج
cos

12

	
 �
� 

� �

5و
sin

12

	
 �
� 

� �

. 

5 5
2 cos sin

12 12

5 5
2 cos 2 sin

12 12

C

A

z i
z

i

	 	

	 	

� �
 � 
 �� � � �� 
 � 
� �� � � � !

 � 
 �� �� 
 � 

� � � �

 

21ينا  3 1 3

2 2
C

A

z i
z

� � �
�  وم-ه  �

5 1 3
2 cos

12 2

5 1 3
2 sin

12 2

	

	

" � �
 � �# � 

# � �
$

�
 �#� � �� 
# � �%

وم-ه

5 1 3
cos

12 2 2

5 1 3
sin

12 2 2

	

	

" � �
 � �# � 

# � �
$

�
 �# �� 
# � �%

 

 .مTوازي ٔ'ضلاعABDCبحيث �كون الرdعي DzلاحقةD النقطيينع ت -2
AC �كا{  BD� وم-ه � �1 3 2D C A Bz z z z i� � � � � � 

بحيث �كون العدد:5nينّ العدد الطبيعي-3
n

C

A

z R
z


 �
� �� 


� �
. 

5 5

12 122 2

nn ni inC

A

z e e
z

	 	
� �
 �
 �

� �� 
� 

� � � �

 وم-ه 

5

12
5 5

2 2 cos sin
12 12

nin n n ne i
	 	 	� � �
 � 
 �� �� 
 � 
� �� � � � !

 
n

C

A

z R
z


 �
� �� 


� �
�5كا{ 

sin 0
12

n	
 � �� 

� �

12وم-ه  'n kث�rح( ' )k N� � 

 
�ينيتع -4 �1E النقط مجمو5ةMقةمن المس9توي ذات اللاحz:ثrح 

1 1z i z i� � � � )�كا{� 1 ) ( 1 )z i z i� � � � � � � 

A Az z z z� � Aوم-ه  � Az z z z� � Aوم-ه � Bz z z z� � � 
AM �كا{:  BM� 
�وم-ه �1E نقط: محور القطعة مجمو5ة ال� �AB 

� � � � 2Arg z Arg z k	 	� � ��كا{� � � � 2Arg z Arg Z k	 	� � � � 

�وم-ه �2 2Arg z k	 	� �وم-ه  � �
2

Arg z k	 	� � 

�وم-ه  �,
2

i OM k	 	� �� 	 
�وم-ه �2Eب ما 5دا المبد'ٔ.مجمو5ة النقط: محور التراÉت 

 ن4رين الثاني:ـالتم

1- � �nu المعرفة 5لىN  :كما يلي
2

0

1n
n

u e

uu
e
�

" �
#
$

�#
%

 �كا{ 
2

0

1
n

n

u e

uu
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1فإنّ :  nن dلتراجع ٔ'نهّ من ٔ'Bل كل 5دد طبيعيابرهال -'ٔ 
nu

e
 1 

2  من 'Bٔل 
0 0u e n� 0 وم-ه �

1u
e
 وم-ه محققة1

� نفرض صحة الخاصية �P n1ٔ'ي
nu

e
1 

� نبرهن صحة الخاصية من ٔ'Bل   �1P n�ٔ1'ي

1
nu

e�
1 

21ينا من الفرضية 
nu

e
وم-ه 1 

2

1nu
e e

وم-ه 
2

1nu
e e

 
2

1 

1إذا 

1
nu

e�  1  

1من 'Bٔل وم-ه حسب مpد'ٔ الإس9تدلال dلتراجع فإن
nu n N

e
�

11 

�المتتالية  اتجاه تغير ةسادر   -ب �nu: 

 

2
22

1

(1 )n
n n n nn

n
n n n

n n n
n n n

u u eu u euu
eu e eu u u

e u u uu u u
e e e

�


 � � ��� 
� 

� �� � � � � �

� � �

21ينا 
nu

e
1وم-ه  1 0neu� 1إذا  0 0n nu u� �  0 

�المتتالية وم-ه  �nuناقصة تماما 5لىTم N 
�بما ٔ'ن  �nuلعددd ناقصة ومحدودة من أ°سفلT1م

e
فإنها مTقاربة.
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BٔلBل فان NNن
e

nn

nnn
nn

uuunnuuuen
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

ي
0 المعادل المعاد1:

2كا{ �كا{ � 002

2-ه  4ii� ---مم-ه-ه �� iمموو

تس9توي المتوي الم سلم سgسوبا gلملم لملمر�ب ار�ب ا
1 1A C1 1A 11z 1 11A 11

ٔ ا°شكل أ°سيسي شل شششللششا جTج ا ggT gggتت تتتس9س9 ،ا،ا

�� �
3cc � 3

Arg zArg z�� � 2cc � 3
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�� � 3
A �Arg zArg z�� � 3
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-م-ه 	 4موو
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2-� �nv تاليةمT 5 لىمعرفةN بـ :� �1 1
ln

2 2n nv u� � . 
�ن ٔ'نّ المتتاليةياب  -'ٔ  �nvثمهندس9ية � .دّها أ°وّلتعيين ٔ'ساسها و

� �
1

2

1 1

1 1 1 1 1 1
ln ln ln

2 2 2 2 2 2
n n

n n
u uv u
e e� �


 � 
 �� � � � � �� 
 � 
� 
 � �� �
 

� � � �

� �

1

21 1 1 1 1 1
ln ln ln ln 1

2 2 4 2 4 2

1 1 1 1 1 1 1
ln ln

4 4 2 2 2 2 2

n
n n

n n n

u u e u
e

u u v
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2018/2019د:  س                  ماطي احسن     ثانوية  
 ساعتان   : المدة                                                                                   ت     . ع  3المستوى:  

 في مادة الرياضيات               الثانياختبار الثلاثي                                       
 

 :الأول التمرين
   1,   2 ,  2   بيضاء تحمل الأرقام  3منها    لا نفرق بينها باللمس ، كرات 7يحتوي  كيس على   

. 1,   1,   2,   2حمراء تحمل الأرقام  4و    

 احسب احتمال الحوادث التالية: . ن  واحدآفي نسحب كرتين من الكيس )1

  A  ''   من نفس اللون الحصول على كرتين'' 

B   رقما فرديا تحمل امكل منه على كرتين '' الحصول ''

C  ''   3 يساوي مجموع الرقمين الظاهرين فيهما يكونالحصول على كرتين'' 

.المتبقية في الكيس ا فردياالتي  تحمل رقمالمتغيرالعشوائي الذي يرفق بكل سحبة عدد الكرات  ليكن )2

 ثم عرف قانون احتماله.  م الممكنة للمتغير العشوائي أ/ عين القي

 . لأمل الرياضياتي للمتغير العشوائي ب/ احسب ا

 :الثانيالتمرين 
� �nu  ما يلي معرفة كعددية متتالية:

3
0 eu n   :nnو من أجل كل عدد طبيعي � ueu �
1 

:   nنه من أجل كل عدد طبيعي برهن بالتراجع أ)1
2eun -

� المتتاليةادرس اتجاه تغير )2 �nu  نها متقاربة استنتج أثم.

3(� �nv  كما يلي:   متتالية عددية معرفة على � � 2ln �� nn uv 

�ن أثبت أ أ)  �nv  و حدها الأول ساسها يطلب تعيين أمتتالية هندسية. 

nnاحسب  ،   nبدلالة  nuثم استنتج  عبارة   nبدلالة  nvب) اكتب 
u


��
lim   

nnالجداء :     nجـ)  احسب بدلالة  uuuP ���� �10  

 :الثالث التمرين
(I  المعادلة   المركبةحل في مجموعة الأعداد  :

2 2 2 0z z� 
 � 

(II  نعتبر النقط   ، المستوي المركب منسوب الى المعلم المتعامد والمتجانسA،  B  ،C   وI  

izAذات اللاحقات :         
�1   ، A
zzB �   ،  2 2Cz i�  .على الترتيب   3�Izو     �

.على الشكل الأسي Izو   Az  ،Bz    ،Cz : اكتب كل من)1

.ACIثم استنتج طبيعة المثلث على الشكل الأسي ،         اكتب العدد)2

بحيث يكون العدد  nاوجد قيم العدد الطبيعي )3
n

Az


�
�

	
�
�

2
.حقيقيا سالبا  

.،  يطلب اعطاء نصف قطرها Iتنتمي الى دائرة مركزها   A ، B  ،Cبين أن النقط )4

 بالتوفيق                                                                        
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سحبنسحب كر)1)1

  AA '' ''الحصالحصول

BB على'' الحصول'' الحصول

لحصول علىالحصول على كرتي  ''

العشوائي الذمتغيرالعشوائي الذي ير

لمتغير العشوامكنة للمتغير العشوائي 

تي للمتغير العياضياتي للمتغير العشوائ

3
00 euu و من أج��

: :  nnبيعي 
22eeun --

.ها متقاربة  قاربة

�� �lnln�� nnn uu��vn

.. الأولحدها الأول

nnب 
uu


�
���
limlim  

B ،CC   وII
..الترتيب الترتيب
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 والمسابقات للامتحاناتالديوان الوطني                                        الوطنية التربية وزارة 

2019 دورة: جوان                            عمر ادريس  ثانوية الشهيد
  علوم تجريبيةالشعبة: ثالثة 

;;;;;;;;;;;;UÎÅ∏\3;k]¡]à;

 
�
�� ���� �� :��"ٔ#� �$ 30 %	 �&  اختيارك .ختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات الثلاث المقترحة مبررا ا      :   '�

 ج ب أ العبارة
2حلول المعادلة 1 2

2 4

2
3! 0

3
n C n A� �  حلول للا تقب    �

 وعمدته هي  هكب غير معدوم، طويلتمر  عدد.

  
  

 
  

 
2  اموع 3 41 i i i iS e e e e	 	 	 	� � � �  i -1+i+1 1 يساوي         �
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 � ��� ��� �+  �$ ,-�	 )*��:  5  
�' �&	% 

 وخمس كرات سوداء مرقمة بـ  :   -1،  0،  1،  1،  1يحتوي صندوق على خمس كرات بيضاء مرقمة بـ  :     

 كرات من الصندوق  .   3بينها باللمس ، نسحب عشوائيا وفي آن واحد  زلا نمي   -1،  0،  0،  1، 1

I. : نعتبر الأحداث التالية

 الحصول على كرية بيضاء على الأقل :             الحصول على كرة بيضاء واحدة فقط :   

    والأسودالحصول على اللونين الأبيض :          لون نفس ال المسحوبة لهاالكرات الثلاث :        

           0يساوي مجموع أرقام الكرات الثلاث المسحوبة :            

 .  و   ،  أحسب إحتمال الأحداث -1

.    و    ،     أن:بين -2

 اللون؟هو إحتمال أن تكون الكرات الثلاث من نفس  ما 0إذا كان مجموع أرقام الكرات المسحوبة يساوي -3

II. المسحوبة.الذي يرفق بكل مخرج مجموع أرقام الكرات الثلاث  نعتبر المتغير العشوائي 

  .  عين قيم المتغير العشوائي -1

.     ثم أحسب أمله الرياضياتي  عرف قانون الإحتمال للمتغير العشوائي -2

 
�
�� ����  �� /� �$1 
'�� : 60 %	 �& �'     

)في الشكل المقابل  )fC للدالة التمثيل البياني 

�على ا*ال  )2-لعلاقة �0,5 ) ( 3) 3f x x� � � 

  معادلته:المستقيم الذي  (d)و 

1(( )nUكمايلي:متتالية معرفة على 

         0

15

4
U 1و  � ( )n nU f U� � 
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يحتوي صيحتوي صندوق    

11 ،،11 ، ،00 ،0،

تبر الأحداث النعتبر الأحداث التالية

لحصول على كرالحصول على كرة

المسحالمسحوبةالثلاث كرات الثلاث 

كرات الثلاث القام الكرات الثلاث المسح

.وو  

هو إحتمهو إحتمماما00وي ة يساوي n  و    

 مجموع أرقامخرج مجموع أرقام الكر

.   له الرياضياتب أمله الرياضياتي
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3    لتالية :  الفواصل الحدود امثل على محور  -أ 2 1 0, , ,U U U U  ا مبرزا خطوط التمثيلGدون حسا 

)المتتالية تغير حول اتجاه ضع تخمينا -ب )nU اGوتقار  

n :3-لتراجع انه من اجل كل عدد طبيعيبرهن  -) أ2 4nu' ' 

)تغير المتتالية اتجاهادرس  -ب )nU        ا متقاربةWثم استنتج ا 

3 (( )nV  لعلاقة : المتتالية العددية المعرفة على-ln( 3)n nV U� �  

)أنبرهن  -أ )nV 0وحدها الأولسية يطلب تعيين اساسها متتالية هندV . 

�ثم احسب  nUو  nVكلا من    nبدلالة  أكتب -ب �lim n
n

U
���

 

0ا*موع: nبدلالةأحسب بدلالة  -ج  1 ....n nS V V V� � � �  

0:الجداء nاحسب بدلالة  -د 1 2( 3)( 3)( 3)......( 3)n nu u u u( � � � � �  
 

 

 

 

 

 

 

 

التوفيق والنجاح يتمنيان لكم خالدوبن عيشة  زكرياء الأستاذ: قفافف  

المحال طلب في العمر أضاع           *     كد غير من العلى رام من   

 الليالي سهر العلى أراد ومن               *             المعالي تكتسب الكد بقدر       
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ثمnUnوو nnVVnnلا من  كلا من  
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:     عدد الحالات الممكنة هو
       

  حساب احتمال كل حادثة :   

   :  الحصول على كرة بيضاء واحدة فقط

   
الملائمة الحالات

الممكنة الحالات
       

 

  : لى كرية بيضاء على الأقلالحصول ع     

  
الملائمة الحالات

الممكنة الحالات
     

 

   :  المسحوبة  لها نفس اللونالكرات الثلاث 

 
الملائمة الحالات

الممكنة الحالات
 

بين أن : ن-1

 :     و    ،      

 

   :الحصول على اللونين الأبيض و الأسود

الملائمة  الحالات

الممكنة الحالات
     

 
   :  0مجموع أرقام الكرات الثلاث المسحوبة يساوي  

الملائمة  الحالات

الممكنة الحالات
    

   :   حساب  

الملائمة الحالات

الممكنة لحالاتا
     

 

1 

1 

1 1 

0 

1-  1 
0 

1-  

0 

حصري على موقعنا :  –رسم توضيحي 

Learndz.com 
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؟  ما هو إحتمال أن تكون الكرات الثلاث من نفس اللون  0إذا كان مجموع أرقام الكرات المسحوبة يساوي  -2
   :  0مها هو ارقاحساب احتمال ان تكون الكرات الثلاث من نفس اللون علما ان مجموع 

 احتمال شرطي  

        

   قانون الإحتمال هو :و      :  هي القيم الممكنة للمتغير  -
3 2 1 0 -1 -2  

       

 

 
 

          الأمل الرeضياتي :
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1 

 
 

 
 

 ع#" أر�ع كرات بيضاء وثلاث كرات سوداء وكرت
ن حمراو&ن . لايمكن التمي
/ بي-,ا باللمس يحتوي صندوق 

 ولتكن الأحداث :  ;:9ب عشوائيا و45 آن واحد ثلاث كرات من  

ون " ،  " @9ب كرت
ن سوداو&ن وكرة حمراء "  ،    
ّ
" @9ب كرة بيضاء واحدة ع#"  " @9ب ثلاث كرات من نفس الل

 الأقل' 

1 : 
ّ

ن أن
ّ

   ) ب

ّ
 و   أحسب  ثم

 المتغ
] العشواZي الذي يرNط Vل @9بة Tعدد الألوان الQR تحملPا الكرات الم:9وNة  ) ليكن 2

د قيم المتغ
] العشواZي    
ّ

 أ/ حد

] المتغ
] العشواZي   
ّ

د قانون الاحتمال للمتغ

ّ
  ب/ حد

 iل اللعبة مرNحة لهلون من الألوان ا9gصل علe,ا .لdل  و يكسب، قبل إجراء ال:9ب اللاعب يدفع جـــ/ 

 ؟

 يحتوي ع#" كرت
ن بيضاو&ن وكرة سوداء ) ;عتm] صندوقا آخر 4

 ثم ;:9ب عشوائيا و45 آن واحد كرت
ن من  45 الصندوق   نضع الكرات الثلاثة الم:9وNة من    

 الكرتان الم:9وNتان من   
ّ

 الكرات الثلاث الم:9وNة من  *   ما احتمال أن
ّ

                                                    لPا نفس اللون  بيضاو&ن علما أن

 
 
 ع#" الu]تtب: لواحقPاالQR  و . ;عتm] النقط  المستوي المركب المqسوب اp" المعلم المتعامد والمتجا;س  

 ) مرافق  (            و                   ،     

 ع#" الشdل ا��m]ي  . , أكتب )1

Q ع#" الشdل    أكتب العدد  )2
ّ

 استqتج طبيعة المثلث   ثمالأ��

           :    اP�gول المعادلة ذات     أ) حل 45)3

 ذات اللاحقة  مركزه النقطة   بواسطة {شابه مباشر    �4 صورة  النقطة  ب) استqتج أن النقطة       

 )   يطلب {عي
ن عناصره المم
/ة وكتابة عبارته المركبة .�4 حل المعادلة    (حيث       

في مــــــــــادة   الثانيني الثلاثي  اخ�بار    الـري�اض���ات 

 11954"نوية �ؤل نوفمبر 
 %غواطط

 ساعتاننالمدة: 
  2019//03//04التاريخ::

ةة  )لوم تجري�Yة تجتج
3

 ::ا;تمر7ن أ.ول

.506
اطنق

 ))دق�قـــــــــــــــــــة  335التوق�ت ( 

 )دق�قـــــــــــــــــــة  35((التوق�ت   ا;تمر7ن الثاني

6.50
اطنق
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ييحتيحتويي ص صندو

:9ب عشوا;:9ب عشوائيا و45

@9ب كرت
ن سو" @9ب كرت
ن سوداو&

ثمثم  
ّ

أحأحسب

واZي الذي يرNطلعشواZي الذي يرNط Vل @

واZي 

تغ
] العشواZي] المتغ
] العشواZي 
ّّ

و يكسبو يكسب،، 9بال:9ب

وكرة سوداءو&ن وكرة سوداء

م ;:9ب عشوائثم ;:9ب عشوائيا و45

رات الثلاث الكرات الثلاث الم:9و  أن
ّ

لواالQRالQR ووووطلنقط 
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2 

ن قيم العدد الطبي�4    4
ّ

 حقيقيا موجبا. الQR من أجلPا يكون العدد المركب )  ع

ن5       
ّ

        يم:­  ،      حيث:   من المستوى ذات اللاحقة مجموعة النقط ) أ) ع

ن   
ّ

 ,       من المستوى حيث:  مجموعة النقطب) ع

 

 

 . بـ :   ℝالمعرفة ع#"  لتكن الدالة           

  ومتجا;ستمثيلPا البيا;ي 45 معلم متعامد   حقيقية و أعداد   و ؛ حيث  

 مماسا معامل توجe,ه  عند النقطة بحيث يقبل  و ؛ ع
ن الأعداد ا�9قيقية -1

 . حل للمعادلة  والعدد

 نضع -2

 و شdل جدول {غ
]ا�,ا . ثم أدرس اتجاه {غ
] الدالة  و أحسب

ثم ع
ن إحداثيات نقط تقاطع  عند النقطة الQR فاصل�,ا  مماس المنح�¨ لـ  أكتب معادلة-3

 الفواصل.مع حامل محور  

 . و  أرسم -4

ثم استqتج دالة  فإن  ℝمن ب
ن أنه من أجل Vل عدد حقيقي-5

 .  ℝع#"  أصلية للدالة 

ن (بيانيا) قيم العدد ا�9قيقي -6
ّ


ن سالب
ن   حR¨ تقبل المعادلة   ع

ّ
 .حل

 

 

    *** ا`تهــــــــــــــــى ***  

                    
 

kسNتطيع �نٔ تنجح في ح�اتك ولو كان كل الناس يعتقدون انك   حكمة::    

  oير mجح ولكtك لا تنجح �بٔدا إذا كنت تعتقد في نفسك انك oير mجح.

 

  

 ))دق�قـــــــــــــــة     440التوق�ت ( الثثثا;تمر7ن ال 

: توRسي ننالمادة  تاذ�سNٔ  ....والنMاححلكم Iلتوف�ق   مع تمنياتي  

06.5
اطنق

(تمنح ( نقطة) لتنظ�ـــــم وثيقة الاwٕابvةة 0.50000000.5ح حتمتمنتمتمننتمتمنتمننححننححنحنح  
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  ا;تمر7ن %ول:   
1( : 

ّ
 ، لدينا  ت�ي
ن أن

، 

 : عدم @9ب كرة بيضاء  : @9ب كرة بيضاء ع#" الأقل   ا�9دث ا�9دث

 : 2ط    : 1ط

 �� :  قيم المتغ
	 العشوا�ي)أ)  2

  واحد "كرات بلون " ��ب:ب/   

 كرات بلون
ن مختلف
ن "" ��ب:

  أو  أو 

          وان مختلفة "كرات بثلاث أل" ��ب:

 ، متغ
	 عشوا�ي يمثل الر;ح الصا�6 الذي يحققه اللاعب  قيمه :  ليكن  )ج

 اللعبة مر;حة ل<ذا اللاعبفإن  بماأن :    

 أن الكرات الم:9وNة من لPا نفس اللون: بيضاو&ن علما حساب احتمال ان تكون الكرتان من )3

 ،    لدينا:،    بيضاوDن  : ��ب كرتان من ا�Bدثليكن 

      ومنه: ،    

    ::ا;تمر7ن الثانيني
         ،  :ع#" الشdل ا��m]ي ,)كتابة1

 و  بما أنالاستMتاج :    )2

 ومتقاTس الضلع
نقائم �6  ثلث اذن الم و فإن

  : ذات اP�gول المعادلة أ) نحل 45) 3

 U6اVي U6اVاذن:    ومنه:      ي 

 YستMتجمن:   لاحق�,االنقطة مركزه مباشر بواسطة {شابه �4 صورة استqتاج أن ب) 

 [شابه مباشر حيثمعناه   العبارة من الشVل ومنه: 

 . عبارته المركبة :  لاحقabاامدةومركزه النقطة الصوزاوDته  Yس^ته 

 وYس^ته  eΩو تحاك مركزه النقطة  : حالة خاصة


ن قيم العدد الطبي�44
ّ
        :موجباحقيقيا   المركب الQR من أجلPا يكون العدد){عي

  U6اVحيث  ومنه:                       عدد حقيقي موجب ي. 


ن5
ّ
 :   يمhi ،  :حيث من المستوى  مجموعة النقط)أ) {عي

 أي   أي   أي  

   و    

 )  ( باستqناء    . موازي �Bامل محور الo	اتnب شعاع توجalه لاحقته  �� نصف مستقيم مبدؤه النقطةومنه: 

في مادة  الثاني    تصحيح %خ�بارر   الـري�اض���اتت  

  554"نوية �ؤل نوفمبر  
  Iٔ.غواطط

م 09/03/2019يوم: 

  ع تجري�Yةة

تنقي
ال
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ت بلون
ن مختلف
كرات بلون
ن مختلف
ن "
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ن
ّ
يVاU6    ، من المستوى حيث:        مجموعة النقطب) {عي

  U6اVا ومنه:       يeن  �� دائرة قطر
 ماعدا النقطت

  ثالث::ا;تمر7ن ال         

   و eذا Tعtu :     و ؛ {عي
ن الأعداد ا�9قيقية -1

   و لدينا 

 و منه  Tعtu ان  ،        و منه  ; Tعtu أن 

 تصبح  نضع -2

  نجد   لأنه  بوضع  حساب

 ـ،           

تنعدم عند العددين  إشار{aا من إشارة  : المشتقة :  جاه {غ
] الدالة دراسة ات

 م�oايدة ع�� ا��ال  و متناقصة ع�� ا��ال
ن  و منه و

 	
 ا{aا :و شVل جدول [غ

��  معادلة المماس-3

 
 

مع  {عي
ن إحداثيات نقط تقاطع 

 حامل محور الفواصل 

U6اVاو .اي ان  ي

نقط�t التقاطع eما 

 و

  و  رسم -4

 فإن  ℝمن ت�ي
ن أنه من أجل Vل عدد حقيقي-5

  
 

     و

 

 أي ان 

 

 و منه

   ℝع#"  استqتاج دالة أصلية للدالة  

 U6اVالدالةالدالة الأصلية للدالة  و منه ي �� 

أي   أي  حيث 

 و منه

  يVاU6   أي ان   المعادلة تVاU6    :  {عي
ن قيم العدد ا�9قيقي -6

   يتقاطعان �6 نقطت
ن فاصلا{aما سالبان ومنه    و نلاحظ أن ن  أي الما     

 للمعادلة حل
ن سالب
ن

 

 

 

      

   

 

  

 

  أ.سNتاذ: توRسي ن 7تمنى لكم التوف�ق والنMاح
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و لدينو لدينا 

TعTعtu أن

ـ،                   axنضع نضع -2

: المشتقة :: المشتقة : دالة 
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ن تناقصة ع�� ا��ال
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 الديوان الوطني للامتحا�ت و المسابقات                                           وزارة التربية الوطنية
 من إعداد الأستاذ بن جاب الله                 ة الوطنية لولاية سوق أهراس    مديرية التربي

            6نوية أحمد لولو                                         علوم تجريبية :الشعبة
 2019/03/04    اتساع 2المدة                               ضيات إختبار في مادة الر7

 

 

 : نقاط6 الأول نــــــــريــــــمــــــالت   

 تكتب كل النتائج المطلوبة في شكل كسر غير قابل للاختزال . 

 سوداء . 3و  بيضاء  2لا نفرق بينها عند اللمس   كر7ت   5كيس يحتوي على 

ن من الكينسحب عشوائيا  الجزء الأول :  س .و في آن واحد كر̀

 الحوادث التالية : إحتمال أحسب-1
ن بيضاويتان    «:    ن من نفس اللون    «:         »كر̀    »كر̀

 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب عدد الكر7ت البيضاء المسحوبة . ليكن  -2

 حدد قانون الاحتمال و أحسب أمله الر7ضياتي .

ن من الكيس كمايلي : نسحب              :  لثانيالجزء ا  الآن كر̀

نسحب كرة واحدة فقط في المرة الأولى و نسجل لوtا ثم نعيدها في الكيس و نظيف إلى الكيس كرة من نفس اللون          
 كر7ت في الكيس قبل السحب الثاني .  6الذي سجل   ثم  نسحب كرة واحدة فقط في المرة الثانية . هناك إذا  

   »نحصل على كرة بيضاء في السحب الأول   «:  نعتبر الحوادث التالية :           

   »نحصل على كرة بيضاء في السحب الثاني  «    :                                   

   »نحصل على كرة سوداء في السحب الأول  «   :                                   

 استنتج  ثم  ,    ,    ,      أحسب كل من : 
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 النتائج المطلوبة كل النتائج المطلوبة في شamالأالأولـننيييــــــــــــــريريمـــــــممتــــــالت

لا نفلا نفرق ب  كر7ت كر7ت 55لى 

و في آن واو في آن واحدكوائياعشوائيا 

لتالية ث التالية :
ن من««:          ككر̀

ل سحب عددق بكل سحب عدد الكر

تي .

:

كيس و نظيف إلىفي الكيس و نظيف إلى ا
لكيس قبل ا في الكيس قبل السحب

»»الأول 
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 :  نقاط6الثاني نــــــــريــــــمــــــالت

      المعادلة التالية  :   حل في 
             :لواحقهم  على الترتيب  ثلاث نقط من  المستوي  المركب     و  , 

    و            
تنتمي إلى نفس    و  , على الشكل الآسي و استنتج أن النقاط  و    و   أكتب -1

 الدائرة يطلب تحديد عناصرها المميزة .
 . ثم إستنتج طبيعة المثلث    بين أن :      -أ  -2

 .  إلى  يحول و  الذي مركزه   دوران  ال عين زاوية  -ب         
                  من المستوي المركب التي تحقق :  مجموعة النقط  ؟  ما طبيعة ا�موعة -3

     لما يمسح          
 

 :  نقاط 8الثالث  نــــــــريــــــمــــــالت

I. بــ : العرفة على   نعتبر الدالة   
 فان :  من  على مجال تعريفها و أستنتج أنه مهما يكن  أدرس إتجاه تغير الدالة 

II. بــ : العرفة على   نعتبر الدالة  . 
 تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى  المعلم المتعامد   

lim أحسب    -1
x���

lim    و       
x���

   
 .  كمقارب مائل ذا المعادلة   يقبل المستقيم  بين أن المنحنى -2
 . ثم شكل جدول تغيرات الدالة   فان :      من  ثبت أنه مهما يكنأ-3
 يقبل نقطة إنعطاف يطلب تعيين إحداثييها . اثبت أن -4
 . عند     للمنحنى  أكتب معادلة المماس -5
 .  و   , كل من   أنشئ-6
  :     بـ   المعرفة على   بين أن الدالة -7

 . على   دالة أصلية للدالة           
III. ــ  :    بــ المعرفة على  نعتبر المتتالية العددية 

 هي مجموع متتاليتين   لاحظ أن       +أحسب ا�موع التالي :   
 الأولى هندسية و الثانية  حسابية .

  

22-- 
عين  --بب              

لم      eما طبيعة ا�ما طبيعة ا�موع-3

و أستنتج أنه مهمفها و أستنتج أنه مهما يك

لمتعامد لمعلم المتعامد 

كمقاركمقارب مائل
ثم شكل جدثم شكل جدول
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الأستاذ بن علو ( )

   

 10z+29=0-2zالتالية:  zمجهول لالمعادلة ذات ا ℂ حل في  

  A ،B   وC   المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد و متجانس مباشر من  نقط(𝑶; 𝒖⃗⃗ ; 𝒗⃗⃗ )  لاحقتاها على

  2i  Cz+5=    و       Az    ،    2i  -= 5  Bz  3 =:        الترتيب

   Cو   A ،Bعلم النقط    

   أكتب العدد 
𝒛𝑪−𝒛𝑩

𝒛𝑩−𝒛𝑨
 مثلث قائم و متساوي الساقين.  ABCاستنتج أن .جبريعلى الشكل ال

 ، عين زاويته.Aمركزه  Rبدوران  Bصورة  Cاستنتج أن  

حيث    zذات اللاحقة  Mمجموعة النقط (∆)  وأنشئ عين 
𝒛−𝟑

𝒛−𝟓+𝟐𝒊
 عدد حقيقي سالب تماماً.  

  Rبالدوران  (∆)صورة  ('∆) وأنشئ عين

𝒂𝒓𝒈حيث    zذات اللاحقة  Mمجموعة النقط )  (لتكن  [( 
𝒛𝑪−𝒛

𝒛𝑩−𝒛
)
𝟐

] = 𝝅 + 𝟐𝒌𝝅   معk عدد صحيح 

   ( )تنتمي إلى  Aتحقق أن  

   ( )وأنشئ عين

 

 

كرة،   kيحتوي كل منها  3U و 1U، 2U و ثلاثة صناديق 6 إلى 1لدى لاعب زهرة نرد ذات ستة أوجه متجانسة مرقمة من

k  3عدد طبيعي أكبر أو يساوي  . 

وكل الكرات المتبقية في الصناديق  U 1و كرة سوداء وحيدة في 2U ، كرتين سوداوين في3U كرات سوداء في  3توجد

 بيضاء. كل الكرات غير معروفة عند اللمس.

 تجري اللعبة بالطريقة التالية: يرمي اللاعب زهرة النرد.

 . 1U ، يكتب لونها ثم يعيدها للصندوق1U، يسحب عشوائيا كرة من 1إذا كان الرقم المحصل عليه  •

 . 2U ، يكتب لونها ثم يعيدها للصندوق2U ، يسحب عشوائيا كرة من 3ـإذا كان الرقم المحصل عليه مضاعف ل •

 3U ، يكتب لونها ثم يعيدها لـ3U، يسحب عشوائيا كرة من  3ـوليس مضاعفا ل 1إذا كان الرقم المحصل عليه ليس •

 للحوادث التالية:  Nو  A  ،B  ،Cنرمز بـ

A  في زهرة النرد " 1: "ظهور الرقم                                   B  في زهرة النرد "   3: "ظهور مضاعف للعدد 

C في زهرة النرد "  3و ليس مضاعفا للعدد 1: "ظهور رقم ليس        N             " الكرة المسحوبة سوداء ": 

 . p(A) 0 ≠محققة مع  Aعلما أن   Bهو احتمال الحصول على  Ap(B)نذكر أن: 

 يجري اللاعب لعبة. 

 بين أن احتمال أن يحصل على كرة سوداء هو
𝟕

𝟑𝒌
  

 أن الكرة المسحوبة سوداء.في زهرة النرد علما   1أحسب احتمال أن يظهر الرقم

 حتى يكون احتمال الحصول على كرة سوداء أكبر من   kعين
𝟏

𝟐
   

 حتى يكون احتمال الحصول على كرة سوداء يساوي   kعين
𝟏

𝟑𝟎
    

يساوي القيمة المحصل عليها لما يكون احتمال الحصول على كرة سوداء يساوي   kفي هذا السؤال،  
𝟏

𝟑𝟎
. يقوم    

احتمال أن يحصل  ، 10-3 لعبة، مستقلة مثنى مثنى. أحسب، على شكل مضبوط ثم قيمة مقربة بتقريب  20اللاعب بـ

 على الأقل مرة على كرة سوداء
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A(2;0;1) ،B(3;1;2)،C(4;1;-2) ،D(5;-6;1) نقط من الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد متجانس (𝑶; 𝒊 ; 𝒋 ; 𝒌⃗⃗ ) 

 ليست على استقامة واحدة.  A   ،B   ،Cبين أن النقط  

 .(ABC)عين معادلة ديكارتية للمستوي 

 مثلث قائم و أحسب مساحته.   ABCبين أن المثلث 

 (P)  : 4مستوي معادلته x – 5 y + z – 9 = 0     

   ( P)و المستوي   Dأحسب المسافة بين 

 ABCDأحسب حجم رباعي الوجوه 

  (P)و العمودي على المستوي    Dالمار بالنقطة    (∆)عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم  

   (P)على المستوي  Dالمسقط العمودي للنقطة   Hعين إحداثيات 

   (∆)و المستقيم   Aأستنتج المسافة بين 

 (S)   سطح كرة مركزهD  و يقطع(P)  حسب دائرة مركزهاH   و تشملA . 

  (S)معادلة لسطح الكرةأكتب ثم  (S)عين نصف قطر    

 

   = x - x +  e f(x) بـ:  ]∞+ ; 𝟎]المعرفة على    fنعتبر الدالة  

;𝑶)تمثيلها البياني في المستوي المزود بالمعلم المتعامد والمتجانس    f(C (نسمي 𝒊 ; 𝒋  ) 

 ∞+عند   fأحسب نهاية   

يطلب تعيين معادلته. )∆(له مستقيم مقارب مائل  C)f(بين أن 

 )∆(بالنسبة إلى  C)f( أدرس وضعية

  وانجز جدول تغيراتها  ]∞+ ; 𝟎]على  fأدرس اتجاه تغيرات  

 f(C(و  (∆)أنشئ  

 )n(u  1  0 =:بـحدودها موجبة، معرفة متتاليةu ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدومn  ،  ) n= f (u n + 1u 

; 𝟎]المعرفة على  gالدالة  اتجاه تغير درسأ   =x – ln(1+x) g(x)بـ:  ]∞+

   x،ln(x+1) ≤ x أنه من أجل كل عدد حقيقي موجب  استنتج

n    ،𝒍𝒏(𝒏استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  + 𝟏) ≤ 𝒍𝒏𝒏 +
𝟏

𝒏
           

n     ،𝒇(𝒍𝒏𝒏)برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم   = 𝒍𝒏𝒏 +
𝟏

𝒏
                    

       n   ،  n u≤  ln nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  

  1n ) n(u ≤  ستنتج نهاية المتتالية ا

n ≥ 2   ،𝒖𝒏نتقبل أنه من أجل كل عدد طبيعي  فيما تبقى من التمرين ،  ≤ 𝟏 +
𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
+⋯+

𝟏

𝒏−𝟏
   

 ،   k ≥ 2برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 
𝟏

𝒌
 ≤ ∫

𝟏

𝒙

𝒌

𝒌−𝟏
𝒅𝒙    

  n   :1)   -ln(n ≤ 1+  nu 2 ≤استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي   

   n  : 1) -ln(n ≤ 1+  nu≤ ln n 2 ≤من أجل كل عدد طبيعي برهن أنه  

𝒗𝒏المعرفة بـ    𝒏≥𝟐(𝒗𝒏)برهن أن المتتالية  =
𝒖𝒏

𝒍𝒏 𝒏
 1متقاربة وتقارب   

 انتهى الموضوع
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 الأستاذ بن علو ( )

 نقاط ( 50 )    

 ..................................................................................................................0,50  

               2i)16=(4-116=-∆=100   =5+2i              1z     ،2i -=52z      

𝑺: مجموعة الحلول              = {𝟓 + 𝟐𝒊; 𝟓 − 𝟐𝒊}   

  = 3  Az    ،    2i  -= 5  Bz       2+5=    وi  Cz  

 250,..........................................................................................................................أ 

  0,50.......................................................................................................:  -ب 

𝒛𝑪−𝒛𝑩

𝒛𝑩−𝒛𝑨
=

𝟓+𝟐𝒊−𝟓+𝟐𝒊

𝟓−𝟐𝒊−𝟑
=

𝟒𝒊

𝟐−𝟐𝒊
=

𝟐𝒊

𝟏−𝒊
=

𝟐𝒊(𝟏+𝒊)

𝟐
= −𝟏+ 𝒊     

  0,50................................................................................................مثلث قائم و متساوي الساقي  ABCج أنااستنت -

: لدينا
𝒛𝑪−𝒛𝑩

𝒛𝑩−𝒛𝑨
= −𝟏+ 𝒊   ⇔  

𝒛𝑪−𝒛𝑩

𝒛𝑩−𝒛𝑨
+ 𝟏 = 𝒊  ⇔  

𝒛𝑪−𝒛𝑩+𝒛𝑩−𝒛𝑨

𝒛𝑩−𝒛𝑨
= 𝒊  ⇔  

𝒛𝑪−𝒛𝑨

𝒛𝑩−𝒛𝑨
= 𝒆𝒊

𝝅

𝟐    ⇔ {
𝑨𝑪 = 𝑨𝑩

(𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
𝝅

𝟐

   

 .   Aمثلث قائم و متساوي الساقين في   ABCومنه 

 0,50.............................................................................. -ج 

}: لدينا
𝑨𝑪 = 𝑨𝑩

(𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
𝝅

𝟐

    ⟺   C  صورةB  بدورانR  مركزهA  وزاويته
𝝅

𝟐
    R(B)=Cأي    

  0,50+0,25..................................................................................................................... -أ  

M𝝐 (∆)        
𝒛−𝟑

𝒛−𝟓+𝟐𝒊
 ⟺عدد حقيقي سالب تماماً    

𝒛−𝟑

𝒛−𝟓+𝟐𝒊
= 𝒌   معk   عدد حقيقي سلب تماما 

                                                              ⟺ {

𝒛𝑴−𝒛𝑨

𝒛𝑴−𝒛𝑩
= 𝒌

𝒌 < 𝟎
    ⟺ {

𝒛𝑴 − 𝒛𝑨 = 𝒌(𝒛𝑴 − 𝒛𝑩)

𝒌 < 𝟎
⟺   {𝑨𝑴

⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝒌𝑩𝑴⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗

𝒌 < 𝟎
 

𝑨𝑴⃗⃗⃗⃗⃗⃗الشعاعان  ⟺                                                               𝑩𝑴⃗⃗⃗⃗⃗⃗و  ⃗   لهما نفس المنحى واتجاهين متعاكسين ⃗ 

=∆أي  ]𝑨𝑩[هي القطعة  (∆) ]𝑨𝑩[  القطعة([𝑨𝑩] − {𝑨;𝑩}     

  0,50+0,25.................. .................................................................................................. -ب 

R(∆)=(∆')  ⟺ (∆′) = ]𝑨𝑪[    لأنR(A)=A   وR(B)=C  

   0,50.................................................................................................................. -أ 

𝒂𝒓𝒈 [( 
𝒛𝑪−𝒛𝑨

𝒛𝑩−𝒛𝑨
)
𝟐

] = 𝒂𝒓𝒈 [(𝒆𝒊
𝝅

𝟐)
𝟐

] = 𝒂𝒓𝒈(𝒆𝒊𝝅) = 𝝅 + 𝟐𝒌𝝅     ⟺   A ∈ ( )   

   0,50+0,25..................................................................................................................... -ب 

M(z) ∈ ( )   ⟺ 𝒂𝒓𝒈 [( 
𝒛𝑪−𝒛

𝒛𝑩−𝒛
)
𝟐

] = 𝝅 + 𝟐𝒌𝝅   معk 𝟐 ⟺   عدد صحيح𝒂𝒓𝒈(
𝒛𝑪−𝒛𝑴

𝒛𝑩−𝒛𝑴
) = 𝝅 + 𝟐𝒌𝝅    

                      ⟺ 𝒂𝒓𝒈(
𝒛𝑪−𝒛𝑴

𝒛𝑩−𝒛𝑴
) =

𝝅

𝟐
+ 𝒌𝝅       ⟺   (𝑴𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗;𝑴𝑪⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ) =

𝝅

𝟐
+ 𝒌𝝅  ⟺{

𝑴𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ ⊥ 𝑴𝑪⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  

𝑴 ≠ 𝑩  و 𝑴 ≠ 𝑪
 

 ( )   الدائر التي قطرها :[𝑪𝑩]  ماعداB  و ماعداC 
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 نقاط ( 40 )  

.........................................................................................................................................................01  

 

 هو -أ  
𝟕

𝟑𝒌
  :𝒑(𝑵) =

𝟏

𝟔𝒌
+

𝟐

𝟑𝒌
+

𝟑

𝟐𝒌
=

𝟏𝟒

𝟔𝒌
=

𝟕

𝟑𝒌
 …………………….    0,50 

𝒑𝑵(𝑨):  في زهرة النرد علما أن الكرة المسحوبة سوداء  1ب احتمال أن يظهر الرقماحس -ب  =
𝒑(𝑨∩𝑵)

𝒑(𝑵)
=

(
𝟏

𝟔𝒌
)

(
𝟕

𝟑𝒌
)
=

𝟏

𝟏𝟒
   .....0,50 

 0,50....................................................................  -ج 

    𝒑(𝑵) ≥
𝟏

𝟐
 ⟺ 

𝟕

𝟑𝒌
≥

𝟏

𝟐
    ⟺ 𝟑 ≤ 𝒌 ≤

𝟏𝟒

𝟑
 ⟺ k =3    أوk = 4  

 0,50....................................................................  -د 

  𝒑(𝑵) =
𝟏

𝟑𝟎
  ⟺ 

𝟕

𝟑𝒌
=

𝟏

𝟑𝟎
    ⟺ 𝒌 = 𝟕𝟎     

 لعبة، مستقلة مثنى مثنى.   20يقوم اللاعب بـ   k =70في هذا السؤال،  

 ..............................01 

 لعبة. 20عدد المرات التي يحصل فيها اللاعب على كرة سوداء خلال   Xليكن 

X  يتبع قانون ثنائي الحد ذو الوسيطينn = 20   و𝒑 = 𝒑(𝑵) =
𝟏

𝟑𝟎
  

 𝒑(𝑿 ≥ 𝟏) = 𝟏 − 𝒑(𝑿 = 𝟎) = 𝟏 − (𝟏 −
𝟏

𝟑𝟎
)
𝟐𝟎

≅ 𝟎, 𝟒𝟗𝟐     

 
A(2;0;1) ،B(3;1;2)،C(4;1;-2) ،D(5;-6;1)  

 0,50................................................................................ -أ  

𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (𝟏; 𝟏; 𝟏)   ،𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗(𝟐; 𝟏;−𝟑)  

لدينا: 
𝟏

𝟐
≠

𝟏

𝟏
     ⇐ 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗   و𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ليست على استقامة واحدة  A   ،B   ،C ⟺غير مرتبطين خطيا     ⃗ 

 0,50..........................................................................................................ب 

𝒏⃗⃗ (𝒂; 𝒃; 𝒄)    شعاع ناظمي للمستوي(ABC)  مع(𝒂; 𝒃; 𝒄) ≠ (𝟎; 𝟎; 𝟎)    ⇔ {𝒏⃗⃗ ⊥ 𝑨𝑩
⃗⃗⃗⃗⃗⃗ 

𝒏⃗⃗ ⊥ 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗
    ⇔ {𝒏⃗⃗ . 𝑨𝑩

⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝟎

𝒏⃗⃗ . 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝟎
    

                 ⟺ {
𝒂 + 𝒃 + 𝒄 = 𝟎     
𝟐𝒂 + 𝒃 − 𝟑𝒄 = 𝟎

 

  5c +b = 0  ⟺  b = - 5cوبالتعويض نجد:   a +4c =0   ⟺  a =4c-بالطرح نجد: 

   b = -5و a = 4نجد:   c = 1بوضع 

;𝒏⃗⃗ (𝟒;−𝟓ومنه    ⟺    4x – 5y+z+d = 0 :(ABC)  (ABC)شعاع ناظمي للمستوي    (𝟏

   A∈ (ABC) ⟺ 4(2)-5(0)+(1)+d = 0  ⟺ d = - 9لدينا: 

      4x – 5y+z - 9 = 0 :(ABC)وبالتالي 

 +0,500,50............................................................................ -ج 

𝑨𝑩  لدينا: = √𝟑   ،𝑨𝑪 = √𝟏𝟒   ،𝑩𝑪 = √𝟏𝟕  
2=3+14 =17 =BC2+AC2AB ⟺ ABC   مثلث قائم فيA )حسب مبرهنة فيثاغورس ( 

𝑺𝑨𝑩𝑪 =
𝑨𝑩×𝑨𝑪

𝟐
=

√𝟒𝟐

𝟐
𝒖. 𝒂.    
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  (P)=(ABC): 4 x – 5 y + z – 9 = 0     

.................................................................................................520, 

𝒅(𝑫; (𝑷)) =
|𝟒(𝟓)−𝟓(−𝟔)+(𝟏)−𝟗|

√𝟒𝟐+(−𝟓)𝟐+𝟏𝟐
=

𝟒𝟐

√𝟒𝟐
= √𝟒𝟐     

.....................................................................................................520, 

𝑽𝑨𝑩𝑪𝑫 =
𝟏

𝟑
× 𝑺𝑨𝑩𝑪 × 𝒅(𝑫; (𝑷)) =

𝟏

𝟑
×
√𝟒𝟐

𝟐
× √𝟒𝟐 = 𝟕 𝒖. 𝒗.    

  ................................................................................................................500, 

(∆) ⊥ (𝑷)  ⟺ 𝒏⃗⃗ (𝟒;−𝟓;    (∆)هو شعاع توجيه لـ   (P)شعاع ناظمي للمستوي    (𝟏

(∆): {
𝒙 = 𝟒𝒕 + 𝟓   
𝒚 = −𝟓𝒕 − 𝟔
𝒛 = 𝒕 + 𝟏     

    ; 𝒕 ∈ ℝ   

......................................................................0,50 

H   المسقط العمودي للنقطةD  على المستوي(P)   و  (∆)هي نقطة تقاطع(P)  :إحداثياتها هي حلول الجملة ، 

    {

𝒙 = 𝟒𝒕 + 𝟓  
𝒚 = −𝟓𝒕 − 𝟔
𝒛 = 𝒕 + 𝟏

𝟒 𝒙 – 𝟓𝒚 + 𝒛 – 𝟗 = 𝟎

     

  H(1;-1;0)ومنه   5(-5t-6)+(t+1)-9=0  ⟺ 42t = -42   ⟺ t = -1-(4t+5)4 بالتعويض نجد:

................................................................................................0,25 

𝒅(𝑨; (∆)) = 𝑨𝑯 = √𝟏 + 𝟏 + 𝟏 = √𝟑       

 (S)   سطح كرة مركزهD  و يقطع(P)  حسب دائرة مركزهاH   و تشملA . 

    .......................................................................................25+0,250,

𝑫𝑨هو  (S)نصف قطر      =  z(+2)6+(y+2)5-(S); (x-(21=45   و 𝟓√𝟑

 
; 𝟎]المعرفة على    fنعتبر الدالة      = x - x +  e f(x) بـ:  ]∞+ 

 𝒍𝒊𝒎
+∞

𝒇 = +∞  ................................................................................................0,25 

 00,5.................................................................................................... : (∆)مقارب مائل له مستقيم  f(C(ن أن ابيت

𝒍𝒊𝒎
+∞

[𝒇(𝒙) − 𝒙] = 𝒍𝒊𝒎
+∞

𝒆−𝒙 = 𝟎     ⟺)f(C   معادلة له  (∆)له مستقيم مقارب مائل y = x    

(∆): ....................................................................................................................0,25 

 (∆)يقع فوق  x – x = e –f(x)    ⟺  )f(C 0 <لدينا: 

 : .......................................................................................................................00,5 

𝒙∀لدينا:  ∈ [𝟎;+∞[; 𝒇′(𝒙) = 𝟏 − 𝒆−𝒙 ≥ 𝟎    ⟺ f   𝟎]متزايدة تماما على;+∞[ 

f(0)=1    .............................................................................................................................0,25 

      
 .............................................................................................................................0+0,500,5 

 )n(u  1  0 =:بـحدودها موجبة، معرفة متتاليةu ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدومn  ،  ) n= f (u n + 1u 

 g   𝟎] معرفة علىدالة ;  =x – ln(1+x) g(x)بـ:  ]∞+

................................................................................................................................00,5 

𝒙∀لدينا:  ∈ [𝟎 ; +∞[ ; 𝒈′(𝒙) = 𝟏 −
𝟏

𝒙+𝟏
=

𝒙

𝒙+𝟏
≥ 𝟎      ⟺ g   𝟎]متزايدة تماما على ; +∞[ 

.........................................................................0,25 

 x≥ 0   ⟺  g(x) ≥ g(0)   ⟺   x – ln(x+1) ≥ 0   ⟺   ln(x+1) ≤ xلدينا: 

 ................................................00,5 

𝒏∀لدينا:  ∈ ℕ∗; 𝒍𝒏(𝒏 + 𝟏) − 𝒍𝒏 𝒏 = 𝒍𝒏 (
𝒏+𝟏

𝒏
) = 𝒍𝒏 (𝟏 +

𝟏

𝒏
) ≤

𝟏

𝒏
  ⟺∀𝒏 ∈ ℕ∗; 𝒍𝒏(𝒏 + 𝟏) ≤ 𝒍𝒏 𝒏 + 

𝟏

𝒏
         

(Cf)

2 3

2

0 1

1

x

y

i

j
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    𝒇(𝒍𝒏𝒏) = 𝒍𝒏𝒏 +
𝟏

𝒏
  ......................................................00,5       

𝒇(𝒍𝒏𝒏) = 𝒍𝒏𝒏 + 𝒆−𝒍𝒏𝒏 = 𝒍𝒏𝒏 +
𝟏

𝒆𝒍𝒏𝒏
= 𝒍𝒏𝒏 +

𝟏

𝒏
                

   n u≤  ln n     :.........................................................00,5 

   n = 0نتحقق من أنها صحيحة من أجل  -

 )صحيحة(    ln1 =  0و 1u 0 =لدينا: 

    n u≤  ln n  أي   nنفرض أنها صحيحة من أجل   -

  1n u≤    +1)n (ln+  أي   n+1نبرهن أنها صحيحة من أجل  -

}لدينا: 
𝒍𝒏(𝒏 + 𝟏) ≤ 𝒍𝒏𝒏 +

𝟏

𝒏

𝒍𝒏𝒏 ≤ 𝒖𝒏
    ⟸ {

𝒍𝒏(𝒏 + 𝟏) ≤ 𝒇(𝒍𝒏𝒏)
𝒇(𝒍𝒏𝒏) ≤ 𝒇(𝒖𝒏)

; 𝟎]متزايدة تماما على   f)لأن     +∞[) 

                                                 ⟸ 𝒍𝒏(𝒏 + 𝟏) ≤ 𝒇(𝒖𝒏)    1+  أيn u≤    +1)n (ln  )صحيحة( 

     n     ،  n u≤  ln nمن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 

............................................................................................................0,25 

}لدينا: 
∀𝒏 > 𝟎; 𝒖𝒏 ≥ 𝒍𝒏𝒏
𝒍𝒊𝒎
𝒏→+∞

𝒍𝒏𝒏 = +∞      ⟸ 𝒍𝒊𝒎
𝒏→+∞

𝒖𝒏 = +∞    

n ≥ 2   ،𝒖𝒏فيما تبقى من التمرين ، نتقبل أنه من أجل كل عدد طبيعي   ≤ 𝟏 +
𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
+⋯+

𝟏

𝒏−𝟏
   

   ،
𝟏

𝒌
 ≤ ∫

𝟏

𝒙

𝒌

𝒌−𝟏
𝒅𝒙  : ....................................................................050, 

𝒌∀لدينا:  ≥ 𝟐;  𝒌 − 𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝒌    ⟺ ∀𝒌 ≥ 𝟐; 
𝟏

𝒌
≤

𝟏

𝒙
≤

𝟏

𝒌−𝟏
  ⟸∫

𝟏

𝒌
𝒅𝒙

𝒌

𝒌−𝟏
≤ ∫

𝟏

𝒙
𝒅𝒙

𝒌

𝒌−𝟏
≤ ∫

𝟏

𝒌−𝟏
𝒅𝒙

𝒌

𝒌−𝟏
     

   ⟺  
𝟏

𝒌
(𝒌 − (𝒌 − 𝟏)) ≤ ∫

𝟏

𝒙
𝒅𝒙

𝒌

𝒌−𝟏
≤

𝟏

𝒌−𝟏
(𝒌 − (𝒌 − 𝒌∀ومنه       ((𝟏 ≥ 𝟐; 

𝟏

𝒌
 ≤ ∫

𝟏

𝒙

𝒌

𝒌−𝟏
𝒅𝒙     

 ≥ 2 n   :1)   -ln(n ≤ 1+  nu  :..................................................................00,5 

لدينا: 

{
  
 

  
 

𝟏

𝟐
 ≤ ∫

𝟏

𝒙

𝟐

𝟏
𝒅𝒙

𝟏

𝟑
 ≤ ∫

𝟏

𝒙

𝟑

𝟐
𝒅𝒙

𝟏

𝟒
 ≤ ∫

𝟏

𝒙

𝟒

𝟑
𝒅𝒙

…
𝟏

𝒏−𝟏
 ≤ ∫

𝟏

𝒙

𝒏−𝟏

𝒏−𝟐
𝒅𝒙

      

بالجمع نجد: 
𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
+
𝟏

𝟒
+⋯+

𝟏

𝒏−𝟏
≤ ∫

𝟏

𝒙
𝒅𝒙

𝒏−𝟏

𝟏
     ⟺  𝟏 +

𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
+
𝟏

𝟒
+⋯+

𝟏

𝒏−𝟏
≤ 𝟏 + ∫

𝟏

𝒙
𝒅𝒙

𝒏−𝟏

𝟏
    

⟺  𝟏 +
𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
+
𝟏

𝟒
+⋯+

𝟏

𝒏−𝟏
≤ 𝟏 + [𝒍𝒏𝒙]𝟏

𝒏−𝟏     ⟺  𝟏 +
𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
+
𝟏

𝟒
+⋯+

𝟏

𝒏−𝟏
≤ 𝟏 + 𝒍𝒏(𝒏 − 𝟏)     

𝒏∀لدينا:  ≥ 𝟐; {
𝒖𝒏 ≤ 𝟏 +

𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
+⋯+

𝟏

𝒏−𝟏

𝟏 +
𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
+
𝟏

𝟒
+⋯+

𝟏

𝒏−𝟏
≤ 𝟏 + 𝒍𝒏(𝒏 − 𝟏)  

     ⟸  ∀𝒏 ≥ 𝟐; 𝒖𝒏 ≤ 𝟏 + 𝒍𝒏(𝒏 − 𝟏)  

  ...........................................................0,25 

  n  : 1) -ln(n ≤ 1+  nu≤ ln n 2 ≤من أجل كل عدد طبيعي أ( نستنتج أنه :  4أ( و 3من السؤالين 

 ............................................................500, 

𝒏∀لدينا:  ≥ 𝟐; 𝒍𝒏𝒏 ≤  𝒖𝒏 ≤ 𝟏 + 𝒍𝒏(𝒏 − 𝟏)  ⟺  ∀𝒏 ≥ 𝟐; 𝟏 ≤  
𝒖𝒏

𝒍𝒏𝒏
≤

𝟏

𝒍𝒏𝒏
+
𝒍𝒏(𝒏−𝟏)

𝒍𝒏𝒏
  

    ⟺  ∀𝒏 ≥ 𝟐; 𝟏 ≤  𝒗𝒏 ≤
𝟏

𝒍𝒏𝒏
+
𝒍𝒏[𝒏(𝟏−

𝟏

𝒏
)]

𝒍𝒏𝒏
  ⟺ ∀𝒏 ≥ 𝟐; 𝟏 ≤ 𝒗𝒏 ≤

𝟏

𝒍𝒏𝒏
+
𝒍𝒏𝒏+𝒍𝒏(𝟏−

𝟏

𝒏
)

𝒍𝒏𝒏
 

    ⟺ ∀𝒏 ≥ 𝟐; 𝟏 ≤  𝒗𝒏 ≤
𝟏

𝒍𝒏𝒏
+ 𝟏 +

𝒍𝒏(𝟏−
𝟏

𝒏
)

𝒍𝒏𝒏
   

لدينا: 

{
 
 

 
 ∀𝒏 ≥ 𝟐; 𝟏 ≤  𝒗𝒏 ≤

𝟏

𝒍𝒏𝒏
+ 𝟏 +

𝒍𝒏(𝟏−
𝟏

𝒏
)

𝒍𝒏𝒏

𝒍𝒊𝒎
+∞

𝟏 = 𝟏

𝒍𝒊𝒎
+∞

(
𝟏

𝒍𝒏𝒏
+ 𝟏 +

𝒍𝒏(𝟏−
𝟏

𝒏
)

𝒍𝒏𝒏
) = 𝟏

        ⟸ 𝒍𝒊𝒎
+∞

𝒗𝒏 =𝟏   

𝒗𝒏المعرفة بـ    𝒏≥𝟐(𝒗𝒏)المتتالية  ⟺   =
𝒖𝒏

𝒍𝒏 𝒏
 1متقاربة وتقارب   
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