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 الاستمرارية في نقطة: ●
 

 الهندسيالتفسير  النهاية

𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑥0)      الدالة𝑓  مستمرة في النقطة𝑥0      

𝑙𝑖𝑚
𝑥

<
→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑥0)  الدالة𝑓  النقطة  على يسارمستمرة𝑥0 

𝑙𝑖𝑚
𝑥

>
→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑥0)  الدالة𝑓  النقطة  مينعلى يمستمرة𝑥0 

 

 ملاحظة:
 

 .𝑥0في النقطة فهي إذن مستمرة 𝑥0 ومستمرة على يسار 𝑥0 على يمين مستمرة 𝑓 كانت إذا 

 

 ستمرارية على مجال:الا ●
 

, 𝑎[ مستمرة على مجال مفتوح 𝑓 تكون  - 𝑏[ إذا كانت 𝑓 في كل نقطة من المجال مستمرة]𝑎 , 𝑏[. 

, 𝑎] مستمرة على مجال مغلق 𝑓 تكون  - 𝑏] كانت إذا 𝑓 على المجال المفتوح مستمرة ]𝑎 , 𝑏[ومستمرة 

 .𝑏 يسار ومستمرة على𝑎 على يمين   
 

 العمليات على الدوال المستمرة: ●
 

 عدد حقيقي.𝑘 و ، 𝐼على مجال  مستمرتيندالتين g و 𝑓 لتكن 

𝑓الدوال  - + g ،𝑓 × g ، 𝑘𝑓لى المجال مستمرة ع𝐼. 

 ، فإن الدالتين 𝐼على لا تنعدم g إذا كانت  -
𝑘

g
 و 

𝑓

g
  .𝐼المجال مستمرتين على 

 

 نتائج: ●
 

 .ℝكل دالة كثير حدود مستمرة على  -

 ها.مستمرة على مجال تعريفكل دالة ناطقة  -

𝑥 الدالة  - ⟼ √𝑥 مستمرة علىℝ
+

. 

𝑥 الدالتان  - ⟼ 𝑠𝑖𝑛 𝑥 و 𝑥 ⟼ 𝑐𝑜𝑠 𝑥 مستمرتان علىℝ. 

𝑥 الدالة  - ⟼ 𝑡𝑎𝑛 𝑥 فهايعرتمستمرة على مجال ℝ − {
𝜋

2
+ 𝑘𝜋 ∕ 𝑘 ∈ ℤ}. 

 

 استمرارية مركب دالتين: ●
 

J  𝑓(𝐼) بحيث:، Jرة على مجال مستمg ، و 𝐼ى مجال مستمرة عل𝑓 كانت إذا   مستمرة علىgο𝑓 فإن ⊃

 .𝐼المجال 
 

 مجال بدالة مستمرة:قطعة وصورة  ●
 

 صورة قطعة بدالة مستمرة هي قطعة. -

 صورة مجال بدالة مستمرة هي مجال. -
 

 حالات خاصة: ●
 

 .𝐼على مجال ورتيبة تماما دالة مستمرة  𝑓لتكن 

 .𝑓(𝐼)المجال التالي يوضح طبيعة الجدول 
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 𝐼المجال 
 𝑓(𝐼)المجال 

 𝑓 تماما على متزايدة𝐼  𝑓 تماما على متناقصة𝐼 

[𝑎 , 𝑏] [𝑓(𝑎) , 𝑓(𝑏)] [𝑓(𝑏) , 𝑓(𝑎)] 

[𝑎 , 𝑏[ [𝑓(𝑎) , lim
𝑥→𝑏−

𝑓(𝑥)[ ] lim
𝑥→𝑏−

𝑓(𝑥) , 𝑓(𝑎)] 

]𝑎 , 𝑏] ] lim
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥) , 𝑓(𝑏)] [𝑓(𝑏) , lim
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥)[ 

]𝑎 , 𝑏[ ] lim
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥) , lim
𝑥→𝑏−

𝑓(𝑥)[ ] lim
𝑥→𝑏−

𝑓(𝑥) , lim
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥)[ 

[𝑎 , +∞[ [𝑓(𝑎) , lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)[ ] lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) , 𝑓(𝑎)] 

]𝑎 , +∞[ ] lim
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥) , lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)[ ] lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) , lim
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥)[ 

]−∞ , 𝑎] ] lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) , 𝑓(𝑎)] [𝑓(𝑎) , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)[ 

]−∞ , 𝑎[ ] lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) , lim
𝑥→𝑎−

𝑓(𝑥)[ ] lim
𝑥→𝑎−

𝑓(𝑥) , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)[ 

]−∞ , +∞[ ] lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) , lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)[ ] lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)[ 
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