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   :ا�و��ا������ 

A.  أن ����
x

ln x
lim 0

x→+∞

	� أن = 

x 0

lim x ln x 0
>

→
=.  

B.  �
,0[ ا
����� ��� ا
���ل �����g ا
�ا 
ـ ∞+]  : 

g(x) 2x 1 ln x= − −  

 1  ( ��ا�
x 0

lim g(x)
>

→

 و 
x
lim g(x)
→+∞

  

 2 ( �
� $#�" ا
�ا�  . -, ا+�*�( ا&��) &'	�ا&%�gا�

 3 ( �
  123g �0ول &'	�ات ا
�ا

,0[ا
���ل   ��� g(x) -, ا+�*�( إ�3رة     [+∞.  


	� أن) 4 g(x)   .]α ��� ]0.1;0.3 &1�9 �8 و�	�ا =1

C.  �
,0[ ا
����� ��� ا
���ل �����f ا
�ا 
ـ ∞+]  :  

2 ln x
f (x) x 1

x

 
= − 

 
 و 

f
(C )��$ :� :��	�
  > &�;	�%� ا

�>ب إ
� $��, $���$� و$����=          *$(O ;i ; j )
r ur

.  

 1  ( ��ا�
x 0

lim f (x)
>

→

 و 
x
lim f (x)
→+∞

  


	� أن )  2 f ل���

�9�38ق ��� ا ��
�@ ]0, [+∞   

fو أن            '(x) g(x)=  

 3( �
  -, 123 �0ول &'	�ا&%� وأن ا
*f �A9ا+�*�( ا&��) &'	� ا
�ا

 �%��B�� :�
ا
1

2
 �*C*��
 �A9� ا���Aف 

f
(C ).  

)�	� $��د
� ا
���س )4  )∆�*C*��
 
f

(C ) :�
�*� ا
*A9� ا

 �%��B��1�	�Gد و�� ,- 
f

(C 
����س ( ���*
�
( )∆  

 5(M�$ �A9�
f

(C ) �%��B��x. �I�%� �	�1	$ ,	9���
 ا

(OM)��
x �
  $�ذا &��*�( ؟. �� ا
	�	�JI0ول إ

)أر+, )  6   و ∆(
f

(C ).  


	� أن $��د
� ا
���س 
��*C*�  ) أ)  7 
f

(C ) :�
 �*� ا
*A9� ا

 �%��B��α :2 هy x= − α + α  

� @	, ا
>+	Q ا
9C	9: ) ب     �
	��	� و� R@��m   

     �
2x: ��د ��>ل ا
���د x(1 ln x) m 0− + − =  

�����   :ا������ ا�
-    �
,0[ا
����� ��� ا
���ل  �����f ا
�ا 
ـ ∞+]  : 

b
f (x) ax cln(x)

x
= + +.  


C	V ا
�*c  �*C   و  a ، b �	� ا��Tاد ا
9C	9	� :أو� 
f

(C ) 

 �A9*

���أ و1�9I �*� ا
*A9� ذات 1�9IA(1;1) �*� ا�
 ��I �+��$ 

 ��B�W
  . $��+� I>ازي ��C$ 1$>ر ا
W>ا21Bا

���  c=8 و   b=4  و a=-3 أن  ��Wض:!�


	� أن   -1
3x² 8x 4

f '(x)
x²

− + −
f وا+�*�( إ�3رة = '(x) 

2- [I���
� ا
*%��Iت ��� أ\�اف $�1 ا� .ا�

3-  �
 .123f �0ول ا
�'	�ات 
��ا

4-  �

	� أن ا
���دf (x) ��� α&1�9 �8 و�	�ا  =0

�
[��لا [4 ;4,1  


��*C*� (T) �	� $��د
� ا
���س  -5 
f

(C   .1 ا
^ي $	�[ (

6-  �*C*�
أر+, ا
f

(C  . (T)ا
���س (

7-  :9	9C
� @	, ا
>+	Q ا�
	��	� ، و� R@��mد���

�  ��د ��>ل ا 

3x² 4 (m 8ln x)x x− + − =  

�����   :ا������ ا�
A. �
]]]] ا
����� ��� �����g ا
�ا [[[[+∞+∞+∞+∞;0 
  :  ـ

(((( )))) (((( ))))x1ln
1x

x2
xg ++++−−−−

++++
====  

1. �
  ++++∞∞∞∞ �*� �g	� �I�%� ا
�ا

2.  �
]]]]��� ا
���لgادرس &'	�ات ا
�ا [[[[+∞+∞+∞+∞;0.  

   g 123 �0ول &'	�ا&%�    


	� أن .3 (((( )))) 0xg [[[[ �	ααααV &1�9 �8 و�	�ا==== [[[[4;9.3∈∈∈∈αααα  

)))) ��� ا
���لإ�3رةا+�*�(  .4 ))))xg ���[[[[ [[[[+∞+∞+∞+∞;0.  

B. f ��� �����
 ـ  
Rا
�ا
� ا
��دI� ا

(((( )))) (((( ))))x2x
e1lnexf ++++==== −−−−  

 أن����  .1
(((( ))))

1
t

t1ln
lim

0x
====

++++
→→→→

�I�%� �	�  f�*� ∞∞∞∞−−−−  

2.  �	
))))  أن ))))
(((( ))))

x

x2

x
e

e1ln

e

x2
xf

−−−−++++
++++==== 

3. �
  ++++∞∞∞∞ �*��f	� �I�%� ^_�*� ا
�ا

 x آ1 ��د �9	9:أ10
	� ا�[ $�  .4

(((( )))) (((( ))))x2x
egexf

−−−−====′′′′  

))))	� إ�3رة � .5 ))))xf ′′′′ �
  .fو123 �0ول &'	�ات ا
�ا

6.  �	
 أن 
αααα

αααααααα

++++
====








1

2

2

ln
f  

7.  :*C*�
))))أ�#a ا ))))
f

C  

� @	, ��د و .8�� �	��	
 R@إ�3رة��  �
:  ��>ل ا
���د

(((( )))) 01ee
m

ex2 x

====++++−−−−  

 



 
 

20                               ���2016 ��
���ر�� �
	����ر��                                              MEBARKI2016        

  

  
 

 

  :ا������ ا��ا)'� 

)))) +'23 +-'�+1 و+-�0�/ إ��ا���-�ي +*��ب  ))))j,i;O  

A. �*
�8 75 ا��ر�6 ا����45 ا��*��(((( ))))
g

C��8 �13ا� g  ا���

)))): ـ  )Rا��'��5 �39  )))) (((( )))) bx2
eax1xg ++++====  

)))))�4اءة )����� ا>�; .1 ))))1g −−−− ، (((( ))))0g ، (((( ))))0g′′′′.  

)))) إ@�رة��9  .2 ))))xg�39R    


*� اآ-; +'�د�� ا����س  .3*�3�(((( ))))
g

C ذات F-G4� 1*9  

       �3H�I�0ا  
  :  أن�
K�(  L4-'��ل ا��'��Gت ا���)�4 .4

(((( )))) (((( )))) x2
ex1xg

−−−−−−−−====  

B.  f�39 �5�'+ دا�� 19د��R(  ـ  : 

(((( )))) (((( )))) x2
e1xxf −−−−++++====  

))))ا>�; .1 ))))xflim
x −∞−∞−∞−∞→→→→

 N�!أن !2 ا (((( )))) 0xflim
x

====
+∞+∞+∞+∞→→→→

 

       ��K1*2 ��5 ا�*-��0 ه!  
2. �)))): F +� ا8P آ8 19د >74�4 )�� ا )))) (((( ))))xgxf ====′′′′   


1P 8ول ���Qا�f�39 R�TاS-*-K ا���Q� R�0 ا�1ا�� .3@ 2!   

��9 دون >��ب   .4
(((( ))))

x

1xf
lim

0x

−−−−
→→→→

 ���  و��5 ا�*-��0 )��

))))اS-*-K +'�د�� ا����س .5 ))))T 7*
*�3� (((( ))))
f

C F-G4� 1*9 

 �3H�I�0     ذات ا 

6. UV�)))) ا����سأ ))))T 2! (((( ))))
f

C�39 ا���0ل [[[[ [[[[+∞+∞+∞+∞−−−− ;2.  

��� و>�; 2�6 ا��W�K ا�
74�4 19د  .7��( X6�� وإ@�رة >3�ل 

)))) : ا��'�د��      )))) 1mxxf ++++====  

8.  k�39 �5�'+ ��داR(  ـ: (((( )))) (((( )))) 1xfxk
2 −−−−====  

  k ادرس ���Qات ا�1ا��         

  

��+�Y�ا������ ا:    
A.  ��ا�1اg �39 �5�'��ا���0ل  اR ـ(  :  

2 1x
g( x ) e x

−= + −  

)'g !2 ا>�; R �6)�3 �\@-�4ق g �39  )�� أن )1    x ).   

   2 (� R�0ا�1ا�� ��9 ا� ��Qg �Tا���Q� 1ولP 8
@ 2!   

gاS-*-K إ@�رة ) 3    ( x ) �39 R.  

B.    ��ا�1ا ��-'�f�39 �5�'��ا���0ل  ا R ـ(    

2
( ) 1

x

x
f x x

e
−

= − + 

)و  )
f

C 7����T3 ا������   

ا>�; )  أ) 1     
x
lim f ( x )
→ − ∞

 ، 
x
lim f ( x )
→+∞

.    

]ا>�; )         ب ]1
x
lim f ( x ) ( x )
→+∞

−    +�ذا ��-*S ؟−

   :R �6)�3 �\@-�4ق �39 ا���0ل f)�� أن )  2     

      و أن                  
2x

g ( x )
f '( x )

e
−

=  


1P 8ول ���Qا��T وأن  fاS-*-K ا���Q� R�0 ا�1ا�� )  3     @ 2!   
 �T-3H�5 7-�ا �G4*�2     ا �*
��G4 ا�'�Gف ��3* ( )

f
C.  

     4  ( �*
))�� أن ا��* )
f

C �K��+ 8�4�( )∆ FT�P�� 8+�'+   

    1F-�3; �'��� +'�دG� ،.  
0f)�� أن ا��'�د�� )  5      ( x )    α �39 �8�4 >\ و>�1ا =

  .]0.2;0.1[ا���0ل      

     6  ( 2Kار( ) و ∆( )
f

C.  

��� و>�; 2�6 ا��W�K ا�
74�4 )  أ) 7     ��( X6��m  19د   

: وإ@�رة >3�ل ا��'�د��        
2

1
x

x
m

e
−

= +).....1(  

   γ و 8�4�β >��3 ) 1()�� أ�F إذا آ��N ا��'�د�� )         ب

5e`ن          e=γ ββ γ.  

�'-�� ا�1ا�� )   8     h�39 �5�'��ا���0ل  ا R ـ(    
3( ) ( 1)(1 )x

h x x e
−= − +  

))�� أن )            أ ) ( 1) 1h x f x= − +   

)!2 اS-*-K آ���I إ��Vء            )
h

C�+ �6\G�) ا )
f

C .   

)ار2K )          ب )
h

C  
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 �Kا������ ا���د:  
1( f ��� ����$ �Iد�� ]
[[[[ دا [[[[ ]]]] [[[[+∞+∞+∞+∞∪∪∪∪−−−−∞∞∞∞−−−− 
ـ ,02,  : 

(((( )))) 







++++

++++
++++

−−−−
====

2x

x
ln

2x

1x
xf  

(((( ))))fC �

��ا 1;��
�>ب إ
� f ا
�*C*� ا
�	��: ا*�
��>ي ا�
 �: ا

 =�����
))))ا
���, ا
����$� و ا ))))j,i;o
rr

  cm1 ، و��ة ا
A>ل 
a(  �
 .fادرس &'	�ات ا
�ا

b(  أن �	
(((( ))))fC �	�A9� �*� 1�9IA ، B 1$��$ �	+��$  

��وي I ��%*$ 1[ آ	1&>0�	%��  ، �	&�	ا-��إ ^_�*� .  

c( �	
)))) أن )))) 0xf  :�	α V&1�9 �8 و�	�ا====





∈∈∈∈

2

7
,

4

13
αααα. 

d(  ��))))ا� ))))2f ، (((( ))))5f −−−− ،(((( ))))3f −−−−. 

e(  a#أ�(((( ))))fC. 

  (f ا ,	@ ��� �	��	
 R@�� :9	9C

>+	Q اm>ل��د و إ�3رة ��  


	� x ا
���د
� ذات ا
��%>ل ��
  :  ا

(((( )))) 03m2mx
2x

x
ln2x ====−−−−−−−−−−−−








++++

++++  

  :ا������ ا���)'� 

f�

ـ ℜℜℜℜ* ��دI� $���� ��� دا  :(((( ))))
x

xln
1xf

2

−−−−====  

(((( ))))fC �

��ا 1;��
�>ب إ
� f ا
�*C*� ا
�	��: ا*�
��>ي ا�
 �: ا

 =�����
))))ا
���, ا
����$� و ا ))))j,i;o
rr

  cm1 ، و��ة ا
A>ل 
1(  �
 .fادرس &'	�ات ا
�ا

))))أ-�b أن  )2 ))))fC ,	9���
))))cA9I ا ))))∆∆∆∆ �
1y ذو ا
���د ==== :�  

� &�		� إ��ا-	�&%�� �AI �	�A9�. 

3(  ��))))ا� )))) (((( ))))xfxf  $�ذا &��*�( ؟. −−−−++++


	� أن )4(((( )))) 0xf  :�	αααα V&1�9 �8 و�	�ا====





−−−−−−−−∈∈∈∈

2

1
,1αααα. 

))))�b أن أ- )5 ))))fC �+��$ 1�9I (((( ))))D �A9*
)))) I#�1 ا ))))1,0A =�Iو  

(((( ))))fC��%&�	-ا��إ �		�& ��AI �	�A9� :�. س���
))))أو�0 $��د
� ا ))))D.  

6(  a#أ�(((( ))))fC.  

7( Q	+<
� @	, ا�� R@�� :9	9C
  ��د ��>ل ا
���د
�  ذات m ا

 :9	9C
))))  : xا
��%>ل ا )))) 1mxxf ++++====.  

8( g ��� �����

ـ ℜℜℜℜ* ا
�ا
� ا
��دI� ا   :(((( ))))
x

xln
1xg

2

++++==== 

(((( ))))gC

��ا
�  ا 1;��

"C*�g*� ا
�	��: ا��
��>ي ا�
  . �: ا

a(  أن �	
g �	0زو �
 . دا

b(  �
)))) ،ار+, gدون درا+� &'	�ات ا
�ا ))))gC 1	���
 . $c ا

  

 �*+��  :ا������ ا�
  : ا�a0ء ا�ول 

    g �

ـ ℜℜℜℜ$���� ��� ��دI�  دا :  

(((( )))) 1xexg x −−−−−−−−====.  
a(  �
   gادرس &'	�ات ا
�ا
b(  ��� �%&إ�3ر )�*�+اℜℜℜℜ.   

 7���  : ا�a0ء ا�
f ��� ����$ �Iد�� �

ـ ℜℜℜℜ دا :  

(((( ))))

(((( ))))(((( ))))











====

〉〉〉〉
−−−−

++++−−−−

〈〈〈〈−−−−−−−−

====

0x;0

0x;
1e

x
1x

0x;xln1x

xf
x

  


	� أن-أ      )1 f �*� ة����$ 0، 

)))):أن 
	� - ب           )))) +∞+∞+∞+∞====
+∞+∞+∞+∞→→→→

xflim
x

 

2(  �
��ر f �*�0 أدرس @�
�	� ا�9�3ق ا
�ا	
 . $� ا

�	�ا ه*� -W& Qأ� ��	�*�
 �	+.  

))))�1�9 أن  - ))))
2

1
xflim

0x

====′′′′
→→→→
〉〉〉〉

�� ا
*�	�� ه*�+	� � ،. 


	� أن - أ  )3     : 

(((( ))))
(((( ))))

(((( ))))

(((( ))))







〉〉〉〉
−−−−

〈〈〈〈−−−−−−−−

====′′′′
0x;

1e

xge

0x;xln

xf
2x

x. 

  .، -, 123 �0ول &'	�ا&%� f ا+�*�( ا&��) &'	� ا
�ا
� -     ب

)))) او�0 $��د
� ا
���س  )4 ))))D��B�W
 −−−−e �*� ا
*A9� ذات ا


	� ا�[ إذا آ�ن  )5 : 

             ]]]] [[[[1;0x )))) �dن ∋∋∋∋ )))) ]]]] [[[[1;0xf ∈∈∈∈.  


ـ - أ  )6 :_�%�8
))))  أدرس  ا
�Wع ا ))))fC �*� ∞∞∞∞−−−− 


	� أن -    ب   (((( )))) 1xy: )))) $�9رب 
ـ∆∆∆∆====−−−− ))))fC �*� ∞∞∞∞++++.  


ـ-   0ـ  �	
 :��*
))))ادرس ا
>cG ا ))))fC و (((( ))))∆∆∆∆. 

 :  &9C" أن - أ  )7

(((( ))))
(((( ))))

1e

xg
xxf

x −−−−

−−−−
====−−−−.  

)))):  ا+�*�( أن –   ب  )))) xxf 0� x$� أ10 آ1 ��د �9	9: 〉〉〉〉<$ .  

))))�#a   أ )8 ))))D ، (((( ))))∆∆∆∆ ,- (((( ))))fC ,���
)))) �: ا ))))j,i;o
rr

  

  
  
  
  

  .....ا�1�10 ا ا�-�bو

  

 

 


