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  علوم تجريبية  03 :الأقسام                              2023 / 2022المــوسم الدراسـي : 

 ساعـات  03المـدة :                                   في مـــادة الريـــاضيات        الأولالإختبار 
@

@@@a@ÂÌä‡n€a@fiÎ˛Z)06@¬b‘„@H@@@@@

  أجب بصحیح أو خطأ مع التبر�ر : –@@@

4)- مجمو�ة �لول المعاد� : 1 5 1 5 2( ) ( )Ln x Ln x Ln Lnx+ − − =   هي :+
1 5

8 4
,S

 −
=  
 

 

) @Z بــ المعرفة �لى f)- لتكن ا�ا�2 )32 5( ) x xf x Ln e e= + +  . ( )fC تمثیلها البیاني في معلم متعامد 

) و مت�ا�س ), ,O i j
 

   .( )fC یقبل مس�تق� مقار� مائلا ( )D : 3معادلته 2y x Ln=   . ∞+  بجوار+

3-(  
( )4046

1

1 2
2023

1
lim
x

Ln x Ln

x→

 + −
  =
 −
 

  ( يمكن حساب هذه ا�نهایة  �س�تعمال تعریف العدد المش�تق) 

1مجمو�ة �لول المتراجحة : )- 4 23 7 0
3

x
x

+ + − 21 هي : ≥
3

,S Ln
  

= −  
   

 . 

'�ل المعاد� التفاضلیة : )- 5 3 2 0y y+ − =
 

(0)1التي تحقق     الشرط : 
3

f −
=

 
 هو :
 

 

      3

1 2( )
3xf x

e
−

= +       

a@ÂÌä‡n€a@@Ô„br€Z)06@¬b‘„@H 

I�لتكن ا�ا -(g المعرفة �لىبــ Z@( ) 2( )
x

g x ax b e
−

= ).�ددان حقيقيان b و a ، حيث+ )C  تمثیلها البیاني في

)معلم متعامد و مت�ا�س  ), ,O i j
 

.( )T هو المماس للمنحنى ( )Cعند النقطة( )0 4,A  . كما هو موضح في الشكل المقابل −
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   بقراءة بیانیة �دد مایلي :)- 1

)1أ)-   )g − ،0( )g ،0'( )g، 
1

1
1

( ) ( )
lim
x

g x g
x→

−
−

، lim ( )
x

g x
→+∞

).    بــ)- معاد� المماس   )T
 

         . 

)جـ)- �دول إشارة )g xثم �دول إشارة،'( )g x.  

)التي من أ�لها المعاد� :  m)- قيم الوس�یط الحقيقي الموجب تماما د ) ( )g x Ln m=. تقبل �لين ختلفين في الإشارة  

4a )- أثبت أن :2 = − ، 4b = −  . 

) @Z بــالمعرفة �لى f)- لتكن ا�ا�3 ) 28 3( )
x

f x x e
−

= − + .  ( )fC تمثیلها البیاني في معلم متعامد 

) و مت�ا�س ), ,O i j
 

lim.    أ)-   ( )
x

f x
→−∞

، lim ( )
x

f x
→+∞

.  

)' :   منx بــ)- أثبت أنه من أ�ل كل ) ( )f x g x=   .�لىf،ثم اس�تنتج اتجاه تغير ا�ال�   −

 .  f    شكل �دول تغيرات ا�ا� 

) جــ)- بين أن المنحنى )fC یقبل نقطة إنعطافW یطلب تعیين إ�داثیاتها ثم أكتب معاد� المماس( )D. عند هذه النقطة 

fiaZ@s€br€a@ÂÌä∑) 08@¬b‘„@H 

I-(@�لتكن ا�ا g 0المعرفة �لى,D  = +∞ بــ Z@Z@ 3( )g x x Lnx= − + − .  

)- أحسب : 1
0

lim ( )
x

g x
→



،lim ( )
x

g x
→+∞

 ، ثم شكل �دول تغيراتها.g)- أدرس اتجاه تغير ا�ا� 2 . 

                                          @@@@Z@Ú�����z–ñ�����€a@02@O@03Ú”âÏ������€a@k‹���”c@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@
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)0)- بين أن المعاد� 3 )g x 2حيث :   αتقبل �لا وحيدا   = α 3  اس�تنتج إشارة . ( )g xلى�D.  

II�لتكن ا�ا -(f 0المعرفة �لى,D  = +∞  بــ Z2
( )

Lnxf x Lnx
x
−

= − + . 

      ( )fC تمثیلها البیاني في معلم متعامد و مت�ا�س( ), ,O i j
 

  . 

)- أحسب : 1
0

lim ( )
x

f x
→



lim، فسر هذه النتي�ة بیانیا ، ثم أحسب :   ( )
x

f x
→+∞

 .  

): D   منx )- أثبت أنه من أ�ل كل2 )
'( )

²
g xf x
x

 . D،ثم اس�تنتج اتجاه تغير ا�ا� �لى   =

 .D�لى  f   - شكل �دول تغيرات ا�ا� 

1α)- أثبت أن : 3 α 4
α

( )f = − + .  

4 -(( )hC�هو ا�تمثیل البیاني ل�اh المعرفة �لى D  : بـ( )h x Lnx= )  في المعلم المتعامد و المت�ا�س− ), ,O i j
 

  . 

limأ)- أحسب :  ( ) ( )
x

f x h x
→+∞

 − . ثم فسر هذه النتي�ة بیانیا ،  

)بــ)- أدرس وضعیة )fC. لنس�بة للمنحنى�  ( )hC
        

) جـ)- أ�شئ )hCو ( )fC : نأ�ذ ) . α 1 4( ) .f ≈ −( 

III�لتكن ا�ا -(k المعرفة �لى* بــ Z2
( )

Ln x
k x Ln x

x

−
= − + . ( )kC في المعلمهو ا�تمثیل البیاني 

)    المتعامد و المت�ا�س ), ,O i j
 

  . 

 دا� زوجية .k  أ)- أثبت أن ا�ا� 

)  بــ)- اشرح �یفية إ�شاء )kC انطلاقا من ( )fC. ثم أ�ش�ئه ، 
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    @@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@@Z@¡Ó‘‰n€a@·�����‹ç@K@@ÚÓuáÏ‡‰€a@Ú�������ibu�a@

@@a@ÂÌä‡n€a@fiÎ˛Z)06@¬b‘„@H@@

ن )01.25.............................................................................................................(  الإ�ابة �اطئة لأن :)- 1
 

4 5 1 5 2( ) ( )Ln x Ln x Ln Lnx+ − − = 4 معرفة �كا� : + 5 0x +   1و 0x −   0وx    . 

D,1  ومنه :   = +∞            

4 5 1 5 2( ) ( )Ln x Ln x Ln Lnx+ = − + x  و   + D∈   .

( )54 5 1 2 32 1( ) ( )Ln x Ln x x Ln Ln x x+ = − + = x  و  − D∈  .  

4 5 32 32²x x x+ = xو  − D∈    ،32 36 5 0²x x− − xو = D∈.  

1936∆ =  ،1

1
8

x D−
= ∉  ، 2

5
4

x  ومنه : .=
 

5
4

S
 

=  
 

 

 ن )01.25 .............................................................................................................( الإ�ابة صحی�ة لأن :)- 2

( )
( )

( )
( )

3

3 2 3

3 2 3

2 3

2 5 3 2

2 5 3 2

2 5 3 2

3 2 5 3

lim ( ) lim

lim ( ) lim

lim ( ) lim

lim ( ) lim

x x

x x
x x x

x x
x x x

x x
x x

x x

f x y Ln e e x Ln

f x y Lne e e x Ln

f x y Lne Ln e e x Ln

f x y x Ln e e

→+∞ →+∞
− −

→+∞ →+∞
− −

→+∞ →+∞
− −

→+∞ →+∞

  − = + + − −   
  − = + + − −   
  − = + + + − −   

 − = + + + −  2x Ln − 

      ومنه :

( )2 32 5 2 0lim ( ) lim x x

x x
f x y Ln e e Ln− −

→+∞ →+∞
  − = + + − =    : لأن  

   ( )2 32 5 2lim x x

x
Ln e e Ln− −

→+∞
+ + =   

 ن )01.25 ............................................................................................................( الإ�ابة صحی�ة لأن :  )-3

)نضع :  )4046 1( )f x Ln x= +   ،1 2( )f Ln=،  
4045

4046

4046
1

'( )
xf x

x +
،   

40461 2023
2

'( )f = = . 

ومنه : 
( )4046

1 1

1 2 1 1 2023
1 1

( ) ( )
lim lim '( )
x x

Ln x Ln f x f f
x x→ →

 + − −  = = =
 − −
 

 

 ن )01.25.............................................................................................................(  الإ�ابة �اطئة لأن :)- 4
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1 23 7 0
3

x
x

+ + − ≤
 

2�كا� :  13 2 7 3 0x x+ + − ×  ومنه : )3x ( بضرب أطراف المتراجحة  في ≥

23 3 2 7 3 0x x× + − × 23 أن : ≥ 3 7 3 2 0x x× − × + ≤ 

3 نضع : 0( )xt t=  ، 3 7 2 0²t t− + ≤ ،   25∆ = ،  1

1
3

t =  ،2 2t =.  

13
3

x �كا� :  =
1

33 1
3 3

ln
ln ln

Ln
x −
= = = −  ،3 2x 2 �كا� : =

3
ln
ln

x = 2 2
3 3

ln
ln

Ln
  

≠  
  

  

  

21ومنه : 
3

,
LnS
Ln

 
= − 
  

 . 

 ن )01 .................................................................................................................( الإ�ابة صحی�ة لأن :)- 5

' 3 2 0y y+ − 3  �كا� : = 2'y x= − + ، ( )3 2
3

xy ce c−= + ∈  

  1(0)
3

f −
=

 
 �كا� :

2 1
3 3

c −
+ =

  

1cأي أن :  = 3  ومنه : .−
3

2 1 2
3 3

( ) x
x

f x e
e

− −
= − + = + 

a@ÂÌä‡n€a@@Ô„br€Z)06@¬b‘„@H 

0)- أ)- 1 4( )g = −   1 0( )g −  ن )0.25ن ) ( 0.25...............................................................................( =

( )0 4( , )A T− ∈  ،( )2 0( , )B T− ∈  ،4 00 2
0 2

'( )g −
= = −

−
 ن )0.25...................................................( 

1

1 1 0
1

( ) ( )
lim '( )
x

g x g g
x→

−
= =

−
     ،0lim ( )

x
g x

→+∞
 ن )0.25ن ) ( 0.25................................................( =

)بــ)-  ) 2 4:T y x= −   ن )0.5...........................................................................................................( −

)جـ)- �دول إشارة )g x :  )............................................................................................................0.25( ن 
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)'�دول إشارة )g x:  ).................................................................................................................. 0.25( ن 

 

4 )-د 0( ) ,Ln m  ∈ − : 4  ومنه 1,m e − ∈   ).................................................................................0.5( ن 

2 -(0 4( )g = 4b معناه : − =   ن )0.25 .............................................................................................(  .−

   1 0( )g − )  معناه := )
1
2 0a b e− + 4a   ومنه := b= =  ن )0.25......................................................( .−

    

)- أ)- 3
2

8 3lim ( )

lim

x
x

x

x

e

→−∞
−

→−∞

 − + = +∞



= +∞

lim  ومنه : ( )
x

f x
→−∞

=  ن )0.5............................................................( ∞+

      2 216 24 0
2

lim ( ) lim
x x

x x

xf x e e
− −

→+∞ →+∞

 −
= − = 

 
 ن )0.25.................................................................( 

    ن )0.25.....................................................................................................( : قاب� للإش�تقاق �لى fبــ)- 

         ( ) ( ) ( )2 2 2 28 4 3 8 4 12 4 4'( )
x x x x

f x e x e x e x e
− − − −

= − + + = − + + =   ومنه :+

        '( ) ( )f x g x= )'   - إشارة − )f x من إشارة ( )g x−   : 

      f: 1 متناقصة تماما �لى ا�ال, −∞ − ،f: 1  متزایدة تماما �لى ا�ال, − +∞  ).................................0.5( ن 

 ن )f:  )............................................................................................................ 0.5    �دول تغيرات ا�ا� 

 

)'' :  قاب� للإش�تقاق �لى f'جـ)-  ) '( )f x g x= − 
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)- ومنه : )fC یقبل نقطة إنعطاف( )1 1, ( )W f   .
1

21 32( )f e
−

=  ن )0.5....................................................( −

 ( ) ( )
1 1 1 1

2 2 2 28 1 32 8 40:D y e x e e x e
− − − −

= − − =  ن )0.25...........................................................( −

a@ÂÌä‡n€as‹r€Z)08@¬b‘„@H@

I-(1 -(
0

lim ( )
x

g x
→

= −∞


،
0

lim ( )
x

g x
→

= −∞


 ن )0.5...................................................................(  

2-( g قاب� للإش�تقاق �لى D :
 

11 0'( )g x
x

= − −  : ومنه g متناقصة تماما �لىD.  ).......................0.5( ن 

3-( g2 مس�تمرة و متناقصة تماما �لى ا�ال 3,  ، 2 3 0( ) ( )g g×  : �و منه :  حسب مبرهنة القيمة المتوسطة للمعاد 

0( )g x α حيث : α  �لا وحيدا= 2 3, ∈  ) 2 0 3( ) .g ≈، 3 1 1( ) .g ≈  ن )0.5 ................................(  )−

) إشارة )g x :  ).............................................................................................................................0.5( ن 

 

II -(1 -(
0 0

2
lim ( ) lim

x x

xLnx Lnxf x
x→ →

− + −
= = −∞

 

ن )0.5....................................................( 
 

( )fC : 0 یقبل مس�تق� مقار� عمود� معادلتهx  ن )0.25 .........................................................................(  .=

2
lim ( ) lim

x x

Lnxf x Lnx
x x→+∞ →+∞

 
= − + − = −∞ 

 
 ن )0.25.....................................................................( 

2-(  f قاب� للإش�تقاق �لى D: 

       
( )1 21 1 2 3

'( )
² ² ²

x Lnx x Lnx x Lnxxf x
x x x x

× − −− − + − + − + −
= + = =  

 

      

 ومنه :  
( )

'( )
²

g xf x
x

=
 

 ن )0.5........................................................................................................( 

f متناقصة تماما �لى ا�الα, +∞ ، f 0 متزایدة تماما �لى ا�ال α,  . )................................................. 0.5( ن
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f�دول تغيرات ا�ا�   ن )0.5 ...............................................................................................................(  : 

 

3 -(α 0( )g α  �كا� := α 3Ln = − +.  

3 α 2 1 1α α 3 α 3 1 α 4
α α α

( )f − −
= − + = − − + = − ن )0.5.......................................................( +

 

2)- أ)-  4 0lim ( ) ( ) lim
x x

Lnxf x h x
x x→+∞ →+∞

 
 − = − =  

 
   ن )0.25..........................................................( 

 
( )hCمنحنى مقارب للنحنى( )fCن ) 0.25 .................................................................................(  .∞+ بجوار 

)بــ)- دراسة وضعیة )fCلنس�بة للمنحنى� ( )C:  )............................................................................... 0.5( ن 

     2
( ) ( )

Lnxf x h x
x
−

− = 

0( ) ( )f x h x− 2x  �كا� := e= إشارة . ( ) ( )f x h x− 2من إشارةLnx 0x لأن : D�لى −  . 

 

 III أ)-  من أ�ل كل  -(x  من*  ،*x− ∈  : ( ) ( )k x k x− x ( لأن :   = x−  ) و منه :=

 ن )0.25.................................................................................................................( دا� زوجيةk     ا�ا�

,0  بــ)- �لى ا�ال  +∞  :( ) ( )k x f x= : ومنه  ( )kCیطابق( )fC.  

,0     - �لى ا�ال  −∞ نرسم نظير الجزء السابق �لنس�بة لـ :( )'yy �لأن ا�ا k. ن )0.5 ...................( دا� زوجية 
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)جـ)- إ�شاء  )hC،( )fCو ( )kC:  ).............................................................................................. 1.25( ن 
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1 

 2023/2022 :السّنة الدّراسيّة                                                                                                                       -تبسة  -انويّة سعدي الصديق ث

 

: المدّة                                                                                        ثالثة تقني رياضي و ثالثة علمي: المستوى

1

1lim 1x

x
eسا 

 : الأوّل تّمرينال
 فيمايلي عيّن الإقتراح الوحيد الصحيح مع التعليل

:بــ  المعرفة على  fالدّالة  (1

2( ) ln( 1)f x x x لا فردية ولا زوجية ( زوجية     ج( فردية     ب( هي دالة    أ 

2) f  بــ  ;0دالة معرفة على :

1

( ) 1
x

xf x x e  منحناها البياني يقبل مستقيم مقارب مائل معادلته ،: 

1y( أ                  x                        ب )

11y x e                    ج )

11y x e 

(ln3): الحل الخاص للمعادلة التفاضلية  (3 ln9y y    (0):  حيث 11y   هو : 

( أ                 

23 2xy                ب   )

23 2xy                         9(   ج 2xy e 

4 )f  بــ  ;1الدّالة المعرفة على :

3ln( 1)
( )

ln

x
f x

x
 : هي  xلما   fنهاية  ،

 3( ج                                                 0(  ب                            ( أ                  

5) f  بــ   ;2الدّالة المعرفة على:

1 ln( 2)
( )

x x
f x

x
 : دالتها المشتقة هي  

(أ       
3 2

ln( 2) 1
( )

2

x x x
f x

x x
( ب            

2

2

2
( )

( 2)

x x
f x

x x
( ج            

2

3 2

2
( )

2

x x
f x

x x
  

 : التّمرين الثاني

I.  نعتبر الدّالةh  بــ   ;0المعرفة على  :

2 ln
( ) 1

x
h x

x
 .والجدول المقابل يمثل جدول تغيراتها  

0,7: تحقق أن  (1 0,8 . 

) إشارة شكل جدول (2 )h x  0على المجال; . 

II.  نعتبر الدّالتينg  وf  بــ ;0المعرفتين على :

ln
( ) 1

x
g x

x
و     

2
ln

( ) ( )
x

f x g x
x

 

)وليكن  )
g
C  و( )

f
C م متعامد و متجانس انيين في المستوي المنسوب إلى معلتمثيليهما البي( , ; )o i j 

أحسب  (1

0
lim ( )

x
g x       وlim ( )

x
g x .  ثم فسر النتيجتين هندسيا . 

 .ثم شكل جدول تغيراتها  gأدرس إتجاه تغير الدّالة  (2
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2 

أثبت أن  (3

0
lim ( )
x

f x ثم أحسب ،lim ( )
x

f x . ثم فسر النتيجتين هندسيا . 

):   ;0من  xأثبت أنه من أجل كل  (4 ) ( ) ( )f x g x h x  ثم إستنتج إتجاه تغير الدّالةf . 

:  أثبت أن  (5

3
( )

4
f  ثم شكل جدول تغيرات الدّالة ،f . 

)أثبت أن لــ  (6 )
g
C  و( )

f
C  مماسا مشتركا( )T  يطلب تعيين معادلة له. 

limأحسب  (7 ( ) ( )
x

f x g x . ثم فسر النتيجة هندسيا. 

)أدرس الوضع النسبي للمنحنيين   (8 )
f
C  و( )

g
C . 

)أنشئ كل من المماس  (9 )T  و المنحنيين( )
g
C  و( )

f
C  في نفس المعلم. 

III.  نعتبر الدّالةk  بــ   المعرفة على :( ) ( )k x f x . 

 .زوجية  kأثبت أن الدّالة  (1

)بيّن كيف يتم رسم  (2 )
k
C  إنطلاقا من( )

f
C  ..ثم انشئه في معلم جديد. 

 

 

 

 

 

 

 

 بكاكرية كريمة          قرايدية سمير                                                                      
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2023−2022 : الدراسية السنة -مقرة- الخير خيري الحاج المجاهد ثانوية

الرياضيات مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي الرياضياتاختبار مادة في الأول الثلاثي اختبار
ساعتان : المدة 2022−12−08 يوم: رياضي تقني - تجريبية علوم ثالثة : المستوى

نقاط 03 الأول: التمرين

التبرير. مع الصحيحة الإجابة ٬حدد صحيح فقط واحد اقتراح سؤال لكل
هو: y(0) = 2023 يحقق الذي −y ′+2y −2 = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل (

1

y =−2022e2x +3 ج) y = 2022e2x +1 ب) y = 2021e2x −1 أ)
: R في تقبل e2x −3ex −4 = 0 المعادلة (

2

.R في حلولا تقبل لا ج) وحيدا حلا ب) الأقل على حلا أ)
: تساوي lim

x→+∞
(
g o f

)
(x) فإن ٬ g (x) = x +

p
x2 −1 و lim

x→+∞ f (x) = −∞ كانت إذا (
3

0 ج) −∞ ب) +∞ أ)

نقاط 08 الثاني: التمرين

المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في ]0;+∞[ المجال على المعرفة f للدالة البياني التمثيل (
C f

) المقابل الشكل في
1 الفاصلة ذات النقطة عند (T) مماسا ويقبل −2

e
تساوي e−1 عند صغرى حدية قيمة يقبل (

C f
) .

(
O;

−→
i ,

−→
j
)
والمتجانس

. 1.3 < α< 1.5 تحقق α فاصلتها وحيدة نقطة في يتقاطعان y = 1 المعادلة ذو (∆) والمستقيم (
C f

)
بيانية: بقراءة (I

. f ′(1) و f (1) عيّن (
1

: ]0;+∞[ المجال من x قيم حسب حدّد (
2

. f ′(x) و f (x) : من كل إشارة أ)
.y = 1 المعادلة ذو والمستقيم (

C f
) وضعية ب)

f (x) = (ax +b) ln x : بالعبارة معرفة f الدالة أن نقبل (II

حقيقيان. عددان b و a حيث
.b و a بدلالة f ′(x) اُحسب (

1

.b و a عيّن السابقة المعطيات باستعمال (
2

.g (x) = f (x)− ln
[

f (x)
] بـ: ]1;+∞[ المجال على المعرفة g الدالة لتكن (

3

. f ′(x) و f (x) بدلالة g ′(x) عن عبّر أ)
.]1;+∞[ المجال على g ′(x) إشارة اُدرس ب)

تغيراتها. جدول شكل ثم ٬ g الدالة تغير اتجاه استنتج ج)

−1 1 2 3

−2

−1

1

2

3

4

(T)

(
C f

)

e−1

αO i⃗

j⃗

جيدا 2ركز من 1 الورقةصفحة اقلب www.ency-education.com
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نقاط 09 الثالث: التمرين

.g (x) = (x +1)ex −e بــ: R على المعرفة g الدالة نعتبر (I

تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغيرات اُدرس (
1

.0.5 < α< 0.6 أن: تحقق ثم ٬ R في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن برهن (
2

.g (x) إشارة x قيم حسب استنتج (
3

متعامد معلم في البياني تمثيلها (
C f

) نسمي . f (x) = x ex −e x + e−2 : بـ R على المعرفة f العددية الدالة لتكن (II

.
(
O; i⃗ , j⃗

)
ومتجانس

. lim
x→−∞ f (x) و lim

x→+∞ f (x) اُحسب (
1

تغيراتها. جدول وشكل f الدالة تغير اتجاه استنتج ثم ٬ f ′(x) اُحسب (
2

.−∞ بجوار (
C f

) للمنحنى مائل مقارب y =−e x +e−2 : المعادلة ذا (D) المستقيم أن أثبت أ) (
3

.(D) المستقيم إلى بالنسبة (
C f

) المنحنى وضعية اُدرس ب)
له. معادلة تعيين يطلب ٬ (D) المستقيم يوازي (

C f
) للمنحنى (T) مماس يوجد أنه بيّن ج)

f (α) ≈ 0.2 يعطى . (T) و (D) ٬ (
C f

) : من كل أنشئ (
4

. (m +2−e)e−x = x : المعادلة حلول وإشارة عدد ٬ m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش (
5

.h(x) = e[(x +1)ex −x] بـ: R على معرفة عددية دالة h (III

.h(x) = f (x +a)+b : x ∈R كل أجل من بحيث b و a الحقيقيين العددين عيّن (
1

السابق. المعلم نفس في اُرسمه ثم (
C f

) من إنطلاقا (Ch) رسم كيفية اشرح (
2

2بالتوفــيق من 2 انتهىصفحة www.ency-education.com
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: الأول الفصل اختبار تصحيح

من حالة كل في التبرير مع الصحيحة الإجابة تحديد : الأول التمرين
الآتية: الحالات

y(0) = 2023 يحقق الذي −y ′+2y−2 = 0 التفاضلية للمعادلة الخاص الحل (1

. y = 2022e2x +1 ب) هو:
تفاضلية معادلة وهي y ′ = 2y −2 تكافئ −y ′+2y −2 = 0 : لدينا التبرير:
حقيقي عدد C مع y =C e2x +1 الشكل: من الدوال حلولها 1 الرتبة من
وبالتالي: C = 2022 ومنه 2023 =C e0+1 إذن y(0) = 2023 ولدينا ثابت.

y = 2022e2x +1

وحيدُا حلا ب) : R في تقبل e2x −3ex −4 = 0 المعادلة (2

المعادلة تكافئ e2x −3ex −4 = 0 المعادلة ومنه t = ex > 0 نضع التبرير:
. t 2 −3t −4 = 0 · · ·(E ) المعادلة

أو t1 = 4 > 0 هما: R في حلين (E ) للمعادلة ∆ = 9−4(1)(−4) = 25 > 0

"مرفوض" t2 =−1 < 0

تقبل فهي وعليه S = {ln 4} : هي e2x −3ex −4 = 0 المعادلة حلول إذن
.R في وحيدا حلا

lim
x→+∞

(
g o f

)
(x) فإن g (x) = x +

√
x2 −1 و lim

x→+∞ f (x) = −∞ كانت إذا (3

0 ج) : تساوي
و lim

x→+∞ f (x) = −∞ لدينا التبرير:

lim
x→−∞g (x) = lim

x→−∞x +
√

x2 −1× x −
√

x2 −1

x −
√

x2 −1

= lim
x→−∞

x2 −x2 +1

x −
√

x2 −1
= lim

x→−∞
1

�����:−∞
x −

√
x2 −1

= 0

الثاني: التمرين
بيانية: بقراءة (I

. f ′(1) = 4−0

3−1
= 2 و f (1) = 0 (1

: f ′(x) و f (x) من: كل إشارة تحديد أ) (2

x

f (x)

0 1 +∞

− 0 +

x

f ′(x)

0 e−1 +∞

− 0 +

.y = 1 المعادلة ذو والمستقيم (
C f

) وضعية ب)
x

f (x)−1

الوضعية
النسبية

0 α +∞

− 0 +
(
C f

)
تحت
(∆)

(
C f

)
(∆) يقطع
النقطة في
(α; f (α))

(
C f

)
فوق
(∆)

f (x) = (ax +b) ln x : بالعبارة معرفة f الدالة أن نقبل (II

حقيقيان. عددان b و a حيث

.b و a بدلالة f ′(x) حساب (1

المشتقة: ودالتها ]0;+∞[ المجال على للإشتقاق قابلة f الدالة
f ′(x) = a ln x + ax +b

x
= ax ln x +ax +b

x

.b و a نعيّن السابقة المعطيات باستعمال (2

.a = 2−b إذن a+b = 2 أي a(1) ln(1)+a +b

1
= 2 ومنه f ′(1) = 2 لدينا:

(
a e−1+b

)
ln(e−1) = −2

e
أي: f (e−1) = −2

e
أيضا لدينا أخرى جهة من

. a +b e−2 = 0 أي a +b e = 2 إذن a e−1+b = 2

e
ومنه

2−b +b e−2 = 0 نجد: سابقا وجدناها التي a بقيمة نعوض
.a = 2 و b = 0 إذن b(e−1) = 0 ومنه

.g (x) = f (x)− ln
[

f (x)
] بـ: ]1;+∞[ المجال على المعرفة g الدالة لتكن (3

. f ′(x) و f (x) بدلالة g ′(x) عن التعبير أ)
ولدينا: ]1;+∞[ المجال على للإشتقاق قابلة g الدالة

.g ′(x) = f ′(x)− f ′(x)

f (x)
= f ′(x)

[
f (x)−1

]
f (x)

.]1;+∞[ المجال على g ′(x) إشارة دراسة ب)
إشارة من الإشارة ومنه f (x) > 0 : ]1;+∞[ المجال من x كل أجل من

. f ′(x)
[

f (x)−1
] : البسط

x

f (x)−1

f ′(x)

g ′(x)

1 α +∞

− 0 +

+ +

− 0 +

على تماما ومتناقصة [α;+∞[ المجال على تماما متزايدة g الدالة ومنه
.]1;α] المجال

. g الدالة تغيرات جدول تشكيل

x

g ′(x)

g (x)

1 α +∞

− 0 +

g (α)g (α)

الثالث: التمرين
.g (x) = (x +1) ex −e بــ: R على المعرفة g الدالة نعتبر (I

تغيراتها. جدول تشكيل ثم g الدالة تغيرات دراسة (1

: +∞ وَ −∞ عند g الدالة نهاية تعيين أ-
lim

x→+∞g (x) = lim
x→+∞(x +1) ex −e =+∞

lim
x→−∞g (x) = lim

x→−∞(x +1) ex −e = lim
x→−∞x ex +ex −e =−e

. lim
x→−∞x ex = 0 : لأن

.g ′(x) = ex +(x +1) ex = (x +2) ex : R على للإشتقاق قابلة g الدالة ب-
.ex > 0 مع x =−2 يكافئ g ′(x) = 0

1
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x

x+2

g ′(x)

−∞ −2 +∞

− 0 +

− 0 +

المجال على تماما ومتناقصة [−2;+∞[ المجال على تماما متزايدة g الدالة
.]−∞;−2]

: g الدالة تغيرات جدول
x

x+2

g (x)

−∞ −2 +∞

− 0 +

−e−e

g (−2) ≈−2.85g (−2) ≈−2.85

+∞+∞

α

0

: R في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن برهان (2

0 6∈]−e; g (−2)] و تماما ومتناقصة مستمرة g الدالة ]−∞;−2] المجال في
المجال. هذا في حلا تقبل لا g (x) = 0 المعادلة ومنه

0 ∈ [g (−2);+∞[ و تماما ومتزايدة مستمرة g الدالة [−2;+∞[ المجال في
في وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة المتوسطة القيم مبرهنة حسب ومنه

.[−2;+∞[ المجال
.R في α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ومنه

: 0.5 <α< 0.6 أن: التحقق
.g (0.5)×g (0.6) < 0 لدينا

.g (x) إشارة x قيم حسب استنتاج (3

x

g (x)

−∞ α +∞

− 0 +

نسمي . f (x) = x ex −e x+e−2 : بـ R على المعرفة f العددية الدالة لتكن (II

.(O; i⃗ , j⃗
) ومتجانس متعامد معلم في البياني تمثيلها (

C f

)
. lim

x→−∞ f (x) و lim
x→+∞ f (x) حساب (1

lim
x→−∞ f (x) = lim

x→−∞xex −e x +e−2 =+∞
lim

x→+∞ f (x) = lim
x→+∞xex −e x +e−2 = lim

x→+∞ex (
x −e xe−x )+e−2 =+∞

. lim
x→+∞x e−x = 0 : أن العلم مع

ولدينا: R على للإشتقاق قابلة f الدالة : f ′(x) حساب (2

. f ′(x) = ex +xex −e = ex (1+x)−e = g (x)

كل أجل من g (x) إشارة من f ′(x) إشارة : f الدالة تغير اتجاه استنتاج
وعليه: R من x

x

g (x)

f ′(x)

−∞ α +∞

− 0 +

− 0 +

المجال على تماما ومتزايدة ]−∞;α] المجال على تماما متناقصة f الدالة
.[α;+∞[

. f الدالة تغيرات جدول
x

f ′(x)

f (x)

−∞ α +∞

− 0 +

+∞+∞

f (α)f (α)

+∞+∞

مائل مقارب y =−e x +e−2 : المعادلة ذا (D) المستقيم أن إثبات أ) (3

.−∞ بجوار (
C f

) للمنحنى
lim

x→−∞
[

f (x)− (−e x +e−2)
]= lim

x→−∞
[

xex −e x +e−2+e x −e+2
]

lim
x→−∞

[
f (x)− (−e x +e−2)

]= lim
x→−∞xex = 0 ومنه

مائل مقارب y = −e x + e−2 : المعادلة ذو (D) المستقيم وعليه
.−∞ بجوار (

C f

) للمنحنى
.(D) المستقيم إلى بالنسبة (

C f

) المنحنى وضعية دراسة ب)
معناه f (x)− (−e x +e−2) = xex = 0 : R من x كل اجل من لدينا

. ex > 0 حيث x = 0

x

xex

الوضعية
النسبية

−∞ 0 +∞

− 0 +
(
C f

)
تحت
(∆)

(
C f

)
(∆) يقطع
النقطة في
(0; f (0))

(
C f

)
فوق
(∆)

يطلب ٬ (D) المستقيم يوازي (
C f

) للمنحنى (T ) مماس يوجد أنه نبيّن ج)
له. معادلة تعيين

. f ′(x) =−e : المعادلة R في نحل
x =−1 وعليه x +1 = 0 أي (x +1) ex −e =−e ومنه g (x) =−e أي
معادلته: (D) المستقيم يوازي (

C f

) للمنحنى (T ) مماس يوجد وبالتالي
. f (−1) =−e−1+2 e−2 مع (T ) : y =−e(x +1)+ f (−1)

(T ) : y =−e x −e−e−1+2 e−2 : إذن
. (T ) : y =−e x +e−2−e−1 : وعليه

f (α) ≈ 0.2 يعطى . (T ) و (D) ٬ (
C f

) : من كل إنشاء (4

−2 −1 1 2 3

−1

1

2

3

4

5

O

(∆)

(T )

(
C f

)

x

y

2
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ية
لم
ع
ب
شع

03
نة
س

03 صفحة

: المعادلة حلول وإشارة عدد ٬ m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا نناقش (5

. (m +2−e)e−x = x

وعليه m = x ex +e−2 ومنه (m +2−e) = x ex تكافئ (m +2−e)e−x = x

مائلة مناقشة هي إذن . f (x) =−e x +m

y =−e x+m المعادلة ذو المستقيم مع (C f ) تقاطع نقط فواصل هي الحلول
: ومنه

حلول. توجد لا m ∈ ]−∞; e−2−e−1 [ Î

سالب. وحيد حل يوجد m = e−2−e−1 Î

سالبين. حلان يوجد m ∈ ]
e−2−e−1; e−2

[ Î

. معدوم وحيد حل يوجد m = e−2 Î

موجب وحيد حل يوجد m > e−2 Î

.h(x) = e
[
(x +1) ex −x

] بـ: R على معرفة عددية دالة h (III

: x ∈R كل أجل من بحيث b و a الحقيقيين العددين تعيين (1

.h(x) = f (x +a)+b

: و ٬ h(x) = e
[
(x +1)ex −x

]= (x +1)ex+1 −e x لدينا:

f (x +a)+b = (x +a) ex+a −e (x +a)+e−2+b

= (x +a) ex+a −e x −e a +e−2+b

−e a +e−2+b = 0 و x +a = 1 : نجد بالمطابقة
h(x) = f (x+1)+2 وبالتالي: b = 2 : إذن −e+e−2+b = 0 و a = 1 : ومنه
السابق. المعلم نفس في نرسمه ثم (

C f

) من إنطلاقا (
Ch

) رسم كيفية شرح (2

.−→V = −⃗i +2 j⃗ : شعاعه الذي بالانسحاب (
C f

) المنحنى صورة هو (
Ch

)

−2 −1 1 2 3

−1

1

2

3

4

5

O

(
Ch

) (
C f

)
−→
V

x

y
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م 2023 - 22 هـ/ 1443 -42: الدراسي الموسم

ياضيات الر مادة في الأول الفصل إختبار
تجريبية علوم شعبة ثانوي الثالثة للسنة

2022/12/08 : التاريخ م.يوسف/ع.بشير المادة: أساتذة ساعة 03: المدة
لاتقبل ير تبر بدون إجابة كل

التعليل: مع عينها صحيحة فقط واحدة إجابة سؤال لكل نقاط الأول:05 التمرين
هي: e2x −3ex +2 = 0 : المعادلة حلول 1

. S =
{
0;−ln(1

2
)
}

(ج) S = {0;1} (ب) S = {1;−ln(2)} (ا)

هي: f ′ المشتقة دالتها .f(x) = (2
3

)x+2 بـ: R على المعرفة f العددية الدالة 2

. f ′(x) = (2
3

)x+2 × (2
3

) (ج) f ′(x) = 2
3

ln(x+2) (ب) f ′(x) = (2
3

)x+2 × ln(2
3

) (ا)
تساوي: lim

x→+∞
(−x+ln(2ex +1)) 3

−∞ (ج) ln2 (ب) 0 (ا)
هو: y(0) = 2023 يحقق والذي لها الخاص الحل −y′ +2y −2 = 0 : التفاضلية المعادلة نعتبر 4

. y = 2022e2x +1 (ج) y = −2022e2x +1 (ب) y = 2022e−2x +1 (ا)

: دالة هي f(x) = ln(
√

2x2 +1+
√

2x) بـ: R على المعرفة الدالة 5

ولازوجية (ج)لافردية زوجية (ب) فردية (ا)
نقاط الثاني:06 التمرين

.(O;⃗ i; j⃗) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوى
البياني. تمثيلها (Cg) حقيقيان، عددان b و a حيث ،g(x) = (a−2x)ex + b بـ: R على المعرفة g الدالة لتكن 1
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ذات النقطة مماساعند يقبل (Cg) والمنحنى g′(x)−g(x) = −2ex −2 بحيث: b aو الحقيقين العددين عين (ا)
والمطابقة). (التعويض .1 توجيهه معامل 0 الفاصلة

.g(x) = (3−2x)ex +2 بـ: R على المعرفة g العددية الدالة نعتبر 2

.( تغير (تغيرات=نهايات+إتجاه .g الدالة تغيرات أدرس (ا)
.g(x) إشارة إستنتج ثم 1.68 < α < 1.69 : حيث α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أن بين (ب)

. البياني تمثيلها (Cf ) ،f(x) = 1+ 4x−2
ex +1

بـ: R على المعرفة العددية الدالة f 3

.f ′(x) = 2g(x)
(ex +1)2 :x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (ا)

.(g إشارة جدول (إستعمل تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغيرات إستنتج (ب)
المقامات). توحيد (يمكنك .f(x) = 4x−1+ (2−4x)ex

ex +1
الشكل: على f(x) كتابة يمكن أنه بين (ج)

. معادلته تعيين يطلب −∞ بجوار (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (Cf ) المنحنى أن إستنتج (د)
. y = 4x−1 المعادلة ذو والمستقيم (Cf ) ل النسبي الوضع أدرس (ه )

.f(α) = 1.74 أخذ يمكن .(Cf ) و (∆) من كلا انشئ (و)
نقاط 09 الثالث: التمرين

الأول الجزء
.g(x) = 2lnx−1− 1

x2 بـ: ]0;+∞[ على معرفة عددية دالة g

. المجال]∞+;0[ على تماما متزايدة g الدالة أن بين 1

.1,89 < α < 1,90 : حيث α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أن بين 2

.g(x) إشارة تماما الموجب x الحقيقي العدد قيم حسب إستنتج 3

الثاني الجزء
. البياني تمثيلها (Cf ) و f(x) = −x−2+ 3+2lnx

x
بـ: ]0;+∞[ على المعرفة العددية الدالة f لتكن

هندسيا. الأخيرة النتيجة فسر ثم lim
>

x→0
f(x) و lim

x→+∞
f(x) أحسب 1

.f ′(x) = 1
x2g(1

x
) تماما: موجب x حقيقي عدد كل اجل من أنه بين 2
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.f تغيرات جدول شكل ثم .
[ 1
α

;+∞
[

على تماما ومتناقصة
]
0; 1

α

[
على تماما متزايدة f الدالة أن بين 3

هندسيا. النتيجة فسر ثم lim
x→+∞

[f(x)− (−x−2)] أحسب 4

. y = −x−2 المعادلة ذو (∆) للمستقيم بالنسبة (Cf ) المنحنى وضعية ادرس 5

.1 فاصلتها A إنعطاف نقطة يقبل (Cf ) أن بين 6

.A النقطة عند (Cf ) ل (T ) المماس معادلة أكتب 7

.f( 1
α

) ل حصرا إستنتج ثم . f( 1
α

) = 2(α − 1
α

−1) أن: بين 8

. (Cf و( (T ) ، انشئ(∆) 9

f(x) = 1−2m : المعادلة حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش 10

الثالث الجزء
. البياني تمثيلها (Ch) و .h(x) = |x|+2− 3+ ln(x2)

|x|
بـ: R∗ على المعرفة العددية الدالة h لتكن

زوجية. h الدالة أن بين 1

.h(x) = −f(x) فإن: ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق 2

المعلم. نفس في ارسمه ثم (Ch) رسم كيفية إشرح 3

“En mathématiques, on ne comprend pas les choses, on s’y

habitue.” —John von Neumann—mathématicien et physicien

américano-hongrois.

المادة ..أستاذ بالتوفيق
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تجريبية علوم شعبة ثانوي 3 للسنة ياضيات الر مادة في الأول للإختبار المفصل التصحيح

1
التعليل: مع عينها صحيحة فقط واحدة إجابة سؤال لكل

ن 1 . S =

{
0;−ln(

1
2
)

}
هي:(ج) e2x − 3ex + 2 = 0 : المعادلة حلول 1

ن 1 f ′(x) = (
2
3
)x+2 × ln(

2
3
) (أ) هي: f ′ المشتقة دالتها . f (x) = (

2
3
)x+2 بـ: R على المعرفة f العددية الدالة 2

ن 1 ln 2 (ب) تساوي: lim
x→+∞

(−x + ln(2ex + 1)) 3

ن 1 . y = 2022e2x + 1 (ج) هو: y(0) = 2023 يحقق والذي لها الخاص الحل −y′ + 2y − 2 = 0 : التفاضلية المعادلة نعتبر 4

ن 1 فردية (أ) : دالة هي f (x) = ln(
√

2x2 + 1 +
√

2x) بـ: R على المعرفة الدالة 5

2
.(O; i⃗; j⃗) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المستوى

البياني. تمثيلها (Cg) حقيقيان، عددان b و a حيث ،g(x) = (a − 2x)ex + b بـ: R على المعرفة g الدالة لتكن 1

.1 توجيهه معامل 0 الفاصلة ذات النقطة مماساعند يقبل (Cg) والمنحنى g′(x)− g(x) = −2ex − 2 بحيث: b aو الحقيقين العددين عين (ا)
والمطابقة). (التعويض

الجواب
ن 0 .5 b = 2; a = 3

.g(x) = (3 − 2x)ex + 2 بـ: R على المعرفة g العددية الدالة نعتبر 2

.( تغير (تغيرات=نهايات+إتجاه .g الدالة تغيرات أدرس (ا)
الجواب

ن 0 .25 lim
x→−∞

g(x) = 2 ن 0 .25 lim
x→+∞

g(x) = −∞

ن 0 .5 .
[

1
2

;+∞

[
على تماما ومتناقصة

]
−∞;

1
2

]
المجال على تماما متزايدة g الدالة ن 0 .5 g′(x) = (1 − 2x)ex

.g(x) إشارة إستنتج ثم 1.68 < α < 1.69 : حيث α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أن بين (ب)
الجواب

ن 0 .25 المتوسطة. القيم مبرهنة
x

g(x)

−∞ α +∞

+ 0 −
ن 0 .25 g(x) إشارة

. البياني تمثيلها (C f ) ، f (x) = 1 +
4x − 2
ex + 1

بـ: R على المعرفة العددية الدالة f 3

. f ′(x) =
2g(x)

(ex + 1)2 :x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (ا)
الجواب

ن 0 .5 المشتقة. حساب
.(g إشارة جدول (إستعمل تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغيرات إستنتج (ب)

الجواب
g(x) إشارة من f ′(x) إشارة ن 0 .25 lim

x→−∞
f (x) = −∞ ن 0 .25 lim

x→+∞
f (x) = 1

ن 0 .5 .[α;+∞[ على تماما ومتناقصة ]−∞; α] المجال على تماما متزايدة f الدالة ومنه
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ن 0 .5 التغيرات: جدول
x

f (x)

−∞ α +∞

−∞−∞

f (α)f (α)

11

ن 0 .25 . f (x) = 4x − 1 +
(2 − 4x)ex

ex + 1
الشكل: على f (x) كتابة يمكن أنه بين (ج)

المقامات). توحيد (يمكنك
الجواب

هنا. طرق عدة استعمال يمكن
. معادلته تعيين يطلب −∞ بجوار (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (C f ) المنحنى أن إستنتج (د)

الجواب

ن 0 .25 .−∞ بجوار .y = 4x − 1 معادلته مائل مقارب مستقيم يقبل (C f )

. y = 4x − 1 المعادلة ذو والمستقيم (C f ) ل النسبي الوضع أدرس (ه )
الجواب

النسبي الوضع
x

g(x)− y

−∞
1
2

+∞

فوق(∆) C)يقع f ) 0 تحت(∆) C)يقع f )

ن 0 .5
ن 0 .5 . f (α) = 1.74 أخذ يمكن .(C f ) و (∆) من كلا انشئ (و)

−3 −2 −1 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

−4

−3

−2

−1

1

2

3

4

(C f )

(∆)

f

g

A

3
الأول الجزء

.g(x) = 2 ln x − 1 − 1
x2 بـ: ]0;+∞[ على معرفة عددية دالة g

. ]0;+∞[ المجال على تماما متزايدة g الدالة أن بين 1
الجواب

ن 0 .5 ]0;+∞[ على تماما متزايدة g ومنه ن 0 .5 g′(x) =
2x2 + 2

x2 > 0
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.1, 89 < α < 1, 90 : حيث α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أن بين 2
الجواب

ن 0 .5 المتوسطة. القيم مبرهنة
.g(x) إشارة تماما الموجب x الحقيقي العدد قيم حسب إستنتج 3

الجواب
ن 0 .25 g(x) إشارة

x

g(x)

0 α +∞

− 0 +

الثاني الجزء
. البياني تمثيلها (C f ) و f (x) = −x − 2 +

3 + 2 ln x
x

بـ: ]0;+∞[ على المعرفة العددية الدالة f لتكن
هندسيا. الأخيرة النتيجة فسر ثم lim

>
x→0

f (x) و lim
x→+∞

f (x) أحسب 1

الجواب
. ن 0 .25 عمودي م م x = 0 التفسير: ن 0 .25 lim

>
x→0

f (x) = −∞ و ن 0 .25 lim
x→+∞

f (x) = −∞

. f ′(x) =
1
x2 g(

1
x
) تماما: موجب x حقيقي عدد كل اجل من أنه بين 2

الجواب

ن 0 .5 . f ′(x) = −1 +
2

1
x

x − 3 − 2 ln x

x2 =
−x2 − 1 − 2 ln x

x2 =
1
x2 g(

1
x
)

. f تغيرات جدول شكل ثم .
[

1
α

;+∞

[
على تماما ومتناقصة

]
0;

1
α

[
على تماما متزايدة f الدالة أن بين 3

الجواب
g(

1
x
) إشارة من f ′(x) إشارة ومنه 1

x2 > 0 لدينا:
ن 1 g(x) إشارة

x

f ′(x)

f (x)

0
1
α

+∞

+ 0 −

−∞−∞

f (
1
α
)f (

1
α
)

−∞−∞

هندسيا. النتيجة فسر ثم lim
x→+∞

[ f (x)− (−x − 2)] أحسب
الجواب

ن 0 .25 lim
x→+∞

[ f (x)− (−x − 2)] = 0

ن 0 .25 .+∞ بجوار (C f ) ل م م م y = −x − 2 التفسير:
. y = −x − 2 المعادلة ذو (∆) للمستقيم بالنسبة (C f ) المنحنى وضعية ادرس

الجواب
ن 0 .5 ومنه: f (x)− y =

3 + 2 ln x
x

x

f (x)− y∆

0 e−
3
2

+∞

− 0 +
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.B(e−
3
2

;−e−
3
2
− 2) النقطة في (∆) يقطع (C f )

.1 فاصلتها A إنعطاف نقطة يقبل (C f ) أن بين
الجواب

ومنه ن 0 .25 g′′(x) =
4lnx

x3

x

f ′′(x)

0 1 +∞

− 0 +

ن 0 .25 .(C f ) ل إنعطاف نقطة 1 الفاصلة ذات A النقطة إذن إشارتها مغيرة x0 = 1 اجل من النقطة عند تنعدم الثانية المشتقة
.A النقطة عند (C f ) ل (T) المماس معادلة أكتب

الجواب
ن 0 .5 .(T) : y = −2x + 2

. f (
1
α
) ل حصرا إستنتج ثم . f (

1
α
) = 2(α − 1

α
− 1) أن: بين

الجواب
g(α) = 0 ⇐⇒ 2 ln α = 1 +

1
α2

f (
1
α
) = − 1

α
− 2 + α(3 − (1 +

1
α2 ))

ن 0 .25 f (
1
α
) = 2(α − 1

α
− 1)

2(0.89 − 1
0.89

) < f (
1
α
) < 2(0.90 − 1

1.90
) : الحصر

ن 0 .25 .0.72 < f (
1
α
) < 0.74

. (C f و( (T) ، انشئ(∆)
ن 0 .75 الجواب

−4 −3 −2 −1 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

−10

−9

−8

−7

−6

−5

−4

−3

−2

−1

1

2

3

(∆)

(T)

(C f )

f

h
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f (x) = 1 − 2m : المعادلة حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش
الجواب

تماما. موجبان حلان تقبل المعادلة m >
1 − f (

1
α
)

2
اجل من

حلول. لاتقبل المعادلة m <
1 − f (

1
α
)

2
اجل من

ن 0 .5 وحيد. حل تقبل المعادلة m =
1 − f (

1
α
)

2
اجل من

الثالث الجزء
. البياني تمثيلها (Ch) و .h(x) = |x|+ 2 − 3 + ln(x2)

|x| بـ: R∗ على المعرفة العددية الدالة h لتكن

زوجية.الجواب h الدالة أن بين 1
−x ∈ R∗ فإن x ∈ R∗ كل أجل من

ن 0 .5 زوجية. h الدالة ومنه h(−x) = h(x) اخرى جهة من
.h(x) = − f (x) فإن: ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق 2

ن 0 .25 التحقق. الجواب
المعلم. نفس في ارسمه ثم (Ch) رسم كيفية إشرح 3

الجواب
ن 0 .25 + ن 0 .25 التراتيب. لمحور بالنسبة متناظر يكون منحناها فإن زوجية h الدالة أن وبما الفواصل. لمحور بالنسبة (C f ) يناظر (Ch) فإن x > 0 لما

إنتهى

يوسف :مزروح الأستاذ إعداد من -
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3.  1y x  fC

 fC  
 T fC 0;0O T  

4.   T fC 

  m2 0xme m x    

5. h    2
h x f x    

 
 
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الشعبية الديمقراطية الجزائرية الجمهورية

عيسى حميدي الشهيد ثانوية المسيلة لولاية التربية مديرية

تجريبية علوم الشعبة: ثانوي ثالثة المستوى:
� � ساعتان المدة: 2022 ديسمبر 04 الأحد

الرياضيات مادة في الأول الفصل اختبار

المصحح. واستعمال الشطب تجنب

�



�
	

نقاط) 05) الأول: @التمرين

التعليل. مع عينه المقترحة، الثلاثة الأجوبة بين من صحيح فقط واحد جواب سؤال لكل -
هو: f (1) = 2 حيث: y′ + 3y = 12 التفاضلية: للمعادلة f الخاص الحل 1⃝

. f (x) = −2e−3x+3 + 4 جـ) . f (x) = −2e−3x+1 + 4 بـ) . f (x) = 2e−3x+3 + 4 أ)
فإن: g(x) =

e4x − e2x

x
بـ: R∗ على معرفة دالة g كانت إذا 2⃝

.lim
x→0

g(x) = +∞ جـ) .lim
x→0

g(x) = 2 بـ) .lim
x→0

g(x) = 0 أ)
هي: المعادلة حلول مجموعة .3x+3 = 216 التالية: x الحقيقي المجهول ذات المعادلة R في نعتبر 3⃝

.S =

{
ln 8
ln 3

}
جـ) .S =

{
8
3

}
بـ) .S = {ln 3} أ)

ھو: 51993 للعد ية العشر الكتابة في الأرقام عدد 4⃝

.1993 جـ) .1394 بـ) .1393 أ)
دالة: هي h(x) = x

(
ex − 1
ex + 1

)
sin x بـ: R على المعرفة h العددية الدالة 5⃝

زوجية. ولا فردية ليست جـ) زوجية. فردية. أ)
نقاط) 05) الثاني: @التمرين

.p(x) = 2x3 − 3x2 − 2x + 3 حيث: p(x) الحدود كثير R في نعتبر -
؟ تستنتج ماذا ،p(−1) احسب 1⃝

.p(x) = 0 التالية: المعادلة R في حل 2⃝

المعادلتين: حل استنتج 3⃝

.2e2x − 3ex − 2 + 3e−x = 0 أ-
.2 [log(x − 1)]3 − 3 [log(x − 1)]2 − 2 [log(x − 1)] + 3 = 0 بـ-

 جيدا Lركز 2 من 1 صفحة L الورقة أقلب
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نقاط) 10) الثالث: @التمرين

.g(x) = 1 + x2 − 2x2 ln x بـ: ]0;+∞[ المجال على المعرفة g العددية الدالة (I

يفها. تعر مجموعة حدود عند g الدالة نهايات احسب أ- 1⃝

تغراتها. جدول شكل ثم ،g الدالة تغير اتجاه ادرس بـ-
.1.5 < α < 2 حيث α وحيدا حلا ]0;+∞[ المجال على تقبل g(x) = 0 المعادلة أن بين أ- 2⃝

.]0;+∞[ المجال على g(x) إشارة استنتج بـ-

المستوي في البياني تمثيلها (C f ) وليكن . f (x) =
ln x

x2 + 1
يلي: كما ]0;+∞[ المجال على معرفة عددية دالة f لتكن (I I

.(O;
−→

i ,
−→

j ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب
هندسيا. النتائج فسر ، lim

x→+∞
f (x) و lim

x >−→0
f (x) احسب أ- 1⃝

تغيراتها. جدول شكل ثم ، f الدالة تغير اتجاه واستنتج g(x) بدلالة f ′(x) عن عبر بـ-
. f (α) للعدد حصرا استنتج ثم ، f (α) =

1
2α2 أن بين 2⃝

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (C f ) المنحنى مماس (T) لـ معادلة اكتب 3⃝
.(C f ) و (T) ارسم ثم الفواصل، محور حامل مع (C f ) المنحنى تقاطع نقط عين 4⃝

.2 ln x − (x2 + 1)(x + 2m) = 0 المعادلة: حلول عدد ،m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش 5⃝

.h(x) = f (x2) بـ: R∗ على المعرفة العددية الدالة هي h (I I I

يفها. تعر مجموعة حدود عند h الدالة نهايات احسب 1⃝
.(h(x) عبارة تعين (دون تغيراتها جدول شكل ثم إشارتها، واستنتج h′(x) احسب 2⃝

@ الإختبار انتهى @

الآتـي السُؤَالِ عَلَى أَجِبْ عَلَيْهَا كُتِبَ بِوَرَقَةٍ فَكَيْفَ، العَوَالِي الجِبَالُ تَهُزُنَّا لاَ قَوْمٌ نَحْنُ
�
�

�



 المحفوظ فراحتية المادة: أستاذ 

⌣ الموضوع Lانتهى 2 من 2 صفحة L بالتوفيق www.ency-education.com
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الʷعॽʰة الǽʙʺقʛاॽʡة الʜʳائȄʛة الʳʺهʨرȄة
الإمʴʱان نهاǽة ʙعǼ الॽʴʸʱح QR ȌǼرا فʱح ʦʱʽس

ʛǻادǺ ʥب ʗʻʸʲال ʗʮة:عȂʦثان
سعادة-یلل ȏʗʻس

الʗراسॻة:2023-2022 الʴʹة

غلʚʻان لʦلاǻة الॻȁʙʯة مʗیȂʙة
الأول الفʶل إخॺʯار

تॻʮȂʙʱة علʦم 3 : شॺɹة

:02سا الʗʸة الȂʙاضॻات : مادة في إخॺʯار

(Ȋنق 06) الأول: ʥȂʙــʸـʯال
مایلي كل في ʛȄʛʰʱال مع خʢأ أو صح بـ: ʖأج

lim
x→0

ex − x − 1
x2 =

1
2
.إذن 1

2
x2 − 1

6
x3 ≤ ex − x − 1 ≤ 1

2
x2 + x4 : x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه نقʰل .1

ʦمعل إلى مʨʶʻب ȑʨʱʶم في الॽʰاني تʺʽʲلها (C f ) و f (x) =
ln(x)

x
− 2x + 1 بـ: ]0;+∞[ على معʛفة دالة f .2

+∞ ʨʳǼار (C f ) لـ مقارب y = 2x + 1 الʺعادلة ȑذ ʦॽʁʱʶʺال

6688 :ʨه 20222023 العʙد أرقام عʙد .3

S′ = [1; 3] هي: R في ln(x − 1) + ln(x + 1) ≤ ln 8 الʺʛʱاجʴة حلʨل مʨʺʳعة S′ .4

k(−x) + k(x) = 3 فإن: R ʧم x كل أجل ʧم ، k(x) =
3ex − 1
ex + 1

بـ: R على الʺعʛفة k الʙالة .5

(Ȋنق 06) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
. g(x) = x2 − 1 + ln x بـ: ]0;+∞[ الʺʳال على معʛّفة g العʙدǽة الʙالة (I

. lim
x→+∞

g(x) و lim
x

>→ 0
g(x) ʧم كلا ʖʶأح .1

. تغʛʽاتها جʙول شȞّل ʦّث ]0;+∞[ الʺʳال على g الʙّالة ʛʽتغ إتʳاه أدرس .2

. ]0;+∞[ الʺʳال على g(x) إشارة x ʦॽʀ ʖʶح إسʱʻʱج ʦّث g(1) ʖʶأح .3

. f (x) =
1
3

x3 − 2x + 2 + x ln x بـ: ]0;+∞[ على الʺعʛفة f العʙدǽة الʙالة (I I

.
(

O;
−→
i ,

−→
j
)
ʝانʳʱʺال و ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في f لـ الॽʰاني الʽʲʺʱل (C f

)
( lim

x
>→ 0

x ln x = 0 (ǽعʢى: lim
x→+∞

f (x) و lim
x

>→ 0
f (x) ʖʶأح .1

تغʛʽاتها جʙول شȞل و f الʙالة ʛʽتغ إتʳاه إسʱʻʱج ʦث . f ′(x) = g(x) : x ∈]0;+∞[ كل أجل ʧم أنه ʧّ̔ب .2

2الʸفʴة ʧم 1ȘʽفʨʱالǼ www.ency-education.com
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(Ȋنق 08) :ʖالʰال ʥȂʙــʸـʯال
الأول الʚʱء

g(x) = (a + bx2)e−x بـ: R على الʺعʛفة g للʙالة الॽʰاني تʺʽʲل (Cg) الʺقابل الȞʷل في

−2 −1 1 2 3 4 5 6 7 8

−3

−2

−1

1

2

(
Cg

)
(T)

O i⃗

j⃗

0 الفاصلة ذات الʻقʢة ʙʻع (Cg) لـ مʺاس (T)

(T) للʺʺاس معادلة ʖʱأك : بॽانॽة Ǽقʛاءة .1
g(−1) ، g(0) ، g′(0) ʧʽع ʦث

g(x) = (1 − x2)e−x : R ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب .2
x ʦॽʀ ʖʶح g(x) إشارة إسʱʻʱج ʦث

الʰاني الʚʱء
ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (C f

) . f (x) = (1 + x)2e−x بـ: R على معʛفة دالة f

.
(

O;
−→
i ,

−→
j
)
ʝانʳʱʺال و

هʙʻسॽا. الʱʻائج ʛʶف ʦث ، تعȄʛفها مʨʺʳعة حʙود ʙʻع f الʙالة نهاǽات ʖʶأح .1

تغʛʽاتها جʙول شȞل و f الʙالة ʛʽتغ إتʳاه إسʱʻʱج ʦث f ′(x) = g(x) فإن: R ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب .2

هʙʻسॽا الʳॽʱʻة ʛʶف ʦث ، lim
x→0

f (x)− 1
x

حʶاب دون ʧʽع .3

(∆) و (C f ) أنʷئ ʦث . 0 الفاصلة ذات الʻقʢة ʙʻع (∆) للʺʺاس معادلة ʖʱأك .4

f (x) = m : الʺعادلة حلʨل إشارة و عʙد m الॽʁʴقي العʙد ʦॽʀ ʖʶح بॽانॽا ʞناق .5

2الʸفʴة ʧم 2ȘʽفʨʱالǼ www.ency-education.com
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ريب
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وم
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س
نة
اس

01 صفحة

الأول الإختبار تصحيح التنقيطالتنقيط

: الأول تمـرين

صحيح (1

ير: التبر
1

2
x2− 1

6
x3 ≤ ex −x−1 ≤ 1

2
x2+x4 : x حقيقي عدد كل أجل من لدينا

1

2
− 1

6
x ≤ ex −x −1

x2 ≤ 1

2
+x2 نجد x ̸= 0 أجل من 1

x2 في بالضرب و
lim
x→0

(
1

2
− 1

6
x

)
≤ lim

x→0

ex −x −1

x2 ≤ lim
x→0

(
1

2
+x2

) ومنه
ex −x −1

x2 = 1

2
ومنه 1

2
≤ lim

x→0

ex −x −1

x2 ≤ 1

2
ومنه
خطأ (2

ير: التبر
المستقيم بالتالي و lim

x→+∞
ln x

x2 = 0 و f (x) = ln x

x
−2x +1 لدينا:

(+∞) بجوار (C f ) لـ مقارب y =−2x +1 المعادلة ذي
صحيح (3

ير التبر
log

(
20222023

)= 2023log(2022) ≈ 6687,595 لدينا:
106687 < 20222023 < 106688 ومنه 6687 < log(20222023 < 6688 ومنه

6688 هو 20222023 العدد أرقام عدد ومنه
خطأ (4

ير التبر
ln(x −1)+ ln(x +1) ≤ ln8 لدينا:
المتراجحة يف التعر مجموعة D تعيين

x

x + 1

x − 1

−∞ −1 1 +∞
− 0 + +
− − 0 +

D =]1;+∞[ ومنه
ln[(x −1)(x +1)] ≤ ln8 تكافئ ln(x −1)+ ln(x +1) ≤ ln8 إذن

x2 −9 ≤ 0 يعني x2 +x −x −1 ≤ 8 ومنه (x −1)(x +1) ≤ 8 ومنه
x2 = 9 تكافئ x2 −9 = 0 إذن . x2 −9 إشارة دراسة

ومنه x =−3 أو x = 3 ومنه
x

x2 − 9

1 3 +∞
− 0 +

S′ =]1;3] ومنه
خطأ (5

ير التبر

k(−x)+k(x) = 3e−x −1

e−x +1
+ 3ex −1

ex +1

= (3e−x −1)ex

(e−x +1)ex + 3ex −1

ex +1

= 3−ex

1+ex + 3ex −1

ex +1

= 2+2ex

1+ex = 2(1+ex )

1+ex = 2

: الثاني تمـرين

(I

g الدالة نهايات حساب (1

lim
x

>→0

g (x) = lim
x

>→0

x2 −1+ ln x =−∞

lim
x→+∞g (x) = lim

x→+∞x2 −1+ ln x =+∞

g الدالة تغير إتجاه دراسة (2

g ′(x) = 2x + 1

x
= حيث g ′ المشتقة ودالتها ]0;+∞[ على للإشتقاق قابلة g الدالة

2x2 +1

x

على تماما متزايدة g الدالة ومنه f ′(x) > 0 : x ∈]0;+∞[ كل أجل من لدينا إذن
]0;+∞[ المجال

f الدالة تغيرات جدول

x

g ′(x)

g (x)

0 +∞

+

−∞

+∞+∞

1

0

g (x) إشارة إستنتاج (3

ومنه g (1) = 12 −1+ ln1 = 0 لدينا:

x

g (x)

0 1 +∞

− 0 +

(II

f الدالة نهايات حساب (1

lim
x

>→0

f (x) = lim
x

>→0

1

3
x3 −2x +2+x ln x = 2

lim
x→+∞ f (x) = lim

x→+∞
1

3
x3 −2x +2+x ln x

lim
x→+∞ f (x) = lim

x→+∞x(
1

3
x2 −2+ 2

x
+ ln x) =+∞ ومنه

f ′(x) = g (x) أن إثبات (2

حيث f ′(x) المشتقة دالتها و ]0;+∞[ على للإشتقاق قابلة f الدالة
f ′(x) = x2 −2+ ln x + 1

x
·x = x2 −2+ ln x +1

f ′(x) = x2 −1+ ln x = g (x) ومنه
g (x) إشارة نفس من f ′(x) إشارة إذن

f الدالة تغيرات جدول
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02 صفحة

الأول الإختبار تصحيح التنقيطالتنقيط

x

f ′(x)

f (x)

0 1 +∞

− 0 +

2

1

3

1

3

+∞+∞

: الثالث تمـرين

الأول الجزء

(T) للمماس معادلة كتابة (1

حقيقيين عددين b′ و a′ حيث y = a′x +b′ الشكل من (T) مماس معادلة
B(1,0) النقطة أيضا يشمل و b′ = 1 ومنه A(0,1) النقطة يشمل (T) لدينا: و

(T) : y =−x +1 ومنه a′ =−1 أي a′(1)+1 = 0 ومنه
g ′(0)،g (−1)،g (0) صور تعيين

g ′(0) =−1 و g (−1) = 0 ، g (0) = 1 البيان: من لدينا
g (x) = (1−x2)e−x أن إثبات (2

a = 1 أي (a +b(0)2)e−0 = 1 ومنه g (0) = 1 لدينا:
b =−1 أي 1+b = 0 ومنه (1+b)e−1 = 0 أي g (−1) = 0 ولدينا:

g (x) = (1−x2)e−x ومنه
g (x) إشارة إستنتاج

e−x > 0 لأن (1−x2) إشارة نفس من g (x) إشارة
البيان) من g (x) إشارة تعيين (يمكن

x

g (x)

−∞ −1 1 +∞
− 0 + −

الأول الجزء

يفها تعر مجموعة حدود عند f الدالة نهايات حساب (1

lim
x→−∞ f (x) = lim

x→−∞(1+x)2e−x =+∞

lim
x→+∞ f (x) = lim

x→+∞(1+x)2e−x = lim
x→+∞

1

ex + x2

ex + 2x

ex = 0

+∞ بجوار (C f ) لـ مقارب y = 0 المعادلة ذي المستقيم ومنه
f الدالة تغير إستنتاج و f ′(x) = g (x) أن إثبات (2

حيث: f ′(x) المشتقة دالتها و R على للإشتقاق قابلة f الدالة
f ′(x) = 2(x +1)e−x −e−x (1+x)2 = (2x +2)e−x −e−x (x2 +1+2x)

f ′(x) = e−x (2x +2−x2 −1−2x) = e−x (1−x2) = g (x) ومنه
g (x) إشارة نفس من f ′(x) إشارة ومنه

f الدالة تغيرات جدول

x

f ′(x)

f (x)

−∞ −1 1 +∞
− 0 + −

+∞+∞

00

4e−14e−1

00

lim
x→0

f (x)−1

x
حساب دون تعيين (3

lim
x→0

f (x)−1

x
= lim

x→0

f (x)− f (0)

x −0
= f ′(0) = g (0) = 1

عند مماس يقبل (C f ) المنحنى و 0 عند للإشتقاق قابلة f الدالة الهندسي: التفسير
0 الفاصلة ذات النقطة

0 الفاصلة ذات النقطة عند للمماس معادلة كتابة (4

(∆) : y = f ′(0)(x −0)+ f (0) = x +1

الإنشاء

−2 −1 1 2 3 4 5 6 7 8

1

2

3

4

5

(
C f

)

(∆)

O i⃗

j⃗

المناقشةالبيانية (5

سالب حل يوجد m = 0 أجل من •
موجب حل و سالبين حلين يوجد m ∈]0;1[ أجل من •

سالب حل و موجبين جلين يوجد m ∈]1;4e−1[ أجل من •
معدوم حل و موجب حل ، سالب حل يوجد m = 1 أجل من •

سالب حل و موجب حل يوجد m = 4e−1 أجل من •
سالب حل يوجد m ∈]4e−1;+∞[ أجل من •
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  الشعبية الديمقراطية الجزائرية الجمهورية....

  عبد المؤمن + أحمد طنجاوي ʬنوية                                 الوطنية                                     التربية وزارة
  - ولاية سعيدة -                                                                             اختبار الفصل الأول 

  2022 ديسمبر                                                                              علوم تجريبية :الشعبة

2 من  صفحة  1  
 

 

 بعد Ĕاية الإمتحان  تصحيحال QR سيتم فتح رابط

  ساعات  3 المدة :                                          اختبار في مادة: الرʮضيات 

  :الموضوع
 

   اختر الإجابة الصحيحة في كل حالة مع التبرير: ):نقاط 04( ولالتمرين الأ

1(f الحل الخاص للمعادلة' ln 2 0y y :(0)الذي يحقق 1f :هو  

) -أ                 ) 2f x x                    ب - ( ) 2xf x                               2- ج( )f x x 

lnحلول المعادلة :  )2 1 ln3x :هي  

 -أ                2S                         ب-  4S                                     ج- 2;4S   

3( g دالة معرفة وقابلة للإشتقاق على 0; :2ب( ) (ln ) lng x x x   

 -أ       1
'( ) ln 2g x x

x
                   ب-  2

'( ) ln 1g x x
x

                    ج- 1
'( ) 2ln 1g x x

x
  

4( g معرفة وقابلة للإشتقاق على 0; :ب 
2( ) (ln ) lng x x x ) الدالة ))3(استعن بإجابة السؤالg :  

;0متناقصة تماماعلى -أ       e       0متناقصة تماماعلى -ب; e 
              0متناقصة تماماعلى -ج; e 

                    

  

للإشتقاق على تينوقابل تين معرفتينعددي دالتينgوf ):نقطة 04( ثانيالتمرين ال 0; ، fCو gCتمثيلهما 

المتعامد والمتجانسالمستوي المنسوب إلى المعلم البياني في  ; ,O i j
 

 بقراءة بيانية:      في الشكل :كما هو موضح  

عين-أ) )1
0

lim ( )
x

f x




limو ( )
x

f x


  

)استنتج اشارة -ب)   )g xعلى 0;    

:علما أن - ج)     
(2 ) ( )

'( )
x g x

f x
x


   

)'استنتج إشارة  - )f x 

2( hالدالة العددية المعرفة على:كمايلي( ) ( )xh x f e   

lim ثم أحسبhاستنتج اتجاه تغيرالدالة -أ) ( )
x

h x


limو ( )
x

h x


  

  . hشكل جدول تغيرات الدالة -ب) 
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2 من 2  صفحة    

  ):نقطة 12( لثثاالتمرين ال

I(- gدالة عددية معرفة على:ب  1( ) xg x ax b e c  و gC المتعامد والمتجانسم م م تمثيلها البياني في ; ,O i j
 

   

علما أن gC عند  يقبل 2عادلتهمستقيما مقاربا افقيا مy  معادلته  0و يقبل مماسا افقيا في النقطة ذات الفاصلة

2 2y e   المستقيم ، Tهومماس للمنحني gC  في النقطة 1, 2A   بقراءة بيانية:: موضح في الشكلكما هو  

(0)'عين )1 , (1)g gو'( 1)g  ثم اكتب معادلة للمماس T  

)'احسب )2 )g xبدلالةaوb  شكل جدول تغيرات الدالةثمg.  

2: استعمال المعطيات السابقة بين أنب )3 , 2b a  2وc   

)بين أن المعادلة )4 ) 0g x  تقبل حلينو0.8ثحي 0.9  

2.2و  2.1     اشارةثم استنتج( )g x. 

II(- fمعرفة على دالة:ب  1( ) 2 6 2 4 xf x x x e         

 fC  إلى المعلم المتعامد والمتجانس م متمثيلها البياني في( , ; )O i j
 

   

)1فإن: منxبين أنه من أجل كل  )1 ) ( 2 4)(1 ) 10xf x x e      (2)ثم احسبf 

limاحسب )2 ( )
x

f x


limو ( )
x

f x


 

)'فإن: من x بين أنه من أجل كل -أ) )3 ) ( )f x g x  

  ثم شكل جدول تغيراتها .fلدالةااستنتج اتجاه تغير -ب)

) بين أن المستقيم 4 2المعادلة ذو 6y x   للمنحنيمقارب مائل fCعند ثم ادرس الوضع النسبي ل fC

بالنسبة ل  1(نقبلlim 0x

x
xe 


 (  

) بين أن المنحنى5 fCيقبل نقطة انعطاف. يطلب تعيين احداثياها  

) اكتب معادلة المماس6 'T  للمنحني fC0عند النقطة ذات الفاصلة .  

) ارسم المستقيم7  و 'Tو fC  المنحنى (نأخذ( ) 6,92f  و( ) 0,92f  (  

)عدد حلول المعادلة: mبيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي ) ناقش8 )f x m  
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2022/2023 :TyF�Cd�� Tns�� - d�r�w� - dy`s�� dm�� �� : T§w�A� �§r§r�w� �r� T§¯w� Ty�rt�� T§r§d�

�AyRA§r�� ­ A� ¨� �¤±� �Of�� CAbt��
AF 02 : ­dm�� 05/12/2022 : �w§ Tyb§r�� �wl� ©w�A� T��A� :Tb`K�� ¤ «wtsm��

J( 05): �¤¯� �§rmt��

: r§rbt�� �� Ahny� , ­d��¤ T�y�} T�A�� d�w� ¨l§ Am� �� ¨�

:þ� T�r`m��f T��d�� w¡ f(0) = 1 �q�§ ©@��¤ −y′+ 2y + 3 = 0 TylRAft�� T� A`ml� QA��� ���� J [A

(1) f(x) = 3ex − 2 (2) f(x) =
5

2
e2x − 3

2
(3) f(x) = 2e2x − 3

2

: ¨¡ R ¨� ex + 6e−x − 5 = 0 T� A`m�� �wl� J [B

(1) { ln(2) ; ln(3) } (2) {2 ; 3 } (3)

{
ln(

1

2
) ; ln(

2

3
)

}
(4)

{
e2 ; e3

}
:¢t� A`� −∞ C�w� ¨� �¶A� 
CAq� �yqts� �bq§ .f(x) = 3x+

e2x − 1

e2x + 1
:
 R Yl� T�r`m�� fT��d�� Yn�n� J [C

(1) y = 3x− 1 (2) y = 3x+ 1 (3) y = 3x

: ¨¡ S = ln

(
1

2

)
+ ln

(
2

3

)
+ ln

(
3

4

)
+ . . .+ ln

(
n− 1

n

)
: �y� S �wm�m�� Tmy� J [D

(1)S = −ln(n− 1) (2)S = −ln(n+ 1) (3)S = −ln(n)

J ( 06): ¨�A��� �§rmt��

T��dl� ¨�Ayb�� �y�mt�� (Cf ) ��Aqm�� �kK�� ¨� (O;~i,~j) H�A�tm�� ¤ d�A`tm�� �l`m�� Y�� 
wsn� ©wtsm��

.0 Tl}Af�� ��Ð TWqn�� ¨� (Cf ) xAm� (T )w. f(x) = (1 + ax2)ebx :¨l§ Am� RYl� T�r`m�� f

: ¨l§ Am� 	�� Ty�Ay� ­º�rq�

⊗
?�tnts� �ÐA� lim

x→+∞
f(x) ¤ lim

x→−∞
f(x) : �y� J [1

f ′(0) ¤ f(0) , f(−1) : �� ®� �y� J [2

. (T ) xAmml� T� A`� 	t�� J [3

f(x) ­CAJ� �tnF� �� f(x) = 0 T� A`m�� �� J [4

�bq�Ahl�� �� ¨t�� m �y� T�wm�� �y� J [5

.A�Am� Ab�AF �dy�¤ ®�f(x) = −x+mT� A`m��

.b ¤ a �yqyq��� �§ d`�� d�¤� J [6

f(x) = (1− x2)e−x : ¨l§ A� ¨� �S� J [7

(Cf ) þ� �AFAmm�� �¯ A`� d�¤� J (1

y = 2 T� A`m�� ¤Ð �yqtsm�� ©E�w� ¨t��

LATEX :þ� 
wtk� (1/2) T�fO�� 	l��

1
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J ( 09): ��A��� �§rmt��

. g(x) = x+ 1− x lnx :þ� ]0; +∞[ �A�m�� Yl� T�r`m�� T§ d`�� T��d�� g ♠

lim
x→+∞

g(x) ¤ , lim
x→>0

g(x) 	s�� � [1

.Ah��ry�� �¤d� �kJ �� ]0; +∞[ �A�m�� Yl� g T��d�� ry�� £A��� xC � � [2

. g(x) ­CAJ� �tntF� �� , 3.5 < α < 3.6 �y� α �dy�¤ ®� �bq� g = 0 T� A`m��  � �y� � [3

.f(x) =
lnx

x+ 1
: þ� ]0; +∞[ �A�m�� Yl� T�r`m�� f T��d�� rbt`� ♠

.(O;~i,~j) H�A�t� ¤ d�A`t� �l`� Y�� 
wsnm�� ©wtsm�� ¨� ¨�Ayb�� Ahly�m� (Cf )

y = 0 ¤ x = 0 :Amhyt� A`� �y�CAq� �ymyqts� �bq§ (Cf )  � �y� � [1

. f ′(x) =
g(x)

x(x+ 1)2
:  �� ]0; +∞[ �A�m�� �� x �� ��� �� ¢�� �y� � [2

.Ah��ry�� �¤d� �kJ �� , f T��d�� ry�� £A��� xC � � [3

.1 Tl}Af�� ��Ð TWqn�� dn� (Cf ) Yn�nml� (T ) xAmm�� T� A`� 	t�� � [4

.AyFdn¡ T�ytn�� rs� �� lim
x→α

f(x)− f(α)
x− α

	s�� � [5

.(10−2 = Y�� �¶Atn�� C¤d�) f(α)  d`l� �rO� �tntF� �� f(α) =
1

α
:  � �y� � [6

(Cf ) ¸K�� � [7

¨�Ayb�� A¡An�n� (Ch) ¤ h(x) =
ln |x|
|x|+ 1

:þ� T�r`m�� T§ d`�� T��d�� ¨¡ h � [8

Ty�¤E T�� h T��d��  � �y� �[�

(Cf ) þ� Any`ts� (Ch) �l`m�� Hf� ¨� �FC� �[


�y�wt�A�

LATEX :þ� 
wtk� (2/2) �y�AmF� T�AS� �� ∗ ���C ��dm�  :­ Am�� ­@�AF� ��
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     ������ ��� �� ا��� ��ج ������������                                                         �� -������- �� أ��� ا���������  

    2023/ 2022   2+1 ت ع  3اول    ا اذ ر ا        ت  ع3:اى

  )نقاط05(: التمرين الاول 

  :مع التبرير اختيار الاجابة الصحيحة

'الحل الخاص للمعادلة  )1 2 3 0y y   (0)حيث 1f  

 :هي
2

2
( )

5
(

2
2

3
) xf x e    

' :لدينا :التبرير 2 3y y ومنه الحل العام هو

( ) ax b
f x ce

a
  2أي 3

( )
2

xf x ce  (0)وبما ان 1f  

0فان  3
1

2
ce     أي

3
1

2
c   و في الاخير الحل الخاص

25  :للمعادلة هو 3
( )

2 2
xf x e     

 

6حلول المعادلة )2 5 0x xe e     هي    ln 2;ln3(1)     

6لدينا :التبرير    5 0x xe e     بضرب طرفي المعادلة

)نجد  xeفي  6 5) 0x x xe e e    2 اي 5 6 0x xe e   
xy و بوضع  e

 
 :نجد

2 5 6 0y y   وبحل المعادلة

1نجد 2y 
 

2او  3y   3أيxe   2اوxe  منه :
 

 ln 2; ln 3S 
 
   

  

 يقبل مقارب مائل في جوار fمنحنى الدالة )3

)1:معادلته ) 31 y x   

3y :لدينا :التبرير x b   

 

2

2

lim ( ) (3 ) 0

1
lim 3 3 0

1

1 0

x

x

xx

f x x b

e
x x b

e

b





  

 
     

  

  

لان 
2

2

1
lim 1

1

x

xx

e

e


 


1bاذن     3أي 1y x    

 

)( :هي  Sقيمة المجموع  )4 l3) n(S n  

 :لدينا :التبرير 

1 2 3 1
ln ...

2 3 4

1
ln ln(1) ln( )

ln( )

n
S

n

n
n

n

 
    

 

 
   

 

 

   

  

  بقراة بيانية)نقطة06(  : الثانيالتمرين 

1( 


 lim ( )
x

f x    و       


lim ( ) 0
x

f x  

)المنحنى   نستنتج )fC حامل هو  افقيا  يقبل مستقيما مقاربا

0y محور الفواصل معادلته    

2( ( 1) 0f    .(0) 1f   (0)'و 1f    

) معادلة المماس )3 )T 
)(0)': لدينا 0) (0)y f x f     1 :ومنهy x    

)حل المعادلة  )4 ) 0f x  واستنتاج اشارة( )f x 
حلول المعادلة هي  1;1S    و اشارة( )f x كما يلي:  

   

            1            1             x  

            0        0            ( )f x  

 

)قيم   )5 ) 0f x  لةالتي من اجلها تقبل المعاد

( )f x x m  سالبا تماما هي  حلا واحدا: 

 ; 1m     

 :bو  a  الحقيقيينالعددين  إيجاد  )6
)لدينا  1) 0f    1)تكافئ ) 0ba e   1: ومنهa     

)'2: ولدينا  ) (2 ) (1 )bx bxf x ax e be ax   1وبما انa  

)'2 :فان ) 2 (1 )bx bxf x xe be x     

(0)': اذن  1f    1: تكافئb   

 :يجاد معادلات المماسات ا  )7

 '( ) 0f x ومنه 
22 (1 ) 0x xxe e x     ,اي

2( 2 1) 0xe x x    2 تكافئ 2 1 0x x  . ومنه

1 2x    1او 2 اذن               

  1 2

1( ) (1 2)

2 2 2 e

T y f

y   

  
و              1 2

2( ) (1 2)

2 2 2 e

T y f

y   

  
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  )نقاط09( :  الثالثالتمرين 

I(الجزء الاول:   
( ) 1 lng x x x x   

 :حساب النهايات )1

  
0

lim ( ) 1
x

g x



   0:    لان

0

lim 1 1

lim ln 0

x

x

x

x x









 





  

lim ( )
x

g x


  لان :
1

lim ( ) lim (1 ln )
x x

g x x x
x 

  

و 
1

lim (1 ln )
x

x
x

     وlim
x

x


  

 :وتشكيل جدول التغيرات gدراسة اتجاه تغير الدالة  )2

قابلة للاشتقاق على المجالgالدالة   0;  ودالتها

)' :حيث g'المشتقة  ) 1 (ln ) ln1 xg x x      

)'اشارة  )g x : 

                 1            0  x  

                0              '( )g x  

متزايدة تماما على gومنه الدالة 0;1  المجال ومتناقصة

تماما على المجال 1;.  

  :جدول التغيرات 

                1               0  x  

                  0              '( )g x  

2  

0 

1                                      

( )g x
 

 

)اثبات ان المعادلة  )3 ) 0g x  تقبل حلا وحيدا: 

على المجال)رتيبة(تماما متناقصةمستمرة وgالدالة 

 1;  اذن فهي مستمرة ورتيبة على المجال 3.5;3.6لان

   3.5;3.6 1;  هذا من جهة  

ومن جهة اجرى 
(3.5) 0.12

(3.6) 0.01

f

f


 




(3.5)اي  (3.6) 0f f   

مما سبق وحسب مبرهنة القيم المتوسطة فان المعادلة 

( ) 0g x تقبل حلا وحيدا 3.5: حيث 3.6   

)اشارة  )g x: 

                              0  x  

                 0               '( )g x  

 
 
 
 

II(الجزء الثاني:    
ln

( )
x

f x
x

 

 :اثبات ان يقبل مستقيمين مقاربين  )1

لدينا 
0

lim ( )
x

f x



 حامل محور الفواصل   وهذا معناه ان

)هو مستقيم مقارب افقي لـ )fC  0معادلتهy     

lim :ولدينا ( )
x

f x


  وهذا معناه ان حامل محور

) مستقيم مقارب عمودي لـالتراتيب هو  )fC    و معادلته

0x  .  

2 :اثبات أن  )2

( )
'( )

( 1)

g x
f x

x x



 

قابلة للاشتقاق على المجال fالدالة  0;  ودالتها

:  حيثf'المشتقة 
2

(ln ) '( 1) 1(ln )
'( )

( 1)

x x x
f x

x

 


  

                 2 2

( 1) 1 ln
ln

( 1) ( 1)

x x x
x

x x
x x

  


 
   

                       22

1 ln

( 1)

( )

( 1)

x x

x

g

x

x

x x

 


 


 

 :fدراسة اتجاه تغير الدالة  )3

)2لدينا: المشتقة  إشارة 1) 0x   0 وx   منه فاشارة

)المشتقة من اشارة )g x 

                      0  x  

              0                 
'( )f x

 

الدالة متزايدة تماما على المجال  إذن 0; ومتناقصة

تماما على المجال ;   

 :جدول التغيرات

                        1         0  x  

                  0                  '( )f x  

( )f  
0  

  


                                 


  

( )f x
 

 

)معادلة المماس  )4 )T 

)(1)': لدينا  1) (1)y f x f   ومنه 
1 1

2 2
y x  :( )T  

 :حساب النهاية والتفسير الهندسي )5

قابلة للاشتقاق على المجال fبما أن الدالة 0; فان: 

( ) ( )
lim 0
x

f x f

x









        

( ) ( )
lim '( )
x

f x f
f

x










  

يقبل مماسا موازيا  fمنحنى الدالة :التفسير الهندسي

  لحامل محور الفواصل في النقطة ذات الفاصلة 

): معادلته  )y f  
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3 

 :اثبان ان  )6
1

( )f 


 واستنتاج حصر لـ

( )f   

:لدينا)1ط
ln

( )
1

f






   ومما سبق لدينا( ) 0g  1ومنه ln 0      اي

1
ln







وبالتعويض نجد: 

1
1 1 1

( )
1 1

f




   




   
   

 : اثبات ان )2ط 
1

( ) 0f 


   

1 ln 1
( )

1
f




  
  

     و���
ln 1

( )
( 1)

f
  


 

 


        
( 1 ln ) ( )

( )
( 1) ( 1)

g
f

   


   

  
  

   

)��� أن ) 0g    ���: 
1

( ) 0f 


   

)انشاء المنحنى  )7 )fC 

: لدينا   )8
ln | |

( )
| | 1

x
h x

x


 

xومنه من اجل كل عدد حقيقي معرفة على hالدالة:دالة زوجية hاثبات ان  ) أ     فانx     

: ولدينا
ln | | ln | |

( ) ( )
| | 1 | | 1

x x
h x h x

x x


   

  
 .دالة زوجية hومنه فالدالة 

)رسم المحنى  ) ب )hC  في نفس المعلم 

 

  

  

حصر
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