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 (الدورة العادية بتصرف 4002بكالوريا )  :التمرين الأول

 (I f  كما يلي :العددية المعرفة علىالدالة 
1 2

( ) 1
2 1

  
xf x x e    . 

   ( )fCالمنحنى الممثل للدالةfفي مستو منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j  . 

:  xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (1

1 1
1

1 1
 

 x xe e. 

 فردية . fاستنتج أن الدالة -بـ 

limأحسب (2 ( )
x

f x   ،lim ( )
x

f x . 

:  xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (3

2

1 1
( )

2 1

 
    

 

x

x
ef x e. 

 .  fشكّل جدول تغيّرات الدالة -بـ 

 من المجالxاستنتج  أنه من أجل كل عدد حقيقي -جـ  0; يكون :

2 1
1

1 2
 

x xe. 

أحسب  (4

1
lim ( ) 1

2

  
   
  x

f x x ،  . فسّر النتيجة بيانيا 

أنشئ المستقيم  ذو المعادلة (5

1
1

2
 y x و  المنحنى( )fC. 

بوضع  -أ  (6
 xt e : بيّن أن .

0

1

1 1
ln

1 2


 
  

  
 x

edxe. 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -بـ  )fC: 1 ،حامل محور الفواصل و المستقيمين اللذين معادلتاهما x،0x . 

 (II  نعتبر المتتالية العددية( )nu كما يلي :  المعرّفة على

0

1

1

2
1

1






 
 nn u

u
u e

  

 . n ،0nuبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي (1

n ،1بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي -أ  (2

1

2
 n nu u  .(  جـ  3إرشاد : إستخدم السؤال) 

)المتتالية أن  -بـ  )nu. متناقصة 

، nبيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي (3

1

2

 
  
 

n

nu  أحسب .lim


nn
u . 
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 (الدورة العادية بتصرف 4005بكالوريا )  :ثانيالتمرين ال

(I   hوg الدالتان  المعرّفتان على المجال 0; : كما يلي( ) ( 2) ln  h x x x x و( ) 1 ln  g x x x . 

من x، ثم استنتج أنه من أجل كلgأدرس تغيّرات الدالة (1 0;  ،( ) 0g x. 

من xتحقق أنه من أجل كل -أ  (2 0; ،( ) 1 ( ) ( 1) ln   h x g x x x . 

من xمن أجل كلبيّن أنه   -بـ  0;  ،( 1) ln 0 x x   ثم استنتج أنه من أجل كل ،x من 0;  ،( ) 0h x. 

(II العددية نعتبر الدالةfالمعرّفة على المجال 0; : كما يلي
2( ) 1 ln (ln )  f x x x x 

    ( )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j . 

limأحسب -أ (1 ( )
x

f x     . 

أحسب -بـ 

0

lim ( )


x
f x   هندسيا .  ة  فسّر النتيج ، ثم 

منxبيّن أنّه من أجل كل -أ  (2 0;   : فإن

( )
( ) 

h xf x x  ثم استنتج اتجاه تغيّر الدالةf . 

 . fشكّل جدول تغيّرات الدالة ـ بـ

)بيّن أن المنحنى (3 )fC يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها  : 0.4حيث 0.5   . 

)ليكن (4 )مماس المنحنى( )fC في النقطة 1;1A  . 

yبيّن أن  -أ  x هي معادلة للمستقيم( )  . 

من xتحقق أنه من أجل كل -بـ  0; ،( ) (ln 1) ( )  f x x x g x . 

)أدرس الوضع النسبي للمنحنى -جـ  )fCو المستقيم( ) . 

)أنشئ المنحنى  (5 )fCعلى  المجال
20;  e . 

 (III لتكن( )nu المعرّفة بـ :  العددية المتتالية 
0 u e و من أجل كل عدد طبيعي ،n  ،1 ( ) n nu f u.  

n  ،1برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي (1 nu e. 

)بيّن أن المتتالية (2 )nu. متناقصة 

)استنتج أن المتتالية (3 )nu. متقاربة ، و أحسب نهايتها 
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 (الدورة العادية بتصرف 4006بكالوريا )  :ثالثالتمرين ال

 

(I  gالدالة المعرفة على المجال 0; : كما يلي( ) ln(1 )  g x x x . 

المجال متناقصة تماما على gبيّن أن الدالة (1 0; . 

من xاستنتج أنه من أجل كل (2 0;  ،( ) 0g x. 

من xمن أجل كلبيّن أنه  (3 0;  ،0 ln(1 )  x x   . 

(II  العددية الدالةنعتبرf المعرّفة على   ; 1 1;    D  : كما يلي
1

( ) ln
1

 
   

 

xf x x x 

    ( )fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j . 

 فردية .fبيّن أن  الدالة (1

 عند حدود مجموعة التعريف .fأحسب نهايات الدالة (2

فإن :  Dمنxبيّن أنّه من أجل كل -أ  (3

2

2

3
( )

1


 



xf x x  . 

 شكّل جدول تغيّراتها . ، ثم  fاستنتج اتجاه تغيّر الدالة -بـ 

)بيّن أن المستقيم -أ  (4 ) ذي المعادلةy xمقارب مائل للمنحنى( )fC  . 

أدرس إشارة -بـ 
1

ln
1

 
 

 

x
x  .( : إرشاد : لاحظ أن 

1 2
1

1 1


 

 

x
x x) 

)استنتج  الوضع النسبي للمنحنى -جـ  )fC و المستقيم( ) . 

)أنشئ المستقيم (5 ) و المنحنى( )fC  . 

بيّن باستعمال المكاملة بالتجزئة أن :  -أ (6

4

2

1
ln 5ln5 6ln3

1

 
  

 


x dxx. 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -بـ  )fC: 2 و المستقيمات التي معادلاتهماx،4x  وy x. 

(III  ( )nu 2المعرّفة من أجل كل  العددية المتتاليةn : بـ ( ) nu f n n .  

، 2nتحقق أنه من أجل كل (1
2

ln 1
1

 
  

 
nu n . 

)بيّن أن المتتالية (2 )nu. متناقصة 

بيّن أن (3

2
0

1
 


nu n 2، من أجل كلn ثم  أحسب .lim


nn

u  . 
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 (الدورة العادية بتصرف 4009بكالوريا )  :رابع التمرين ال

 

)المعرّفة كما يلي : fالدالةنعتبر  ) ln( 2 2)  x xf x e e.  

( )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j  . 

فإن :   xبيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي (1
22 2 ( 1) 1    x x xe e e   ثم استنتج أن ،fمعرّفة على. 

limأحسب -أ  (2 ( )
x

f x . 

limأحسب -بـ  ( )
x

f x بيانيا  ثم فسّر النتيجة . 

فإن :  xبيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (3

2 2
( ) ln 1

 
    

 
xx

f x x ee
   . 

)استنتج أنّ المستقيم -بـ  ) الذي معادلتهy xمقارب مائل للمنحنى( )fC عند  . 

من xبيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي -جـ  0; ،2 2  x x xe e e . 

من xمن أجل كل عدد حقيقياستنتج أنّه  -د  0; ،( ) f x x 

فإن :   xبيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (4

( 1)
( )

2 2


 

 

x x

x x
e ef x

e e
   . 

)أدرس إشارة -بـ  )f x إتجاه تغيّر الدالة، ثم استنتجf. و شكّل جدول تغيّراتها 

،   xبيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (5

2

2

( 1) 2
( )

2( 2 2)

   
  
 

x x

x x

e e
f x

e e
   .  

)استنتج أن المنحنى -بـ  )fC . يقبل نقطتي إنعطاف يطلب تعيين إحداثييهما 

)من Aعيّن إحداثيي النقطة (6 )fC التي يكون فيها المماس( )Tموازيا للمستقيم( ) أكتب معادلة لـ .( )T . 

)أنشئ كلا من (7 )،( )T  و( )fC . 

)2، عدد حلول المعادلة : mناقش بيانيا ، حسب قيم الوسيط الحقيقي (8 1 )   x x m xe e e  . 
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 (الدورة العادية بتصرف 4000بكالوريا )  : خامسالتمرين ال

 

(I  g كما يلي : الدالة العددية  المعرفة على
2( ) 1 4  xg x xe .  

 . gأدرس تغيّرات الدالة (1

)، xإستنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي (2 ) 0g x .  

(II العددية نعتبر الدالةfكما يلي : المعرّفة على
2( ) 1 (2 1)    xf x x x e 

    ( )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j  .(  : 2الوحدة cm) 

limأحسب (1 ( )
x

f x   : ثم بيّن أن ،lim ( )


 
x

f x  . 

)بيّن أن المستقيم  -أ  (2 )1ذو المعادلة y x مقارب مائل للمنحنى( )fC عند . 

)أدرس الوضع النسبي للمنحنى -بـ  )fC و المستقيم( ) . 

)،  xبيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (3 ) ( ) f x g x  . 

 و شكّل جدول تغيّراتها . fاستنتج إتجاه تغيّر الدالة ـ بـ

)أكتب معادلة المماس (4 )Tللمنحنى( )fC 0في النقطة ذات الفاصلة . 

)بيّن أن المنحنى (5 )fCيطلب تعيين إحداثياتها . يقبل نقطة إنعطاف 

)أنشئ كلا من  (6 ) ،( )T  و( )fC . 

، عدد و إشارة حلول المعادلة :  mناقش بيانيا ، و حسب قيم الوسيط الحقيقي (7
21 (2 1) 0   xm x e. 

بيّن باستعمال المكاملة بالتجزئة أن :  -أ (8 

1

2
2

0

2 1 1
2

  
x ex e dx. 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -بـ  )fC : 0 و المستقيمات التي معادلاتهماx،

1

2
x   وy x. 
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 (بتصرف الدورة الإستدراكية 4000بكالوريا )  : سادسالتمرين ال

 

(I gعرّفة على المجالالعددية الم الدالة 0; : كما يلي
2( ) 3 2ln   g x x x x.  

 إرشاد : ).   gأدرس تغيّرات  الدالة (1
2 23 2 ( 1)(3 3 2)     x x x x x ) 

من المجالxاستنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي (2 0; ،( ) 0g x. 

(II نعتبر الدالة العدديةfالمعرّفة على 0; كما يلي :
2

1 ln
( ) 1

 
  

x xf x x x. 

    ( )fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j . 

limأحسب -أ (1 ( )
x

f x     . 

أحسب -بـ 

0

lim ( )


x
f x  بيانياة  فسّر النتيج ، ثم . 

)بيّن أن المستقيم  -أ  (2 )1ذو  المعادلة y xمقارب مائل للمنحنى( )fC عند  . 

من المجال xبيّن أن لكل -بـ   0;1  :1 ln 0  x x و أن لكلx من 1; ،1 ln 0  x x . 

)استنتج الوضع النسبي للمنحنى ـ جـ )fC و المستقيم( )   . 

منxبيّن أنّه من أجل كل -أ  (3 0;   : فإن
3

( )
( ) 

g xf x x ثم استنتج اتجاه تغيّر الدالة  ،f . 

 . fشكّل جدول تغيّرات الدالة ـ بـ

)3بيّن  (4 1) y xهي معادلة لـ T مماس المنحنى( )fC 1في النقطة ذات الفاصلة  . 

)أنشئ كلا من  (5 )  و( )fC. 

6) ( )mالمستقيم ذي المعادلة( 1) y m x ،  حيثm . وسيط حقيقي 

)بيّن أن جميع المستقيمات -أ  )m. تمر من نقطة ثابتة يطلب تعيين إحداثييها 

)، عدد حلول المعادلة  mناقش بيانيا ، حسب قيم الوسيط الحقيقي -بـ  ) ( 1) f x m x. 

بيّن باستعمال المكاملة بالتجزئة أن :  -أ (7
2

1

ln
1

2
 

e x edxx. 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -بـ  )fC : 1 و المستقيمات التي معادلاتهماx،x e   1و y x. 
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 (بتصرف الدورة العادية 4000بكالوريا )  : سابعالتمرين ال

 

I) gكما يلي : الدالة العددية المعرّفة على( ) (1 ) 1  xg x x e     

 شكّل جدول تغيّراتها . ، ثمّ gالدالةات أدرس تغيّر  (1

) ، xاستنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي  (2 ) 0g x. 

II)  نعتبر الدالة العدديةfكما يلي  :  المعرّفة على( ) (2 )  xf x x e x  

( )fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j  

limأحسب  (1 ( )
x

f x وlim ( )
x

f x  . 

)بيّن أن المستقيم -أ  (2 )ذا  المعادلة y xمائل للمنحنى مقارب( )fCعند  . 

)حنىأدرس الوضع النسبي للمن -بـ  )fC و المستقيم( ) . 

): من xبيّن أنه من أجل كل -أ   (3 ) ( ) f x g x . 

  ، ثم شكّل جدول تغيّراتها .fاستنتج إتجاه تغيّر الدالة -بـ  

)بيّن المنحنى (4 )fC0يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتهاx 01.5بحيث 2 x . 

)هي نقطة إنعطاف للمنحنى A(2;0)بيّن أن  النقطة  (5 )fC  . 

)من  Aعيّن إحداثيي النقطة (6 )fCالتي يكون فيها المماس( )T للمستقيمموازيا( ) ثم أكتب معادلة لـ ، T. 

)أنشئ كلا من : (7 ) ،( )Tو( )fC . 

2، عدد حلول المعادلة  mناقش بيانيا ، و حسب قيم الوسيط الحقيقي (8 0   xme x. 

بيّن باستعمال المكاملة بالتجزئة أن :  -أ (9

0

1

4
(2 ) 3



  
xx e dx e. 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -بـ  )fC : 1 و المستقيمات التي معادلاتهما x،0x   و y x. 
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 (بتصرف الدورة الإستدراكية 4004بكالوريا )  : ثامنالتمرين ال

كما يلي : المعرّفة على  fالعددية نعتبر الدالة 
1

1


 



x

x
ef x x e 

    ( )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j  .(  : 2الوحدة cm) 

)، xبيّن أن من أجل كل عدد حقيقي (1 ) ( ) 0  f x f x . فسر النتيجة بيانيا . 

limأحسب (2 ( )
x

f x  ،lim ( )
x

f x  . 

)بيّن أن المنحنى -أ  (3 )fCيقبل مستقيمين مقاربين مائلين( ) و( ): 1معادلتيهما على الترتيب y x 1و y x . 

)أدرس وضعية المنحنى -بـ  )fC بالنسبة لكل من( )و( ) . 

x  ،بيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (4 
 

2

2
1

1
  

 x
f x

e
  . 

 و شكّل جدول تغيّراتها . fاستنتج إتجاه تغيّر الدالة ـ بـ

)أكتب معادلة المماس (5 )Tللمنحنى( )fC0في النقطة ذات الفاصلة . 

)أنشئ كلا من  (6 )،( )،( )T  و( )fC . 

، عدد حلول المعادلة : mناقش بيانيا ، و حسب قيم الوسيط الحقيقي (7

1
(1 ) 0

1


  



x

x
em x e . 

)lnبيّن أن الدالة -أ (8 1) xx x e هي دالة أصلية للدالة

1

1xx e على . 

بـ استنتج  أن : 

ln 2

0

1
ln 4 ln 3

1
 

 x dxe. 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -جـ  )fC : 0 و المستقيمات التي معادلاتهماx،ln 2x   1و y x. 
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 (بتصرف الدورة العادية 4005بكالوريا )  : تاسعالتمرين ال

المعرفة علىfنعتبر الدالة العددية   0; ;  fD e e : كما يلي    

1
( )

(1 ln )



f x x x. 

)و ليكن   )fC نسوب إلى  المعلم المتعامد و المتجانسالم يستوالمتمثيلها البياني في( ; , )O i j  

 

2الوحدة  ).    cm)   . 

I)    1) أحسب نهايات الدالةf ثمّ فسّر النتائج بيانيا . عند حدود مجموعة التعريف ، 

 fDمن xبيّن أنه من أجل كل   (2
 

: 
 

22

ln

1 ln
 



xf x
x x

 

 

. 

 ، ثم شكّل جدول تغيّراتها.fأدرس إتجاه تغيّر الدالة (3

II)  gالدالة العددية المعرفة على المجال 0; : كما يلي
2( ) 1 (1 ln )  g x x x.

 

)و  )gC  (أنظر الشكل  )تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس   

 

   

):بقراءة بيانية حدّد عدد حلول المعادلة  -أ  (1 ) 0g x في المجال 0; . 

 يُعطى جدول القيم التالي : -بـ 

  

 

 

)بيّن أن المعادلة ) 0g x تقبل حلّا 2.2بحيث 2.3   

 

،  fDمن   xتحقق أنه من أجل كل  -أ  (2

( )
( )

(1 ln )
 



g xf x x x x . 

)بيّن أن المستقيم -بـ  ) الذي معادلتهy x يقطع المنحنى( )fC   و   1في النقطتين اللتين فاصلتاهما . 

جـ . حدد إنطلاقا

 

)من )gC
 

)إشارة  )g x
 

على المجال 1; و بيّن أنƒ( ) 0 x xّلكلx  من المجال 1;   . 

)أنشئ في نفس المعلم (3 ; , )O i j  المستقيم ،( ) و المنحنى( )fC. 

بيّن أن : -أ  (4

1

1
ln 2

(1 ln )



e

dxx x   
لاحظ أن )

1
1

(1 ln ) 1 ln


 

x
x x xلكلx منfD ) . 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -بـ  )fC : 1 و المستقيمات التي معادلاتهماx،x e   وy x. 

 
III) نعتبر المتتالية العددية( )nu  0كما يلي : المعرفة 2u و من أجل كل عدد طبيعيn ،1 ( ) n nu f u   . 

n  ،1من أجل كل عدد طبيعيبيّن بالتراجع أنه  (1  nu . 

)بيّن أن المتتالية  (2 )nu متناقصة على     .  ( يمكن استعمال نتيجة السؤال(II2)   جـ) 

)إستنتج أن المتتالية (3 )nu. متقاربة  و حدّد نهايتها  
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 (بتصرف الدورة الإستدراكية 4005بكالوريا )  : عاشرالتمرين ال

I)gالمجال الدالة العددية المعرّفة على 0;  : كما يلي( ) 1 ln  g x x x x.     

 شكّل جدول تغيّراتها . ، ثمّ  gالدالةات أدرس تغيّر  (1

منx، ثم استنتج أنه من أجل  g(1)أحسب (2 0; ،( ) 0g x . 

II) نعتبر الدالة العدديةf المعرّفة على المجال 0; :  كما يلي
2

1 2ln
( ) 3  

xf x x x  . 

( )fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j . 

limأحسب (1 ( )
x

f x  و

0

lim ( )


x
f x . فسّر النتيجتين بيانيا . 

من xبيّن أنه من أجل كل -أ   (2 0; :
3

2 ( )
( ) 

g xf x x . 

  ، ثم شكّل جدول تغيّراتها .fاستنتج إتجاه تغيّر الدالة  -بـ  

(1)بيّن أن -جـ  0 f . ثم فسّر التيجة بيانيا ، 

)بيّن المنحنى (3 )fC 0يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتهاx 00.3بحيث 0.4 x . 

)أنشئ المنحنى  (4 )fC  . 

:  بيّن أن -أ (5

1

2ln
1

e x dxx. 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -بـ  )fC: 1 ، حامل محور الفواصل و المستقيمين  اللذين معادلتاهماx،x e  . 

6) hالمعرّفة على الدالة العددية


كما يلي : 

2

2

1 ln( )
( ) 3  

xh x x x    .( )hC. تمثيلها البياني في نفس المعلم السابق 

 زوجية .hبيّن أن الدالة -أ

)إشرح كيفية إنشاء المنحنى -بـ  )hCإعتمادا على( )fC . ثم أنشئه ،  
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 (بتصرف الدورة العادية 4001بكالوريا )  : الحادي عشرالتمرين 

I) g المجالالدالة العددية المعرّفة على 0;  : كما يلي
2( ) 2 2ln   g x x x x.     

 : gجدول التغيّرات المقابل هو للدالة        

 

 

 

 

 

)، ثم استنتج إشارة g(1)أحسب   )g xعلى المجال 0;. 

II)  نعتبر الدالة العدديةfالمعرّفة على المجال 0;  :  كما يلي
2

( ) 1 ln
 

   
 

f x x xx  . 

  ( )fC البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانستمثيلها( ; , )O i j  

limأحسب -أ (1 ( )
x

f x     . 

أحسب -بـ 

0

lim ( )


x
f x   هندسيا .ة  فسّر النتيج ثم 

منxبيّن أنّه من أجل كل -أ  (2 0;   : فإن
2

( )
( ) 

g xf x x  ثم استنتج اتجاه تغيّر الدالةf . 

 . fشكّل جدول تغيّرات الدالة ـ بـ

. حل في المجال ـ أ (3 0; المعادلة
2

1 ln 0
 
  

 
xx  . 

)استنتج أن المنحنى ـ بـ )fCيقطع المستقيم( )ذي المعادلةy x . في نقطتين يطلب تعيين إحداثياتهما  

)بيّن أن -جـ  ) f x x من أجل كل عدد حقيقيx من المجال 1;2 ثم استنتج الوضع النسبي للمنحنى ،( )fC  

)و المستقيم        )على المجال 1;2  . 

)أنشئ كلا من  (4 )  و( )fCالعلى المج 0;5 . 

بيّن أن : -أ (5

2

2

1

ln 1
(ln 2)

2


x dxx . 

2lnبيّن أن الدالة -بـ  x x x هي دالة أصلية للدالة

2
1x x على المجال 0; . 

باستعمال التكامل بالتجزئة بيّن أن :  -جـ 

2

2

1

2
1 ln (1 ln 2)

 
   

 
 xdxx . 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -د   )fC: 1 و المستقيمات التي معادلاتهماx،2x   وy x. 

III)  ( )nu المعرّفة بـ :   العددية المتتالية
0 3uو من أجل كل عدد طبيعيn ، 1 ( ) n nu f u .  

n ، 1بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي -أ  2 nu . 

)بيّن أن المتتالية -بـ  )nu. متناقصة 

)استنتج أن -جـ  )nu . متقاربة و حدّد نهايتها 
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 (بتصرف الدورة العادية 4001بكالوريا )  : الثاني عشرالتمرين 

I) gكما يلي : الدالة العددية المعرّفة على
2( ) 3 1   xg x e x x     

 : gجدول التغيّرات المقابل هو للدالة      

 

 

) إشارة x، ثم استنتج حسب قيم العدد الحقيقي  g(0)أحسب )g x. 

II)  نعتبر الدالة العدديةfكما يلي  :  المعرّفة على
2( ) ( )   xf x x x e x  

  ( )fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j  

limأحسب :  (1 ( )
x

f x  وlim ( )
x

f x  . 

)بيّن أن المستقيم -أ  (2 )ذا  المعادلةy xمائل للمنحنى مقارب( )fCعند  . 

)أدرس الوضع النسبي للمنحنى  -بـ  )fC  و المستقيم( ) . 

)،  xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي -أ   (3 ) ( )   xf x g x e .  

  ، ثم شكّل جدول تغيّراتها .fاستنتج إتجاه تغيّر الدالة -بـ  

:  xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي -أ  (4
2( ) ( 5 4)     xf x x x e . 

)استنتج أن المنحنى -بـ   )fC. يقبل نقطتي إنعطاف  يطلب تعيين إحداثييهما 

)أنشئ كلا من المستقيم (5 )  و المنحنى( )fC على المجال 1;  . 

بيّن أن الدالة -أ (6
2( 2 2)   xx x x e هي دالة أصلية للدالة

2 xx x e ثم استنتج أن : على ،

1

2

0

2 5 


x ex e dx e . 

باستعمال التكامل بالتجزئة بيّن أن :  -بـ 

1

0

2 


x exe dx e . 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -جـ  )fC : 0 و المستقيمات التي معادلاتهماx،1x   وy x. 

III)   ( )nu 0المعرّفة بـ :   العددية المتتالية

1

2
u

 
n ، 1و من أجل كل عدد طبيعي ( ) n nu f u .  

n ، 0بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي -أ  1 nu . 

)بيّن أن المتتالية -بـ  )nu. متناقصة 

)استنتج أن -جـ  )nu . متقاربة و حدّد نهايتها 
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 (بتصرف الدورة العادية 4009بكالوريا )  : الثالث عشرالتمرين 

I)fالدالة العددية المعرّفة على المجال 0; : كما يلي
21 1

( ) ln (ln )
2 2

   f x x x x. 

    ( )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j . 

أحسب (1

0

lim ( )


x
f x   هندسيا .ة  فسّر النتيج ثم 

من xتحقق أنه من أجل كل -أ  (2 0; ،
1 1

( ) ln 1 ln
2 2

 
    

 
f x x x x . 

limأحسب  -بـ  ( )
x

f x     . 

من المجال xبيّن أن لكل -أ  (3 0;1  :( 1) ln 0  x xو أن لكلx من 1; ،( 1) ln 0  x x . 

من xأنه من أجل كلبيّن   -بـ  0; :

1 ln
( )

 
 

x xf x x . 

 . fشكّل جدول تغيّرات الدالة ـ جـ

)أن المنحنىبيّن   -أ  (4 )fC يقطع المستقيم( )ذو المعادلة

1

2
 y x . في نقطتين يطلب تعيين إحداثييهما 

)أدرس الوضع النسبي للمنحنى -بـ  )fC و المستقيم( ) . 

)منAعيّن إحداثيي النقطة  (5 )fC التي يكون فيها المماس( )Tموازيا للمستقيم( ) ثم أكتب معادلة للمماس ،( )T . 

من xأنه من أجل كلبيّن   -أ  (6 0; :
2

2 ln
( )


 

xf x x . 

)استنتج أن المنحنى -بـ  )fC. يقبل نقطة إنعطاف ، يطلب تعيين إحداثييها 

)أنشئ كلا من  (7 ) ،( )fC و( )T  . 

)عدد حلول   المعادلة :  mناقش بيانيا و حسب قيم الوسيط الحقيقي (8 ) 2 f x x m  . 

lnبيّن أن الدالة -أ  (9 x x x x هي دالة أصلية للدالةlnx x على المجال 0; . 

باستعمال التكامل بالتجزئة بيّن أن :  -بـ 
2

1

(ln ) 2 
e

x dx e . 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -جـ   )fC : 1 و المستقيمات التي معادلاتهماx،x e   وy x. 

 

  II) لتكن( )nu 0 المعرّفة بـ :  العددية المتتالية 1uو من أجل كل عدد طبيعي ،n  ،1 ( ) n nu f u.  

n  ،1برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي -أ  (1 nu e. 

)المتتاليةبيّن أن  -بـ  )nu. متزايدة 

)استنتج أن المتتالية -جـ  )nu. متقاربة  

)أحسب نهاية المتتالية (2 )nu . 
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 (بتصرف الدورة الإستدراكية 4009بكالوريا )  : الرابع عشرالتمرين 

I)fالدالة العددية المعرّفة على


كما يلي : 

2

42
( ) 2 8  

   
 

xxf x ex. 

    ( )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j . 

limتحقق أن :  -أ  (1 ( ) 2



x

f x   ، هندسيا .ة  فسّر النتيج 

تحقق أن :  -بـ 
0

lim ( )


 
x

f x   ، هندسيا .ة  فسّر النتيج 

limأحسب (2 ( )
x

f x    . 

غير معدوم  ،xبيّن  أنه من أجل كل -أ  (3

2 4

3

8( 2)( 2 4)
( )

  
 

xx x x ef x x . 

)أدرس إشارة -بـ  )f xعلى


 . f، ثم شكّل جدول تغيّرات الدالة

) أنشئ (4 )fC   . 

بيّن أن الدالة -أ (5
41 xx ex هي دالة أصلية للدالة

4

2

1  xxx ex  على المجال 2;4 . 

تحقق أن : -بـ 
4 4

2

( 1)
( ) 2 8 32 

  x xxf x e ex . 

أحسب التكامل :  -جـ 

4

4

2




xe dx . 

)أحسب مساحة الحيّز المستوي المحدد بالمنحنى  -د  )fC : 2 ، حامل محور الفواصل و المستقيمين التي معادلتيهماx،4x . 

 II)  نعتبر الدالةg المعرّفة على المجال 2;4  : بـ    4 28 2   xg x x e x. 

 . g(4)أحسب -أ  (1

المجال من xتحقق أنه لكل -بـ  2;4  ،
2 4 2 4( ) ( 4) ( 1)     x xg x x e x e . 

المجال من  xتحقق أنه لكل -جـ  2;4  ،
4 1 0  xe لكل . ثم استنتج أنx  المجال من 2;4  :( ) 0g x. 

المجال من  xتحقق أنه لكل -أ   (2 2;4  ،
2

2
( ) ( )

 
   

 

xf x x g xx .  

المجال من  xلكل استنتج أنه -بـ  2;4  :( ) f x x. 

)لتكن (3 )nu 0 المعرّفة بـ :  العددية المتتالية 3uو من أجل كل عدد طبيعي ،n  ،1 ( ) n nu f u.  

n  ،2برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي -أ  4 nu. 

)أدرس إتجاه تغيّر  المتتالية -بـ  )nu . ثم استنتج أنها متقاربة ، 

)أحسب نهاية المتتالية -جـ  )nu . 
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 (بتصرف الدورة العادية 4040بكالوريا )  : الخامس عشرالتمرين 

 

fكما يلي : الدالة العددية  المعرّفة على
2 25 1

( ) ( 4)
2 2

x xf x x e e     
 

 

( )fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( ; , )O i j 2. الوحدةcm 

limبيّن أن :  (1 ( )
x

f x


   وlim ( )
x

f x


 . 

)بيّن أن المستقيم -أ (2 )ذو المعادلة
5

2
y x   مقارب مائل للمنحنى( )fC عند . 

المعادلةحل في -بـ 
2 4 0xe    ثم أدرس الوضع النسبي للمنحنى ،( )fC و المستقيم( ) . 

، xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي -أ (3
2 2( ) ( 1)xf x e     . 

 شكّل جدول تغيّرات الدالة . -بـ 

)أحسب (4 )f xمن أجل كل عدد حقيقيx (2;2)، ثم بيّن أنwنقطة إنعطاف للمنحنى( )fC . 

)بيّن أن المعادلة (5 ) 0f x تقبل حلا وحيدا : 2بحيث ln3 2 ln 4   . 

)منAعيّن إحداثيي النقطة (6 )fCالتي يكون فيها المماس( )Tموازيا للمستقيم( )أكتب معادلة لـ .( )T . 

2)أحسب  (7 ln5)f  و أنشئ كلا من ،( ) و( )fC. 

)عدد حلول المعادلة :  mناقش بيانيا و حسب قيم الوسيط الحقيقي (8 )f x x m  . 
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 (بتصرف الدورة العادية 4040بكالوريا )  : عشر السادسالتمرين 

fالدالة العددية  المعرّفة على المجال 0;  : كما يلي

( ) 2 ln 2 ; 0

(0) 0

  




f x x x x x
f  .

 
  

  ( )fCتمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j   . 

 . 0مستمرة على يمينfبيّن أن الدالة -أ  (1

limأحسب -بـ  ( )
x

f x . 

أحسب (2

0

( )
lim



x

f x
x . ثم فسّر النتيجة بيانيا ، 

على المجالfأدرس إتجاه تغيّر الدالة (3 0;. ثم شكّل جدول تغيّراتها ، 

حل في المجال -أ  (4 0;: المعادلتين( ) 0f x  و( ) f x x. 

)أنشئ المنحنى -بـ  )fC .( : نأخذ

3

2 4.5e ) 

باستعمال التكامل بالتجزئة ، بيّن أن :  -أ (5

2

1

1
ln

4




e ex xdx . 

استنتج :  -بـ 

1

( )
e
f x dx. 

على المجالfحدّدالقيمة الحدية الصغرى للدالة -أ (6 0; . 

استنتج أنه من أجل كل -بـ  0; x ،

1
ln




xx x . 

كما يلي :المعرفة علىhنعتبر الدالة (7

3( ) 3 ; 0

( ) 2 ln 2 ; 0

   


  

h x x x x
h x x x x x . 

 .0فيhأدرس إستمرارية الدالة  -أ

 .0على يسار hأدرس قابلية إشتقاق الدالة -بـ 

  ؟ علل . 0قابلة للإشتقاق عندhهل الدالة - جـ
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