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الجمِورية الجزائرية الديملراظية امشـبية 

وزارة امتربية اموظيية 

 27ثاهويات تمنراست  الملاظـة                                                                  مديرية امتربية مولاية تمنراست                   

 2018   مـــــــــايو:  دورة                            امتـحان  امبكاموريا امتجريبي نوتـويم امثاهوي                                           

                                  .                                                                                                                                                                    و  ثلني رياضيامرياضيات  : شــــــــــبة  

 كيلة  د30 و اؿات  سـ4: ـــدة ــلمـــا                                                 اختبار في مادة امرياضيات                                     

: ؿلى المترشح   أ ن   يختار أ حد الموضوؿين    امتاميين 

الموضوع ال ول 

  : ( هلاط 4 )اهتمرين ال ول 

 حيث 10ؿلى nA ثم اس تًتج باقي كسمة 10 ؿلى  n3 بواقي كسمة  امـدد nأ درس حسب كيم امـدد امعبيـي -أ   (1

2018143921993 32616   nn

nA 

n : بين اهَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي  (2    101332017143943 212   nn nnn ثم أ س تًتج  كيم امـدد 

 امتي يكون من أ جوِا nامعبيـي   122017143943  nnn 10 مضاؾف نوـدد.  

3) N  020 ؿدد ظبيـي يكتب  612  و يكتب3 في اميؼام امتـداد ذي ال ساس هؼام امتـداد ذي   في

     أ وجد امـددان 7ال ساس   . في اميؼام امـشري N  ثم أ كتب ;

 .وسحب ؾشوائياَ    كرثين في أ ن  واحد 10 ؿلى  n3 كريات مرقمة ببواقي  كسمة 4يحتوي كيس ؿلى  (4

  .2017أ حسب احتمال الحصول ؿلى رقمين مجموؾِما يساوي مجموع أ ركام امـدد  - أ  

   المتغير  امـشوائي الذي يرفق عموية امسحب بمجموع امرقمين المتحصل ؿويهما   X - ب

 . ثم أ حسب أ مله أ مرياضياتي Xؾرف كاهون الاحتمال نومتغير امـشوائي 

  :( هلاط4 )اهتمرين امثاني 

هـتبر المتتامية  nu 30 المـرفة بــ uمن أ جل كل ؿدد ظبيـي  n : 
2

1 2

1
n

n

u
u


.  

123أ حسب الحدود  (1 uوuوu ن أ هَ  من أ جل كل ؿدد ظبيـي   .n : 1nu ثم برُ

بين أ ن المتتامية  (2 nu متياكصة تماما ؿلى IN ثم أ س تًتج أ نها متلاربة مـيياَ نهايتها . 

هـتبر المتتامية  (3 nvالمـرفة  من أ جل كل ؿدد ظبيـي  n:  12  nn uv 

بين أ ن المتتامية  - أ   nv ُيدس ية يعوب ثـيين أ ساسِا و حدُا ال ول . 

nn كلا من nأ كتب بدلالة  - ب uv  .nulim  ثم أ حسب ;

  كلا من المجاميؽ امتامية    nأ حسب بدلالة -ج
22

2

2

1

2

0 ... nn uuuuS  و    

n

n

n vvvvT 2....22 2

2

10      و             nn vvvvL ln....lnlnln 210  
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  ( هلاط 5 )اهتمرين امثامث 

لى المـلم المتـامد و المتجاوس  هـتبر في المس توي المًسوب ا  vuO ABCD  اميلط ;;  امتي مواحلِا ؿلى امترثيب ;;;

izzzizez AABC

i

D  1;;2;4

3

.  

لى Cهؼيرة اميلعة L و متكن اميلعة   .D  بامًس بة ا 

 .2 جساوي Lبين أ ن لاحلة اميلعة  (1

ABCLأ جبت أ ن اميلط  (2 لى هفس الدائرة;;;    ثًتمي ا  C ا ا و هصف كعرُ  . يعوب ثـيين مركزُ

BK ذات املاحلة Kهـتبر اميلعة  (3 zz  و R الدوران ذات المركز O و يحول C لى  .Kا 

KABL محدداَ ظبيـة امرباؾي R بالدوران L صورة L' ثم ؿين لاحلة اميلعة R           ؿين كيس زاوية الدوران  '. 

hRT:  المـرف بـــ Tهـتبر امتحويل اميلعي  (4  حيث  h َو مركزٍ 2 ُو امتحاكي الذي وسبت O.  

 . ثم ؿين ؾياصرٍ المميزة Tحدد ظبيـة امتحويل 

ؿين  (5   مجموؿة اميلطM من المس توي ذات املاحلة z و امتي تحلق  :DA zzzz 2  .z مرافق z حيث  

  ( هلاط 7 )اهتمرين امرابؽ 

I- هـتبر الدالة امـدديةgالمـرفة ؿلى    بــ 1;   x
x

x
xg 


 1ln2

1
. 

 ؿلى gأ درس ثغيرات الدالة  - أ    ;1. 

بين أ ن المـادلة -                 ب  0xg حداُما مـدوم و ال خر 71,072,0 حيث  ثلبل حوين ا    

شارة -                 ج اس تًتج ا  xg 

II- هـتبر الدالة امـدديةfالمـرفة ؿلى     ;00,1  بــ  
 

2

1ln

x

x
xf


 و  

fC تمثيوِا امبياني في مـلم متـامد 

و متجاوس  jiO cm2 وحدة امعول هي ;; . 

 .ؾيد أ ظرف مجموؿة ثـريفِا  fأ حسب نهايات الدالة  (1

 . ثم  شكل  جدول ثغيراتها  fأ درس ثغيرات الدالة  (2

أ وشئ الميحنى  (3 
fC  هضؽ       715,046,2    .fو

 ؿدد حليلي موجب تماما هضؽ ميكن  (4   



1

dttfI 

أ ؾط ثفسيراَ ُيدس يا نوـدد  - أ   I حسب كيم امـدد الحليلي  

ؿدد حليلي  من xبملاحؼة أ هَ من أ جل كل  - ب ;1 : 
  xxxx 


 1

11

1

1
  

أ حسب  I باس تـمال امتكامل  بامتجزئة ثم  احسب  I
x 
lim 

 

 اىتهى  الموضوع ال ول 
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 الموضوع امثاني

  ( هلاط 4)اهتمرين ال ول 

هـتبر المتتامية  (1 nu 00 المـرفة بــ uمن أ جل كل ؿدد ظبيـي  n : n

nn uu 231 .  

ن بامتراجؽ  أ هَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي   ثم أ س تًتج أ ن  n : 0nuبرُ nu متياكصة . 

هـتبر المتتامية  (2 nv من أ جل كل ؿدد ظبيـي المـرفة n : n

n

n uv  2.  

بين أ ن  - أ   nv ُيدس ية يعوب  ثـين أ ساسِا و حدُا ال ول . 

nnؿبر ؾن كلا من  - ب uوv بدلالة n. 

  ماذا جس تًتج ؟nulimأ حسب - أ   (3

nnحيث n بدلالة nSأ حسب المجموع-ب uuuS  ...10 

    4 ؿلى  n3   و  بواقي كسمة 5 ؿلى  n2 بواقي كسمة nأ درس حسب كيم امـدد امعبيـي - أ   (4

 امتي تحلق nؿين كيم امـدد امعبيـي -ب 50143919622018 2  nn 

  ( هلاط 5 )اهتمرين امثاني 

لى المـلم المتـامد و المتجاوس  المس توي المركب مًسوب ا  jiO ABCDE  و هـتبر اميلط ;;  امتي مواحلِا ؿلى امترثيب ;;;;

14312  ABCDE zوizوizوizوiz.  

بين أ ن  (1
AD

AE

AB

AC

zz

zz

zz

zz









لى D  يحول T ثم اس تًتج  أ هَ يوجد تحويل هلعي  لى B و يحول Eا   يعوب ثـيين C ا 

 .ظبيـتَ و  ؾياصرٍ المميزة 

 و زاويتَ A الذي مركزٍ Sبامتشابَ المباشر Cصورة C'ؿين لاحلة اميلعة  (2
4


 و وسبتَ 

2

2
.  

S بامتشابَ z' ذات املاحلة M'  صورتها z هلعة من المس توي لاحلتها Mمتكن  (3 . 

بين أ ن   iziz  11
2

1
'. 

متكن  (4  مجموؿة اميلط Mمن المس توي ذات املاحلةz و امتي تحلق   ieiz   حيث 11









2
;0


 

ؿين ظبيـة مجموؿة اميلط  - أ    لما  يمسح  المجال  








2
;0


. 

اوجد ظبيـة  - ب ' صورة    َبامتشاب  S. 

متكن  (5  مجموؿة اميلط Mمن المس توي ذات املاحلةz  حيث         2argarg  AB zzzz  

ؿين ظبيـة مجموؿة اميلط  .   
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  : ( هلاط 4)اهتمرين امثامث  

لى المـلم المتـامد المتجاوس  امفضاء مًسوب ا  kjiO  هـتبر اميلعتين;;; 13;7;12 A و  2;1;3B و المس تويان 

  01523:1  zyxP  و    02:2  zyxP.   

بين المس تويان (1 1P  و   2P.  متلاظـان وفق مس تليم يشمل اميلعةB َو شـاع ثوجيه   1;1;1v. 

 ؿلى المس توي A هي المسلط امـمودي نويلعة Bأ جبت أ ن  (2 1P. 

ميكن (3 Q المس توي المـرف بتمثيله اموس يعي امتالي    2;:

62

532

622

IR

z

y

x
























 

بين أ ن  - أ   Q و  1P متوازيان  

تحلق أ ن المـادلة الديكارثية نومس توي  - ب Q 58523 هي  zyx. 

 مٌتصف املعـة المس تليمة Iتحلق أ ن-          ج AB ثًتمي نومس توي  Q ثم أ س تًتج أ ن  Qُو المس توي المحوري  

نولعـة المس تليمة            AB. 

بين أ ن  -أ   (4 S  مجموؿة اميلطM 0 من امفضاء حيث. MBMA هي سعح كرة يعوب ثـين ؾياصرٍ المميزة . 

ؿين ظبيـة مجموؿة هلاط ثلاظؽ -ب S و المس توي Q. 

 

  : ( هلاط 7)اهتمرين امرابؽ 

 بــ IR المـرفة ؿلىfهـتبر الدالة امـددية 
1

2

2

1
1




xe
xxf و  

fC تمثيوِا امبياني في مـلم متـامد و متجاوس  jiO ;; .  

 : xتحلق أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي  (1
xx ee 





1

1

1

1
 . دالة فردية f  ثم بين أ ن 1

أ حسب  (2 xf
x 
lim. 

x : بين أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي  (3 
2

1

1

2

1
' 














x

x

e

e
xf  ثم شكل جدول ثغيرات الدالة f ؿلى IR 

x : xأ س تًتج اهَ من أ جل كل ؿدد حليلي  موجب   (4
ex 2

1

1

2
1 


  .  

أ حسب  (5  


















xxf

x 2

1
1lim َثم فف اميتيجة ُيدس يا  

أ وشئ  المس تليم  (6  1  ذو المـادلة
2

1
 xyو  الميحنى  

fC. 

بين أ ن الدالة -أ   (7 1ln xex دالة أ صوية نلدالة 
1

1




xe
x ؿلى IR 

أ حسب مساحة الحيز المس توي المحدد بالميحنى -       ب 
fC 0;1 و حامل محور امفواصل و المس تليمان انلران مـادلاتهما  xx 

 

 اىتهى  الموضوع امثاني 
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  شـبة امرياضيات و امتلني رياضي– 2018فصل لاختبار امرياضيات الامتحان امتجريبي امتصحيح الم

الموضوع ال ول 

  : ( هلاط 4 )اهتمرين ال ول 

   لدييا 10 ؿلى  n3دراسة بواقي كسمة  امـدد -أ   (5 10130  

k 34 k 24 k 14 k    k4     n 

 10 7 9 3 1 n3 

 10 ؿلى  n3 باقي كسمة 

kn لما    4  1 ُو   

14و  لما     kn  3 ُو   

24لما    و   kn  9 ُو   

34لما   و   kn  7 ُو   

   لدييا :  10 ؿلى nAاس تًتاج باقي كسمة  1031993  ٌَو  م  1031993 616616   nn يـني أ ن 
   1031993 2144616   nn من ما س بق نجد أ ن    1091993 616 n 

و لدييا  1011439   ٌَو  م  1011439 32 n ذن  ا  10214392 32  n 

و  1082018 

بالجمؽ نجد  108292018143921993 32616   nn ٌَو  م  109nA 

   9 ُو  10 ؿلى nAباقي كسمة  

جبات  اهَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي  (6 n : ا     101332017143943 212   nn nnn 

لدييا  1091439 أ ي أ ن  1031439 2 لى كوى  نجد n بامرفؽ ا  1031439 2nn  43  بامضرب في n  

 نجد       1........10433143943 2  nn nn 

و لدييا   1032017  لى  كوى 12 بامرفؽ ا  n نجد    2........1032017 1212   nn 

بجمؽ  1 و  2  نجد      10334332017143943 2212   nnnn nn أ ي أ ن 

    101332017143943 212   nn nnn  

 امتي يكون من أ جوِا n اس تًتاج  كيم امـدد امعبيـي   122017143943  nnn 10 مضاؾف نوـدد:  

يـني أ ن    1002017143943 12  nnn مما س بق نجد أ هَ يـني أ ن    1001332 nn 3  بما أ ن 

 أ وميان فيما بينهما فحسب هؼرية غوس 10و    1001332 nn يكافئ    10013 n يكافئ 

 1013 n  نجد 3 بامضرب في   1039 n و  1019  ذن   ا  103n 1 بامضرب في 

نجد  103n أ ي أ ن kn 103  و k ؿدد ظبيـي ..... 
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7) N  020 ؿدد ظبيـي يكتب  612  و يكتب3 في اميؼام امتـداد ذي ال ساس هؼام امتـداد ذي   في

   7ال ساس 

 في اميؼامين جلاجة و س بـة نجد      Nهًشر 

 7292432792 N ٌَو  م 10082N 

 343649172N ٌَو  م 343303N 

 و  مٌَ  34330310082  3011008343 أ ي أ ن   

 3ؿدد ظبيـي أ صغر تماما من  

3011008343 نجد أ ن 1لما    أ ي أ ن 
343

707
 مرفوض  

3012016343 نجد أ ن 2لما    5 أ ي أ ن  ملبول   

 .2018N و مٌَ 

 .وسحب ؾشوائياَ    كرثين في أ ن  واحد 10 ؿلى  n3 كريات مرقمة ببواقي  كسمة 4يحتوي كيس ؿلى  (8

 "2017الحصول ؿلى رقمين مجموؾِما يساوي مجموع أ ركام امـدد  "  A  حساب احتمال الحادجة  - ت

9 7 3 1 + 

    1 

   4 3 

  10 8 7 

 16 12 10 9 

.   
3

1

6

2
AP 

  .16 و 12 و 10 و 8 و 4  المتغير  امـشوائي الذي يرفق عموية امسحب بمجموع امرقمين المتحصل ؿويهما كيمَ هي  X - ث

 كاهون الاحتمال

16 12 10 8 4 
ix 

6

1
 

6

1
 

6

2
 

6

1
 

6

1
 

 ixXP  

: حساب أ مل أ مرياضياتي   













































6

1
16

6

1
12

6

2
10

6

1
8

6

1
4XE    ٌَو  م    10XE 

  :( هلاط4 )اهتمرين امثاني 

123حساب الحدود  (4 uوuوu     : 5
2

1 2

0
1 




u
u 3 و

2

1 2

1
2 




u
u و

2
2

1 2

2
3 




u
u 

ان أ هَ  من أ جل كل ؿدد ظبيـي  10لدييا   : n : 1nu امبُر u 13  محللة لان 
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ن أ ن 1nuهفرض أ ن  11 و ميبُر nu    

1nu 12 بامتربيؽ نجد nu  ضافة 21 نجد 1 با  2  nu 1 نجد 2 باملسمة ؿلى
2

1 2


 nu

1  بالجذر نجد 
2

1 2


 nu

 

11و مٌَ نجد  nu  محللة  

 .n : 1nuو مٌَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي 

جبات  أ ن المتتامية  (5 ا  nu متياكصة تماما ؿلى IN :  لدييا

























































n
n

n
n

n
n

n
n

nn

u
u

u
u

u
u

u
u

uu

2

1

2

1

2

1

2

1

2

22

2

   و  مٌَ نجد 1

  































































n
n

nn

n
n

n

n
n

n
n

nn

u
u

uu

u
u

u

u
u

u
u

uu

2

1
2

11

2

1
2

1

2

1

2

1

22

2

2

2
2

 فا ن 1nu بما أ ن 1

 nu متياكصة . 

بما أ ن nu متياكصة و محدودة من ال سفل فِىي متلاربة . 

  : lو متكن نهايتها هي 
2

1
limlim

2

1
n

n

u
u


   يـني أ ن  

2

1 2l
l


 12 يكافئ l ٌَ1  و  مl 

هـتبر المتتامية  (6 nvالمـرفة  من أ جل كل ؿدد ظبيـي  n:  12  nn uv 

جبات  أ ن المتتامية  - ت ا  nv ُيدس ية يعوب ثـيين أ ساسِا و حدُا ال ول  :

n
nn

nn v
uu

uv
2

1

2

1
1

2

1
1

22
2

11 





  ٌَو م   nv ُيدس ية أ ساسِا 
2

 و حدُا ال ول 1

812

00  uv 

nn كلا من nامكتابة  بدلالة  - ث uv ; :   30
2

1

2

1
8.













n

n

n

n qvv 12 و  لدييا     nn uv ٌَو م 

1 nn vu ٌَ1 و  م
2

1
3


nnu 

1limحساب اهنهاية   nu. 

:     كلا من المجاميؽ امتامية nحساب بدلالة -ج
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 12  nn uv  ٌَو  م nn vu 12 ٌَو  م          nn vvvvS  1...111 أ ي أ ن210

 

2

1
1

2

1
1

1

1

0















n

n vnS  ٌَو م    









12

1
1161

nn nS 

  حساب المجموعnT 32 لدييا

1



nnv ٌَ822 و م 3  n

n

n vw ذن  ا  nw ذن  متتامية ثابتة ا 

n

n

n vvvvT 2....22 2

2

10  أ ي nn wwwwT   و مٌَ 210.... 18  nTn 

   حساب المجموعnL 32   لدييا و

1



nnv ٌَو  م       2ln3ln nvk nn   ذن ا  nk متتامية حسابية أ ساسِا

 2ln  

و مٌَ         nn vvvvL ln....lnlnln 210 أ ي أ نnn kkkkL    و مٌَ  210....

 nn kk
n

L 


 0
2

1
ذن  ا       2ln32ln3

2

1
n

n
Ln 


 

 و مٌَ 
    

2

2ln61 nn
Ln


. 

 

  ( هلاط 5 )اهتمرين امثامث 

لى المـلم المتـامد و المتجاوس  هـتبر في المس توي المًسوب ا  vuO ABCD  اميلط ;;  امتي مواحلِا ؿلى امترثيب ;;;

izzzizez AABC

i

D  1;;2;4

3

.  

لى Cهؼيرة اميلعة L و متكن اميلعة   .D  بامًس بة ا 

جبات  أ ن لاحلة اميلعة  (6 لى Cهؼيرة اميلعة Lلدييا اميلعة  :  2 جساوي Lا  DCLDيـني أ ن D  بامًس بة ا   يـني  

DCLDأ ن  zzzz  CDL و مٌَ   zzz  22 أ ي 2 4

3

iez
i

L 


  

22يكافئ 
2

2

2

2
2 














 iizL و ُو المعووب . 

جبات أ ن اميلط  (7 ABCLا  لى هفس الدائرة;;;    ثًتمي ا  C  بما أ ن 

2;2;2;2  ABCL zzzz لى الدائرة ن اميلط ثًتمي ا   فا  C ذات المركز O  و هصف 
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BK ذات املاحلة Kهـتبر اميلعة  (8 zz  و R الدوران ذات المركز O و يحول C لى أ ي أ ن Kا 

    KCROOR   يـني أ ن زاوية الدوران هي;









C

K

z

z
arg   لدييا   

2

1

2

1

2

1








 










 











i

i

i

z

z

z

z

C

B

C

K
 و  مٌَ  


2

4
arg 











C

K

z

z
  .R الدورانةو هي زاوي

zezامـبارة المركبة هي   : R بالدوران L صورة L'           ثـين لاحلة اميلعة 
i

4'


 ٌَو م L

i

L zez 4
'



 أ ي أ ن 

 2
2

2

2

2
' 














 izL ٌَو  م izL  1'.  

KABLظبيـة امرباؾي  ALBKلدييا  : ' zzzz  '222     و مٌَ ;'  AALBK zzzzz ذن  ا 

كعرا امرباؾي متلايسان و  

   
24

2arg2arg
2

2
argarg'; ' 













































 A

A

A

B

A

KB

LA z
z

z

z

z

zz

zz
ALKB ٌَو م KABL ' 

 ُو مربؽ  كعراٍ متلايسان  و متـامدان 

hRT:  المـرف بـــ   Tهـتبر امتحويل اميلعي  (9  حيث  h َو مركزٍ 2 ُو امتحاكي الذي وسبت O.  

 لدييا   




T

Rh

zzz   أ ي أ ن    1'











1
4

1

'

2

zez

zz

i
 ٌَو  م   zez

i
42'



 ٌَوم  T  و  2امتشابَ المباشر الذي وسبتَ  ُو 

  و زاويتَ Oمركزٍ 
4


. 

ثـيين  (10   مجموؿة اميلطM من المس توي ذات املاحلة z و امتي تحلق  :DA zzzz 2   يـني أ ن  

DA zzzz 2 يـني  أ ن  MNMA حيث  N اميلعة ذات املاحلة Dz2و  مٌَ مجموؿة اميلط    هي محور 

املعـة المس تليمة   AN.  

  :  ( هلاط 7 )اهتمرين امرابؽ 

III- هـتبر الدالة امـدديةgالمـرفة ؿلى    بــ 1;   x
x

x
xg 


 1ln2

1
. 

 ؿلى gدراسة ثغيرات الدالة  - ب  ;1. 

:  اهنهايات   


xg
x
lim و   

   
x

xxx
xg

xx 





 1

1ln12
limlim

11
و مٌَ

 
   

x

xxx
xg

xx 





 1

1ln12
limlim

11
 أ ي أ ن   





 x

x
xg

xx 1
limlim

11
 

لان     01ln1lim
1





xx

x
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: المش تلة  
   22

1

21

1

2

1

1
'

x

x

xx
xg










 شارتها سامبة ؿلى المجال     ا 








 ;

2

  و  مٌَ 1

و متزايدة ؿلى المجال    متياكصة ؿلى ُذا المجال gالدالة 









2

1
;1.   

جبات أ ن المـادلة  - ت ا   0xg حداُما مـدوم و ال خر 71,072,0 حيث  ثلبل حوين ا    

   بما أ ن  00 g  مٌَ المـادلة   0xg  .  ثلبل حل مـدوم   

و لدييا     03,071,0 gو   03,072,0 g بما الدالة g  متزايدة تماما ؿلى









2

1
 و 1;

    071,072,0  gg ية امليم المتوسعة  المـادلة  حسب مبُر  0xg  ثلبل حلا وحيد  حيث 

71,072,0   

شارة - ج اس تًتاج ا  xg :  

 

IV- هـتبر الدالة امـدديةfالمـرفة ؿلى     ;00,1  بــ  
 

2

1ln

x

x
xf


  

 : ؾيد أ ظرف مجموؿة ثـريفِا fحساب نهايات الدالة  (5

  
 

0
1ln

limlim
2





 x

x
xf

xx
بامتزيد الملارن     و    .  




xf
x 1

lim   

و   
 



























 xxxx

x
xf

xxx

1

1

1
lim

11ln
limlim

000
 و 

 
 



























 xxxx

x
xf

xxx

1

1

1
lim

11ln
limlim

000
 

f  : دراسة  ثغيرات الدالة  (6 
   

44

2

.
1ln2

1'
x

xgx

x

xx
x

x

xf 


 شارة امبسط شارتها من ا    و مٌَ ا 

 متزايدة ؿلى المجال fمن جدول الا شارة وس تًتج أ ن 

 ;1 و  متياكصة ؿلى المجامين  0;و 

 ;0.  

 

 

 

 : جدول ثغيراتها  
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وشاء الميحنى  (7 ا  
fC      

 

 ؿدد حليلي موجب تماما هضؽ ميكن  (8

   



1

dttfI 

ثفسيراَ ُيدس يا نوـدد  - ت I حسب كيم امـدد 

 : الحليلي 

  1لما فا ن  I هي مساحة الحيز المس توي المحدد 

بـالميحنى  
fC و المس تليمات امتي مـادهتها 

0;;1  yxx . 

  10لما   فا ن  I هي مساحة الحيز المس توي 

المحدد بـالميحنى  
fC و المس تليمات امتي مـادهتها 

0;;1  yxx .  

ؿدد حليلي  من xبملاحؼة أ هَ من أ جل كل  - ث

 ;1 : 
  xxxx 


 1

11

1

1
  

حساب  I      :        
   

 
dt

ttt

t
dt

t

t
dttfI  













111

2

1
1

11ln1ln ٌَو م  

 
 

   





















1
1

11
2ln

1ln
dt

tt
I   ذن  ا  

 
      




 11lnln2ln

1ln
ttI 


 ٌَو م  

 
 

  























2

1
ln

1
ln2ln

1ln








I ٌَو م   

 
  
























1
ln2ln2

1ln
I ..   

حساب    I
x 
lim :    2ln2lim 





I 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 اىتهى  الموضوع ال ول 
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 الموضوع امثاني

  ( هلاط 4)اهتمرين ال ول 

هـتبر المتتامية  (5 nu 00 المـرفة بــ uمن أ جل كل ؿدد ظبيـي  n : n

nn uu 231 .  

ان بامتراجؽ  أ هَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي  00لدييا : n : 0nuامبُر u محللة   

ن أ ن 0nuهفرض أ ن  01 و مبُر nu 

03يـني أ ن   nu ٌَو  م nn

nu 223  02 و  n  ٌَ01 و  م nu ذن أ هَ من أ جل كل ؿدد ظبيـي  محللة  ا 

n : 0nu. 

لدييا  1

1 2222 

  n

n

n

nnn uuuu 0 وnuذن المتتامية ذن امفرق سامب ا   ا  nu متياكصة . 

هـتبر المتتامية  (6 nv من أ جل كل ؿدد ظبيـي المـرفة n : n

n

n uv  2.  

جبات أ ن  - ت  ا  nv لدييا :  ُيدس ية يعوب  ثـين أ ساسِا و حدُا ال ول.
 

n

n

n

n

n

n uuv 23222 1

1

1  



 يـني

أ ن   nn

n

n

n

n

n

n vuuuv 3233232 1

1

1  



 و  مٌَ المتتامية  nv و حدُا 3 ُيدس ية أ ساسِا 

12ال ول   0.

0

0  uv. 

nnثـبير ؾن كلا من  - ث uوv بدلالة n         :n

nv 3     و     nn

nu 32  

حساب - أ   (7  




















 1

3

2
3lim32limlim

n

nnn

nu  و  مٌَ المتتامية  nu متباؿدة . 

nnحيث n بدلالة nSحساب المجموع-ب uuuS   و مٌَ 10...

       nn

nS 32...323232 2200  ٌَو م 
31

31

21

21 11











 nn

nS أ ي أ ن 

 11 31
2

1
21   nn

nS ذن 11  ا  32
2

1   nn

nS. 

    5 ؿلى  n2 بواقي كسمة nالدراسة حسب كيم امـدد امعبيـي -أ   (8

 34 k 24 k 14 k k4 n 

 5 3 4 2 1 n2 

kn        و مٌَ  لما  4 فا ن باقي كسمة  n2  14لما   و  1ُو    5 ؿلى  kn فا ن باقي كسمة  n2  2ُو    5 ؿلى 

24لما   kn فا ن باقي كسمة  n2  34لما   و  4ُو    5 ؿلى  kn فا ن باقي كسمة  n2  3ُو    5 ؿلى. 

    4 ؿلى  n3و  بواقي كسمة 

 14 k k2 n 

 4 3 1 n3 

kn        و مٌَ  لما  2 فا ن باقي كسمة  n3  12لما   و  1ُو   4 ؿلى  kn فا ن باقي كسمة  n3  3ُو    4 ؿلى. 

 امتي تحلق nثـين كيم امـدد امعبيـي -ب 50143919622018 2  nn لدييا  532018 و 

 521962 ٌَو  م  5022 n و  591439 ٌَو  م  531439 2nn  ذن    ا 

0nu
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 5323143919622018 222 nnnn  يكافئ أ ن   

 5943143919622018 2 nnnn  و لدييا    519  و  514 ٌَو م  519 n أ ي أ ن 

   514143919622018 2 nnn  حتى يكون  50143919622018 2  nn يجب أ ن 

 .ؿدد زوجي nيكون 

  ( هلاط 5 )اهتمرين امثامث 

لى المـلم المتـامد و المتجاوس  المس توي المركب مًسوب ا  jiO ABCDE  و هـتبر اميلط ;;  امتي مواحلِا ؿلى امترثيب ;;;;

14312  ABCDE zوizوizوizوiz.  

جبات  أ ن  (6 ا 
AD

AE

AB

AC

zz

zz

zz

zz









  لدييا  

 
i

i

ii

i

i

i

i

zz

zz

AB

AC 



















3

3

3

13

14

13
  و 

 
i

i

ii

i

i

zz

zz

AD

AE 














2

2

11

12
  و مٌَ 

AD

AE

AB

AC

zz

zz

zz

zz









. 

لى D  يحول Tس تًتج  أ هَ يوجد تحويل هلعي ن لى B و يحول Eا   و زاويتَ A و ُو الدوران الذي مركزٍ C ا 

   


2
2

arg i. 

 و زاويتَ A الذي مركزٍ Sبامتشابَ المباشر Cصورة C'ثـيين لاحلة اميلعة  (7
4


 و وسبتَ 

2

2
 :  

A

i

C

i

C zezez













 44

'
2

2
1

2

2


  و مٌَ  1
2

1

2

1
31

2

1
' 








 iiiizC 

S بامتشابَ z' ذات املاحلة M'  صورتها z هلعة من المس توي لاحلتها Mمتكن  (8 . 

جبات  أ ن  ا   iziz  11
2

1
  لدييا '   izizezez A

ii















 1

2

1
1

2

1

2

2
1

2

2
' 44



 و مٌَ  

  iziz  11
2

1
'. 

متكن  (9  مجموؿة اميلط Mمن المس توي ذات املاحلةz و امتي تحلق   ieiz   حيث 11









2
;0


 

ثـيين ظبيـة مجموؿة اميلط  - ت  لما  يمسح  المجال  








2
;0


  لدييا     ieiiz     و  مٌَ 11

    ieiiz   يـني أ ن 11  iiz    يـني أ ن 11  21  iz  2 يـني أ نMD و 

  يمسح  المجال مٌَ  لما 








2
;0


 2  و هصف املعر D  هي كوس من دائرة أ ي هي ربؽ الدائرة ذات المركز 

ظبيـة  - ث ' صورة    َبامتشاب  S ا ُو  ذو املاحلة D' هي ربؽ دائرة مركزُ

    iiizD  1
2

1
11

2

1 2

ا ' 12 و هصف كعرُ
2

2
 

متكن  (10  مجموؿة اميلط Mمن المس توي ذات املاحلةz  حيث         2argarg  AB zzzz  
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ظبيـة مجموؿة اميلط   :        2argarg  AB zzzz يكافئ   2arg 














A

B

zz

zz
  يكافئ 

    2; MBMA مجموؿة اميلط هي املعـة المس تليمة   AB. 

  : ( هلاط 4)اهتمرين امثامث  

لى المـلم المتـامد المتجاوس  امفضاء مًسوب ا  kjiO  هـتبر اميلعتين;;; 13;7;12 A و  2;1;3B و المس تويان 

  01523:1  zyxP  و    02:2  zyxP.   

جبات أ ن  المس تويان (5 ا  1P  و   2P متلاظـان  بما أ ن شـاؾيهما امياػيميان ؿلى امترثيب 5;2;31 n و  2;1;12 n غير  

مرثبعان خعيا ل ن 
1

2

1

3
 فِما متلاظـان  وفق مس تليم   

 1PBيـني أ ن       01251233  00   أ ي أ ن  محللة  

 2PBيـني أ ن       02213 ٌَأ ي أ ن  محللة  و م   B ثًتمي ا لى مس تليم امتلاظؽ. 

0523.1لدييا  vn 0211.2 و vn   و مٌَ شـاع ثوجيَ مس تليم امتلاظؽ ُو    1;1;1v 

جبات أ ن  (6  ؿلى المس توي A هي المسلط امـمودي نويلعة Bا  1P   :   يـني  أ ن 1PB  محللة  

و  15;6;9 AB مرثبط خعياَ مؽ  5;2;31 n 3  لدييا
5

15

2

6

3

9








و  مٌَ محللة . 

ميكن (7 Q المس توي المـرف بتمثيله اموس يعي امتالي    2;:

62

532

622

IR

z

y

x
























 

جبات  أ ن  - ت ا  Q و  1P متوازيان  يـني أ ن امشـاع  5;2;31 n عمودي ؿلى امشـاؿين المـييين نومس توي   Q  و  

ُما  2;2;21v و  0;3;22 v:  

       0252223. 11 vn   و           0053223. 21 vn محللة . 

امتحلق أ ن المـادلة الديكارثية نومس توي  - ث Q 58523 هي  zyx هـوض اهتمثيل اموس يعي في المـادلة الديكارثية  

      5862553226223   5858 يكافئ محللة . 

 مٌتصف املعـة المس تليمة Iامتحلق أ ن-          ج AB ثًتمي نومس توي  Q :  لدييا









2

11
;4;

2

15
I بامتـويض في المـادلة 

الديكارثية نومس توي  Q :   58
2

11
542

2

15
3 
















  محللة  

و بما أ ن  5;2;31 nامشـاع امياػيمي نومس توي   Q و  15;6;9 ABمرثبعان خعيا  و المس توي يشمل I  فِو  

نولعـة المس تليمة المس توي المحور    AB. 

جبات  أ ن  -أ   (8 ا  S  مجموؿة اميلطM 0 من امفضاء حيث. MBMAهي سعح كرة  ذات املعر    AB  

.0أ و بعريلة أ خرى  MBMA يكافئ          021317312  zzyyxx يكافئ 

01711815222  yyxzyx ٍو هي سعح امكرة الذي مركز 









2

11
;4;

2

15
I ٍو هصف كعر  

2

342

2


AB 
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ثـيين ظبيـة مجموؿة هلاط ثلاظؽ -ب S و المس توي Q  بما أ ن  I  هلعة من المس توي   Q يـني أ ن  S و المس توي Q   

ا  يتلاظـان وفق دائرة مركزُ









2

11
;4;

2

15
I ا  ُو  و هصف كعرُ

2

342

2


AB.  

  : ( هلاط 7)اهتمرين امرابؽ 

 بــ IR المـرفة ؿلىfهـتبر الدالة امـددية 
1

2

2

1
1




xe
xxf و  

fC تمثيوِا امبياني في مـلم متـامد و متجاوس  jiO ;; .  

 : xامتحلق أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي  (8
xx ee 





1

1

1

1
1   

 لدييا بتوحيد الملامات نجد
x

x

x

x

x

x e

e

e

e

e

e 

















1

1

1
1

1

11

1
 .  محللة 1

و  O    متياػرة بامًس بة   IRبما أ ن

     xf
e

x
e

x
e

xxf
xxx



















 1

2

2

1
1

1

1
12

2

1
1

1

2

2

1
1 

 . دالة فردية fفا ن   

حساب  (9 xf
x 
lim :    












 1

2

2

1
1limlim

xxx e
xxf 

جبات  أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي  (10 x : ا  
2

1

1

2

1
' 














x

x

e

e
xf :  

 
 

 
 

 
 2

2

2

2

2
12

1

12

41

1

2

2

1
'














x

x

x

xx

x

x

e

e

e

ee

e

e
xf محللة  

 جدول ثغيرات الدالةf ؿلى IR بما أ ن  
2

1

1

2

1
' 














x

x

e

e
xf فا ن الدالة fمتياكصة ؿلى IR 

 

 

 

 

 

 : xاس تًتاج اهَ من أ جل كل ؿدد حليلي موجب   (11

x
ex 2

1

1

2
1 


   من جدول ثغيرات الدالة f  أ ي أ هَ من أ جل كل ؿدد حليلي 0 هلاحغ أ ن الدالة ثلبل كيمة حدية كبرى هي 

x:  موجب    0xf أ ي أ ن x
ex 2

1

1

2
1 


. 

حساب  (12  


















xxf

x 2

1
1lim: 

 
  0

1

2
lim

2

1
1lim 





















 xxx e
xxf  

من ما س بق وس تًتج أ ن  الميحنى : امتفسير امِيدس ية   
fC َله مس تليم ملارب مـادمت xy

2

1
1 جهة .  
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وشاء  المس تليم  (13 ا   ذو المـادلة  

1
2

1
 xyو  الميحنى  

fC : 

 

 

 

 

 

 

 

 

جبات  أ ن الدالة -أ   (14 ا  1ln xex دالة أ صوية نلدالة 
1

1




xe
x ؿلى IRبالاش تلاق  : 

    1ln xex داهتها المش تلة هي  
1






x

x

e

e
x بامضرب في  xe في امبسط و الملام نجد 

xe
x





1

1
 و مٌَ محللة . 

حساب مساحة الحيز المس توي المحدد بالميحنى -       ب 
fC 0;1 و حامل محور امفواصل و المس تليمان انلران مـادلاتهما  xx 

   
1

0

2

1

0

1

0

1ln2
4

1

1

2

2

1
1 













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 
 


 

04 

:)40(

I nuu 0 0nn nu u  1 2 1 

u1u2u3)أ.1
nn)ب

nu  2 1

2. nv nwn nv u  3nnw  2

)أ nwq

nnSnS)ب n
S 

...0 1n nS w w w   ...n nS v v v    0 1...n nS u u u    0 1 

.IIn nu nv 

1.nunv
2أ(nn23

n)ب nv  0 3
nnunv)ج 
3.n n nS S  3 

:)40(

xyz
x y z 0

040x 0
075y 

0
024z 

 
:A''x'' 
:B''y'' 
:C''z'' 
:S'''' 

:S'''' 

1

2( )P SS 

3( )P SS 

:)50(

I.z  z i z z   22 3 2 10

2من1الصفحة 

 
 

 
 

04 

:)40(

I nuu 0 0nn nu u  1 2 1 

u1u2u3)أ.1
nn)ب

nu  2 1

2. nv nwn nv u  3nnw  2

)أ nwq

nnSnS)ب n
S 

...0 1n nS w w w   ...n nS v v v    0 1...n nS u u u    0 1 

.IIn nu nv 

1.nunv
2أ(nn23
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:)50(

I.z  z i z z   22 3 2 10
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II. O u v; ,
 

ABCAzBzCzAz i  2 3Bz i 1 3C Bz z 

1أ(B C

A C

z z
z z




TAB)ب 

ABC)ج

ABC)د r

2  ;M x yz x iy A

C

z z
z z





1

)أ  

)ب T

3أ(DzDC      ; , ; , ;A B D 1 1 1
DC)ب 
ADCB)ج 

)07(

f   ; ;    0 1( ) ln
x x

f x
x
    

 

1
2

 fCf ; ,O i j
 

i cm 1


 

I
1.f

))أ.2 )D
x

y 
2

 fC

)ب fC( )D

x)أ.3   ; ;    0 1
 

( )
x x

f x
x x

  


2 2
2 1

f   ; ;    0 1f 
4 fC ; ,O i j

 

II.

1   lnx x x x    ln x  ;  0

2  2cm2 A fC( )D
x  2x 

3lim ( )A






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
























 
.I
1 
u1u2u3)أ 

u 1 1u 2 3u 3 7 

nn)ب
nu  2 1

 P n) P nnn
nu  2 1( 

 0nu     00 2 1 1 1 0 0P
k 

 P kk
ku  2 1 P k 1

k ku u  1 2 1 k
ku    1 2 2 1 1k

ku


  11 2 1 

 P k 1

nn
nu  2 1

2
))أ )nwq


n

n
n

n

w
w


  

11 2 22 

( )nwq  2 

nnSnS)ب nS  

n
nS

 12 1n
nS n   12 2 1





 n

nS n   12 2


 
.II
1nunu 

n np u v dgcd( ; )
n

d
u


n

d
v


n n

d
v u

d3 

 d D 3 1 3; 

2 

nn23)أ
k 2 1k2n 21 n2 3

nnv)ب    0 3 

nv    0 3n     2 2 3    2 1 3n    2 1 3
k n k  2; 
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 
I. 

1
lim ( )
x
f x


 lim ( )

x
f x


 

0
lim ( )

x
f x


 

1
lim ( )

x
f x


  

2ا(( )D

y x

1
2

 fC 

lim ( )
x

f x x


   
 

1
0

2
lim ( )

x
f x x



   
 

1
0

2

) ب fC( )D 

x   ; ;  0 1( ) ln
x

f x x
x
     

 
1 1
2

 

( )f x x 
1

0
2

ln
x
x
   

 
1

0
x
x


1
1x x 1 1 1

x   ; ;  0 1 fC( )D 

( )  f x x
1

0
2

ln  
 

 





x
x
1
0 

x
x
1
1 


 

x
x
1
1 0 

 



x
1
0


  x 0


   x 0 

x ; 0 fC( )D 

 (  )  f x x
1

0
2

ln    
 







x
x
1

0   
x
x
1
1   




x
x
1
1 0 

   



x
1
0


    x 0


x 0 

x ;1 fC( )D 
 fC  

3أ(x   ; ;  0 1( )
( )

  


x x
f x

x x

2 2
2 1



 

 

( ) ln
                        

 




x x
f x x

x x x x x

x x
x x

2

2

1 1 1 1 1 1
2 2 1 2 1

2
2 1

f)ب   ; ;  0 1

( )f x 
x2101 x 
00  x x2 2 
00  x x2 1 

00 ( )f x 

 ; 1 ;2

 ;1 0 ;1 2 
 
 
 

  
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


f 
2101 x 
00 ( )f x 
ln1 2
 
 

ln 
1

2
2

 

( )f x 

 
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 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

II.

1a   ln  x x a x a x ln x x a

 ;a 

 ;a   ( ) ln   H x x a x a x ( ) ln h x x a

H ;a 

 ( ) ln( ) ln( ) ln( ) ( )            


H x x a x a x a x a h x
x a
1

1 1 1 

Hh ;a 

2 A

   

     

( ) ln ln ln( )

ln ln( ) ln ln( ) ln

 






    

             
   

            

  
x x

A f x dx dx x x dx
x

A x x x x x x cm

2
2 2

2

2

1
1 1 1

2

1 1 1 1 2 2

 

3lim ( )




A

 lim ( ) lim ln ln( ) ln
 

    
 

      A 1 1 2 2

 

  



f 
2101 x 
00 ( )f x 
ln1 2
 
 

ln 
1

2
2

 

( )f x 

 
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II.

1a   ln  x x a x a x ln x x a

 ;a 
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 ( ) ln( ) ln( ) ln( ) ( )            


H x x a x a x a x a h x
x a
1

1 1 1 

Hh ;a 

2 A

   

     

( ) ln ln ln( )

ln ln( ) ln ln( ) ln

 





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             
   

            

  
x x

A f x dx dx x x dx
x

A x x x x x x cm

2
2 2

2

2

1
1 1 1

2

1 1 1 1 2 2

 

3lim ( )




A

 lim ( ) lim ln ln( ) ln
 

    
 

      A 1 1 2 2

 

  


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ln1 2
 
 

ln 
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  الجمھوریة الجزائریة الدیمقراطیة الشعبیة 
   مدیریة التربیة لولایة بومرداس.. وزارة التربیة الوطنیة 

   2018ماي                                                                                          ثانویة  زموري الجدیدة
  في مادة الریاضیات   التجریبيالبكالوریا 

 د  30سا  و  4المدة  ................................................................................  ریاضیات شعبة 

  الموضوع الأول 
  نقاط 4: التمرین الأول 

نعتبر المتتالیة العددیة  )1 nu   1: المعرفة   بـ

1

2
u   1: لاقة التراجعیة و بالع

1 1

6 3n nu u   . 

و لتكن المتتالیة   ) أ nv   1المعرفة من أجل  كلn     بـ :
2

5n nv u  . 

بین أن المتتالیة  nv ھندسیة یطلب تعیین أساسھا.  

 . nبدلالة  nuثم عبارة   nبدلالة  nvإستنتج عبارة   ) ب

بھ  Bثلاث أوجھ حمراء  و ثلاث أوجھ بیضاء  أما النرد  بھ Aالنرد : غیر مزیفین بحیث   Bو  Aنعتبر نردین  )2
 .أربع أوجھ حمراء  و وجھین بیضاوین 

ثم نرمي ھذا . لنرد أما إذا ظھر اللون الأبیض نغیر ا. إذا ظھر اللون الأحمر نحتفظ بھذا النرد :  نختار عشوائیا نردا و نرمیھ 
  .النرد  وھكذا دوالیك 

  . nAالحادثة العكسیة للحادثة   nA: و بـ " .   مرة  nرمي النرد " : إلى الحادثة  nA: مز بـ نر

      nR  الرمیة ظھور اللون الأحمر في : " إلى الحادثةn   . "  و بـ :nR   الحادثة العكسیة للحادثة للحادثةnR .  

  .  nRى إحتمال الحادثة  إل nrو    nAإلى إحتمال  الحادثة  na: و نرمز بـ 

  . 1aعین   ) أ

 . 1rأكمل الشجرة ثم عین    ) ب

1nبملاحظة  من أجل كل ) جـ   :  

   n n n n nR R A R A      

: بین أن  
1 2

6 3n nr a   .   

1nین من أجل كل ب) د   :   1n n n n nA A R A R     .  

1nإستنتج من أجل كل ) ه   :1

1 1

6 3n na a    . ثم  عین عبارةna   بدلالةn .  

limثم    nبدلالة  nrإستنتج عبارة ) و n
x

r


    

  نقاط 5:  التمرین الثاني 

2: التالیة  z، المعادلة  ذات المجھول  حل في مجموعة الأعداد المركبة  )1 2 4 0z z   . 

المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس في  )2 ; ;O i j
 

B,نعتبر النقط     A  وC  على التي لواحقھا

2Az: الترتیب    ،1 3Bz i    1و 3cz i   . و لتكن   الدائرة التي مركزھاO  2و نصف قطرھا . 

 .على الشكل الأسي   Czو   Bzأكتب كلا من   ) أ

تحقق أن العدد المركب   ) ب

2019

B

C

z

z

 
 
 

 .حقیقي  

التي یكون من أجلھا العدد  nوعة الأعداد الطبیعیة عین مجم) جـ

n

B

C

z

z

 
 
 

  .عددا حقیقیا سالبا تماما  

  

A

1
2

R
1
2

B

R

4
6
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لیكن  )3 ;    .M  نقطة من الدائرة    2لاحقتھا ie  . 

النقطة  من  Nنسمي      حیث   ; 2
3

OM ON


 
 

: تحقق  أن  .  
i

Nz e
 

 
  32 .  

و زاویتھ    Aالدوران الذي مركزه  rلیكن  )4
3


 . 

3:  ھي   rتحقق أن العبارة المركبة للدوران   ) أ 32 2
i i

z e z e
 

     

منتصف  F: نكیل  ) ب BM   وK   منتصف CN  . بین أن : r F K  

  . AFKإستنتج طبیعة المثلث ) جـ

2: بین أن ) أ )5 4 2 3 cos
6

AF
 

    
 

  

  إستنتج )ب
M

z  لاحقة النقطةM   بحیث تكون المسافةAF  أكبر ما یمكن.  

   طاقن 5  :التمرین الثالث 

لیكن    ; ; ;O i j k
  

   .معلم متعامد ومتجانس في الفضاء  

: نعتبر النقطتین   2; 3;2A    و 2; 3; 2B   وS    

مجموعة النقط   ; ;M x y z من الفضاء  

2: حیث   2 2 6 4 9 0x y z y z        

 تعیینمعادلة سطح كرة یطلب   Sبین أن ) أ   )1
 . Iنصف قطرھا  و احداثیات مركزھا  

بین أن  )ب  AB   قطرا لـS .  

 لیكن) 2 P  2مستو معرف بالمعادلةz    

و لتكن النقطة    6;3;2J    

تنتمي إلى   Iتحقق أن ) أ P   و إستنتج أن S   تقطع  المستوي P  وفق دائرة   قطرھا AB .  

نعتبر في المستوي ) ب P  دائرة  مركزھاJ   بین أن الدائرتین .  4و نصف قطرھا و  متماستان خارجیا فيA.  

لتكن النقطة ) 3 4;3;0E   و نعتبر التحاكي
5

;
2

h E
 
 
 

  . hبـ    Sإلى صورة  Sو نرمز بـ    

Iو إحداثي مركزھا  Sعین نصف قطر ) أ  .  

برر أن المستوي ) ب P   یقطعS   وفق الدائرة   

المستقیم ) جـ EA  یقطعS   فيA  . لتكنB  متقابلة قطریا معA   علىS  .  بین أن النقط,B E  وB   في إستقامیة.   

   طاقن 6  :التمرین الرابع 

 I نعتبر الدالة العددیةg  المعرفة على  كما یلي:  xg x eو gC  منحناھا البیاني في معلم متعامد ومتجانس ; ;O i j
 

  

عین معادلة مماس المنحنى   )1 gC   0في  النفطة  ذات الفاصلة . 

0xبین من أجل  كل ) أ  )2   :1 1xx e    .    

0xإستنتج من أجل كل )ب    :
x x

x e x


   

2

1
2

 .   

 II  نعتبر الدالة العددیةf  المعرفة على 0 ;    كما یلي: f 0  و0  xf x e




1

0xإذا كان     

 fC متجانس لامتعامد و لامعلم لافي  منحناھا البیاني  ; ;O i j
 

 .  
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: أحسب ) أ )1 lim
x

f x


 . 

  . 0  يف یمنلاعلى  fأدرس إستمراریة و قابلیة الإشتقاق للدالة ) ب

  . fالدالة  شكل جدول تغیرات) جـ

بین أن ) أ )2
2

1 1
I ;

2 e

 
 
 

نقطة إنعطاف  للمنحنى     fC . 

لـ   T  أكتب معادلة المماس) ب fC  في النقطة
2

1 1
I ;

2 e

 
 
 

 .  

كل  المعطى  أسفل الورقة الذي یعاد مع ورقة الإجابة ھو منحنى الدالة  في الش)  3 gC   في المعلم O ; i : j
 

 .  

و   T،  أرسم  Iلم النقطة ع  fC .  

مساحة الحیز من المستوي المحدد بـ  kAلتكن ) 4 fC  و المستقیمات التي معادلتھا y 1   ، x k   و

x k 1    حیثk  عدد طبیعي غیر معدوم.  

:عمال  باست) أ 2 Iبین أن  )ب:  k

k 1 1 1 1 k 1
ln A ln

k 2 k k 1 k

      
            

    

kأحسب ) ب
x
lim A


 .  

nمن أجل كل ) 5 1  نضع:   
n

n k
k 1

S A


  .  

  . nSفسر ھندسیا ) أ

   :بین أن ) ب   n

1 1
ln n 1 1 S ln n 1

2 n 1

 
      

 
   

n: إستنتج ) جـ
x
lim S


.  

   سعیدي: أستاذ المادة .......................بالتوفیق .................................إنتھى 
-  --  - - - - - - - - -  -  -  - - - - - -  -  -  - - - - - - - - -  -  -  - - - - - -  -  -  -  - - - - - - - - - - -  -  -  - - - - - - - - -  -  -  - - - - - -  -  -------  

  :الإسم                                                         :اللقب 
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
  الجمھوریة الجزائریة الدیمقراطیة الشعبیة 
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   مدیریة التربیة لولایة بومرداس.. وزارة التربیة الوطنیة 
   2018ماي                                                                                          یدةثانویة  زموري الجد

  في مادة الریاضیات   التجریبيالبكالوریا 
  د 30سا  و  4المدة  ................................................................................  شعبة ریاضیات 

  الثاني الموضوع 
   طاقن 7 : التمرین الأول

الدالة العددیة المعرفة على   fلتكن : الجزء الأول 0 ;    بما یلي :  

 0 0f     و   21f x x ln x    0إذا كانx  .  fC  تمثیلھا البیاني في مستو منسوب لمعلم متعامد

و متجانس  O ; i ; j
 

 .  

أحسب  .1 
x
lim f x


 . 

 . 0مستمرة  على الیمین في   fبین أن الدالة ) أ .2

أحسب  )ب
 

x

f x
lim

x
0

  .فسر النتیجة ھندسیا .  

أحسب ) جـ f x  من أجلx  على   fثم شكل جدول  تغیرات الدالة .   0 0 ;   .  

بین أن المنحنى  ) أ .3 fC  یقبل نقطة إنعطافI  فاصلتھاe1
 . 

أدرس الوضع النسبي للمنحنى   )ب fC بالنسبة للمستقیم الذي معادلتھ :  y x .  

أنشئ  ) جـ fC )  . إستعن بـ :     f ; f e ; f3 2 .(  

نعتبر المتتالیة العددیة :  الجزء الثاني   n n
u

0
u: المعرفة بما بلي   e 1

و  0 n nu f u 1 .  

  :neمن   nبین بالتراجع من أجل كل  .1 u  1 1 . 

بین أن  المتتالیة  .2 n n
u

0
 .و إستنتج تقاربھا . متزایدة تماما  

n: نضع  .3
n
lim u l


   . بین أنe l  1  .مع التعلیل   lثم حدد قیمة    1

لة العددیة المعرفة على المجال الدا  Fلتكن  :الجزء الثالث 0 ;    بما یلي :   
x

F x f t dt 
1

 .  

H:  بین أن الدالة ) أ.1 : x x x ln x 2 21 1

4 2
  دالة أصلیة للدالةh :x x ln x  على المجال ; 0   

xبین من أجل ) ب  0  :     
x x

x
t ln t dt ln x t ln t  

2
2 2

1 1
2

 .  

xمن أجل  إستنتج) جـ  : أن   0     
x x x

F x ln x ln x    
2 2 2

23 3

4 4 2 2
 .  

: مستمرة على  المجال  Fبین أن الدالة ) أ. 2 0 ;  .  

: أحسب ) ب 
x
lim F x


0

ثم إستنتج قیمة التكامل    f x dx
1

0

 .  
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    طاقن 4 :التمرین الثاني 

نعتبر في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس     O ; i ; j ; k
  

  : عدد حقیقي mو  

و لتكن  mP   مجموعة النقط  M x ; y ; z  من الفضاء التي تحقق  : mx y m z m     2 4 0 .  

بین أن   .1 mP   مستو  من أجل كل عدد حقیقيm . 

بین أن جمبع المستویات تتقاطع في نفس المستقیم  .2   الذي یطلب تعیین تمثیلا وسیطیا لھ. 

حتى یكون   mعین  .3 P2    عمودي على mP . 

نعتبر النقطة   .4 H ; ;0 1 : أحسب   1  d H ;  . 

لیكن ) أ .5 S  سطح الكرة ذو المعادلة :x y z y z     2 2 2 2 2 3 عین مركز و نصف قطر .0 S. 

عین المستویات   )ب mP   التي تمس S .  

لیكن المستقیم . 6 D   المعرف بتمثیلھ الوسیطي    :

x t

y t ; t

z t

 


  
   

1 2

3

1 3

  .  

الوضع النسبي بین   أدرس D    و mP .  

   طاقن 5  :التمرین الثالث 

المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس  O ; u ; v
 

الذي یرفق بكل نقطة   Tنعتبر التحویل النقطي  .  

M  ذات اللاحقةz    النقطةM    ذات اللاحقةz  حیث : z m i z b    ).m    وb .(  

 .دوران یطلب تعیین زاویتھ   Tحتى یكون  mعین قیم ) أ .1

iذات اللاحقة  Aحتى یكون مركز الدوران  ھو النقطة  bعین العدد المركب  )ب 1 4 .  

m: نضع . 2  b و   3 x iy     حیثx   وy  عددان حقیقیان.  

  .تشابھ مباشر یطلب تعیین نسبتھ و زاویتھ  Tأثبت أن ) أ

  . yو   xو ذلك بدلالة    Tمركز التشابھ  لاحقة النقطة  z0عین العدد المركب ) ب

  عین) جـ  بحیث یكون   طقنلا مجموعةz0  عددا تخیلیا صرفا.  

C: نعتبر النقط  .3 ; B ; A  ذات اللواحق :C B Az yi ; z ; z i    1 1  yعین العددان الحقیقیان .  4

: مرجحا للجملة )  مبدأ المعلم (  Oحتى تكون النقطة    و       A ; , B ; , C ;2 3 .  

و زاوتھ  2و نسبتھ    Oالذي مركزه  Sة المركبة للتشابھ  المباشر أكتب العبار. 4
7

6
 .  

Tبین أن التحویل النقطي . 5 S  تحاك یطلب تعیین نسبتھ.  
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   طاقن 4 :ع التمرین الراب

نعتبر المعادلة   E  ذات المجھولین الصحیحینx   وy  حیث :x y  3 4 8 .  

تحقق أن ) أ .1 ; 0 حل لـ   2 E . 

لأعداد الصحیحة المعادلة حل في  مجموعة ا )ب E .  

نعتبر في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس . 2 O ; i ; j
 

المستقیم      المعرف بالمعادلة :

x y  3 4 8 نقطة من   Aو   0   فاصلتھا معدومة.  

نقطة من   Mبین أنھ إذا كانت ) أ   إحداثیاھا أعداد صحیحة فإنAM  5مضاعف لـ  .  

ة من نقط  Nلتكن ) ب    إحداثیاھا x ; y  . تحقق أن :AN x
5

4
 .  

 .صحیحان   عددان  yو   xفإن   5مضاعف لـ    ANإستنتج  أنھ إذا كانت ) جـ

  

  سعیدي: أستاذ المادة .......................بالتوفیق .................................إنتھى 
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y x= −h…^ÏÚ<ÜéÏjŠÚ<<Øñ^Ú<îßvßÛ×Ö( )fC<<< <

I <<<Üm<<�vßÛ×Ö<�ŠßÖ]<Ä•çÖ]<Œ…�]( )fC<{Ö<<ífŠßÖ^e( )∆<<J<< <

3I<<<<<íŞÏßÖ]<á]<kfm_1 1
;

2 4
ω  − 
 

<�vßÛ×Ö<†¾^ßi<ˆÒ†Ú<êâ( )fCJ< <

4I<<<kfm_<<íÖ�^Ã¹]<á_( ) 0f x =<<‚éuæ<Øu<ØfÏiα<oéuV<2 9

5 2 0
α< <<<<J<< <

5I<<<Ü‰…]( )∆æ( )fCJ< <

6I<<<àÓjÖ<<íÖ]‚Ö]g<î×Â<íÊ†Ã¹]{ }1;0;1− −ℝ<ê×è<^ÛÒ<V11
( ) ln

2

x
g x x

x

−
= − +<<<H< <

<<<<<<<æ( )gC<êÞ^éfÖ]<^ã×én³<ŠÖ]<Ü×Ã¹]<»<Ðe^J< <

 <<   <<_I<<<íÖ]‚Ö]<íéÃË�<Œ…�_g<J<< <

<<<<<<<<hI<°e<<Ü‰…<àÓµ<ÌéÒ( )gC<�vß¹]<<íÖ]‚×Ög<<<<àÚ<^ÎøŞÞ]( )fC<J)<Ü‰…( )gChç×ŞÚ<�Æ (< <

7I<<<_I<e<àÚ<øÒ<gŠu_<íñˆrjÖ^e<ØÚ^ÓjÖ]<Ù^ÛÃj‰^
3

2
ln( )x dx  <<<<<æ

3

2
ln( 1)x dx−< <

<<<<<hI<íu^ŠÚ<sjßj‰]<ˆé£]<îßvß¹^e<�‚�]<ëçjŠ¹]( )fCH<<ÜéÏjŠ¹]( )∆<H<°ÛéÏjŠ¹]<2x =<<æ3x =< <

<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<< << << << << <
Ùæù]<Åç•ç¹]<îãjÞ]Ùæù]<Åç•ç¹]<îãjÞ]Ùæù]<Åç•ç¹]<îãjÞ]Ùæù]<Åç•ç¹]<îãjÞ]  
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<<<<<àÚ<àÚ<àÚ<àÚ4 3<ívË‘<ívË‘<ívË‘<ívË‘ 

 

êÞ^nÖ]<Åç•ç¹]êÞ^nÖ]<Åç•ç¹]êÞ^nÖ]<Åç•ç¹]êÞ^nÖ]<Åç•ç¹]< <

<Ùæù]<àè†ÛjÖ]V )03.5<½^ÏÞ (< <

1J ____gŠu<Œ…�<<êÃéfŞÖ]<�‚ÃÖ]<ÜéÎn<�‚Ã×Ö<íè‚é×Îý]<íÛŠÏÖ]<êÎ]çe2n<î×Â7< <

2J �‚ÃÖ]<Ø×u2016<�‚Ã×Ö<íè‚é×Îý]<íÛŠÏÖ]<êÎ^e<sjßj‰c<ÜmHíéÖæ_<ØÚ]çÂ<ð]‚q<±c2017 20162016 2018+<<î×Â7< <

3J <�jÃÞ( )nu<Ùæù]<^â‚u<æ<ífqçÚ<^â�æ‚u<^Ú^³<ì‚è]ˆjÚ<íé‰‚ßâ<íéÖ^jjÚ0u<oécV<<2 3

2 3

12

32

u u

u u

+ =
 × =
< 

_<I  <<àÚ<øÒ<gŠu_2uæ<3u<Ý^ÃÖ]<‚£]<ì…^fÂ<gjÒ_<Ümnu<<íÖ÷‚enJ 

h<I  <íÛŠÎ<êÎ^e<‚qæ_<1n nu u+ −<<î×Â7Øq_<àÚ2017n =J< 

l<I  <á_<kfm_V 1( ; ) 2n
n nPGCD u u+ =<æ‚ÃÚ<�Æ<êÃéf�<�‚Â<ØÒ<Øq_<àÚ<ÝnH 

<<<<<<<<<<<<àÚ<ØÒ<�ÛéÎ<ï†}_<íÏè†Şe<sjßj‰]<Üm2uæ<3u<J 

Ö]<àè†ÛjÖ]êÞ^n<V )05.5<½^ÏÞ (< <

1D <gÒ†¹]<�‚ÃÖ]<�jÃÞβoéuV<4 2(1 )iβ = +< . 

I <gjÒ]β<<<ên×n¹]<ØÓ�Ö]<î×ÂJ 

I <<ífÒ†¹]<�]‚Âù]<íÂçÛ¥<»<Øuℂ<<Ùçã�]<l]ƒ<íÖ�^Ã¹]ZíéÖ^jÖ]<<V3(1)......Z β=<J   

I  �jÃÞ3 2 1, ,Z Z Z<íÖ�^Ã¹]<Ùç×u(1)<<á_<àâ†e<H<V. 1 2 2 3 1 3
2 2 2

3 1 2

Z Z Z Z Z Z

Z Z Z

× × ×= =<<<<<<    <  < <

2D ëçjŠ¹] <hçŠßÚ<gÒ†¹]±c<<‹Þ^rj¹]<æ<‚Ú^Ãj¹]<Ü×Ã¹]( ); ;O u v
����

¼ÏßÖ]<àÓjÖ<H , , ,D C B A<æ H<géi�Ö]<î×Â<^ãÏu]çÖ 

AZ α=<H
1

1BZ i
α

α
−= +<HCZ iα=H

1
DZ i

α
= −<æ1H DZ Z= +<<oéuα<àÂ<Ì×j−<^Ú^³<gqçÚ<êÏéÏu<�‚Â1< <

I <á_<ÐÏ�( )B D D A CZ Z Z Z Z− = −<<<á_<°e<Üm<V

2016
1

( )
2

B D A DZ Z iZ Z
 − = × 
 
<<. 

I éÏjŠ¹]<á_<sjßj‰]°Û( )BD<<<<æ(AC)<<<á]‚Ú^ÃjÚJ 

I †�^f¹]<äe^�j×Ö<ífÒ†¹]<ì…^fÃÖ]<°ÂS<Ùç¬<ë„Ö]A<±cB<Ùç¬<æC<<<±cD< <ìˆéÛ¹]<å†‘^ßÂ<‚q<Üm<HJ 

I °n×n¹]<á_<°eOAC<æBHD<°ãe^�jÚ<<°e<íÎøÂ<‚q<Üm^Ûãéju^ŠÚJ  < << <

3D ¼ÏßÖ]<íÂçÛ¥<°ÂM<^ãÏu]çÖ<�Ö]Z<�Ö]<ÐÏ�V<arg( ) arg( ) 2A CZ i Z Z kα π+ = − − +<<<<<ÄÚk ∈ℤ.< < <

Ö]<àè†ÛjÖ]oÖ^n<V )04<½^ÏÞ (< <

<‹Þ^rj¹]æ<‚Ú^Ãj¹]<Ü×Ã¹]<±c<ð^–ËÖ]( ; ; ; )O i j k
� �� ��

<<<z<¼ÏßÖ]<�jÃÞ(1;3;4)A<<<z( 1;4;4)B −<<<z(3;1;2)C< <

1<D_I<Ö]<á_<°e<¼ÏßA<<zB<<<æC<<íéÚ^Ïj‰]<î×Â<kŠéÖJ<< <

<<<<<<hI<<á_<°eÖ]Å^Ã�n(1;2; 1)−
�
<Ü¾^Þ Ö<ëçjŠÛ×( )ABCä{Ö<íéi…^Óè�<íÖ�^ÃÚ<°Â<Üm<H<J< <

2<<<<D(P) ëçjŠÚ<<ä×én³êŞé‰çÖ]V           

1 2

1

5

x

y

z

α β
α
α β

= + +
 = +
 = + +

         
α
β

∈
∈
ℝ

ℝ
      <<<<<<<<<<<< <

<<<<<<_I<ëçjŠÛ×Ö<íéi…^Óè�<íÖ�^ÃÚ<gjÒ_(P)á_<°e<Üm<H(P)<æ( )ABC<á]‚Ú^ÃjÚ<J<                                                      

 <<<<hI<ÜéÏjŠÛ×Ö<êŞé‰çÖ]<ØénÛjÖ]<gjÒ_( )∆<<°èçjŠ¹]<Ä�^Ïi(P)<æ( )ABC<J< <
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<<<<<àÚ<àÚ<àÚ<àÚ4 4<ívË‘<ívË‘<ívË‘<ívË‘ 

 

< <

3D <<àÓjÖ(3;1;1)D<ð^–ËÖ]<àÚ<íŞÏÞ< 

I °Â1d<íŞÏßÖ]<‚ÃeDàÂ<]ëçjŠ¹(P)<<æ2d<íŞÏßÖ]<‚ÃeDàÂ<]ëçjŠ¹( )ABC<<<<J 

I <sjßj‰]3d<íŞÏßÖ]<‚ÃeDàÂ<ÜéÏjŠ¹]( )∆<<<J 

4D <ì†ñ]‚Ö]<�jÃÞ( )C<ê×è<^ÛÒ<íÊ†Ã¹]<V
2 2

0

2 4 1 0

z

x y x y

=


+ − − + =
< <

I <ì†ÓÖ]<xŞŠÖ<íéi…^Óè‚Ö]<íÖ�^Ã¹]<°Â(S)<ì†ñ]‚Ö]<ëç�<�Ö]( )C<âˆÒ†Ú<æ<^Ω<ëçjŠ¹]<±c<êÛjßè(P)J< <

Ö]<àè†ÛjÖ]Äe]†<V )07<½^ÏÞ ( 

iJ <íÖ]‚Ö]<�jÃÞf<<î×Â<íÊ†Ã¹]ℝ<<^ÛÒê×èV<2 1( ) (1 ) xf x x x e− += − +< 

<àÓéÖ<æ( )fC<<^ã×én³»<êÞ^éfÖ]<<‹Þ^rjÚ<æ<‚Ú^ÃjÚ<Ü×ÃÚ<±c<hçŠßÚ<ëçjŠ¹]( ; ; )o i j
� �

<J< <

1J _I gŠu]  lim ( )
x

f x
→−∞

  <æ á_<°eV<lim ( )
x

f x
→+∞

= +∞ 

<<<<<<<<<<hI<<êÏéÏu<�‚Â<ØÒ<Øq_<àÚ<äÞ_<°ex<V 
2 1'( ) 1 ( 1) xf x x e− += + −< <

<<<<<<<<{qI<<å^Ÿ]<sjßj‰]<<íÖ]‚Ö]<�Çif<<<æ<^ãi]�Çi<Ùæ‚q<ØÓ�J< <

2<<<JÜéÏjŠ¹]<á_<°e( )∆<<<íÖ�^Ã¹]<æƒy x=<<�vßÛ×Ö<Øñ^Ú<h…^ÏÚ( )fC<<<�vßÛ×Ö<�ŠßÖ]<Ä•çÖ]<Œ…�]<Üm( )fC<{Ö<<ífŠßÖ^e( )∆<<< <

3<J<<íÖ�^Ã¹]<á_<°e( ) 0f x =<<‚éuæ<Øu<ØfÏiα<oéu<V1.8 1.9α< <<<< <

4<<JŒ^ÛÛ×Ö<íéi…^Óè�<íÖ�^ÃÚ<gjÒ_(T)<<�rßÛ×Ö( )fC  <<í×‘^ËÖ]<l]ƒ<íŞÏßÖ]<‚ßÂ1 

5<<JêÏéÏu<�‚Â<ØÒ<Øq_<àÚ<äÞ_<°e x<<V 
1''( ) ( 1)( 3) xf x x x e− += − − −<á_<sjßj‰]<Üm( )fC<<g×Şè<Í^ŞÃÞ]<�ŞÏÞ<ØfÏè

<^ÛãßééÃiJ< <

6<<J<gŠu](3), (0)f f<<<Ü‰…]<Üm( )∆<<H(T)<<æ( )fC<J< <

7<<J]<ÜéÎ<gŠuæ<^éÞ^ée<�Î^Þ<êÏéÏ£]<¼é‰çÖm<íÖ�^Ã¹]<Ùç×u<ì…^�cæ<�‚ÂV ( )f x x m= + 

ii<J<Ýæ‚ÃÚ<�Æ<<êÃéf�<�‚Â<ØÒ<Øq_<àÚ<Ä–Þn<V 

1 1

0

n x
nI x e dx− +=  

1J _I<íÖ]‚Ö]<á_<°e G<î×Â<íÊ†Ã¹]ℝ<<{e<<V1( ) ( 1) xG x x e− += − +<<<<íÖ]‚×Ö<íé×‘ù]<íÖ]‚Ö]<êâ1xx xe− +→<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<

<hI<<gŠu]1I 

2J _I<<á_<°e<íñˆrjÖ^e<í×Ú^Ó¹]<Ù^ÛÃj‰^e<V1 1 ( 1)n nI x I+ = − + +<<<<<Ýæ‚ÃÚ<�Æ<êÃéf�<�‚Â<ØÓÖn<<< .                                       <

<hI<<gŠu]2I 

3J <{e<gŠu] <2cm<é£]<íu^ŠÚ<�vß¹^e<�‚�]<ëçjŠ¹]<ˆ( )fC<<<ÜéÏjŠ¹]<æ( )∆<<^ÛãéjÖ�^ÃÚ<àè„Ö]<°ÛéÏjŠ¹]<æ0x =  æ1x = 

  

 

<^è…çÖ^ÓfÖ]<ì�^ã�<»<|^rßÖ]<ÜÓÖ<îßÛjè<ì�^¹]<ƒ^j‰_< <
]<Åç•ç¹]<îãjÞ]]<Åç•ç¹]<îãjÞ]]<Åç•ç¹]<îãjÞ]]<Åç•ç¹]<îãjÞ]êÞ^nÖêÞ^nÖêÞ^nÖêÞ^nÖ  
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الشعبية الديمقراطية ية الجزائر ية الجمهور
المسيلة لولاية بية التر ية مدير الوطنية بية التر وزارة
التجريبي- - الثانوي التعليم يا بكالور إمتحان عامر- سيدي - دحمان مرزوك الشهيد ية ثانو
2018 ماي : دورة ياضيات ر ياضي ر تقني : الشعبة
د 30 و سا 04 : المدة ياضيات الر : مادة في إختبار

التالیین: الموضوعین أحد یختار أن المترشح على
الأول: الموضوع

نقاط) 05 ) الأول: التمرین
.(O;

#»

i ,
#»

j ,
#»

k ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب الفضاء في
له توجيه شعاع −→u (3;1;−1) و A يشمل الذي (∆) والمستقيمين B(3;3;1) و A(3;0;−2) النقطتين نعتبر

له. توجيه شعاع −→v (0;2;2) و B يشمل الذي (d) و
.(P2) : x−y+2z+1 = 0 و (P1) : x−2y+z−1 = 0 : يين المستو تقاطع هو (∆) المستقيم ان تحقق /1

.(P2) و (P1) يين المستو عن المسافة ية متساو الفضاء من M(x;y; z) النقط مجموعة (Γ) المجموعة نعتبر /2
حقيقي. وسيط α حيث (Γ) المجموعة إلى تنتمي I(3;α + 2;α) النقطة ان بين ( أ

. (d) المستقيم هي الحقيقية، الاعداد مجموعة α تمسح لما ، I النقط مجموعة ان بين ( ب
. (∆) على B للنقطة العمودي المسقط هي A النقطة أن وبين (d) و (∆) المستقيمين تقاطع نقطة جد ( ج
في (P2) و (P1) يين المستو وتمس B النقطة مركزها التي (S) الـكرة لسطح ديكارتية معادلة أكتب ( د

الترتيب. على D و C النقطتيين
منهما لكل ديكارتية معادلة تعيين يطلب (Q2) و (Q1) يين مستو إتحاد هي (Γ) المجموعة أن بين ( أ /3

. ( (d) المستقيم يشمل الذي المستوي (Q1) حيث )
. متعامدان (Q2) و (Q1) يين المستو أن تحقق ( ب

.(Q2) والمستوي C النقطة بين المسافة d2 ، (Q1) والمستوي C النقطة بين المسافة d1 نسمي ( ج
. d2 =

11
√
2

4
و d1 =

√
22

4
: أن بين •

نقاط) 04 ) الثاني: u1التمرین = e2

un+1 = e−
1
2
√
un

بـ: N∗ المعدومة غير الطبيعية الأعداد مجموعة على المعرفة المتتالية (un)

.un >
1

e
: n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن /1

.(un) المتتالية تغير اتجاه استنتج ثم un+1

un

< 1 : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من أنه بين /2
. نهايتها احسب ثم متقاربة (un) أن استنتج /3

.vn =
1

2
+ ln

√
un : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من نعتبر /4

الأول. وحدها أساسها تعيين يطلب هندسية متتالية (vn) أن برهن ( أ
من4 صفحة1
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. lim
n→+∞

un أحسب ثم n بدلالة un عبارة واستنتج n بدلالة vn عبارة أكتب ( ب
.Sn =

1

1+ lnu1

+
1

1+ lnu2

+ · · ·+ 1

1+ lnun

: Sn المجموع n بدلالة أحسب ( ج
نقاط) 05 ) الثالث: التمرین

.(√3− i)2 : المركب العدد الجـبري الشكل على اكتب /1 (I
.(z2 − 2+ 2i

√
3)(z2 − 8

√
3z+ 64) = 0 : المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل /2

التي D و C ،B ،A النقط نعتبر (O; #»u , #»v ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي (II
.zD = 2i و zC = −

√
3+ i ، zB = 4

√
3+ 4i، zA = 4

√
3− 4i الترتيب على لواحقها

.OAB المثلث طبيعة استنتج ثم zB
zA
المركب العدد الاسي الشكل على اكتب /1

.zG لاحقتها وأحسب موجودة G أن تحقق • {(O;−1), (D;1), (B;1)} الجملة مرجح G ليكن /2
. ∥∥∥ #      »

MB +
#      »

MD − #     »

MO
∥∥∥ =

∥∥∥ #      »

MB − #     »

MG
∥∥∥ حيث: المستوي من M للنقط (Γ) المجموعة عين •

المميزة. عناصره ذكر مع G النقطة الى D النقطة محول استنتج ثم ، zG − zC
zD − zC

المركب العدد احسب /3
تماما. موجبا حقيقيا z− zG

z− zD
العدد يكون بحيث z اللاحقة ذات M النقط مجموعة عين /4

. مساحته أحسب ثم معينا ACGF الرباعي يكون حتي F النقطة لاحقة عين /5
نقاط) 06 ) الرابع: التمرین

.f(x) = x− (x2 + 1)e−x+1 : بـ R على معرفة دالة f (I
(O,

−→
i ,

−→
j ). والمتجانس المتعامد المعلم في البياني تمثيلها (Cf ) ليكن

. lim
x→+∞

f(x) = +∞ : أن وبين lim
x→−∞

f(x) أحسب ( أ /1
f ′(x) = 1+ (x− 1)2e−x+1 : x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين ( ب

. تغيراتها جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ( ج
.+∞ عند (Cf ) للمنحني مائل مقارب y = x : المعادلة ذو (∆) المستقيم أن بين • /2

.(∆) الى بالنسبة (Cf ) المنحني وضعية حدد •

.1.8 < α < 1.9 حيث α وحيدا حلا تقبل f(x) = 0 المعادلة ان بين /3
. 1 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf ) للمنحني (T) للمماس معادلة اكتب /4

يقبل (Cf ) أن استنتج ثم f ′′(x) = −(x − 1)(x − 3)e−x+1 : x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين /5
تعيينهما. يطلب إنعطاف نقطتي

. (Cf ) والمنحني (∆) و (T) المستقيمين ارسم ثم f(0) أحسب /6
.f(x) = x+m : المعادلة حلول وإشارة عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش /7

المعرفة G الدالة أن بين • .In =
∫ 1

0
xne−x+1dx : n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من نضع /1 (II

I1 وأحسب x 7−→ xe−x+1 للدالة أصلية هي G(x) = −(x+ 1)e−x+1 : ب R على
n معدوم غير طبيعي عدد كل أجل من In+1 = −1+ (n+ 1)In : أن بين بالتجزئة المكاملة باستعمال /2
معادلتيهما اللذين والمستقيمين (∆) والمستقيم (Cf ) بالمنحني المحدد المستوى الحـيز مساحة استنتج ، I2 وأحسب

. x = 1 و x = 0 :

من4 صفحة2
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الثاني: الموضوع
نقاط) 05 ) الأول: التمرین

2081x− 2018y = 3......(E′) و 2081x− 2018y = 1......(E) : المعادلتين Z2 في نعتبر /1
. بينهما فيما أوليان 2081 و 2018 العددان ان بين أ)

. (E') للمعادلة خاصا حلا استنتج ثم (E) للمعادلة خاصا حلا عين إقليدس خوارزمية باستعمال ب)
. (E') المعادلة Z2 في حل ج)

. y و x للعددين الأكبر المشترك القاسم الى d ب نرمز /2
؟ d للعدد الممكنة القيم ماهي أ)

. d = 3 يكون حتي (E') المعادلة حلول عين ب)
αβαββ

5 ، αβ0αα5 : الشكل على 5 أساسه الذي النظام في الترتيب على يكتبان طبيعيان عددان B و A /3

. 19α + 6β = 63......(∗) : فإن B−A = 63 : كان إذا أنه بين أ)
العشري النظام في B و A كتابة استنتج ثم (*) المعادلة تحقق N2 من (α; β) وحيدة ثنائية توجد انه بين ب)

نقاط) 05 ) الثاني: التمرین
.P(z) = z3 + (2−

√
3)z2 + (3− 2

√
3)z+ 6 : كمايلي المعرف z المركب للمتغير الحدود كثير P(z)

.P(z) = (z+ 2)(z2 + αz+ β).........(∗) : يكون حتى β و α العددان عين ثم P(−2) احسب ( أ /1
. (Im(z1) > 0 حيث z2 و z1 ب (*) المعادلة لحلي (نرمز P(z) = 0 : المعادلة C في حل ( ب

ذات C Bو ،A النقط نعتبر (O; #»u , #»v ) المركب والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في /2
. zC = −2 و zB = zA ، zA =

2√
3
z1 الترتيب على اللواحق

الى تنتمي C Bو ،A النقط ان استنتج ثم ، الأسي الشكل .على zC و zB،zA الأعداد من كلا اكتب ( أ
. قطرها ونصف مركزها تعيين يطلب (C) دائرة

حقيقي. (
zA
zB

)n العدد يكون حتي n الطبيعي العدد قيم عين ( ب
R يمسح k عندما z = ke

−i
2π

3 : حيث z اللاحقة ذات M النقط مجموعة (∆) المجموعة أنشئ ثم عين ( ج
.L =

zA − zC
zB − zC

: للعدد الأسي الشكل عين ( أ /3
المركبة. وكتابته المميزة عناصره عين ثم A إلى B يحول الذي r يل التحو طبيعة استنتج ( ب

.ABC المثلث طبيعة التعليل مع حدد ( ج
تخيلي. L2018n′ العدد يكون حتي n′ الطبيعي العدد قيم عين ( د

. أضلاع متوازي ABCD الرباعي يكون حتى D للنقطة zD اللاحقة عين ( ه
. (∆) حامل إلى تنتميان D و B النقطتين أن استنتج ( و

. 2 ونسبته A مركزه الذي التحاكي h ليكن /4
.h ل المركبة الكتابة عين ( أ

.h بالتحاكي (C) والدائرة (BD) المستقيم من من لكل صورة استنتج ( ب
. ( المركبة الكتابة تعيين يطلب ) h ◦ r يل للتحو المميزة والعناصر الطبيعة عين ( ج

من4 صفحة3
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نقاط) 04 ) الثالث: التمرین
يات كر و3 ، 2 ، 1 ، 0 ، -1 ، -2 الارقام تحمل حمراء يات كر 05 منها يات كر 10 على كيس يحتوي

. 0 ، -1 الرقمين الترتيب على تحملان سوداوان وكريتان ، 1 ، 0 ، -1 الارقام تحمل خضراء
احتمال نفس لها يات الـكر كل أن نفترض ، الـكيس هذا من يتين كر ، واحد آن وفي عشوائيا نسحب /1

السحب.
اللذان الرقمان هما y و x حيث ln|x−y| الحقيقي بالعدد ممكنة سحبة بكل يرفق الذي X العشوائي المتغير نعتبر

الـكيس. من المسحوبتان يتان الـكر تحملاهما
.X العشوائي المتغير قيم عين ( أ

.E(X) ياضياتي الر أمله احسب و X احتمال قانون أكتب ( ب
. إرجاع دون التوالى على يتين كر منه ونسحب الـكيس إلى المسحوبة يات الـكر كل نعيد /2

للسحب. الممكنة الحالات عدد احسب ( أ
: يلي كما معرفان B و A الحدثان حيث ، P(B) و P(A) احسب ( ب

مختلفان". لونيهما المسحوبتان يتان الـكر " : A
. تماما" موجبا عددا منهما كل تحمل المسحوبتان يتان "الـكر : B

نقاط) 06 ) الرابع: التمرین
.h(x) = x+(x−2)lnx و g(x) = x−1− lnx : كمايلي ]0; +∞[ على والمعرفتين h و g الدالتين نعتبر (I

.g الدالة تغير اتجاه واستنتج g′(x) أحسب ( أ /1
.]0; +∞[ المجال من x كل أجل من g(x) ⩾ 0 : أن استنتج ( ب

.h(x) = 1+ g(x) + (x− 1)lnx : ]0; +∞[ المجال من x كل أجل من أنه بين ( ج
. h(x) > 0 : فإن ]0; +∞[ المجال من x كل أجل من أن بين ( د

.f(x) = 1+ xlnx− (lnx)2 بـ: ]0; +∞[ على المعرفة f الدالة نعتبر (II
.(O;

#»

i ,
#»

j ) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في f لـ البياني التمثيل (Cf ) ليكن و
. هندسيا الاولى النتيجة فسر ثم ، lim

x→+∞
f(x) = +∞ : أن بين و lim

>
x→0

f(x) أحسب /1
. f ′(x) = h(x)

x
بـ: :]0; +∞[ من x كل أجل من أن بين ( أ /2

. تغيراتها جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ( ب
.α ∈]0, 4; 0, 5[ حيث α وحيدا حلا تقبل f(x) = 0 المعادلة أن بين ( ج
. 1 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf مماس( (∆) معادلة أكتب ( أ /3

.f(x)− x = (lnx− 1)g(x) :]0; +∞[ من x كل أجل من أن تحقق ( ب
.(∆) المستقيم مع (Cf ) للمنحنى النسبي الوضع استنتج ( ج

.(∆) والمستقيم (Cf ) ارسم /4
.Un+1 = f(Un) و U0 =

√
e : ب n طبيعي عدد كل اجل من المعرفة المتتالية (Un) (III
.1 ≤ Un ≤ e : n طبيعي عدد كل اجل أنه بالتراجع برهن ( أ

نهايتها. عين و تقاربها برر ثم ، (Un) المتتالية تغير اتجاه ادرس ( ب
2018- يا بكالور في بالنجاح لـكم تمنياتنا

عزيز عاشور بن من4أستاذالمادة: 4 بالتوفيقصفحة
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