
 التمرٌن الأول : 

                  ,  ومن أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم         المعرفة ب      نعتبر المتتالٌة 

        
  

 √           

  ,  برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم  (1
 

 
       

    ,بٌن أنه من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم  -أ (2
    

  
     

 متناقصة تماما      إستنتج أن المتتالٌة  -ب

 فما هً نهاٌتها  متقاربة ؟؟؟ إذا كانت متقاربة     هل المتتالٌة -ج

        √     ,  المعرفة من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم      نعتبر المتتالٌة  (3
 

 
    

هندسٌة أساسها      برهن أن المتتالٌة  - أ
 

 
 وعٌن حدها الأول  , 

   بدلالة    ثم إستنتج  ,  بدلالة    أكتب   - ب

 :حٌث    المجموع   أحسب بدلالة  (4

      
 

      
   

 

      
   ……….   

 

      
  

   : التمرٌن الثانً 

I)  كماٌلً    المعرفة على   نعتبر الدالة:                      | |  

   ( أدرس تغٌرات الدالة 1

    على      ( إستنتج إشارة 2

II ) ب    المعرفة على   نعتبر الدالة:            –     
  | |

 
تمثٌلها البٌانً فً      ولٌكن  , 

 (        ‖⃗ ‖   ‖⃗ ‖. حٌث )    ⃗  ⃗    المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس 

 أحسب النهاٌات عند حدود مجموعة التعرٌف  (1

          ,   من   بٌن أنه من أجل كل عدد حقٌقً  (2
    

   ثم شكل جدول تغٌرات الدالة  ,   

   و    عند      مقارب مائل ل    –       ذي المعادلة      بٌن أن المستقٌم  -أ (3

     بالنسبة إلى      أدرس الوضع النسبً للمنحنى  -ب

 ؟؟؟؟     ماذا تستنتج بالنسبة للمنحنى  ,              أحسب  (4

         α       والأخر   تقبل حلٌن أحدهما          بٌن أن المعادلة  (5

 .     والمنحنى     أرسم  (6

 

 

 بالتوفٌق فً شهادة البكالورٌا               إنتـــــــهى                                        

 8102/8102:السنة الدراسٌة                                                                      واري بومدٌن حاسً خلٌفةه  :انوٌةث 

 د 31سا و0 :المدة                                تقنً رٌاضً  3  :الشعبة 

 رٌاضٌاتال فً مادة:  الثانً الفصلفرض 
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المستوي المنسوب إلى  تمثيلها البياني في و ليكن  بـــ:  المعرفة على ا�ال  نعتبر الدالة 
 في الوثيقة المرفقةعطى الم  تجانسمتعامد و معلم م

  : و من أجل كل عدد طبيعي  متتالية معرفة بحدها الأول:  

1( 
  باستعمال الوثيقة المرافقة مثل على محور الفواصل الحدود: ) أ

 وتقارIا ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية  ) ب
2( 

 :  باستعمال البرهان بالتراجع أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي  ) أ
  متزايدة تماما على أثبت أن المتتالية  ) ب
 استنتج تقارIا ثم أثبت أن:  ) ت

  كما يلي:  المعرفة على  نعتبر المتتالية )3

 : متتالية هندسية أساسها برهن أن  ) أ
  بدلالة ثم استنتج عبارة الحد العام  بدلالة  أكتب عبارة الحد العام  ) ب
   حيث:  و  كلا من  أحسب بدلالة  ) ت

  

 
�
��

���� 	�� ���� �� 	�
� �:  04  �� ����. 

متتالية معرفة بحدها الأول:  و  عدد طبيعي حيث   :عامبحدها ال على  عرفةالمتتالية الم لتكن   
  : و من أجل كل عدد طبيعي  

 :  من  نضع من أجل كل )1
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mm عالمعرفة عالمعرفة على ا�لةلةدالة عتبر الدالة فة فةالمع المالمع

سسسسستجانستجانسممامد و  ممم

/ة بحدبحدها الأول:عرفة بحدها الأول: 
محمحمحمح محور ا محور ال على محور الفرافقة مثل على محور الفواص

وتقاوتقارIاة  المتتالية 

طبيعبيعيطبيعيكل عدد طبيعي أجل كل عدد طبيعي  طبيعد
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 يطلب تعيين حدها الأول متتالية هندسية أساسها  أثبت أن �
 :  من  ثم استنتج أنه من أجل كل  بدلالة  أكتب عبارة الحد العام )2
 على  و  بواقي القسمة الإقليدية لكل من العددين  أدرس حسب قيم العدد الطبيعي )3
 على  بواقي القسمة الإقليدية للعدد  عين حسب قيم العدد الطبيعي )4
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 �� ��  ���� �� : 80 �� �� ��  .      

I. نضع:  من أجل كل عدد طبيعي 
 ثم بين أن:   تحقق أن: )1
 على  و  بواقي قسمة  أدرس حسب قيم العدد الطبيعي )2
 يقبل القسمة على  فرديا فإن  بين أنه إذا كان )3

 على  استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد �
 على  ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد )4

 

II. كما يلي:   الذي يكتب في النظام ذي الأساس  نعتبر العدد الطبيعي 

 كما يلي   في النظام ذي الاساس  حتى يكتب  قيمة عين )1
 :  ضع:ن)2

 في النظام ذي الأساس  أكتب �

 ؟  كما يلي:   يكتب فيه  هل يوجد نظام تعداد �
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aamعددعددعددعددعددعدد طب أجل كل عددمن أجل كل عدد طبيعي
ن:قق أن: 

بيعيطبيعي يي العدد الطبيعيسب قيم العدد الطبيعي 
يقبفإ فإن فإن فرديا فإن 

لللللللعدد  للعدد قليدية للعدد سمة الإقليدية للعدد 
على على عدد 

  ككما يليكما يليكما يلي: كما يلي:   س ي الأساس 
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           2019فيفري  05يوم :                                           مرواني الجيلالي    الشهيد ثانوية

  المدة : ساعة    رض محروس الاول للفصل الثاني    ف             تر  3المستوي : 
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 التمرين الاول :

� نعتبر المعادلة  :.1 �E ....................... 21 17 8x y�  عددين طبيعيين   yوxحيث    �

�عين الثنائية - �0 0;x y حل خاص للمعادلة� �E 

�المعادلة  2Nحل في- �E 

 13على 9n، بواقي القسمة الاقليدية nادرس حسب قيم العدد الطبيعي  .2

�بين أنه اذا كان - �;� �حل للمعادلة� �E   : فان� 	34 20 213 9 2 0 13� �� � � � 

�بين أنه إذا كان- �;x y حل للمعادلة� �E و� 	0 4x �فان :  � 	0 4y � 

�عين- �;x y  حلول المعادلة� �E : التي يكون من أجلها� �gcd ; 4p x y � 

 التمرين الثاني :

 1عدد حقيقي موجب تماما و يختلف عن �

� �nu  متتالية عددية المعرفة عليN  :0بـ 6u n:1ومن أجل كل عدد طبيعي � 1n nu u�� � � 

� I نعرف المتتالية� �nv  كمايلي :من أجل كل عدد طبيعيn  :1

1
n nv u

�
� �

�
 

�بين أن المتتالية- �nv  هندسية اساسها�  

 . �و nبدلالة nuثم  nvعبر عن-

�أجلها  المتتاليةالتي تكون من �عين قيم العدد الحقيقي - �nu  متقاربة 

� II 3نضع

2
� � 

0المجوعين : nاحسب بدلالة - 1 .......n nS v v v� � � 0و � 1 .......n nT u u u� � � � 

 

 

تمري

نعتب.11

-

حلحل في--

حسب قيم العدرس حسب قيم العدد الط

���ن أنه اذا كانبين أنه اذا كان  �;

��كانه إذا كان ��;x yx y;ححل للم

��معادلة ول المعادلة  ��EEالتالتي يك

n:1عدد طبيعي ل كل عدد طبيعي 

1
n nv un � �u
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06/02/2019التاريخ : غربي محند شريفشهيد ثانوية ال
 ي مادة الرياضياتف للثلاثي الثاني الفرض الأوِل

2المـدة:                                                                                        ر        ت 3المستـــوى: 
 دقيقة111100

 
 :  التمرين الأول

 
I. ؟ علل . 11على  106أ. ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد

 ؟  علل .  5على   46ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد  ب. 
�جـ. استنتج أن  �406 1 �و أن    �11 �406 1 5�  . 

406د. بين أن   . 55يقبل القسمة على   �1
II.x  وy  . عددان صحيحان

�بين أن المعادلة التالية ليس لها حلول :   .أ �65 40 1x y E� � � �E�  .

�بين أن المعادلة التالية تقبل على الأقل حلا :  .ب �'17 40 1x y E� � � �'E�  .

�عين باستعمال خوارزمية إقليدس حلا خاصا للمعادلة .ج �'E  .

�حل المعادلة .د �'E   0و استنتج وجود عدد طبيعي وحيدx   حيث :   40أصغر من� �017 1 40x �  .

III. عدد طبيعي  من أجل كلa  بين أنه إذا كان ،  :� �17 55a b�   و� �40 1 55a �فإن :   � �33 1 55b �  .

 

 :  ثانيالتمرين ال
 

�المعادلة ذات المجهول  حل في المجموعة .1 �' ',x y   :' '9 14 13x y� �علما أن  � حلا لها . �3,1

�المعادلة ذات المجهول   المجموعة نعتبر في .2 �,x y   :45 28 130x y� � .

�أنه إذا كان  بين� �,x y  حلا لهذه المعادلة فإنx  و  2مضاعف للعددy  ثم حل هذه المعادلة . 5مضاعف للعدد ،

3.N   2عدد طبيعي يكتب 5و  9في نظام تعداد أساسه  		3 6

. 7في نظام تعداد أساسه  
 في النظام العشري . N، ثم اكتب  
و  	 عين�
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جـ. اجـ. استنتج

1د. بين أند. بين أن 

xx و وyyعددعددان صح
بين أن المعبين أن المعادلة .أ

ين أن المعادلة التابين أن المعادلة التالية

مال خوارزمن باستعمال خوارزمية إقل

��ادلة  ��'EEو استنتو استنتج وجو

aبين أنه إذا، بين أنه إذا كان ، :�

��ل �' 'x yx ,  :' 1313'yy4

�� �x y,  :  :28 130130y2828


a5مضمضاعفyyو و 22د للعدد 

e

في نظام تعدادفي نظام تعداد أساسه

ee
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 فرض الثلاثي الثاني في مادة الرياضيات
 ن)  10(  1تمرين 

�نعتبر المتتالية  �nu  بـ :  المعرفة على
0 3u جل كل عدد طبيعي  �

ٔ
،  nومن ا

2

1

1

2

n
n

uu �

�
�. 

1( 
ٔ
حسب  -ا

ٔ
ا

1u  ،
2u  و

3u  جل كل عدد طبيعي
ٔ
نه من ا

ٔ
n ،1nu، ثم برهن بالتراجع ا 1. 

ن المتتالية  –ب 
ٔ
�بين ا �nu  متناقصة تماما على. 

ن المتتالية  -جـ 
ٔ
�استنتج ا �nu . حسب نهايتها

ٔ
 متقاربة ، ثم ا

�نعتبر المتتالية )2 �nv  2بـ :  المعرفة على 1n nv u� 	. 

 
ٔ
جل كل عدد طبيعي -ا

ٔ
n  ،12بين انه من ا n nv v� � . 

ن -ب
ٔ
�استنتج ا �nv ول  متتالية هندسية يطلب

ٔ
ساسها وحدها الا

ٔ
 .0vتعيين ا

كـتب بدلالة  -جـ 
ٔ
حسب من جديد  nuو  nv، كلا من  nا

ٔ
lim، ثم ا nn

u
��


. 

حسب بدلالة )3
ٔ
 : حيث  nTو  nSكلا من  nا

 

 

 

 

 ن ) : 10(  2تمرين 
 

�المعادلتين  22نعتبر في  � : 2019 1440 282E x y	 �و  � � : 673 480 94E x y� 	 �. 

ن العدد )1
ٔ
ولي . 673بين ا

ٔ
 ا

ن للمعادلتين  بين)2
ٔ
�ا �E  و� �E�  2نفس الحلول في مجموعة الحلول  2. 

�عين الثنائية )3 �0 0;x y  الحل الخاص للمعادلة  22من� �E�  : 0حيث 0 1x y	 �المعادلة  2، ثم حل في  � �E�. 

ن الثنائية )4
ٔ
�علما ا �;x y  حل للمعادلة� �E�  عين القيم الممكنة لـ ،� �;PGCD x y. 

�عين الثنائيات )5 �;x y  حلول المعادلة  22من� �E�  بحيث ،� �; 47PGCD x y �. 

6(n  58هو  673وباقي قسمته على  152هو  480عدد طبيعي باقي قسمته على . 

صغر قيمة ممكنة له . nعين قيم �
ٔ
 ، ثم استنتج ا

 

 

 

 بالتوفيق .
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1((
ٔٔ
اا
ٔٔ

حسبحسب --
ٔٔ
ا
ٔ

1u

نن المتتال––ب ب 
ٔ
بينبين ا
ٔ

ن المتتن المتتالية-ـ
ٔٔ
ستنتج ااستنتج ا
ٔٔٔ

��تالية المتتالية  ��nnvvلمعالمعرفة

جل كل عددجل كل عدد طبيع
ٔٔ
ه من ا
ٔٔٔ

�� �nvمتتالية هندسمتتالية هندسية يط

، ثم nuuوو nnvvnnمن ، كلا من 

S وnTT حيث حيث ::

� � 673 4873E xE � : 673 48673�� 48.

x0 2، ثم حل في، ثم حل في  2
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 الاجابة النموذجية :

 : 1تمرين 

لنا :      )1
0 3u �        ،

2

1

1

2

n
n

uu �

�
� 

 
ٔ
 حساب الحدود :-ا

2 2

0
1

1 1 3
5

2 2

uu � �
� � و  �

2
2

1
2

1 1 5
3

2 2

uu � �
� � و  �

2
2

2
3

1 1 3
2

2 2

uu � �
� � � 

 البرهان بالتراجع : �

0nمن اجل  �  :
0 3 1u �  محققة . 1

ن الخاصية صحيحة من اجل 
ٔ
جل  nنفرض ا

ٔ
  �1nونبرهن على صحتها من ا

جل كل عدد طبيعي 
ٔ
n   :1nuلنا من ا 2تكافئ :  1 1nu تكافئ :  1

21 2

2 2

nu�  2

2
تكافئ :  

21
1

2

nu� تكافئ :  1 
1 1nu �  1. 

جل  �1nبما ان الخاصية  صحيحة من اجل 
ٔ
 وذلك حسب  البرهان بالتراجع . nفهي صحيحة من ا

ن المتتالية -ب
ٔ
�بيان ا �nuمتناقصة تماما على :

2 2 2
2 2

2 2
2
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جل  �1nبما ان الخاصية  صحيحة من اجل 
ٔ
 وذلك حسب  البرهان بالتراجع . nفهي صحيحة من ا

ن -ب
ٔ
�استنتاج ا �nv  ول

ٔ
ساسها وحدها الا
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ٔ
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�تعين الثنائية )3 �0 0;x y  الحل الخاص للمعادلة  22من� �E�  : حيث
0 0 1x y	 �. 

لنا 
0 0 1x y	 تكافئ :  �

0 0 1y x� 	 

�بالتعويض نجد :  �0 0673 480 1 94x x	 	 تكافئ :  �
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0193 386x � ومنه  	
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� � � �
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�يقسم   673لنا  �480 3yي  480مع  اولي 673 ولكن�
ٔ
3yقسمي 673حسب مبرهنة غوص   ا 3ومنه  � 673y k� مع  �

k$  : 673ومنه 3y k� �بالتعويض: و  .$kمع  	 �673 480 673 3 94x k	 	 480ومنه :  � 2x k� $kمع  	   . 

�ومنه حلول المعادلة  �E�  هي من الشكل :  2في� �480 2;673 3k k	 $kمع  	  . 

�تعين القيم الممكنة لـ � �;PGCD x y ن الثنائية
ٔ
�، علما ا �;x y  حل للمعادلة� �E�  : نضع� �;PGCD x y d� 
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