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ff f  0 1f     xf x e  هي :و   حيث :  توجد دّالة وحيدة   

 0 / 2.718xe e  

 

xyn  عدد صحيح  : عددان حقيقيان  و  و 
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2e e 
yxe e          x y yxe .      فإنّ :         ذا كان :إ ex y  .     فإنّ :                  ذا كان :إ

/ 0xe a a lnx a lnx .  فإنّ :     ذا كان :    إ aax e  .  فإنّ :           إذا كان :         

lnae a ln ae a 
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 المعادلات و المتراجحات التالية  :المجموعة    حل في

2 2 6xe e  1 3 5 4x xe e  3 23 3 0x x xe e e    
23 5 2 0x xe e    2 3 0x xxe e  

3 22 8 4 0x x xe e e     
2

0xe e  
2 2x

e e
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 2 20 0x xe e   
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3 2 1 0x xe e  

 

2 4 1x xe   2 2 0x xe e   

   2 5 2 12 0x xx x e x e    
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  2 24 0x xe e e     2 2 0xx x e   5 32 13 7 0x x xe e e   

f  و دالتها المشتقةفي المجموعة التي تكون فيها قابلة للإشتقاق :  عيّن في كل حالة مجموعة تعريف الدّالة 
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 التالية  : سب النهاياتحأ 
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f معرّفة على   دّالة  : كمايلي 
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ه من أجل كل  
ّ
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أحسب النهايات ثمّ إستنتج وجود مستقيمين مقاربين مائلين     و  .يطلب إيجاد معادلتيهما

بـــــ :   المعرّفتين على  gو  fأدرس شفعية الدّالتين  
2

x xe e
f x
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f معرّفة على   دّالة  : كمايلي 
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أحسب :      f x f x    ماذا تستنتج ؟ ,
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المنحنى  C  المقابل هو : 

 .قابلة للإشتقاق على العرّفة و الم fدّالة لل

 T  هو المماس للمنحنى C عند : 

 .0ذات الفاصلة  Aالنقطة  

 بقراءة بيانية , أحسب مايلي :   

       0 , 0 , 1 , 1f f f f    

 .و   عند  fعيّن نهاية الدّالة   

ل جدول تغيّرات الدّالة   
ّ
 . fشك

معرّفة بــــ :   fالدّالة      xf x ax b e  . 

 . bو   aعيّن العددين الحقيقين 

هي نقطة إنعطاف للمنحنى  Aأثبت أنّ  C . 

f معرّفة على   دّالة    : بــــــــ  2 2 1x xf x e e  . C تمثيلها البياني معلم متعامد و متجانس ; ,O i j. 

 . fأدرس إتجاه تغيّر الدّالة  

 . مفسّرا النهاية عند  و   عند   fأدرس نهاية الدّالة  
ً
 بيانيا

ل جدول تغيّرات الدّالة  
ّ
 . fشك

عيّن نقاط تقاطع المنحنى   C . مع محوري الإحداثيات 

أحسب   1f   و 1f   ثمّ أنش ئ C . 

  g  : دّالة معرّفة على بـــــ   g x f x   . 

إعتمادًا على المنحنى   C  أنش ئ , C   منحنى الدّالةg . في نفس المعلم 

 

f معرّفة على   دّالة 1 ;   : بـــــــ 
1

xe
f x

x



 . C تمثيلها البياني معلم متعامد و متجانس ; ,O i j. 

أكتب معادلة المماس   T  للمنحنى C  عند النقطة ذات الفاصلة   /   . 1 ;  

ه توجد قيمتان للعدد  
ّ
يكون من أجلها المماس  أثبت أن T . يشمل مبدأ المعلم
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f معرّفة على   دّالة    : بــــــــ  2xf x e x   .  C تمثيلها البياني معلم متعامد و متجانس ; ,O i j. 

 . fالدّالة  اتأدرس تغيّر  

بيّن أنّ   C  
ً

يقبل مستقيما مقاربًا مائلً  يطلب تعيين معادلته . 

 وحيدًا  f أنّ المعادلة بيّن 
ً

0.45حيث :  تقبل حلً 0.44    . 

إستنتج إشارة   f x  على  . 

عيّن نقاط تقاطع المنحنى   C

f معرّفة على   دّالة    : بــــــــ  1 xf x x e    .  C تمثيلها البياني معلم متعامد و متجانس ; ,O i j. 

ل جدول تغيّراتها fأدرس تغيّرات الدّالة  
ّ
 .و شك

أحسب   0f ثمّ إستنتج حسب قيم x إشارة  f x . 

بيّن أنّ المستقيم     1الذي معادلتهy x   مقارب لــ C  عند . 

أدرس وضعية   C  بالنسبة إلى  . 

أكتب معادلة لـــــ   T  مماس المنحنى C  عند النقطةO . 

أنش ئ     , T  و C . 

 حسب قيم الوسيط الحقيقي  
ً
عدد و إشارة حلول المعادلة :   mناقش بيانيا  2f x x m  . 

f معرّفة على   دّالة    : بــــــــ 
2

1

x

x

e
f x

e





    . C تمثيلها البياني معلم متعامد و متجانس ; ,O i j. 

ل جدول تغيّراتها. fأدرس تغيّرات الدّالة  
ّ
و شك

أحسب :      f x f x  ماذا تستنتج ؟ ,

أنش ئ   C .

 g معرّفة على   دّالة    : بــــــــ   g x f x   .

إشرح كيف يمكن            C   رسم المنحنى الممثل للدّالةg  إعتمادًا على المنحنى C  ثمّ أرسم , C  . 
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f معرّفة على   دّالة    : بــــــــ 
1

x

x

e
f x

e



    . C تمثيلها البياني معلم متعامد و متجانس ; ,O i j.

ل جدول تغيّراتها. fأدرس تغيّرات الدّالة  
ّ
و شك

بيّن أنّ النقطة  
1

0 ;
2

A
 
 
 

هي مركز تناظر للمنحنى   C .

عيّن معادلة المماس   T  للمنحنى C  عند النقطةA .

كمايلي :   الدّالة المعرّفة على  gلتكن     
1 1

4 2
g x x f x  .

ه من أجل كل 
ّ
فإنّ :  من  xبيّن أن 

 

 

2

2

1

4 1

x

x

e
g x

e


 



 . 

ل جدول تغيّرات الدّالة 
ّ
, ثمّ إستنتج إشارة  gشك g x  على . 

إستنتج الوضعية النسبية للمنحنى  C  و المستقيم T  ل النقطة
ّ
؟ A. ماذا تمث

  T  و C .

f معرّفة على   دّالة    : بــــــــ 
1

1

x

x

e
f x x

e


 


    . C تمثيلها البياني معلم متعامد و متجانس ; ,O i j.

ه من أجل كل  
ّ
فإنّ :  من  xبيّن أن 

2
1

1x
f x x

e
  


و      

2
1

1

x

x

e
f x x

e
  


 .

دّالة فردية . f أثبت أنّ  

 أحسب :  lim
x

f x


, ثمّ إستنتج :   lim
x

f x


 .

بيّن أنّ المنحنى   C  يقبل مقاربين    و  . يطلب إيجاد معادلة لكل منهما ,

أدرس الوضعية النسبية للمنحنى   C   مع كل من    و   .

ل جدول تغيّراتها . fأدرس إتجاه تغيّر الدّالة  
ّ
ثمّ شك

أنش ئ     ,   و C .
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 g  دّالة معرفة على   : بالعبارة  1xg x e x   

 gأدرس تغيرات الدّالة   
. 

إستنتج إشارة   g x
 

 .  على 

ه من أجل كل  
ّ
  :0xeمن  xبيّن أن x   . 

 f  دّالة معرفة على    : بالعبارة 
x

x
f x

e x



  

 fC  2منحناها البياني في معلم متعامد  )وحدة الطولcm  على xx  5وcm على yy. ) 

ه من أجل كل  
ّ
:  من  xبيّن أن

1

x

x x

x xe

e x xe


 
 . 

 .fأحسب نهايات الدّالة   

 fأدرس تغيرات الدّالة   
ل جدول تغيراتها .

ّ
 و شك

أكتب معادلة المماس   T  عند نقطة تقاطع fC . مع محوري الإحداثيات 

هل توجد مماسات عمودية على   yy . أكتب معادلاتها . 

أدرس الوضع النسبي لــــ    fC   و T  ماذا تستنتج ؟ . 

أرسم   T  ثم fC  . 

إشرح كيف يمكن رسم المنحنى   fC    الممثل للدّالةf . ثمّ أرسمه 

الحقيقي  التي من أجلها تقبل المعادلة  mعيّن بيانيا قيم الوسيط    2f x m . حلً وحيدا موجبا تماما 

إشرح كيف يمكن رسم المنحنى   KC  الممثل للدّالةK : حيث      
2

2
1

2

x

x

e
K x

x e

 

 
 

 
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 g  دّالة معرفة على   : بالعبارة  2 xg x x e   

 gأدرس تغيرات الدّالة   
. 

بيّن أن المعادلة    0g x    تقبل حلين  و  : 1.14حيث 1.15      1.85و 1.84    . 

إستنتج إشارة   g x  . 

 f  دّالة معرفة على    : بالعبارة 
1

1

x

x

e
f x

xe





 1 0 /xxe   

 fC   وحدة الطول ( 2منحناها البياني في معلم متعامد متجانسcm . ) 

 .ثمّ فسّر النتائج بيانيا . fأحسب نهايات الدّالة   

أدرس الوضع النسبي لـــــ   fC  و المستقيم المقارب الأفقي D  عند. 

ه من أجل كل عدد حقيقي  
ّ
x    :بيّن أن 

 

 
2

1

x

x

e g x
f x

xe


 


 

ل جدول تغيراتها .   /  أحسب    fإستنتج اتجاه تغير الدّالة  
ّ
ثمّ شك 0f  . 

بيّن أنّ :    
1

1
f 





ثمّ إستنتج حصرا للعدد     f  . 

هل توجد مماسات لـــــ   fC  توازي المستقيم المقارب الأفقي D )أوجد معادلاتها(. 

أرسم المماسات ثم   D   : تؤخذ(    . 1,19 1,18f     ) 

عدد حلول المعادلة : mناقش بيانيا و حسب قيم الوسيط الحقيقي      1 1 1 0x xx e m xe     

  k  دّالة معرفة على    : بالعبارة   k x f x  

/ إشرح كيف يمكن رسم  kأدرس شفعية الدّالة  kCمستعينا بـــــــ fC  ثم أرسم kC
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 g  دّالة معرفة على  : بالعبارة      4 xg x x e   

 gأدرس تغيرات الدّالة   
. 

بيّن أن المعادلة    0g x    تقبل حلً وحيدا   : 1.07حيث 1.08   . 

إستنتج إشارة   g x  . 

 f  دّالة معرفة على   : بالعبارة     
3

3
x

x
f x x

e


     

 fC   وحدة الطول ( 2منحناها البياني في معلم متعامد متجانسcm . ) 

عيّن نقط تقاطع   fC . مع محوري الإحداثيات 

 .fأحسب نهايات الدّالة   

بيّن أنّ   fC  ًيقبل مستقيما مقاربا مائل    بجوار . يطلب تعيين معادلته 

أدرس الوضع النسبي لــــ    fC   و   . 

ه من أجل كل عدد حقيقي  
ّ
x    :بيّن أن 

 
x

g x
f x

e
  

ل جدول تغيراتها . fإستنتج اتجاه تغير الدّالة  
ّ
 ثمّ شك

بيّن أنّ :    
1

2
4

f  


 
    

 
ثمّ إستنتج حصرا للعدد     f  . 

ه يوجد مماس  
ّ
بيّن أن D  لـــــ fC   يوازي المستقيم   ,  أوجد معادلته. 

أرسم   D  ثم fC  : على المجال 3/4 ;     . 3/4 4f    

من المجال   mناقش بيانيا و حسب قيم الوسيط الحقيقي   4 ; 
  

عدد و إشارة حلول المعادلة : 

   3 3 xx m e   

  k  دّالة معرفة على    : بالعبارة     12 2
x

k x x x e
 

     

إشرح كيف يمكن رسم    kCمستعينا بـــــــ fC .
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المعرفة على المجال  xتغير الحقيقي للم fنعتبر الدّالة العددية    2; : كما يأتي 

               1xf x ax b e   حيث   .a  وb . عددان حقيقيان 

          fC  المنحنى الممثل للدّالةf  في معلم متعامد و متجانس ; ,O i j  1وحدة الطولcm . 

بحيث تكون النقطة  bو  aعيّن قيمتي   1,1A  تنتنمي إلى fC  و معامل توجيه المماس عندA 

 .  eيساوي 

المعرفة على المجال  xللمتغير الحقيقي  gنعتبر الدّالة العددية    2; كما يأتي :   

                1 1xg x x e 

و           gC . تمثيلها البياني في نفس المعلم السابق 

بيّن أنّ :    


lim 1
x

g x ر أنّ :   )  . و فسّر هذه النتيجة بيانيا
ّ
نذك


lim 0y

y
ye ) . 

 , ثمّ أنش ئ جدول تغيراتها . gأدرس تغيرات الدّالة  

بيّن أن المنحنى   gC  يقبل نقطة إنعطافI يطلب تعيين إحداثييها . 

كتب معادلة المماس أ  T   للمنحنى gC  عند النقطةI . 

أرسم   gC . 

الدّالة المعرفة على المجال  Kلتكن    2;        : كما يأتي    2K x g x . 

ل جدول تغيراتها K بإستعمال مشتقة الدّالة المركبة , عيّن إتجاه تغير  
ّ
 . ثمّ شك
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ي :   كما يأت  المعرفة على xللمتغير الحقيقي  fنعتبر الدّالة العددية    


1

1x
f x x

e
 

 fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

أحسب :     

lim
x

f x   و 

lim
x

f x  . 

أحسب :    


0

lim
x

f x   و 


0

lim
x

f x . و فسّر هندسيا النتيجة  

ل جدول تغيراتها . fأدرس إتجاه تغيّر الدّالة  
ّ
 على كل مجال من مجالي تعريفها ثمّ شك

بيّن أنّ المنحنى     fC  يقبل مستقيمين مقاربين مائلين   و  : معادلتيهما على الترتيب 

             y x         و 1y x . 

أدرس وضعية    fC  بالنسبة إلى كل من   و  . 

أثبت أنّ النقطة   
 
 

1
0 ;
2

w  هي مركز تناظر للمنحنى fC . 

 بيّن أنّ المعادلة      0f x  تقبل حلين  و   : حيث ln2 و   1   1,4 1,3 . 

هل توجد مماسات لــــــــــ    fC  توازي المستقيم  ؟ 

أرسم      و   ثمّ المنحنى fC . 

عدد و إشارة حلول المعادلة :  mلحقيقي ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط ا     1 xm e m . 

:  يكما يأت  المعرفة على xللمتغير الحقيقي  fنعتبر الدّالة العددية     1xf x e ex. 

 fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

أحسب :     

lim
x

f x   و 

lim
x

f x  . 

أحسب    f x  ل جدول تغيرات الدّالة , ثمّ أدرس إشارتها  و
ّ
 . fشك

بيّن أنّ المستقيم       : 1ذي المعادلةy ex    مقارب مائل للمنحنى fC   بجوار . 

أكتب معادلة للمستقيم    T  مماس المنحنى fC  0عند النقطة ذات الفاصلة . 

بيّن أنّ المعادلة      0f x  تقبل في المجال , 1,75 ;  .حلً وحيدا  1,76

أرسم المستقيمين      و T ثمّ المنحنى fC  على المجال  ; 2 . 
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كما يلي :  الدّالة المعرفة على  gلتكن     1 xg x xe .

أحسب :   

lim
x

g x   و 

lim
x

g x   .

ل جدول تغيّراتها . gأدرس إتجاه تغيّر الدّالة  
ّ
, ثمّ شك

بيّن أنّ المعادلة       0g x  تقبل حلً وحيدا  على المجال  1 ; .

تحقّق أنّ    0,5 , ثمّ استنتج إشارة  0,6 g x  على .

المعرّفة على  fنعتبر الدّالة    ; كمايلي :    2      1 1xf x x e x.

 fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

أحسب :   

lim
x

f x .

ه من أجل كل عدد حقيقي    
ّ
من  xبيّن أن  ; فإنّ :  2     f x g x .

إستنتج إشارة    f x  على المجال  ; ل جدول تغيرات الدّالة  2
ّ
. f, ثمّ شك

بيّن أنّ :   





 
  

 

2 1
f ثمّ إستنتج حصرا للعدد ,  f  .( تدوّر النتائج إلى 210) 

المستقيم  بيّن أنّ       ذا المعادلة  1y x  مقارب مائل للمنحنى fC   بجوار .

أدرس وضعية المنحنى    fC  بالنسبة إلى المستقيم  .

يّن أنّ المعادلة ب      0f x  1تقبل حلينx  2وx  : حيث   11,6 1,5x  و 21,5 1,6x .

أنش ئ      و fC . 



Page 14 sur 23 
 

 f  الدّالة المعرّفة على  ;  بــــ :  1   


1

1

1
x

x
f x e

x
. 

       C  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

أحسب   

lim
x

f x   و 


1

lim
x

f x  ,. ثمّ فسّر النتيجة بيانيا 

 أحسب  f x  ّبيّن أن.f  متناقصة تماما على المجال  ; 1      

ل جدول تغيراتها .   
ّ
 ثمّ شك

بيّن أنّ المعادلة     0f x  تقبل في  ;  .حلً وحيدا  1

 . باستعمال جدول القيم أعلًه جد حصرا للعدد  

أرسم المنحنيين    C   و C  حيث . C  المنحنى الممثل للدّالةf . 

التي من أجلها يكون للمعادلة  mعدد الحقيقي قيم ال عيّن بيانيا    f x m . حلًن مختلفان في الإشارة 

 g  الدّالة المعرفة على  ; بــــ :   1    2 1g x f x   .(  عبارة g x  غير مطلوبة) 

على  gدرس تغيرات الدّالة أ   ; ل جدول تغيراتها 1
ّ
 .  , ثمّ شك

تحقّق من أنّ :    
  

 
 

1
0

2
g : ّثمّ بيّن أن ,  

1
2

2
g f




 
  
 

  . 

استنتج معادلة    T  المماس لمنحنى الدّالةg  في النقطة ذات الفاصلة
 1

2
 . 

تحقّق من أنّ :   
   



 


 

 
3 3

2 1

1 1
y x  معادلة للمستقيم , T . 

 

 g العددية المعرفة على  الدّالة ـــــــــبــــ   :     2 21 2 xg x x e . 

 . على  gأدرس إتجاه تغير الدّالة  

بيّن أنّ المعادلة     0g x  تقبل حلً وحيدا  في  : ّثمّ تحقّق أن , 0,36 0,37 . 

إستنتج إشارة   g x  على . 

 

 

 f x x 
0,037 0,20 

0,016 0,21 

0,005 0,22 

0,026 0,23 

0,048 0,24 

0,070 0,25 
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و التي تحقّق :  Fهي الدّالة  fالدّالة الأصلية للدّالة 

   F x f x  

 f العددية المعرفة على  الدّالة   : بـــــــــــــ    2 2 1xf x xe x . 

و  fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

ه من أجل كل    
ّ
  :من  xبيّن أن     2 2xf x e g x . 

متناقصة تماما على  fإستنتج أنّ الدّالة     ;  و متزايدة تماما على  ; . 

ل جدول تغيرات الدّالة  و عند  عند  fأحسب نهاية  
ّ
 . f, ثمّ شك

أحسب   


   lim 1
x

f x x . ثمّ فسّر النتيجة هندسيا , 

أدرس وضعية   fC  بالنسبة إلى المستقيم    : الذي معادلته  1y x . 

أنش ئ     و fC  على المجال 
  

1
;
2

,  نأخذ      0,1f . 

  :من  xتحقّق أنه من أجل كل                2 22 1 2 3 xf x f x f x x e . 

    . على  fإستنتج دّالة أصلية للدّالة   

كما يلي :  الدّالة المعرفة على  fلتكن    


2

1x
f x x

e
 . 

 fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

أحسب     f x f x   ثمّ إستنتج أنّ النقطة , 0 ; 1w  هي مركز تناظر للمنحنى fC. 

على  fأدرس تغيرات الدّالة   0  . ثمّ إستنتج جدول تغيّراتها على  ;

أحسب :   


  lim
x

f x xو    


   lim 2
x

f x x ماذا تستنتج ؟. 

بيّن أنّ للمعادلة       0f x  حلً وحيدا  : بحيث   1,7 1,6  . 

 للمعادلة :  يكون العدد  kمن أجل أي قيمة للعدد الحقيقي   
ً

حلً  f x k . 

أرسم   fC  على . 

ه من أجل كل  
ّ
  :من  xبيّن أن 




 



2

1

x

x

e
f x x

e
. 

بيّن أنّ :         2lnA ثمّ إستنتج حصرًا للعدد , A . 
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كما يلي :  الدّالة المعرفة على  fلتكن  
 
 




3 3 4

3 1

x

x

xe x
f x

e
 . 

 fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

بحيث :  bو  aعيّن العددين الحقيقيين   
 

 
3 1x

b
f x ax

e
 . 

ل جدوال تغيّراتها . fأدرس تغيّرات الدّالة  
ّ
 ثمّ شك

  D  و D  : ذان معادلتاهما على الترتيب
ّ
yالمستقيمان الل x  و 

4

3
y x . 

بيّن أنّ   D  و D   مقاربان للمنحنى fC . ثمّ حدّد وضعيته بالنسبة لكل منهما . 

بيّن أنّ المعادلة     0f x 0تقبل حلينx  1وx  : حيث 00,9 0,91x و   11,66 1,65x . 

أحسب      f x f x . ثمّ فسّر النتيجة هندسيًا . 

أرسم   D  و D  ّثم fC . 

عدد حلول المعادلة :  mناقش بيانيًا حسب قيم العدد الحقيقي     f x x m. 

المعرّفة على المجال  gنعتبر الدّالة   0 كمايلي :  ;      
2

g x f x . 

دون حساب عبارة  gأدرس تغيّرات الدّالة   g x . 

كما يلي :  المعرفة على  الدّالة fلتكن    


4
3

1x
f x

e
 . 

 fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

عيّن المستقيمات المقاربة للمنحنى ثمّ  . fأدرس تغيّرات الدّالة   fC . 

 بيّن أنّ للمنحنى  fC  نقطة إنعطافw يطلب تعيينها ثمّ أكتب معادلة المماس T  لـــ fC . عندها 

كمايلي :   الدّالة العددية المعرّفة على  gلتكن      g x f x x. 

 . g أدرس تغيّرات الدّالة  

بيّن أنّ المعادلة      0g x  وحيدً ا 
ً

بحيث :  تقبل حلً 2,7 1,8  . 

 المعادلة : حل في     0f x ثمّ أرسم.  T  و المستقيم   : ذو المعادلةy x  و المنحنى fC . 
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 g  هي الدّالة المعرّفة على   : كمايلي      4 4 2 xg x x e. 

 . gأدرس تغيّرات الدّالة  

بيّن أنّ المعادلة     0g x  ين أحدهما معدوم و الآخر
ّ
حيث :  تقبل حل 1,59 1,60 . 

إستنتج إشارة   g x . 

 f  هي الدّالة المعرّفة على  : كمايلي 





2 2

2x

x
f x

e x
 . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. ( 2وحدة الطولcm) 

بيّن أنّ   fC  يقبل عند  و  : مستقيمين مقاربين معادلتيهما على الترتيب 1y   و 0y . 

ه من أجل كل عدد حقيقي    
ّ
x   :برهن أن 

 

 
 


2

2x

g x
f x

e x

 . 

إستنتج إشارة    f x  ل جدول تغيّرات الدّالة
ّ
 . f, ثمّ شك

أحسب    1f  ثمّ إستنتج حسب قيم ,x  إشارة f x . 

بيّن أنّ :     


  


1
1

1
f  حيث ,  من الجزء الأوّل . 2هو العدد المعرّف في السؤال 

إستنتج حصرًا للعدد    f  ,( تدوّر النتائج إلى210) . 

أرسم المنحنى    fC . 

           عدد و إشارة حلول المعادلة : mناقش بيانيًا حسب قيم الوسيط الحقيقي     2 2 2xx e x m 

عدد و إشارة حلول المعادلة :  mناقش بيانيًا حسب قيم الوسيط الحقيقي       2 2 2 1xx e x m 

عدد و إشارة حلول المعادلة :     mناقش بيانيًا حسب قيم الوسيط الحقيقي      2 2 2 2xx e x m 

  h  هي الدّالة المعرّفة على   : كمايلي      
2

h x f x . 

أحسب    h x  بدلالة كل من f x  و f x  ثمّ إستنتج إشارة , h x . 

ل  
ّ
 . hجدول تغيّرات الدّالة  شك
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كمايلي :  المعرّفة على  gلتكن الدّالة      1 xg x x e . 

 . gأدرس تغيّرات الدّالة  

ه من أجل كل عدد حقيقي  
ّ
x  :بيّن أن   1 1 0xx e . 

المعرّفة على المجال  fلتكن الدّالة   0          كمايلي : ;
 

 

 
 


 

1
; 0

0 1

xe
f x x

x

f

 

مستمرّة على المجال  fبيّن أنّ الدّالة   0 ; . 

ه من أجل كل عدد حقيقي    
ّ
من المجال  xتحقّق أن 0 ;  : 

  
 

2

1 1 xx e
f x

x
 . 

ل جدول تغيّراتها . fإستنتج إتجاه تغيّر الدّالة   
ّ
 , ثمّ شك

 n  عدد طبيعي حيث1n  ,nf  الدّالة المعرّفة على 0 بـــــــ :   ; 


 
1

ln
x

n

e
f x n x

x
 . 

 nC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j . 

على المجال  nfأدرس إتجاه تغيّر الدّالة   0 ; . 

أحسب :   


0

lim n
x

f x   و 

lim n
x

f x . 

أدرس الوضع النسبي للمنحنيين    nC   و 1nC . 

بيّن أنّ جميع المنحنيات   nC  تمرّ بنقطة ثابتةB . يطلب تعيين إحداثيتيها 

ه يوجد عدد حقيقي وحيد    
ّ
من المجال  1بيّن أن 0,3 ; بحيث :  0,4  1 1 0f . 

ه من أجل كل عدد طبيعي  بيّن  
ّ
فإنّ :  1nحيث  nأن  1 0

n
f . 

ه   
ّ
من المجال  nد يوجد عدد حقيقي وحيبرهن أن  ; بحيث :  1   0n nf . 

ه من أجل كل    
ّ
من المجال  xبالإعتماد على الجزء الثاني : بيّن أن 0 ; 1   :


 
1

1
xe

e
x

 . 

ه من أجل كل عدد طبيعي   
ّ
1n  :حيث  nإستنتج أن 



1

ln n

e
a

n
,  ثمّ  :    





1 e

n
na e . 

أحسب :   

lim n
n

a . 
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f  هي الدّالة المعرّفة على  : بــــــــ    1 xf x x e . 

 C تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. 

 . و  عند كل من  fعيّن نهاية  

ل جدول تغيّراتها . على  fأدرس إتجاه تغيّر الدّالة  
ّ
 , ثمّ شك

يّن أنّ المعادلة ب     1f x  وحيدًا 
ً

ثمّ تحقّق أنّ :     , على  تقبل حلً 1,27 1,28 . 

أكتب معادلة لــــــ   T  مماس المنحنى C عند0 1x   ّحدّد الوضع النسبي لــ  ثم C  مع T. 

أرسم    T  و C . 

التي من أجلها تقبل المعادلة:  mالوسيط عيّن قيم         1 1 1x mx e m e واحدًا في 
ً

 .  حلً

 h  هي الدّالة المعرّفة على  : بــــــــ    
 1

x
h x x e  و  . C  . تمثيلها البياني 

أرسم زوجية . ثمّ  hبيّن أنّ الدّالة   C   مستعينا بــالمنحنى C . 

 g  دّالة معرّفة على   : بـــــ     xf x ax b e    حيث    .a  وb . عددان حقيقيان 

x   :من أجل كل عدد حقيقي     حتّى يكون : bو  aعيّن      g x f x . 

 g  هي الدّالة المعرّفة على   : بــــــــ      2 2xg x x e . 

أحسب :    

lim
x

g x   و 

lim
x

g x . 

ل جدول تغيّراتها .  gأدرس إتجاه تغيّر الدّالة  
ّ
 , ثمّ شك

أحسب   0g   ثمّ إستنتج إشارة , g x . 

 f  هي الدّالة المعرّفة على   : بــــــــ       2 3 1 xf x x x e . 

 C تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. 

بيّن أنّ :    


 lim
x

f x    ثمّ أحسب , 

lim
x

f x . 

ه من أجل كل عدد حقيقي    
ّ
x   :بيّن أن     f x g x . 

إستنتج إشارة    f x  ل جدول تغيّرات الدّالة
ّ
 . f, ثمّ شك

بيّن أنّ المستقيم      ذا المعادلة 2 3y x  مستقيم مقارب مائل للمنحنى C  عند . 

أدرس وضعية    C  بالنسبة إلى المستقيم  . 
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بيّن أنّ المعادلة      0f xتقبل حلين  و : حيث 0,92 و  0,93  1,56 1,55 . 

أرسم المستقيم      و المنحنى C  على المجال 
  

3
;
2

 . 

 

 

 f  هي الدّالة المعرّفة على   : بــــــــ  
4

1
1x

f x x
e

  


 . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j 

 . fأدرس تغيّرات الدّالة  

بيّن أنّ     fC  يقبل نقطة إنعطافw   أكتب معادلة المماس لــــ  , fC  عندw  . 

مركز تناظر للمنحنى  wأثبت أنّ    fC . 

أحسب :      lim 1
x

f x x


      و   lim 3
x

f x x


   . . فسّر النتائج هندسيًا 

بيّن أنّ   fC  0يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتهاx من المجال  2.77 ; 2.76   . 

أحسب   1f  و 1f  ,  ّو   أرسم المقاربينثم fC . 

 g  هي الدّالة المعرّفة على   : بــــــــ  
4

3
1x

g x x
e

   


 . 

 gC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. 

  
ّ
:   فإنّ  xه من أجل كل عدد حقيقي بيّن أن   g x f x . 

ه يوجد تحويل نقطي بسيط يحوّل  إستنتج 
ّ
أن fC  إلى gC . 
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 g  هي الدّالة المعرّفة على   : كمايلي   3 3xg x x e  . 

 . gأدرس تغيّرات الدّالة  

بيّن أنّ المعادلة     0g x  ين في
ّ
2,82حيث :  أحدهما معدوم و الآخر  تقبل حل 2,83  . 

إستنتج إشارة   g x . 

 f  هي الدّالة المعرّفة على  : كمايلي
 

 

3

; 0
1

0 0

x

x
f x x

e

f


 


 

 . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. 

0قابلة للإشتقاق عند fبيّن أنّ الدّالة  0x  المماس, ثمّ أكتب معادلة T للمنحنى fC  0عند 0x . 

يّن أنّ : ب   
3lim 0x

x
x e


  : ثمّ أحسب lim 0

x
f x


   و lim 0

x
f x


 . 

ه من أجل  
ّ
0xبيّن أن   ّفإن   : 

 
 

2

2
1x

x
f x g x

e

  


. 

 تحقّق أنّ :     3 3f     ثمّ عيّن حصرًا له ,. 

 . fأنش ئ جدول تغيّرات الدّالة   

: أحسب      3f x x  , : و استنتج الوضعية النسبية لـــــ fC  و C   : 3منحنى الدّالةx x . 

بيّن أنّ :     3lim 0
x

f x x


  
 

 , ثمّ فسّر النتيجة هندسيًا . 

نش ئ في نفس المعلم المماس أ   T  يينالمنحن و   C و fC . 

كمايلي :   المعرّفة على  fنعتبر الدّالة العددية    3 4 xf x x e    . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. 

 .fأدرس تغيّرات الدّالة  

أكتب معادلة المماس       للمنحنى fC  في النقطةw  التي فاصلتها
10

3
 . 

هي نقطة إنعطاف للمنحنى  wبيّن أنّ    fC . 

أرسم      و fC  على المجال ; 0 . 
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 g  هي الدّالة المعرّفة على   : بــــــــ      2 2xg x x e . 

 .  gأدرس تغيّرات الدّالة  

بيّن أنّ المعادلة      0g x   وحيدًا 
ً

0,8ثمّ تحقّق أنّ :     , على  تقبل حلً 0,9  . 

إستنتج إشارة   g x . 

 f  هي الدّالة المعرّفة على   : بــــــــ  
2 2

2x

x
f x

e





 . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. ( 2وحدة الطولcm) 

بيّن أنّ :    lim 0
x

f x


  , . ثمّ فسّر النتيجة هندسيًا 

أحسب      

lim
x

f x . 

 بيّن أنّ المستقيم     1ذا المعادلةy x   مقارب مائل للمنحنى fC. 

 أدرس وضعية  fC  بالنسبة إلى كل من   و  حيث .    : هو المستقيم ذو المعادلةy x . 

ه من أجل كل عدد حقيقي    
ّ
x   :بيّن أن 

 

 
2

2

2x

g x
f x

e

 



 .fثمّ إستنتج إتجاه تغيّر الدّالة   . 

أرسم     ,   و fC .

عدد حلول المعادلة :   mناقش بيانيًا حسب قيم الوسيط الحقيقي     f x f m .

 g  هي الدّالة المعرّفة على   : بــــــــ    21 1 xg x x e   . 

أحسب :    

lim
x

g x   و 

lim
x

g x . 

ل جدول تغيّراتها . gأدرس إتجاه تغيّر الدّالة  
ّ
, ثمّ شك 1 2 0,25g    1 2 1,43g  

بيّن أنّ المعادلة       0g x ين في
ّ
 تقبل حل  حيث :  , ثمّ تحقّق أنّ أحدهما معدوم و الآخر    

                            0,8 0,7     . 

إستنتج إشارة    g x . 
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 f  هي الدّالة المعرّفة على   : بــــــــ    
2

1 xf x x x e   . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. 

:   أحسب   lim
x

f x


  و   

lim
x

f x . 

بيّن أنّ المستقيم      ذا المعادلةy x  مقارب مائل للمنحنى fC   عند . 

أدرس وضعية    fC  بالنسبة إلى المستقيم  . 

ه من أجل كل عدد حقيقي    
ّ
x   :بيّن أن   f x g x  . 

ل جدول تغيّرات الدّالة   
ّ
 .  على  fشك  0,9f   

بيّن أنّ المنحنى     fC  يطلب تعيين معادلة لكل منهما. 1, معامل توجيه كل منهما يساوي يقبل مماسين , 

ل المستقيم   
ّ
مث   و المماسين و المنحنى fC . 

عدد حلول المعادلة :  mالحقيقي ناقش بيانيًا حسب قيم الوسيط    
2

1 0xx me   . 

 g  هي الدّالة المعرّفة على   : كمايلي   2 1xg x x e  . 

 . gأدرس تغيّرات الدّالة  

لمعادلة لبيّن أنّ     0g x  في  
ّ

1,2حيث :  و  ن حلً 1,1     1,8و 1,9  . 

  إستنتج إشارة  g x  على . 

 f  هي الدّالة المعرّفة على  : كمايلي 
1x

x

e
f x

e x





 . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j.  

 .ثمّ فسّر النتيجتين هندسيًا و  عند  f أحسب نهاية الدّالة 

ه من أجل كل عدد حقيقي    
ّ
x   :برهن أن 

 

 
2x

g x
f x

e x

 



 . 

ل جدول تغيّراتfتجاه تغيّر الدّالة إستنتج إ  
ّ
 .ها, ثمّ شك

بيّن أنّ :   
1

1
f 





, ثمّ إستنتج حصرًا للعددين   f و f  . 

أحسب   1f  ّأرسم المنحنى ثم fC . 
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f  : الدّالة المعرّفة بـــــ 0 0f   و من أجل كل عدد حقيقيx  من المجال ; 0  :    
1

1 xf x x e . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j. 

 من اليسار . 0عند  fأدرس إستمرارية الدّالة  

أحسب :   
 

0

lim
x

f x

x


 , ثمّ فسّر النتيجة هندسيًا . 

أحسب :      lim
x

f x


. 

ل جدول تغيّراتها . fأدرس إتجاه تغيّر الدّالة   
ّ
 ثمّ شك

بيّن أنّ  :      lim 0
x

f x x


   . 

إستنتج أنّ المنحنى    fC  
ً

يقبل مستقيمًا مقاربًا مائلً    بجوار .يطلب تعيين معادلته , 

 g  الدّالة المعرّفة على المجال ; 0    : بـــــ 
 f x

g x
x

 . 

أحسب :     lim
x

g x


. 

ل جدول تغيّراتها . gأدرس إتجاه تغيّر الدّالة   
ّ
 ثمّ شك

ه من أجل كل عدد حقيقي    
ّ
من المجال  xبيّن أن ; 0   :  ّفإن f x x . 

 إستنتج الوضع النسبي للمنحنى   fC  إلى المستقيم بالنسبة  . 

نش ئ المنحنى أ   fC . 

 m  , عدد حقيقيmh  الدّالة ذات المتغيّر الحقيقي المعرّفة على المجال ; 0  : بــــ 

 
1

x
mh x xe mx  

 أحسب   mh x   حيث mh هي الدّالة المشتقّة للدّالةmh  . 

باستعمال    fC  ناقش بيانيًا و حسب قيم الوسيط الحقيقي ,m  : عدد حلول المعادلة  0mh x  . 

 

 

 

 

 


