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ية الـال ية الديـجمهور  مقراطية الشعبيةـجزائر
ية الحسن ابن ال  ثانوي  3مستوى : ـال                                    م النزلة               ـهيثـثانو

 ر -ت ر  -شعبة : ع ت                                                     فتاح  ـفة عبد الـالأستاذ: بوق
 (𝐁𝐚𝐜 𝟐𝟎𝟐𝟒)  𝟒تجريبي رقم ـالإختبار ال

 
                   

يات متـماثلـة وغـير متمايزة عند الـلـمس   يات سوداءكل الـكـر يات بيضاء و ثلاث كـر يـحتوي كيس على أربع كـر
يات في آن واحد    نـسحب من الـصنـدوق أربع كـر

ية بيضاء  " : 𝐴أحسب احتمال الـحدث  ❶  " الـحصول على الأقـل على كـر
𝑎𝑥الـعدد  سـحبالذي يرفـق بكل الـمتغير العشوائي  Xلـيكن  ❷ + y  
يات البيضاء و  𝑥حيث      يات السوداء و  𝑦يـمثل عدد الـكـر  عدد حـقيقـي   𝑎يـمثل عدد الـكـر
   Xأ/ عين  قيم الـمتغير العشوائي       
ياضي ، ثـم  Xالـمتغير العشوائي احتمال عـرف قانون   ب/        𝑎بدلالـة  𝐸(𝑋)أحسب أمله الر
𝐸(𝑋)حتى يكون  𝑎عين قيمة العدد الـحقيقي / ـج      =

32396

7
   

يات على التوالي بالإرجاع  ❸  نسحب الآن من هذا الـكيس أربع كـر
ية بيضاء  " : 𝐵أحسب احتمال الـحدث           " الـحصول على الأقـل على كـر
 
 

 

)  لـتكن فيℂ  الـمعادلة ذات الـمجهول𝑧  : التالية𝑧2 − (3 + 𝑖)𝑧 + 4 = 0 … (𝐸) 
8−تربيعيين للعدد الـمركب ـذرين الـعين الـج  ❶ + 6𝑖  
|𝑧1|حيث  𝑧2و  𝑧1ن بــ ـيـلـنـرمـز إلى الـح (𝐸)ة ـحل الـمعادل ❷ < |𝑧2|  
 متجانس الـمتعامد والـمعلـم الـمنسوب إلى الـمركب الـالـمستوي في ( نعتبر(𝑂; 𝑢

→
, 𝑣

→
 التي  𝐴  ،𝐵  ،𝐶النقط   (

  𝑧2و  𝑖  ،𝑧1 لواحقـها على الترتيب      
𝐿أكتب العدد الـمركب  ❶ =

𝑧𝐶−𝑧𝐴

𝑧𝐵−𝑧𝐴
 على الشكل الأسي  

يل نـقطي بسيط يطلب تعيين عناصره الـمميزة  𝐵هي صورة الـنقطة  𝐶بين أن الـنقطة  ❷  بتـحو
  𝐴𝐵𝐶استنتج طبيعة الـمثلث ❸ 
 
 

(𝑢𝑛)  معرفة بـعددية متتالية :  𝑢1 =
1

2
𝑢𝑛+1 بـ: 𝑛 غير معدوم  من أجل كل عدد طبيعي  = (

𝑛+1

2𝑛
) 𝑢𝑛 

𝑢𝑛فإن  𝑛غير معدوم  برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  أ/ ❶ ≥ 0  
  (𝑢𝑛)، ثم استنتج أنـها متقاربة ، ثم عين نـهاية الـمتتالية  (𝑢𝑛)أدرس اتـجاه تغير الـمتتالية  ب/     
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𝑣𝑛 : بـ 𝑛غير معدوم  معرفة من أجل كل عدد طبيعيـال (𝑣𝑛)متتالية ـنعتبر ال ❷ =
𝑢𝑛

𝑛
 

  𝑣1هندسية يطلب تعيين أساسـها وحدها الأول  (𝑣𝑛)متتالية ـال/ أثبت أن أ     
  𝑛بدلالة  𝑢𝑛ثم استنتج عبارة  𝑛 بدلالة 𝑣𝑛أكتب عبارة  ب/    

𝑤𝑛 : بـ 𝑛غير معدوم  معرفة من أجل كل عدد طبيعيـال (𝑤𝑛)متتالية ـنعتبر ال ❸ = ln(𝑣𝑛)  
  𝑤1حسابية يطلب تعيين أساسـها وحدها الأول  (𝑤𝑛)متتالية ـال/ أثبت أن أ     

S𝑛 :حيث  𝑃𝑛و  S𝑛كـل من  𝑛أحسب بدلالة  ب/     = 𝑤1 + 𝑤2 + ⋯ + 𝑤𝑛  و𝑃𝑛 =
𝑢1×𝑢2×…×𝑢𝑛

𝑛!
 

 
 

 

Ι- 𝑓  0]هي الدالة الـمعرفة على; } :بــ   ]∞+
𝑓(𝑥) =

1

2
𝑥2(3 − 2𝑙𝑛 𝑥) + 1         ; 𝑥 ∈ ]0; +∞[

𝑓(0) = 1                                                                    
 

  (𝐶𝑓)  تـمثيلها البياني في معلـم متعامد ومتجانس(𝑜; 𝑖, 𝑗)  الوحدة (2cm )   
𝑙𝑖𝑚أحسب  ❶

𝑥
>
→0

 𝑓(𝑥)  ، فسر بيانيا النتيجة الـمحصل عليـها  ، ثـم أحسب𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

 𝑓(𝑥)  
𝑥0عند  𝑓أدرس قابلية الإشتقاق لــ  /أ ❷ = 0   
;0]قابلة للإشتقاق على الـمجال  𝑓/ أثبت أن ب     +∞[  
;0[على الـمجال  𝑓′(𝑥)أحسب  ❸  ل جدول تغيراتـها ـثم شك 𝑓، ثـم إستنتج إتـجاه تغير الدالـة  ]∞+
𝑓(𝑥)بين ان الـمعادلـة  ❹ = 4,6حيث  αتقبل حل وحيدا  0 < 𝛼 < 4,7  
  1عند الـنقطة ذات الفاصلـة  (𝐶𝑓)للمنحني  (𝑇)أكتب معادلة الـمماس  ❺

II-  𝑔  0[هي الـدالـة الـمعرفـة علـى; 𝑔(𝑥) :بــ  ]∞+ = 𝑓(𝑥) − 2𝑥 −
1

2
   

  ′𝑔، ثـم أدرس إتـجاه تغير الـدالـة  𝑔"(𝑥)و  𝑔′(𝑥)أحسب  ❶
;0[على الـمجال  𝑔′(𝑥)إستنتج إشارة  ❷ +∞[  
  𝑔أدرس إتـجاه تغير الدالـة  ❸
  (𝑇)و  (𝐶𝑓)إستنتج الوضع النسبي بين  ❹
 . (𝑇)و  (𝐶𝑓)كلا من  ئثم أنش 𝑓(6)أحسب  ❺
𝑛 : 𝐼𝑛ة أحسب بدلالة ئبإستعمال التكامل بالتجز ❻ = ∫ 𝑥2 ln 𝑥 𝑑𝑥

1
1

𝑛

 عدد طبيعي  𝑛حيث  
  (𝑇)والـمماس  (𝐶𝑓)لـلـحيز الـمستوي الـمحدد بالـمنحني  𝑐𝑚2بــ  𝐴(𝑛)المساحة  𝑛إستنتج بدلالة  ❼
𝑥 :والـمستقيمين اللذين معادلتيـهما      =

1

𝑛
𝑥و   = 1  ، 

 
 
 
 

إن شاء الل  ه بالتوفيق  

م ان ـمت ، فاعلـتأذيت وتألـإذا  أدار الل  ه سفينتك لليمين ف
 ما ـمد الل  ه دائـم ، فاحـمحتـاليسار كان موتك ال

 

24 نقاط( 7التمرين          )
2  
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 𝟎𝟒 مفصل لإختبار رقمـحل الـال
 

  
 

𝑪𝟕   :عدد الـحالات الـممكنة 
𝟒 = 𝟑𝟓 

  𝑷(𝑨)حساب  ❶

𝑃(𝐴) =
𝐶4

1𝐶3
3 + 𝐶4

2𝐶3
2 + 𝐶4

3𝐶3
1 + 𝐶4

4𝐶3
0

35
=

35

35
= 1 

   𝐗أ/ عين  قيم الـمتغير العشوائي  ❷

يات نـميز مايلي  }  :عند سـحب أربع كر

𝑎(1) + 3 = 𝑎 + 3
𝑎(2) + 2 = 2𝑎 + 2
𝑎(3) + 1 = 3𝑎 + 1

𝑎(4) + 0 = 4𝑎

  

 هي   Xقيم الـمتغير العشوائي ومنه 
{𝑎 + 3; 2𝑎 + 2; 3𝑎 + 1; 4𝑎} 

 𝐗الـمتغير العشوائي احتمال عـرف قانون   ب/

P(𝑋 = 𝑎 + 3) =
𝐶4

1𝐶3
3

35
=

4

35
 

P(𝑋 = 2𝑎 + 2) =
𝐶4

2𝐶3
2

35
=

18

35
 

P(𝑋 = 3𝑎 + 1) =
𝐶4

3𝐶3
1

35
=

12

35
 

P(𝑋 = 4𝑎) =
𝐶4

4𝐶3
0

35
=

1

35
 

4𝑎 3𝑎 + 1 2𝑎 + 2 𝑎 + 3 𝑥𝑖 
1

35
 12

35
 18

35
 4

35
 𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) 

ياضي  ❖   𝑬(𝑿)أحسب أمله الر
𝐸(𝑋) = ∑𝑥𝑖𝑃𝑖

4

𝑖=1

 

=
4(𝑎 + 3) + 18(2𝑎 + 2) + 12(3𝑎 + 1) + 4𝑎(1)

35
 

𝐸(𝑋) =
80𝑎 + 60

35
=

16𝑎 + 12

7
 

𝑬(𝑿)حتى يكون  𝒂عين قيمة العدد الـحقيقي / ـج =
𝟑𝟐𝟑𝟗𝟔

𝟕
  

𝐸(𝑋)لـدينا  =
32396

7
16𝑎+12معناه  

7
=

32396

7
  

16𝑎ومنه  + 12 = 𝑎، ومنه  32396 = 2024 
يات على التوالي بالإرجاع  ❸  نسحب الآن من هذا الـكيس أربع كـر

" الـحصول على الأقـل على  : 𝑩أحسب احتمال الـحدث 
ية بيضاء  "  كـر

𝑃(𝐵) =
4(41×33)+6(42×32)+4(43×31)+44

74
=

2320

2401
" 

  
 

بيعيين ل  ❶ 𝟖−دد الـمركب ـعـلـعين الـجـذرين الـتر + 𝟔𝒊  
𝑤نضع  = 𝑥 + 𝑖𝑦  حيث𝑤2 = −8 + 6𝑖  ومنه 

}لـدينا 

𝑥2 + 𝑦2 = 10… . (1) 

   𝑥2 − 𝑦2 = −8  … . . (2)

2𝑥𝑦 = 6……(3)

 (2)مع  (1)بـجمع  

2𝑥2 نـجد  = }، ومنه 2

𝑥 = 1

 أو
𝑥 = −1

  

يض في   نـجد  (3)بالتعو
  إذا كان𝑥 = 2𝑦، فإن  1 = ، أي أن    6

𝑦 = 𝑤  : ، ومنه نستنتج أن 3 = 1 + 3𝑖 
  إذا كان𝑥 = 2𝑦−، فإن  1− = ، أي أن    6

𝑦 = 𝑤  : ، ومنه نستنتج أن 3− = −1 − 3𝑖 
  (𝑬)ة ـحل الـمعادل ❷

=∆ :لدينا  −8 + 6𝑖 ومنه ، ∆= (1 + 3𝑖)2 
 تـقبل حلان هـما  (𝐸)ومنه الـمعادلـة 

𝑧1 =
3 + 𝑖 + 1 + 3𝑖

2
= 2 + 2𝑖 

𝑧2 =
3 + 𝑖 − 1 − 3𝑖

2
= 1 − 𝑖 

 )❶  أكتب العدد الـمركب𝑳 =
𝒛𝑪−𝒛𝑨

𝒛𝑩−𝒛𝑨
 على الشكل الأسي 

𝐿 =
1 − 𝑖 − 𝑖

2 + 2𝑖 − 𝑖
=

1 − 2𝑖

2 + 𝑖
×

2 − 𝑖

2 − 𝑖
= −𝑖 

𝐿 =
𝑧𝐶 − 𝑧𝐴
𝑧𝐵 − 𝑧𝐴

= 𝑒
−

𝜋

2
𝑖 

  𝑩هي صورة الـنقطة  𝑪بين أن الـنقطة  ❷
𝑧𝐶−𝑧𝐴لـدينا 

𝑧𝐵−𝑧𝐴
= 𝑒−

𝜋

2
𝑖  ومنه ،𝑧𝐶 − 𝑧𝐴 = 𝑒−

𝜋

2
𝑖(𝑧𝐵 − 𝑧𝐴) 

بدوران  𝐵هي صورة الـنقطة  𝐶ومنه نستنتج أن الـنقطة 
−وزاويتـه  𝐴مـركـزه 

𝜋

2
  

  𝑨𝑩𝑪استنتج طبيعة الـمثلث ❸ 
|
𝑧𝐶 − 𝑧𝐴

𝑧𝐵 − 𝑧𝐴

| = 1 ⇒
𝐴𝐶

𝐴𝐵
= 1 ⇒ 𝐴𝐶 = 𝐴𝐵 

𝑎𝑟𝑔 (
𝑧𝐶 − 𝑧𝐴
𝑧𝐵 − 𝑧𝐴

) = −
𝜋

2
⇒ (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐴𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ) = −

𝜋

2
 

 𝐴 فيم ـمتساوي الساقين وقائ 𝐴𝐵𝐶 مثلثـالومنه نستنتج أن 
 

  01 التمرين
  20 التمرين
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𝒖𝒏برهن بالتراجع أنه   أ/ ❶ ≥ 𝟎  
𝑝(𝑛) : 𝑢𝑛نسمي الـخاصية  ≥ 0  

𝑛من أجل  = 𝑢1، لدينا  1 =
1

2
𝑢1، ومنه   =

1

2
≥ 0 

𝑛ومنه الـخاصية مـحققة من أجل  = 1  
𝑛كيفي حيث  𝑛من أجل  𝑝(𝑛)نفرض صـحة  ≥ 1  
𝑝(𝑛ونبرهن صـحة  + 𝑢𝑛+1أن  (1 ≥ 0  

𝑢𝑛لـدينا  ≥ )، ومنه  0
𝑛+1

2𝑛
)𝑢𝑛 ≥ 0  

𝑛ومنه الـخاصية مـحققة من أجل  + 1  
 𝑛غير معدوم  عدد طبيعيومنه نستنتج أنه من أجل كل 

𝑢𝑛          فإن ≥ 0  
  (𝒖𝒏)أدرس اتـجاه تغير الـمتتالية  ب/     

𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 = (
𝑛 + 1

2𝑛
)𝑢𝑛 − 𝑢𝑛 = 𝑢𝑛 [

𝑛 + 1

2𝑛
− 1] 

𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 = 𝑢𝑛 [
−𝑛 + 1

2𝑛
] 
𝑛من أجل كـل   ≥ 𝑛−فإن  1 + 1 ≤ 0  

𝑢𝑛+1ومنه  − 𝑢𝑛 ≤  متناقصة  (𝑢𝑛)، ومنه نستنتج أن  0
متناقصة  (𝑢𝑛)بـما أن   : استنتج أنـها متقاربة ❖

 فهي متقاربة  0ومـحدودة من الأسفل بالعدد 
  (𝒖𝒏)تعيين نـهاية الـمتتالية  ❖

𝑓(𝑥)الـمعرفة بــ  𝑓متقاربة والدالـة  (𝑢𝑛)بـما أن  = 𝑥  
𝑥مستمرة من أجل كـل  ≥   تـحقق (𝑢𝑛)فإن نـهاية  1

𝑙 =
1

2
𝑙 

𝑙𝑖𝑚حيث 
    𝑛→+∞

  [
𝑛+1

2𝑛
] = 𝑙𝑖𝑚

    𝑛→+∞
  [

𝑛

2𝑛
] =

1

2
 

𝑙لـدينا  =
1

2
𝑙  معناه𝑙 −

1

2
𝑙 = 1معناه  0

2
𝑙 = ، ومنه  0

𝑙 = 𝑙𝑖𝑚ومنه ،  0
    𝑛→+∞

𝑢𝑛 = 0  
 هندسية (𝒗𝒏)متتالية ـال/ أثبت أن أ ❷

𝑣𝑛+1 =
𝑢𝑛+1

𝑛 + 1
=

(
𝑛+1

2𝑛
) 𝑢𝑛

𝑛 + 1
=

𝑢𝑛

2𝑛
=

1

2
𝑣𝑛 

𝑞أساسـها  متتالية هندسية (𝑣𝑛)ومنه  =
1

2
  

𝑣1حدها الأول  =
𝑢1

1
=

1

2
 

  𝒏 بدلالة 𝒗𝒏أكتب عبارة  ب/

𝑣𝑛 = 𝑣1 × 𝑞𝑛−1 =
1

2
× (

1

2
)
𝑛−1

= (
1

2
)
𝑛

=
1

2𝑛 
  𝒏بدلالة  𝒖𝒏استنتج عبارة  ❖

𝑣𝑛بـما أن  =
𝑢𝑛

𝑛
𝑢𝑛فإن   = 𝑛 × 𝑣𝑛  ومنه ،𝑢𝑛 =

𝑛

2𝑛
 

 حسابية (𝒘𝒏)متتالية ـال/ أثبت أن أ ❸
𝑤𝑛+1 = ln(𝑣𝑛+1) = ln (

1

2
𝑣𝑛) = ln

1

2
+ ln(𝑣𝑛) 

𝑤𝑛+1 = ln
1

2
+ 𝑤𝑛 

𝑟أساسـها  متتالية حسابية (𝑤𝑛)ومنه  = ln
1

2
  

𝑤1حدها الأول  = ln(𝑣1) = ln
1

2
  

   𝒏بدلالة  𝒘𝒏عبارة 
𝑤𝑛 = 𝑤1 + (𝑛 − 1)𝑟 

𝑤𝑛 = ln
1

2
+ (𝑛 − 1) ln

1

2
= 𝑛 ln

1

2
 

  𝑷𝒏و  𝐒𝒏كـل من  𝒏أحسب بدلالة  ب/
S𝑛 = 𝑤1 + 𝑤2 + ⋯+ 𝑤𝑛 

 هي حدود متتابعة لـمتتالية حسابية ومنه  S𝑛نلاحظ أن 
S𝑛 =

𝑛

2
(ln

1

2
+ 𝑛 ln

1

2
) =

𝑛

2
[(𝑛 + 1) ln

1

2
] 

𝑃𝑛 =
𝑢1 × 𝑢2 × …× 𝑢𝑛

𝑛!
 

𝑃𝑛 =
𝑢1 × 𝑢2 × …× 𝑢𝑛

1 × 2 × …× 𝑛
=

𝑢1

1
×

𝑢2

2
× …×

𝑢𝑛

𝑛
 

𝑃𝑛 = 𝑣1 × 𝑣2 × …× 𝑣𝑛 
𝑃𝑛 = (

1

2
)

1

× (
1

2
)

2

× … .× (
1

2
)

𝑛

= (
1

2
)

1+2+⋯+𝑛

 

𝑃𝑛 = (
1

2
)

𝑛(𝑛+1)

2  
  
 

𝒍𝒊𝒎أحسب  ❶
𝒙

>
→𝟎

 𝒇(𝒙) 

𝑙𝑖𝑚
𝑥

>
→0

 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥

>
→0

[
3

2
𝑥2 − 𝑥2 ln 𝑥 + 1] = 1 
  فسر بيانيا النتيجة الـمحصل عليـها

𝑙𝑖𝑚بـما أن 
𝑥

>
→0

 𝑓(𝑥) = 𝑓(0) =   𝑓فإن الـدالـة  1
𝑥0مستـمرة عند  = 0  
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3 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

  [
1

2
𝑥2(3 − 2𝑙𝑛 𝑥) + 1] = −∞ 

𝒙𝟎عند  𝒇أدرس قابلية الإشتقاق لــ  /أ ❷ = 𝟎   

𝑙𝑖𝑚
𝑥

>
→0

 
𝑓(𝑥) − 𝑓(0)

𝑥 − 0
= 𝑙𝑖𝑚

𝑥
>
→0

[
3

2
𝑥 − 𝑥 ln 𝑥] = 0 

𝑥0قابلة للإشتقاق عند  𝑓ومنه  = 0    
 ]∞+;𝟎]قابلة للإشتقاق على الـمجال  𝒇/ أثبت أن ب

𝑥0قابلة للإشتقاق عند  𝑓لـدينا من جهة  = 0   
 هي عبارة عن جداء ومـجموع 𝑓ومن جهة أخـرى 

   ]∞+;0[دوال قابلة للإشتقاق على 
 ]∞+;0]قابلة للإشتقاق على الـمجال  𝑓ومنه نستنتج أن 

  ]∞+;𝟎[على الـمجال  𝒇′(𝒙)أحسب  ❸

𝑓′(𝑥) = 𝑥(3 − 2𝑙𝑛 𝑥) −
2

𝑥
×

𝑥2

2
 

𝑓′(𝑥) = 3𝑥 − 2𝑥 ln 𝑥 − 𝑥 = 2𝑥(1 − ln 𝑥) 
  𝒇إستنتج إتـجاه تغير الدالـة  ❖

𝑓′(𝑥) = 0 ⇒ {
2𝑥 = 0

1 − ln 𝑥 = 0
⇒ {

𝑥 = 0
𝑥 = 𝑒

 
0                        𝑒                    + ∞ 𝑥 

+                     + 2𝑥 
+                    − 1 − ln 𝑥 
+                    − 𝑓′(𝑥) 

;0]متزايدة تـماما على الـمجال  𝑓ومنه  𝑒]  ومتناقصة
  ]∞+;𝑒]تـماما على الـمجال 

0                              𝑒                        + ∞ 𝑥 
+                                  − 𝑓′(𝑥) 

≃ 4,7 
 

1                                            − ∞ 

 
𝑓(𝑥) 

 
𝑓(𝑥)بين ان الـمعادلـة  ❹ =   αتقبل حل وحيدا  0
 𝑓 4,6]مستمرة ومتناقصة تـماما على الـمجال; 4,7] 

{
𝑓(4,6) = 0,44

𝑓(4,7) = −0,05
⇒ 𝑓(4,6) × 𝑓(4,7) < 0 

 الـمعادلـةومنه حسب مبرهنة القيم الـمتوسطة فإن 
 𝑓(𝑥) = 4,6حيث  αتقبل حل وحيدا  0 < 𝛼 < 4,7  

 1عند الفاصلـة  (𝑇)أكتب معادلة الـمماس  ❺
(𝑇): 𝑦 = 𝑓′(1)(𝑥 − 1) + 𝑓(1) 

(𝑇): 𝑦 = 2(𝑥 − 1) +
5

2
 

(𝑇): 𝑦 = 2𝑥 +
1

2
 

𝐈𝐈-𝒈   بــ  دالـة معرفـة: 𝒈(𝒙) = 𝒇(𝒙) − 𝟐𝒙 −
𝟏

𝟐
   

  ′𝒈، ثـم أدرس إتـجاه تغير الـدالـة  𝒈"(𝒙)و  𝒈′(𝒙)أحسب  ❶
𝑔′(𝑥) = 𝑓′(𝑥) − 2 

𝑔′′(𝑥) = 𝑓′′(𝑥) = 2(1 − ln 𝑥) −
1

𝑥
× 2𝑥 

𝑔′′(𝑥) = −2 ln 𝑥 
0                              1                        + ∞ 𝑥 

+                                  − 𝑔′′(𝑥) 
0 
 

−2                                            − ∞ 

 
𝑔′(𝑥) 

 
;0[متزايدة تـماما على الـمجال  ′𝑔الـدالـة ومنه  1] 

 ]∞+;1]ومتناقصة تـماما على الـمجال 
 ]∞+;𝟎[على الـمجال  𝒈′(𝒙)إستنتج إشارة  ❷

 عند  0تقبل قيمة حدية عظمى هي  ′𝑔الـدالـة بـما أن 
 𝑥 = 𝑥ومنه نستنتج أنه من أجل كل 1 ∈ ]0;+∞[ 

𝑔′(𝑥)فإن  ≤ 0  
  𝒈أدرس إتـجاه تغير الدالـة  ❸

  ]∞+;0[متناقصة تـماما على الـمجال  𝑔الدالـة 
0                        1                    + ∞ 𝑥 

−                                  − 𝑔′(𝑥) 
1

2
 

 
0 
 

 

 
 

𝑔(𝑥) 

 (𝑻)و  (𝑪𝒇)إستنتج الوضع النسبي بين  ❹
𝑓(𝑥)ندرس إشارة الفرق  − 2𝑥 −

1

2
= 𝑔(𝑥) 

𝑥لـما  ✍ ∈ ]0;  (𝑇)يقع فوق  (𝐶𝑓)فإن  ]1
𝑥لـما  ✍ ∈  (𝑇)يقع تـحت  (𝐶𝑓)فإن  ]∞+;1[
𝑥لـما  ✍ = ;1)في  (𝑇)يـخترق  (𝐶𝑓)فإن  1

5

2
) 
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4 

   𝒇(𝟔)أحسب  ❺
𝑓(6) = −9,5 

 (𝑻)و  (𝑪𝒇)كلا من  ئأنش

 
𝒏 : 𝑰𝒏أحسب بدلالة  ❻ = ∫ 𝒙𝟐 𝐥𝐧 𝒙 𝒅𝒙

𝟏
𝟏

𝒏

 

𝑢′(𝑥) =
1

𝑥
 𝑢(𝑥) = ln 𝑥 

𝑣′(𝑥) = 𝑥2 𝑣(𝑥) =
𝑥3

3
 

𝐼𝑛 = [
𝑥3

3
ln 𝑥]

1

𝑛

1

−
1

3
∫𝑥2𝑑𝑥

1

1

𝑛

 

𝐼𝑛 = [
𝑥3

3
ln 𝑥]

1

𝑛

1

− [
𝑥3

9
]
1

𝑛

1

= 

𝐼𝑛 = −(
(
1

𝑛
)
3

3
ln

1

𝑛
) − (

1

9
−

(
1

𝑛
)
3

9
) 

𝐼𝑛 = −(
1

3𝑛3
(− ln 𝑛)) − (

1

9
−

1

9𝑛3
) 

𝐼𝑛 =
ln𝑛

3𝑛3
+

1

9𝑛3
−

1

9
 

لــحيز الـمستوي  𝒄𝒎𝟐بــ  𝑨(𝒏)ستنتج الـمساحة إ ❼
 و الـمستقيمين (𝑻)والـمماس  (𝑪𝒇)الـمحدد بالـمنحني 
𝒙 :اللذين معادلتيـهما  =

𝟏

𝒏
𝒙و   = 𝟏  

0بـما أن  <
1

𝑛
≤ 𝑥 ≤ 0أي أن  1 ≤ 𝑥 ≤ 1  

;0]في الـمجال  (𝑇)يقع فوق  (𝐶𝑓)ومنه   ومنه  [1

𝐴(𝑛) = ∫(𝑓(𝑥) − 2𝑥 −
1

2
)𝑑𝑥 = ∫𝑔(𝑥)𝑑𝑥

1

1

𝑛

1

1

𝑛

 

𝐴(𝑛) = ∫(
3
2
𝑥2 − 𝑥2 ln 𝑥 + 1 − 2𝑥 −

1

2
)𝑑𝑥

1

1

𝑛

 

𝐴(𝑛) = ∫(
3
2
𝑥2 − 2𝑥 − 𝑥2 ln𝑥 +

1

2
)𝑑𝑥

1

1

𝑛

 

𝐴(𝑛) = ∫(
3
2
𝑥2 − 2𝑥 +

1

2
) 𝑑𝑥 − 𝐼𝑛

1

1

𝑛

 

𝐴(𝑛) = [
𝑥3

2
− 𝑥2 +

𝑥

2
]
1

𝑛

1

− 𝐼𝑛 = [
𝑥3 − 2𝑥2 + 𝑥

2
]
1

𝑛

1

− 𝐼𝑛 

𝐴(𝑛) = −(
(
1

𝑛
)
3
− 2 (

1

𝑛
)
2
+

1

𝑛

2
) − 𝐼𝑛 

𝐴(𝑛) = −(

1

𝑛3 −
2

𝑛2 +
1

𝑛

2
) − 𝐼𝑛 

𝐴(𝑛) = −(

1−2𝑛+𝑛2

𝑛3

2
) − 𝐼𝑛 = −

1 − 2𝑛 + 𝑛2

2𝑛3
− 𝐼𝑛 

𝐴(𝑛) =
−𝑛2 + 2𝑛 − 1

2𝑛3
−

ln𝑛

3𝑛3
−

1

9𝑛3
+

1
9
 

𝐴(𝑛) =
−9𝑛2 + 18𝑛 − 9 − 6 ln𝑛 − 2 + 2𝑛3

18𝑛3
 

𝐴(𝑛) = (
2𝑛3 − 9𝑛2 + 18𝑛 − 11 − 6 ln𝑛

18𝑛3 ) × 4 ( 𝑢. 𝑎) 
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 الجمهورية الجزائرية الديموقراطية الشعبية
 وزارة التربية الوطنية

 الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات                                 امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبي
 2024دورة:                                                                                          تقني رياضي  :ةالشعب

 

 د   30سا و  04اختبار في مادة: الرياضيات                                                               المدة: 
 

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
 ول ال الموضوع 

 

 نقاط( 05)التمرين الول: 
f  الدالة العددية المعرفة على 0;+  :بـ( )

1
1

4
x

f x xe
−

= 
( )f
C   تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس( ), ;O i j  و ( )D   المستقيم ذو المعادلةy x= 
( )n
u    المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول

0
1u )، nومن أجل كل عدد طبيعي   = )1n n

u f u
+
= 

 

من المجال   x( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 1 0;4   فإن( )  0;4f x  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
،  n( نضع من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  4

0 1 1
...

n n
S u u u

−
= + + + 

،  nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم   -أ( 4
1

4
nn S

n
u e

−

= 
limاستنتج أن   -بـ( 4 4n

n

S

n→+
= 

 
 نقاط( 04) :ثانيالتمرين ال

 11على   5nبواقي القسمة الإقليدية للعدد   nأدرس حسب قيم العدد الطبيعي   -( أ1
 11على   20245استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد  -بـ( 1

 

 
 5من   1صفحة 

أعد رسم الشكل المقابل ثم مثل على حامل محور الفواصل   -( أ2
الحدود  

0
u ،

1
u  ،

2
u   و

3
u  .مبرزا خطوط الإنشاء 

 

)ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية   -بـ( 2 )n
u  .وتقاربها 

 

n  ،0برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي    -( أ3 4
n

u  
n ،1بين أنه من أجل كل عدد طبيعي    -بـ( 3 1n

n

u

u

+    

)ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية  ( 3 )n
u  

 

)استنتج أن المتتالية   -جـ( 3 )n
u  .متقاربة 

 
2 3 4 5

2

3

4

5

0 1

1

x

y

( )D  

( )f
C  

● 
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 2024بكالوريا   –  تقني رياضيالشعبة:  – اختبار في مادة: الرياضيات 
 

)( نعتبر المعادلة  2 )5 3 11...x y E−  yو   xذات المجهولين الصحيحين    =
)تحقق أن الثنائية   -أ( 2 )1; )حل للمعادلة  −2 )E 
)استنتج حلول المعادلة  -بـ( 2 )E 
)( الثنائية  3 );x y  حل للمعادلة( )E  و( );d PGCD x y= 
 dعين القيم الممكنة لـ ( 3
20243( نضع: 4 16 1n =  + 
 11على   nأوجد باقي القسمة الإقليدية للعدد   -أ( 4
)أوجد   -بـ( 4 )2024 20243 16 1; 5 16 1PGCD  +  + 
 

 نقاط( 04) :ثالثالتمرين ال
وأربع كريات تحمل   1كريات متماثلة لا نفرق بينها باللمس، منها كريتين تحملان الرقم    9يحتوي وعاء غير شفاف على  

 4وكريتين تحملان الرقم   3وكرية واحدة تحمل الرقم  2الرقم 
 نسحب عشوائيا من هذا الوعاء كريتين على التوالي دون إرجاع.

 التالية: Cو   A ،Bنعتبر الحوادث  
          A  : 5"الحصول على كريتين مجموع رقميهما يساوي " 
          B  فردي: "الحصول على كريتين جداء رقميهما " 
          C  كريتين رقميهما أوليان فيما بينهما"  على : "الحصول 

) أحسب  -أ( 1 )p A   و( )p B 
)  أنبين   -بـ( 1 )

7

12
p C = 

 القاسم المشترك الأكبر للرقمين المسجلين عليهما.   ،عملية سحب لكريتينالذي يرفق بكل   X( نعتبر المتغير العشوائي  2
هي:  Xقيم المتغير العشوائي  برر أن -أ( 2 1;2;4 
)  الرياضياتيواحسب أمله  Xعين قانون الاحتمال للمتغير العشوائي   -بـ( 2 )E X  
)( أحسب 3 )2024 2024p X − 
 

 نقاط( 07): رابعالتمرين ال
I) g  الدالة العددية المعرفة على 0;+ بـ:  ( ) 22 lng x x x= + 
)أحسب   -( أ1 )

0

lim
x

g x


⎯⎯→

)و    )lim
x

g x
→+

 
 ثم شكل جدول تغيراتها. gأدرس اتجاه تغير الدالة  -بـ( 1
)بين أن المعادلة   -( أ2 ) 0g x 0,54حيث   تقبل حلا وحيدا  = 0,55  
)استنتج إشارة   -بـ( 2 )g x   على 0;+ 
 

 5من   2صفحة 
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 2024بكالوريا   –  تقني رياضيالشعبة:  – اختبار في مادة: الرياضيات 
 

II)  f  الدالة العددية المعرفة على 0;+  :بـ( )
1 ln

2
x

f x x
x

+
= − 

( )f
C   تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس( ), ;O i j   وحدة الطول(2cm) 

)أحسب  -( أ1 )
0

lim
x

f x


⎯⎯→

 ثم فسر النتيجة بيانيا.  
)أحسب   -بـ( 1 )lim

x
f x

→+
 

)بين أن المنحنى  -( أ2 )f
C   يقبل عند+  مستقيما مقاربا مائلا( )  2معادلتهy x= 

)أدرس الوضع النسبي للمنحنى   -بـ( 2 )f
C لمستقيم  بالنسبة ل( ) 

من  xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي   -( أ3 0;+ ،( )
( )

2
'

g x
f x

x
= 

 ثم شكل جدول تغيراتها. fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -بـ( 3

)( بين أن  4 )
24 1

f





−
)ثم أعط حصرا لـ  = )f  

)( أكتب معادلة لـ 5 )T  مماس المنحنى( )f
C   1عند النقطة التي فاصلتها

e
 

)( أنشئ  6 ) ،( )T  و( )f
C 

على   fللدالة  Fأوجد دالة أصلية  -( أ7 0;+ 
)أحسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  -بـ( 7 )f

C   1وحامل محور الفواصل والمستقيمين
x

e
1xو  = = 

 

 ول انتهى الموضوع ال 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 5من   3صفحة 
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 2024بكالوريا   –  تقني رياضيالشعبة:  – اختبار في مادة: الرياضيات 
 

 الموضوع الثاني 
 

 نقاط( 04,5)التمرين الول: 
)المعادلة  مجموعة الأعداد المركبة حل في ( 1 )E  ذات المجهولz   :2التالية 2 3 4 0z z− + = 
المتجانس  2 المتعامد  المعلم  إلى  المنسوب  المركب  المستوي  )( في  ); ,O u vالنقط نعتبر   ،  A  ،B   وC واحقها ل 

3
A

z i= + ، 3
B

z i= 4و  − 3
B

z i= +  على الترتيب. +
أكتب   -أ( 2

A
z   و

B
z سيعلى الشكل الأ . 

بين أن:    -بـ( 2
6 6

2
2 2

A A
z z   

+ = −   
   

 

22أثبت أن:    -أ(  3
i

C A

B A

z z
e

z z

−
=

−
 بتحويل نقطي يطلب تعيين عناصره   Bهي صورة النقطة   Cثم استنتج أن النقطة   

 المميزة.    
 ؟ ABCما طبيعة المثلث   -بـ( 3
 ABCمركز الدائرة المحيطة بالمثلث  Iعين لاحقة النقطة    -جـ( 3
)( لتكن  4 )E   مجموعة النقطM  ذات اللاحقةz   2التي تختلف عن i+  :حيث( )arg 2 2

6
z i k


− + = + 

4 )(k )عدد صحيح 
)تنتمي إلى المجموعة   Iتحقق أن النقطة   -أ( 4 )E 
)عين المجموعة    -بـ( 4 )E 
 

 نقاط(  04,5)التمرين الثاني: 

( )n
u  المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول

0
2ln2u ، nومن أجل كل عدد طبيعي   =

1

2
ln 1

3
nu

n
u e

+

 
= + 

 
 

n ،ln3( برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  1
n

u  
)، nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي   -( أ2 )1

1
3

3
n n nu u u

e e e+− = )ثم استنتج أن  − )n
u  .متناقصة 

)استنتج أن المتتالية  -بـ( 2 )n
u  .متقاربة 

3 )( )n
v   3بـ:  المتتالية العددية المعرفة علىnu

n
v e= − 

)بين أن المتتالية   -أ( 3 )n
v   2هندسية أساسها

3
 يطلب تعيين حدها الأول. 

عبر عن    -بـ( 3
n

v  بدلالةn   ثم استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعيn ،2
ln 3

3

n

n
u

  
= +     

 

limأحسب   -جـ( 3
n

n
u

→+
 

المجموع  n( أحسب بدلالة  4
n

S  :0حيث 1 ... nu uu

n
S e e e= + + + 
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 2024بكالوريا   –الشعبة: تقني رياضي   – اختبار في مادة: الرياضيات 
 

 نقاط( 04) التمرين الثالث:
 7على   3nبواقي القسمة الإقليدية للعدد   nأدرس حسب قيم العدد الطبيعي   -( أ1
 7على   20241445استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد  -بـ( 1
2 )N   651عدد طبيعي يكتب  .في النظام العشري 
20241445حتى يقبل العدد   عين  ( 2 651+   7القسمة على 
 2025و   4590أحسب القاسم المشترك الأكبر للعددين   -( أ3
التي تحقق:   xعين مجموعة قيم العدد الصحيح    -بـ( 3 34 2 15x  
4590حل المعادلة   -جـ( 3 2025 270x y+  yو   xذات المجهولين الصحيحين   =
 المكتوب في النظام العشري؟  20247( ما هو رقم آحاد العدد 4
 

 نقاط( 07) التمرين الرابع:
I )g  بـ:  الدالة العددية المعرفة على( ) 1xg x e x= − − 
I ) :يعطى جدول تغيراتها كما هو موضح في الشكل المقابل 
 

)( أحسب 1 )0g 
)استنتج إشارة  ( 2 )g x   على 
 
II)  f  بـ:  الدالة العددية المعرفة على( ) ( )2 2xf x x e x−= + + − 
II)  ( )f

C   تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس( ), ;O i j 
)( أحسب 1 )lim

x
f x

→−
)و    )lim

x
f x

→+
 

)بين أن المنحنى  -( أ2 )f
C   يقبل عند+  مستقيما مقاربا مائلا( )  2معادلتهy x= − 

)أدرس الوضع النسبي للمنحنى   -بـ( 2 )f
C لمستقيم  بالنسبة ل( ) 

)، xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي   -( أ3 ) ( )' xf x e g x−= 
 وشكل جدول تغيراتها.  fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -بـ( 3
)هي نقطة انعطاف للمنحنى   O( بين أن  4 )f

C 
)( أنشئ 5 )   و( )f

C 
6 )   2عدد حقيقي أكبر تماما من− 
6 )( )A   هي مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى( )f

C   والمستقيمات( )  ،2x = xو   − = 
)باستعمال المكاملة بالتجزئة، بين أن:   -أ( 6 ) ( )2 3A e e   −= − + 
)أحسب   -بـ( 6 )lim A




→+
 

 انتهى الموضوع الثاني 
 

 5من   5صفحة 

x  −                       0                       +  
( )'g x  - + 

( )g x  
+                                                   +   

 

( )0g  
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  الʸʱهʦرȂة الʚʱائȂʙة الʸǻʗقʙاॻʟة الʵعॻʮة
  ȏزازʙؕ انʸحʙال ʗʮة عȂʦثان–  ʙيʗقʦب -  

  2024دورة :ماȏ                           امʲʯان ȜǺالʦرȂا تʮȂʙʱي 
  تقʹي رȂاضي الॺɹʵة : 

  د 30سا و  04الʗʸة :                        اخॺʯار في مادة : الȂʙاضॻات                                         
:ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗار أحʯʳǻ شح أنʙʯʸعلى ال  

 الʦʸضʦع الأول
 نقاȉ) 05(الʥȂʙʸʯ الأول :

 2،  2، 2، 1،  1، 0،1و سॼع  Ȅʛؗات حʺʛاء مʛقʺة بـ :  0،1،2بــ : بॽʹاء مʛقʺة ثلاث  Ȅʛؗات   ȑʨʱʴǽ صʙʻوق على
 ʝʺالل ʙʻها عʻʽق بʛاثلة لانفʺʱات مȄʛؔكل ال  

  .نʖʴʶ عʨʷائॽا و في آن واحʙ  ثلاث Ȅʛؗات مʧ الʙʻʸوق 
  احʖʶ احʱʺال الʨʴادث الأتॽة  ) 1

A                           "  ةॽل أرقام زوجʺʴة تȃʨʴʶʺات الȄʛؔال"  
B   "   ة على الأقلʙاء واحʹॽة بȄʛؗ  ل علىʨʸʴال "  
C    "   ع أرقامها زوجيʨʺʳات مȄʛؗ ل على  ثلاثʨʸʴال " 

  الʺʛتǼ Ȍॼعʙد الʛؔات الʺʸʴʱل علʽها الʱي تʴʺل  أرقام زوجॽة   نعʛʰʱ الʺʱغʛʽ العʨʷائي ) 2
  الʺʱن احʨف قانʛائيعʨʷالع ʛʽغʱʺلل  
  اتيॽاضȄʛامله ال ʖʶاح E  
  ʖʶاح 0P e e   

  نقاȉ) 04:(الʥȂʙʸʯ الʰاني 
)1نعʛʰʱ الʺعادلة   2 )E  ʧʽʴॽʴʸال ʧʽلʨهʳʺذات الx  وy    ةॽالʱال 1645 195 60 ......x y E    

1 –  ʧديʙللع ʛʰك الأكʛʱʷʺال ʦالقاس ʖʶأن الʺعادلة 645و 195أ)  أح ʧʽب ʦث ، E . لاʨل حلʰتق  
ب)  بʧʽ أن الʺعادلة تؔافئ       2129 39 12 ......x y E   

)2حل للʺعادلة  (3;1)أ) تʴقȘ أن الʻʲائॽة   – 2 )E  حل في ʦ2، ث   2الʺعادلة( )E .  
   5على العʙد 3nبʨاقي قʶʺة  العʙد  nادرس حʦॽʀ ʖʶ العʙد الॽʰʢعي ب)      

جʙ ؗل الʻʲائॽات ج)        ;x y  ل الʺعادلةʨ2حل( )E  Șقʴي تʱال 2023 1 5y x   
) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯ04ال(ȉنقا  

1 .  nuها الأولالʙʴفة  بـʛة الʺعǽدʙة العॽالʱʱʺ0 ln 2u   عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧو  مn        :1

1
ln

2

nu

n

e
u 

 
  

 
  

n     :0nuبʛهǼ ʧالʛʱاجع أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي   )أ .  

n    :1بʧʽ أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي    )ب
1

2

n

n n

u
u u e

e e


 .  

ج) اسʱʻʱج أن nu    ة تʺاما علىʸاقʻʱة مॽالʱʱم. ةȃقارʱج أنها مʱʻʱاس ʦث،  

2 .  nv  عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧفة مʛة معǽدʙة عॽالʱʱمn      :1

1nn uv
e




.  

بʧʽ أن  .أ nv  ة أساسهاॽسʙʻة  هॽالʱʱ2مq  .ها الأولʙح ʧʽʽتع ʖلʢǽ 
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lim، ثʦ احn ʖʶبʙلالة    nuثnv ʦعʛʰ عʧ     .ب nn
u


 

حnS  : ʘʽالʺʨʺʳع   nاحʖʶ بʙلالة  . 3       0 1 2ln 1 ln 1 ln 1 ... ln 1nu u u u
nS e e e e         

  نقاȉ) 07(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع: 
(I الةʙال ʛʰʱنعg الʳʺفة على الʛالʺع 0;    : 2بـ( ) 1 2lng x x x    

 ، ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها.gأدرس تغʛʽات الʙالة ) 1
بʧʽ أن للʺعادلة:  ) 2  0g x   ʙʽحل وح  0,52وأن 0,53 . 
)اسʱʻʱج إشارة  ) 3 )g xالʳʺعلى ال 0;. 

(IIالةʙال ʛʰʱنعf  ال بـʳʺفة على الʛالʺع 0;     :
3 2ln

( )
x

f x x
x


  

     fCʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺالة في الʙل للʲʺʺى الʻʴʻʺال ; ;O i j
 

 1i cm


  

1 (  ʖʶأ) أح
0

lim ( )
x

f x


 ، ثʦ فʛʶ الʳॽʱʻة هʙʻسॽا.

limاحʖʶ   )ت ( )
x

f x


.  

بʧʽ أن الʺʦॽʁʱʶ    )ث   ذو الʺعادلةy x   ىʻʴʻʺمقارب مائل لل ʦॽʁʱʶم fC  

ادرس الʨضع الʰʶʻي للʺʻʴʻى  )ج fC   الʺقارب ʦॽʁʱʶʺة الى الॼʶʻالǼ   

مʧ الʺʳال  xأ) بʧʽ أنه مʧ أجل ؗل عʙد حॽʁقي ) 2 0;       :2

( )
( )

g x
f x

x

   

  ا.جʙول تغʛʽاته ثʦ شȞل  fب)  اسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة          

1بʧʽ أن  ) 3
( ) 2f  


   
 

)ثʦ اسʱʻʱج حʛʸا لــ   )f   

بʧʽ أن  ) 4 fC  ل مʺاساʰقǽ T  ȑازʨي  .ة معادلة لهǼاʱؗ ʖلʢǽ  

أنʷئ ) 5 T  ،   و fC  نʹع )   0,22 2,11 0f f   (  

6 ( m  قيॽʁʴال Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʖʶح ʞقي . ناقॽʁح Ȍॽوسm  : ل الʺعادلةʨد حلʙ3، ع 2ln 0x mx   

1حI  ʘʽاحʖʶ العʙد الॽʁʴقي  ) 7

3 2lne

e

x
I dx

x


  .ةʳॽʱʻال ʛʶف ،       

  
  
  
  

  
  
  
  
  
  

  الأولانʯهى الʦʸضʦع               
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  الʦʸضʦع الʰاني
  نقاȉ) 04:(الʥȂʙʸʯ الأول 

  3Fو  1F  ،2Fو ثلاث نʶاء  5Hو  1H  ،2H،3H  ،4Hوحʙة إنʱاجॽة ʻʸʺǼع ʛʽʶǽها خʺʝ رجال 

  نʙȄʛ تʧȄʨؔ لʻʳة مʨȞنة مʧ ثلاث أعʹاء ( رئʝॽ فʛع و نائʖ أول و نائʖ ثاني )

 ماهʨ عʙد اللʳان الʱي ʧȞʺǽ تʻȄʨؔها  ) 1

  احʖʶ احʱʺال الʨʴادث الأتॽة  ) 2

A" ʝʻʳال ʝنف ʧة مʻʳأعʹاء الل        " 

      B"     أةʛو ام ʧʽرجل ʧنة مʨȞة مʻʳالل      "               

C"1H   ةʻʳالل ʝॽرئ     " 

D " ةʻʳعلى الأقل في الل ʙرجل واح ʙجʨي    "  

 عʙد الʶʻاء في اللʻʳة . الȑʚ يʛف   Șنعʛʰʱ الʺʱغʛʽ العʨʷائي ) 3

  عʦॽʀ ʧʽ الʺʱغʛʽ العʨʷائي . ) 4

5 (  ʛʽغʱʺال للʺʱن احʨف قانʛائيعʨʷالعاتيॽاضȄʛأمله ال ʖʶاح ʦث ، E   . 

  نقاȉ) 05(الʥȂʙʸʯ الʰاني :

  .5على 3nو  2nبʨاقي القʶʺة الإقلǽʙʽة لؔل مʧ العʙديn   ʧأدرس حʦॽʀ ʖʶ العʙد الॽʰʢعي   – 1

1954حʘʽ :    5على  Aالقʶʺة الإقلǽʙʽة للعʙد عǼ ʧʽاقي   – 2 1445 20244 1962 3 2024 2023A       

2الʱي مʧ أجلها ʨȞǽن العʙد nعʧʽ مʨʺʳعة الأعʙاد الॽɻॽʰʢة   – 3 12024 2 3n n    دʙ5مʹاعفا للع.  

ʨȞǽ ʘʽʴǼن  nعʦॽʀ ʧʽ العʙد الॽʰʢعي   – 4 2 3 0 5n n   

ʨȞǽ ʘʽʴǼن  nعʦॽʀ ʧʽ العʙد الॽʰʢعي   – 5 2 32 3 4 0 5n n n    

  

: ʖالʰال ʥȂʙʸʯ04(ال (ȉنقا  

1(   nu ةǽدʙة عॽالʱʱفة  مʛ0:  بـ مع u   ʘʽح ) قي) وॽʁد حʙعي  عॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧمn  :1

4
2

3n
n

u
u  


  

حʱى تʨؔن   عॽʀ ʧʽʺة    )أ nuةॽالʱʱة  . مʱثاب  
0في ؗل ماǽاتي نفʛض أن  )2 0u  

n     :0بʛهǼ ʧالʛʱاجع أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي   )ح 1nu . 
ادرس اتʳاه تغʛʽ الʺʱʱالॽة nu . هاȃو تقار   

ج) اسʱʻʱج أن nu    ة تʺاما علىʸاقʻʱة مॽالʱʱم. ةȃقارʱج أنها مʱʻʱاس ʦث،  

n    :بʧʽ أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعيأ)     . 3 1

1
0 1 1

3n nu u     

 :    nأنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعياسʱʻʱج   )ب
1

0 1
3

n

nu
     
 

lim ثʦ  اسʱʻʱج   nn
u


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n    : 0نʹع مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي . 4 1 2 ...n nS u u u u     

بʧʽ أن 
1

3 1
1 1 1

2 3

n

nn S n
            

  

   نقاȉ) 07(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع :
(I  الةʙال ʛʰʱنعg  فة  علىʛالʺع :ا يليʺؗ   11 xg x xe     

 ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها . gأ) ادرس اتʳاه تغʛʽ الʙالة   ) 1
بʧʽ أن الʺعادلة  ) 2  0g x    اʙʽل حلا وحʰتق    ʘʽʴǼ0,28 0,27   . 
اسʱʻʱج إشارة  ) 3 g x  على . 

(IIf فة علىʛة الʺعǽدʙالة العʙال  : ا يليʺؗ  2 2 2 11 2

3 3
x xf x x e xe   .  

 fC الةʙل للʲʺʺاني الॽʰى الʻʴʻʺالf ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺفي ال ; ,O i j
 

   ʘʽ2 حi cm


  

1 (  ʖʶأ)   اح lim
x

f x


. 

 بʧʽ أن   )ب lim 0
x

f x


 اॽسʙʻة هʳॽʱʻال ʛʶف  

x:   مʧ أجل ؗل عʙد حॽʁقي أ) بʧʽ أنه   ) 2     2
.

3
f x g x g x   

مʻʱاقʸة على الʺʳالf   ʧʽالʙالة بʧʽ أن ب )  ;  و 1;   الʳʺة على الʙايʜʱو م 1 ;    
  .   fج)  شȞل جʙول تغʛʽات الʙالة

اكʖʱ معادلة للʺʺاس أ)   ) 3 T  ة ذات الفاصلةʢقʻال ʙʻ0ع  

بʧʽ أن  )4  1

3
f   .  

5( ʦأرس T  ىʻʴʻʺو ال fC . 

بʧʽ أن  )6 fC أʙʰʺاهʺا الʙاح ʧʽʱʢاصل في نقʨر الفʨʴع حامل مʢقǽO  هاʱفاصل Ȑʛو الأخ  ʘʽ0,8ح 0,7     

أرسʦ الʺʻʴʻى  )7 fC  الʳʺعلى ال 1; . 

8 ( H فة  علىʛة الʺعǽدʙالة العʙال :ا يليʺؗ    2 2 21
2 2 1

4
xH x x x e      

2أصلॽة للʙالة    Hبʧʽ أن الʙالة   )أ 2 2xh x e   على 

Ǽاسʱعʺال الʺȞاملة Ǽالʜʳʱئة بʧʽ أن   )ب
1 1

0
2xxe dx e   

احǼ ʖʶالʛʱʺʱʻʶ الʺȃʛع مʶاحة الʜʽʴ الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻى    )ت fC   اتʺॽʁʱʶʺ0و الy   ،0x   1وx   

  
  
  
  
  
انʯهى الʦʸضʦع الʰاني  
  الʦʯفȖʻ في امʲʯان شهادة الȜॺالʦرȂا 

  4مʧ  4صفʴة 
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 4 من  1 صفحة 
 

  أن يختار أحد الموضوعين الآتيين مترشح العلى 
  الموضوع الأول 

 ط) انق 04(التمرين الأول: 

معرّفة على المجال f الدالة 0;5 :6بـ 5
( )

2

x
f x

x





  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس أنظر الشكل. )C(و

متزايدة تماما على المجال   fأ) اثبت أنّ الدالة  )1 0;5 .  

yذا المعادلة  (Δ)والمنصف الأول  )C(ب) أثبت حسابيا أنّ  x 
 . αمتقاطعان في نقطة يطلب تعيين فاصلتها  

)نعرّف المتتالية  )2 )nu  :ِ0بـ 0u ، من أجل وn،  1 ( )n nu f u .  

ون حسابها،  د  3uو  0u   ،1u ،2uأ) أنقل الشكل. ومثلّ بيانيا الحدود 

  . مبرزا خطوط الإنشاءعلى حامل محور الفواصل  
)ب) أعط تخمينا فيما يخصّ اتجاه تغير المتتالية  )nu وتقاربها .  

n،  0أ) برهن بالتراجع أنّه من أجل كل عدد طبيعي  )3 5nu   . 

)برهن بالتراجع أنّ ب)  )nu ّمتزايدة تماما واستنتج أن( )nu.متقاربة 

)نعرّف المتتالية  )4 )nv  من أجل كل عدد طبيعيn،    
1

5
n

n
n

u
v

u





.  

)أ) اثبت أن  )nvها الأول، ثم أكتب بدلالة وعينّ حدّ  7 متتالية هندسية أساسهاn  عبارة الحدnv واحسب نهاية ،( )nv. 

)نهاية واستنتج  ، nvبدلالة  nuب) عبّر عن الحد  )nu . 

0  المجموعين: nة حسب بدلالا جـ) 1 ...n ns v v v      0  و 0 1 1( 1) ( 1) ... ( 1)n n nL u v u v u v      .   
 نقطة) 04.5(  :ثاني التمرين ال

 و  ،:مرقمةبيضاء كريات   3  موزعة كما يلي:، متماثلة لا نفرق بينها باللّمس كريات  8غير شفاف   حوي كيسي
عددان طبيعيان و و . حيث و مرقمتان:  ناثنتان حمراواو و   ،: مرقمةكريات سوداء  3و .  

  ،"تحملان نفس الرقم "الحصول على كريتين :Aالتالية:  وادث الحنسحب عشوائيا من الكيس كريتين في آن واحد؛ ونعتبر 

   B :"  و   "الحصول على كريتين مختلفتين في اللّون    C :  مجموع رقميهما موجب تماما"الحصول على كريتين."  

)أحسب أ)  )1 )p A الحدث احتمالA  ّثمّ بينّ أن:  
3

( )
4

p B .     ب) أحسب الاحتمالين( )p C و( )p A C. 

الذي يرفق بكل  Xالمتغير العشوائي بهذا الترتيب تشكل متتالية حسابية، وليكن  و ،نعتبر أن الأعداد:  )2
 مجموع الرقمين المسجلين على الكريتين المسحوبتين. عملية سحب 

هي:   Xمجموعة قيمّ المتغير العشوائي برّر أن أ)   2 ;0;2 ;4 ;6   . 

 .الرياضياتي أملهبدلالة ثمّ أحسب  Xب) عرّف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي 
 نقطة) 04.5( :لث التمرين الثا

التالية:  zحل في مجموعة الأعداد المركبة المعادلة ذات المجهول  )1  2 22 4 2 3 4 0z z z z      

المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  )2 ; ,O u v
  النقط .A ،B ،C وD  :لواحقها على الترتيب هي

3Az i ،   B Az z،  1 3Cz i      وD Cz z . 
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 4 من  2 صفحة 
 

تنتمي إلى دائرة   Dو A ،B ،C. واستنتج أنّ النقط Dzو Az  ،Bz ،Czأكتب على الشكل الأسي كل من الأعداد:  أ)  )3

 واحدة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها. 

3أثبت أنّ  ب) 
i

A

B

z
e

z



  ثمّ استنتج نوع المثلثOAB  . 

حتى يكون  nعينّ قيمّ العدد الطبيعي  )4 n

Az سالبا حقيقيا. 

بحيث:  zذات اللاحقة  Mمجموعة النقط   )s(أ) عينّ  )5
2

33 .
i

z i k e


   مع ،k .  

3بحيث:  zذات اللاحقة  Mمجموعة النقط  )d(عينّ ب)  1 3z i z i    .  

  ) نقاط 07( التمرين الرابع: 

I(  نعرّف الدالةg  على 0; :ِ3  بـ( ) 2ln 3g x x x x   .   

limأحسب: أ) )1 ( )
x

g x


و  
0

lim ( )
x

g x


. 

3؛ xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي أ)  )2 23 2 ( 1)(3 3 2)x x x x x     . 
)استنتج إشارة و شكل جدول تغيراتهاو gاتجاه تغيرأدرس  ب) )g x على 0;. 

II(  الدالةf  ىعلمعرفة 0;  :ِ2بـ

1 ln
( ) 1

x x
f x x

x

 
  . و)fC(  معلم المستوي المنسوب إلى تمثيلها البياني في

متعامد ومتجانس  ; ,O i j
 

.  

limأحسب:  )1 ( )
x

f x


أنّ:  ؛ ثمّ بينّ
0

lim ( )
x

f x


  .وفسّر النتيجة بيانيا ، 

من  xأ) بيّن أنّه من أجل كل  )2 0;3   ؛

( )
'( )

g x
f x

x
. 

  . شكل جدول تغيراتهاو،  fات اتجاه تغيرب) استنتج 
على المجال hنعرّف الدالة  )3 0; :ِبـ( ) 1 lnh x x x   . 

 .. (لا يطلب حساب النهايتين)تغيراتهاشكل جدول و، hالدالة  اتجاه تغيرأ) أدرس 
)استنتج إشارة  و  h(1)ب) أحسب   )h x من أجل كل عدد حقيقيx  من المجال 0; . 

1yالمعادلة:  اذ  )Δ(ج) بينّ أنّ المستقيم  x  ـمقارب مائل ل)fC(  يالنسب هما وضع، ثمّ حددّ ∞+بجوار . 
 .A(0;1)عند النقطة  )fC(للمنحنى  )T(أكتب معادلة المماس  )4

 . )fC( والمنحنى )Δ(المستقيم و )T(أرسم المماس  )5

)ليكن   )6 )mDمجموعة المستقيمات التي معادلاتها :y mx m   ، حيثm  .وسيط حقيقي 

)أ) اثبت أنّ كل المستقيمات  )mD (0;1)تمرّ بالنقطةA. 

)حتى تقبل المعادلة:  mب) عين قيم الوسيط الحقيقي  )f x mx m  .حلين متمايزين 

تحقق أنّ الدالة: أ)  )7 1
1 lnx x

x
  2هي دالة أصلية للدالة

ln x
x

x
  على المجال 0;  . 

مستقيمين ذوي المعادلتين: وال )Δ(المستقيم و )fC( ىنحن ملابد ز المستوي المحدّ ساحة الحيّ م ب) أحسب 
1

2
x  

2xو   . 

 بالتوفيق  انتهى الموضوع الأول  بالتوفيق.                        الأول.الموضوع  انتهى
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 4 من  3 صفحة 
 

  الموضوع الثاني 

  ) اطنق 04: (التمرين الأول 

)نعرّف المتتالية  )nu  :ِ0بـ 1u ، من أجل كل عدد طبيعي وn،  1

 

2 2
n

n n
n

u
u

u 


. 

n،  0برهن بالتراجع أنّه من أجل كل عدد طبيعي أ)  )1 nu. 
)المتتالية أن برهن ب)  )nu استنتج أنّ المتتالية  و  متناقصة تماما( )nu متقاربة .  

)المتتالية نعرّف  )2 )nv  من أجل كل عدد طبيعيn ، 1

2n n
n

v
u

 . 

)المتتالية  بيّن أنأ)  )nv  1حسابية أساسها

2
 ن حدها الأول. وعيّ 

 .  nvعبارة الحد العام  nأكتب بدلالة ب) 
limاستنتج النهاية و nuعبارة الحد العام  nبدلالة ) استنتج  ج n

n
u


. 

0 المجموع:  nة حسب بدلالاد)  0 1 1 ...n n ns u v u v u v    . 

)المتتالية نعرّف  )3 )nw  من أجل كل عدد طبيعيn ، n+1
ln

2nw
n

    
 . 

)المتتالية أ) بيّن أن  )nw   متزايدة تماما على. 
)ب) هل المتتاليتان   )nu و( )nw  .متجاورتان؟ برّر إجابتك 

  

  )طة نق 04.5(  التمرين الثاني:
 .3Fو1F ،2F  :نساء  3و 4Hو  1H ،2H،3H: رجال 4من   فريق عملتكون ي

  . اوأمينا ، نائبارئيس  اختيار لجنة تضم نريد 
  ف الحوادث التالية:  ونعرّ  

A : " اللجنة من نفس الجنس"  
C:   "4H  للجنة " رئيس  

B : " امرأة  لأمين االرئيس رجل و".  
D :   4" اللجنة لا تضمH  3وF"معًا.  

 .  210جان الممكنة هو لبين أنّ عدد ال )1
):ين أحسب الاحتمال )2 )p A  و p B. 

أحسب:  )3 p C و p D أثبت أنّ و :  2

21
p C D .   

 المشكلة. اللجنة  خارجالنساء عدد اختيار  بكل يرفق الذي  Xالعشوائي ليكن المتغير  )4
 وعرّف قانون احتماله.  Xعين القيم الممكنة للمتغير العشوائي أ) 

 . وانحرافه المعياري أمله الرياضياتيأحسب ب) 

  ) ةنقط 4.5( :لث التمرين الثا

 . 13على  3nبواقي القسمة الاقليدية للعدد  nأ) أدرس حسب قيم العدد الطبيعي  )1
1446حيث:  Aب) استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد  1954 19547 2025 10 1962 2024A       13على . 

5التالية:  )y ;x(المعادلة ذات المجهول 2في المجموعة  نعتبر  )2 2 13.......( )x y E  . 

)ه إذا كانت الثنائية اثبت أنّ أ)  ; )x y  حلا للمعادلة)E(  ّفإن 1 2x  لمعادلة احلول ستنتج ثمّ ا)E(. 

)جد الثنائيات ب)  ; )x y ول المعادلة حل)E( التي تحقق x  قاسم للعددy . 

التي تحقق:   nالعدد الطبيعي عين قيم  )3 3 1 2024 13n n   و 1445 3n . 
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 4 من  4 صفحة 
 

 نقاط)  07( التمرين الرابع: 

f المجموعة  الدالة العددية المعرفة على 0   :1بـ
( )

2 1

x

x

e
f x x

e
  


 .)fC(  المستوي  تمثيلها البياني في

معلم متعامد ومتجانس المنسوب إلى  ; ,O i j
 

 .  

limأ) أحسب  )1 ( )
x

f x


limو ( )
x

f x


. 

أحسب ب) 
0

lim ( )
x

f x


و
0

lim ( )
x

f x


  ، ثمّ فسّر النتيجتين هندسيا. 

من  xن أنه من أجل كل عدد حقيقي بيّ أ)  )2 0  ؛
 2

1 ( 2)(2 1)
'( )

2 1

x x

x

e e
f x

e

 
 


  . 

 .ل جدول تغيراتهاشكّ و  fب) استنتج اتجاه تغير 

yالمعادلة:  اذ  )Δ(بيّن أنّ المستقيم أ)  )3 x  مقارب مائل للمنحنى)fC(   بجوار∞-.    
 .)Δ(و  )fC(درس الوضع النسبي لـ  ب) ا

بينّ أنّ:  ج) 
1

lim ( )
2x

f x x


  ، .ثمّ فسّر النتيجة بيانيا    

1ذي المعادلة:  )Δ’(المستقيم المقارب و )fC(درس الوضع النسبي لـ ) اد 

2
y x . 

1 ؛xمعدوم بين أنه من أجل كل عدد حقيقي غير  )4
( ) ( )

2
f x f x    .وفسّر النتيجة بيانيا 

 . )fC(المنحنى و )’Δ(و )Δ(المقاربين أرسم أ)  )5
  التالية:   xعدد وإشارة حلول المعادلة ذات المجهول  mناقش بيانيا حسب قيّم الوسيط الحقيقي ب) 

2( )( 1) 1x xm x e e   . 
 . 1أكبر تماما من  اطبيعي اعدد  nليكن  )6

والمستقيمين اللذين معادلتيهما:    )Δ’( لمستقيما )fC(ز المستوي المحدد بالمنحنى لحيّ  )n(المساحة  nأحسب بدلالة 

ln( )x n وln( 1)x n .    
 بالتوفيق  انتهى الموضوع الثاني  بالتوفيق                        انتهى الموضوع الثاني  
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�� ا������ا��� ا������  �� ا���ا��  ا�����ر

�� ������ ا������ ا�����ي ����ا�����:                   ا����ن �����ر 2024دورة:                                              ���� ر  

��ت  ��رس �� ���  /  ���ل ��اس  /  ���ر �����ل أ���رك  /  ر��ش ��� �� ا�����   / ا����� ����ي ����    /   ���� �����ش  :����

د ��30 و  40ا���ة:  �����ت     ا����ر �� ��دة: ا��

 على المترشح أن یختار أحد الموضوعین الآتیین: 
  الموضوع الأول 

  نقاط)   04: (  الأول  التمرین
  م�زعة ��ا یلي:   ع�� الل�� ه� ب��  ���� ال�����لا ���ات  10على غ�� شفاف  ص��وق �����      

 . 2و 1ت��لان ال�ق��� أح��   ل�ن�ه�ا ان ����و     1 و  1،  0 ،  0  ،  0 ، -1، -1 ، -1 الأرقامس�داء ت��ل   �ات��   8   

 : ن��� ع��ائ�ا م� ال���وق ��ت�� في آن واح� )1

  �� م� نف� الل�ن "  ��: " س�� ��  A           أح�� اح��ال الأح�اث ال�ال�ة:  )أ 

     B  �� و     ة س�داء على الأك�� " �: " س��        C  �� س�داء على الأقل ".  �ة: " س�� 

  ال��������. ��� � ال�� ی�ف� ��ل ع�ل�ة س�� ج�اء ال�ق��� ال���ل�� على ال��  Xنع��� ال��غ�� الع��ائي    )ب

أح�� أمله ال��اض�اتي  ، ث� ث� ع�ف قان�ن اح��اله،   Xع�� ��� ال��غ�� الع��ائي  - E X. 

1في آن واح� ح��   �ة ك�  nن��� ع��ائ�ا م� ال���وق  )2 9n   نع��� ال��ث  ، وD �� واح�ة ح��اء "  �ة:" س�� .  

أح��   -     DP  ب�لالةn  ث� ع�� ��� الع�د ال���عي ،n عل�� أن:   ذاإ  7D
15

P . 

2mن��� الى ال��� ال�اب�   )3   ونع��� ك��ة ح��اء . P m  في الل�ن.�س�� ��ت�� م��لف�اح��ال �  

  .على ال��الي دون إرجاع ال���ة ال�����ة أولا ن��� ع��ائ�ا م� ال���وق ��ت�� 

ح��ال لا ا mأح�� ب�لالة   -    P m  أح��   ،ث� lim
m

P m


 . ال����ل عل�ها وف�� ال����ة  

  نقاط)  04ثاني: ( ال  التمرین
 .   13على  3nب�اقي الق��ة الاقل���ة للع�د  nأ) ادرس ح�� ��� الع�د ال���عي   )1

1446  الع�د  ب�� أنب)   1954 20242025 7 1962 5 1446     13على �ق�ل الق��ة.  

5) نع��� ال�عادلة:  2 2 13......( )x y E     ذات ال��ه�ل�� ال������x   وy.  

)أ) ب�� أن ال�عادلة      )E  تق�ل حل�لا في  . 

)�ان� ال��ائ�ة  ب�� أنه إذا   )ب  , )x y  حلا لل�عادلة( )E   فان 1 2x    ث� حل في    ال�عادلة( )E . 

 .   yو   xالقاس� ال����ك الأك�� للع�دی� ال���ع��� غ�� ال�ع�وم��  dل���   )3

 ؟ dما هي ال��� ال����ة للع�د   )أ 

)ع�� ال��ائ�ات    )ب  , )x y   :13م� الأع�اد ال�����ة ���� ���نd  . 

ال�ي ت�ق� ال��لة:  nع�� ��� الع�د ال���عي   )4
 

 
3 1 2024 13

1445 3

n n

n

   



 .  
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�����ت               /                 ا�����:  ����ا����ر �� ��دة ا�� �� ������                 ���� ر   2024/            �����ر

  نقاط)  05ثالث: ( ال  التمرین

)ال���ال�ة الع�د�ة  نع���  )nu ال�عّ�فة على  :ا یلي��
0

1

6
1 2

2n n

u

u u 



    
 






 .ع�د ح��قي  ح��   

)ح�ى ت��ن ج� ���ة الع�د ال���قي   )1 )nu  .م��ال�ة ه��س�ة  

0یلي:    ما  ن�ع في  )2  .  

n :nuأ) ب�ه� �ال��اجع أنّه م� أجل �ل ع�د ���عي       4   .    

)ب) ادرس ات�اه تغ�� ال���ال�ة      )nu ث� اس���ج أنها م�قار�ة .  

)ال���ال�ة الع�د�ة   ل��� )4 )nv   ال�ع�فة م� أجل �ل ع�د ���عيn    : بــn nv uln( 4)   .  

)أ) بّ�� أنّ ال���ال�ة   )nv  1ح�اب�ة أساسهاln
2

 
 
 

  ��ل� ح�اب حّ�ها الأوّل. 

: nث� اس���ج أنه م� أجل �ل ع�د ���عي   nب�لالة  nvب) اك��        
10 4
2n nu  

 
lim، ث� أح��   nn

u


.  

0ح��:   nP) ن�ع ال��اء  5 1( 4) ( 4) .... ( 4)n nP u u u       .  

: ��n أ�� �� ��د �����   ب�� أنه  -   

1
10

2

n

n nP


 
   
 

 � 

 
  )  نقاط  07رابع: ( ال  التمرین

I ( ( )  2ال����ل ال��اني لل�الة 2ln( )x x x  .  
)  و )  21ال����ل ال��اني لل�الةx x  .  

  هي فاصلة نق�ة تقا�ع( ) و( )  (لاح� ال��ل ال�قابل)  

)اءة ب�ان�ة ح�د ال�ضع ال���ي ب�� �ق�  )1 ) و( )   0[على ال��ال, [  . 

,0[ال�ع�فة على ال��ال   gنع��� ال�الة الع�د�ة  )2 [  :بـ 

                2 2 2( ) 1 ln( )g x x x x   

)اس���ج إشارة     )أ )g x  0[عل ال��ال, [  . 

1.89  ت�ق� أن:  )ب  1.9   . 

2  جـ ) ب�� أن :          

1 1ln 1
2




   
 

 .  

II ( f  0[ال�الة الع�د�ة ال�ع�فة على ال��ال, [  :2بـ

ln( )
1
xf x
x




  

)ل���    )fC  ال����ب إلى ال�عل� ال��عام� ال���ان�   ت���لها ال��اني في ال�����( ; , )O i j
 

 .  
ح��  ا  )1

0
lim ( )
x

f x


limو      ( )
x

f x


  . ، ث� ف�� ال������� ب�ان�ا 
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�����ت               /                 ا�����:  ���� ا����ر �� ��دة ا�� �� ������                 ���� ر   2024/            �����ر

 

,0[م� ال��ال xب�� أنه م� أجل �ل   أ) )2 [  :
  

2 2

( )( )
(1 )
g xf x

x x
 


. 

  ش�ل ج�ول تغ��اتها. ث�   fال�الةات�اه نغ�� ادرس  ب)

2) أث�� أن:3

1( )
2

f 


   ث� اس���ج ح��ا للع�د  ( )f  .  

))  اك�� معادلة ال��اس 4 )T  لل����ي( )fC  1ع�� ال�ق�ة ذات الفاصلة .  
)ئ )  أن�5 )fC   و( )T .  

ع�د حل�ل ال�عادلة:   mناق� ب�ان�ا ح�� ��� ال�س�� ال���قي   )6
1( )
2

f x x m .  

:  ]0,1[م� ال��ال   x) أ) ب�� أنه م� أجل �ل  7
1ln( ) ( ) ln( )
2

x f x x   

، �اس�ع�ال ال��امل �ال���ئة ب�� أ ن:  ]0,1[ع�د ح��قي م� ال��ال  ب)  
1

ln( ) (1 ln ) 1x dx


     

)جـ) ل���   )A    م�احة ال��� ال����� ال���د �ال����ي( )fC ال�������� و  وحامل م��ر الف�اصل  
1x:ال�عادل��� ذو            وx .  

ب�� أن:    -        
1 (1 ln ) ( ) 1 (1 ln )

2
A     

     

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
ان�هى ال��ض�ع الأول
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�����ت               /                 ا�����:  ���� ا����ر �� ��دة ا�� �� ������                 ���� ر   2024/            �����ر

  الثانيالموضوع 
  نقاط)   04: (  الأول  التمرین

I ( نع��� في م���عة الاع�اد ال����ة    ال�عادلة E ذات ال��ه�لz ال�ال�ة  :  2 28 4 3 16 0z i z z    

أك�� الع�د ال����   -1 22 2i  .على ال��ل ال���� 

ال�عادلة   حل في   -2 E.  

II (  ان� ال��عام� ال�عل� الال����ب إلى ال���� في ال�������� ; ,O u v
 

 ل�احقها   Dو   A  ،B  ،Cنع��� ال�ق�   ،

2على ال��ت��:  2Az i   ،B Az z ،2 3 2Cz i     وD Cz z . 

Aأك�� الع�د ال����  أ)  -1

C

z
z

 ث� على ال��ل ال��ل�ي. ،  ���� على ال��ل ال 

5cosب) اس���ج ال��� ال�����ة ل�ل م�  
12
 

 
 

5sinو 
12
 

 
 

 . 

ح�ى ���ن   nع�� ��� الع�د ال���عي  -2
n

D

C

z
z

 
 
 

 ع�دا ح����ا.  

Aأك�� الع�د ال����   -3 D

C D

z z
z z




 .  ACDسي، ث� اس���ج ���عة ال��ل�  على ال��ل الأ  

ع�� ���عة ال����عة   -4   لل�ق�M   م� ال����� ذات اللاحقةz   2ح�� 2 2Ciz i z i   . 
  

  نقاط)  04: ( ثانيال  التمرین
  حالة م� ال�الات الآت�ة: �ل أج� ����ح أو خا�ئ مع ال����� في 

1(  nv  م��ال�ة ع�د�ة مع�فة على   بـ
1

1

n x

n x
n

ev dx
e




. 

ل�ی�ا:  nم� أجل �ل ع�د ���عي     
2024

0 1 2023
1.... ln

2
ev v v

 
     

 
 .  

e,2على ال��ال   gلل�الة   mال���ة ال���س�ة   )2 e     ح��  2024
ln

g x
x x

 : 2024  هيm .  

8على ال��ل  8في ن�ام ال�ع�اد ال�� أساسه   ����12551 الع�د   )3
30407.  

���n  ���� الع�د ال���عي   )4 2 3 12 0 2n n n      :هي 3;12n.  

  
  نقاط)  05ثالث: ( ال  التمرین

ال���ال�ة  ل���  nu �0ع�فة ���ها الأول:  ال 2u    وم� أجل �ل ع�د ���عيn     :1
45n
n

u
u   .  

n   :2ب�ه� أنه م� أجل �ل ع�د ���عي    -) أ 1        4nu  .  

�اه تغ�� ال���ال�ة  اتادرس  -ب            nu  .ث� اس���ج أنها م�قار�ة ، 
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               ���� �����ت               /                 ا�����: ���� ر �� ������   ا����ر �� ��دة ا��   2024/            �����ر

n   :أث�� أنه م� أجل �ل ع�د ���عي   -) أ 2        1
10 4 4
2n nu u    .  

:  nاس���ج أنه م� أجل �ل   - ب           
110 4

2

n

nu


     
 

lim، ث� اح��:    nn
u


 .  

1ن�ع:    )3        2 .......n nS u u u      :ب�� أن ،
114 2

2

n

nS n


     
 

limواح��:    nn
S


  .  

ال���ال�ة   nنع�ف م� أجل �ل   )4        nv   :��4ا یلي
1

n
n

n

uv
u





 .  

ب�ه� أن    -أ              nv   1م��ال�ة ه��س�ة أساسها
4

  . 0v، ��ل� ح�اب ح�ها الأول   

  . nب�لالة  nu، ث� اس���ج ��ارة   nب�لالة  nvع�� ع�   -  ب           

اح�� نها�ة ال���ال�ة   - جـ             nu   .م� ج�ی�  

1ال����ع:   nاح�� ب�لالة  -د               2
0 2 .........

4 4 4
n

n n
v v vT v     . 

  نقاط)  07: ( رابعال  التمرین
  ب�ه� أنه م� أجل �ل ع�د ح��قي (x   :فإنxe x   دراسة ال�الة ����)xx e x  . ( 

  ال�الة (g   مع�فة على   :بـ    xg x ax b e c     :ح�� ،a   ،b   وc  .أع�اد ح����ة ثاب�ة  

ال��ل ال�قابل ���ل م���اها ال��اني         ال�� �ق�ل  

  م����� مقارب م�از� ل�امل م��ر الف�اصل ���ار       

1yمعادل�ه         .  

) �ق�اءة ب�ان�ة ح�د  1  lim
x

g x


  .  cواس���ج   

) إذا عل�� أن ال������  2  T   :1ذا ال�عادلةy x    

م�اس لل����ي            0في ال�ق�ة ذا الفاصلة .  

  .  bو   aع�� �لا م�:   -     

:  �ع) ن 3    2 1xg x x e   الع�دی�   ونع���   و   ه�ا فاصل�ي نق��ي تقا�ع  .مع حامل م��ر الف�اصل  

1,2ب�� أن:    -أ      1,1       1,8و 1,9    .  

اس���ج إشارة   -ب       g x   ��� ح��x .  

  ال�الة (f   مع�فة على   :بــ  1x

x

ef x
e x





و  fC   ال����ب إلى ال�عل� ال��عام�  ال����� ت���لها ال��اني في  

ال���ان�        ; ,O i j
 

 .  

) اح��:  1     lim
x

f x


   ، lim
x

f x


 وف�� ال������� ب�ان�ا.  
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 �� ����                 /            �����ر �����ت               /                 ا�����: ���� ر   ������2024 ا����ر �� ��دة ا��

x   :) ب�� أنه م� أجل �ل  2       
 2x

g x
f x

e x
 


  .  f، ث� ش�ل ج�ول ال�غ��ات لل�الة   

) ب�� أن:  3      1
1

f 





، ث� اس���ج ح��ا ل�ل م�:    f    و f  .  

) ان�ئ ال�������� ال�قار��� وال����ي  4     fC .  

��ا یلي:   ال�ع�فة على  h) نع��� ال�الة 5      1
1

x

x

eh x
xe





ول���    hC   ت���لها ال��اني في ال�عل� ; ,O i j

 
  .  

x   :ت�ق� أنه م� أجل �ل              0h x f x     ماذا ت����ج �ال���ة لل������� ، fC   و hC.      

م�احة ال��� ال���� ال���د �ال����ى   A) اح��  6     hC    :حامل م��ر الف�اصل وال�������� الل�ی� معادل�ه�ا ، 

                                  0x    ،2x  .  

  

 
 
 
 

  ال�اني ان�هى ال��ض�ع 
  

  

  

  

��ض  /ا������ة: د����� ��اد    � / ���ط ���� ����� ���م / ����وي ���� /��ا���� ا�����ظ  /���ل ر

  ��  ��������2024 ود��ا��� ا������ ���� ������ح ا����ق �� �����ر
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  الجمهورٌة الجزائرٌة الدٌمقراطٌة الشعبٌة 

  وزارة التربية الوطنية

 المنيعةولاية متقن المجاهد بن حود محمد   
                                                     التعليم الثانويامتحان بكالوريا تجريبية 

 0202:دورة                                                                     رياضي     تقني :الشعبة

 د03وسـا  2دة: ـالم                                                       الرياضيات مادة: في اختبار
 الآتيين: ار أحد الموضوعينان يختعلى المترشح 

 الموضوع الأول
 (نقاط 04)التمرين الأول:

 )الكخيات  9، 8 ،6،7مخقسة وأربع كخيات سهداء 5، 4 ،3 ،1،2مخقسة حسخاء يحتهي كيذ عمى خسذ كخيات    
 عمى التهالي مع إعادة الكخية إلى الكيذ في كل مخة. ثلاث كخياتلا نفخق بيشيا عشج المسذ(. ندحب عذهائيا  متذابية 

 نعتبخ الحادثين التاليتين:   
 A و  أرقام زوجيةحرهل عمى ثلاثة " ال   "B ثلاث كخيات مختمفة الألهان " الحرهل عمى     ." 

احدب (1 P A  :ثم بين أن 
20

27
P B  . 

 .لثلاث كخيات عجد الأرقام الدوجية السدحهبة سحب الحي يخفق بكل عسمية Xنعتبخ الستغيخ العذهائي (2
عين مجسهعة قيم الستغيخ العذهائيأ ـــ  X   .مع التهضيح 

 . Xقانهن الإحتسال لمستغيخ العذهائي ب ـــ عخ ِّف
احدب (3 log 0,25P X  . 

 (نقاط 04)التمرين الثاني:
  nu  0متتالية عجدية معخفة بحجىا الأول 0u  ومن أجل كل عجد طبيعيn   :1 3 2 7n nu u n    . 

ثم ضع تخسيشا حهل اتجاه تغيخ الستتالية  3uو  1u ،2uأحدب  (1 nu. 
n  :0nuبخىن بالتخاجع أنو من أجل كل عجد طبيعي -أ (2 . 

حجد اتجاه تغيخ الستتالية  -ب nu. 
نعتبخ الستتالية  (3 nv السعخفة عمى   ℕ :بـ ln 4n nv u n   . 

أثبت أن الستتالية  - أ nv  حدابية أساسياln3. 
 .nبجلالة   nu، ثم استشتج عبارة nبجلالة   nvأكتب عبارة الحج العام  - ب
ىل الستتالية   - ت nu .متقاربة؟ بخر اجابتك 

0حيث   nبجلالة  nTو  nSأحدب  1n nS v v v     0و 1n nT u u u   . 
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 2024رياضي/بكالوريا تجريبية تقني اختبار في مادة الرياضيات/
 نقاط ( 04) التمرين الثاني:

 .  عمى   بهاقي القدسة الإقميجية لمعجد nأ ـــ ادرس تبعا لقيم العجد الطبيعي (1
 .  مزاعف لمعجد                                  ب ـــ بين أن العجد   
 ؟13عمى              ج ـــ ماىه باقي قدسة العجد  
 .            السعادلة    نعتبخ في  (2
حل  لمسعادلة      تحقق أن الثشائية       E.ثم استشتج مجسهعة حمهليا . 

}التي تحقق :  عين مجسهعة قيم العجد الطبيعي 
            [ ]

      [ ]                 
 

 (نقاط 00)التمرين الرابع:
I.  نعتبخ الجالة العجديةf سهعةالسعخفة عمى السج ℝ  :  بـ   2 x 1f x x x 1 e    

ندسي  fC السشحشي السسثل لمجالةf  في السدتهي السشدهب إلى السعمم الستعامج و الستجانذ O,i, j. 
أ( أحدب  -1 

x
lim f x


بيَن أنَ : ثم   
x
lim f x


   
x  ،بين أنَو من أجل كل عجد حقيقي  ( ب   

2 x 1f ' x 1 x 1 e    
 شكل ججول تغيخاتيا ..ثم  fاستشتج اتجاه تغيخ الجالة  ( ج
بين أن السدتقيم -2   ذي السعادلةy x  مقارب مائل لمسشحشي fCعشج ثم أدرس الهضع الشدبي

لمسشحشي  fC بالشدبة إلى . 
بيَن أن السعادلة   -3 f x 0  تقبل حلا وحيجا  ، 1.8حيث 1.9 . 
أكتب معادلة ديكارتية لمسساس  -4 T  لمسشحشي fC  1عشج الشقطة ذات الفاصمة. 
x ،بيَن أنو من أجل كل عجد حقيقي  -5     x 1f '' x x 1 x 3 e      َثم استشتج أن fC  يقبل نقطتي

 انعطاف يطمب تعييشيسا .
أحدب -6   f 3 ,f ثم  أرسم  0  ، T  و fC. 
التالية :  xعجد وإشارة حمهل السعادلة ذات السجيهل الحقيقي mناقر بيانيا وحدب قيم الهسيط الحقيقي  -7

   E : f x x m  
II.  نزع من أجل كل عجد طبيعي غيخ معجومn ،1

n x 1

n
0

I x e dx  . 
بـ : ℝالسعخفة عمى  Gأ( بيَن أنَ الجالة  -1    x 1G x x 1 e    ىي دالة أصمية لمجالةx 1x xe  

 .1Iأحدب  ( ب
باستعسال السكاممة بالتجدئة بين أنَ : أ(  -2 n 1 nI 1 n 1 I      لكل عجد طبيعي غيخ معجومn. 

 .2Iأحدب  ( ب
مداحة الحيد السدتهي السحجد بالسشحشي  cm²أحدب بـ -3 fC  و السدتقيم : والسدتقيسين الحين معادلتييسا               

x 0 وx 1. 
 انتهى الموضوع الأول
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 2024رياضي/بكالوريا تجريبية تقني :الشعبة الرياضيات/:اختبار في مادة 
 الموضوع الثاني

 نقاط ( 04) التمرين الأول:
 . تراحات الثلاثة في كل حالة من الحالات الأتية مع التبريرقتترا  الححيح الوحيد من يين الاقتعين الا

 زرقاء   كخيات حسخاء و  يحتهي عمى    سهداء و صشجوق   كخيات حسخاء و  يحتهي عمى    صشجوق  (1
الستغيخ العذهائي   .وليكن   وكخية واحجة من الرشجوق    جسيع الكخات متساثمة.ندحب كخية واحج من صشجوق 

 :الحي يخفق بكل سحب عجد الكخات الدهداء السدحهبة فان أممو الخياضياتي ىه
 ( أ

 

 
 ب(                                     

 
 . ج(                             

   .و ندحب كخية  من الرشجوق   كخية حسخاء الى الرشجوق    و   كخية سهداء الى الرشجوق   نزيف   
 بحيث يكهن احتسال الحرهل عمى كختين من لهنين مختمفين   .فان قيسة   وكخية من الرشجوق 

  
    ىي : 

  ج(                                   ب(                                   ( أ
 السعادلة حمهل  (2  2z 2 z 2z 4 0     ذات السجيهلz  فيℂ  ىي :   

أ(  2 1 3 1 3S , i , i       )ج(    { √     √     }  ب  {     √      √ }                                           

نعتبخ في السدتهي السخكب  السشدهب الى السعمم الستعامج و الستجانذ السباشخ     , ,O u v الشقط, ,C B A لهاحقيا عمى
1التختيب  3 , 1 3B Az i z i        2  وCz .    فان      

     
 تداوي :

    ( أ
 

  ب(                               
  

  ج(                                          
 

  
 نقاط ( 05) التمرين الثاني:

معخفة عمى  fالجالة العجدية (1 0; : كسايمي   
6 5

2

x
f x

x





  ٬ 

 fC  السعمم  الستعامج  تسثيميا البياني في السدتهي السشدهب الى
الستجانذ ; ,O i j,      السدتقيم ذو السعادلة    . 

الستتالية العجدية  nU  عمىالسعخفة ℕ  : كسا يمي
 

0

1

1

n n

U

U f U





 . 

أعج رسم الذكل عمى ورقة الاجابة ثم مثل عمى حامل محهر  (أ   
  .)دون حدابيا مبخرا خطهط التسثيل(2Uو  1U ٬ 0Uالحجود  الفهاصل 

الستتالية ضع تخسيشا حهل اتجاه تغيخ  (ب     nU . و تقاربيا 
n :1( أ / بخىن أنو من أجل كل عجد طبيعي 2   5nU  .  

ب / ادرس اتجاه تغيخ    nU يا متقاربة .ثم استشتج أن 
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( الستتالية العجدية 3 nV  معخفة عمىℕ  5: كسا يمي

1

n
n

n

U
V

U





     . 

أ / أثبت أن       nV  . متتالية ىشجسية  يطمب تعيين أساسيا وحجىا الأول 
nثم أحدب  nبجلالة  nUو nVب / اكتب كلا من    

n
lim U


 . 
السجسهع  :  n( احدب بجلالة 4

0 1

1 1 1

1 1 1
n

n

S ...
U U U

   
  

 

 نقاط(04 )التمرين الثالث:
9xنعتبخ السعادلة (1 4 y 22........( )E  ، ذات السجيهلين الرحيحينx وy. 
)بين أنو إذا كانت الثشائية     ; )x y  حلا لمسعادلة( )Eفإن 2 4x    ثم استشتج حمهل السعادلة( )E                                                                                              . 

2) N133عجد طبيعي يكتب 3  56، ويكتب 4في نظام التعجاد ذو الأساس 0  7في نظام التعجاد ذو الأساس  

 عجدان طبيعيان. وحيث       

 في الشظام العذخي  Nثم أكتب  وعين      
88نزع   (3 22a n  198و 44b n  حيثn .  عجد طبيعي 

أ( بين أن الثشائية        ;a bحل لمسعادلة( )E . 

4ب( باستعسال مبخىشة بيدو بين أن العجدين       1n   9و 2n  . ثم جج أوليان فيسا بيشيساPGCD( ; )a b . 

 نقاط(07) التمرين الرابع:
I. نعتبر الدالة العددٌةg  المعرفة على المجال 0;   : ً2كماٌل( ) 2 lng x x x                       

أحسب  (1 
0

lim
x

g x




و  lim
x

g x


. 

 وشكل جدول تغٌراتها.          gأدرس اتجاه تغٌرالدالة  (2
بٌن أن المعادلة (3  0g x   تقبل حلا وحٌدا  :1.31حٌث 1.32   ثم استنتج إشارة g x. 

II.  لتكن الدالةf  المعرفة على 0;   : ًكما ٌل 
1 ln x

f x x e
x


      , fC المنحنً الممثل للدالةf 

فً المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس  ; ;o i j    وحدة الطول(2cm ) 

أحسب  (1 
0

lim
x

f x




و   lim
x

f x


 وفسر النتٌجة الأولى هندسٌا . 

أثبت أن المنحنى (2 fC  ٌقبل مستقٌم مقارب مائل D . ٌطلب تعٌٌن معادلته 
أدرس الوضعٌة النسبٌة للمنحنى (3 fC والمستقٌم D. 

من  xبٌن أنه من أجل كل (4 0; : فان  
 '

2

g x
f x

x
 

 , ثم شكل جدول تغٌراتها. fاستنتتج اتجاه تغٌر الدالة  (5
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أثبت أن : (6 

1
2f e 


    ثم استنتج حصرا للعدد , f  . 

أ( بٌن أن المنحنً  (7 fC  ٌقبل مماسا  T ٌوازي المستقٌم D .فً نقطة ٌطلب تعٌٌن احداثٌاتها 
ب(أكتب معادلة دٌكارتٌة للمماس T . 

( أنشئ 8 T والمنحنى fC. 

 ( نسم9ً A مساحة الحٌز من المستوي المحددة بالمنحنى fC والمستقٌم D والمستقٌمٌن اللذٌن معادلتٌهماx   

xو e 

بٌن أن :  -   
2

2 22 1A cm   

 

 
 
 
 

 انتهى الموضوع الثاني
 5من  5صفحة 

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



 على ال���شح أن ���ار أح� ال�	ض	ع�� ال�ال���:
 ال�	ض	ع الأول 

 �� :  ولالأ ال���
I.  اد ال����ة
نع�
� الأع

1
z ،

2
z  و

3
z  :����

1
2 2z i� � ،

2
6 2  z i� 2و   �

3

1

zz
z

�. 

)  أ) اك�� �ل م�  1
1
z ،

2
z .ل أسي�على ش 

ب) اس�%�ج ش�ل أسي للع
د       
3
z . 

)  أ) اك�� 2
3
z .ل م'ل'ي�ث( على ش ،+�
 على ال-�ل ال,

cosب) اس�%�ج ال����34 ال�2
���01 ل/ل م�     
12

�� �
� �
	 


sinو 
12

�� �
� �
	 


 . 

II.  5ال��,ان 
�نع�
� في ال�1�8+ ال���� ال�%18ب إلى ال�عل( ال��عام �; ,O u vu v   ;ال%قA ،B  وM  

ل1احقها  
1
z  ،

2
z  وz .على ال��ت�� 

�CDلف ع� zال�ع�ف م� أجل �ل ع
د م���   Lول%ع�
� الع
د ال����  
1
z   :2ك�ا يلي

1

z zL
z z
�

�
�

 . 

�) ع��  1 �1
E   ;م,�1عة ال%قM   :����1L � . 

�) ع��  2 �2
E   ;م,�1عة ال%قM   :����L 
� 
 . 

�) ع��  3 �1
E   ;م,�1عة ال%قM   :����L لي ص�ف�Cت. 

 �� :  ال�اني ال���
�نع�
� ال���ال���� الع
دي���   �nU  و� �nV    ال�ع�ف��� على
  
 ��ا يلي:   

                            
1

1

1

2

3

n n
n

U
U VU �

��
�
� �

���

           و                        
1

1

12

3

4

n n
n

V
U VV �

��
�
� �

���

  

n  :n) ن2ع: م� أجل �ل ع
د 0
3عي غ�� مع
وم  1 n nW V U� � 

�ب�� أن ال���ال3ة  أ)         �nW     س3ة أساسها
ه%
1

12
. 

�اك�� �Pارة ال�
 العام لل���ال3ة  ب)       �nW . 

limاح�8: ج)        nn
W

���
 

�  ) أ) ادرس ات,اه تغ�� �ل م� ال���ال����2 �nU  و� �nV . 

�  ب) اس�%�ج أن ال���ال����    �nU   و� �nV  .ةDان ن�1 نف5 ال%ها�Wم�قار 

�نع�
� ال���ال3ة  ) 3 �nt   ال�ع�فة على

��3ا يلي:     8n n nt U V� � 
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�أ) ب�� أن ال���ال3ة      �nt   ثاب�ة على

. 

� ب) اس�%�ج ال%هاDة ال�-���ة لل���ال����    �nU   و� �nV . 


ال�ع�ف على  nS) نع�
� ال�,�1ع  4
�بـ:     �
1

n
k

n n k k
k

S C V U
�

�  . nS  ال�,�1عع�  nع
� ب
لالة   . ��

 �� : ال�الLال���
� ال�عادلة 22في   حل ) 1 �E  ذات ال�,ه1ل� �;x y   :3ال�ال3ة 2 1x y� �. 

n .3عي
 ع
د 0

�) أ) ب�� أن ال'%ائ3ة  2 �14 3;21 4n n� �حل لل�عادلة   � �E . 

14أن الع
دي� ب) اس�%�ج     3n 21و  � 4n  أول3ان �3aا ب�%ه�ا. �

2ح��   bو  a) نع�
� الع
دي� 3 1a n� 21و   � 4b n� � . 

�أ. ع�� ج�3ع ال34( ال���%ة لـ        �;PGCD a b . 

�ب. ب�� أنه إذا �ان       �; 13PGCD a b � فإن:  � �6 13n � . 

n ت�اما م� �
 .  1ع
د 0
3عي أك


3ع��� 4dدي� ال
B   :����22و   A) نع�
� الع 1A n n� � 221و   � 7 4B n n� � � . 

1nأ. ب�� أن:         .Bو  DAق8( �لا م�   �


لالة nب. ع�� ت�عا ل34(       Wو n  :� �;PGCD A B . 

 �� :  �ا3عالال���
I.  الة
�بـ:   ال�ع�فة على   gنع�
� ال � � �2 12 1xg x x x e �� � � 

 ج
ول تغ��اتها. ش�ل ث( ،  gدرس تغ��ات ال
الة) ا1 

�ال�عادلة:  :  ب�� أن أ)   ) 2  � 0g x ���0,58:  � �وح�
ا   تق
ل حلا  � 0,59�  0,59. 

�إشارة  درس اب)        �g x )34د ال ت�عا ل
 . 34�xقي  الع

II.  الة
�بـ:   ال�ع�فة على   fنع�
� ال � 2 1xf x x e x�� � 

� �C  3اني في ال�1�8+ ال�%18ب
�ال�عل( ال��عام
 ال��,ان5  إلى ت�'�لها ال �; , jO i j ة
 )  2cmال1dل هي: ، ( وح

�ح�8 �لا م�:) اأ)   1 �lim
x

f x
���

�و  �lim
x

f x
���

 . 

�ب�� أن: ال�34�8(   ب)         �D   ة�h�Cذا ال�عادلة ال�y x� �مقارب مائل لـ   � �C 1ار,�  ��. 

�  ل�%�%ى لـ درس ال1ضع ال8%
يا  ) ج      �C  )34�8ال%�8ة إلى ال��� �D. 

�: �xب�� أن: م� أجل �ل   )أ    ) 2      � � �'f x g x�  .   

�م�%اقhة ت�اما على ال�,ال fأن:اس�%�ج  ) ب       �وم�kاي
ة ت�اما على ال�,ال  ���;� �;�  ج
ول تغ��اتها. ش�لث( ، ��

�ج) اث
l أن         �C   على m
d%ه�ا ي
�Dق
ل م�اس�� م�1از��n أح �D ارت3ة ل، ث( اك���Dـل��اس ال'اني.معادلة د 

�د) ب�� أن          �C  ل� تع��� فاصل�ي �لdD افdي انع�dل نق
   م%ه�ا.Dق

�ال��اس�� ال8ا�ق��، اح�8  �لا م� ن-ئ ا) 3 �0f   و� �1f  ،  ث( م'ل  � �C .  :qنأخ )� � 0,36f � �  0,36� (. 

�حل1ل ال�عادلة:  وuشارةع
د  mناقt ب3ان3ا ت�عا ل34(   ح3434ا، وسd3ا  mل3��  ) 4 �f x x m� � �  

����:   Iنع�
� ال�/امل   ) 5
0

2 1

1

xI x e dx�

�

� � . 
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ام ال��املة �ال�,kئة م�ت�� اح�3w �8ة         Cأ) �اس�I. 

 ان�هى ال�	ض	ع الأول                                                         ب) ف�8 ه%
س3ا ال%�3,ة ال��hل عل�ها.       

 ال�اني ال�	ض	ع                                                    
 �� :  ولالأ ال���

  kات �لها م��اثلة لا ن��n�/ال) �nح��او ���nات س1داء و��n�� ات ب23اء، ثلاثn�� عWوق غ�� شفاف على أر
1��D+ ص%


وق. .ب�%ها ع%
 الل�5)%hا الqات م� هn�� ثلاث 
 ن��8 ع-1ائ3ا في آن واح

 ) اح�8 اح��ال �ل ح
ث م� الأح
اث ال�ال3ة:  1

A '' ة ح��اءnو�� �nس1داو ���n�� س�� '' :                     ،B '' لفة الل1ن�Cات مn�� س�� ثلاث '' : 

C '' ة ح��اء على الأقلn�� س�� '' :  

 الq+ ي�فm ��ل ع�ل3ة س�� ع
د الأل1ان ال�ي ت��لها ال/�nات ال'لاث ال�W1�8ة. X) نع�
� ال��غ�� الع-1ائي  2

�هي:   Xأ) ب�ر أن: 3w( ال��غ�� الع-1ائي     �1;2;3 

�ب) ب�� أن:      � 55
2

84
P X �  .X، ث( ع�ف قان1ن اح��ال ال��غ�� الع-1ائي�

�ج) اح�8     �E X اض3اتي لل��غnالع-1ائي الأمل ال� ��X . 

 �� :  ال�اني ال���

I.  الة
�ال�ع�فة على ال�,ال  fنع�
� ال �: ب ـ  ��;�1 �
2

2 1

xf x
x

�
�

�و �fC   3اني في ال�1�8+ ال�%18ب الى
ت�'�لها ال

�ال�عل( ال��عام
 ال��,ان5   �; , jO i j  .mل ال��ف�ا ه1 م1ضح في ال-�� . 

�م�kاي
ة ت�اما على ال�,ال   fاث
l أن: ال
الة   )1 �1;�� . 

�ب�� أن: إذا �ان:)2 �1;2x�    : فإن� � � �1;2f x �  .

II.  ال���ال3ة �
�نع� �nU   ا يلي:    ال�ع�فة على��
� �

0

1

2

n n

U
U f U�

���
� ���

 

                     

�أ. م'ل على حامل م�1ر الف1اصل ال�
ود ال'لاثة الأولى لل���ال3ة    )1 �nU .1~ الان-اءdزا خ�
 م

�ب. أع; ت��C%ا ح1ل رتا�ة وتقارب ال���ال3ة     �nU. 

n  :1)  أ.  ب�ه� أن م� أجل �ل ع
د 0
3عي 2  2nU � 2nU 

�ب. اث
l أن ال���ال3ة        �nU  ة ت�اما علىhم�%اق .             

�ج. ب�ر تقارب ال���ال3ة       �nU . 

III.ال���ال� �
���� الع
دي���  نع� �nV  و� �nW  1:  ��ا يلي  على   ���ال�ع�فn
n

n

UV
U
�

lnnو  � nW V�   .   

�ب�� أن ال���ال3ة  ) أ) 1 �nW    س3ة أساسها
 . 2ه%

�اك�� �Pارة ال�
 العام لل���ال3ة  ب)     �nW  العام لل���ال3ة 
� ، ث( اس�%�ج �Pارة ال� �nV  . 

:  nم� أجل �ل ع
د 0
3عي ) أ) اس�%�ج أن: 2

1
2

1
1

2

n

nU
�

�  � �� �! "� �
	 
! "# $

.   
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limاح�8: ب)     nn
U

���
 

بـ:    ال�ع�ف على   nP) نع�
� ال,
اء 3
0 1

...n nP V V V� % % % . 

 . nP  ال,
اءع�  nع
� ب
لالة  

 :Lال�ال �� ال���
�) ع�� ث%ائ3ة  1 �;� &   :m�3ة ت�ق�hاد ال
23م� الأع 7 1� &� �. 

� ال�عادلة 22) نع�
� في  2 �E  ذات ال�,ه1ل� �;u v   :23ال�ال3ة 7 6u v� � �. 

�أ) �الاع��اد على ال%�3,ة ال��hل عل�ها في ج1اب ال�8ال الأول اس�%�ج حلا خاصا لل�عادلة      �E. 

� ال�عادلة 22في   حل ب)     �E . 

�) نع�
� ال,�لة  3 �S   3ح�hذات ال�,ه1ل الx :ال�ال3ة 

                                                       
� �

� �
10 23

4 7

x

x

� ��
�

���
 

�حل لل,�لة    xأ) اث
l ص�ة ال�/اف� ال�الي:      �S  ت ث%ائ3ة
�إذا وفق; إذا وج �;u v :m�3ة ت�ق�hاد ال
 م� الأع

                                                    
23 7 6

23 10

u v
x u

� � ��
� � ��

 

�ب) اس�%�ج م,�1عة حل1ل ال,�لة      �S . 

�حل لل,�لة   0xج) ع�� أصغ� ع
د 0
3عي    �S    1ن قابلا للق�8ة على�D16. 

 :  �ا3عال����� ال
I.  الة
�  ال�,ال ال�ع�فة على gنع�
� ال �:   ب ـ ��;�0 � 2 2ln( )g x x x� � 

 ج
ول تغ��اتها. ش�ل ث( ،  gدرس تغ��ات ال
الةا)1

�أن: م� أجل �ل  س�%�ج ا)2 �0;x� �� :  � � 0g x 0. 

II.  الة
�ال�,ال   ال�ع�فة على fنع�
� ال �:  بـ   ��;�0 � � �1 ln

2

xxf x
x

�
� � 

 � �C  3اني في ال�1�8+ ال�%18ب
�ال�عل( ال��عام
 ال��,ان5  إلىت�'�لها ال �; , jO i j  :1ل هيdة ال
 ) 2cm، ( وح

�ح�8 �لا م�:ا أ) )1 �
0

lim
x
f x

�0

m f  و� �lim
x

f x
���

  . 

�ب�� أن: ال�34�8(   ب)      �D   ة�h�Cذا ال�عادلة ال�
2

xy �مقارب مائل لـ   � �C. 

�  ل�%�%ى لـ درس ال1ضع ال8%
يا  ) ج    �C  )34�8ال%�8ة إلى ال��� �D. 

�ب�� أن: م� أجل �ل   )أ )2 �0;x� ��   :� � � �
2

'
2

g x
f x

x
�     .                                                      

 ج
ول تغ��اتها. ش�ل ث(  ،fدرس ات,اه تغ�� ال
الة  ا )ب

�اث
l أن   ) ج �C  ا
�Dق
ل م�اسا وح� �T   )34�8ي1از+ ال�� �D  ةdفي ال%قA   ث( اك�� معادلة له. 1ذات الفاصلة ، 

�ب�� أن: م� أجل �ل    ) أ   ) 3 �0;x� �� :� � � �
3

2ln 1
''

x
f x

x
�

�                                             .               

�ادرس إشارة  ب)       �''f x )اس�%�ج أن:  ، ث� �C افdة انعdل نق
 �ها.�dDل� تع��� اح
اث�  Bوح�
ة   Dق

�ج) اك�� معادلة دD�ارت3ة لـ       �'T م�اس� �C   ةdفي ال%قB. 
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�:  ب�� أن) أ) 4 �C   ة فاصل�ها
D� �  :���0,34قdع حامل م�1ر الف1اصل في نقdة وح� 0,35�  0,35. 

��لا م�  ن-ئ ا  ب)     �D  ،  � �T   و� �'T  ، ث( م'ل  � �C .   

�ع
د حل1ل ال�عادلة:  mناقt ب3ان3ا ت�عا ل34(  وسd3ا ح3434ا،  mل3��  ) 5 � 1

2
f x x m� �  

�م8احة ال��k ت�l ال�%�%ى    2cmاح�8 بـ  ) 6 �C   دي�
 ال�انيان�هى ال�	ض	ع                      . eو  1ب�� الع
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

 وزارة التربية الوطنية

  -2- تقرت  -1 -ثانويات مقاطعتي ورقلة                                                                مديرية التربية لولاية ورقلة

 2024دورة ماي                                                                     بكالوريا تجريبية للتعليم الثانوي

 الشعبة: تقني رياضي

 سا و نصف 04 في مادة الرياضيات                                                                                 المدة : اختبار

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين

 الموضوع الأول

 نقاط( 04التمرين الأول )

 . 7على  5nبواقي القسمة الاقليدية للعدد  nأدرس حسب قيم العدد الطبيعي -أ (1

بين أن  -ب      2025 1445 4050 57804 2 5 5 7   2025ثم استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 14452027 1444 7على. 

15حيث:  و  الطبيعيين  يننعتبر العدد n من اجل كل عدد طبيعي (2 4n    2و 7   . 

التي من أجلها يكون :  nعين الأعداد الطبيعية  -أ 0 7   

 . و  القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين  استنتج -ب

بين أن  -أ (3 0 7    يكافئ 0 7  . 

 أوليان فيما بينهما.  و  التي من أجلها يكون العددان  nاستنتج الأعداد الطبيعية -ب      

 نقاط( 04الثاني ) التمرين 

ت ياو ثلاث كر 4،4،3،3ت بيضاء مرقمة ياو أربع كر 5،5،4،4،3ت خضراء مرقمة يايحتوي صندوق على خمس كر

 ت في آن واحد.يات لا نفرق بينها عند اللمس. نسحب من الصندوق ثلاث كريا.الكر 5،4،3حمراء مرقمة 

,أحسب احتمال الحوادث  (1 ,C B A    :حيث 

A ت من نفس اللون"يا: "سحب ثلاث كر 

Bت تحمل نفس الرقم"يا: " سحب ثلاث كر 

Cت تحمل أرقاما أولية"يا: " سحب ثلاث كر  
 ت الخضراء المسحوبة.ياالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب عدد الكر Xليكن  (2

 . Xعرف قانون الإحتمال للمتغير العشوائي  -أ

)أحسب الأمل الرياضياتي   -ب )E X  للمتغير العشوائيX . 

 نقاط( 05التمرين الثالث ) 

U)نعتبر المتتالية العددية  )n على  المعرفةN   بـ
0

9
U

2
    1و 4 4n nU U   

 
. 

3د الحدو محور الفواصل حامل مثل على   -أ (1 2 1 0; ; ;U U U U  (5/3)أنظر الوثيقة الملحقة ص 

)و تقارب المتتالية تغير حول اتجاه  أعط تخمينا  -ب )nU  ؟ 

n   :4برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  (2 5nU 

فإن :   nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي  -أ (3
1

( 4)( 5)

4 4

n n
n n

n n

U U
U U

U U


  
 

  
 

)المتتالية استنتج أن  -ب )nU
 
 متزايدة . 

)العددية المتتالية  نعتبر (4 )nV   المعرفة من أجل كل عدد طبيعيn    بـln( 4)n nV U  

)بين أن  -أ )nV  متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 

 : nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي  -ب

  n

eUn

)
2

1
()2ln(

4



 

)(ثم استنتج نهاية  nU 

: حيث nPالجداء  nأحسب بدلالة  -ت
  0 1( 4) ( 4) ... ( 4)n nP U U U       
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 نقاط(  07التمرين الرابع )

)كما يلي :  Rالمعرفة على  g العددية : نعتبر الدالةالجزء الأول ) 1xg x xe  . 

 .g أدرس اتجاه تغير الدالة (1

)استنتج إشارة  و g(1)أحسب  (2 )g x. 

كما يلي :  Rالمعرفة على  f العددية : نعتبر الدالةالجزء الثاني
1

( )
x

x

x xe
f x

e

 
   وليكن)(C   تمثيلها البياني

)متجانس المتعامد و المعلم الالمستوي المنسوب إلى في  ; ; )O i j . 

limبين أن  -أ (1 ( )
x

f x


   ثم أحسبlim ( )
x

f x


 . 

)' : xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي -ب         ) ( )f x g x  ثم استنتج اتجاه تغير الدالةfو شكل جدول تغيراتها. 

)لمماس لأكتب معادلة  (2 )T  للمنحني)(C  0عند النقطة ذات الفاصلة . 

]limأحسب  -أ (3 ( ) ]
x

f x x


  .مستنتجا تفسيرا بيانيا لذلك 

)بالنسبة للمستقيم  C)(أدرس وضعية  -ب )  0ذا المعادلةx y . 

 يطلب تعيين إحداثييها. يقبل نقطة انعطاف   C)(بين أن المنحني  -أ (4

:  حيث   يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها C)(بين أن المنحني  -ب
2

0.5
3

  

)المماس  أنشئ كلا من  (5 )T  و المستقيم( )  ثم المنحنى)(C . 

1:  عدد و إشارة حلول المعادلة mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي C)(المنحنىباستعمال  (6 xx me  

'هي حل للمعادلة التفاضلية :  fبين أن الدالة  -أ (7 1 xy y x e    . 

)مساحة الحيز المستوي  الحقيقي أحسب بدلالة العدد  -ب )S   المحدد بالمنحني)(C  ذات و بالمستقيمات   

0x   المعادلات    ،x   وy x  0حيث . 

 

 

 

 

 

 إنتهى الموضوع الأول
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 الموضوع الثاني

 نقاط( 04التمرين الأول )

و ثلاث كريات  2، 1،1،1كريات خضراء مرقمة بـ :  4كريات متماثلة لا نفرق بينها باللمس. منها  8يحتوي كيس على 

 .1 و كرية واحدة بيضاء رقمها 2،1،0حمراء مرقمة بـ 

 نسحب عشوائيا من الكيس كريتين الواحدة تلو الأخرى دون إرجاع الكرية المسحوبة إلى الكيس و نعتبر الحدثين  (1

 A  وB : الآتيين 

                  A "الكريتين المسحوبتين مختلفتين في اللون": 

                    B "الكريتين المسحوبتين تحملان نفس الرقم" : 

يساوي  Aبين أن إحتمال الحدث  -أ     
19

28
 . 

 . Bأحسب احتمال الحدث  -ب

المتغير العشوائي الذي يمثل مجموع رقمي  Xنعيد الكريات إلى الكيس ثم نسحب منه كريتين في آن واحد ونعتبر (2

 الكريتين المحصل عليهما.

هي   Xبين أن مجموعة قيم المتغير العشوائي  -أ 1,2,3,4 . 

 . E(X)ثم أحسب أمله الرياضياتي   Xلمتغير العشوائي ل الاحتمال عين قانون -ب

)2024(أحسب  -ت 4 xep . 

 نقاط( 04التمرين الثاني )

104نعتبر المعادلة           17 278...( )x y E   ذات المجهول( , )x y   حيثx  وy .عددان صحيحان نسبيان 

)ثم استنتج أن المعادلة  104و  17عين القاسم المشترك الأكبر للعددين  -أ (1 )E  تقبل حلولا في
2Z. 

)كانت الثنائيةبين أنه إذا  -ب , )x y   حلا للمعادلة( )E  فإن 3 17x   ثم استنتج حلول المعادلة( )E . 

2)  1عدد طبيعي يكتب بـ 1   1و يكتب  6في نظام التعداد الذي أساسه 0  4في نظام التعداد الذي أساسه 

 عددان طبيعيان. و  حيث 

 . و  عين  -أ

  في النظام العشري. أكتب  -ب

 نقاط( 05التمرين الثالث )

     حيث : P(z)و  Q(z)كثيري الحدود  C نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة (1

)37(3)324(22)( 2 izizzQ 
  
P(z)     و  ( )( ² 3 2)Q z z z    . 

بين أن  -أ
3 3

( ) 0
2 2

Q i   ثم استنتج الحل الآخر للمعادلة( ) 0Q z  . 

) حلول المعادلة Cاستنتج في مجموعة الأعداد المركبة  -ب ) 0P z  . 

;O)  نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (2 ; )u v  النقط, ,C B A  ذات اللواحقAz 

Bz  وCz حيث:z 1A    2و 3 3Bz i 
 
2و   5 3 3Cz i . 

Bz بين أن -أ
 يكتب على الشكل

)
6

(

3


i

B ez  31 ويكتب على الشكل
i

Bz e



   ثم استنتج أن النقطةB دائرتين تنتمي إلى 

1( )  2و( )  1مركزيهما  2و 1 و نصفي قطريهماr  2وr على الترتيب يطلب تعيين المركزين و نصفي القطرين  . 

)3تنتمي إلى الدائرة  Cبين أن النقطة  -ب )  التي مركزهاB 3 ويطلب تعيين نصف قطرهاr . 

أكتب العدد  -أ (3
BA

BC

zz

zz




,على شكله ألأسي ثم استنتج أن  النقط   ,C B A في استقامية 

)1أنشئ الدوائر  -ب     )  2و( )  3و( )  مستنتجا بدقة إنشاء  للنقط , ,C B A  

4)n عدد طبيعي. بين أن( )n

Bz  6عددا تخيليا صرفا إذا وفقط إذا كان 3n  
 عدد طبيعي حيث   
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 نقاط( 07التمرين الرابع ) 

I. الدالة العددية  نعتبرg  0[المعرفة على, [ بـ      : 
2

( ) ( 1)ln 2g x x x
x

   . 

(C )g  نقطتين فاصلتيهما محور الفواصل في  حامل  تمثيلها البياني يقطع لاحظ الشكل المقابل( 1و( 

 

,0[من المجال xبقراءة بيانية حدد حسب قيم  (1 [ 

)إشارة                   )g x . 

2.3تحقق أن  (2 2.4   . 

 

 

 

 

 
 

II.  نعتبر الدالة العدديةf  0[المعرفة على المجال, [   بـ :
1 1

( ) ( ² 2)ln( ) ²
2 4

f x x x x x x     

 (C )f  متجانس  المتعامد و المعلم التمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى( ; ; )O i j .(1i j cm 
 

) 

أحسب  (1
0

lim ( )
x

f x


limبين أن و فسر النتيجة بيانيا ثم   ( )
x

f x


   

,0[من  x تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي -أ (2 [  :'( ) ( )f x g x . 

 .جدول تغيراتها انشئثم  fاستنتج اتجاه تغير الدالة  -ب

C) أنشئ -أ (3 )f
(1))تأخذ القيم :                 1.25f   (3.87) 0; ( ) 1.67;f f   ) 

)التي من أجلها المعادلة  mبيانيا قيم الوسيط الحقيقي  استنتج -ب )f x m تقبل ثلاث حلول يطلب تعيينها 

III.  الدالة نعتبرF   0[المعرفة على, [   : بـx
x

xxx
x

xxF 2
436

5
)ln()2

26

1
()(

2
3

2
3  

,0[على المجال   fدالة أصلية للدالة  Fبين أن  (1 [. 

C) ىمساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحن ²cmأحسب بـ  (2 )f  و حامل محور الفواصل و المستقيمين اللذين

4xمعادلتيهما     5وx  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 إنتهى و بالتوفيق في شهادة البكالوريا
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 ......................................القسم:    .............................الإسم:     

 ............................... اللقب:   

 

 . وثيقة تابعة للتمرين الثالث الموضوع الأول

 .ينجز العمل المطلوب على الورقة و تعاد مع ورقة الإجابة -
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   E X V X 

  a  3
714V X A 
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40 

 11 17 1......x y E xy 

1.  0 0;x y E0 0 1y x  

 E  17 14;11 9 ;k k k   

2. n5n11 

 3 11 22018 x y  

n   20244 4 5 3 0 11n     

3. N5a6b11 17  

 ab11a b N 

07 

g 1;     1ln 1
1

xg x x
x
  


 

   0g x 0,44 0,46 x g x 

f   2ln 1f x x x x   fC

 ; ,o i j
 

2i cm


 

1. f lim
x

f x


  lim
x

f x


 

2. x    2'f x g x 

f;    ;  ;   
 

f 

3.  T fC fC T 

4.  fC 

 T fC1; 1e e      0,42f   

 fC f fC 

5. F      2 2 21 1 ln 1 2
2

F x x x x   f 

 A  fC0y x x   

     24 3 1A cm   

 
 

 
0204 

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



 

04 

 nu nv*
 

1

1

0
lnn n

u
u u n


  

nu
nv e 

1.  nu 

n ln 1 !nu n    

2. nvn*n1n

n

v n
v

  

3. *n2 3

1 2 1

ln ln ... ln n
n

n

v v v u
v v v 

     
        

     
 

4. nP

32 1

1 22025 2025 ... 2025
n

n

vv v
v v v

nP


    

  *n 145n nnP
 

  n20162025nP  

50 

abABd4 3a n 3 1b n 
28 10 3A n n  26 5 1B n n   ;d PGCD a bn  

1. 1d 5d  

5d  3 5n  

2. AB2 1n nn ;PPCM A B 

 20251962 2024a a   

1. n2n5 

2.  2 5  4 3;3 1PGCD    

3. n 5A B 

04 

 ; ,o u v
 

 2 2AA z i  

 2B AB z z  4 8CC z i  

 
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1. 2
iB A

C A

z z e
z z





ABC 

CB 

2. n

n

B A

C A

z z
z z

 
  

 

3.  M z  4 2 4 2 36z i z i    ABC 

4. h M z ' 'M z' 8 4z z i    

  h 
  DAhABDC 

07 

 ; ,o i j
 

 

 gCg

   2 3 xg x x x e   gC

3,38 3,4  

 x g x 

f 
3

2 x
xf x

x e



 fC2i cm


 

1.  lim
x

f x


  lim 0
x

f x


 

2. x    
 

2

22
'

x

x g x
f x

x e



f 

  21
2

f  


  


 f  

3. x   2

x

x
xef x x

x e
 


 

 y x fC fC  

4.  fC T2

4
4

y x
e




 

 fC 

5.   T fC 0,59 0,23f    0,95f   

  m f x mx 

  
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
 - بوحاتم – ثانوية صالح بوجنانة                                         مديرية التربية لولاية ميلة 

 . 2024دورة: ماي                                                     امتحان البكالوريا التجريبي 
                                                                  هندسة مدنية :  الشعبة 

  د 00سا و  04المدّة :       اختبار في مادة : الرياضيات                              
 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين : 

 
 نقاط (  04التمرين الأول : ) 

 . 180و  225( أحسب القاسم المشترك الأكبر للعددين 1

ℤ( نعتبر في 2 × ℤ    : 225المعادلة𝑥 − 180𝑦 = 90   .........(1) . 

5𝑥 تكافئ المعادلة :  (1)أ. بينّ أنّ المعادلة      − 4𝑦 = 2  ..........(𝐸)  

ℤتقبل حلولا في  (1)بينّ أنّ المعادلة  ب.    × ℤ  2)ئية ناثمّ حل المعادلة اذا علمت أن الث;  حل خاص لها . (2

;𝑥)ج. عينّ الثنائيات    𝑦)  حلول المعادلة(𝐸)    : التي تحقق|𝑥 + 𝑦 − 1| < 7 . 

3 )𝑁  في النظام ذي الأساس  52̅̅̅̅عدد طبيعي يكتب𝛼  ، في النظام ذي الأساس  44̅̅̅̅و𝛽  : حيث 𝛼 < 10  

 في النظام العشري . 𝑁، ثمّ أكتب  𝛽و  𝛼عينّ  -   

 نقاط ( ..04: )  الثانيالتمرين 

𝑢0بـــ  ℕالمعرفة على  (𝑢𝑛)نعتبر المتتالية  = 𝑛  : 𝑢𝑛+1ومن أجل كل عدد طبيعي  2 =
2𝑢𝑛−1

𝑢𝑛
 . 

𝑢𝑛+1أنّ :  𝑛( تحقق من أجل كل عدد طبيعي 1 = 2 −
1

𝑢𝑛
 . 

1  أنّ : 𝑛( برهن بالتراجع من أجل كل عدد طبيعي 2 < 𝑢𝑛 ≤ 2 . 

 أنهّا متقاربة .واستنتج  (𝑢𝑛)( حدد اتجاه تغيرّ المتتالية 3

𝑣𝑛بـــ :  ℕالمعرفة على  (𝑣𝑛)( نعتبر المتتالية 4 = 3 +
1

𝑢𝑛−1
 . 

 متتالية حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . (𝑣𝑛)أ. بينّ أنّ المتتالية  

𝑢𝑛أنّ :  𝑛، ثمّ استنتج من أجل كل عدد طبيعي  𝑛بدلالة  𝑣𝑛أكتب ب.  =
𝑛+2

𝑛+1
 . 

غير معدوم أنّ :  𝑛( أ. تحقق من أجل كل عدد طبيعي 5
1

𝑛(𝑛+1)
=

1

𝑛
−

1

𝑛+1
 . 

𝑆𝑛 المجموع :  𝑛ب. أحسب بدلالة    =
𝑢1

3
+

𝑢2

8
+

𝑢3

15
+ ⋯+

𝑢𝑛

𝑛(𝑛+2)
𝑛. حيث :     ∈ ℕ∗

 . 

 نقاط ( ..04: )  الثالثالتمرين 

 0،  -2تحمل الأرقام كريات سوداء  أربعو  2،  1، 1،  0 ، -1حمراء تحمل الأرقام كريات  خمسعلى  كيسيحتوي 
 . كريات في آن واحد من الكيس ثلاث. الكريات كلها متماثلة ولانفرق بينها عند اللمس .نسحب عشوائيا 2،  1، 
 "      ثلاث كريات من نفس اللون : " الحصول على  A  :  نعتبر الحدثين( 1

                      B  جداء أرقامها معدوم : " الحصول على ثلاث كريات   " 

 4من  1الصفحة 
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 . Bاحتمال الحدث  P(𝐵)و  Aاحتمال الحدث  P(𝐴)أحسب  .أ  
P(𝐴ب. بيّن أن  ∩ 𝐵) =

3

28
P(𝐴ثمّ استنتج    ∪ 𝐵) . 

 .  عدد الكريات الحمراء المتبقية في الكيس سحب عملية المتغيّر العشوائي الذي يرفق بكل  X( ليكن 2
 . Xقانون احتمال المتغيّر العشوائي عرّف أ. 

E(1444𝑋، ثمّ استنتج    E(X)الرياضياتي  الأملأحسب ب.  + 2023) .  
 نعيد الكيس الى وضعه الأول ثم نسحب منه ثلاث كريات على التوالي مع الارجاع .( 3
 أحسب احتمال الحصول على ثلاث كريات جداء أرقامها سالب تماما . - 

 نقاط ( 00: ) الرابعالتمرين 
I. 𝑔  الدالة العددية المعرفة علىℝ   : بــ𝑔(𝑥) = (2 − 𝑥)𝑒𝑥 + تمثيلها البياني في مستو منسوب  (𝐶𝑔)و  . 2

;𝑂)الى معلم  متعامد ومتجانس  𝑖 ; 𝑗 )  ) كما في الشكل (  .   

𝑔(𝑥) ( بينّ أنّ المعادلة 1 =  حيث : 𝛼تقبل حلا وحيدا  0

 2,21 < 𝛼 < 2,22 . 

 ℝعلى  𝑔(−𝑥)ثمّ استنتج إشارة   𝑔(𝑥)( بقراءة بيانية عينّ إشارة 2

II. 𝑓  على الدالة العددية المعرفةℝ : بــ 𝑓(𝑥) =
𝑥2

1+𝑒−𝑥 

  ،(𝐶𝑓)  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم  متعامد ومتجانس

(𝑂; 𝑖 ; 𝑗 ) . 

lim( أحسب: 1
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)  ،lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)   النهاية الأخيرة .بيانيا نتيجة ثمّ فسر                                                                                      

𝑥   :𝑓′(𝑥)( أ  بينّ أنهّ من أجل كل عدد حقيقي 2 =
𝑥.𝑔(−𝑥)

(1+𝑒−𝑥)2
 . 

 ثمّ شكل جدول تغيرّاتها  . 𝑓ب. استنتج اتجاه تغيرّ الدالة    

𝑓(−𝛼)ج. بينّ أنّ    = 𝛼(𝛼 −  𝑓(−𝛼)ثمّ أعط حصرا للعدد  (2

𝑓(𝑥) أ. بينّ أنّ المعادلة  (3 = 1,1حيث :  𝛽تقبل حلا وحيدا  1 < 𝛽 < 1,2 . 

𝐸(𝑓(𝑥))ب. حل في  المعادلة     =  هي دالة الجزء الصحيح . 𝐸حيث  0

𝑥المنحنى الممثل للدالة    (Γ)( ليكن 4 ⟼ 𝑥2  علىℝ . 

limأ. بينّ أنّ :    
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − 𝑥2] =  ، ثمّ فسر النتيجة بيانيا .  0

  . (Γ)و  (𝐶𝑓)ب. أدرس الوضعية النسبية للمنحنيين  

𝑓(−𝛼).  ) تعطى :   (𝐶𝑓)( أنشئ  و 5 ≈ 0.48  ) 

𝑓(𝑥)عدد حلول المعادلة :   𝑚( ناقش بيانيا وحسب قيمّ الوسيط الحقيقي الموجب تماما 6 = 𝑥2 + 𝑙𝑛(𝑚) . 

𝑥   :0( بينّ أنهّ من أجل كل عدد حقيقي 7 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 𝑥2  ثمّ استنتج حصرا للعدد ،𝒜  الذي يمثل مساحة الحيز

𝑥، محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتهما   (𝐶𝑓)المستوي المحدد بــ  = 𝑥و  0 = 1 . 

 

 

 انتهى الموضوع الأول 
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 نقاط (  04التمرين الأول : ) 

،  𝐻1أعضاء منهم قائد ومسعف و ومقتفي أثر ، من بين أربع رجال  3نريد تشكيل فرقة استكشاف للبرية تضم 
𝐻2  ،𝐻3  و𝐻4 نساء  3و𝐹1  ،𝐹2  و𝐹3 . 

 ( أحسب احتمال كل حدث من الحوادث التالية : 1
   𝐴        " كل أعضاء الفرقة رجال " :𝐵 :  " الفرقة تضمّ على الأكثر امرأة " 
  𝐶  " :𝐻1 " هو المسعف في هذه الفرقة 
P(𝐵بيّن أنّ : ( 2 ∩ 𝐶) =

24

210
 . 

 الذي يرفق بكل فرقة بحث عدد الرجال فيها . X( نعتبر المتغيّر العشوائي 3
 عيّن قانون احتمال المتغيّر العشوائي .أ.   
|𝑋|ب. أحسب احتمال الحدث : "   < 2 . 

 Xللمتغيّر العشوائي   E(𝑋)أحسب الأمل الرياضياتي  ج .
 نقاط (  .0: )  الثانيالتمرين 

 . 5على  3𝑛و 2𝑛بواقي قسمة كلا من  𝑛أدرس حسب قيّم العدد الطبيعي  أ.  (1
20231444ب. عيّن باقي قسمة    +  . 5على  14442023
 كمايلي : ℕالمعرفتين على  (𝑣𝑛)و  (𝑢𝑛)( نعتبر المتتاليتين العدديتين 2

                                         {
𝑢0 = 2 ،  𝑢1 = 5

𝑢𝑛+2 = 5𝑢𝑛+1 − 6𝑢𝑛
𝑣𝑛و    = 𝑢𝑛 − 2𝑛  

𝑛  : 𝑢𝑛+1أ. برهن بالتراجع أنّه من أجل كل عدد طبيعي   = 3𝑢𝑛 − 2𝑛  
 هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . (𝑣𝑛)بيّن أنّ المتتالية ب. 

𝑛  :𝑢𝑛، ثمّ استنتج أنّه من أجل كل عدد طبيعي  𝑛 بدلالة 𝑣𝑛ج. أكتب  = 3𝑛 + 2𝑛 . 
𝑢𝑛التي من أجلها يكون :  𝑛( عيّن قيم العدد الطبيعي 3 ≡ 0[5] . 
 فردي . 𝑢𝑛، العدد  𝑛بيّن أنّه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ( 4
 . 3هو  𝑢𝑛التي من أجلها يكون رقم آحاد  𝑛عيّن قيّم العدد الطبيعي ( 5

 نقاط ( 04: ) الثالثالتمرين 
;O)المستوي المركب منسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس  نعتبر في    𝑢⃗ ; 𝑣 ) النقط.A ،B   وC  :لواحقها 

 𝑧𝐴 = 1 + 𝑖√3 ، 𝑧𝐵 = 1 − 𝑖√3  و 𝑧𝐶 =  𝑧𝐴𝑒𝑖
5𝜋

 على الترتيب . 6

𝑧  :   𝑧2المعادلة ذات المجهول  ℂي مجموعة الأعداد المركبة ( حل في 1 − 2𝑧 + 4 = 0 . 

تنتمي الى نفس الدائرة يطلب تعيين  Cو  A،Bالنقط ثمّ استنتج أنّ  |𝑧𝐶 |و  |𝑧𝐴| ، | 𝑧𝐵 |( أحسب كلا من 2

 مركزها ونصف قطرها .
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 على الشكل الأسي . 𝑧𝐶و   𝑧𝐴  ،𝑧𝐵 أكتب كلا من  أ. (3

أكتب  ب.   
 𝑧𝐴

𝑧𝐵
 .  𝐴𝐵𝑂الشكل الأسي ثمّ استنتج طبيعة المثلث  على 

)حتى يكون  𝑛( عينّ قيم العدد الطبيعي 4
 𝑧𝐴

𝑧𝐵
)
𝑛

)حقيقي موجب تماما ثمّ اكتب  
 𝑧𝐴

𝑧𝐵
)
2024

 على الشكل الجبري . 

|حيث :    𝑧( عينّ مجموعة النقط  من المستوي ذات اللاحقة 5
𝑖𝑧−√3−𝑖

𝑧̅
| = 1  

  نقاط ( 00: ) الرابعالتمرين 

I. التمثيل البياني (𝐶𝑔)   المقابل هو لدالة𝑔   كمايلي :  ]∞+;2−[معرفة على المجال𝑔(𝑥) =
𝑎𝑥2+𝑏𝑥+𝑐

(𝑥+2)2
  .

(𝐶𝑔)  يقبل مستقيم مقارب معادلته𝑦 =  ∞+عند  2

ويشمل النقطة  𝐴(−1;−2)ومماسا أفقيا في النقطة 

𝐵(0;−1)   . 

𝑎أثبت أنّ :  ∞+باستخدام المقارب عند ( 1 = ثمّ بينّ  2

𝑏أنّ :  = 𝑐و   0 = −4 . 

 .]∞+;2−[ على  𝑔(𝑥)إشارة  𝑥أدرس حسب قيمّ ( 2

 

II.  نعتبر الدالة𝑓   كمايلي :  ]∞+;2−[على المجال المعرفة𝑓(𝑥) = 2𝑥 + 4 − 8𝑙𝑛(𝑥 + 2) −
4

𝑥+2
  

;𝑂)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم  متعامد ومتجانس   (𝐶𝑓)و  𝑖 ; 𝑗 ) .   (‖𝑖 ‖ = ‖𝑗 ‖ = 1𝑐𝑚)  

 . 𝑓ثمّ استنتج اتجاه تغيرّ الدالة  ]∞+;2−[على المجال  𝑔أصلية للدالة  𝑓( أ. أثبت أنّ الدالة 1

limباستعمال النهاية ب.    
𝑥

>
→−2

(𝑥 + 2)𝑙𝑛(𝑥 + 2) = limأحسب    0
𝑥

>
→−2

𝑓(𝑥) . وفسّر النتيجة بيانيا 

limباستعمال النهاية  ج.   
𝑥→+∞

𝑙𝑛(𝑥+2)

𝑥+2
= limأحسب   0

𝑥→+∞
𝑓(𝑥)  ثمّ شكل جدول تغيرّات الدالة𝑓 . 

𝑦ذي المعادلة   (𝑑)بينّ أنّ المستقيم  أ.  (2 = −2𝑥 −  . 𝐴(−1;−2)عند النقطة   (𝐶𝑓)مماس للمنحنى  4

ℎ(𝑥) بــ :  ]∞+;2−[على المجال المعرفة  ℎب. أدرس اتجاه تغيرّ الدالة     = 𝑓(𝑥) − (−2𝑥 − 4) . 

 . (𝑑)بالنسبة الى المستقيم  (𝐶𝑓)ثمّ استنتج وضعية  ℎ(−1)ج. أحسب   

𝑓(𝑥)بينّ أنّ المعادلة ( 3 = 7حيث :   𝛼تقبل حلا وحيدا   0 < 𝛼 < 7,1 . 

;2−[على المجال   (𝑑)و  (𝐶𝑓)( أنشئ 4 𝛼] . 

𝐼نعتبر التكامل :  ( 5 = ∫ ℎ(𝑥) 𝑑𝑥
1

0
 . 

𝑥أ. بينّ أنّ الدالة    ↦ (𝑥 + 2)𝑙𝑛(𝑥 + 2) − 𝑥    هي دالة أصلية للدالة𝑥 ↦ 𝑙𝑛(𝑥 + على المجال  (2

]−2;+∞[ . 

 ثمّ فسر النتيجة هندسيا . 𝐼ب. أحسب العدد 

  الثاني .انتهى الموضوع 
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4من    صفحة 1
 

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

 يرية التربية لولاية أم البواقي وزارة التربية الوطنية                                                                                                      مد

 2024دورة مـــــــــــــاي                                                                     امتحان البكالوريا التجريبي                                 

- العامرية  –ثانوية الطيب العقبي                                                                                                    تقني رياضي: الشعبة 

 

 :ترشح أن يختار أحد الموضوعيين التاليين على الم

 :الموضوع الأول 

 بالتوفيق في شهادة البكالوريا                                                                      نقاط 05.40): التمرين الأول

I.       حيث  كثير حدود للمتغير المركب :                      

                                                   : حتى يكون  و   ثم عين العددين الحقيقيين       احسب  -1

                    

          : حل في المعادلة -2

 .IIالتي لواحقها على         تعتبر النقط              و متجانس المنسوب الى معلم متعامد المركب في المستوي 

 : الترتيب 

        ،            ،            و      

 .ا عددا حقيقيا سالب           :حتى يكون   ين قيم العدد الطبيعي ع -1

 .    عين طبيعة المثلث  -2

أكتب  -3
     

     
 . بتحويل نقطي يطلب تعيينه وتعيين عناصره المميزة  صورة   ثم استنتج أن  سيعلى الشكل الأ 

 .    المحيطية بالمثلث  جد مركز ونصف قطر الدائرة -4

                                                          : من المستوي حيث  عين مجموعة النقط  -6

        : لاحقتهاالتي و  دون حساب النقطة  أنشئ -7
 

   ثم عينّ بطريقة هندسية عمدة العدد المركب  ,  

. 

 (قاطن 05.40 ): التمرين الثاني  

I- المعادلة التفاضلية  ل في ح :                

        : الحل الخاص لها الذي يحقق   ثم عين 

 .على    عين دالة أصلية للدالة ،            :  Rمن   نضع من أجل كل  -

 -II بـ   متتالية معرفة من أجل كل عدد طبيعي      لتكن :           
   

 
 

    :  متتالية هندسية ثم استنتج أن     بين أن  - 
 

       
 . ثم ادرس تقاربها ,  

     : المجموع  بدلالة  أحسب -
 

  
 

 

  
   

 

  
 

III- بـ   المعرفة من أجل كل عدد طبيعي      بر المتتالية نعت :             

 .الأول سابية يطلب تعيين أساسها وحدهّا متتالية ح     أن بين  -

 .    ادرس اتجاه نغير المتتالية  -

 د 03ساعات و 04  :المدة                                        طويجيني حسام الدين :تاذ المادة أس         الرياضيات         :اختبار في مادة 

 د
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4من    صفحة 2
 

               :  حسب المجموعأثم   بدلالة    اكتب  -

 
 (قاطن 05 ): التمرين الثالث

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (نقاط 70) : التمرين الرابع

I-  كما يلي       المعرفتين على المجال   و   نعتبر الدالتين :          
   

  
 

في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد    التمثيل البياني للدالة                       و    

 .         والمتجانس 

 .               من المجال   د حقيقي تحقق أنه من أجل كل عد -1

 .       : لما     ثم عين إشارة      أحسب  -2

 .  و   عند   حسب نهايتي أ -3

 .   بالنسبة الى      ثم ادرس وضعية . يطلب تعيين معادلة له    يقبل مستقيم مقارب مائل      بين أن  -4

      : أن ققثم تح       على المجال        أحسب -5
    

    
. 

 .ثم شكل جدول تغيراتها   استنتح اتجاه تغير الدالة  -6

 .     و    ئ أنش -7

 -  IIهي الدالة الأصلية للدالة                  : استعمال المكاملة بالتجزئة بين ان الدالةب  
   

  
 

 .1تي تنعدم عند وال       على المجال 

 :تهاوالمستقيمات التي معادلا     مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى      حسب أ- 

        :حيث ,     ،     و       

             :  ثم احسب 
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4من    صفحة 3
 

                      : الموضوع الثاني

    

 (نقاط 04:) التمرين الأول

                   :   المعادلة ذات المجهول  ₵حل في  -1

لواحقها على               النقط   (   ,    , o)المستوي منسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس -2

 :الترتيب

  ,                                                

 .                       مرجح للجملة   تحقق أن النقطة -أ 

  أكتب العدد المركب -ب   
     

     
 .     على الشكل الأسي ثم فسر النتيجة هندسيا و برر طبيعة الرباعي  

 .            أحسب  عل الشكل الأسي ثم      أكتب العدد المركب  –ج   

   :حيث         نرفق النقطة   من المستوي تختلف عن      من أجل كل نقطة  -3
       

   
   

     :تحقق أن  -أ 
     

   
   

                                             و              :بين أن  - ب
  

 
        

4 / (𝜇)من المستوي حيث   مجموعة النقط  هي :            
 

 
 

   (𝜇)تنتمي الى         ذات اللاحقة   النقطة هل -

 . 𝜇  عين طبيعة المجموعة  -

  (قاطن 05 :) التمرين الثاني

      :    ومن أجل كل عدد طبيعي     : المتتالية العددية المعرفة بـ  (  ) 
 

 
       

 .           استنتجثم         :   برهن بالتراجع  أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  -1

 . عدد حقيقي  حيث ,            :  المتتالية المعرفة بـ2 - (  )

 .تعين أساسها وحدها الأول متتالية هندسية يطلب  (  )حتى تكون   عين قيمة  -

 .  بدلالة     ثم إستنتج    بدلالة   أكتب  -

 .          أحسب  -

                 و                   :نضع   -3

                         : ثم بين أن     بدلالة     أحسب -
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4من    صفحة 4
 

 (قاطن 05 :) التمرين الثالث

 

 

 

 

 

 

 

 

  (نقاط 07:) التمرين الرابع

I-  بالشكل   المعرفة على   لتكن الدالة العددية:            

  .  أدرس تغيرات الدالة  - 1

 α                  :حيث   فى     تقبل حلا وحيدا        :   برهن أن المعادلة  - 2

 .       ثم إستنتج إشارة     إشارة   حدد تبعا لقيم  - 3

 - IIكما يلي     على المعرفة   نعتبر الدالة العددية :        
   

    
تمثيلها البياني فى معلم متعامد      وليكن

 .  (  ,  ,o)ومتجانس 

 .مجموعة تعريفهاعند أطراف   أحسب نهايات الدالة  -1

         :بين أنه من أجل كل عدد حقيقي  -2
  

       
      

 .ثم شكل جدول تغيراتها    استنتج اتجاه تغير الدالة  -3

 .          :برهن أن  -4 

 .     :معادلته  ( )يقبل مستقيما مقاربا     ( )برهن أن المنحنى -5 

 .  ( )بالنسبة للمماس     مبدأ المعلم ثم أدرس وضعية   عند النقطة(C)للمنحنى   ( )أكتب معادلة للمماس -6

 . (T)و ( )أرسم  -7

 H -IIIيقطع    والمار من      )المستقيم الموازي للمحور ,  وترتيبها معدوم(      حيث)   نقطة فاصلتها

 .        𝜑:  نضع,     فى النقطة( ) يقطع المقارب  و   فى النقطة  ( )

     𝜑 : بين  أن  -1
 

    
       𝜑: لدينا    ثم برهن أنه من أجل كل عدد حقيقي ,  

  

       
        

      :عندمايكون أكبر ما يمكن    استنتج أن  -2 

         :بين أن  -3

أكتب  معادلته  و أرسمه   , ( )  يوازي المستقيم         ات الفاصلةذ  Aعند النقطة  (  )برهن  أن المماس   -4

 .فى نفس المعلم السابق 

 :     حيث     يقيقحبرهن أنه  من أجل كل عدد  -5
  

    
إستنتج حصرا لمساحة  الحيز ثم          

                    : و المستقيمات  التى معادلاتها  ( )المحدد بالمنحنى 
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الʵعॻʮة الʸǻʗقʙاॻʟة الʚʱائȂʙة الʸʱهʦرȂة
الॻʹʟʦة الॻȁʙʯة وزارة

-الʸقاومة- ʙʻʵǺ بॺʟʦة ثانȂʦة
2024 دورة

عʹاǺة لʦلاǻة الॻȁʙʯة مʗیȂʙة
ȏʦانʰال ʤॻعلʯلل تʮȂʙʱي ȜǺالʦرȂا امʲʯان

رȂاضي تقʹي الॺɹʵة:
د 30 و سا الʗʸة:04 الȂʙاضॻات مادة في اخॺʯار

ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على
الأوّل الʦʸضʦع
�



�
	

(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال
63x+ 5y = 159...(E) : التالية (x; y) المجهول ذات (E) المعادلة Z2 في نعتبر (1
حلولا. تقبل (E) المعادلة أن بين ثم بينهما فيما أوليان 5 و 63 العددين أن تحقق ا)

.(E) المعادلة Z2 في حل ثم ، x0 + y0 = −3 يحقق الذي (E) للمعادلة (x0; y0) خاصا حلا عين ب)
|13x+ y − 33|≺ 4 تحقق التي (E) المعادلة حلول (x; y) الثنائيات كل عين ج)

الإقليدية القسمة باقي جد ثم ، 5 على 3n للعدد الإقليدية القسمة باقي n الطبيعي العدد قيم حسب عين ا) (2
.5 على 20232023

2023 للعدد

35 ≺ n ≺ 65 و
3n + 34n − 2024 ≡ 0[5]

n ≡ 0[3]
: تحقق التي n الطبيعي العدد قيم عين ب)

.5 الأساس ذي التعداد نظام في β10β0 ويكتب 7 الأساس ذي التعداد نظام في 5α0α يكتب طبيعي عدد A (3
العشري. النظام في A+ α + β اكتب ثم β ، α الطبيعيين العددين عين

(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
وثلاث 3 إلى 1 من مرقمة بيضاء كريات وثلاث 5 إلى 1 من مرقمة حمراء كريات خمس على كيس يحتوي

اللمس. عند بينها نفرق ولا متماثلة الكريات ،3 إلى 1 من مرقمة خضراء كريات
الكيس. من المسحوبة الكرية ارجاع وبدون التوالي على كريتين الكيس من نسحب

"سحب C و الرقم" نفس تحملان كريتين "سحب B ، اللون" نفس من كريتين "سحب A : التالية الأحداث نعتبر
."7 يساوي رقميهما مجموع كريتين

.C و A ∪B ، B ، A من كل احتمال احسب (1
زوجي. رقم تحمل التي المسحوبة الحمراء الكريات عدد سحب بكل يرفق الذي العشوائي المتغير X ليكن (2

احتماله. قانون عرف ثم {0, 1, 2} هي X لـ الممكنة القيم أن برر ا)
.E(−2X + 3) قيمة عين ثم ، X العشوائي للمتغير E(X) الرياضياتي الأمل احسب ب)

.n ∈ N ∗ مع الكيس من كرية n الارجاع مع التوالي على نسحب (3
الأقل. على خضراء كرية على الحصول :D الحادثة احتمال pn احسب ا)

Sn =
k=n∑
k=1

Ck
npk حيث Sn المجموع احسب ب)
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(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
التبرير. مع التالية الحالات من حالة كل في الثلاثة الإقتراحات بين من الوحيد الصحيح الإقتراح عين

.(O;−→u ,−→v ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي

zB =
1

2
+

1

2
i ، zA =

√
3e

i
π

6 الترتيب على لواحقها المركب المستوي من نقط ثلاث C و B ، A
zC = −1 + i

√
3 و

: هو zA للعدد الجبري الشكل (1
3

2
+

√
3

2
i ج) 1

2
+

√
3

2
i ب) 3

2
−

√
3

2
i أ)

: هو zC للعدد الأسي الشكل (2

zC =
√
2e

i
2π

3 ج) zC = 3e
i
2π

3 ب) zC = 2e
i
2π

3 أ)
: هي {(B; 1), (C;−1), (D; 1)} الجملة مرجح O يكون بحيث D النقطة لاحقة (3

−3

2
− 1− 2

√
3

2
i ج) −3

2
+

1− 2
√
3

2
i ب) 1 +

√
2

2
i أ)

: الشكل من يكتب n معناه موجب حقيقي (zB)
n العدد طبيعي، عدد n (4

k ∈ N حيث 8k+1 ج) k ∈ N حيث 4k+1 ب) k ∈ N حيث 8k أ)
(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

.g(x) = (2− x)ex + 2 : يلي كما R على المعرفة g العددية الدالة نعتبر (I

المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في g للدالة البياني التمثيل (Cg)

المقابل). ;O)(الشكل
−→
i ,

−→
j ) والمتجانس

: حيث α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أن بين ا) (1
.2, 21 ≺ α ≺ 2, 22

.R على g(−x) إشارة استنتج ثم g(x) إشارة عين بيانية، بقراءة ب)

f(x) =
x2

1 + e−x
: يلي كما R على المعرفة الدالة هي f (II

.(O;
−→
i ,

−→
j ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في f للدالة البياني التمثيل (Cf) نسمي

الأخيرة. النهاية نتيجة بيانيا وفسر lim
x→−∞

f(x) و lim
x→+∞

f(x) احسب (1

.(f للدالة الأولى المشتقة الدالة هي f ′)f ′(x) =
x.g(−x)

(1 + e−x)2
: x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين ا) (2

تغيراتها. جدول شكل ثم ،f الدالة تغير اتجاه استنتج ب)
المعرف الحقيقي العدد هو α (حيث f(−α) لـ حصرا اعط ثم ،f(−α) = α(α − 2) : أن بين ج)

(I الجزء في
.1, 1 ≺ β ≺ 1, 2 : حيث β وحيدا حلا تقبل f(x) = 1 المعادلة أن بين ا) (3

الصحيح. الجزء دالة هي E حيث E(f(x)) = 0 المعادلة R في حل ب)
.R على x 7→ x2 للدالة الممثل المنحنى (Γ) ليكن (4
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بيانيا. النتيجة فسر ثم ، lim
x→+∞

[f(x)− x2] = 0 أن بين ا)
.(Γ) و (Cf) للمنحنيين النسبية الوضعية ادرس ب)

.(f(−α) ≈ 0, 48 (تعطى (Γ) و (Cf) انشئ (5
.f(x) = x2 + ln(m) : المعادلة حلول عدد m تماما الموجب الحقيقي الوسيط قيم وحسب بيانيا ناقش (6

مساحة يمثل الذي K للعدد حصرا استنتج ثم 0 ≼ f(x) ≼ x2 : فإن حقيقي عدد x كل أجل من أنه بين (7
x = 0 ; x = 1 ; y = 0 والمستقيمات (Cf) بـ المحدد الحيز
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(ȉنقا 05) الأول: ʥȂʙʸʯال
وأربع 2 ، 1 ، 0 مرقمة زرقاء كريات ثلاث منها باللمس، بينها نفرق لا متماثلة كريات 10 على كيس يحتوي

.4 ، 2 ، 1 مرقمة خضراء كريات وثلاث 3 ، 2 ، 1 ، 0 مرقمة حمراء كريات
: الكيس من كريات ثلاث واحد آن وفي عشوائيا نسحب �

: التالية الأحداث من حدث كل احتمال احسب (1
اللون" نفس من كريات ثلاث "سحب : A الحدث

"2024 العدد في تظهر أرقامها كريات ثلاث "سحب : B الحدث
"2 أساسها هندسية لمتتالية متتابعة حدودا تشكل أرقاما تحمل كريات ثلاث "سحب : C الحدث

1 الرقم تحمل التي المسحوبة الكريات عدد يمثل الذي X العشوائي المتغير نعتبر (2
الرياضياتي. أمله احسب ثم ، X للمتغير الاحتمال قانون عرف ا)

E(10X + b) = 2032 : يكون بحيث b الحقيقي العدد قيمة عين ب)
P

(
X =

6

5−X

)
، P (

eX
2−X = 1

) احسب ج)

(ȉنقا 04) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
p(z) = z3 + 8 : حيث z المركب للمتغير الحدود كثير p(z) (I

: z ∈ C كل أجل من بحيث β و α الحقيقيين العددين عين ثم ،p(−2) احسب (1
p(z) = (z + 2)(z2 + αz + β)

.p(z) = 0 المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل (2
.(O;−→u ,−→v ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي (II

.zC = −2 و zB = zA ، zA = 1+ i
√
3 الترتيب على لواحقها المركب المستوي من نقط ثلاث C و B ، A

الأسي. الشكل على zC و zB ، zA : من كلا اكتب (1
الأسي. الشكل على ثم الجبري، الشكل على zA − zC

zB − zC
المركب العدد احسب ا) (2

.ABC المثلث طبيعة استنتج ب)
.ABC المثلث ثقل مركز هي O النقطة أن تحقق ج)

.(zA)n = (zB)
n : تحقق التي n الطبيعي العدد قيم عين (3

.R∗
+ يمسح k مع z + 2 = ke

i
π

6 : حيث z اللاحقة ذات النقط مجموعة (Γ) لتكن (4
.(Γ) المجموعة عين ثم ،(Γ) إلى تنتمي A النقطة أن تحقق

المادة 5أستاذة ʥم 4 بالتوفيقصفʲة www.ency-education.com

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s



(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
U0 = 3 ln 2

Un+1 = ln
(
2

7
eUn + 5

) : يلي كما N على المعرفة (Un) المتتالية لتكن (I

Un ≻ ln 7 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه برهن (1
eUn ≻ eUn+1 : أن استنتج ثم eUn − eUn+1 =

5

7
(eUn − 7) : أن اثبت (2

. lim
n→+∞

Un واحسب متقاربة (Un) المتتالية أن استنتج (3
Vn = eUn − 7 : بـ N على المعرفة (Vn) العددية المتتالية نعتبر (II

العام. حدها عبارة واكتب هندسية (Vn) المتتالية أن اثبت (1

. lim
n→+∞

Un أخرى مرة احسب ثم Un = ln
(
7 +

(
2

7

)n)
: n طبيعي عدد كل أجل من أنه بين (2

: المجموع n بدلالة احسب (3
Sn = 2024ln(e

U0−7) + 2024ln(e
U1−7) + 2024ln(e

U2−7) + ...+ 2024ln(e
Un−7)

(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال
f(x) =

1− x2

x2
+ 2 lnx : بـ ]0; +∞[ المجال على المعرفة العددية الدالة f (I

. lim
x→+∞

f(x) و lim
x

>−→0

f(x) احسب (1

تغيراتها. جدول وشكل ،f الدالة تغير اتجاه ادرس (2
.]0; +∞[ المجال على f(x) إشارة x قيم حسب استنتج ثم f(1) احسب (3

g(x) = x− 2+
1

2
(lnx)2+

4 + 3 lnx

x
: بـ ]0; +∞[ المجال على المعرفة g العددية الدالة نعتبر (II

.(O;
−→
i ,

−→
j ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في g للدالة البياني التمثيل (Cg)

. lim
x→+∞

g(x) احسب (1

g(x) = x− 2 +
lnx

x

[
3 +

4

lnx
+

1

2
x lnx

]
: x ∈]0; +∞[ كل أجل من أنه تحقق ا) (2

هندسيا. النتيجة فسر ثم ، lim
x

>−→0

g(x) احسب ب)

g′(x) =
1− x

x2
ln
(
1

x

)
+

1

x2
f

(
1

x

)
: x ∈]0; +∞[ كل أجل من أنه اثبت ا) (3

تغيراتها. جدول وشكل ، g الدالة تغير اتجاه ادرس ب)
احداثياتها. تعيين يطلب انعطاف نقطة يقبل (Cg) أن اثبت ا) (4

الإنعطاف. نقطة عند (Cg) للمنحنى (T ) المماس معادلة اكتب ب)
.0.2 ≺ α ≺ 0.3 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور حامل يقطع (Cg) أن اثبت (5

.(Cg) انشئ (6
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية                                  

 وزارة التربية الوطنية                                               

                                                      2024دورة : ماي                         امتحان بكالوريا التعليم الثانوي)تجريبي (     

 حيرش محمد ولاية وهران  ثانوية                                          تقن  رياض   3 الشعبة:

 ساعات ونصف 4المدة :                اختبار ف  مادة : الرياضيات                                 

 أ ن يختار أ حد الموضوعين التاليين:      على المتر شح                               

 الموضوع ال ول                                               
 نقاط( 04) التمرين ال ول

نساء(   5عضوا )من بينهم  15قرر سكان ح  ف  مدينة معينة تشكيل لجنة تمثلهم على المس توى المحل ، فاجتمع   

 لجنة من أ ربعة أ عضاء. لتشكيل 

 كم لجنة يمكن تشكيلها لهذا الغرض؟

 ما احتمال أ ن تكون اللجنة مكونة من الرجال فقط؟ (1

37بين أ ن احتمال وجود امرأ تان على ال قل ضمن اللجنة هو  (2

91
  . 

ختيار لجن  Xليكن  (3  ة عدد الرجال الموجودين فيها. المتغير العشوائ  الذي يرفق بكل ا 

)ثمّ أ حسب أ مله الرياضيات  Xحدّد قانون احتمال المتغيرّ العشوائ  أ  (   )E X 

) حتى يكون b العدد الحقيق  جد قيمة ب (  )E X b  2024 2   . 

 مهامها على أ حسن وجه قرر ال عضاء أ ن يكون للجنة رئيسا ونائبا له وكاتبا وأ مينا للمال. لتأ دية اللجنة (4

2أ  (  بين أ ن احتمال أ ن يكون الرئيس رجلا هو

3
 ،       ب ( ما احتمال أ ن تكون امرأ ة رئيسة للجمعية؟   

 
 نقاط( 04,5) التمرين الثان 

 7على A، ثم اس تنتج باق  قسمة العدد 7على5nبواق  قسمة العدد nيع أ درس حسب قيم العدد الطب  (1

20225حيث :               1443A    . 

222الت  يكون من أ جلها العدد  n عين قيم العدد الطبيع  (2 4 5 337n n  7قابلا للقسمة على . 

6العدد :nبين أ نه من أ جل كل عدد طبيع   (3 3 62021 2021 2 2024n n   7مضاعف للعدد. 

 20xx بـ  10غير المعدوم مكتوب ف  النظام ذو ال ساس Bالطبيع  العدد  (4

الذي يحقق :  xالعدد الطبيع عين قيم             6 7B . ثم عين قيمB 

 

 اقلب الصفحة 

 

 4من  1الصفحة 
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 نقاط( 04,5) التمرين الثالث

2المعادلة: حل ف  مجموعة ال عداد المركبة  .1 8 3 64 0zz    . 

لى معلم متعامد و متجانس .2 )نعتبر ف  المس توي المركب المنسوب ا  , , )o i j 1، وحدة الطولcmالنقط،A,B,C 

4الت  لاحقاتها على الترتيب: 3 4Az i , ،B 4 3 4z i  ،C 3z i  . 

Azأ كتب  .أ

z
B

 OABعلى الشكل ال س  ثم اس تنتج طبيعة المثلث  

بحيث  nعين العدد الطبيع   .ب
A

z

z

 
 
 

n

B حقيق  ثم اس تنتج أ ن
1962

A

z

z

 
 
 

B.  حقيق 

2Dzالت  لاحقتها D  نعتبر النقطة  .3 i 

مرجح الجملة Gأ .بين أ ن لاحقة       ; 1 ; ;1 ; ;1O D B  4ه 3 6z i G
. 

 على اس تقامة واحدة.Gو C،Dب.اثبت ان النقط 

2حيث: zذات اللاحقة Mشئ مجموعة النقط ج. عين وأ ن 
2 3z i . 

 

 نقاط( 07) التمرين الرابع

بـ :  المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة     
4

( ) 2
1x

f x x
e

 


)و   )
f

C تمثيلها البيان  ف  مس تو 

لى معلم متعامد ومتجانس        )منسوب ا  ; ; )O i j.  وحدة الطول (2cm ) 

( أ (  احسب 1     
x
lim f ( x )


  ،
x
lim f ( x )


  . 

ب( احسب          2
x
lim f ( x ) x


  و 2
x
lim f ( x ) x


، ثم فسر النتيجتين بيانيا 

:       xه من أ جل كل عدد حقيق  أ ن (  بين 2     
2

2

1
2

1

x

x

e
f '( x )

( e )

 
  

 
 

 راتها.ثم شكل جدول تغي f(  اس تنتج اتجاه تغير الدالة 3     

4(  أ (  احسب 4      ( )f x                   (3)ب(  احسب    . ماذا تس تنتج ؟f   ثم اس تنتج قيمة( 3)f . 

) س تقيم دلة الم اجـ( عين مع           ) مماس المنحنى( )
f

C  0عند النقطة الت  فاصلتها. 

0f(  بين أ ن المعادلة 5      ( x )   تقبل حلا وحيدا على المجال] 1.71; 1.67[  ثم بين أ ن ،
2

e 




 . 

)(  ارسم 6      )  و( )
f

C. 

 : x( أ (  بين أ نه من أ جل كل عدد حقيق  7     
4( )

( ) 2
1

x

x

e
f x x

e






 


  . 

)مساحة الحيز المس توي المحدد بالمنحنى بالس نتيمتر المربع ( أ حسب ب        )
f

Cالمعادلات:و والمس تقيمات ذ 

             0x   ،3ln 2x    2وy x  

                                                         

 انتهيى الموضوع ال ول 

 4من  2الصفحة 
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 الموضوع الثاني

 ط(انق 4.50) : ولالتمرين ال  

المعادلة ذات المجهول 2zحل ف  المجموعة .1 ;x y:6 5 7x y  

الت  تحقق: aعين ال عداد الصحيحة النسبية   .2
 
 

3 5

4 6

a

a

 


  

  5عل 2nلعدد باق  القسمة الاقليدية ل nأ ( ادرس حسب قيم العدد الطبيع   .3

n :ب( اثبت انه من اجل كل عدد طبيع            2 5n nx  

الت  تحقق: nت(عين قيم العدد طبيع            2 ....... 1 5nx x x    

1438كما يل : المكتوب ف  نظام التعداد ذي ال ساس Aنعتبر العدد الطبيع   .4
 

بحيث يكون:  الطبيع   صغر قيمة للعددأ  جد            2018 20162017 2018 0 5A   

 ط(انق 04) التمرين الثان  :

 وخمس كريات سوداء مرقمة بـ  :   -1،  0،  1،  1،  1: ت بيضاء مرقمة بـ يالى خمس كريحتوي صندوق ع

 كريات من الصندوق  .   3نميز بينها باللمس ، نسحب عشوائيا وف  أ ن واحد  لا   -1،  0،  0،  1، 1

I.  : نعرف ال حداث التالية 

 الحصول على اللونين ال بيض و ال سود :  لها نفس اللون الكريات الثلاث المسحوبة  :        

 0مجموع أ رقام الكريات الثلاث المسحوبة يساوي  :           

   ،   بين أ ن :ثم ،  أ حسب احتمال الحدث   -1

 ثم اس تنتج    بين أ ن    -2

II.   الذي يرفق بكل مخرج مجموع أ رقام الكريات الثلاث المسحوبة . المتغير العشوائ 

 .   عين قيم المتغير العشوائ   -1

  .لرياضيات  ثم أ حسب أ مله ا  عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائ   -2

) احسب  -3 )Xp e  
2 5 2 

 نقاط( 04.5التمرين الثالث : ) 

)نعتبر المتتالية        )nu 0كمايل : المعرفة على 6u      1و

2
1

3
n nu u 

,م متعامد ومتجانس أ رسم ف  معل-أ   (1 ,o i j 2المس تقيمين
( ) : 1

3
D y x و( ) : y x. 

)مينا حول اتجاه تغير المتتالية ضع تخ  ،3uو0u،1u،2uمثل على محور الفواصل الحدود  -ب  )nu.و تقاربها 

 . n:3nuبرهن بالتراجع أ نه من أ جل كل عدد طبيع  -جـ 

)ادرس اتجاه تغير المتتالية–د  )nuاس تنتج تقارب المتتالية .( )nu. 

 اقلب الصفحة                                           4من  3الصفحة                                                      
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المتتالية  nنعتبر من أ جل كل عدد طبيع   (2 nv :12حيث 3n n

nv   . 

)بين أ ن  -أ   )nv  2متتالية هندس ية أ ساسها

3
q .يطلب تعيين حدها ال ول 

n:3nبرهن أ نه من أ جل كل عدد طبيع  -ب nv uاس تنتج ،lim nu. 

)لتكن  (3 )nw  كمايل :متتالية معرفة علىlnn nw v . 

)بين أ ن  -أ   )nw .يجاد أ ساسها و حدها ال ول  متتالية حسابية يطلب ا 

0نعتبر المجموع:–ب  1

0 1

.............. n
n

n

u uu
S

v v v
 . 

بين أ ن      
1

3
2 1

2

n

nS n



 
   

 
. 

 ط(انق 07) مرين الرابع :الت

علىمعرفة دالة عددية gالجزء ال ول : 0,D  : بـ
3

( ) 1 2ln
3

x
g x x   

 ، ثم شكل جدول تغيراتها. gدرس تغيرات الدالةا -1

)بين أ ن المعادلة -2 ) 0g x   حلا وحيدا تقبل  : 1حيث 2   ا شارة اس تنتج ثم( )g x. 

بـ : Dعلىدالة عددية معرفة fالجزء الثان  :
2

ln
( )

3

x x
f x

x
   

( )fC لى متجانس ال  متعامد وال معلم التمثيلها البيان  ف  المس توي المنسوب ا  ; ;o i jوحدة الطول (3cm) 

احسب  -1
0

lim ( )
x

f x



limو     ( )

x
f x


. 

:  أ ن xمن أ جل كل عدد حقيق أ ثبت  -2
3

( )
'( )

g x
f x

x
  شارتها.  و  .fتغيرات الدالةشكل جدول ، ثم ادرس ا 

)المس تقيم بين أ ن أ ( -3 )T: معادلته
3

x
y   ىلمنحنمقارب ل( )fC  ف  جوار. 

)رس وضعية المنحنىداب( )fCالمس تقيم و( )T. 

)أ ثبت أ ن المنحنى -4 )fC يقبل مماسا( )  1ميله

3
 .يطلب ا عطاء معادلة له ، 

)أ نشئ كلا من -5 )fC و( )T  و( ). 

  الجزء الثالث :

) حلول المعادلة عدد  mناقش بيانيا حسب قيم الوس يط الحقيق  -1 )
3

x
f x m   

صلية للدالة : ال   ةلادال باس تعمال المكاملة بالتجزئة عين -2
2

ln x
x

x
 . 1والت  تنعدم عند القيمة Dعلى 

)مساحة الحيز المس توي المحدد بالمنحنى 2cmاحسب بـ :  -3 )fC  :و بالمس تقيمات
3

x
y    1وx   وx .      

 انتهيى الموضوع الثان  

  2024بالتوفيق ف  بكالوريا        

 4من  4الصفحة                                                       
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 4 من 1 صفحة

 

 الجنهورية الجسائرية الديمقراطية الشعبية

 وزارة التربية الوطنية  

                          .                                             تيارت  مديرية التربية لولاية  ثانوية بوشارب الناصر شوقر                       

                            .                       امتحان بكالوريا تجريبي التعليه الجانوي 2024دورة: ماي                               

 تقني رياضيالشعبة: 

 د 30شا و  04المــدة :                                                                                                         اختبار في مادة: الرياضيات        

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين :

 الموضوع الأول

 نقاط ( 04)  التنرين الأول:

 10ػهى n3تُاقً انقغمح الاقهٍذٌح نهؼذد nادسط صغة قٍم انؼذد انطثٍؼً  (1

14452024صٍج:  10ػهى Aاعتىتذ تاقً انقغمح الاقهٍذٌح نهؼذد  (2 7963 A 

: ٌكُن nتٍه أوً مه ارم كم ػذد طثٍؼً (3   1031793 1212   nnn nn  

: ػٍه قٍم انؼذد انطثٍؼً صتى ٌكُن (4 100793 12  nnn 

 نقاط( 05التنرين الجاني:) 

f ػهى انمزال  دانح مؼشفح َمتضاٌذج تماما  تـ:  2,  2 xxf  تمخٍهٍا انثٍاوً فً انشكم انمقاتم 

   انمغتقٍم رَ انمؼادنحxy  ، انمتتانٍح انؼذدٌح nu  : 00مؼشفح تـ uًمه ارم كم ػذد طثٍؼ َn : nn ufu 1 

 اوقم انشكم ػهى َسقح الاراتح حم مخم ػهى صامم مضُس(  أ (1

 دَن صغاتٍا مثشصا خطُط الاوشاء 0u،1u،2uانفُاصم انضذَد  

ضغ تخمٍىا صُل اتزاي تغٍش انمتتانٍح ب(  nu َتقاستٍا 

n :20 تٍه أوً مه أرم كم ػذد طثٍؼًأ(  (2  nu 

: nتٍه أوً مه أرم كم ػذد طثٍؼً ب(   
nn

nn
nn

uu

uu
uu






2

22

1  

َاعتىتذ اتزاي تغٍش انمتتانٍح  nu 

اعتىتذ ان انمتتانٍح س(    nu متقاستح 

n :تٍه اوً مه ارم كم ػذد طثٍؼً أ(  (3 nn uu   2
2

1
2 1 

: nاعتىتذ اوً مه ارم كم ػذد طثٍؼً ب(      
1

2

1
2













n

nu 

اػذ احثاخ ان انمتتانٍح د(        nu متقاستح 

 

 

2 3 4

2

3

-1

0 1

1

x

y

   
 fC  
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 4 من 2 صفحة

 

 نقاط( 04:)  لتنرين الجالحا

   4تـَكشٌح عُداء مشقمح  3,2,2َحلاث كشٌاخ خضشاء مشقمح   3,3,2,2ٌضتُي كٍظ ػهى استغ كشٌاخ صمشاء مشقمح 

 َوؼتثش انضذحٍه: وغضة ػشُائٍا فً ان َاصذ كشٌتٍه مه ٌزا انكٍظ

A          انضصُل ػهى كشٌتٍه تضملان وفظ انهُن :Bانضصُل ػهى كشٌتٍه تضملان سقمٍه أَنٍه فٍما تٍىٍما : 

 .A َBاصغة اصتمال كم مه انضذحٍهأ(     (1

 اَنٍان فٍما تٍىٍما ٌُتٍه أن اصتمال انضصُل ػهى كشٌتٍه تضملان وفظ انهُن َسقمٍٍما  ( ب
14

3
 

 اعتىتذ اصتمال انضصُل ػهى كشٌتٍه تضملان وفظ انهُن أَ سقمٍٍما أَنٍان فٍما تٍىٍما. ( د

 3انزي ٌشفق تكم عضة تاقً قغمح مزمُع انشقمٍه انظاٌشٌه ػهى Xنٍكه انمتغٍش انؼشُائً  (2

X ًٌ تٍه أن قٍم ( أ 2,1,0 

 .Xػشف قاوُن اصتمال انمتغٍش انؼشُائً  ( ب

اعتىتذ اصتمال انضذث:  (3  01ln 2 x 

 نقاط( 00) التنرين الرابع:

I. gمؼشفح ػهىان انذانح انؼذدٌح IR  : تـ    xexxg 11   ، 
gC تمخٍهٍا انثٍاوً فً انمغتُي انمىغُب انى

مؼهم متؼامذ َمتزاوظ ; ;O i j )انشكم انمقاتم(
    

 

 تقشاءج تٍاوٍح:

 gشكم رذَل تغٍشاخ انذانح  (1

)اشاسج xصذد صغة قٍم  (2 )g x 

II. انذانح انؼذدٌحf  مؼشفح ػهىIR    : تـ    xexxxf 2 

َ fC  ًفً انمغتُي انمىغُب انى مؼهم متؼامذتمخٍهٍا انثٍاو 

تزاوظ َم  ; ;O i j  :1صٍجi j cm  

اصغة أ(  (1 lim
x

f x


   َ lim
x

f x


 

 فان:x( تٍه أوً مه أرم كم ػذد صقٍقً ب       xgxf  صٍج .f  انذانح انمشتقح نهذانح ًٌf 

 َشكم رذَل تغثشاتٍا fاعتىتذ اتزاي تغٍش انذانح ( د   

انمغتقٍم أ( تٍه أن        (2    رَ انمؼادنحxy  همىضىى مقاسب ن fC  

)أدسط َضؼٍح انمىضىى ب(              )fC  تانىغثح نهمغتقٍم( ) 
تٍه ان انمىضىى  (3 

fC .ٌقثم وقطح اوؼطاف ، ٌطهة تؼٍٍه اصذاحٍاٌا 

تٍه ان انمىضىى أ(   (4 fC ًٍافاصهت وقطح َصٍذجٌقطغ صامم مضُس انفُاصم ف   69.168.1صٍج  

 تٍه اوً ٌُرذ مماطب(         T  َصٍذ نهمىضىى 
fC  ٌُاصي انمغتقٍم  ًاكتة مؼادنح ن 

)اوشئ  انمغتقٍم  ( د )  انمماط ، T  َانمىضىى fC  ػهى انمزال 2, 

5)  2صٍج:صقٍقً،  ػذد شمض تـ: و A  انى مغاصح انضٍض انمغتُي انمضذد تانمىضىى 
fC انمغتقٍم،( )

2xَx  ٌمااانمغتقٍمٍه انهزٌه مؼادنتَ   ،h  انذانح انمؼشفح ػهىIR :تـ    xexxh 1 

اصغة  ( أ xhَمارا تغتىتذ؟ ، 

:تٍه أن ( ب     eeA 32   َاعتىتذ A
n 
lim

                                           
 انتهى الموضوع الأول 
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 4 من 3 صفحة

 

 .                                                                                                         

 الموضوع الجاني

 نقاط ( 05التنرين الأول: ) 

وؼتثش انمؼادنح   (1 Eyx ........7134    راخ انمزٍُنٍه انصضٍضٍهxَy 

تٍه ان انمؼادنح  ( أ E تقثم صهُلا فً انمزمُػح 

ػٍه انخىائٍح  ( ب 00 , yx صم خاص نهمؼادنح E 400انزي ٌضقق  yx ، حم اعتىتذ صهُل انمؼادنح E 

س(ػٍه انخىائٍاخ  yx,  مه الاػذاد انصضٍضح صهُل انمؼادنح E  3793313انتً تضقق  yx 

513تـ: nانمؼشفٍه مه ارم كم ػذد طثٍؼً  aَbوؼتثش انؼذدٌه انطثٍؼٍٍه غٍش انمؼذَمٍه  (2  na َ

14  nb  َنٍكه bapd ,gcd 

 dػٍه انقٍم انممكىح نـ  ( أ

ػٍه انخىائٍاخ  (3 ba,  7انتً تضقق ( )مه الاػذاد انطثٍؼٍح صهُل انمؼادنحd َ400 ba 

 نقاط( 04التنرين الجاني:) 

1)  nu  ً41متتانٍح ػذدٌح مؼشفح  تضذٌا انخاو u   ًمه أرم كم ػذد طثٍؼ َn :تـ
n

nn uu 









3

4

3

1
1  

 0uَل صغة انضذ الأا ( أ

)نتكه  (2 )nv مه أرم كم ػذد طثٍؼًانمتتانٍح انؼذدٌح انمؼشفح n  : 1تـ
3

4
 nnn uuv 

فان :  nتضقق اوً مه ارم كم ػذد طثٍؼً أ(      
n

nn uv 









3

4
 

)تٍه أن انمتتانٍح ب(       )nv  ٌىذعٍح  أعاعٍا
3

1
q ٌطهة تؼٍٍه صذٌا الأَل 

 nتذلانح  nuحم اعتىتذ ػثاسج   nتذلانح  nvاكتة ػثاسج   ( د

nاصغة   (3
n

u


lim 

n :nnوضغ مه ارم كم ػذد طثٍؼً  (4 vvvvS  ........210  َnn uuuuT  ........210 

 .nTحم اعتىتذ انمزمُع  nSانمزمُع  nاصغة تذلانح        

 

 نقاط( 04:)  لتنرين الجالحا

 

 فً كم ماٌهً ارة تصضٍش أَ خاطئ مغ انتثشٌش

انشكم انزثشي نهؼذد انمشكة  .1
2024

4
sin

4
cos2 



















i ٌُ 10122 

2. ( )nv  ًمتتانٍح مؼشفح مه أرم كم ػذد طثٍؼn   :تـ
2

1
4  nvn  َnn vvvvS 2420 ........  فان
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 4 من 4 صفحة

 

 

 14
2

1



 n

n
Sn

 

ٌضقق انؼلاقح:  xارا كان انؼذد انصضٍش  .3 622  xx  : فان 62x 

 

4. A َB  : وقطتٍه مه انمغتُي لاصقتٍٍما ػهى انتشتٍةAZ َBZ  :صٍج 

iZA 31  َ









12
sin

12
cos2


iZZ BA  انؼذد لاصقحBZ  :ًٌ 4


i

B eZ


 

 نقاط( 00) التنرين الرابع:

I. gمؼشفح ػهى ان انذانح انؼذدٌح ,0  : تـ  x
x

xxg ln2
1
  

مه انمزال: xتٍه اوً مه ارم كم ػذد صقٍقً  (1 ,0 : 
 

2

2
1

x

x
xg


  حم اعتىتذ اتزاي تغٍش انذانحg 
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مه انمزال: xتٍه اوً مه ارم كم ػذد صقٍقً  (2 ,0 : 
 
x

xg
xf   حم شكم رذَل تغٍشاخ انذانحf 

اوشئ  انمىضىى  (3 
fC  ػهى انمزال 10,0    وأخز  8.210 f 

xxxxhتٍه أن انذانح : أ(   (4 ln:  دانح اصهٍح نهذانح ًٌxx ln  ػهى انمزال ,0 

تاعتؼمال انتكامم تانتزضئح تٍه أن: ب(      

e

edxx
1

2
2ln 

اصغة تانغىتمتش مشتغ مغاصح انضٍض انمغتُي انمضذد تانمىضىى  ( د 
fC  انتً مؼادلاتٍا: َانمغتقٍماخ

0y ،1x   َex                                                                                                   

 

 انتهى الموضوع الجاني                                                                                                                                                                                                    

www.ency-education.com

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s


	math-3mt24-3trim1
	math-3mt24-3trim2
	math-3mt24-3trim3
	math-3mt24-3trim4
	math-3mt24-3trim5
	math-3mt24-3trim6
	math-3mt24-3trim7
	math-3mt24-3trim8
	math-3mt24-3trim9
	math-3mt24-3trim10
	math-3mt24-3trim11
	math-3mt24-3trim12
	math-3mt24-3trim13
	math-3mt24-3trim14
	math-3mt24-3trim15
	math-3mt24-3trim16
	math-3mt24-3trim17
	math-3mt24-3trim18
	math-3mt24-3trim19



