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 تمارين محلولة على  مبرهنة القيم المتوسطة 

 01تمرين 

)بـ:     المعرفة علىgنعتبر دالة  ) 3 3 8g x x x= + + 
 . g( أ( ادرس تغيرات 1

)ب( بين أن المعادلة  ) 0g x 1.52حيث تقبل حلا واحيدا = 1.51−   −   . 
)ج( عين إشارة  )g x  حسب قيمx . 

 الحل 
 

)بـ:    المعرفة على gنعتبر الدالة   ) 3 3 8g x x x= + + 
 . gأ( دراسة  تغيرات الدالة   (1

 حساب النهايات عند أطراف مجال التعريف  
( ) ( )3lim lim

x x
g x x

→− →−
= = −                            ( ) ( )3lim lim

x x
g x x

→+ →+
= = + 

)حساب    )'g x 
)    : حيث g'ودالتها المشنقة   للاشتقاق على قابلة gالدالة  ) 2' 3 2g x x= + 

)نحل أولا المعادلة )' 0g x 23وهذا يعني  = 3 0x + = 
3aمع نحسب المميز    0bو = 3cو= = 

2لدينا   4b ac = )ومنه   − )( )20 4 3 3 = − 36وبتالي − = − 
)و إشارة  فإنّ المعادلة لا تقبل حلول في   0بمأن   )'g x  من إشارةa 

)نستنتج إشارة  )'g x 
 جدول الإشارة 

+                          − x 
+ ( )'g x 

)، xو بالتالي لدينا من أجل كل عدد حقيقي  )' 0g x إذن الدالة.g متنازايدة تماما على. 
 جدول التغيرات  
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)ب( تبيان  أن المعادلة   ) 0g x 1.52حيث   دا ي تقبل حلا وح = 1.51−   −    .. 
)لدينا   )1.52 0.07g − = −    ،( )1.51 0.03g − )ومنه     = ) ( )1.52 1.51 0g g−  − . 

g  و بصفة خاصة على المجال دالة مستمرة و رتيبة تماما  على 1.52; 1.51− − . 
)إذن المعادلة   ) 0g x 1.52حيث   داي تقبل حلا وح= 1.51−   − 

)ج( تعين إشارة  )g x  حسب قيمx . 

 
 هذا العمل صدقة  لروح أمي الطاهرة  رحمها الله
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 02تمرين 

)بـ:    المعرفة على gنعتبر الدالة   ) 3 3 3g x x x= − − 
 . g( أ( ادرس تغيرات 1

)ب( بين أن المعادلة  ) 0g x 2.10ثم تحقق أن   تقبل حلا وحبدا في  = 2.11    . 
)ج( عين إشارة  )g x  حسب قيمx . 

31( بين أن  2
1

3
 = − 

 الحل 

)بـ:    المعرفة على gنعتبر الدالة   ) 3 3 3g x x x= − − 
 .gأ( دراسة  تغيرات الدالة   (1

 حساب النهايات عند أطراف مجال التعريف  
( ) ( )3lim lim

x x
g x x

→− →−
= = −( ) ( )3lim lim

x x
g x x

→+ →+
= = +

            
 

)حساب  )'g x 
)    : حيث g'ودالتها المشنقة   للاشتقاق على قابلة gالدالة  ) 2' 3 3g x x= − 

)نحل أولا المعادلة )' 0g x 23وهذا يعني  = 3 0x − = 
3aمع نحسب المميز    0bو = 3cو= = − 

2لدينا   4b ac = )ومنه   − )( )20 4 3 3 = − − 36وبتالي − = 
: 1x ،2xفإنّ المعادلة تقبل حلّين متاميزان   0بمأن  

a2

b
x1

−−
=   ،

a2

b
x2

+−
= 

1ومنه  

0 36 6
1

2 3 6
x

− − −
= = = −


 ،2

0 36 6
1

2 3 6
x

− +
= == =


 

)نستنتج إشارة  )'g x 
 جدول الإشارة 

 
 gإتجاه تغير الدالة  

)و بالتالي لدينا  )' 0g x   من أجل كل عدد حقيقي   ; 1 1;x − −  +إذن الدالة.،g  متازايدة  تماما على
المجالين ; 1− و   − 1;+. 

)لدينا )' 0g x   من أجل كل عدد حقيقي 1;1x متناقصة  تماما على المجال  g،.إذن الدالة − 1;1− . 
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 جدول التغيرات

 
)ب( تبيان  أن المعادلة   ) 0g x  .   في تقبل حلا وحيدا    =

 من جدول التغيرات نلاحظ  
على المجال 1. ; 1− مستمرة و متزايدة تماما و تأخذ قيمها في المجال  fالدالة − ; 1− و   −

 0 ; 1 − )ومنه  المعادلة  − ) 0g x لا تقبل حل على المجال  = ; 1− − 

على المجال  .2 1;1− الدالةf  مستمرة و متناقصة تماما و تأخذ قيمها في المجال 5; 1− و  −
 0 5; 1 − )ومنه المعادلة − ) 0g x لا تقبل حل على المجال  = 1;1−. 

على المجال  .3 1;+ الدالةf  مستمرة و متزايدة تماما و تأخذ قيمها في المجال 5;− + و 0 5; − +

)ومنه المعادلة  ) 0g x تقبل حل وحيد على المجال  = 1;+. 

)المعادلة الخلاصة  ) 0g x  .   في تقبل حلا وحيدا    =
2.10تحقق أن   2.11   . 

)لدينا   )2.10 0.06g = −    ،( )2.11 0.04g )و    = ) ( )2.11 2.10 0g g . 

و بصفة خاصة على المجال دالة مستمرة و رتيبة تماما  على  gو  2.10;2.11 . 
)إذن المعادلة   ) 0g x 2.10حيث   داي تقبل حلا وح= 2.11  

)ج( تعين إشارة  )g x  حسب قيمx . 

 

31( تبيان  أن 2
1

3
 = − 

)نعلم أن    ) 0g  3ومنه    = 3 3 0 − − = 

33و بنالي                       3 = − 

و بنالي                         
3 3

3




−
= 

و بنالي                         
3 3

3 3


 = 31و بنالي   −

1
3

 =  محققة   −

 

 هذا العمل صدقة  لروح أمي الطاهرة  رحمها الله                                     
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 03تمرين 

)بـ:    المعرفة على gنعتبر الدالة   ) 3 23 2g x x x= + + 
 . g( أ( ادرس تغيرات 1

)ب( بين أن المعادلة  ) 0g x في المجال  تقبل حلا واحيدا = 4; 3− −   . 
1بحيث   حصرا لـ  nعين العدد الطبيعي    2)

10 10

n n


+
−   −  . 

)ج( عين إشارة  )g x  حسب قيمx . 
( بين أن  3

3 2

3




+
= − 

 الحل 
)بـ:    المعرفة على fنعتبر الدالة   ) 3 23 2g x x x= + + 

 . gدراسة  تغيرات الدالة   (1

 حساب النهايات عند أطراف مجال التعريف  
( ) ( )3lim lim

x x
g x x

→+ →+
= = +

                             
( ) ( )3lim lim

x x
g x x

→− →−
= = −

   
 

)حساب  )'g x 
) حيث g'ودالتها المشنقة   للاشتقاق على قابلة gالدالة  ) 2' 3 6 :g x x x= +  

)نحل أولا المعادلة )' 0g x 23وهذا يعني  = 6 0x x+ = 
3aمع نحسب المميز    6bو = 0cو= = 

2لدينا   4b ac = )ومنه   − )( )26 4 3 0 = 36وبتالي − = 
: 1x،2xفإنّ المعادلة تقبل حلّين   0بمأن  

a2

b
x1

−−
=   ،

a2

b
x2

+−
= 

1ومنه  

6 36 6 6
2

2 3 6
x

− − − −
= = = −


 ،2

6 36 6 6
0

2 3 6
x

− + − +
= == =


 

)نستنتج إشارة  )'g x 
 جدول الإشارة 

 
)لدينا و بالتالي  )' 0g x   من أجل كل عدد حقيقي   ; 2 0;x − −  +إذن الدالة.،g  متازايدة  تماما على
المجالين ; 2− و   − 0;+. 

)لدينا )' 0g x   من أجل كل عدد حقيقي 2;0x متناقصة  تماما على المجال  g،.إذن الدالة − 2;0− . 
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 جدول التغيرات 

 
)ب( بين أن المعادلة  ) 0g x في المجال  تقبل حلا واحيدا = 4; 3− −   . 

)لدينا   )4 0.06g − = −    ،( )3 0.04g − )و    = ) ( )4 3 0g g−  − . 

دالة مستمرة و رتيبة تماما  على  gو  ; 2− و بصفة خاصة على المجال − 4; 3− − . 
)إذن المعادلة   ) 0g x 4حيث   داي تقبل حلا وح= 3−   − 

1بحيث   حصرا لـ  nعين العدد الطبيعي   •

10 10

n n


+
−   − 

 نستعين بالجدول التالي لتعين  حصرا لـ 

3− 3.1− 3.2− 3.3− 3.4− 3.5− 3.6− 3.7− 3.8− 3.9− 4− x 
2 1.04 0.05−   4.13−     14− ( )f x 

)ومنه نلاحظ أن )3.1 1.04g − )و   = )3.2 0.05g − = )ومنه   − ) ( )3.2 3.1 0g g−  −   و بتالي يمكن  نعتبر
3.2 3.1−   − 

32ومنه    31

10 10
−   31أي − 1 31

10 10


+
−   31nوبتالي  − = 

 ملاحظة  
المجال الذي   لا يجب حساب كل  الصور في كل مرة نحسب القيمة التي في منتصف المجال  ثم  

 يكون اطرافه من نفس اإشارة نلغيه أي لا نحسب  صور القيم التي تنتمي إليه . 
)ج( تعين إشارة  )g x  حسب قيمx . 

 
( تبيان  أن 2

3 2

3




+
= − 

)نعلم أن    ) 0g  3ومنه    = 3 2 0 + + = 

33و بنالي                                     2 − = + 

و بنالي                                    
3 2

3




+
=

−
 

و بنالي                                   
3 2

3




+
= 31و بنالي   −

1
3

 =  محققة  −

 هذا العمل صدقة  لروح أمي الطاهرة  رحمها الله

https://www.facebook.com/lycee.dz.math/


 الثالثة ثانوي جميع الشعب السنة    م    ي حجاج براه  الأستاذ  إعداد             المتوسطة مبرهنة القيم  

  

https://www.facebook.com/lycee.dz.math/7 صفحة  الرياضيات أفكار وخطوات 

 

 04تمرين 

)بـ:    المعرفة على gنعتبر الدالة   ) 3 2 3 1g x x x x= − + + 
 . g( أ( ادرس تغيرات 1

)ب( بين أن المعادلة  ) 0g x المجال  في المجال تقبل حلا واحدا في  = 1;0−   . 
 .  −210سعته  أعط حصرا لـ   •

)ج( عين إشارة  )g x  حسب قيمx . 
2( بين   أن  2 4

3
1




= − −
−

 

 الحل

)بـ:    المعرفة على fنعتبر الدالة   ) 3 2 3 1g x x x x= − + + 
 . gدراسة  تغيرات الدالة   (1

 حساب النهايات عند أطراف مجال التعريف  
( ) ( )3lim lim

x x
g x x

→+ →+
= = +                              ( ) ( )3lim lim

x x
g x x

→− →−
= = −   

)حساب  )'g x 
) حيث g'ودالتها المشنقة   للاشتقاق على قابلة gالدالة  ) 2' 3 2 3g x x x= − +: 

)نحل أولا المعادلة )' 0g x 23وهذا يعني  = 2 3 0x x− + = 
3aمع نحسب المميز    2bو = = 3cو− = 

2لدينا   4b ac = )ومنه   − )( )22 4 3 3 = 32وبتالي − = − 
)و إشارة  فإنّ المعادلة لا تقبل حلول في   0بمأن   )'g x  من إشارةa 

)نستنتج إشارة  )'g x 
 جدول الإشارة 

 
)، xو بالتالي لدينا من أجل كل عدد حقيقي  )' 0g x إذن الدالة.g ايدة تماما على ز مت. 

 جدول التغيرات  
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)ب( بين أن المعادلة  ) 0g x المجال  في المجال تقبل حلا واحدا في  = 1;0−   . 
)لدينا   )1 0.07g − = −    ،( )0 1g )و    = ) ( )1 0 0g g−  . 

و بصفة خاصة على المجال دالة مستمرة و رتيبة تماما  على  gو 0;1 . 
)إذن المعادلة   ) 0g x 0حيث   داي تقبل حلا وح= 1  

 .  −210سعته  أعط حصرا لـ   •
 نستعمل طريقة التنصسف

 

 السعة 

b a− 2

a b
g

+ 
 
 

 ( )g b ( )g a 
2

a b+
 b a  الخطوة 

1 -0.88 1 -4 -0.5 0 -1 01 

0.5 0.17 1 -0.88 -0.25 0 -0.5 02 

0.25 -0.34 0.17 -0.88 -0.38 -0.25 -0.5 03 

0.13 -0.01 0.17 -0.34 -0.32 -0.25 -0.38 04 

0.07 0.02 0.17 -0.01 -0.29 -0.25 -0.32 05 

0.03 -0.06 0.02 -0.01 -0.31 -0.29 -0.32 06 

0.02 -0.02 0.02 -0.06 -0.30 -0.29 -0.31 07 

0.01  0.02 -0.02  -0.29 -0.30 08 

)ومنه نلاحظ أن )0.30 0.02g − = )و   − )0.29 0.02g − )ومنه   = ) ( )0.30 0.29 0g g−  −    و بتالي
0.30يمكن  نعتبر   0.29−   − 

30ومنه    29

100 100
−    أ −
)ج( تعين إشارة  )g x  حسب قيمx . 

 
2( تبيان  أن 2 4

3
1




= − −
−

 

)نعلم أن    ) 0g  3ومنه    = 2 3 1 0  − + + = 

3و بنالي                                     2 3 1  − = − − 

)و بنالي                                     )2 1 3 3 4  − = − + − 

)و بنالي                                     ) ( )2 1 3 1 4  − = − − − 

و بنالي                                    
( )

( ) ( )
2 3 1 4

1 1




 

− −
= −

− −
 

و بنالي                                    
( )

2 4
3

1



= − −

−
 محققة   

 اللههذا العمل صدقة  لروح أمي الطاهرة  رحمها 
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 05تمرين 

)بـ:    المعرفة على fنعتبر الدالة   ) 3 2 5 4f x x x x= + − + 
 . f( أ( ادرس تغيرات 1

)ب( بين أن المعادلة  ) 0f x  .   في تقبل حلا وحيدا    =
 .  −110سعته  أعط حصرا لـ   •
 .  −210سعته  أعط حصرا لـ   •

)ج( عين إشارة  )f x  حسب قيمx . 
 الحل 

 

)بـ:     المعرفة علىfنعتبر الدالة  ) 3 23 3 5f x x x x= + + − 
 .fأ( ادراسة  تغيرات الدالة   1)

 حساب النهايات عند أطراف مجال التعريف  
( ) ( )3lim lim

x x
f x x

→− →−
= = −

 
( ) ( )3lim lim

x x
f x x

→+ →+
= = +

                          
 

)حساب   )'g x 
fودالتها المشنقة   للاشتقاق على قابلة fالدالة   حيث ( ) 23 2 5f x x x = + −: 

)نحل أولا المعادلة ) 0f x 23وهذا يعني  = 2 5 0x x+ − = 
3aمع نحسب المميز    2bو = 5cو= = − 

2لدينا   4b ac = )ومنه   − )( )22 4 3 5 = − 64وبتالي − = 
: 1x،2xفإنّ المعادلة تقبل حلّين   0بمأن  

a2

b
x1

−−
=   ،

a2

b
x2

+−
= 

1ومنه  

2 64 2 8 10 5

2 3 6 6 3
x

− − − − −
= = = = −


 ،2

2 64 2 8 6
1

2 3 6 6
x

− + − +
= = = =


 

)نستنتج إشارة  )f x 
 جدول الإشارة 

 
)و بالتالي لدينا  ) 0f x   من أجل كل عدد حقيقي 

5
; 1;

3
x

 
 − −  + 
 

متازايدة  تماما على  f،.إذن الدالة

5المجالين
;

3

 
− − 
 

و    1;+. 

)لدينا ) 0f x   5من أجل كل عدد حقيقي
;1

3
x

 
 − 
 

5متناقصة  تماما على المجال  f،.إذن الدالة 
;1

3

 
− 
 

 . 

https://www.facebook.com/lycee.dz.math/


 الثالثة ثانوي جميع الشعب السنة    م    ي حجاج براه  الأستاذ  إعداد             المتوسطة مبرهنة القيم  

  

https://www.facebook.com/lycee.dz.math/10 صفحة  الرياضيات أفكار وخطوات 

 

 جدول التغيرات 

 
)ب( تبيان  أن المعادلة   ) 0f x  .   في تقبل حلا وحيدا    =

 من جدول التغيرات نلاحظ  
5على المجال  .1

;
3

 
− − 
 

283مستمرة و متزايدة تماما و تأخذ قيمها في المجال  fالدالة 
;

27

 
− 
 

و  
283

0 ;
27

 
 − 
 

)ومنه  المعادلة   ) 0f x 5حيث  تقبل حل وحيد    =
;

3


 
 − − 
 

 

5على المجال  .2
;1

3

 
− 
 

283مستمرة و متناقصة تماما و تأخذ قيمها في المجال  fالدالة 
1;

27

 
 
 

و  
283

0 1;
27

 
  
 

)ومنه  المعادلة   ) 0f x 5لا تقبل حل على المجال  =
;1

3

 
− 
 

. 

على المجال  .3 1;+ الدالةf  مستمرة و متزايدة تماما و تأخذ قيمها في المجال 1;+  و
 0 1; +  ومنه  المعادلة( ) 0f x لا تقبل حل على المجال  = 1;+. 

 الخلاصة  
)المعادلة  ) 0f x  .  في تقبل حلا وحيدا    =

 .  −110سعته  تعين  حصرا لـ  •
5مما سبق  وجدنا أن  

;
3


 

 − − 
 

 

5بإستعمال الألة الحاسبة نبحث عن قيمة 

3
a  )بحيث    − ) 0f a  

5

3
− 2− 3− 4− x 

10.48 10 1 -24 ( )f x 
)ومنه نلاحظ أن   )3 1f − )و  = )4 24f − = )ومنه    − ) ( )4 3 0f f−  −    و بتالي يمكن نعتبر 4; 3 − − 

 −110سعته  لتعين  حصرا لـ 
 نستعين بالجدول التالي  

3− 3.1− 3.2− 3.3− 3.4− 3.5− 3.6− 3.7− 3.8− 3.9− 4− x 
1 0.68− 4.55− 20.61− 6.74− 9.31− 11.70− 14.46− 17.43− 20.61− -

24 
( )f x 

)ومنه نلاحظ أن )3 1f − )و   = )3.1 0.68f − = )ومنه   − ) ( )3.1 3 0f f−  −   و بتالي يمكن  نعتبر
 3.1; 3 − − 
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 .  −210سعته  تعين  حصرا لـ  •
 نستعين بالجدول التالي  −210سعته  لتعين  حصرا لـ 

 
3− 3.01− 3.02− 3.03− 3.04− 3.05− 3.06− 3.07− 3.08− 3.09− 3.1− x 
1     0.18 0.01 0.16−   24− ( )f x 

)ومنه نلاحظ أن )3.07 0.16f − = )و   − )3.06 0.01f − = )ومنه   − ) ( )3.07 3.06 0f f−  −     و بتالي يمكن
نعتبر   3.07; 3.06 − − 

 ملاحظة  
لا يجب حساب كل  الصور في كل مرة نحسب القيمة التي في منتصف المجال  ثم  المجال الذي   

 يكون اطرافه من نفس اإشارة نلغيه أي لا نحسب  صور القيم التي تنتمي إليه . 
)ج( تعين إشارة  )f x  حسب قيمx . 

 
 

 العمل صدقة  لروح أمي الطاهرة  رحمها اللههذا 
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 60تمرين 

)3   كمايلي : الدالة العددية المعرفة على  gلتكن   ) 2 4 ² 7g x x x x= − +  . 
lim( أ(احسب   1  ( )

x
g x

→−
limو   ( )

x
g x

→+
    .  

 ثم شكل جدول تغيراتها.  على   gب(ادرس اتجاه تغيّر الدالة      
)(  أ( بيّن أن المعادلة 2 ) 4g x 07حيث   تقبل حلا وحيدا   = 0.8  . 

)إشارة   xب(استنتج حسب قيم العدد الحقيقي       ) 4g x − . 
 الحل 

)3   كمايلي : الدالة العددية المعرفة على  gلتكن   ) 2 4 ² 7g x x x x= − +  . 
lim( أ(احسب   1 ( )

x
g x

→−
limو   ( )

x
g x

→+
   .   

( ) ( )3lim lim 2
x x

g x x
→− →−

= = −( ) ( )3lim lim 2
x x

g x x
→+ →+

= = +
            

 
 ثم شكل جدول تغيراتها.  على   gب(ادرس اتجاه تغيّر الدالة      

)    : حيث g'ودالتها المشنقة   للاشتقاق على قابلة gالدالة  ) 2' 6 8 7g x x x= − + 

)نحل أولا المعادلة )' 0g x 26وهذا يعني  = 8 7 0x x− + = 
6aمع نحسب المميز    8bو = = 7cو− = 

2لدينا   4b ac = )ومنه   − ) ( )( )
2

8 4 7 6 = − 104وبتالي − = − 
)فإنّ المعادلة  0بمأن   )' 0g x )و إشارة تقبل حلول في  لا = )'g x من إشارةa    

)نستنتج إشارة  )'g x 
 gإتجاه تغير الدالة  

)و بالتالي لدينا  )' 0g x   من أجل كل عدد حقيقيxإذن الدالة.،g  متزايدة  تماما على 

 التغيراتجدول 

 
)(  أ( بيّن أن المعادلة 2 ) 4g x 07حيث   تقبل حلا وحيدا   = 0.8  . 

 من جدول التغيرات نلاحظ  
g  و بصفة خاصة على المجال    دالة مستمرة ورتيبة ) متزايدة تماما ( على 0.7;0.8  و

( )

( )

0.7 3.626

0.8 4.064

g

g

=


=

)  ومنه    ) ( )0.7 4 0.8g g   إذن المعادلة( ) 4g x 07حيث  دا ي تقبل حلا وح = 0.8 . 
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)إشارة   xب(استنتج حسب قيم العدد الحقيقي       ) 4g x − . 
 

 
 

 ة الله الواسعة عليها .أمي الطاهرة  رحم جارية إلى روح  هذا العمل صدقة   
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 70تمرين 

 التمرين الرابع من الموضوع الأول   2008بكالوريا علمي دورة 
)لمنحنى ا )C عدديةالالمقابل هوالتمثيل البياني للدالةg  

المعرفة على المجال  1;I = − + 3: بـ( ) 3 ² 3 1g x x x x= + + − 

  gالدالة  تغيرات  أ(بقراءة بيانية شكل جدول-1  

)وحددّ        )0g وإشارة( )0.5g 

  ب(عللّ وجودعدد حقيقي   0;0,5 :يحققg( ) 0 = 

)جـ(استنتج إشارة   )g x  على المجالI 

 الحل 
المعرفة على المجال  1;I = − + 3: بـ( ) 3 ² 3 1g x x x x= + + − 

  gالدالة  تغيرات  أ(بقراءة بيانية شكل جدول-1  

                 
)وحددّ        )0g وإشارة( )0.5g 

)لدينا   )0 1g = )و   − )0.5 0g  

 ب(علّل وجودعدد حقيقي   0;0,5:يحقق( ) 0g   من جدول التغيرات نلاحظ    =
g  دالة مستمرة ورتيبة ) متزايدة تماما ( على 1;− +    و بصفة خاصة على المجال 0;0.5  و

( )

( )

0 1

0.5 0

g

g

= −




)ومنه        ) ( )0 0.5 0g g    إذن المعادلة( ) 0g x 07  حيث دا ي تقبل حلا وح = 0.8  . 
)جـ(استنتج إشارة   )g x  على المجالI 

 
 الطاهرة  رحمها اللههذا العمل صدقة  لروح أمي 

 

 

 

 

 

 

 

 

2-1

2

3

4

-1

-2

0 1

1

x

y
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 80تمرين 

)3  :بـ معرفة علىال gالعدديةالجدول المقابل يمثل تغيرات الدالة   ) 2 9 24g x x x= + +.  
)أ.بين أن المعادلة  (1 ) 0g x  . على   تقبل بضبط حل وحيد  =

1.70يحقق   ب. تحقق أن      1.71−   −  
)اشارة x( استنتج حسب قيم العدد الحقيقي    2 )g x. 
)اشارة  x( استنتج حسب قيم العدد الحقيقي     3 )g x−. 

 الحل 
 
)3  :بـ معرفة علىال gالعدديةالجدول المقابل يمثل تغيرات الدالة   ) 2 9 24g x x x= + +. 

)أ.بين أن المعادلة  (1 ) 0g x  . على   تقبل بضبط حل وحيد  =
 من جدول التغيرات نلاحظ  

g   0و    وتأخذ قيمها في دالة مستمرة ورتيبة ) متزايدة تماما ( على   المعادلة( ) 0g x تقبل  =
 على  داي حلا وح
1.70يحقق   ب. تحقق أن      1.71−   −  

)لدينا و   )

( )

1.70 0.122

1.71 0.003

g

g

− = −


− =

)ومنه       ) ( )1.70 1.71 0g g−  −   إذن 1.70; 1.71 − − . 

)إشارة   x(استنتج حسب قيم العدد الحقيقي  2 )g x . 

 

)إشارة   x(استنتج حسب قيم العدد الحقيقي  3 )g x− . 

 
 
 
 
 
 

 الطاهرة  رحمها اللههذا العمل صدقة  لروح أمي 
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 90تمرين  

(iمعلم متعامد و متجانس   المستوى  منسوب الى( ); ,O i j  . 
( )Q  32التمثيل البياني للدالةx xو( )w  التمثيل البياني 

23للدالة  1x x )هي فاصلة نقطة تقاطع   و + )Qو( )w 

)(بالقراءة البيانية حدد الوضع النسبي للمنحنىن 1 )Q و( )w   . 

)بـ:   المعرفة على  gنعتبر الدالة   (1 ) 3 22 3 1g x x x= − −  

)عين إشارة     )g x   حسب قيمx. 

1.6تحقق أن   (2 1.7     
 
 
 

 

 الحل 
 

)معلم متعامد و متجانس   المستوى  منسوب الى ); ,O i j  . 
( )Q  32التمثيل البياني للدالةx xو( )w  23التمثيل البياني للدالة 1x x هي فاصلة نقطة تقاطع   و+
( )Qو( )w 

)(بالقراءة البيانية حدد الوضع النسبي للمنحنىن 1 )Q و( )w   . 
من المجال  xمن أجل كل عدد حقيقي   ;− فان( )3 22 3 1 0x x− +   و( )Q تحتق  ( )w 
من المجال  xمن أجل كل عدد حقيقي   ; +  فان ( )3 22 3 1 0x x− +    و( )Q  فوق( )w 

xمن أجل   =  فان ( )3 22 3 1 0x x− + )و    = )Q يقطع  ( )w في النقطة ذات الاحداثيات( )3; 2  
)بـ:   المعرفة على gنعتبر الدالة   (1 ) 3 22 3 1g x x x= − −  

)عين إشارة     )g x   حسب قيمx. 

)النسبي للمنحنىن الوضع من دراسة  )Q  و( )w   نستنتج ان . 

 
1.6تحقق أن   (2 1.7     

)لدينا و   )

( )

1.60 0.488

1.7 0.156

g

g

= −


=

)ومنه       ) ( )1.70 1.60 0g g   إذن 1.60;1.70 . 
 الطاهرة  رحمها اللههذا العمل صدقة  لروح أمي 
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 10تمرين  
( ) بـِ:   التمثيل البياني للدالة المعرفة على  ( ) 22 1 xx x e− 

)و المستقيم  )D 1ذو المعادلةy = ,     طة  فاصلة نق 
)تقاطع     ) و( )D  ) لاحظ الشكل المقابل( 
)(بقراءة البيانية حدد وضعية بالنسبة 1 ) إلى( )D  
)بـِ:   (الدالة العددية المعرفة على 2 ) 2( ) 2 1 1xg x x e= − −   

)إشارة  xاستنتج حسب قيم )g x−    0.6ثم تحقق أن 0.7  
 

 الحل 
)(بقراءة البيانية حدد وضعية1 )  بالنسبة إلى( )D  

من أجل   ;x  −  يكون( )   تحت( )D  
من أجل   ;x  +  يكون( )    فوق( )D  
xمن أجل   =  يكون( )   يقطع( )D   في النقطة ذات اللإحداثيات( );1 

)  بـِ:  (الدالة العددية المعرفة على 2 ) 2( ) 2 1 1xg x x e= − −   
)نلاحظ لتحديد وضعية   )بالنسبة إلى( )D  حسابيا علينا دراسة إشارة الفرق( ) 22 1 1xx e− ونلاحظ أن الفرق   −

( ) 2( ) 2 1 1xg x x e= − −   
)وبتالى تكون   ) 0g x  إذاكان يكون( )   فوق( )D  أي من أجل ;x  + 

)وبتالى تكون   ) 0g x  إذاكان يكون( )   فوق( )D  أي من أجل ;x  − 
)وبتالى تكون   ) 0g x )إذاكان يكون = )   يقطع( )D  أي من أجلx = 

)جدول الإشارة   )g x 

 
)إشارة  xاستنتج حسب قيم )g x−   

 

0.6ثم تحقق أن   0.7  

)لدينا و   )

( )

0.60 0.34

0.7 0.62

g

g

= −


=

)ومنه     ) ( )0.70 0.60 0g g   0.6إذن 0.7  . 
 

 الطاهرة  رحمها اللههذا العمل صدقة  لروح أمي 
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 11تمرين  
( )hC بـِ:   المعرفة على التمثيل البياني للدالة  ( ) xh x e−= 

)و المستقيم  )D 2ذو المعادلةy x= + ,       فاصلة نقطة 
)تقاطع     )hC و( )D  ) لاحظ الشكل المقابل( 
)(بقراءة البيانية حدد إشارة1 )g x     بـِ: حيث( ) 2xg x e x−= − −  
)حدد إشارة (2 2)g x −   . 

1)حدد إشارة(3 )g x−   . 
 الحل 

 
)(بقراءة البيانية حدد إشارة )g x    بـِ: حيث( ) 2xg x e x−= − −  
)من البيان ومن وضعية )hC    بالنسبة الى( )D  نستنتج   أن 

 
)حدد إشارة (2 2)g x −   . 

)لدينا    2) 0g x − 2xومنه   = − 2xو بتالي      = = + 

)جدول الإشارة   2)g x − 

 
)إشارة  xاستنتج حسب قيم )g x−   

 

1)حدد إشارة(3 )g x−   . 
1)لدينا    ) 0g x− 1ومنه   = x − 1xو بتالي      = = − 

1)جدول الإشارة   )g x− 
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 12تمرين 

المعرفة على g(الجدول المقابل يمثل تغيرات  الدالة   2;− +  :ِبـ( )( ) ln 2g x x x= + +  
)(أثبت أن المعادلة1 )g x  تقبل حلا وحيدا 0.45حيث 0.44−   −.  
)إشارة  xحسب قيمحدد (2 )g x  على 2;− +.   

)إشارة  xحسب قيمحدد (3 )g x−  على 2;− +. 

 

 الحل 
 

)(أثبت أن المعادلةأ ) 0g x 0.45حيث تقبل حلا وحيدا  = 0.44−   −.  

دالة مستمرة وريبة على المجالgمن جدول التغيرات لدينا   0.45; 0.44− و  −
( )

( )

0.45 0.4

0.44 0.01

g

g

− = −


− = +

   

)ومنه ) ( )0.45 0.44 0g g−  −  المعادلة  و بتاليى( ) 0g x 0.45حيث تقبل حلا وحيدا  = 0.44−   −.  
)إشارة  x(استنتج حسب قيم2 )g x   على 2;− +.  

 جدول الإشارة  

 
)إشارة  xحسب قيمحدد (3 )g x−  على 2;− +. 

 جدول الإشارة  
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 13التمرين 
g3  :بـ الدالة العددية معلرفة على 2( ) 3 1g x x x x= − +  و بجدول تغيراتها المقابل +

  (أ.أدرس تغيرات الدالة و شكل جدول تغيراتها .1
).بين أن المعادلة  (أ.2 ) 0g x 1حيث    وحيد  تقبل حل = 0−   . 

 ب. بإستعمال الجدول المقابل أعط حصرا للعدد .
)اشارة  xاستنتج حسب قيم العدد الحقيقي  جـ.         )g x . 

 الحل 
 (أ.أدرس تغيرات الدالة و شكل جدول تغيراتها .

3limلدينا    ( ) lim
x x

g x x
→− →−

= = −  3ومنهlim ( ) lim
x x

g x x
→+ →+

= = + 

g  و دالتها المشتقة  قابلة لفشتقاق علىg  2:حيث'( ) 3 2 3g x x x= − + 
)لدينا   )' 0g x 23معناه  = 2 3 0x x− +  ومنه المعادلة لا تقبل حل في  =
32لأن  0 = −  و إشارة( )g x    من إشارةa 
)ومنه  ) 0g x   و من  من أجل كل عدد حقيقيg   متزايدة تماما على. 

 جدول التغيرات 

 
)(أ..بين أن المعادلة  2 ) 0g x 1حيث    تقبل حل وحيد  = 0−   . 

g و بصفة خاصة على المجال دالة مستمرة ومتزايدة تماما على 1;0−   و لدينا( )

( )

1 4

0 1

g

f

− = −


=

 ومنه   

)ه   ) ( )0 1 0g g −   المعادلة  وبتاليى( ) 0g x 1حيث    وحيد  تقبل حل = 0−   . 
 .ب. بإستعمال الجدول المقابل أعط حصرا للعدد 

)من الجدول لدينا   )

( )

.30 0.02

0.29 0.02

g

f

− = −


− =

)و  ) ( )0.30 0.29 0g g−  −    0.30ومنه 0.29−   − 

)اشارة  xجـ.استنتج حسب قيم العدد الحقيقي           )g x . 
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x  ( )g x  

-0.32 -0.09 

-0.31 -0.05 

-0.30 -0.02 

-0.29 0.02 

-0.28 0.06 
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