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 فة علىمعرّ fالعددية لدالةا
: كما يلي 

1
( ) 2 1

1x
f x x

e
  

 

 

          fC تاان المتعامد  المعل  المالمستوي المنسوب إلى تمثيلها البياني في , ;O i j   
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 . فسّر النتياتين هندسيا . 

limحسب أ -ـ ب       ( )
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المستقي  ن أنبيّ -أ  (2  2المعادلة  ذا 1y x  مقارب مائل للمنحنى ، fC .     

)غير معد م ، فإن :  x حقيقيتحقق أنه من أجل كل  عدد  - ـب          ) 2 2
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 ، ث  استنتج أن المستقي    ذا  

2المعادلة                   2y x  مقارب للمنحنى ، fC .   

غير معد م ، فإن :  xيقي حقبيّن أنه من أجل كل  عدد  (3
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 ل جد ل تغيراتها.ث  شكّ ،  fإتجاه تغير الدالة استنتج                

مثّل بيانيا كلا من (4       fC . 

:حسب العددأ (5 
2

1

f x dx . ث  فسّره هندسيا ،  
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  f ّـ ب فة علىالدالة المعر :
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     fC المتاان  ثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعل  المتعامد  تم ; ,O i j . 

لدينا : x عدد حقيقي كل أجل منبيّن أنه  -أ (1 
4
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 ، ث  فسّر النتياتين هندسيا .  عند   عندfأحسب نهاية الدالة -بـ 

 ث  شكّل جد ل تغيراتها . fتجاه تغير الدالةإأدرس  (2

جد فاصلة نقطة تقاطع المنحنى -أ  (3 fC. مع محور الفواصل 

أكتب معادلة المماس -بـ  Tللمنحنى fCفي النقطة 0; 1  . 

 لدينا : x عدد حقيقي كل أجل منأنه بيّن  -جـ     2f x f x    ث  استنتج أن fC. يقبل مركز تناظر  

أرس  المماس -د T المنحنى   fC.  في نف  المعل 

ز المستوي المحدد بالمنحنىمساحة الحيّ أحسب (4 fC 0:  لاتهامعاد تيال   المستقيماتx   ،ln3x      0y  . 

5) hبـ :  الدالة المعرّفة على   h x f x    ، hC تمثيلها البياني في المعل ; ,O i j . 

 دالة ز جية .hبيّن أن -أ 

لمنحنىإعتمادا على ا -بـ  fC إشرح كيف يت  رس  المنحنى ، hC. ث  أرسمه في نف  المعل  السابق 
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fّبالعبارةفة على دالة معر  :    xf x x a e b    

عددان حقيقيان     ليكن a   bحيث      fCتمثيلها البياني 

في مستو منسوب إلى معل  متعامد   متاان        ; ,O i j. 

بقراءة بيانية للمنحنى (1 fC: 

عيّن   -أ         3f   ، 0f  ، 2f  . 

إشارةxعيّن حسب قي  -بـ         f x . 

 ، المنحنى عيّن ، مع التبرير (3)،  (2)،  (1)من بين المنحنيات الثلاثة  -جـ       

fالممثل للدالة                مشتقة الدالةf . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

،   من xن أنه من أجل كلبيّ -أ  (2   3 3xf x x e     

 .fالدالة ت شكّل جد ل تغيرا -بـ         

بيّن أن -جـ         fC. يقبل مستقيما مقاربا يطلب تعيين معادلة له 

بيّن أن المعادلة -د          2f x   تقبل في المجال 0;حلا  حيدا1,52  1,50صورا بينمح . 

 كما يلي :المعرّفة علىFنعتبر الدالة (3   4 xF x x e    ليكن العدد الحقيقي  I: حيث  
0

2

I f x dx


  

أحسب - أ F xث  استنتج دالة أصلية للدالةf على . 

4,5مبررا الحصر التالي Iأعط تفسيرا بيانيا للعدد -بـ  5I  . باعتبارات بيانية محضة 

 . Iأحسب العدد -جـ 
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:   بالعبارةفة علىالدالة المعرّ fلتكن (1  2 2x xf x e e x        

نقبل أن) .   عند عند fالدالة ةأحسب نهاي - أ
2

lim 0
xx

x

e
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f  أن دالتها المشتقة قابلة للإشتقاق على fبيّن أن الدالة - ـب  : تحقق     1 2 1x xf x e e    . 

إشارةxحسب قي  أدرس  -جـ   f x ث  استنتج اتجاه تغير الدالةf  . شكّل جد ل  تغيراتها    

2)  Cمنحنى الدالةf ان في المستوي المنسوب إلى المعل  المتعامد  المتا ; ,O i jعلى المجال ;1 . 

بيّن أن المستقي  -أ  d 2الذي معادلتهy x   مقارب مائل للمنحنى C بجوار . 

للمنحنى أدرس الوضعية النسبية    C المستقي   d . 

بيّن أن المعادلة -بـ   0f x تقبل حلّين     2,11حيث 2,10      0,81 0,82  تياة هندسيا .  فسّر الن 

أرس  المستقي  -جـ  dالمنحنى   C . 

على المجال fللدالة Fعيّن دالة أصلية (3 ;1 . 
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معرّفة على fديةالعد الدالة     0; كما يلي :   6 1 2 5xf x x e    . 

     fC   المتاان  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعل  المتعامد ; ,O i j . 

(I 1) حسب أ lim
x

f x


limيعطى : ) .هندسيا  ة فسّر النتيا ث    0x

x
xe 


) 

  شكّل جد ل تغيّراتها. ث  fدرس اتجاه تغيّر الدالةأ (2

أنشئ (3 fC. 

) بيّن أنّ المعادلة -أ  (4 ) 3,5f x  في تقبل  0;7حلّين مختلفين ،   0,7حيث 0,8      2,9 3   . 

حل بيانيا في المجال -بـ  0;7 : المتراجحة ( ) 3,5f x  . 

المعرّفة على gبحيث تكون الدالة a  bعيّن العددين الحقيقيين ـ أ (5 0;7 : بـ     xg x ax b e  دالة أصلية للدالةh   

علىة المعرّف             0;7 : بـ   6 1 2 xh x x e   

على fاستنتج دالة أصلية للدالة ـ بـ     0;7 . 

(II الكلفة الهامشيةMC لصناعة كميةx (مقدرة بالطن)  منتوج ، حيثمنx ينتمي إلى المجال 0;7 .   

 أي : fةتنمذج بالدال            MC x f x( الكلفة مقدرة بملايين الدنانير) . 

تدّ ر النتائج إلى)،   ما هي قيمة هذه الكلفة ؟ حدّد كمية المنتوج بحيث تكون الكلفة الهامشية أقل ما يمكن  (
210

 ) 

 مليون دينار؟ 3,5ما هي كميات المنتوج التي من أجلها  لا  تتاا ز الكلفة الهامشية (
 نذكّر أن دالة الكلفة الإجمالية دالة أصلية لدالة الكلفة الهامشية . (

 معرفة بـ :TCكلفة الإجماليةبيّن أن ال -أ    12 6 5x

TC x x e x k   حيثk . عدد حقيقي  

أي)مليون دينار 2إذا علمت أن المصاريف الثابتة  kحدّد ـ بـ     0 2TC ). 
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 فة علىمعرّ fلدالةانعتبر 
كما يلي : 
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  fC تاان الم تعامد  المعل  المالمستوي المنسوب إلى تمثيلها البياني في , ;O i j  

lim النهايات : أحسب -أ (1 ( )
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 . بيانيا النتائج المحصل عليها فسّر    

limالنهاية حسبأ -بـ        ( )
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f x
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غير معد م ، فإن :  xحقيقي بيّن أنه من أجل كل  عدد  -أ  (2
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 ث  شكّل جد ل تغيراتها . fالدالةاستنتج اتجاه تغير  -بـ              

أدرس الوضعية النسبية للمنحنى (1 fC  المستقي  مع 1دلة ذا  المعاy  .  

عيّن معادلة لـ (2 T للمنحنىالمماس fCعند النقطة ذات الفاصلةln3 . 

 فة علىعرّالم gلدالةانعتبر  (3 0; : كما يلي   
9

( ) ln3 1
4

g x f x x     . 

 . gالجد ل المقابل يمثل جد ل  تغيرات الدالة

أحسب - أ ln3g استنتج إشارة   g x حسب قيx . 

أدرس على المجال -بـ  0;  المنحنى ضعية fC  بالنسبة إلى 

المماس      T   فسّر ذلك بيانيا .، ث 

أحسب  (4 ln 2f  ث  أرس T   fC على المجال   ;0 0;3  . 
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المعرّفة على المجال fلدالةجد ل التغيرات المقابل هو ل  1;  ِـ  :  ب

                                  11 xf x x e   

ليكن fC لى المعل تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إ 

المتاان  المتعامد                      ; ,O i j 

 

معادلة بيّن أن (1  المماس للمنحنى fC 3هي : 1في النقطة ذات الفاصلةy x  . 

2) g لدالة المعرّفة على المجال هي ا 1;  ِـ :  ب  1 1xg x xe   . 

 . gأدرس اتجاه تغير الدالة ـ أ

حسبأ ـ بـ 1g ث  استنتج إشارة ، g xعلى المجال 1;  . 

3) hلدالة المعرّفة على المجال هي ا 1;  ِـ :  ب    11 3xh x x e x   . 

من المجال xلاحظ أنه من أجل كل ـ أ 1;   ،    3h x f x x  تج  أن : ، ث  استنlim ( )
x

h x


 . 

من المجال xبيّن أنه من أجل كل ـ بـ 1;   ،   h x g x ث  استنتج  جد ل تغيرات الدالة ،h . 

:أنّ المعادلة  تحقق ـ جـ                        0h x   تقبلا حلا  حيدا في المجال 1;  . يطلب تعيينه 

حدّد إشارة ـد h x ضعية المنحنى  ، ث  استنتج  fC  بالنسبة إلى المستقي  .  

أنشىء كلا من المماس ـ ه     المنحنى fC . 
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(I  نعتبر الدالة العدديةg فة علىعرّالم  0; كما يلي :    11 1 xg x x e        

من xث  بيّن أنه من أجل كلgتغير الدالةدرس اتجاه أ    0; :   0g x .   (  لا يطلب حساب النهايات) 

(II  العددية الدالةنعتبرf ّال المج فة علىالمعر 0;  بـ :  1xf x x xe    .  

      fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعل  المتعامد  المتاان ; ,O i j. 

أحسب -أ  (1 lim
x

f x


بيّن أن المستقي   ث   . ذ  المعادلةy x مقارب للمنحنى fC . 

أدرس  ضعية المنحنى -بـ  fC بالنسبة إلى المستقي  . 

المجال  من xبيّن أنه من أجل (2 0; :    f x g x    شكّل جد ل التغيرات للدالة، ثf  . 

المعادلةبيّن أن  (3  4f x  حيدا   تقبل حلا  3,75  : حيث 3,77  . 

المماس  معادلةأكتب  (4 T للمنحنى fCث  أرس  1عند النقطة ذات الفاصلة T  ،     fC . 

ال المج فة علىالمعرّ Fالعددية الدالةنعتبر  (5 0;  بـ :   2 11
1

2

xF x x x e     .  

على المجالfدالة أصلية للدالة هي Fالدالة بيّن أن -أ  0; . 

أ جد القيمة المضبوطة للعدد -بـ  
4

1

f x dx  ،. ث  أعط تفسيرا هندسيا لهذا العدد 

0حيث  (آلاف الوحداتمقدرة ب) qكمية نتاجلإ mCالكلفة الهامشيةتنمذج  (6 7q  ةبالدالf  أي :المعرّفة سابقا 

   mC q f q ث :حي  0;7q  . ( مقدرة بملايين الدنانير  الهامشية الكلفة)  

 ملايين دينار ؟ 4ما هي كمية المنتوج التي من أجلها  لا  تتاا ز الكلفة الهامشية -أ 

 ية لدالة الكلفة الهامشية . أحسب القيمة المتوسطة للكلفة الإجماليةهي دالة أصل TCنذكّر أن دالة الكلفة الإجمالية -بـ 

  حدة .  حدة     عندما تنتج الشركة ما بين         
              

 لا تنسونا بصالح دعائكم

 


