
 
 

 

 

 

 

 

الفضاء  منسوب إلى معلم متعامد و متجانس  ; , ,O i j k  نعتبر المستوي P  :الذي معادلتهx 2y z 7 0      

و النقط                 1; 2;2 , 3;2;0 , 2;0;1C B A   . 

ن أن المعادلة الديكارتية للمستويليست على استقامية، ثم بيCّو A،Bتحقق أن النقط (1 ABC2 :هي 2 0y z   . 

تحقق أن المستويين -أ (2 P   و ABCّن تمثيلا وسيطيا للمستقيممتعامدان ، ثم عي  مستقيم تقاطع P   و ABC 

المستقيم  و Aأحسب المسافة بين النقطة  -ـ ب                   . 

مرجح الجملة Gلتكن  (3      ;1 , ; , ;A B C  حيث,  1عددان حقيقيان يحققان 0    

إلى المستقيم Gحتى تنتمي النقطة نعيّ                   . 

 

 . لا اختياركن الجواب الصحيح معلّ، عيّ ئلة التالية جواب واحد فقط صحيحلكل سؤال من الأس

نعتبر في الفضاء  المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس  ; , ,O i j k النقط       3;2;1 , 2;0; 2 , 4;1;0 , 1;3; 1D C B A   

و المستوي P 3الذي معادلته 4 0x z   . 

المستوي (1 P: 1ج        هو)  BCD                        2ج)   ABC                     3ج)  ABD 

شعاع ناظمي للمستوي (2 P1ج     : هو)  1
n  (2ج                    1;2;1 2

n 2;0;6                         3ج)  3
n 2;0; 1 

المستوي  و Dالمسافة بين النقطة (3 P :10 (1ج     هي

5
10 (2ج                      

10
2(3ج                              10

5
 . 

 

علم متعامد و متجانس بم مزود  الفضاء  ; , ,O i j k. نعتبر النقط :   A 1;0;2   ،    B 0;2;1   ،  C 2;1;3. 

1)   P1 معادلة له من الشكل :  مستو 0x z    

ن أن المستويبيّ - أ Pهو المستوي ABC. 

 ؟ABCما طبيعة المثلث  -بـ 

تحقق من أن النقطة  -أ (2 D لا تنتمي إلى المستوي  4;3;2 ABC  . 

 ؟ABCDما طبيعة  -بـ      

و المستويDأحسب المسافة بين -أ  (3 ABC. 

 .  ABCDأحسب حجم  -بـ        

 

 ن(4[)1[]م2008]باك ولالتمرين الأ

 ن(3[)2[]م2008ثاني]باك التمرين ال

 

 ن(4[)1[]م2009ثالث]باك التمرين ال
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لمنسوب إلى معلم متعامد و متجانسفي الفضاء  ا    ; , ,O i j k : نعتبر النقط  A 2;3; 1، B 1; 2;4  ، 3;0; 2C ، 1; 1; 2D  . 

ليكنو   2ف بمعادلته الديكارتية : المعرّ  المستوي 2 1 0x y z   . 

 أجب بصحيح أو خطأ مع تبرير الإجابة في كل حالة من الحالات التالية: المطلوب : 

 ستقامية .إفي Cو A،Bالنقط  (1

2)  ABD 25معادلة ديكارتية له :  مستو 6 33 0x y z    . 

المستقيم (3 CDعمودي على المستوي . 

على Bالمسقط العمودي للنقطة  (4 النقطة و ه 1;1; 1H . 

 

 
 

تجانسالمتعامد و المعلم المنعتبر في الفضاء المنسوب إلى      ; , ,O i j k   النقط 1;1;0A  ،   2;1;1B   و    1;2; 1C  . 

 ليست في استقامية.Cو A،Bن أن النقطبيّ -أ (1

ن أن المعادلة الديكارتية للمستويبيّ -ـ ب      ABC : 2هي 0x y z    

نعتبر المستويين (2 P و Qهما على الترتيبذين معادلتيالل :   2 3 1 0P : x y z        ،  2 1 0Q : x y z    

و المستقيم               D الذي يشمل النقطة 0;4;3F و 1;5;3u   .شعاع توجيه له 

أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم - أ D. 

تحقق أن تقاطع المستويين -بـ  P  و Qهو المستقيم D. 

عين تقاطع المستويات الثلاث (3 ABC ، P   و Q. 

 

 
 

تجانسالمتعامد و المعلم المنسوب إلى المالفضاء  في  ; , ,O i j k نعتبر المستوي P : 2الذي معادلته 3 0x y z    

نذكر أن حامل محور الفواصل  (1 ;O i ّف بالجملة يعر

0

0

y

z





. 

نقطة تقاطع حامل Aن إحداثيات عيّ      ;O i مع المستوي P . 

2) B  نقطتان من الفضاء حيث:ال Cو  0;0; 3B  و  1; 4;2C   .   

تنتمي إلى المستويBتحقق أن النقطة -أ         P . 

 .ABأحسب الطول -ـ ب        

و المستوي Cأحسب المسافة بين النقطة -ـ ج        P. 

أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم -أ (3 المار بالنقطةC و العمودي على المستوي P. 

قيمتنتمي إلى المست Aتحقق أن النقطة -ـ ب        . 

 .ABCأحسب مساحة المثلث  -ـ ج      
 

تجانسالمتعامد و المعلم المنعتبر في الفضاء  المنسوب إلى     ; , ,O i j k، المستوي P  الذي يشمل النقطة 1; 2;1A و 2;1;5n   شعاع 

، و ليكن ناظمي له       Q  2المستوي ذو المعادلة 7 0x y  . 

أكتب معادلة ديكارتية للمستوي  (1 P . 

تحقق أن النقطة  -أ (2 1;4; 1A   مشتركة بين المستويين P  و Q . 

 ن أن المستويينبيّ -بـ  P  و Q  متقاطعان وفق مستقيم يطلب تعيين تمثيل وسيطي له . 

 ن(4[)2[]م2009رابع]باك التمرين ال

 

 ن(5[) 1[]م2010خامس]باك التمرين ال

 

 ن(4[) 2[]م2010سادس]باك التمرين ال

 

 ن(5[) 1[]م2011سابع]باك التمرين ال

 



النقطة  لتكن (3 5; 2; 1C    

و المستويCأحسب المسافة بين النقطة - أ P ثم المسافة بين النقطةCو المستوي Q . 

أثبت أن المستويين -بـ     P  و Qامدان.متع 

و المستقيم Cاستنتج المسافة بين النقطة -جـ                .    

 

 

تجانسالمتعامد و المعلم المنعتبر في الفضاء المنسوب إلى      ; , ,O i j k  ط النق 0;1;5A  ،  2;1;7B  و    3; 3;6C . 

أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم -أ (1 الذي يشمل النقطةB  و 1; 4; 1u   . شعاع توجيه له 

ستقيمتنتمي إلى الم Cتحقق أن النقطة -بـ         . 

 متعامدان . BCو  ABن أن الشعاعينبيّ -جـ       

و المستقيمAاستنتج المسافة بين النقطة - د . 

نعتبر النقطة  (2 2 ;1 4 ;7M t t t   حيثt  عدد حقيقي ، و لتكن الدالةhالمعرفة على ℝ : بـ  h t AM. 

أكتب عبارة - أ h tبدلالةt. 

t  ، ن أنه من أجل كل عددحقيقي بيّ -بـ          
2
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18 8

t
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t
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
 

 . أصغر ما يمكنAMالتي من أجلها تكون المسافة tاستنتج قيمة العدد الحقيقي -جـ        

و المستقيمAالنقطة، و المسافة بين hقارن بين القيمة الصغرى للدالة - . 

          

 

تجانسالمتعامد و المعلم المنسوب إلى مالفضاء    ; , ,O i j kنعتبر المستوي P : 14 ذا  المعادلة 16 13 47 0x y z     ،و النقط 

  1; 2;5A       ،      2;2; 1B        و        1;3;1C . 

 ليست في استقامية .Cو A،Bطتحقق أن النق -أ(1

ن أن المستويبيّ -بـ               ABC هو P. 

لا وسيطيا للمستقيم جد تمثي(2 AB. 

أكتب معادلة ديكارتية للمستوي المحوري -أ(3 Qللقطعة AB. 

تحقق أن النقطة  -ـ ب           

1
1; 2;

4
D
 
  
 

تنتمي إلى Q . 

و المستقيمDأحسب المسافة بين النقطة  -ـ ج           AB. 

 

 

تجانسالمتعامد و المعلم المفي الفضاء المنسوب إلى    ; , ,O i j k  ، طالنق  نعتبر   1;0;1A     ،    2;1;0B   و   1; 1;0C . 

 . ان مستويتعيّ Cو A،Bطبيّن  أن النق (1

2ن أن : بيّ (2 5 3 0x y z    هي معادلة ديكارتية للمستوي ABC. 

3) D وH : نقطتان من الفضاء حيث  2; 1;3D  و

13 13 1
; ;

15 30 6
H
 

 
 

. 

لا تنتمي إلى المستويDتحقق أن النقطة - أ ABC . 

على المستوي Dهي المسقط العمودي للنقطةHبيّن أن -بـ     ABC . 

استنتج أن المستويين  -جـ    ADH و ABCثم جد تمثيلا وسيطيا لمستقيم تقاطعهما . ،  متعامدان 

 

 

 

 

 ن(5[) 2[]م2011ثامن]باك التمرين ال

 

 ن(4[) 1[]م2012تاسع]باك التمرين ال

 

 ن(4[) 2[]م2012عاشر]باك التمرين ال

 



 

 

 

نعتبر في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس    ; , ,O i j k طالنق :  1;1;3A ، 1;0; 1B   ، 2; 1;1C  و 2;0; 1D .   

المستوي و     P 2المعادلة :  ذا 1 0y z   

ليكن  المستقيم الذي تمثيل وسيطي له  :

1

2

1 2

x

y

z

 


  
   

 . وسيط حقيقي حيث   

أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم 1 BCثم تحقق أن المستقيم ، BCمحتوى في المستوي P. 

ن أن المستقيمينبيّ 2   و BC.ليسا من نفس المستوي 

و المستوي Aأحسب المسافة بين النفطة  -أ 3 P. 

نقطة من Dن أنبيّ  -بـ  P و أن المثلث ،BCD .قائم 

 . ، ثم أحسب حجمه رباعي وجوه ABCDن أن بيّ 4

 
 

 

 

نعتبر في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ; , ,O i j k طالنق :    2;1; 1A     ،     1; 1;3B    ،   

3
; 2;1

2
C
 
  
 

    

و 

7
; 3;0

2
D
 

 
 

منتصف القطعةIو لتكن  .  AB. 

 .Iأحسب إحداثيات النقطة -أ (1

2:  ن أنبيّ -ـ ب 4 8 5 0x y z    معادلة ديكارتية لـ P ، ستوي المحوري لـ الم AB. 

كتب تمثيلا وسيطيا للمستقيمأ (2 الذي يشمل النقطةC 
  

;2;1)  و 4)u  شعاع توجيه له . 

المستوينقطة تقاطع  Eجد إحداثيات -أ (3 P  و المستقيم  .  

ن أنبيّ -بـ   و AB ثم استنتج أن المثلث من نفس المستوي ،IEC . قائم 

)ن أن المستقيم بيّ  -أ (4 )ID  كل من المستقيم عمودي على( )AB  و المستقيم( )IE. 

 . DIECحسب حجم رباعي الوجوه أ -ـ ب

 

نسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانسمالفضاء  ; , ,O i j k
  

 عتبر النقط :.  ن 2; 1;1A  ،  1;2;1B   ، 1; 1;2C   و  1;1;1D . 

 ن مستويا.تعيّ Cو A،Bتحقق أنّ النقط  -أ 1

)اظمي للمستوي هو شعاع ن n(1;1;1)بيّن أنّ  -ـ ب )ABC. 

)أكتب معادلة ديكارتية للمستوي  - جـ )ABC.  

مرجح الجملة المثقلة Gلتكن النقطة 2 ( ;1),( ;2),( ; 1)A B C . 

 .Gحسب إحداثياتأ -أ 

)لتكن  -بـ  ) مجموعة النقطM  :2من الفضاء التي تحقق 2MA MB MC MD    

)بيّن أنّ         ) هي المستوي المحوري للقطعة المستقيمة GD. 

)أثبت أنّ معادلة    -جـ          ) 6:  هي 4 2 3 0x y z   . 

)بيّن أنّ المستويين  3 )ABC  و( ) وفق مسثقيم   يتقاطعان( )يطلب تعيين تمثيل وسيطي له . 

 

 ن(4.5[) 1[]م2013عشر]باك  الحادي التمرين

 

 ن(4[) 2[]م2013عشر]باك  الثاني التمرين

 

 ن(5[) 1[]م2014عشر]باك  الثالث التمرين

 



 

 

الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ; , ,O i j k
  

.  نعتبر النقط :  1; 1; 2A    ، 1; 2; 3B   و  2;0;0C  . 

 ليست في استقامية. Cو  A،Bبرهن أن  -أ 1

)لمستويكتب تمثيلا وسيطيا لأ - بـ )ABC. 

2تحقق أنّ  - جـ 0x y z    هي معادلة ديكارتية للمستوي( )ABC. 

)نعتبر المستويين 2 )P  و( )Q:المعرّفين بمعادلتيهما كما يلي( ) : 2 5 0P x y z     و   ( ) :3 2 10 0Q x y z    . 

)برهن أنّ            )P  و( )Qيتقاطعان وفق المستقيم( ) :ذي التمثيل الوسيطي(t  ، 

3

1

x t

y t

z t

 


 
  

. 

)عيّن تقاطع المستويات 3 )ABC ،( )P  و( )Q. 

)لتكن  4 ; ; )M x y z  نقطة  من الفضاء. نسمي( ,( ))d M P المسافة بينMو( )P و( ,( ))d M Q المسافة بينMو( )Q 

)عيّن المجموعة           ) للنقطM 6:  بحيث ( ,( )) 14 ( , ( ))d M P d M Q  . 

 

 

في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ; , ,O i j k
 

 .D(4;1;1)و   A  ، (1;2;2)B  ، (3;3;1)C(0;1;2): عتبر النقط ، ن

1و أنّ  تعيّن مستويا  Cو A،Bتحقق أنّ النقط 1 0x y z    معادلة ديكارتية له . 

متقايس الأضلاع ، ثمّ تحقق أنّ مساحته هي ABCبيّن أنّ المثلث 2
3 3

2
 وحدة مساحة. 

)عيّن تمثيلا وسيطيا للمستقيم 3 )العمودي على المستوي( )ABCو الذي يشمل النقطةD. 

)على المستويDقط العمودي للنقطةسهي المEالنقطة  4 )ABC 

)المستوي  و D النقطةالمسافة بينحسب أثمّ Eعيّن إحداثيات النقطة -أ )ABC. 

)انعيّن مركزي سطحي الكرتين اللذين يمسّ -ـ ب )ABC في النقطةE 3و نصف قطر كل منهما  

 .ABCDحسب حجم رباعي الوجوه أ 5
 

 

في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ; , ,O i j k
 

;A  ،(0;4(1;4;2)عتبر النقط ، ن 3)B   ،(3;1; 3)C   ،(1;0; 2)D  . 

 ة من الحالات الاتية:أجب بصحيح أو خطأ مع التعليل في كل حال

 . ليست في استقامية Cو A،Bالنقط 1

2 2 2 11 0x y z    معادلة ديكارتية للمستوي( )ABC. 

;2;3)النقطة 3 1)E للنقطة هي المسقط العموديDعلى المستوي( )ABC. 

)المستقيمان 4 )ABو( )CD.من نفس المستوي 

5 t   ، 

2 1

1

1

x t

y t

z t

 


 
   

)تمثيل وسيطي للمستقيم )CD. 

حيث النقطة  و  يوجد عددان حقيقيان  6
3 9

( ;4; )
5 5

I   مرجح الجملة    ; , ;A B . 

 

 

 

 ن(5[) 2[]م2014عشر]باك  الرابع التمرين

 

 ن(4.5[) 1[]م2015عشر]باك  الخامس التمرين

 

 ن(4[) 2[]م2015عشر]باك  السادس التمرين

 



 

تجانس المتعامد و المعلم المنسوب إلى مالفضاء    ; , ,O i j k   ،  النقطة المستقيم الذي يشمل A شعاع توجيه و 2;0;1 2;1; 1u   

و ليكن     : المستقيم المعرّف بالتمثيل الوسيطي التالي    ، 4

2

x

y

z




 
  







   

وسيطيا للمستقيم أكتب تمثيلا -أ (1 . 

بيّن أن المستقيمين -بـ    و .  ليسا من نفس المستوي 

النقطة أنبيّن  -أ (2 B 1;3;1 هي المسقط العمودي للنقطةA تقيمعلى المس  . 

تحقق أن المستقيم  -بـ  AB عمودي على كل من المستقيمين   و  . 

استنتج المسافة بين المستقيمين -جـ    و  . 

نقطة إحداثياتهاN لتكن (3 2 t;2 t; t   حيث t  و لتكنh بـ :  الدالة المعرفة على  2h t AN.   

تنتمي إلى المستقيم Nبيّن أن النقطة  -أ        ثم أكتب عبارة ، h t  بدلالةt . 

 و hأصغر ما يمكن  . ثم قارن بين القيمة الصغرى للدالة ANالتي تكون من أجلها المسافة tاستنتج قيمة العدد الحقيقي -بـ 

  . ABالمسافة      

 

 

 

تجانس المتعامد و المعلم المالفضاء منسوب إلى  ; , ,O i j k   النقط ، نعتبر A 2;1; 3، B 0; 1;2 و  C 3; 1; 1  . 

 .تعيّن مستويا  Cو A،Bن أن النقطبيّ -أ (1

2 :  ن أن المعادلةبيّ -ـ ب 7 2 3 0x y z    للمستوي معادلة ديكارتية ABC.  

ويأكتب معادلة ديكارتية للمست (2 P الذي يشملAو يعامد المستقيم BC . 

مستقيملل جد تمثيلا وسيطيا  -أ (3 Dتقاطع المستويين ABC و P  . 

ستقيملمبيّن أن ا -بـ  D المثلث  في عمودABC . 

ليكن (4  المتوسط المتعلق بالضلع ACفي المثلثABC. 

بيّن أن الجملة -أ          k   ، 

1 1

2 2

2 4

x k

y k

z k


  




   



تمثيل وسيطي للمستقيم     . 

بيّن أن المستقيمين -بـ             و Dيتقاطعان في نقطةG. يطلب تعيين إحداثياتها 

 متساوي الساقين .ABCبيّن أن المثلث -جـ          

 . ABCبالنسبة للمثلث Gماذا تمثل النقطة -د          

عيّن طبيعة و عناصر المجموعة (5 EللنقطM : 3من الفضاء و التي تحققMA MB MC  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ن(4[) 1[]م2016عشر]باك  السابع التمرين

 

 ن(5[) 2[]م2016عشر]باك  الثامن التمرين

 



 

 
 

 

 

إلى المعلم المتعامد و المتجانس منسوب الفضاء ; , ,O i j k
 

;1)ةعتبر النقط، ن 1;2)A  المستوي  و( )P 2ذا المعادلة 0x y z    

)المستقيم و   )D : المعرّف بـ 
9 0

4 0

x y

y z

  


  
  . 

)قيمعيّن تمثيلا وسيطيا للمست 1 )D. 

)جد معادلة ديكارتية للمستوي 2 )P  الذي يشملA و يوازي( )P . 

)أثبت أن 3 )Dيقطع( )P  في النقطةA  (1;3;6)حيثA  .  

)قيمعيّن تمثيلا وسيطيا للمست 4 ) الذي يشملA و يوازي( )P و يقطع( )D . 
 

 

 

 

إلى المعلم المتعامد و المتجانس منسوب الفضاء ; , ,O i j k
 

  C(1;0;0)و A ،(0;2;0)B(0;0;3)عتبر النقط، ن

2تعيّن مستويا ، ثم تحقق أن :  Cو A،Bن أن النقطبيّ 1 3 6 6 0x y z    معادلة للمستوي ABC . 

)قيمأكتب تمثيلا وسيطيا للمست 2 ) العمودي على المستوي ABC الذي يشمل المبدأوO . 

)نقطة تقاطع Hجد أحداثيات 3 ) و ABC . 

)بيّن أن 4 )BHعمودي على( )AC ثم استنتج أن ،Hهي نقطة تلاقي أعمدة المثلثABC. 

 
 
 
 

تجانس الممد و تعاالمعلم المنسوب إلى مالفضاء   ; , ,O i j k   ،النقطة نعتبر A 1; 2;1  ينالمستوي و  1Pو 2P ن معادلتيهما لذيال 

2:  على الترتيب      1 0x y z      3و 4 0x y z     . 

ثيلا وسيطيا للمستقيمأكتب تم (1 الذي يشمل النقطةA  و 1;5; 2u  . شعاع توجيه له 

 بيّن أن المستويين  (2 1Pو 2Pمتقاطعان ثم تحقق أن تقاطعهما هو المستقيم   .   

معادلة ديكارتية للمستويأكتب  (3 Q الذي يشمل B 1;4;0  يعامد كلا من  و  1Pو 2Pثم استنتج تقاطع المستويات 

الثلاثة        1P  ، 2P   و Q.  

لتكن (4 E 2;3; 1  و B 0;3; 2 نقطتان من الفضاء. 

على المستوي Bهي المسقط العمودي للنقطة Hتحقق أن - أ 1P . 

 . AEBHرباعي الوجوه  حجم Vثم أحسبEBHثلثد طبيعة المحدّ -بـ 

 

 

 

 

 
 

 لا تنسونا بصالح دعائكم

 بخاخشة خالد الأستاذ :    

 ن(4[) 1[ ]م2017التاسع عشر]باك  التمرين

 

 ن(4[) 2[] م2017العشرون]باك  التمرين

 

 ن(4[) 2[] م2018الواحد و العشرون]باك  التمرين

 


