
 الجمهوريـة الجزائرية الديمقراطيـة الشعبيـة 
 وزارة التربية الوطنية   

 ادرار                                                   – نيةالثاالتفتيشية المقاطعة                                    مديرية التربية لولاية ادرار                                     
                                                             برج باجي مختار – رقان –ولف أ : اتثانوي                            امتحان البكالوريا التجريبي                                      
 * 2023دورة مــاي *                                         جريبية                                       التلوم الع: الشعبة   
 و نصفساعات  03: المــدة                                                                                    اختبار في مادة الريـاضيات  

 على المترشح أن يختار احد الموضوعين التاليين  
 الموضوع الأول

  ( نقاط 40 : )التمرين الأول * 

I. المركبة  نعتبر في مجموعة الاعدادℂ  كثير الحدود :  3 12 ² 48 72P z z z z     

احسب  (1 6P ثم أكتب ، P z  على الشكل    6 ²P z z z az b     حيثa  وb  عددان حقيقيان 

المعادلة  ℂحل في  (2  0P z   

II. في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O u v نعتبر النقط .A،B وC :ذات اللواحق 

                           3 3Az i 
  

 ،3 3Bz i     6وCz   

و  Azاكتب  –أ  – (1
Bz  على الشكل الأسي 

بينّ أن : –ب       

2023 1444

0A A

B B

z z

z z

   
    

   
  

حتى يكون العدد  nعين قيم العدد الطبيعي  –ج       

n

A

B

z

z

 
 
 

 حقيقيا موجبا  

Aنضع :  (2 C

B C

z z
Z

z z





 

  على الشكل الأسيZاكتب العدد –أ        

 .ABCاستنتج طبيعة المثلث –ب        

عين طبيعة المجموعة (3  مجموعة النقطM ذات اللاحقةz  :6التي تحقق 3 3z iz i   
 

 

  ( نقاط 40 : )التمرين الثاني * 

  2،  1،  0باللمس ، منها ثلاث كريات زرقاء مرقمة كريات متماثلة لا نفرق بينها  10كيس على يحتوي 

  4،  2،  1و ثلاث كريات خضراء مرقمة  3،  2،  1،  0وأربع كريات حمراء مرقمة 

 سحب عشوائيا وفي آن واحد ثلاث كريات من الكيس ن  : 

  أحسب احتمال ل حدث من الأحداث التالية :  (1

  ’’يات من نفس اللون كرث سحب ثلا ’‘:  Aالحدث 

 ’’ 2023أرقامها يمكن أن تشكل العدد يات كرسحب ثلاث  ’‘:  Bالحدث 

 ’’ 2تحمل أرقاما تشكل حدودا متتابعة لمتتالية هندسية أساسها يات كرسحب ثلاث  ’‘:  Cالحدث 

  1التي تحمل الرقم  المسحوبةالذي يمثل عدد الكريات  Xنعتبر المتغير العشوائي (2

 ضياتي، ثم أحسب أمله الريا Xعرف قانون الاحتمال للمتغير  –أ 

: بحيث يكون  bعين قيمة العدد الحقيقي –ب  10 2032E X b  

أحسب  –ج  ² 1X XP e    ،
6

5
P X

X

 
 

 
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 (نقاط  05: ) التمرين الثالث * 

I.  nu المتتالية العددية المعرفة علىIN   0بحدها الأول 1u   ومن أجل كل عدد طبيعيn    ،
1

4

1

n
n

n

u
u

u
 


. 

n   ،0برهن بالتراجع أنه: من أجل كل عدد طبيعي  (1 3nu . 

أدرس اتجاه تغير المتتالية (2 nu متقاربة. استنتج أنها، ثم 

II.   nv
بـ:  INددية المعرفة على العالمتتالية  

3n
n

n

u
v

u


. 

برهن أن المتتالية  (1 nv وحدها الأول.أساسها  هندسية، يطلب تعيين 

lim؛  ثم أحسبnبدلالة  nu، ثم nبدلالة  nvأكتب (2 n
n

u


. 

III.  nw
بـ:  INالعددية المعرفة على المتتالية  

3
n

n

w
u

. 

n ،1nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي (1 nw v . 

0، نضع :  nمن أجل كل  عدد طبيعي (2 1 2n nS w w w w    . 

 بين أنه من أجل كل عدد طبيعيn ،

1
8 1

1 1
3 4

n

nS n

  
        

limأحسبثم  . n
n

S


. 

  ( نقاط 70 : )التمرين الرابع * 
دالة عددية معرفة على المجال  g  ول:الجزء الأ 0;     :بـ  3 1 2lng x x x    

أحسب  (1 
0

lim
x

g x



 ، lim

x
g x


. 

 ثم شكل جدول تغيراتها.، gأدرس اتجاه تغير الدالة  (2

حسب أ (3 1g استنتج حسب قيم العدد الحقيقي؛ ثمxإشارة ، g x. 

دالة عددية معرفة على المجال  f الجزء الثاني: 0;     :بـ 
2

ln
2

x
f x x

x
    

 fCالتمثيل البياني للدالةf في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j  :2حيثi cm. 

أحسب  (1 
0

lim
x

f x



أحسب  ثم  فسر النتيجة هندسيا. و lim

x
f x


 

بين أنه من أجل كل عدد حقيقي  –أ  – (2 0;x    : 
 

3

g x
f x

x
 

 

fحيث:   الدالة المشتقة للدالةf. 

 تها.، ثم شكل جدول تغيراfأدرس اتجاه تغير الدالة –ب       

أ/ بين أن المستقيم  (3   2ذو المعادلةy x    مستقيما مقاربا مائلا للمنحني fC عند . 

أدرس الوضعية النسبية للمنحنيب/      fC تقيم بالنسبة إلى المس . 

ج/بين أن المنحني      fC
 

يقبل مماسا  T
 

يوازي المستقيم  .يطلب كتابة معادلة له ، 

أن المنحني  بين (4 fC
 

0,6حيث:وصلتاهمانقطتين فا في يقطع محور الفواصل 0,7 
 

2,1؛   2,2 . 

أنشئ  (5 ، Tو fC. 

1 عددا حقيقيا حيث ليكن  (6  و A مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني fC والمستقيم  

1xوالمستقيمين ذو المعادلتين   وx . 

جزئة، أحسب:باستعمال التكامل بالت /أ
2

1

ln x
dx

x



 . 

، المساحةأحسب بدلالة  /ب A  ثم عين lim A




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 الموضوع الثاني

  ( نقاط  04 : )التمرين الأول * 
 . ة مع التبريرمن بين الإجابات المقترحة عين الإجابة الصحيحة الوحيد

والتي تحقق  F الدالة الأصلية (1 1 0F   للدالةf  المعرفة على 0;  : بـ 
1x

f x
x


  : هي الدالة    

أ (                   1F x x lnx             ) ب  1F x x lnx             ) ج 
1x

F x ln
x

 
  

 
 

المتتالية  (2 nW المعرفة على IN بـ  :
1

1

n

x

n

n

W e dx



   هي متتالية هندسية أساسها q : يساوي 

أ (         
1e

q
e


                           ) ب

1
q

e
                          ) 1جq e   

بحيث  zمن المستوي ذات اللاحقة  Mمجموعة النقط  (3 1 4 2 2i z    هي : 

  مجموعة خاليةج (                              مستقيمب (                                 دائرةأ (              

2حلول المعادلة التفاضلية   (4 1y y     الدوال هيf  المعرفة علىIR بـ : 

أ (              2 2

2

xf x ce              ) ب 
2

2 1
x

f x ce                       ) ج 
2

2 1
x

f x ce 

 

  ( نقاط 04 : )التمرين الثاني * 
 

 3،  3،  2،  1،  1كرات منها خمسة حمراء مرقمة  10على  1Uي الصندوق يحتو 2Uو  1Uنعتبر صندوقين 

 يحتوي 2U، اما الصندوق  5،  3و كرتان لونهما أخضر مرقمتان  4،  2،  2و ثلاث كرات بيضاء مرقمة 

 ل الكرات في الصندوقين لا نفرق بينها باللمسعلى سبع كرات منها أربعة حمراء والباقي لونها اخضر ، ك

 Vو الخضراء  Bو البيضاء  Rنرمز للكرة الحمراء بالرمز

 نختار عشوائيا أحد الصندوقين ثم نسحب منه كرة واحدة و نسجل لونها (1

 لإحتمالات المنمذجة لهذه التجربة العشوائيةأنشئ شجرة ا –أ          

   ’’اللون  ة حمراءكرسحب  ’‘  R ةالحادثأحسب احتمال  –ب         

   ها حمراء اللونعلما ان 2Uالكرة المسحوبة من الصندوق  ن تكوناحسب احتمال ا –ج         

 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية  Xوليكن  1Uكرات في آن واحد من الصندوق  ثثلا الآن بسحبنقوم  (2

 سحب عدد الأرقام الفردية المتبقية في هذا الصندوق

 احتماله ثم عرف قانون  X عين القيم الممكنة للمتغير العشوائي –أ  

  X حسب الامل الرياضياتي للمتغير العشوائيا –ب  

احسب  –ج    4 0P Ln X  
  

 ( نقاط 05 : )التمرين الثالث * 

f دالة عددية معرفة على المجال 1;  :بـ     
2 3

1

x
f x

x




 
 

 fC التمثيل البياني للدالةf  معلم متعامد ومتجانسفي ; ,O i j. 

 ) أنظر الشكل المقابل(                            

لتكن  (1 nu0المتتالية العددية المعرفة بحدها الأولu  0حيث 1u  

n   ،ومن أجل كل عدد طبيعي           1n nu f u .  

 أنقل الشكل، ثم مثل على حامل محور الفواصل الحدود التالية: /أ

        0u  ،1u 2وu  .دون حسابها مبرزا خطوط الرسم 

ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية /ب nu .وتقاربها 
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n  ،1أ/ باستعمال الاستدلال بالتراجع، أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي   (2 3nu . 

ب/ بين أن المتتالية      nu
 

 ، ثم استنتج أنها متقاربة.INمتزايدة تماما على 

n  ،أ/ بين أنه من أجل كل عدد طبيعي (3 1

3
3 3

4
n nu u  . 

،  nعيب/ استنتج أنه من أجل كل عدد طبي     
3

0 3 2
4

n

nu
 

    
 

، ثم أحسب نهاية المتتالية   nu. 

، نضع :  nمن أجل كل  عدد طبيعي (4
0 1 2n nS u u u u    . 

n ،بين أنه من أجل كل عدد طبيعي   
1

3
8 1 3 1 3 1

4

n

nn S n

  
          

limاستنتجثم  . n
n

S


. 

  ( نقاط 70 : )التمرين الرابع * 

بـ:   IRدالة عددية  معرفة على g  الجزء الأول:  4 2 4x xg x e xe  
 
  

 : احسب (1 lim
x

g x


و  lim
x

g x


 

 , ثم شكل جدول تغيراتهاgادرس تغيرات الدالة  (2

بين أن المعادلة  – أ( – (3  0g x   والآخر  0تقبل حلين أحدهما 1,5حيث 1,6 . 

، إشارةxاستنتج حسب قيم العدد الحقيقي – ب(       g x. 

بـ:     IRدالة عددية معرفة على  f الجزء الثاني: 
2 2

2x

x
f x

e x





 

 fCالبياني للدالة التمثيلf في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j    ،    2حيثi cm 

أحسب    (1 lim
x

f x
 

و     lim
x

f x


 ,  ثم فسر النتيجتين هندسيا

x  :من أجل كل عدد حقيقي ىين أنه  – أ( – (2 
 

 
2

2x

g x
f x

e x
 


 

 fهي الدالة المشتقة للدالة  f'حيث  

 ثم  شكل جدول تغيراتها. fاستنتج اتجاه تغير الدالة – ب(           

بين أن: ( 3    
2

1
f










، ثم عين حصرا للعدد f . 

أكتب معادلة المماس – أ( – (4    T  للمنحني fC
 

عند النقطة ذات الفاصلة
0 1x . 

بين  المنحني  ادرس الوضع  النسبي – ب(          fC  و المستقيم  D: 1ذو المعادلةy   

أنشئ كلا من :  (5    D ، T  و fC 

المساحة 2cmأحسب بـ  (6    S   مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني fC: و المستقيمات ذي المعادلات 

                    x  ،0x   1وy        0حيث  ثم احسب  . lim S





 

بـ:     IRالمعرفة على  hنعتبر الدالة  (7    
2 2

2x

x
h x

e x





  , hC

 
 تمثيلها البياني في المعلم السابق 

دون رمز القيمة المطلقة , ثم انشئ   hرة الدالة اكتب عبا – أ(         hC في المعلم السابق 

التي من أجلها تقبل المعادلة:   mعين بيانيا قيم الوسيط الحقيقي  – ب(       
2 2

2x

x
m

e x





 ة ثلاث حلول متمايز
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 ......للقب و الاسم : .......................................................................... القسم : ...........................ا

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

......................................................................................................................................................... 

 

 ......للقب و الاسم : .......................................................................... القسم : ...........................ا
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 أونيس/عين كرشة معنصر: ثانوية                  وزارة التربية الوطنية                                                           

              2023دورة: مــاي         امتحان بكالوريا تجريبي التعليم الثانوي                                                           

           الشعبة: علوم تجريبية
 د 30سا و  3المدة:  اختبار في مادة: الرياضيات

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين:
 الموضوع الأول

 

 )ن4( ل:الأو  ن ـالتمري
 لكلّ سؤال جواب واحد فقط صحيح من بين الأجوبة الثلاثة المقترحة، عيّنه مع التعليل.

)المتتاليتان )1 )nu و( )nv بـ: معرفتان على  41
9

n

nu     و 41
9

n

nv   .( )nw  متتالية عددية معرفة
وتحقق  على 

n n nu w v  نهاية المتتالية   .( )nw  لماn  يؤول إلى :تساوي 
  0  )جـ                         )ب                         1  )أ     

) :حيث Bو Aالحدثين ليكن )2 ) 0,4P A  ،( ) 0,5P B  و ( ) 0,35P A B .  
( )P A B  0,3  )جـ                0,25  )ب                  0,1  )أ    :  يساوي 

 العدد الحقيقي )3
1

1

21

1 
xe xI dx
x

     :يساوي 

1  )أ      e
e
                       1  )ب e

e
                     1  )جـ 2e

e
  

 

 )ن4.5( الثاني:ن ـالتمري
 .  4و 2،3، 1ات مرقمة يبه أربع كر  2Uوصندوق  2و 1تان مرقمتان يبه كر  1Uصندوق  (1

  )الكريات متماثلة لا نفرق بينها عند اللمس  (   ة واحدة .يكر عشوائيا صندوقا ونسحب منه  نختار    
  )يمكنك الاستعانة بشجرة الاحتمالات  (  ؟ 1ة تحمل الرقم يما احتمال سحب كر  -أ   
 ؟ 1U ، ما احتمال أن تكون واردة من الصندوق  1ة المسحوبة تحمل الرقم ياذا علمت أن الكر  -ب   
 .Uتين من الصندوق يكر  آن واحدنسحب عشوائيا وفي ثم  ،Uفي صندوق واحد 2Uو 1Uمحتوى الصندوقيننجمع  (2

 تين لهما نفس الرقم ؟يما احتمال الحصول على كر  -أ   
 . Y. حدد قانون احتمالتين المسحوبتينيالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحبة مجموع رقمي الكر  Yليكن -ب   
 فريدل DA 10يمنحأحمد فإن  تين المسحوبتين فردييرقمي الكر ، يقرران أنه اذا كان مجموع فريد، أحمد و لاعبان (3
 .حمدلأ DA  يمنح فريد فإنفي الحالة المعاكسة أما     

 لأحمد . أو الخسارة المحتملةلمتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحبة الربح ا Xليكن   
)أحسب الأمل الرياضياتي لـ - )E X ةبدلال   ،ثم حدد قيمة  . لكي تكون اللعبة متكافئة     
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2-1

2

-1

0 1

1

x

y

 )ن4.5( :الث الثن ـالتمري
)المتتالية العددية  )nu  :0 معرفة بـ

3
2

u  ومن أجل كل عدد طبيعيn:  2
1 2 2n n nu u u     

n  ،أجل كل عدد طبيعي تحقق أنه من -أ )1 
2

1 1 1n nu u      
n  ،1أجل كل عدد طبيعي أنه من برهن بالتراجع -ب    2nu    

)ادرس اتجاه تغير المتتالية  )2 )nu .ثم استنتج أنها متقاربة ، 
)المتتالية العددية  )3 )nv بـ  معرفة على :ln( 1)n nv u   

)المتتالية نأثبت أ -أ     )nv ول.حدها الأ يطلب حساب 2 ساسهاأ هندسية 

n  ،أجل كل عدد طبيعي ، ثم استنتج أنه من nبدلالة  nv اكتب عبارة -ب     
2

1 1
2

n

nu     
limاحسب  -جـ     n

n
u


  

  ، nأجل كل عدد طبيعي من بين أنه )4
1(1 2 )

0 1( 1) ( 1) ... ( 1) 2
n

nu u u
        

 

 )ن7( :عــابن الر  ـالتمري
 معلم المتعامد والمتجانسالالمستوي منسوب الى  ; ,O i j   

I(   ليكن( ) التمثيل البياني للدالةxx e  و( )   المستقيم       ( )              ( ) 
yذو المعادلة x ، هي فاصلة نقطة تقاطع ( ) و( )                    

) بقراءة بيانية حدد وضعية -1 ) بالنسبة لـ( )على            
2- g بــــ دالة المعرفة علىال:( ) xg x e x   

)إشارة  xحسب قيم العدد الحقيقي استنتج    )g x        
0,56: نأتحقق  -3 0.57  
II( f 3 :بـــ المجال دالة المعرفة علىال( ) (3 3) xf x x x e   

  
)و )fC البياني. تمثيلها 

limحسب ا )أ -1 ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


 
)ادرس الوضعية النسبية بين المنحنى )ب         )fC  المنحنىو ( )P للدالة مكعب. الممثل 
3limحسب ا )جـ    ( )

x
f x x


  .ثم فسر النتيجة بيانيًا ، 

) :xمن أجل كل عدد حقيقي xهأثبت أن -2 ) 3 ( )f x x g x     ،ثم شكل جدول تغيرات الدالةf 
)المنحنى البياني للدالة مكعب ثم المنحنى أنشئ -3     )fCتعطى    . ( ) 2,8f    
III( 1- 0العدد أحسب باستعمال المكاملة بالتجزئة

1
(3 3) xS x e dx


   ،.ثم فسر النتيجة بيانيًا 

)ـــــ ـنرمز بـ ، موجب تمامًا  جل كل عدد حقيقيأمن  -2       )S   يينحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنلمسا 
         ( )fC  و( )P  0المعادلتين  االمستقيمين ذوx    وx  

): المعادلة تحقق ــــ هل توجد قيمة لـ - )S S   ّجابتك.إر ؟  بر                                     
 انتهى الموضوع الأول
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B

P

I

N

P

I

 الثانيالموضوع 
ل: ن ـالتمري  )ن4(الأو 

) المتتالية العددية )nu  0: بــــمعرفة 4u ومن أجل كل عدد طبيعيn  ،2
1

1
2

5n nu u                                      
   n  ،10nuمن اجل كل عدد طبيعي هبرهن بالتراجع أن (1
)بين أن المتتالية  (2 )nu صة تماما ثم استنتج أنها متقاربةمتناق     . 
) المتتالية العددية )3 )nv  2:  ــــبـ معرفة على

n nv u    حيثعدد حقيقي.     
)التي من أجلها  تكون المتتالية  عين قيمة  -     )nv  1هندسية أساسها

2
  

10: فيما يلي نضع (4   
lim ثم أحسب ،  nبدلالة nu عبارة أكتب -أ     n

x
u


  

2:  حيث nSالمجموع  nاحسب بدلالة  -ب     2 2 2
0 1 2 ...n nS u u u u  

 

 )ن4.5(الثاني: ن ـالتمري
كيس (1

1U  الكريات متماثلة لا نفرق بينها عند اللمس  (. 2بالرقم  سوداء، كلها مرقمة 5ت بيضاء وياكرا 6به( 
 ات.يكر  3عشوائيا وفي آن واحد  منه نسحب

عدد طبيعي  nحيث، نقطة  nة سوداء يعطي ربحا قدره ي، وسحب كر نقاط  5ة بيضاء يعطي ربحا قدره يإن سحب كر 
 .5أكبر من 

 سحب مقدار الربح المحصل عليه . يرفق بكل عملية Xالمتغير العشوائي
:هي Xبرّر أن قيم المتغيّر العشوائي  -أ 15 ;  10 ;3  ;2 5n n n   ،ثم عرّف قانون احتماله. 

)15بين أن:   -ب ) ( 6)
11

E X n  ثم عين أصغر قيمة للعدد ،n  :بحيث يكون( ) 30E X  
كيس  (2

2U  الكريات متماثلة لا نفرق بينها عند اللمس   (  .5الى  1مرقمة من  اتيكر  5به( 
ة من الكيسينسحب عشوائيا كر 

1U ة واحدة من الكيسي، اذا كانت سوداء نقوم بسحب كر
2U وإذا كانت بيضاء ندخلها ،

 في الكيس
2U ة .  نعتبر الحوادث التالية :يكر  ثم نسحب من هذا الأخير 

B :سحب كرة بيضاء         ،N :سحب كرة سوداء  
P :كرة تحمل رقما زوجيا       ،I : فردياكرة تحمل رقما 

 .الوضعية هذهانقل ثم أكمل شجرة الاحتمالات التي تنمذج  -أ
 ة تحمل رقما فرديا .ياحسب احتمال سحب كر  -ب

 

 )ن4.5(الث الث: ن ـالتمري
²التالية :   zالمعادلة ذات المجهول حل في مجموعة الأعداد المركبة  (1 2 5 0z z    

2ثم استنتج حلول المعادلة      2( ² 1) 2 3 0z z    
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)المستوي المركب منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس  (2 ; , )O u vA ،B ،C ،D  وE   ثلاث نقط من
1المستوي لاحقاتها :  2Az i     ،B Az z    ،1Cz i     ،D Cz z  ،1Ez i   

:   بين أن  -أ 
2017

2

2

A E

A B E

z z

z z z

 
 

  
 

   Eالى Cويحول Dالذي مركزه rين زاوية الدورانع -ب

A: بين أن -جـ B

D C

z z

z z




يطلب تعيين  ،Bالى Cويحول Aالى Dيحول h، ثم استنتج أنه يوجد تحاكعدد حقيقي 

 .نسبته و مركزه

3اللاحقة  اتذ  Fتنتمي الى الدائرة التي مركزها   Eو  A ،B ،C( بين أن النقط 3

4
Fz   

 
 )ن7(: عــابن الر  التمريـ

I-  المستوي منسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j   

)التمثيل البياني المقابل )gC هو للدالةg المعرفة على 0;                     ( )gC   

بالعبارة: 
2

( )
b c

g x a
x x

   حيثa,b وc      عددان حقيقيان( ) 

)محور التراتيب وحامل  )  هما مستقيمان مقاربان ل ـ ( )gC . 
 . g(4) و g(1) حدد قيمة  كل من )1
د   )2 lim ج  ( )

x
g x


 . aثم استنتج قيمة  ، 

 : موجب تماما xجل كل عدد حقيقيأثبت انه من أ )3
2

2

5 4
( )

x x
g x

x

 
 . 

II-   لتكنf  الدالة المعرفة على 0;    : 4كما يلي
( ) 5lnf x x x

x
    . 

احسب  )1
0

lim ( )
x

f x



limو    ( )

x
f x


   . 

) :موجب تماما xجل كل عدد حقيقيأنه من أاثبت  )2 ) ( )f x g x  شكل جدول تغيرات الدالة ، ثمf  . 
III-  1( احسب المساحةS  ّل في الجزءللجزء المظل I . 

Sـ نرمز بـ ،4و يساوي أكبر من أ جل كل عدد حقيقيأمن  )2        


 لمساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى 
           ( )gC  4و محور الفواصل و المستقيمين ذو المعادلتينx   و x . 

Sبحيث  هل توجد قيمة لـ  - S

  ّجابتك .إر ؟  بر   

 
 

 الثانيانتهى الموضوع                                    

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



  لوم تجريبيةع3المستوى:                                                                                   عماري -ية:الاخوة معقبثانو 
 د                                                         30سا و03المدة:                                                                                         15/05/2023التاريخ:

ياضيات  يا التجريبي  في مادة الر  امتحان البكالور

 المترشح ان يختار احد الموضوعين ىعل

 الموضوع الأول
 اختر الاجابة الصحيحة مع التعليل :ن(04التمرين الاول:)

𝑰𝒏  : بـــالمعرفة   (𝑰𝒏)المتتالية  -1 = ∫ 𝒆𝟏−𝒙𝒅𝒙   
𝒏+𝟏

𝒏
 يساوي: 𝒒متتالية هندسية أساسها هي   

        𝟏

𝒆
  جـ) 𝒆√                                               ب) 𝒆                                              أ) 

𝒙الدالة  الاصلية للدالة:   -2 →
𝟏

𝒙(𝒍𝒏𝒙)𝟐  𝟏[على المجال، +  : عبارتها هي  eوالتي تنعدم من اجل   ]∞
𝟏

𝒍𝒏𝒙
𝟏−                                                         أ) 

𝒍𝒏𝒙
𝟏                                       جـ)  −

𝟏

𝒍𝒏𝒙
                 ب) 

𝒛نعتبر العدد المركب:   -3 =
√𝟔+√𝟐

𝟒
+

√𝟔−√𝟐

𝟒
𝒊     العدد𝒛𝟐 : يساوي  

                    𝒛 =
𝟏

𝟐
+

√𝟑

𝟐
𝒊   (أ                                 𝒛 =

𝟏

𝟐
−

√𝟑

𝟐
𝒊 (ب                            𝒛 =

√𝟑

𝟐
+

𝟏

𝟐
𝒊 (جـ 

𝒏حيث 𝒏 من أجل كل عدد طبيعي  -4 > 𝒄𝒏−𝟏فان : 𝟐
𝟐 + 𝒄𝒏

 يساوي:  𝟐
𝟏

𝟐
(𝒏 − 𝒏)                                 أ) 𝟐(𝟏 − 𝒏𝟐                                   ب) 𝟐(𝟏 − 𝟐𝒏 (جـ 

 :ن(4.50التمرين الثاني:)
يات  لا نفرق بينهما باللمس منها  -1 ،𝜷،𝜷)سوداء مرقمة  3و (𝜶،𝜶،𝜷)بيضاء مرقمة  3كيس غير شفاف يحوي كر − 𝜶) حمراء  2و

،𝜶)مرقمة  − 𝜶)  حيث𝜶 و𝜷 𝟎)عددان طبيعيان و < 𝛃 < 𝛂) : يتان ونسمي الأحداث التالية  .نسحب عشوائيا وفي ان واحد كر
𝑨               " يتان مختلفتان في اللون يتان تحمل نفس الرقم"                  𝑩"الـكر  "الـكر

              𝑪      تين موجب تماما"ي"مجموع أرقام الـكر 
𝑷(𝐀و   𝑷(𝑪) أحسب مايلي: - أ ∪ 𝐁). 

،𝜷، 𝜶باعتبار الأعداد  -2 − 𝛂   وليكنبهذا الترتيب حدود متتابعة من متتالية حسابية 𝑿 مجموع  عشوائي الذي يرفق بكل سحبة المتغير ال
يتان .  الرقمين الظاهرين على الـكر

𝑰هي  𝑿 بين أن قيم المتغير العشوائي - أ = {−𝟐𝜶،𝟎،𝟐𝛂،𝟒𝛂،𝟔𝛂} 
ياضياتي بدلالة 𝑿 المتغير العشوائيعرف  قانون احتمال  - ب  𝛂ثم أحسب أمله الر
𝑬(𝟐𝟖𝑿بحيث يكون  𝛂عين قيمة  -جـ + 𝟏𝟖𝟖𝟑) = 𝟐𝟎𝟐𝟑: 

 :ن(4.50التمرين الثالث:)
(𝒖𝒏)   بــــــــ:  المتتالية العددية المعرفة على𝒆𝟐𝒏 − 𝒆𝟐(𝒏−𝟏)=𝒖𝒏 

 هندسية يطلب  تعيين اساسها وحدها الأول (𝒖𝒏)أ. بين أن المتتالية  -1
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𝐬𝒏 نضع من اجل كل عدد طبيعي  :    -2 = 𝒖𝟎 + 𝒖𝟏 + ⋯ + 𝒖𝒏 
𝒏   :𝒆𝟐𝒏بين أنه من أجل كل عدد طبيعي   - أ − 𝒆−𝟐  𝐬𝒏 = 

𝒗𝒏ب:  𝑵المعرفة على  (𝒗𝒏)نعتبر المتتالية العددية  -3 = √𝐬𝒏+𝒆−𝟐 
𝐬𝒏المجموع  𝒏أحسب بدلالة  - أ

𝐬𝒏حيث   ′
′ =

𝟏

𝒗𝟎
+

𝟏

𝒗𝟏
+ ⋯ +

𝟏

𝒗𝒏
 

𝒘𝒏كمايلي :  𝑵المعرفة على  (𝒘𝒏)نعتبر أن المتتالية  -4 = 𝒍𝒏(𝒗𝒏) 
 حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول (𝒘𝒏)بين أن المتتالية  - أ

𝒏    :𝒗𝟎 كل عدد طبيعي بين أنه من أجل كل عدد  -5 × 𝒗𝟏 × … × 𝒗𝒏 = √𝒆𝒏𝟐+𝒏 
 :ن(07التمرين الرابع:)

،𝟎[المعرفة على  𝒈نعتبر الدالة  -1 + 𝒈(𝒙)بـــ:  ]∞ = −𝒙𝒍𝒏𝒙 + 𝒆    
 وشكل جدول تغيراتها   𝒈ادرس تغيرات الدالة  -‌أ

،𝟎[على المجال  𝒈(𝒙)ثم استنتج اشارة  𝒈(𝒆)أحسب   -‌ب + ∞[   
،𝟎[ المعرفة على  𝒇.نعتير الدالة  -2 + 𝒇(𝒙)بـــ :    ]∞ =

𝟏

𝟐
(𝒍𝒏𝒙)𝟐 + 𝒆𝒙 − 𝒆   و(𝒄𝒇)  المنحني البياني للدالة 𝒇  في المستوي

⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗‖𝒊‖بحيث    (𝒊،𝒋،𝟎)معلم المتعامد والمتجانس المنسوب الى  = 𝟐𝒄𝒎 و‖𝒋‖⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗⃗ = 𝟒𝒄𝒎 
 بيانيا.يجة ثم فسر النت 𝑫𝒇عند  𝒇أحسب نهاية الدالة  - أ

،𝟎[بين أنه من اجل كل عدد حقيقي  - ب + ∞[  :𝒇′(𝒙) = 𝒈 (
𝟏

𝒙
) 

،𝟎[متناقصة تماما على   𝒇 بين أن -جـ 𝟏

𝒆
[و متزايدة تماما على  ]

𝟏

𝒆
، +  ول تغيراتها ثم شكل جد ]∞

𝒇(𝒙)ثم بين أن  𝒇(𝟏)أحسب   -أ -3 = .𝟎[ في المجال 𝛂تقبل حلا وحيدا 𝟎 𝟏𝟏  ،  𝟎. 𝟏𝟐[ 
𝒚بين أن  -‌ت = 𝒆(𝒙 −  .1في النقطة ذات الفاصلة  (𝒄𝒇)للمنحنى  (𝑻)هي معادلة المماس  (𝟏
  (𝒄𝒇) بالنسبة الى  (𝑻)أدرس وضعية -جـ
 (𝒄𝒇)و (𝑻)أنشئ   -د 

،𝟎[ المعرفة على  𝒉نعتير الدالة   -4 + 𝒉(𝒙)بـــ :  ]∞ = |𝒇(𝒙)| (𝒄𝒉)  تمثيلها  البياني في المعلم السابق 
 (𝒄𝒉)  ثم أنشئ(𝒄𝒇)انطلاقا من منحنى  (𝒄𝒉)اشرح كيفية انشاء  -أ

𝑰أ. نضع  -5 = ∫ 𝒍𝒏𝒙 𝒅𝒙
𝒆𝟐

𝟏
يق المكاملة  بالتجزئة  أن        𝑰     بين عن طر = 𝒆𝟐 + 𝟏 

𝑱نضع ب.  = ∫ (𝒍𝒏𝒙)𝟐 𝒅𝒙
𝒆𝟐

𝟏
يق المكاملة  بالتجزئة  أن       𝑱    بين عن طر = 𝟒𝒆𝟐 − 𝟐 𝑰 

 والمستقيمات التى معادلاتها : (𝒄𝒇)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  S، المساحة  𝒄𝒎𝟐أحسب ب  .جـ
 𝒙 = 𝟏   ،𝒙 = 𝒆𝟐    0     و 𝒚 = 
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 الموضوع الثاني
 :ن(05التمرين الاول:)

 بهما كرات متماثلة لا نفرق بينهما باللمس حيث: 𝒖𝟐و 𝒖𝟏نعتبر صندوقين متماثلين 

𝒖𝟏 : 1،1،0وثلاث كرات خضراء تحمل الأرقام  1،1،2،0، 1يحتوي على خمس كرات حمراء تحمل الأرقام. 

 𝒖𝟐: نسحب عشوائيا أحد الصندوقين فاذا  0، 1وكرتين خضراوين تحملان الرقمين  1،1،2ثلاث كرات حمراء تحمل الأرقام يحتوي على

 نسحب منه كرتين على التوالي وبالارجاع . 𝒖𝟐نسحب منه كرتين على التوالي بدون ارجاع واذا كان 𝒖𝟏كان 

 :سحب كرتين تحملان نفس الرقم  B:سحب كرتين من نفس اللون و Aن:يأحسب احتمال الحدثين التالي -1

𝐏(𝐀بين أن  -2 ∩ 𝐁) =
𝟑𝟕

𝟏𝟕𝟓
 ان؟عللمستقل B وAن ،هل الحدثي 

 ؟𝒖𝟏اذا علمت أن ال كرتين المسحوبتين من لونين مختلفين ،فما هواحتمال أن تكون من الصندوق -3

 𝒖𝟑ونضعها جميعا في صندوق واحد  𝒖𝟐و   𝒖𝟏نأخذ ال كرات الموجودة في الصندوقين -4

 مجموع رقمي ال كرتين المسحوبتين . عشوائي الذي يرفق بكل سحبة المتغير ال 𝑿 كرتين في ان واحد وليكن 𝒖𝟑نسحب عشوائيا من الصندوق 

𝐯(−𝟑𝑿،عرف قانون احتماله ثم أحسب  𝑿عين قيم المتغير العشوائي  - أ + 𝟕) 

 :ن(05التمرين الثاني:)

(𝒖𝒏)   المتتالية المعرفة على𝑵 𝟑  بــــــــ

𝟐
 =𝒖𝟎  ومن اجل كل عدد طبيعي 𝒏 : 𝑼𝒏+𝟏 =

√𝟑𝑼𝒏
𝟐+𝟒

𝟐
 

𝒏 : 𝟎 أ.برهن بالتراجع انه من أجل كل عدد طبيعي -1 <  𝑼𝒏 < 𝟐 

𝒏: 𝑼𝒏+𝟏 ب. بين انه من أجل كل عدد طبيعي
𝟐 −  𝑼𝒏

𝟐 =
𝟒− 𝑼𝒏

𝟐

𝟒
 

 ثم بين أنها متقاربة  (𝒖𝒏).استنتج اتجاه تغير المتتالية  ج
2- (𝒗𝒏)   على المعرفة  المتتالية العددية𝑵 بــــــــ :     𝒗𝒏 =  𝑼𝒏

𝟐 − 𝟒 
 هندسية يطلب تعين أساسها وحدها الأول (𝒗𝒏)بين أن المتتالية  - أ

𝒏 ، 𝑼𝒏 أجل كل عدد طبيعيثم استنتج أنه من  𝒏بدلالة  𝒗𝒏أكتب  - ب = √𝟒 −
𝟕

𝟒
(

𝟑

𝟒
)

𝒏

 
𝒏  ،𝑺𝒏 أجل كل عدد طبيعيمن نضع  -3 =  𝑼𝟎

𝟐 +  𝑼𝟏
𝟐 + ⋯ +  𝑼𝒏

𝟐 

𝒏  ، 𝑺𝒏 بين انه من أجل كل عدد طبيعي - أ = −𝟕 (𝟏 − (
𝟑

𝟒
)

𝒏+𝟏

) + 𝟒(𝒏 + 𝟏) 
∞+→𝐥𝐢𝐦𝒏أحسب   - ب

𝑺𝒏

𝒏
 

 :ن(04التمرين الثالث:)
𝒁)التالية  𝒁حل في مجموعة الاعداد المركبة المعادلة ذات المجهول  -1 − 𝟔)(𝒁𝟐 − 𝟔𝒛 + 𝟏𝟐) = 𝟎  
 (v،u،oمعلم المتعامد والمتجانس )المستوي  المركب منسوب الى  -2

𝒁𝑨 التى لواحقها على الترتيب CوA، Bلتكن النقط   = 𝟑 + 𝒊√𝟑     ،𝒁𝑩 = 𝟑 − 𝒊√𝟑     و𝒁𝑪 = 𝟔 
 اقلب الصفحة
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)على الشكل الأسي ثم عين قيمة العدد الطبيعي بحيث يكون  𝒁𝑩  و  𝒁𝑨أكتب  - أ
𝒁𝑨

𝒁𝑩
)

𝒏

 .حقيقي موجبا 

)=   0بين أن       - ب
𝒁𝑨

𝒁𝑩
)

𝟏𝟒𝟒𝟒

+(
𝒁𝑨

𝒁𝑩
)

𝟐𝟎𝟐𝟑

 

𝒁𝑨−𝒁𝑪بين أن  -أ -3

𝒁𝑩−𝒁𝑪
= 𝒆−

𝝅

𝟑
𝒊   ثم استنتج طبيعة المثلث𝑨𝑩𝑪 

𝒛|من المستوي التى تحقق    M للنقط  (𝑬) عين المجموعة -4 − 𝟔| = |𝒊𝒛 + √𝟑 − 𝟑𝒊| 
 :ن(07:)رابعالتمرين ال

1- (𝒄𝟏)  و(𝒄𝟐)  هما على الترتيب التمثيلان البيانيان للدالتين المعرفتين على𝑹 بــ         

 𝒙 → 𝒆−𝒙  و𝒙 → 𝒙 +  كما في الشكل المقابل.  𝟐

(𝒄𝟏)  و(𝒄𝟐) يتقطعان في نقطة وحيدة فاصلتها𝛂       

𝒈(𝒙)على بــ :   𝑹المعرفة   𝒈الدالة  = 𝒆−𝒙 − 𝒙 − 𝟐 

 (𝒄𝟐)بالنسبة الى   (𝒄𝟏)وضعية   𝑹من  𝒙بقراءة بيانية ،حدد حسب قيم  - أ

.𝟎−تحقق أن :  ثم 𝒈(𝒙)اشارة  𝒙استنتج حسب قيم  - ب 𝟓 < 𝛂 < −𝟎. 𝟒 

𝒇(𝒙)كمايلي :𝑹المعرفة على  𝒇نعتبرالدالة   -2 = −𝒙 + 𝟏 +
𝒙−𝟏

𝒆𝒙   (𝒄𝒇)𝟎)تمثيلها البياني في معلم م وم  و, 𝒊, 𝒋).  1وحدة الطول هيcm. 

∞+→𝐥𝐢𝐦𝒙أحسب  - أ 𝒇(𝒙)  و𝐥𝐢𝐦𝒙→−∞ 𝒇(𝒙) 

𝒚ذي المعادلة (∆)أ. بين أن المستقيم  -3 = −𝒙 +   (𝒄𝒇)مقارب مائل للمنحني   𝟏

 (∆)بالنسبة الى  (𝒄𝒇)ثم أدرس وضعية  -4

𝒇′(𝒙)  فان :  𝒙 أنه من أجل كل عدد حقيقي أ. بين  -5 = −
𝒈(−𝒙)

𝒆𝒙 

 ثم شكل  جدول تغيراتها 𝒇أدرس اتجاه تغير الدالة  . ب

𝒇(−𝜶)بين أن  . ت = 𝜶 +
𝟏

𝜶+𝟐
 𝒇(−𝜶) ثم استنتج حصرا لــــ   

 معادلته . أكتبثم  -1معامل توجيهه (𝑻)يقبل مماسا  (𝒄𝒇)بين أن  -ج 

 (𝑻)و (∆)، (𝒄𝒇)أنشئ   -6

𝒇(𝒙)عدد حلول المعادلة  𝒎ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي  -7 = −𝒙 + 𝟐𝒎 

𝒙 والمستقيمات المقاربة (∆) و(𝒄𝒇)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  Aباستعمال المكاملة بالتجزئة أحسب  -8 = 𝒙و  𝟎 = 𝟏. 
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  -بوقادير  –عبد الرحمان كرزازي  ثانوʈة

ʈالورɢۗܣ   اامتحان  بʈتجر  

 

 

 

 

      التمرʈن  الأول  : ( 05 نقاط)  

المعرفة عڴʄ اݝݨال  fلتكن الدالة  0;  : ʏكما يڴ
3 2

( )
2

x
f x

x





  

م؅قايدة تماما عڴʄ اݝݨال  fب؈ن أن الدالة   .1 0;.  

ɲعت؄ف المتتالية   .2 nu  ʄالمعرفة عڴ   0 : بــ 0u      و 1n nu f u   .  

0فإن   nبرɸن بال؅فاجع أنه من أجل ɠل عدد طبيڥʏ   –أ      2nu   

Ȗغ؈ف المتتالية  اتجاهأدرس  –ب     nu . ةȋتج أٰڈا متقارɴثم است .  

3.   ʏل عدد طبيڥɠ نضع من أجلn   ،
2

1
n

n
n

u
v

u




   

برɸن أن المتتالية  –أ      nv  ا الأولɸا وحدɺعي؈ن أساسȖ ندسية يطلبɸ0v .  

lim.ثم أحسب  nبدلالة  nuو  nvأكتب ɠل من  –ب     n
n

u


  

حيث:   nSاݝݨموع nاحسب بدلالة    .4
0 1 2

1 1 1 1

1 1 1 1n
n

S
u u u u

    
   

 

  نقاط) 04: ( التمرʈن الثاɲي

عڴʄ ثلاث  V، وʈحتوي كʋس  3و كرتان تحملان الرقم  2عڴʄ ثلاث كرات تحمل الرقم Uيحتوي كʋس 

 نم؈ق ب؈ن الكرات عند اللمس )ɠل الكرات متماثلة لا كرات  حمراء  وكرت؈ن سوداوت؈ن  . ( 

  وɲܦݨل رقمɺا . ɲUܦݰب الآن كرة واحدة من الكʋس 

   انت تحمل رقمɠ ع دون ارجاع  من الصندوق  2اذاȊܦݰب  كرت؈ن بالتتاɲV   

   انت تحمل رقمɠ أن واحد من الصندوق  3اذا ʏܦݰب  ثلاث كرات  ࢭɲV  

 الكرات المܦݰوȋة من نفس اللون   "    " ɲAعت؄ف اݍݰادثت؈ن :  

                 B  ʄالأقل "اݍݰصول عڴ ʄكرت؈ن حمراوت؈ن عڴ " 

ب؈ن أن  .1  7

25
P A     احسب ، ثم P B  

  من نفس اللون  Vأن الكرات المܦݰوȋة من اعلم 2تحمل رقم  Uاحتمال أن تɢون الكرة المܦݰوȋة من  ما .2

 المتغ؈ف العشواǿي الذي ʇساوي عدد الكرات اݍݰمراء المܦݰوȋة  ɲXعت؄ف .3

  Xع؈ن  قيم المتغ؈ف    .أ

 ثم أحسب أمله الرʈاضياȖي، Xعرف قانون الاحتمال للمتغ؈ف العشواǿي   .ب E X  
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  نقاط)0 4: ( التمرʈن الثالث

1(  ʏحل ࢭ   :المعادلة  التالية  2 22 3 4 2 4 0z z z z       

المستوي المركب المɴسوب إڲʄ معلم متعامد و متجاɲس  )2 ; ;O u v
 

 . 

  لواحقɺا عڴʄ ال؅فتʋب  :  Dو  ɲA،B، Cعت؄ف النقط 

           3   Az i   ،  B Az z ،  1 3  Cz i   1  و 3  Dz i   

 Dz و  Bzالعددين   من، ثم استɴتج شɢل أ؟ۜܣ لɢل  عڴʄ شɢل أ ؟ۜܣ   Cz و  Azكلا من أكتب   .أ

تحقق أن    .ب
D B

C A

z z
i

z z





، ثم استɴتج أن المستقيم؈ن   AC و BD   متعامدان. 

اكتب العدد المركب    .ت
B

A

z

z
  OABثم استɴتج طبيعة المثلث   أ؟ۜܣ عڴʄ شɢل 

ع؈ن طبيعة   )3 E   مجموعة النقطM من المستوي الۘܣ لاحقْڈا z : بحيثB Ciz z z z         

  نقاط)07: (لتمرʈن الراȊعا

(I   عت؄ف الدالة العدديةɲg  ʄالمعرفة عڴ    : بـ   2
1 1xg x x e   

  .gادرس Ȗغي؈فات الدالة  )1

ب؈ن أن المعادلة  )2  0g x  ا  تقبل ثلاث حلول ،أحدɸ ماɸ نʈاݍݰلول معدوم والآخر و  حيث 

2,51         1و, 48          

استɴتج إشارة  )3 g x  ʄعڴ.  

(II  عت؄فɲf  ʄالدالة العددية المعرفة عڴ   : بـ   22 4 5 xf x x x x e     .  

ليكن        fCسɲمعلم متعامد و متجا ʄسوب إڲɴمستوي م ʏي ࢭɲا البياɺتمثيل ; ;O i j
 

.  

limأحسب  .1 ( )
x

f x


limو     ( )
x

f x


 ،  

 :  فإن من  xب؈ن أنه من أجل ɠل   -أ .2   f x g x    

  .fثم شɢل جدول Ȗغ؈فات الدالة .fاستɴتج اتجاه Ȗغ؈ف الدالة ب  . 

ب؈ن أن المستقيم   -أ  .3   2ذو المعادلةy x  مقارب مائل للمنحۚܢ fC .  

أدرس الوضع الɴسۗܣ للمنحۚܢ  -ب                 fC سبة للمستقيمɴبال .  

 أɲآۜܡ  .4   و fC   حيث نأخذ ،( ) 2,2f       و( ) 2,1f    

بحيث تɢون الدالة  cو a  ،bع؈ن الأعداد اݍݰقيقية   -أ  .5 2: xH x ax bx c e   دالة ʏۂ

أصلية  للدالة  2 4 5 xx x x e  ʄعڴ.  

)أحسب المساحة  –ب      )A    لݏݰ؈ق المستوي اݝݰدد بالمنحۚܢ  fC  و   اللذين  و المستقيم؈ن

0xمعادلتاɸما    وx .  

  :    ب؈ن أن –ج      
 2

2 5 8
( )

1
A

 








)،   ثم جد حصرا للمساحة   )A  .  

  

 

  انتࢼܢ الموضوع الأول     
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   نقاط): 40(التمرʈن الأول: 

ʄات  سوداء  مرقمة بـ :   12يحتوي صندوق عڴʈات  متماثلة لانفرق بئڈا عند اللمس مٔڈا  ستة كرʈل الكرɠ ةʈكر   

0 ،0   ،0 ، 0  ،1 ،1   ع أوȌات  بيضاء مرقمة بـ:  رʈت؈ن   - 1، -1، 1 ، 1كرʈ2، 2مرقمت؈ن بـــ :  حمراوت؈ن و كر     

  ثلاث كرʈات من الصندوق    ɲܦݰب عشوائيا و ࢭʏ آن واحد

  احسب احتمال اݍݰوادث الأتية  )1

A                           " ات من نفس اللونʈثلاث كر  ʄاݍݰصول عڴ"  

Bاتʈثلاث كر  ʄا معدوم  مجموع  " اݍݰصول عڴɺأرقام     "  

C    "  ات مختلفة الأرقام  مثۚܢ مثۚܢʈثلاث كر  ʄاݍݰصول عڴ "  

ب؈ن أن  )2  2

11
P B C  

  .أرقامɺا معدوم  مجموععلما أن الكرʈات الثلاث المܦݰوȋة تحمل ارقام مختلفة  مثۚܢ مثۚܢ  علما أن  )3

   0المرتبط Ȋعدد الكرات المتحصل علٕڈا الۘܣ تحمل الرقم   ɲعت؄ف المتغ؈ف العشواǿي )4

  يعرف قانونǿاحتمال للمتغ؈ف العشوا  

  يȖاضياʈاحسب امله الر E   

  

   نقاط): 50(التمرʈن الثاɲي: 

 ع؈ن الاق؅فاح الܶݰيح الوحيد من ب؈ن الاق؅فاحات الثلاثة ࢭɠ ʏل حالة من اݍݰالات التالية ، مع الت؄فير :

64 عمدة العدد المركب  :  .1
i

Z ie


  : ʏۂ 

أ)         2
6

Arg Z k
                      ( ب       2

6
Arg Z k

              (ج      2
3

Arg Z k
            

ࢭʏ المستوي المركب المɴسوب إڲʄ معلم متعامد و متجاɲس  .2 ; ;O u v
 

لواحقɺا عڴD  ʄو  ɲA،B، Cعت؄ف النقط . 

2  ال؅فتʋب  3Az i   ،1 2Bz i         ،1Cz        2وDz i   : 

   مستطيل      ABDC   ج)                      مع؈ن       ABDC    ب)                                مرȌع       ABDC  )أ

القيمة المتوسطة للدالة   .3
1

ln
x

x x
 اݝݨال ʄعڴ; ee e    ʏۂ  

  )أ
1

e
m

e e


                                  (0    بm                                         (ج 
1

e

e
m

e e





  

4.  nu و nv ت؈ن متتاليʋ  ʄمعرفت؈ن عڴ   : 1 بـــ 7 18 9n nu u n          وn nv u n    

حۘܢ تɢون  و قيمة العددين اݍݰقيق؈ن   nv  : ʏندسية ۂɸ متتالية  

3   )أ         1و                               (1  ب      3و                        (3   ج      1و                              
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 نقاط): 40( التمرʈن الثالث :

1.  nu  اɸندسية  م؅قايدة حدودɸ ا الأول  موجبة متتاليةɸ0حدu  اɺوأساسq  : حيث  

 1 3 729u u   1و 3 90u u  

   qو  0uأحسب    .أ

 nبدلالة   nuاكتب   .ب

0نفرض أن      .2 3u   3وq  عت؄ف المتتاليت؈نɲو nv  و nw  ʄالمعرفت؈ن عڴ  : ʏكما يڴ 

               
0

1

5

3

2n n n

v

v v u





 
و                    

2

3
n

n
n

v
w

u
    

ب؈ن أن المتتالية   )أ nw  ا الأولɸا وحدɺندسية ،عي؈ن أساسɸ0w.  

  . nبدلالة  nv، ثم استɴتج  nبدلالة  nwأكتب   )ب

nS   :0اݝݨموع حيث nاحسب بدلالة    )ت 1 2

0 1 2

n
n

n

v vv v
S

u u u u
      

  نقاط): 07(التمرʈن الراȊع: 

(I عت؄ف الدالةɲg   ʄالمعرفة عڴ 0;: ʏ2     كما يڴ( ) 1 2lng x x x     

 ثم شɢل جدول Ȗغ؈فاٮڈا . Ȗgغ؈ف الدالة  اتجاهأدرس  .1

)إشارة  استɴتج .2 )g x  ʄعڴ 0;. 

(II لتكن الدالةf   ʄالمعرفة عڴ 0;  :  بــ       22 1 ln
( )

x x
f x

x

 
     

 fC    سɲالمعلم المتعامد و المتجا ʄسوب إڲɴالمستوي الم ʏي ࢭɲا البياɺتمثيل ; ;O i j
 

.  

أحسب  .1
0

lim ( )
x

f x


 ، ثم فسر النȘيجة ɸندسيا  .

برɸن أن   .2
 2
ln

lim 0
x

x

x
  : يمكن وضع )t x   ثم احسب ، (lim ( )

x
f x


 

من xأثȎت أنه من أجل ɠل أ  .   .3 0;  :        
 2

2

( ) ln
( )

g x x
f x

x


      . 

 ، ثم شɢل جدول Ȗغ؈فاٮڈا .  fاستɴتج اتجاه Ȗغ؈فات الدالةب .  

أثȎت أن المستقيم أ)  .4   : ذو المعادلةy x  مقارب مائل لــ fC بجوار . 

ادرس الوضعية الɴسȎية للمنحۚܢ ب)  fC المستقيم ʄسبة اڲɴبال  

)أثȎت أن المعادلة  .5 ) 0f x   تقبل حلا وحيدا : 0,34يحقق 0,35       

ب؈ن أن المنحۚܢ  .6 fC . عي؈ن إحداثياٮڈاȖ عطاف يطلبɲيقبل نقطة ا 

أرسم   .7  و fC  

العدد :أحسب بدلالة  .8 
1

( ) ( )A f x x dx


       . 

  : ب؈ن أن
2

2 2
( ) 1

3
A

 
 

   
 

)، ثم ع؈ن حصرا للعدد   )A  

 وع الثاɲي انتࢼܢ الموض

  4من  4الصفحة 
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 

 وزارة التربية الوطنية 

2023دورة :                                                                                                     الديوان الوطني للامتحانات و المسابقات                      

- 20مقترح    -امتحان بكالوريا التعليم الثانوي    

عداد الأس تاذ : بورنان عبدالرحمان                                                      الشعبة : علوم تجريبية                                                       من ا   

د   30سا و    3المدة :                                              اختبار في مادة : الرياضيات                                                                      

 التمرين الأول : 

 عيّن الاقتراح الوحيد من بيّ الاقتراحات الثلاثة في كل حالة من الحالات التالية ، مع التبرير : 

   حل المعادلة التفاضلية𝑦′ = −2𝑦 + 𝑦(0)الذي يحقق   4 =  : ب  ℝ  المعرفة عل  ℎهو الدالة   2024

ℎ(𝑥) = 2022𝑒−2𝑥 + ℎ(𝑥) أأ )2 = 2021𝑒−2𝑥 + ℎ(𝑥) ب)2 = 2024𝑒−2𝑥 −  ج)2

(𝑣𝑛)    متتالية حسابية حدها الأول𝑣0 = 𝑟و أأساسها   1 = 𝑃𝑛  :            ، نضع  2 = 𝑒𝑣0 × 𝑒𝑣1 × …× 𝑒𝑣𝑛 

 هي :  𝑃𝑛عبارة  

𝑒(𝑛+1)ب(  𝑒𝑛(𝑛+1)أأ( 
2

 𝑒−𝑛(𝑛+1)ج(  

  الة الأصلية قنق :   𝐹الدن 𝐹(1)والتي تُح = الة   0 فة عل  𝑓للدن حعرن ,0[  الم 𝑓(𝑥)  ب :  ]∞+ =
𝑥+1

𝑥
الة :    هي الدن

𝐹(𝑥)أأ(  = 𝑥 − 1 + 𝑙𝑛𝑥  )ب𝐹(𝑥) = 1 − 𝑥 + 𝑙𝑛𝑥  )ج𝐹(𝑥) = 𝑙𝑛 (
𝑥+1

𝑥
) 

  أأشخاص رئيس نائب و كاتب ، احتمال أأن تكون اللجنة تضم رجل و امرأأتان هو   3تشكيل لجنة مكونة من  نساء نريد   3رجال و  5تتكون مجموعة من الأشخاص من 

  أأ( 
5

56
  ب(  

15

56
  ج(  

45

512
 

 

 التمرين الثاني : 

ل   (𝑈𝑛)المتتالية العددية  ها الأون 𝑈0حيث :   𝑈0معرفة بحدن = 𝑛  :   𝑈𝑛+1ومن أأجل كلن عدد طبيعي   0 =
3

8
(Un + 5) 

  نه من أأجل كلن عدد طبيعي 𝑛  :   𝑈𝑛برهن بالتراجع أأن < 3 

  بيّن أأنن  (𝑈𝑛)  . ا متقاربة  متزايدة تماما ثم اس تنتج أأنّن

   المتتالية العددية(Vn) فة عل 𝑉𝑛     ب : ℕ  معرن = 3(3 − 𝑈𝑛) 

هندس ية أأساسها   (𝑉𝑛)ثم بيّن أأنن المتتالية   𝑉0أأحسب   أأ/
3

8
  

نه من أأجل كلن عدد طبيعي   𝑉𝑛عبارة الحد العام   𝑛أأكتب بدلالة   ب/ 𝑛  :       𝑈𝑛ثمن أأس تنتج أأن = 3 − 3(
3

8
)
𝑛

 

𝑙𝑖𝑚أأحسب   ج/ 
𝑛→+∞

𝑈𝑛 

    نضع من أأجل كلن عدد طبيعي𝑛 :         𝑃𝑛 = (3 − 𝑈0) × (3 − 𝑈1) × … .× (3 − 𝑈𝑛) 

 𝑛بدلالة   𝑃𝑛  أأحسب
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 التمرين الثالث : 

 حيث :   𝐴   ،𝐵   ،𝐶نعتبر الحوادث   F2 و F1و امرأأتان    𝐻1 ،  𝐻2 ،  𝐻3يحراد تشكيل بطريقة عشوائية لجنة تتكون من عضوين من بيّ ثلاثة رجال  

  𝐴 " عضوا اللجنة من نفس الجنس                                                   "𝐵  " ّعضوا اللجنة من جنسيّ مختلفي" 

 𝐶  "𝐻1  لجنة عضو في ال" 

 أأحسب   / أأ𝑝(𝐴)   ،𝑝(𝐵)  احتمال 𝐴  و𝐵  عل الترتيب 

 يساوي 𝐶احتمال الحدث   𝑝(𝐶)بيّن أأن    ب/
2

5
 

 المتغير العشوائي𝑋  مكانية اختيار جال في اللنجنةيرفق بكلن ا   لعضوين عدد الرن

ر أأنن مجموعة قيم   ;0} هي 𝑋برن 1; 2} 

عيّن قانون احتمال المتغير العشوائي 𝑋 تي  و احسب أأمله الرياضيا𝐸(𝑋) 

 

 التمرين الرابع : 

Ⅰ )  لتكن الدالة𝑔   ب :   ]∞+;0[المعرفة عل𝑔(𝑥) =
2𝑥2−2𝑥−1

𝑥2
+ 𝑙𝑛𝑥 

  الة  ]∞+;0[متزايدة تماما عل   𝑔بيّن أأنن الدن

   /بيّن أأن المعادلة   أأ𝑔(𝑥) = 1,2حيث     𝛼تقبل حلا وحيدا   0 < 𝛼 < 1,3 

شارة   ب/  ]∞+;0[عل    𝑔(𝑥)اس تنتج ا 

Ⅱ )  لتكن الدالة𝑓 ب :   ]∞+;0[  المعرفة عل𝑓(𝑥) = (
1

𝑥
− 2 − 𝑙𝑛𝑥) 𝑒−𝑥 

 (𝐶𝑓)لى ,𝑜) والمتجانسالمعلم المتعامد  تمثيلها البياني في المس توى المنسوب ا  𝑖, 𝑗)   

  /بيّن أأنن  أأ𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚ثم أأحسب   0
𝑥
>
→0

𝑓(𝑥) 

 فسّن النتيجتيّ السابقتيّ بيانيا   ب/

 /نه من أأجل كلن عدد حقيقي    أأ 𝑓′(𝑥)موجب تماما :   𝑥بيّن أأن =
𝑔(𝑥)

𝑒𝑥
 

الة    ب/  و شكلن جدول تغيراتها  𝑓اس تنتج اتجاه تغيرن الدن

  أأنشئ المنحنى(𝐶𝑓)   : نأأخذ(𝑓(0,65) ≈ 𝑓(𝛼)و   0 ≈ −0,4  ) 

Ⅲ  )  𝐹   الة العددية المعرفنة عل 𝐹(𝑥)ب :   ]∞+;0[الدن = 𝑒−𝑥(2 + 𝑙𝑛𝑥) 

الة   𝐹تُقنق أأنن الدالة   أأ/  ]∞+;0[عل المجال   𝑓دالة أأصلية للدن

𝑆(𝜆)نضع    ب/ = ∫ 𝑓(𝑥)
1/2

𝜆
𝑑𝑥    حيثλ   : 0عدد حقيقي يحقق < λ <

1

2
 

 ثم فسّن النتيجة بيانيا .   𝑆(𝜆)أأحسب  
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x 

y 

-1 0 1 2 3 4 

-3 
-2 
-1 

1 
2 
3 

 : )04 (  
         :    

      (    (    (  

1  
a  b  c 

  :2 2ln ln 16a c:  
4b e  4b  2b e  

2  
 ( )nw   

n   :
1

n

nn
ew

e
      

3  
nnu )(    : 

1 2 ln(2 1)n
nn

u
u u e.  ( )nu     1  0  

4  
 ( )nv   : 0 0v

 
1 2 1nnv v n.   

22  nv n n  2  nv n  
2

( 1)nv n  

  
 : )07 ( 

)  ( f ) ( g  f  g    ; +  0 ].   
 I -    :1 - )(lim

0

xf
x

)(lim xf
x

0

lim ( )
x

g x
 

lim ( )
x

g x.   

                               2-  )  ( f ) ( g.  
II -   f   g      ; +  0 ]  : 

     
   ( ) 2 lnf x x x    

 

2

2

2( ) ln 2xg x x x
x

.  

1 -   )(lim
0

xf
x

)(lim xf
x

0

lim ( )
x

g x
 

lim ( )
x

g x.  

        )  ( f ) ( g   
2-   ( )f x f      ; +  0 .  
       ( ) 0f x  1,5    1,6 .  

         ) ( f  A   0 ; 3A.  
3- x    ; +  0   M  )  ( f x    N 

 )  ( g xh   ; +  0    :( ) ( ) ( )h x f x g x.  

     x  0   :
3

2(1 2ln )
( )

x
h x

x
.  h    

        ; +  1  MN ( )h x.  x   MN .  
        ln 2  x   

2

4 2MN. 

4 -  1 . 
2

1

ln 1 lnx
dx

x
. 

       )  ( f ) ( g    1x  x lim ( ).  

5-  k   -  ; 2    :( ) ( 2)k x g x.  
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4من    صفحة 1
 

ية الديمقراطية الشعبية ية الجزائر  الجمهور
بية الوطنية  وزارة التر

ية جلول بلخير بأولاد محمد _شلف_ بية لولاية الشلف                                                        ثانو ية التر  مدير
يا تجريبي التعليم الثانوي        0202دورة : ماي                                                             امتحان بكالور

 الشعبة : علوم تجريبية 
ياضيات                                                                       المدة :   د 22سا و  22اختبار في مادة : الر

 يين:على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآت

 الموضوع الأول

 نقاط( 20)التمرين الأول : 
المعرفة علىfنعتبر الدالة 0;: كما يلي  

3 1

3

x
f x

x





و fCتمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j

والمستقيم : ذا المعادلة y x. 
، عدد حقيقي موجب nu0بحدها الأولالمتتالية العددية المعرفة علىu

0u حيث : ؛ ومن أجل كل عدد طبيعيn: 1n nu f u  . 
I )       1)عين قيمةحتى تكون nuثابتة . متتالية 

متزايدة تماما علىf( أثبت أن الدالة2            0;. 
II: 5 ( نضع في كل مايلي . 

( أ( انقل الشكل المقابل ثم مثل على حامل محور الفواصل الحدود1
0u،1u،2u3وu . )دون حساب الحدود( 

:nأنه من أجل كل عدد طبيعي بين ب( بالبرهان بالتراجع    
11 5n nu u   ؛ ثم استنتج تقراب المتتالية nu.  

( نعتبر المتتالية2 nv 1 بـ : المعرفة على

1

n
n

n

u
v

u





 . 

أ( برهن أن المتتالية  nv 1هندسية أساسها

2
q 

 
limثم احسبnuو  nvعنnب( عبر بدلالة        يطلب تعين حدها الأول . n

n
u


 . 

1 حيث : nSالمجموع n( احسب بدلالة3 2022...n n n nS v v v     . 

حيث : nS'المجموع nثم استنتج بدلالة 
1 2022

1 1 1
' ...

1 1 1
n

n n n

S
u u u 

   
  

. 

 نقاط( 20: ) الثانيالتمرين 
Iالمعادلة ذات المجهول( حل في مجموعة الأعداد المركبةz : الآتية  21 3 2 4 0z z z    . 

II المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ) ; ,O u v. 
1 التي لاحقاتها :CوA،Bنعتبر النقط 3Az   ،1 3Bz i  وC Bz z. 

(بين أن1 B A C Az z i z z   ثم استنتج طبيعة المثلثABC . واحسب مساحته 

C حيث :L( أ( اكتب على الشكل الج بري العدد المركب2 A

C

z z
L

z


. 
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4من    صفحة 2
 

Cب( اكتب على الشكل الأسي العدد     Az z: 6 ثم بين أن
cos sin

2 12 12
L i

  
  

 
tanاستنتج القيمة المضبوطة لـ ؛ ثم

12

. 

يل النقطي3  والمعرف بـ :z'اللاحقةذات M'إلى النقطةzذات اللاحقةMالذي يحول النقطةS( نعتبر التحو ' B Bz L z z z  . 
 بين أن S. تشابه مباشر يطلب تحديد عناصره المميزة 

يلCوA،Bصور النقطC'وA،'B'( لتكن النقط4 Sعلى الترتيب بالتحو S. 
 احسب مساحة المثلث' ' 'A B C. 

عين( 5 مجموعة النقطMذات اللاحقةzالتي يكون من أجلهاA

B

z z

z z




 عددا حقيقيا موجبا تماما .

 نقاط( 03: ) ثالثالتمرين ال
بع نساء  هم : ثلاث رجال مجموعة أشخاص يراد عشوائيا تشكيل لجنة تضم رئيسا ونائبا له من  . سجىهن : رغد ، آمنة ، يقين ، عمر ، سفيان ، فاروق وأر

 .42( بين أن عدد اللجان التي يمكن تشكيلها هو : 1
 " اللجنة من جنسين مختلفين " B" اللجنة من نفس الجنس"                    A( نعتبر الحوادث الآتية : 2

                                        C                           " عمر هو الرئيس "D " اللجنة لاتضم كلا من فاروق و رغد " 
أ( احسب P Aاحتمال الحدثA ثم استنتج P B.                            ب( احسب P C و  P D. 

 .Xعين قانون احتمال يرفق بكل لجنة عدد الرجال فيها . Xالعشوائي ( المتغير3
 نقاط( 07) : رابعالتمرين ال

fالدالة العددية المعرفة على المجال 0;: بـ    1 1 lnf x x x   ؛ fC تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس

 ; ,O i j : 2حيثi cm. 

1xالموجب تماما إشارة كل من x( أ( أدرس حسب قيم العدد الحقيقي1

x

 و ln x. 

1الموجب تماما إشارة xب( استنتج حسب قيم العدد الحقيقي    
ln

x
x

x


 . 

( أ( احسب2 lim
x

f x


و 
0

lim
x

f x



 ثم شكل جدول تغيراتها .fب( أدرس اتجاه تغير الدالة                                   . 

3 )h الدالة العددية المعرفة على 0; : كما يلي  2 lnh x x x  . 
متزايدة تماما على  h الدالة أ( بين أن     0;. 

ب( برهن أن المعادلة      0h x تقبل حلا وحيدا  1.5 يثح 1.6   ثم بين أن ln 2  . 

ج( بين أن    
2 3 1

y x
 



   
  
 

معادلة لـ  T مماس fC  في النقطة ذات الفاصلة. 

( أنشئ 4 T  و fC على   0;4          نأخذ(
2 3 1

0.8
 



  
 ) 

موجب تماما :  x( أ( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 5    1 1 lnf x x x x    . 
الموجب تماما إشارة  xقيم العدد الحقيقي  ب( أدرس حسب     f x x. 

6 )K  الدالة المعرفة على 0;  : بـ  2 23 1
2 ln

4 2
K x x x x x x

 
     

 
. 

موجب تماما :  xأ( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي        'K x f x x . 
مساحة حيز المستوي المحدد بـ ب( احسب     fC  : والمستقيمات التي معادلاتهاy x ،1x  وx e. 

7 )g  الدالة المعرفة على 2;   : بـ     1 ln 2g x x x   ، gC. تمثيلها البياني في المعلم السابق 
من  xأ( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي      2;   :   2 1g x f x  . 

ب( استنتج أن     gC  صورة fCيل نقطي يطلب تحديده . )لايطلب إنشاء  بتحو gC )                 انتهى الموضوع الأول 
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4من    صفحة 3
 

 الموضوع الثاني
 نقاط( 04التمرين الأول : )

f  الدالة العددية المعرفة والموجبة على 1;   : كما يلي   ln
ax

f x x b
x b

  
  حيثa  وb  عددان حقيقيان معb  موجب تماما

تمثيلها البياني  fC  في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j  يقبل حامل محور الفواصل مماسا له في النقطةO. 

من  x( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 1 1;   :   
1

1 ln 1
1

f x x
x

    


. 

2 )g  الدالة العددية المعرفة على 1;   : كما يلي     1 ln 1g x x x   
  احسب 'g x  ثم استنتج دالة أصلية للدالةf  على 1; . 

3 ) nu  المتتالية العددية المعرفة على*

بـ :   
1

n

n

n

u f x dx


  

 ثم فسر النتيجة بيانيا .2023uأ( احسب     
n  :ير معدوم غب( بين أنه من أجل كل عدد طبيعي           2 2 ln 1 1 lnnu n n n n      . 
limج( احسب     n

n
u


. 

 نقاط( 04: ) الثانيالتمرين 
يات تحمل الأرقام :  1Uيحتوي الصندوق  يحتوي الصندوق 3و 2، 2على ثلاث كر بعة خضراء وتحمل كل منها  2Uو يات منها أر على تسع كر

يات حمراء تحمل الأرقام :  3الرقم   .4و 3، 2، 2، 1وخمس كر
ية من الصندوق  يات لايمكن التمييز  بينها باللمس نسحب عشوائيا كر  . nونسجل رقمها وليكن  1Uالـكر

2nإذا كان :    2نسحب عشوائيا من الصندوقU . يتين على التوالي دون إرجاع  كر
3nإذا كان :    يات من الصندوق  ؛  2Uنسحب عشوائيا وفي آن واحد ثلاث كر

 نعتبر الحادثتين التاليتين : 
A بة من الصندوق يات المسحو بة من الصندوق B                  لها نفس اللون " 2U: " الـكر يات المسحو  تحمل نفس الرقم " 2U: " الـكر

( أ( بين أن 1 
19

54
P A   ثم احسب ، P B .                         ب( بين أن 

55

378
P A B   : ثم استنتج AP B . 

 مستقلان ؟ علل إجابتك . Bو  Aج( هل الحدثان     
بة من الصندوق  X( ليكن 2 يات الحمراء المسحو  . 2Uالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحبة عدد الـكر

  عين قانون احتمال المتغير العشوائيX  ياضياتي ثم احسب أمله الر E X . 
( احسب 3 2 2XP X  . 
 نقاط( 05: ) ثالثالتمرين ال

ير .  عين الاقتراح الصحيح الوحيد من بين الاقتراحات الثلاثة في كل حالة من الحالات التالية مع التبر

1 ) nu  1بحدها الأول  *المتتالية العددية المعرفة على 2u   1ومن أجل كل عدد طبيعيn   :1

2 1
1

3 3
n nu u n     نعتبر

المتتالية العددية nv بـ :  *المعرفة علىn nv u n   حيث . عدد حقيقي 

  قيمة تكون  حتى nv 2هندسية أساسها  متتالية

3
q   : هي 

1أ(                                            )1ب

3
                                )0ج  

2 )H  بـ :  دالة عددية معرفة على     xH x ax b e  حيثa  وb . عددان حقيقيان 
  قيم العددين الحقيقينa  وb  بحيث تكونH  : حل للمعادلة التفاضلية ' 2 3 xy y x e   : هي 

1aأ(   1وb                     )2بa  3وb                       )1جa   1وb  
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4من    صفحة 4
 

( في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 3 ; ,O u v لتكنA  3نقطة ذات اللاحقةAz i   وB  نقطة ذات

2Bzاللاحقة  i  نعتبر   مجموعة النقطM ذات اللاحقةz  2التي تحقق 3z i z i    
  إذن  : هي 

محور القطعة أ(   AB                       )دائرة قطرها ب AB                              )مجموعة خاليةج 
بـ :  معرفة على  fالدالة ( 4   ln 1 xf x x e    ؛ fC  تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس

 ; ,O i j  الدالة وg  بـ :  معرفة على   ln 1 xg x e   ؛ gC لبياني في نفس المعلم السابق .تمثيلها ا 
  إذن fC  و gC : 

 متناظران بالنسبة لمبدأ المعلم ج(           متناظران بالنسبة لحامل محور التراتيبب(        متناظران بالنسبة لحامل محور الفواصلأ(  
بـ :  معرفة على  fالدالة ( 5   1 kxf x x e   حيثk  عدد حقيقي غير معدوم. 

  القيمة المتوسطة للدالةf  على المجال 1;0  : هي 

أ(    
2 2

1 kk e

k k


                                         )ج(                              0ب

2

1 kk e

k k


 

 نقاط( 20: ) رابعالتمرين ال
I الدالة العددية )g  بـ :  معرفة على   2 3 3xg x x e    

 . g( ادرس تغيرات الدالة 1
( أ( بين أن المعادلة 2  0g x   تقبل حلا وحيدا  : 1.53يحقق 1.54  . 

ب( احسب      0g  ثم استنتج حسب قيم العدد الحقيقيx  إشارة g x . 
II الدالة العددية )f  بـ :  معرفة على   23 1 2 1 xf x x x x e      ؛ fC  تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد

ومتجانس  ; ,O i j . 
( احسب 1 lim

x
f x


و   lim

x
f x


 . 

x  :( أ( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 2   'f x g x . 
 ثم شكل جدول تغيراتها . fاتجاه تغير الدالة  ب( استنتج    

( أ( بين أن المستقيم 3   3ذو المعادلة 1y x   مقارب مائل لـ fC  عند . 
ب( ادرس وضعية      fC  بالنسبة إلى  . 
ج( بين أن      fC  يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها  : 2.03تحقق 2.04  . 
د( بين أن      fC  يقبل مماسين T  و 'T  : يين لـ مواز   لا يطلب كتابة معادلة لـ (        . T  و 'T ) 

( ارسم 4   ، T  ، 'T  و fC  1;على 2  
 

   . 
1.53)نأخذ :                  ،  2.3f     ، 3 2.1f    و 3 3.2f    ) 

معرفة على المجال  h( الدالة العددية 5 0;  : بـ    lnh x f x . 
أ( احسب  

0

lim
x

h x



و   lim

x
h x


 ثم شكل جدول تغيراتها . hب( ادرس اتجاه تغير الدالة                               . 

 انتهى الموضوع الثاني
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71من    صفحة 1
 

يا  يبية             امتحان بكالور ياضيات                      الشعبة : علوم تجر يبية دورة ماي الإجابة النموذجية                    مادة : الر  0202تجر
 العلامة عناصر الإجابة

 المجموع مجزأة
 الموضوع الأول

ين الأول   نقاط  20التمر
I : لدينا ) 

 

 

: 0;

3 1

3

f

x
x f x

x

 






    و         
 

0

1

;

;n n

u

u f u n

  



  


 

 

المتتالية  (1 nu  ثابتة معناه من أجل كلn  :1 0n nu u u   

0uبما أن   3إذن 1

3










و     1معناه  

  

xمن أجل كل  (0  الدالةf  : قابلة للاشتقاق 

 
 

2

8
'

3
f x

x



 

xبما أن من أجل كل   : ' 0f x   إذن الدالةf متزايدة تماما على . 

  

II : 5( نضع في كل ما يلي  
 : 3uو  2u؛  1u؛ 0uأ( تمثيل الحدود  (1

 
ب( نسمي  P n  الخاصية من أجل عدد طبيعيn  :  1:1 5n nP n u u   

التحقق من صحة  0P  : : 0لدينا 5u  1و 2u   1و 2 5 5    1إذن 01 5u u    إذن 0P . صحيحة 
نفرص صحة  P n  من أجلn  : 11أي 5n nu u    ولنثبت صحة 1P n  : أي لنبرهن

2 11 5n nu u    . 
11لدينا :  5n nu u    بما أن الدالةf  متزايدة تماما على  إذن       11 5n nf f u f u f   

2إذن  11 2 5n nu u      11إذن 5n nu u    محققة إذن حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع الخاصية
 P n  صحيحة من أجل كلn  : 11أي 5n nu u   . 

نستنتج أن المتتالية  nu . بة  متناقصة تماما ومحدودة من أسفل إذن هي متقار
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71من    صفحة 2
 

n :1من أجل كل  لدينا (0

1

n
n

n

u
v

u





 

 :  nأ( ليكن 
1

1

1

1 1

1 2

n
n n

n

u
v v

u







 


 

إذن  nv 1متتالية هندسية أساسها

2
q  0وحدها الأول

2

3
v . 

أن  ب( بما nv  1متتالية هندسية أساسها

2
q  0وحدها الأول

2

3
v  

:   nإذن من أجل كل 
0

2 1

3 2

n

n

nv v q
 

   
 

 

n  :1لدينا من أجل كل 

1

n
n

n

u
v

u





1إذن  

1

n
n

n

v
u

v

 



إذن  

2 1
1

3 2

2 1
1

3 2

n

n n
u

 
  

 


 
 

 

 . 

2 1
1

3 2
lim lim 1

2 1
1

3 2

n

n n
n n

u
 

 
  

 
 

 
 

 

 

1لأن : 
lim 0

2

n

n

 
 

 
1لأن :  

1 1
2

   . 

  

 :  nليكن  (2
2022 1

2023 2023

1 2022

1
1

2 1 2 1 4 1 12
... 1 1

1 3 2 1 2 3 2 2
1

2

n n

n n

n n n n nS v v v v

  

 

  
                                                          

  

 

1لدينا :  1 1 1

11 2 2
1

1

n
nn

n

v
vu

v

   
 




 إذن  

 

1 2022

1 2022

1 2022

2023

1 1 1
' ...

1 1 1

1 1 1 1 1 1
' ...

2 2 2 2 2 2

1 1 1 1
' ... ...

2 2 2 2

1 1
' (2023)

2 2

2 1 1 2023
' 1

3 2 2 2

n

n n n

n n n n

n n n n

n n

n

n

S
u u u

S v v v

S v v v

S S

S

 

 

 

   
  

     
              
     

 
         
 

  

    
            
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71من    صفحة 3
 

ين الثاني   نقاط 20التمر
I)  حل المعادلة ذات المجهول المركبz : 

  21 3 2 4 0z z z      2تكافئ 2 4 0z z    1أو 3 0z    
1 3 0z    1تكافئ 3z    1تكافئ 3z    

2 2 4 0z z    إذن    
2 22 4 1 4 12 12i      2 معناه 2 4 0z z   : ين تقبل حلين متمايز

1

2 2 3
1 3

2

i
z i

 
     2و

2 2 3
1 3

2

i
z i

 
   . 

مجموعة حلول المعادلة  إذن  21 3 2 4 0z z z      : هي 1 3 ; 1 3 ; 1 3i i      . 

  

II ) : لدينا 1 3AA z     ؛ 1 3BB z i   و 1 3CC z i    
 لدينا :  (1

     

 

   

1 3 1 3 1 3 1 3

3 3 3 3

3 3 3 3

0

B A C A

B A C A

z z i z z i i i

i i i

i i

z z i z z

            

     

    

   

 

إذن    B A C Az z i z z   

بما أن :    B A C Az z i z z    معناه 

 
B A

C A

z z
i

z z





معناه   

 arg argB A

C A

B A

C A

z z
i

z z

z z
i

z z

  
  

  





 

 

معناه 
 ;

2

1

AC AB

AB

AC





 


 ومتساوي الساقين . Aمثلث قائم في  ABCمعناه المثلث  

 : ABCمساحته المثلث إلى  ABCنرمز بـ  
 ومتساوي الساقين إذن Aمثلث قائم في  ABCالمثلث بما أن  

2
22 3 3 6

3 .
2 2 2 2

B A

ABC

iz zAB
u a

 
     

  

 الج بري :  على الشكل  Lكتابة أ(  (0

  
  

1 3 1 3 1 3 3 3 3 3 3 3 3 3

1 3 4 41 3 1 3

C A

C

i iz z i i
L i

z i i

           
    

   
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71من    صفحة 4
 

Cب( كتابة  Az z : على الشكل الأسي 
3 3C Az z i    
6C Az z  

لتكن 
1  عمدة لـC Az z  : 

 

 

1

1

3 2
cos

26

3 2
sin

26





 
  





 



إذن    
3

arg
4

C Az z


 . 

إذن 
3

46
i

C Az z e


 . 
 لدينا : 

3

46
i

C A

C C

z z e
L

z z




  

 على الشكل الأسي :Czكتابة 
1 3 4 2Cz i     

 :  Czعمدة لـ  Cلتكن 

 

 

1
cos

2

3
sin

2

C

C









 


إذن    
2

arg
3

Cz


. 

إذن 
2

32
i

Cz e


  إذن
3 3

3 2
4 4

4 3 12
2

3

6 6 6 6 6
cos sin

2 2 2 12 12
2

i i
i i

i
C

e e
L e e i

z
e

 
  



 
 

 
   

      
 

 

3لدينا :  3 3 3 6
cos sin

4 4 2 12 12
L i i

    
    

 
 

إذن 

3 3
6 24cos

12 46

2

3 3
6 24sin

12 46

2





 
 

 





 

 



إذن  
sin

12tan 2 3
12

cos
12





  . 

يل نقطي عبارته Sلدينا :  (2  المركبة  تحو ' B Bz L z z z   معناه ' B Bz z L z z   

12بما أن : 
6

2

i

L e


 إذنL  6و
1

2
L   معناه S  6تشابه مباشر نسبته

2
k L   يته ؛زاو

arg
12

L


  ركزه النقطة مو 1 3BB z i   . 

  

يل النقطي تعين العناصر المميزة  (4 Sللتحو S: 
 النقطة لتكن '' ''M z صورة النقطة M z  يل Sبالتحو S معناه 

       '' 'M S S M S S M S M   
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71من    صفحة 5
 

 إذن 
     
   

 

2 2

2

'' '

''

''

B B B B B B

B B B B B B

B B

z L z z z L L z z z z z

z L z z Lz Lz z L z z z

z z L z z

       

       

  

 

بما أن : 
2

2 612
6 3

2 2

ii

L e e
 

   
 

2Lإذن    2و 3
1

2
L    معناهS S  تشابه مباشر نسبته

2 3
'

2
k L   يته '2؛زاو arg

6
L


   ومركزه النقطة 1 3BB z i  . 

 ملاحظة :       S S B S S B S B B     
'بما أن المثلث ' 'A B C صورة المثلثABC  بالتشابه المباشرS S فإن

' ' 'A B C مساحته المثلث' ' 'A B C تعطى بالشكل

 التالي :   
2

2

' ' '

3
' 3 6.75 .

2
A B C ABCk u a 

 
   

 
. 

تعين (0  مجموعة النقطM ذات اللاحقةz  التي يكون من أجلهاA

B

z z

z z




 عددا حقيقيا موجبا تماما :

Aبحيث  من  zليكن 

B

z z

z z




 عددا حقيقيا موجبا تماما  

arg  معناه 2 ;A

B

z z
q q

z z


 
  

 
Azو   z وBz z 

arg  معناه 2 ;A

B

z z
q q

z z


 
  

 
Azو   z وBz z 

  معناه ; 2 ;BM AM q q   وM A وM B 
 معناه    هي المستقيم AB  باستثناء القطعة AB  . 

  

    
ين الثالث   نقاط  22التمر

2عدد اللجان التي يمكن تشكيلها هو : (1

7 7 6 42A   . لأنه تم عشوائيا اختيار رئيس ونائب له من بين سبعة أشخاص   
 أ( (0

 A  "اللجنة من نفس الجنس "  

 
2 2

3 4

2

7

18 3

42 7

A A
P A

A


   

B " إذن الحادثة  " اللجنة من جنسين مختلفينB هي الحادثة العكسية للحادثةA  

     
3 4

1 1
7 7

P B P A P A      

 
 ب( 

C  عمر هو الرئيس " "  

 
1 1

1 6

2

7

6 1

42 7

A A
P C

A


   

D  "  اللجنة لا تضم كلا من فاروق ورغد "  

 
2

5

2

7

20 10

42 21

A
P D

A
   
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71من    صفحة 6
 

2) X  : المتغير العشوائي الذي يرفق بكل لجنة عدد الرجال فيها 
هي :  Xمجموعة قيم المتغير العشوائي  0;1;2 

 

   

 

2

4

2

7

12 2
0

42 7

4
1

7

2 4 1
2 1

7 4 7

A
P X

A

P X P B

P X

   

  

    

 

 :  Xقانون احتمال 

2 1 0 ix 
1

7
 4

7
 2

7
  iP X x 

 

  

    
ين الرابع   نقاط 20التمر

  

   

: 0;

1 1 ln

f

x f x x x

 

  
 

  

 أ(  (1

1xإشارة 

x

  على 0; : 

                             1                                0 x 
  1x 
  x 
  1x

x

 

إشارة  ln x  على 0;  : 
                             1                                0 x 

   ln x  

  

 ب( 

0من أجل  1x   :1
0

x

x


  و ln 0x   إذن 

1
ln 0

x
x

x


  

1xمن أجل    :1
0

x

x


  و ln 0x   إذن 

1
ln 0

x
x

x


  

1من أجل  x  :1
0

x

x


  و ln 0x   إذن 

1
ln 0

x
x

x


  

إشارة  
1

ln
x

x
x


  على 0;  : 

                             1                                0 x 
   

1
ln

x
x

x


 

 

  

 أ( حساب النهايات :  (0
     lim lim 1 1 ln

x x
f x x x

 
     

     
0 0

lim lim 1 1 ln
x x

f x x x
 

 

     
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71من    صفحة 7
 

0xإذن المستقيم ذو المعادلة  مقارب عمودي للمنحنى fC. 
 : fب( دراسة اتجاه تغير الدالة 

من أجل  0;x   الدالةf  للاشتقاق : قابلة  

   
1

' ln
x

f x x
x


  

متناقصة تماما على  fإذن الدالة  0;1 ومتزايدة تماما على 1;. 
 :  fجدول تغيرات الدالة 

               1               0 x 
                               

 
1 

 
 f x 

  
 لدينا :  (2

 

   

: 0;

2 ln

h

x h x x x

 

  
 

أ( من أجل كل  0;x   الدالةh  : قابلة للاشتقاق 

 
1

' 1h x
x

  

من أجل كل  0;x   :1
1 0

x
   إذن الدالةh  متزايدة تماما على 0; . 

مستمرة ومتزايدة تماما على  hب( الدالة  1.5;1.6  
و  1.5 0.0945h    ؛ 1.6 0.07h    أي   1.5 1.6 0h h   

إذن حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة   0h x   تقبل حلا وحيدا 1.5 : حيث 1.6  . 
بما أن :   0h    معناه 2 ln 0     معناه ln 2    . 

 
 
 
 
 
 

معادلة ج(  T  مماس المنحنى fC  في النقطة ذات الفاصلة  : تعطى  بالشكل 
      : 'T y f x f     

   
21 1 3 1

' ln 2f
   

  
  

    
      

         21 1 ln 1 1 2 3 1f                  

   

 

 

2
2

2
2 2

2

3 1
: 3 1

3 1
: 3 1 3 1

3 1
:

T y x

T y x

T y x

 
  



 
   



 



  
     

  
      

  

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71من    صفحة 8
 

إنشاء  (4 T  و fC  على 0;4 : 

 

  

أ( ليكن  (0 0;x   : 
     

   

     

    

1 1 ln

1 1 ln

1 1 ln

1 1 ln

f x x x x x

x x x

x x x

x x

    

   

    

   

 

دراسة إشارة ب(  f x x  على 0;  : 
 1 ln 0x   تكافئ  ln 1x   تكافئx e 

                 e                    1                    0 x 
   1x 
    1 ln x  

    f x x  

  

 لدينا :  (6
 

   2 2

: 0;

3 1
2 ln

4 2

K

x K x x x x x x

 

 
     

 

 

أ( من أجل كل  0;x   الدالةK  : قابلة للاشتقاق 

     

   

   

 

23 1 1
' 2 1 ln

2 2

3 1
2 1 ln 1

2 2

1 1 ln

K x x x x x x
x

x x x x

x x x

f x x

  
        

  

      

   

 
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71من    صفحة 9
 

مساحة حيز المستوي المحدد بـ  ب(  fC  والمستقيماتy x 1؛x   وx e : تعطى بالشكل 

     

 

11 1

2 2

2

2 2

2 2

'

3 1 3
2 2 .

4 2 4

1 5
.

4 4

1 5
4

4 4

4 5

e e e

x f x dx K x dx K x

e e e e u a

e e u a

e e cm

e e cm











       

     

  

 
   
 

  

 

 

 لدينا :  (0
 

     

: 2;

1 ln 2

g

x g x x x

  

  
 

أ( ليكن  2;x   : 
2إذن  x   0إذن 2x   إذن 

      

   

 

2 1 1 2 1 ln 2 1

1 ln 2

f x x x

x x

g x

       

  



 

ب( بما أن : من أجل كل  2;x    فإن 2 0;x    و   2 1g x f x   

معناه النحنى  gC  صورة المنحنى fC  2بالانسحاب شعاعه

1
v

 
 
 

 . 
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71من    صفحة 10
 

 الموضوع الثاني
ين الأول  نقاط 24 التمر

 لدينا :  
 

   

: 1;

ln

f

ax
x f x x b

x b

  

  


 

  

بما أن :  (1 fC  يقبل حامل محور الفواصل مماسا له في النقطةO 
إذن  0 0f   و ' 0 0f  

 0 0f   معناه ln 0b   1معناهb   
بما أن من أجل كل  1;x    الدالةf : قابلة للاشتقاق 

 
 

2

1
'

ab
f x

x bx b
 


 

 ' 0 0f   معناه
2

1
0

ab

b b
  

1bبما أن :    1إذنa   

إذن من أجل  1;x    :   ln 1
1

x
f x x

x


  


 

 
من أجل كل  1;x    : 

       
1 1 1

1 ln 1 ln 1 ln 1
1 1 1

x x
x x x f x

x x x

   
          

  
 

  

 لدينا :  (0
 

     

: 1;

1 ln 1

g

x g x x x

  

  
 

بما أن من أجل كل  1;x    الدالةg : قابلة للاشتقاق 

       
1

' ln 1 1 ln 1 1
1

g x x x x
x

 
       

 
 

مستمرة على المجال fالدالة  1;   لتكن إذن تقبل دوال أصليةF دالة أصلية للدالةf  على المجال 1;  

   
1

1 ln 1
1

f x x
x

    


 

 إذن 
     

       

ln 1

2 ln 1 1 ln 1

F x x x g x x

F x x x x x

     

      
 

  

 :  2023uحساب أ(  (2

   

               

2023 2023

2023 20222022

2023

2024

2023 2023

2025

2023 2024

2 2023 ln 2024 2024 ln 2024 2 2022 ln 2023 2023 ln 2023

2024 2024
2 ln ln

2023 2023

2024
2 ln

2023

u f x dx F x

u

u

u

    

      

  
      

   

 
    

 


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71من    صفحة 11
 

موجبة على  fبما أن الدالة  1;   إذن
2023u  يمثل مساحة الح يز المحدد بالمنحنى fC  والمستقيمات التي معادلاتها

0y   2022؛x   2023وx  . 
 : n*ليكن ب( 

   

                

       

11

2 ln 1 1 ln 1 2 1 ln 1 1 1 1 ln 1 1

2 2 ln 1 1 ln

n n

n nn

n

n

u f x dx F x

u n n n n n n n n

u n n n n


    

                

      


 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

limج( حساب  n
n

u


 : 
       

       

 
2

2

lim lim 2 2 ln 1 1 ln

lim 2 ln 1 2ln 1 ln ln

11
lim 2 ln ln

1
ln 1

2 1
lim 2 ln

1

1
ln 1

1
lim 2 ln 2

1

lim

n
n n

n

n

n

n

n
n

u n n n n

n n n n n n

nn
n

n n

n nn

n

n

n
n

n

n

u

 











      

       

  
           

 
          

 

 
 

  
      

 

 

 

    
ين الثاني   نقاط 24التمر

بة  من الصندوق  Aأ(  (1 يات المسحو  لها نفس اللون" 2U" الـكر
         2 3

2 2 3 3

4 5 4 5

2 3

9 9

2 3

2 1

3 3

19

54

n nP A P n P A P n P A

A A C C

A C

      

 
   


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71من    صفحة 12
 

B  بة  من الصندوق يات المسحو " الـكر
2U رقملها نفس ال" 

         2 3

2 2 3

5 2 5

2 3

9 9

2 3

2 1

3 3

46

189

n nP B P n P B P n P B

A A C

A C

      


   



 

 ب( 
         2 3

2 2 3

4 2 4

2 3

9 9

2 3

2 1

3 3

55

378

n nP A B P n P A B P n P A B

A A C

A C

      


   



 

 
 

 

55

55378
19 133

54

A

P A B
P B

P A
   

ج( بما أن :      P A B P A P B  ن يدثتاالحمعناهA  وB . غير مستقلتين 
0) X  بة من الصندوق يات الحمراء المسحو   2Uالمتغير العشوائي الذي يرفق  بكل سحبة عدد الـكر

هي :  Xمجموعة قيم المتغير العشوائي  0;1;2;3 

 

 
 

 

 

2 3

4 4

2 3

9 9

1 1
2 14 5
4 5

2 3

9 9

2 1 2

5 4 5

2 3

9 9

3

5

3

9

2 1 8
0

3 3 63

2!

2 1 1851! 1!1
3 3 378

2 1 65
2

3 3 189

1 5
3

3 126

A C
P X

A C

A A
C C

P X
A C

A C C
P X

A C

C
P X

C

     


     


     

   

 

 : Xقانون احتمال 
3 2 1 0 ix 
5

126
 65

189
 185

378
 8

63
  iP X x 

ياضياتي  الأمل الر E X : 

   
4

1

8 185 65 5
0 1 2 3

63 378 189 126

35

27

i

i i

i

E X x P X x




 

       





 

  

2)  

   2 65
2 2

189

xP X P X    
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71من    صفحة 13
 

ين الثالث   نقاط  20التمر
ير :  (1  الاقتراح الصحيح )أ( التبر

 nv  2متتالية هندسية أساسها

3
q   2إذن 1

2

3
v v 

2 1

2

3
v v  معناه 2 1

2
2

3
u u     معناه 1 1

2 1 2
1 1 2

3 3 3
u u       

4معناه  1 4 2
1 2

3 3 3 3
       4معناه 1 3 6 4 2      1معناه  . 

  

ير : أالاقتراح الصحيح ) (0  ( التبر
H حل للمعادلة  التفاضلية ' 2 3 xy y x e    معناه     ' 2 3 xH x H x x e   

معناه      2 3x x x xax b e ae ax b e x e           معناه   2 2 2 3x xax b a e x e     
2معناه  2 2 3ax b a x     2معناه 2a  2و 3b a   1معناهa   1وb   

  

ير :أالاقتراح الصحيح ) (2  ( التبر
  مجموعة النقط M z : 2التي تحقق 3z i z i    

2 3z i z i    معناه 2 3z i z i     معناه 2 3z i z i    
Bمعناه  Az z z z    معناهBM AM 
معناه    محور القطعة AB 

 
 

  

ير : أالاقتراح الصحيح ) (4  ( التبر
 : xليكن 

       

      
   

1 1
ln 1 ln 1 ln ln 1 ln

ln 1 ln 1

x
x x x

x x

x x

e
g x e e e

e e

g x e x x e

g x f x

   
         

   

      

 

 

معناه  fC  و gC متناظران بالنسبة لحامل محور الفواصل . 

  

ير : (0  الاقتراح الصحيح )أ( التبر

 
   

 
0

0 0 0

1 1 1

1

0

2 2 2 2 2

1

11 1
1

0 1

1 1 1 1 1

kx

kx kx

k k
kx

x e
m f x dx x e dx e dx

k k

e k e
m e

k k k k k k k

  



 



 
     

   

 
       

 

  
 

  

    
ين الرابع   نقاط  20التمر

I)  : لدينا 

   2

:

3 3x

g

x g x x e



  
 

  

 : gدراسة تغيرات الدالة  (1
   2 2lim lim 3 3 lim 3 3 3x x x

x x x
g x x e x e e

  
       
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71من    صفحة 14
 

   2lim lim 3 3x

x x
g x x e

 
     

 قابلة للاشتقاق : g الدالة xمن أجل كل 
     2 2' 2 3 2 3x x xg x xe x e x x e      

إشارة  'g x : 
              1                     3             x 

   2 2 3x x  
   xe 
    'g x 

 : gاتجاه تغير الدالة 
متزايدة تماما على المجال  gالدالة  ; 3  و المجال  1;  ومتناقصة تماما على المجال 3;1.  

 
 

 : gجدول تغيرات الدالة 
              1                     3             x 

                                     3

6
3 3g

e
   

 
                1 2 3g e                                  3    

 
 g x 

 

مستمرة ورتيبة على  gأ( الدالة  (0 1.53;1.54 
 بما أن : 1.53 0.04g    ؛ 1.54 0.06g   أي   1.53 1.54 0g g  

إذن حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة   0g x   تقبل حل وحيد  1.53حيث 1.54  . 
 ب( 

   2 00 0 3 3 0g e    
إشارة  g x : 

                                   0             x 
    g x  

  

II)  : لدينا 

   2

:

3 1 2 1 x

f

x f x x x x e



     

  

 حساب النهايات :  (1
   2 2lim lim3 1 2 1 lim 3 1 2x x x x

x xx
f x x x x e x x e xe e

 
           

 
   

 

2 2lim lim3 1 2 1 lim 3 1 2

3 1 1
lim lim 2

x x x x

x xx

x

x xx x

f x x x x e x x e xe e

f x xe x
e xe x

 

 

         

 
       

 

 

 

  

 قابلة للاشتقاق : f الدالة xمن أجل كل ( أ (0
         2 2' 3 2 2 2 1 3 3x x xf x x e x x e x e g x          
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71من    صفحة 15
 

ب( إشارة  f x  : 
                                   0             x 

      'f x g x 
 : fاتجاه تغير الدالة 

تماما على المجال متزايدة  fالدالة  ;0 و المجال  ;   ومتناقصة تماما على المجال 0;. 
 : fجدول تغيرات الدالة 

                                   0             x 
                                    0 0f  

 
                f                                                

 
 f x 

 
2)  

 
 لدينا : أ( 

     2 2lim 3 1 lim 2 1 lim 2 0x x x x

x x x
f x x x x e x e xe e

  
         

إذن المستقيم   3ذو المعادلة 1y x   مقارب مائل  للمنحنى fC  بجوار. 
ب( دراسة وضعية  fC بالنسبة لـ  : 

 : xليكن 
     23 1 2 1 xf x x x x e     

           1 2                1 2             x 
   2 2 1x x  
   xe 
      3 1f x x  
 fCفوق       fCتحت          fCفوق  

 fCيقطع         fCيقطع  
الوضعية النسبية بين 

 fCو  
 

        1 2;4 3 2 ; 1 2;4 3 2fC       
مستمرة ورتيبة على  fالدالة ج(  2.03;2.04 

 بما أن : 2.03 0.06f    ؛ 2.04 0.05f   أي   2.03 2.04 0f f  
إذن حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة   0f x   تقبل حل وحيد 2.03 : حيث ؛ 2.04 . 

إذن المنحنى  fCمحور الفواصل في نقطة وحيدة  يقطع حامل ;02.03 : حيث ؛ 2.04 . 
د( المنحنى  fC  يين لـ يقبل مماسين مواز   معناه ' 3f x  معناه  3g x  معناه 2 3 3 3xx e   

معناه  2 3 0xx e   2معناه 3 0x   3معناهx   3أوx    معناه يوجد مماسين 1T و 2T  للمنحنى
 fC  يين لـ مواز   حيث 1T  1مماس عند 3x   و 2T  2مماس عند 3x   . 
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71من    صفحة 16
 

رسم  (4   ؛ 1T  ؛ 2T  و fC  1;على 2  
 

 : 
 
 
 
 
 
 

 

  

 
0) 

 
 لدينا : 

 

    

: 0;

ln

h

x h x f x

 

 

 
 

 

 أ( حساب النهايات :  
بما أن :  

0

lim ln
x

x




   و lim
x

f x


   فإن    
0 0

lim lim ln
x x

h x f x
 

 

   
بما أن :  lim ln

x
x


   و lim

x
f x


   فإن    lim lim ln

x x
h x f x

 
   

 : hب( دراسة اتجاه تغير الدالة 
من أجل كل  0;x   الدالةh : قابلة للاشتقاق 

    
1

' ' lnh x f x
x

 

 لدينا : 
                 e                       1               0 x 

 
                            

                                                    0 
                                                                       

 
 ln x 
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71من    صفحة 17
 

 لدينا :
                                   0             x 

      'f x g x 
 
 
 
 

 إذن :
                 e                  1                 0 x 

     ' lnf x 

   1

x
 

    'h x 
 : hاتجاه تغير الدالة 

متزايدة تماما على المجال  hالدالة  0;1 و المجال ;e    1ومتناقصة تماما على المجال;e  . 
 : hجدول تغيرات الدالة 

                                   0                   0 x 
                                    0 0h  

 
                  h e f                                  

 
 h x 
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 الجمهىزيت الجصائسيت الدًملساطيت الشعبيت

 الشلفمدًسيت التربيت لىلاًت                                              وشازة التربيت الىطىيت

 الشلف -سيس يـــــــــــــالىوشجاهىيت                                                                                                            امخحان بيالىزيا ججسيبيت  

  0202ماي  دوزة                                                                                                                 علىم ججسيبيت : الشعبت

 د 33سا و  3المدة :                                                     الرياضياث : مادة اختبار في

 : على االإترشح ان ًخخاز أحد االإىضىعين الآجيين

 الموضوع الأول
 ﴾ نقاط 20 ﴿ :التمرين الأول 

   لخىً االإخخاليت nu   ٌ0االإعسفت بـحدها الاو 8u   ًجل ول عدد طبيعيأو مn  :
1

3

4

n
n

n

u
u

u
 


  

n  :0nuجل ول عدد طبيعي أهه مً أبالتراجع أ( بسهً    . 

دزض اججاه حغير االإخخاليتأب(  nu . جم اطخيخج جلازبها. 

 ًلخى nv مخخاليت عددًت معسفت مً اجل ول عدد طبيعيn  : 1بـــn

n

a
v

u
               

حتى جيىن  aأ( عين كيمت العدد الحليلي  nv 4 مخخاليت هىدطيت أطاطها

3 
 ٌ  .، ًطلب حعيين حدها الاو

1a( هضع ب  هخب عبازة أnv  بدلالتn  ، جل ول عدد طبيعيأهه أجم بينn  :1

9 4
1

8 3

n n
u 

 
 

 

 

االإجمىع :  nحظب بدلالت أجـ( 
0 1

1 1 1
....n

nu u u
s        و االإجمىع'ns  :

0 1' 3 ... 3n

n nS v v v     .   

    ﴾ نقاط 40 ﴿ :التمرين الثاني

   2و  1  ،0  ،1 ،2مسكمت بـ  طىداءو خمظت هساث   2و  1 ،1  مسكمت بـ حمساءهساث  جلاثًحخىي هيع على 

 مً الىيع  .في ان واحد جلاث هساث عشىائيا .     وسحب 1  ،0 و هسجان خضساء مسكمخان بــ  

 الحىادث الخاليت : حظب احخماٌأ 

                                   A  ''مخخلفت الالىان ىساث االإسحىبت ال'' 

                                   B  ''لها هفع السكم  ىساث االإسحىبت ال  '' 

                                  C  ''مجمىع ازكام الىساث االإسحىبت معدوم  '' 

 لها هفع السكم ؟ن جيىن أحخماٌ ان الىساث االإسحىبت مخخلفت الالىان ما أعلما 

  هل الحادجخانA وB ًمظخللخان ؟ بسز جىاب     

  ليىً االإخغير العشىائيX  الىسياث االإسحىبت  . هجحمل بأهبر  زكمالري ًسفم 

 . Xعين كاهىن الاحخماٌ للمخغير العشىائي  )أ     

  . Xحظب الأمل السياضياحي و الخباًً و الاهحساف االإعيازي للمخغير العشىائي أ )ب    

2 :حظب احخماٌ الحادجت أجـ (     2 0X X  

 

 قلب الصفحتا                                                                                                                                
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 ﴾ قاطن 40 ﴿: ثالثالتمرين ال
 I  االإسهبت  االإعادلت ذاث االإجهىٌ حل في مجمىعت الأعدادZ :   22 2 2 2 0z i z z     . 

 II في االإظخىي االإسهب االإيظىب إلى معلم مخعامد و مخجاوع ; ,O u v
 
 . 

1AZو التي لىاحلها على الترجيب   Iو A،B،Cوعخبر الىلط  i   ،  B AZ Z   ،  2C BZ Z   ، 3IZ  . 

 هخب على الشيل االإثلثي العدد أAZ  ًًجم اطخيخج  الشيل االإثلثي ليل مً العددBZ   ،CZ  . 

 حظب  أ
A Iz z،

B Iz z،
C Iz z ماذا حظخيخج ؟  . 

  عين كيم العدد الطبيعيn   بحيث ًيىن
2

n

Az 
 
 

 .حليليا ا عدد  

 3هخب العدد   أ

3

C

A

Z

Z




 .  IACجم اطخيخج طبيعت االإثلث   ، على الشيل الأس ي 

 مجمىعت الىلط  عينM  مً االإظخىي ذاث اللاحلتz : في ول حالت 

iziizأ(            33ب(                        122
i

Z ke


   معk  ًمسح *

  

 ﴾ نقاط 07﴿ التمرين الرابع:

 I   لخىً الدالتg  ٌاالإعسفت على االإجا 0;  : هما ًلي   2 1 2lnx xg x  
  )حظب أأ 

0

lim
x

g x


 
 و lim

x
g x


  . 

على االإجاٌ  gدزض اججاه حغير الدالت أب(      0;  ،جم شيل جدوٌ حغيراتها . 

  بين أن االإعادلت  1g x   جلبل حلا وحيدا  1.89حيث 1.90  . اطخيخج إشازة جم   1g x  . 

 II f ٌالدالت االإعسفت على االإجا 0;    : هما ًلي  2

ln

1

x
f x

x



   . 

جمثيلها البياوي في االإعلم االإخعامد و االإخجاوع  fCو ليىً  ; ;o i j   2حيثi j cm. 

 حظب أ 
0

lim
x

f x
 

 و lim
x

f x


 هىدطيا . ائج، جم فظس الىخ  

  ًجل ول أأ( بين اهه مx  ًم 0;  : 
 

 
2

2

1
'

1

g x
f x

x x





 . 

 ، جم شيل جدوٌ حغيراتها . fطخيخج اججاه حغير الدالت أب(    

  ن : أبين  2

1

2
f 


  عط حصسا لـ أجم f .  

 بين أن االإىحجىfC  ًلبل مماطاT  هخب معادلت االإماض أجم  ،0 ذاث الترجيبت عىد هلطتT. 

 1حظب أf ًأوش ئ هلا م T و االإىحجىfC. 

  هاكش بياهيا حظب كيم الىطيط الحليليm  و إشازة حلىٌ االإعادلت  عدد 
1

2
f x x m  . 

  ًلخىh دالت معسفت على 1;   :  بـ 
 

 
2

ln 1
2

1 1

x
h x

x


 

 
    ،hC. جمثيلها البياوي 

    جم ازطمه في هفع االإعلم الظابم. hC إلى االإىحجى fCأهه ًىجد جحىيل هلطي بظيط ًحىٌ االإىحجى بين       

 انتهى الموضوع الأول                                                                                                                     

 4من  2صفحت 
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 23/ بكالوريا تجريبية  علوم تجريبيةاختبار في مادة الرياضيات / الشعبة: 

 الموضوع الثاني
 ﴾ نقاط 40﴿  :التمرين الأول 

 n
u ٌاالإخخـاليت العـددًت االإعـسفت بحدها الأو

0
2u   و مً أجل ول عدد طبيعيn  :

1

5

2 7
n

n

u
u







 

  )جبـت مً أجـل هـل عـدد طبيعيأ أn :1 2
n

u  

أدزض اججـاه حغير االإخخـاليت  ب(     n
u  اطخيخج أنهـا مخلـازبت ، جم. 

   )جبت اهه مً اجل ول عدد طبيعي أأn  : 1

4
1 1

5
n n

u u

   

n  :4جل ول عدد طبيعي أب( جحلم مً    
0 1

5

n

n
u

 
    

 
جم اطخيخج نهاًت االإخخاليت ،    n

u .  

 وعخبـس االإخخـاليت n
v  أجـل هـل عـدد طبيعيمً االإعـسفتn   : 2همـا ًلي 2

2 5

n

n

n

u
v

u




 
أ( بين أن االإخخـاليت       n

v  و  أطـاطهاحعيين  ، ًطلبهىدطيـت  ٌ   حدها الأو
0

v .  

nهخـب عبـازة أب(    
v  و 

n
u  بدلالـتn . 

 حظـب بدلالـت أn  االإجمـىع
n

S  :حيـث  
0 1

1 1 1
........

2 5 2 5 2 5
n

n

S
u u u

   
   

  ﴾ نقاط 45 ﴿ :ثانيالتمرين ال
اث يهس  ثلاثو  7إلى 4هسياث طىداء مسكمت مً ربعأ، و3إلى 1هسياث بيضاء مسكمت مً ثلاثًحخىي صىدوق على 

 لاهفسق بينها عىد اللمع. وسحب جلاث هساث على الخىالي دون إعادة الىسيت االإسحىبت إلى الصىدوق. 10الى 8مسكمت مً

 " تمخخلف الىان" الىسياث االإسحىبت مً Aوعخبر الحىادث الخاليت: 

                 B  على الاكل بيضاء" الحصىٌ على هسيخين  " 

                 C " الىساث االإسحىبت جحمل ازكاما فسدًت " 

                 D " الىساث االإسحىبت جحمل ازكاما حشيل حدودا مخخابعت الإخخاليت هىدطيت متزاًدة جماما " 

  بين أن 
19

20
p A   حظبأجم p B ، p C  و p D. 

  : بين أن 
1

720
p C D  ،  جم اطخيخج p C D 

  زكاما حشيل حدودا مخخابعت الإخخاليت هىدطيت متزاًدة جماما ما احخماٌ أن جيىن أن الىساث االإسحىبت جحمل أعلما

 ؟  أزكامها فسدًت

 وعخبر االإخغير العشىائيX .الري ًسفم بيل سحب عدد الأزكام الصوجيت االإسحىبت 

 .  Xــــ عسف كاهىن الؤحخماٌ للمخغير العشىائي (أ

حظب الأمل السياضياحيأــــ  (ب E X  ، اطخيخج جم 1444 2023XE  . 

 
 اقلب الصفحت

 4من  3صفحت 
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 ﴾ نقاط 40 ﴿ :ثالثالتمرين ال
لا اخخيازن : ليل طؤاٌ مً الأطئلت الخاليت جىاب واحد  فلط

ّ
 صحيح .عين الجىاب الصحيح معل

  حل االإعادلت E   ٌذاث االإجهىZ 6 حيث

3

z
z

z





  : E : هى   

2 2i                                    2 2i                                    1 i 

  العدد االإسهبL حيث
2022

1

2

i
L

 
  
 

  هى عدد :  

 مىجب                              حليلي طالب                           جخيلي صسف مىجب حليلي            

  ًلخى  مجمىعت الىلط ,M x y  : 1مً االإظخىي حيث 3iz i    االإجمىعت  هي  : 

 3سها طدائسة هصف ك                     3سها طدائسة هصف ك                          3سها طدائسة هصف ك        

1و لاحلت مسهصها            i                        1و لاحلت مسهصها i                    1و لاحلت مسهصها i        
 الجرزان التربيعيان للعدد االإسهب w 2حيث 2 3w i     هما : 

         1 3i       1و 3i                        1 3i     1و 3i 

                  
 1 3i

  
1و  3i       

                

 ﴾ نقاط 40 ﴿ : رابعلتمرين الا

هما ًلي :  االإعسفت على   fوعخبر الدالت العددًت  2 1( ) 1 xf x x x e      ًو ليىfC في  جمثيلها البياوي

;O;i االإظخىي االإيظىب الى معلم مخعامد و مخجاوع  j  .   1i j cm 

   )حظبأأ lim
x

f x


 ن : أو بين   lim
x

f x


 
  
. 

x  :عدد حليلي بين أهه مً أجل ولب(      
2 1'( ) 1 1 xf x x e    

 ، جم شيل جدوٌ حغيراتها .fاججاه حغير الدالت اطخيخج  جـ(     

 بين أن االإعادلت  0f x  
1.8حيث  جلبل حلا وحيدا  1.9  . 

 االإظخليم بين أن ذا االإعادلت y x مظخليم ملازب لـ fCعىد جم أدزض الىضعيت اليظبيت للمىحجى،

fC و االإظخليم ـ   

  عين معادلت االإماض T    1عىد الىلطت ذاث الفاصلت  . 

 بين أن االإىحجىfC همااوعطاف ًطلب حعيين تيًلبل هلط  . 

 حظب أ 0f  و 3f  وش ئ ول مً ، جم أ  ، T،fC . 

  هاكش بياهيا حظب كيم الىطيط الحليليm   عدد و إشازة حلىٌ االإعادلت f x x m  . 

 )الدالت نأبين  أ G  بـاالإعسفت  :   2 12 3 xG x x x e     أصليت للدالتدالت   2 11 xg x x e   على  

و االإظخليم fCأحظب مظاحت الحيز االإظخىي االإحدد باالإىحجى (ب  0  االإظخليمين وx  1وx   . 

 

 الثانيانتهى الموضوع 

 ﴾ 0402مع تمنياتنا لكم بالتوفيق و النجاح في شهادة البكالوريا دورة جوان  ﴿
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 د  30سا و    03المدّة:                                   اختبار في مادة: الر�ضيات                                                  
 على المترشّح أن یختار أحد الموضوعین الآتیین: 

 الموضوع الأول 

 نقاط) 04 (التمرین الأول:      
)2المعادلة:     المركبةحل في مجموعة الأعداد          )1 3)( 4 3 21) 0z z z− + + = . 

)المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس   )2 ; , )O u v
 

B,لتكن النقط   .  A وC    :ذات اللواحق

; 2 3 3 ; 3C B B Az z z i z= = − − نضع:      =
1 3
2 2

L i= + . 

 على الشكل المثلثي.  Lأكتب العدد   )أ

Bأكتب العدد   )ب A

C A

z z
z z
−
−

 . ABCثم استنتج طبیعة المثلث  على الشكل الأسي.  

 متوازي الأضلاع.  ABCDبحیث یكون الرباعي    Dلاحقة النقطة  Dzعین   )3
)نعتبر مجموعة النقط  )4 )Γ   ذات اللاحقةZ    :3حیث 2 3 2 2Z i+ + =  

)تنتمي إلى المجموعة    Aھل النقطة   )أ )Γ ؟ 
)عین مجموعة النقط   )ب )Γ  .محددا عناصرھا الممیزة 

 نقاط) 05 : (الثانيالتمرین      

I. المتتالیة  نعتبر( )nu  0المعرفة بحدھا الأول 2u n  :1ومن أجل كل عدد طبیعي   و =

2
3 2

n
n

n

uu
u+ =
+

 . 

]المعرفة على  fنعتبر الدالة          [0 )2  كما یلي :  ∞+; )
3 2

xf x
x

=
+

 

]على المجال    متزایدة تماما fین أن الدالة  ب )1 [0 ;+∞   
n :  0من أجل كل عدد طبیعي برھن بالتراجع  )2 2nu< ≤. 
)ادرس اتجاه تغیر المتتالیة  )3 )nu    .ثم استنتج أنھا متقاربة 

II.    المتتالیة نعتبر( )nv المعرفة على   :بـــــn
n

v
u
β

 عدد حقیقي غیر معدوم.   β. حیث  =

)حتى تكون المتتالیة  βقیمة  عین  )1 )nv   حسابیة أساسھا
3
2. 

1βنضع    )2  .   n  بدلالة nu عبارة استنتج.  ثم  nبدلالة  nvأكتب   أ).     =
limأحسب  )ب nx

u
→+∞

 . 
0: الجداءnأحسب بدلالة  )ج  1 2 ....... nv vv v

nS e e e e= × × × ×. 

 4من  1صفحة 

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 وزارة التربية الوطنية

 02ثانو�ت المقاطعة التفتيشية غرداية                                                                 مديرية التربية لولاية غرداية
 2023دورة: ماي                                                                             بكالور� التجريبيالامتحان  
 علوم تجريبية الشعبة:  
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  Bacblanc2023ghardaia2sciences.e. 

 2023البكالور� التجريبي /  علوم تجريبيةالر�ضيات/الشعبة: :  مادة في  ختبارا

    نقاط) 04التمرین الثالث: (
 رجلا من بینھم العامل " مراد " .   12نساء و  08وحدة إنتاجیة یسیرھا   

 . أحسب احتمال الحدثین التالیین:   عمالثلاثة یرید العمال تشكیل لجنة مؤلفة من  )1
 A                      :أعضاء اللجنة نساء  . 

                    B : اللحنة تضم على الأكثر امرأة . 
 لة عدد الرجال فیھا .الذي یرفق بكل لجنة مشكّ    Xنعتبر المتغیر العشوائي   )2

 ثم أحسب أملھ الریاضیاتي .   X   أ) عین قانون الاحتمال للمتغیر العشوائي
 .                      ب) أحسب    

 یرید العمال تشكیل لجنة مؤلفة من رئیس ونائب وكاتب. أحسب احتمال الحوادث التالیة:  )3
D           . رئیس اللجنة رجل : 
 E            .الرئیس ونائبھ من نفس الجنس : 

           F  : موجود في اللجنة. مراد العامل 
 نقاط) 07التمرین الرابع: (    

I.       ( )γ  : التمثیل البیاني للدالةxx e−→ )و   − )∆  
2المستقیم ذو المعادلة:  1y x= + 

g  الدالة المعرفة على   :بــ( ) 2 1 xg x x e−= + +   
: بقراءة بیانیة   

)الوضعیة النسبیة لـــ  حددّ  )أ )γ و( )∆. 
 على  gاستنتج إشارة الدالة  )ب 

II.  نعتبرf  الدالة المعرفة على :1بـــ( ) (1 2 )
2

xf x x x e= − + + −  

)و لیكن   )fC   تمثیلھا البیاني في معلم متعامد و متجانس( ); ,O i j
 

2iحیث :  cm=


 . 

 .∞−و  ∞+عند    fنھایتي الدالة  أحسب  أ) )1

1limأحسب  )ب ( ) x
2x

f x
→−∞

  − − +    
 , ثم فسر النتیحة بیانیا.  

)أدرس الوضع النسبي للمنحنى  )ج  )fC   و المستقیم( )D  : 1ذو المعادلة(D) : y x
2

= − +  . 

):  لدینا  xعدد حقیقي  بین أنھ من أجل كل أ) )2 ) ( ) xf x g x e′ = − × . 
 وشكل جدول تغیراتھا. fاستنتج اتجاه تغیر الدالة  )ب

)بین أن المنحنى  )3 )fC .یقبل نقطة انعطاف یطلب تعیین إحداثییھا 
)بین أنھ یوجد مماس   )4 )T   للمنحني( )fCالمستقیم   یوازي( )D.یطلب تعیین معادلة لھ , 
)ثم أنشئ كلا من    f(1)أحسب  )5 )D ,( )T   والمنحنى( )fC    . 

)عدد وإشارة حلول المعادلة :         mناقش بیانیا وحسب قیم الوسیط الحقیقي   )6 )f x x m= − + 

1التي معادلاتھا:   والمستقیمات مساحة الحیز المستوي المحدد بالمنحنى   Sلتكن   )7
2

y x= − +   ,0x 1  و =
2

x =      .

8بین أن :   12S e= − 
 انتھى الموضوع الأول                                                                      

 4من  2صفحة 

2( 2 0)P x x− ≤
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  Bacblanc2023ghardaia2sciences.e. 
 

 2023البكالور� التجريبي /  علوم تجريبيةالر�ضيات/الشعبة: :  مادة في  ختبارا
 الموضوع الثاني 

. قاط)ن 04التمرین الأول: (  
 عین الاقتراح الصحیح الوحید من بین الاقتراحات الثلاثة في كل حالة من الحالات التالیة مع التبریر   

∫  قیمة التكامل -1 2𝑥𝑥(𝑥𝑥2 − 1)2022𝑑𝑑𝑑𝑑√2
 ھي:  1

1  أ/             
2021

1  ب/،                               
2022

1  ج/،                                 
2023

 
 

𝐿𝐿نعتبر العدد المركب   -2 = �2 + √2 + 𝑖𝑖�2 −  ھو:   𝐿𝐿2، الشكل الجبري للعدد   2√
 

2�   أ/     + √2� + 𝑖𝑖�2 − 2√2    ب/،                     �2√ + 2𝑖𝑖√2                            ،/2√2    ج. 
 

3- 𝑓𝑓  كما یلي:    ]∞+ ; 0[ الدالة المعرفة على𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑙𝑙𝑙𝑙(𝑒𝑒2𝑥𝑥 − 1)     ،(𝐶𝐶) تمثیلھا البیاني  ،(∆𝑎𝑎)   مستقیم من

𝑦𝑦معرف بالمعادلة   المستوي = 𝑎𝑎𝑎𝑎    "a"عدد حقیقي . 

 ھي:    ∞+عند   (𝐶𝐶)مستقیم مقارب مائل لـ  (𝑎𝑎∆)حتى یكون  aقیمة 

 .  0   ج/،                     2   ب/،                        1   أ/       

2𝐶𝐶𝑛𝑛2حلول المعادلة: مجموعة   -4 = 3𝐴𝐴𝑛𝑛1     ذات المجھول𝑛𝑛 في  ،𝑁𝑁∗   :ھي 
 . {6}  ج/،                     {5}   ب/،                        {4}  أ/

. )قاطن 04التمرین الثاني: (  
I(  لتكن الدالة𝑓𝑓    بـ:   ]∞+ ; 3−]المعرفة على المجال𝑓𝑓(𝑥𝑥) = −3 + √𝑥𝑥 + 3 ،�𝐶𝐶𝑓𝑓�     تمثیلھا البیاني في

; 𝑜𝑜)المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس    𝚤𝚤 , 𝚥𝚥) "أنظرالشكل المقابل " . 
المعرفة بحدھا الأول   (𝑢𝑢𝑛𝑛)نعتبر المتتالیة    -1

𝑢𝑢0 =  و من أجل كل    6
𝑛𝑛  :𝑢𝑢𝑛𝑛+1دد طبیعي  ع = 𝑓𝑓(𝑢𝑢𝑛𝑛)  . 

أ/ أعد رسم الشكل المقابل على ورقة الإجابة،            
الفواصل الحدود        حامل محورثم مثل على 

𝑢𝑢3 ;  𝑢𝑢2 ;  𝑢𝑢1 ;  𝑢𝑢0  . ."موضحا خطوط الانشاء " 

 وتقاربھا.  (𝑢𝑢𝑛𝑛)ب/ ضع تخمینا حول اتجاه تغیر         

أ/  برھن بالتراجع أنھ من أجل كل عدد طبیعي   -2
𝑛𝑛  :𝑢𝑢𝑛𝑛 > −2 . 

 متناقصة تماما، ثم استنتج أنھا متقاربة.  (𝑢𝑢𝑛𝑛)ب/ بین أن          

(II    نعتبر المتتالیة(𝑣𝑣𝑛𝑛)   المعرفة من اجل كل عدد طبیعي𝑛𝑛   :بـ𝑣𝑣𝑛𝑛 =∝ 𝑙𝑙𝑙𝑙(𝑢𝑢𝑛𝑛 +  عدد حقیقي.  ∝،  حیث   (3

 ھندسیة غیر ثابتة.  (𝑣𝑣𝑛𝑛)حتى تكون   ∝عین قیم   -1
=∝نعتبر:     -2 2

3
 ، 

1ھندسیة أساسھا   (𝑣𝑣𝑛𝑛)أ/ أثبت أن          
2

 ، یطلب تعیین حدھا الأول.  
 .𝑢𝑢𝑛𝑛ثم احسب نھایة   𝑛𝑛بدلالة   𝑢𝑢𝑛𝑛ثم   𝑣𝑣𝑛𝑛ب/ أكتب          
𝑃𝑃𝑛𝑛الجداء:   𝑛𝑛ج/ أحسب بدلالة             = (𝑢𝑢0 + 3) × (𝑢𝑢1 + 3) × … × (𝑢𝑢𝑛𝑛 + 3). 

 4من  3صفحة 
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 2023البكالور� التجريبي / علوم تجريبيةالر�ضيات/الشعبة: : مادة في اختبار
 .نقاط) 04التمرین الثالث: (

; 𝑢𝑢2 و  𝑢𝑢3نعتبر الصنادیق الثلاثة    𝑢𝑢1  حیث الصندوق𝑢𝑢1   كریةّ سوداء والصندوق   19یحتوي على كریّة حمراء واحدة و
𝑢𝑢2  كریّة سوداء و الصندوق   18على كریتّین حمراوین و𝑢𝑢3   كریّة سوداء. 17كریّات حمراء و  3یحتوي على 

 نختار بالإعتماد على الصدفة الكاملة صندوقا من الصنادیق الثلاثة ثم نسحب منھ كریتّین في آن واحد. 
" حادثة  RN" حادثة الحصول على كریّتین سوداوین" و   NN"حادثة الحصول على كریتّین حمراویین" و  RRنسمي 

 الحصول على كریّتین مختلفتین في اللون" 
 أحسب احتمال كل من الحوادث التالیة:  -1

      A   یكون السحب من الصندوق "𝑢𝑢1" 
      B   الحصول على كریتّین سوداوین علما أننا سحبنا من الصندوق "𝑢𝑢2 " 
      C  "الحصول على كریتّین مختلفتین في اللون " 
 أ/ أنقل ثم أكمل شجرة الاحتمالات " الشّكل المقابل".   -2

ب/ علما أنّنا حصلنا على كریّتین حمراوین ، مااحتمال أن یكون السحب من        
 .  𝑢𝑢3الصندوق  

الذي یرفق بكل عملیة سحب عدد الكریّات   Xنعتبر المتغیرّ العشوائي   -3
 الحمراء المسحوبة. 

 . Xأ/ حددّ قیم المتغیرّ العشوائي         
 ، ثم احسب أملھ الریاضي.Xب/ أوجد قانون احتمال للمتغیرّ العشوائي        
𝑋𝑋2+1أحسب احتمال الحادثة: "    -4

ln (𝑋𝑋−1)
> 0 ." 

 نقاط) 08 : (الرابعالتمرین 
I   نعتبر الدالة𝑓𝑓   كما یلي:   ]∞+ ; 0[المعرفة على𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑥𝑥 + 1

2
− ln 𝑥𝑥 + 1

2
(ln 𝑥𝑥)2. 

�𝐶𝐶𝑓𝑓�    تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس(𝑜𝑜 ;  𝚤𝚤 , 𝚥𝚥) . 
حسب:       أ/ ا  -1

0
lim ( )

x
f x

>→
  ثم فسّر النتیجة ھندسیا. 

𝑥𝑥:   𝑓𝑓(𝑥𝑥)ق أنھ من أجل كل عدد حقیقي موجب تماما  تحقّ  / ب   = 𝑥𝑥 + 1
2

+ �1
2

ln 𝑥𝑥 − 1� ln 𝑥𝑥 
 . ∞+عند   𝑓𝑓احسب نھایة الدالة    / ج        
; 0[من المجال   𝑥𝑥عدد حقیقي   أ/ بیّن أنھ من أجل كل  -2 1]  :(𝑥𝑥 − 1) + ln 𝑥𝑥 ≤   𝑥𝑥عدد حقیقي   ومن أجل كل 0

; 1]من      المجال   +∞[  :(𝑥𝑥 − 1) + ln 𝑥𝑥 ≥ 0 . 
𝑥𝑥:    𝑓𝑓′(𝑥𝑥)بین أنھ من أجل كل عدد حقیقي موجب تماما    /ب        = 𝑥𝑥−1+ln 𝑥𝑥

𝑥𝑥
 . 𝑓𝑓شكل جول تغیرات الدالة ثم 

𝑦𝑦المعرف بالمعادلة:   (∆)یقطع المستقیم   �𝐶𝐶𝑓𝑓�بین أن    -3 = 𝑥𝑥 + 1
2

في نقطتین یطلب تعیین إحداثییھما ثم أدرس  
 . (∆)و المستقیم   �𝐶𝐶𝑓𝑓�الوضع النسبي للمنحني  

 . (𝑇𝑇)ثم أكتب معادلة للماس   (∆)ھا یوازي المستقیم  د عن (𝑇𝑇)التي یكون المماس    �𝐶𝐶𝑓𝑓�من   Aعینّ احداثیي النقطة   -4
𝑥𝑥     :𝑓𝑓′′(𝑥𝑥)أ/ بین أنھ من أجل كل عدد حقیقي موجب تماما   -5 = 2−ln𝑥𝑥

𝑥𝑥²
 . 

 یقبل نقطة انعطاف یطلب تعیین احداثییھا.  �𝐶𝐶𝑓𝑓�ب/ استنتج أن المنحني        
 .�𝐶𝐶𝑓𝑓�و   (𝑇𝑇)،   (∆)أنشئ كلا من   -6
𝑓𝑓(𝑥𝑥)، عدد و إشارة حلول المعادلة   m  الحقیقي بیانیا ، حسب قیم الوسیط  شناق -7 = 𝑥𝑥 − 2𝑚𝑚 . 
𝑥𝑥أ/ تحقق أن الدالة:   -8 ⟼ 𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥 − 𝑥𝑥   ھي دالة أصلیة للدالة𝑥𝑥 ⟼ 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙   0[على المجال ; +∞[. 

∫ب/ باستعمال المكاملة بالتجزئة بین أن:      (ln 𝑥𝑥)2𝑑𝑑𝑑𝑑 = 𝑒𝑒 − 2𝑒𝑒
1 . 

𝑦𝑦لمعادلات:  و المستقیمات المعرفة با �𝐶𝐶𝑓𝑓�ج/ أحسب مساحة الحیز للمستوي المحدد بـ       = 𝑥𝑥   ;   𝑥𝑥 = 𝑒𝑒  ;   𝑥𝑥 = 1 
 الثاني انتھى الموضوع                             

 

 

 4من  4 ةصفح   
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الشعبية الديمقراطية الجزائرية الجمهورية
الوطنية التربية وزارة

ولاʮت- بعض مع سعادة-موحد :سيدي ʬنوية غليزان لولاية التربية مديرية
2023 ماي 15 : يوم تجريبي ʮبكالور

تجريبية علوم 03 : المستوى
ونصف ساعات 03 : المدة الرʮضيات : مادة في اختبار

الإمʴʱان إنʱهاء ʙعǼ QR الॽʴʸʱح ȌǼرا ǽفʱح

: ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على
: الأوّل الʦʸضʦع

(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال
z2 −2z+4= 0 : الأتॽة z الʺʳهʨل ذات الʺعادلة C ॼة ʛؗʺال الأعʙاد مʨʺʳعة في حل (I

(O;−→u ,−→v ) ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى مʨʶʻب ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺال (I I

zC = zA ei 5π
6 و zB = 1− i

p
3 ، zA = 1+ i

p
3 لاحقاتها الʱي C و B ، A Ȍقʻال ʛʰʱنع

الأسي الȞʷل على zA و zB ʖʱأك ʦث ȑʛʰʳال الȞʷل على zC ʖʱأك (1

OAB ʘلʲʺال ॽʰʡعة ʧʽع ʦث. zA

zB
للعʙد الأسي الȞʷل إسʱʻʱج (2

أضلاع ȑازʨʱم OADB الȃʛاعي ʨȞǽن حʱى D الʻقʢة لاحقة ʧʽع (3(
zA

zB

)2023
العʙد ȑʛʰʳال الȞʷل على ʖʱأك ʦتʺاما.ث ʖجʨم حॽʁقي

(
zA

zB

)3n
ʨȞǽن حʱى n ॽʰʡعي عʙد ʦॽʀ ʧʽع (4

θ ∈
[
0;

π

2

]
ʘʽح z = zA+2eiθ ʨȞǽن: أجلها ʧم الʱي z اللاحقة ذات ȑʨʱʶʺال ʧم M Ȍقʻال مʨʺʳعة (E) ʧʽع (5

(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال

−2 −1 1

−2

−1

1

(
C f

)

(∆)

α
O

i⃗

j⃗
(C f ) و f (x)=− ln(2− x) بـ: [−2,0] على الʺعʛفة الʙالة f (I
ʝانʳʱʺال و ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في تʺʽʲلهاالॽʰاني

f (α)=α ʘʽح y= x الʺعادلة ذا ʦॽʁʱʶم (∆) و (O;
−→
i ,

−→
j )

الʺقابل: الȞʷل في مʨضح ʨكʺاه

[−2;0] الʺʳال على تʺاما مʜʱایʙة f الʙالة أن Șقʴت (1

f (x) ∈ [−2;0] فإن: x ∈ [−2;0] كل أجل ʧم أنه ʧʽب (2

v0 = 0

vn+1 = f (vn)
و

u0 =−2

un+1 = f (un)
كʺایلي: N على ʧʽʱفʛالʺع (vn) و (un) ʧʽʱʽالʱʱʺال ʛʰʱنع (I I

(vn) و (un) ʧʽʱʽالʱʱم وجʨد بʛر أ) (1

الإنʷاء ȋʨʢخ مʛʰزا حʶابها دون v2 و v1 ، v0 ، u2 و u1 ، u0 : الʙʴود الفʨاصل مʨʴر على مʲل ب)
(vn) و (un) ʧʽʱʽالʱʱʺال ʧم كل تقارب و إتʳاه ʧʺخ ج)

4 ʧم 1 صفʴة
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تॽʰȄʛʳة علʨم 03 : الॼɻʷة / الȄʛاضॽات : مادة في اخॼʱار

−2≤ un−1 ≤ un ≤ vn ≤ vn−1 ≤ 0 معʙوم: ʛʽغ n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʗʰأث أ) (2

(vn) و (un) ʧʽʱʽالʱʱʺال ʧم كل تقارب و ʛʽتغ إتʳاه إسʱʻʱج ب)
0≤ vn+1−un+1 ≤ 1

2
(vn−un) أن ʧʽب. vn+1−un+1 ≤ vn −un

2−vn
: n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه نقʰل أ) (3

0≤ vn −un ≤ 2
(
1
2

)n
: n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه إسʱʻʱج ب)

؟ (vn) و (un) ʧʽʱʽالʱʱʺال ʧع القʨل ʧȞʺǽ ماذا . lim
n→+∞un = lim

n→+∞vn =α أن: ʗʰأث د)

(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
4 إلى 1 ʧم الأرقام ʴǽʺلʨن S1 ʦʶالق ʧم ʧʽʰلاع أرȃعة إخॽʱار ʦت ، الʲانȄʨة ʲʺǽل القʙم لʛؔة ȘȄʛف ʧʽʽتع إʡار في

13 إلى 11 ʧم الأرقام ʴǽʺلʨن S3 ʦʶالق ʧم ʧʽʰلاع وثلاث 10 إلى 5 ʧم الأرقام ʴǽʺلʨن S2 ʦʶالق ʧم ʧʽʰلاع وسʱة
الإحʱʺال مʶʱاوȄة الإخॽʱارات كل أن علʺا ȋاॽʱالإح في لॽʁॼʽا ȘȄʛالف ʧم ʧʽʻإث ʧʽʰلاع الآن نʱʵار

: الʱالॽة الʨʴادث إحʱʺال ʖʶأح أ) (1

ʦʶالق ʝنف ʧم ʧȄارʱʵʺال ʧʽʻالإث ʧʽʰاللاع " B "ʧʽʽزوج ʧʽʺرق ʴǽʺلان ʧȄارʱʵʺال ʧʽʻالإث ʧʽʰاللاع " A

بʛر مʱʶقلʱان؟ B و A الʴادثʱان هل ب)
ʧʽʽزوج ʧʽʺرق ʴǽʺلان و ʧʽلفʱʵم ʧʽʺʶق ʧم ȋاॽʱالإح في ʧȄارʱʵʺال ʧʽʻالإث ʧʽʰاللاع ʨȞǽن أن إحʱʺال ما (2

زوجʧʽʽ؟ ʧʽʺرق ʧʽحامل ʨȞǽن أن .ماإحʱʺال ʧʽلفʱʵم ʧʽʺʶق ʧم ȋاॽʱالإح في ʧȄارʱʵʺال ʧʽʻالإث ʧʽʰاللاع كان إذا (3

(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

0.5 1

−1

−0.5

0.5

1

(
Cg

)

O

x

y

الॽʰاني تʺʽʲلها (Cg) و g(x) = 2− x+ ln x بـ: ]0;1[ على الʺعʛفة الʙالة g (I
(O;

−→
i ,

−→
j ) ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في

: الʺقابل الȞʷل في ʧʽʰم ʨه كʺا

0.15<α< 0.16 :ʘʽح α وحʙʽا حلا تقʰل g(x)= 0 الʺعادلة أن ʧʽب (1

]0;1[ الʺʳال على g(x) إشارة إسʱʻʱج (2

تʺʽʲلها (C f ) ʧȞॽول f (x)= 1−2x+ ln x
x−1

بـ: ]1;+∞[ على معʛفة دالة f (I I

(O;
−→
i ,

−→
j ) ʝانʳʱʺال و ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني
بॽانॽا الʳॽʱʻة ʛʶف ʦث . lim

x→+∞ f (x) و lim
x

>→1
f (x) ʖʶأح (1

f ′(x)= g
(1

x
)

(x−1)2 فإن: ]1;+∞[ الʺʳال ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب أ) (2

. تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث .
[

1
α

;+∞
[
على تʺاما مʻʱاقʸة و

]
1;

1
α

]
على تʺاما مʜʱایʙة f أن ʧʽب ب)

y=−2 : الʺعادلة ذا (∆) ʦॽʁʱʶʺال و (C f ) لـ: الʰʶʻي الʨضع أدرس (3

( f
( 1
α

)≈−1.8 (ǽعʢى (C f ) ، (∆) ʦأرس (4

ʧȄʜایʺʱم ʧʽحل | f (x)| = m الʺعادلة تقʰل حʱى m الॽʁʴقي Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʧʽع (5

h الʙالة ʛʽتغ إتʳاه .إسʱʻʱج 2 الʕʶال على إعʱʺادا . h(x)= f (ex) بـ: ]0;+∞[ على الʺعʛفة الʙالة h (6
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تॽʰȄʛʳة علʨم 03 : الॼɻʷة / الȄʛاضॽات : مادة في اخॼʱار

: الhّاني الʦʸضʦع
(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال

(O;−→u ,−→v ) ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺال مایلي كل في ʛʰʱنع
ʛȄʛʰʱال مع الʱالॽة الʴالات ʧم حالة كل في الʲلاثة الإقʛʱاحات ʧʽب ʧم ʙʽحʨال الॽʴʸح الإقʛʱاح ʧʽع

هي: z =−3
[
cos

(π
3

)
+ isin

(π
3

)]
ʘʽح z ʖ ʛؗʺال للعʙد عʺʙة arg(z) و صॽʴح عʙد k (1

arg(z)=−π

3
+2kπ ج) arg(z)= 4π

3
+2kπ ب) arg(z)= π

3
+2kπ أ)

:ʘʽح r قʛʢها ونʸف A ʜها ʛؗم دائʛة هي |2z−2+4i| = 8 ʘʽح z اللاحقة ذات M Ȍقʻعةالʨʺʳم (E) (2

r = 3 و A(−2,4) r = 4 و A(1,−2) ب) r = 8 و A(−2,4) أ)
zC = i و zB = 1−2i ، zA = 1+2i لاحقاتها Ȍنق C و B ، A ب) (3

: هي أضلاع ȑازʨʱم ABCD الȃʛاعي ʨȞǽن ʘʽʴǼ D الʻقʢة .لاحقة ZD

zD =−3i ج) zD = 1− i
p

3 ب) zD = 5i أ)
: هʺا i ʖ ʛؗʺال للعʙد ʧʽʽعॽȃʛʱال ʧʽȄرʚʳال (4

1− i و 1+ i ج) 1+ ip
2

و 1− ip
2

ب) −1+ ip
2

و 1+ ip
2

أ)

(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
un+1 =

u2
n + e
2un

: n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم u0 = 1+p
e بـ: الʺعʛفة العʙدǽة الʺʱʱالॽة (un)

un+1 −
p

e = 1
2un

(
un −

p
e
)2 : n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه Șقʴت أ) (1

un >p
e : n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب ب)

مʱقارȃة أنها إسʱʻʱج و (un) الʺʱʱالॽة ʛʽتغ إتʳاه أدرس ج)
vn = ln

(
un −

p
e

un +
p

e

)
بـ: N على الʺعʛفة العʙدǽة الʺʱʱالॽة (vn) (2

un+1 +
p

e = 1
2un

(
un +

p
e
)2 : n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʗʰأث أ)

v0 الأول حʙها ʧʽʽتع ʖلʢǽ 2 أساسها هʙʻسॽة مʱʱالॽة (vn) أن ʗʰأث ب)
lim

n→+∞un ʖʶأح ، n بʙلالة un إسʱʻʱج ʦث n بʙلالة vn ʖʱأك ج)

(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
الʙʻʸوق ȑʨʱʴȄو 1 العʙد تʴʺل خʹʛاء كʛات ثلاث و i ʖ ʛؗʺال العʙد تʴʺل ʧȄاوʛʺح ʧʽتʛك على U1 صʙʻوق ȑʨʱʴǽ
U3 الʙʻʸوق ȑʨʱʴǽ و 0 العʙد تʴʺل ʧȄاوʛʹخ ʧʽتʛ وؗ 1

2
+
p

3
2

i ʖ ʛؗʺال العʙد تʴʺل حʺʛاء كʛات ثلاث على U2

2 العʙد تʴʺل ʧȄاوʛʹخ ʧʽتʛك و 1
2
−
p

3
2

i ʖ ʛؗʺال العʙد تʴʺل ʧȄاوʛʺح ʧʽتʛك على
الॼʶʻة هي Șادیʻʸال ʙأح إخॽʱار إحʱʺال أن علʺا . الʲلاثة Șادیʻʸال ʙأح ʧم Ǽالإرجاع و الʨʱالي على ʧʽتʛك ʖʴʶن

معا الʲلاثة Șادیʻʸال في الʺʨجʨدة للȄʛؔات الإجʺالي العʙد و صʙʻوق كل في الʺʨجʨدة الȄʛؔات عʙد ʧʽب
"ʧȄاوʛʺح ʧʽتʛك على الʨʸʴل " B " اللʨن ʝنف ʧم ʧʽتʛك على الʨʸʴل " A : الʱالॽة الʨʴادث ʛʰʱنع

" الأقل على خʹʛاء كʛة على "الʨʸʴل C

4 ʧم 3 صفʴة
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تॽʰȄʛʳة علʨم 03 : الॼɻʷة / الȄʛاضॽات : مادة في اخॼʱار

الȃʛʳʱة لهʚه الʺʨافقة الإحʱʺالات شʛʳة شȞل (1

p(C) و p(B) ʖʶأح ʦث p(A)= 18
35

أن ʧʽب (2

الʺȃʨʴʶة الȄʛؔات على مʳʶلة الأعʙاد Ȅʨʡلة مʨʺʳع ʧʽتʛك ʖʴس ȞǼل Șفʛی ȑʚال العʨʷائي ʛʽغʱʺال X ʧȞॽل (3

إحʱʺاله قانʨن عʛف ʦث 4 و 3 ، 2 ، 1 ، 0 : هي X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʦॽʀ أن بʛر أ)
P

(
CX

5 = 5
) ʖʶأح ʦث E(X ) الȄʛاضॽاتي الأمل ʖʶأح ب)

(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال
g(x)= 1− x+ ex بـ: R على معʛفة عʙدǽة دالة g (I

تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث g الʙالة تغʛʽات ادرس (1

R على g(x) اشارة اسʱʻʱج (2

f (x)= x+1+ xe−x : كʺایلي R على معʛفة دالة f (I I

(O;
−→
i ,

−→
j ) ʝانʳʱʺال و ʙعامʱʺال ʦالʺعل الى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (C f ) ʧȞॽل و

lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) ʖʶاح (1

+∞ ʨʳǼار (C f ) لـ: مائل مقارب y= x+1 الʺعادلة ذا (∆) ʦॽʁʱʶʺال أن ʧʽب (2

(∆) ʦॽʁʱʶʺال و (C f ) للʺʻʴʻى الʰʶʻي الʨضع أدرس ʦث
f ′(x)= e−x g(x) : x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب أ) (3

تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث f الʙالة ʛʽتغ إتʳاه إسʱʻʱج ب)
−0.5<α<−0.4 ʘʽح α فاصلʱها وحʙʽة. نقʢة في الفʨاصل مʨʴر ǽقʢع (C f ) الʺʻʴʻى أن ʧʽب (4

(T) و (C f ) لـ: الʰʶʻي الʨضع أدرس ʦث 0 الفاصلة ذات الʻقʢة ʙʻع (C f ) للʺʻʴʻى (T) للʺʺاس معادلة ʖʱأك (5

ʦالʺعل ʝنف في (C f ) و (T) ، (∆) ʦأرس (6

ʧȄʜایʺʱم ʧʽحل f (x)= mx+1 الʺعادلة تقʰل حʱى الॽʁʴقي Ȍॽسʨال m ʦॽʀ ʧʽع (7

ʧʽقॽʁح ʧدیʙع b و a ʘʽح H(x)= (ax+b)e−x : كʺالي R على معʛفة دالة H (I I I

h(x)= xe−x :ʘʽح R على h للʙالة أصلॽة دالة H تʨؔن حʱى b و a ʧʽع (1

x = 3 و x = 1 معادلʽʱهʺا: ʧیʚالل ʧʺॽʁʱʶʺوال (T) و (C f ) Ǽالʺʻʴʻى الʺʙʴد ȑʨʱʶʺال ʜʽʴال مʶاحة A ʖʶأح (2

مʲفʢة مʦʸʱعة ʥم تʻʸʲل ʤت
ʙائʚʱالǺ ʤॻعلʯلل الȂʙاضॻات

ȘʽفʨʱالǼ4 ʧم 4 الʺادةصفʴة أساتʚة
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الʵعॻʮة الʸǻʗقʙاॻʟة الʚʱائȂʙة الʸʱهʦرȂة
الʴʸاǺقات و للامʲʯانات الʟʦʹي الʗیʦان الॻʹʟʦة الॻȁʙʯة وزارة
الॻʹʸعة ولاǻة الʮȂʙʱʯي الȜॺالʦرȂا امʲʯـان
2023 ȏما : دورة تॻʮȂʙʱة علʦم : الॺɹʵة

د 30 و سا 03: الʗʸة الȂʙاضॻات : مادة في اخॺʯار
: ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على

: الأوّل الʦʸضʦع

(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال
الʱعلʽل. مع الʴॽʴʸة الإجاǼة ʛʱإخ

: هي x الॽʁʴقي الʺʳهʨل ذات ln(−2023x+ 1) < ln(2023) الʺʛʱاجʴة حلʨل مʨʺʳعة (1]
− 2022

2023
;+∞

[
ج)

]
−∞;

2022

2023

[
ب)

]
− 2022

2023
;

1

2023

[
أ)

هي: λ =

(
1361

250

)1962

للعʙد العȄʛʷة الʱؔاǼة في الأرقام عʙد (2
2023 ج) 1444 ب) 1443 أ)

( R ʧم c1, c2 الȞʷل:( ʧم الʙوال هي R على y′′ =
1

x2
الʱفاضلॽة الʺعادلة حل (3

y = −ln|x|+ c1x+ c2 ج) y = ln|x|+ c1x+ c2 ب) y = −1

x
+ c أ)

{0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9} الʺʨʺʳعة ʧم أرقام 5 ب یॼʱع ʦث {A,B,C} الʺʨʺʳعة ʧم ʧʽفʛح بʽȞʷʱل قفل ǽفʱح (4
: هي القفل هʚا لفʱح الʺʺʻȞة الʛʢق عʙد

32 × 105 ج) A2
3 × 105 ب) A2

3 × A5
10 أ)

(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
. f(x) =

3x− 1

2x
كʺایلي: [1

2
; +∞[ الʺʳال على الʺعʛفة f الʙالة ʛʰʱنع

.f الʙالة ʛʽتغ إتʳاه أدرس (1
. Un+1 = f(Un) :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم U0 = 2 بـ: N على الʺعʛفة (Un) الʺʱʱالॽة ʧؔʱل (2

.Un > 1 :n معʙوم ʛʽغ ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم ،أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب ا)
? تʱʻʱʶج ماذا ، تʺاما مʻʱاقʸة (Un) الʺʱʱالॽة أن ʧʽب ب)

.Un+1 − 1 ≤ 1

2
(Un − 1) : لʙیʻا n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʗʰأث ا) (3

. (Un) الʺʱʱالॽة نهاǽة اسʱʻʱج ʦث ، Un − 1 ≤ (
1

2
)n : لʙیʻا n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʗʰأث ب)

.Vn =

(
Un − 1

2Un − 1

)
بـ: N على الʺعʛفة (Vn) الʺʱʱالॽة ʧؔʱل (4

n بʙلالة Vn ʖʱأك ʦث الأول حʙها ʧʽʽتع ،و 1
2

أساسها هʙʻسॽة مʱʱالॽة (Vn) ان ʗʰأث ا)

6 ʥم 1 صفʲة
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. Vn بʙلالة Un ʖʱاك ب)
.Sn =

V0 − 1

U0

+
V1 − 1

U1

+ ...+
Vn − 1

Un

: ʘʽح Sn الʺʨʺʳع n بʙلالة ʖʶأح ج)

(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
الأرقام تʴʺل بॽʹاء وأرȃعة −1 , 0 , 1 الأرقام تʴʺل حʺʛاء ثلاث مʻها كȄʛات 9 على ʝॽك ȑʨʱʴǽ

.−1 , 0 الأرقام تʴʺل خʹʛاء ʧʽتʛ وؗ −1 , 0 , 1 ,1
.ʝॽؔال ʧم كʛات ثلاث ʙواح أن وفي عʨʷائॽا ʖʴʶن

: الʨʴادث ʛʰʱنع −
'' اللʨن. ʝنف ʧم كʛات ثلاث ʖʴس ''A

'' مʻعʙم. ʦعهʨʺʳم كʛات ثلاث ʖʴس ''B
'' تʺاما. ʖسال جʙاؤهʺا كʛات ثلاث ʖʴس ''C

? مʱʶقلʱان B و A الʴادثʱان هل ، A ∩B , C , B , A : الʱالॽة الʨʴادث ʧم حادثة كل إحʱʺال ʖʶأح (1
? اللʨن ʝنف ʧم تʨؔن أن ماإحʱʺال ʖسال عʙد جʙاؤهʺا الʺȃʨʴʶة الʛؔات أن علʺا (2

حالة الʺȃʨʴʶة(في الأعʙاد ʧʽب ʧم ʛالأصغ العʙد ʖʴس ȞǼل Șفʛی ȑʚال X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʧȞॽل −
نفʶه). ʦقʛال ʚناخ ʧʽʺقʛال ȑاوʶت

.X العʨʷائي ʛʽغʱʺلل الإحʱʺال قانʨن Ȍأع (3
.X العʨʷائي ʛʽغʱʺلل E(X) الȄʛاضॽاتي الأمل ʖʶأح (4

. P (ex − 1 ≤ 0) ʖʶأح (5
(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

بـ: ]− 1,+∞[ على الʺعʛفة f الʙالة
b و a ʘʽح ، f(x) = ax + 5 +

b

x+ 1
+ ln(x + 1)

ȑʨʱʶʺال في f للʙالة الॽʰاني الʽʲʺʱل (Cf ) و حॽʁॽʁان عʙدان
.
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب
.(Cf ) ʧم نقʱʢان B(0; 3)، A(1; 3 + ln2)

ʨه (∆′) و A الʻقʢة ʙʻع (Cf ) للʺʻʴʻى الʺʺاس ʨه (∆)

B الʻقʢة ʙʻع (Cf ) للʺʻʴʻى الʺʺاس

بॽانॽة Ǽقʛاءة (1
.f ′(1) و f ′(0), f(0) ʧم كلا ʖʶأح ا)

.f الʙالة تغʛʽات جʙول شȞل ب)
.f الʙالة مʱʷقة f ′ للʙالة الʺʺʲل الʺʻʴʻى ʛȄʛʰʱال مع ʧʽع (3) و (2), (1) الʺॽʻʴʻات ʧʽب ʧم ج)
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. f(x) = −x+ 5− 2

x+ 1
+ ln(x+ 1) : ]− 1,+∞[ الʺʳال ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب (2
.(Cf ) للʺʻʴʻى مقارب x = −1 معادلʱه ȑʚال ʦॽʁʱʶʺال أن ʧʽب (3

. f ′(x) =
−x2 − x+ 2

(x+ 1)2
: ]− 1,+∞[ الʺʳال ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب (4

. f ′(x) إشارة x ʦॽʀ ʖʶح اسʱʻʱج (5
. 5− 2

x+ 1
+ ln(x+ 1) = 3x+m : الʺعادلة حلʨل عʙد ، m الॽʁʴقي Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʖʶوح بॽانॽا ʞناق (6

في الॽʰاني تʺʽʲلها (Cg) و g(x) = −x+6− 2

x
+ ln(x) : كʺایلي ]0; +∞[ الʺʳال على الʺعʛفة الʙالة g (7

.
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

ʦالʺعل
.g(x) = f(x− 1) : ]0,+∞[ ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب ا)

أنʯʷه. ʦث (Cf ) على اعʱʺادا (Cg) إنʷاء كॽɿॽة ʧʽب ب)
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: الhّاني الʦʸضʦع
(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال

.P (Z) = Z3 +
(
1 + 2

√
3
)
Z2 + 2

(
2 +

√
3
)
Z + 4 :ʘʽح Z الʺعʙوم ʛʽغ ʛʽغʱʺلل حʙود ʛʽʲك P (Z) (I

.P (Z) = 0 الʺعادلة C في حل ʦث ،P (Z) = (Z + 1) (Z2 + aZ + b) ʨȞǽن: ʘʽʴǼ b و a ʧʽʽقॽʁʴال ʧدیʙالع ʙج

ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺال ʧم Ȍنق C و B ،A .(O;−→u ,−→v ) ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺال (II
.( ZA Șافʛم إلى ZA بـ ʜمʛی ) .ZC = −i و ZB = ZA ،ZA = −

√
3 + i :ʖʽتʛʱال على لʨاحقها

.ZB للعʙد الأسي الȞʷل اسʱʻʱج ʦث الأسي، الȞʷل على ZA ʖ ʛؗʺال العʙد ʖʱأك ا) (1
.ʖجʨم حॽʁقي

[
2022−

(
ZA

2

)1962
]

العʙد: أنّ ʧّ̔ب ب)

.ȑʛʰʳال الȞʷل على ZA − ZB

ZC − ZB

ʖ ʛؗʺال العʙد ʖʱأك ا) (2
.ABC ʘلʲʺال ॽʰʡعة حʙّد ʦث ، ZA − ZB

ZC − ZB

ʖ ʛؗʺال العʙد وعʺʙة لȄʨʢلة هʙʻسॽا تفʛʽʶا Ȍأع ب)
. [AC] القʢعة مʸʱʻف D الʻقʢة لاحقة ZD ʧّ̔ع ا) (3

قʛʢها. ونʸف ʜها ʛؗم ʧʽʽتع ʖلʢǽ (γ) دائʛة إلى تʱʻʺي C و B ،A Ȍقʻال أنّ ʧّ̔ب ب)
نفʶها هي (Z − ZD)

(
Z − ZD

)
=

7

4
:Șقʴت الʱي Z اللاحقة ذات ȑʨʱʶʺال ʧم M Ȍقʻال مʨʺʳعة أنّ ʧّ̔ب (4

.(γ)
(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال

.f(x) = 2x

2x+ 1
كʺایلي: [0; 1] على الʺعʛّفة f الʙالة ʛʰʱنع

و
(
O;

−→
i ,

−→
j
)

ʝانʳʱم ʙعامʱم ʦمعل في الॽʰاني تʺʽʲلها (C) و
الʺقابل) الȞʷل ʛʤأن) y = x الʺعادلة ذو ʦॽʁʱʶʺال (∆)

. Un+1 = f (Un) :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم U0 =
1

5
الأوّل ʙّʴǼها N على الʺعʛّفة (Un) الʺʱʱالॽة ʛʰʱنع (I

دون الفʨاصل مʨʴر على .U3 و U2، U1، U0 الʙʴود مّ̡ل ʦث الإجاǼة، ورقة على الȞʷل ʦرس ʙأع ا) (1
.ʦسʛال ȋʨʢخ مʛʰزا حʶابها

وتقارȃها. (Un) الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʳاه حʨل تʻʽʺʵا ضع ب)
.0 < Un <

1

2
:n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنّه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب (2

مʱقارȃة. أنّها اسʱʻʱج ʦث (Un) الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʳاه أدرس (3
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.Vn = 3n × Un

2Un − 1
:n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم العام ʙّʴǼها الʺعʛّفة (Vn) الʺʱʱالॽة ʧؔʱل (II

الأوّل. وحʙّها أساسها ʧʽʽتع ʖلʢǽ هʙʻسॽة (Vn) الʺʱʱالॽة أنّ اسʱʻʱج ʦّث ،Vn+1 − 6Vn = 0 أنّ ʧّ̔ب (1
.n بʙلالة Vn العام ʙʴال ॼɺارة ʖʱأك ا) (2

. lim
n→+∞

Un ʖʶأح ʦّث ،Un =
2n

3 + 2n+1
انّ: ʧّ̔ب ب)

.Sn =
(2U0 − 1)V0

U0

+
(2U1 − 1)V1

U1

+ ...+
(2Un−1)Vn

Un

:ʘʽح n بʙلالة Sn الʺʨʺʳع ʖʶأح (3

(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
یلي: كʺا مʛقʺة كȄʛات 4 ʦʹǽ U2 وعاء ، 4 و 3 ,1 ,1 ,1 ,1 یلي: كʺا مʛقʺة كȄʛات 6 ʦʹǽ U1 وعاء ʛʰʱنع (I

.4 و 3 ,2 ,1
ʧم واحʙة كȄʛة ʖʴʶن 5 أو 3 ʦقʛال ʛهʣ إذا واحʙة، ʢǼاقة 6 إلى 1 ʧم مʛقʺة ʢǼاقات 6 ʦʹت علॼة ʧم ʖʴʶن
( ʝʺالل ʙʻع بʻʽها ʜʽʺن لا مʱʺاثلة الȄʛؔات ) . U2 الʨعاء ʧم كȄʛة ʖʴʶن فإنʻا ʛآخ ʦرق ʛهʣ إذا أما ،U1 الʨعاء

" U1 الʨعاء اخॽʱار " الʙʴث: A
" U1 الʨعاء ʧم 1 ʦقʛال تʴʺل كȄʛة ʖʴس " الʙʴث: B1

" U2 الʨعاء ʧم 1 ʦقʛال تʴʺل كȄʛة ʖʴس " الʙʴث: B2

الʺقابلة. الاحʱʺالات شʛʳة وأكʺل أنقل (1
: B الʙʴث احʱʺال ʖʶأح (2

." 1 ʦقʛال تʴʺل كȄʛة ʖʴس "

U3 ʙواح وعاء في الȄʛؔات الآن نʳʺع (II
.ʙواح آن في كȄʛات ثلاث U3 الʨعاء ʧم عʨʷائॽا ʖʴʶن

على: الʨʸʴل احʱʺال ʖʶأح (1
فʛدǽة. أرقاما تʴʺل كȄʛات ثلاثة ا)

فʛدǽا. رقʺا تʴʺل الʲلاث الȄʛؔات ʧم الأقل على كȄʛة ب)
فʛدǽا. رقʺا تʴʺل الʲلاث الȄʛؔات ʧم ʛʲالأك على كȄʛة ج)

. 1 ʦقʛال تʴʺل الʱي الȄʛؔات عʙد الʶاǼقة Ǽالॽɿॽؔة ʖʴس ȞǼل Șفʛی ȑʚال X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʛʰʱنع (2
الȄʛاضॽاتي أمله ʖʶأح ʦّث ، X العʨʷائي ʛʽغʱʺال قانʨن ʧّ̔ع

(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال
.g(x) = 2 + (x− 2) e−x+2 كʺایلي: R على الʺعʛّفة g العʙدǽة الʙالة ʛʰʱنع (I

.g الʙالة تغʛʽات أدرس (1
.1, 14 < α < 1, 15 ʘʽح α وحʙʽا حلا تقʰل g(x) = 0 الʺعادلة أنّ ʧّ̔ب (2
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.g(x) إشارة x الॽʁʴقي العʙد ʦॽʀ ʖʶح اسʱʻʱج (3
.f(x) = 2x− 1− (x− 1) e−x+2 كʺایلي: R على الʺعʛّفة f العʙدǽة الʙالة ʛʰʱنع (II

.
(
O;

−→
i ,

−→
j
)

ʝانʴʱʺوال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (Cf ) نʶʺي
. lim

x→+∞
f(x) و lim

x→−∞
f(x) ʖʶأح (1

.f الʙالة تغʛʽات جʙول شȞل ʦّث ، f ′(x) = g(x) :x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنّه ʧّ̔ب (2
.f(α) لـ حʛʸا اسʱʻʱج ʦث ، f(α) = 2α + 1 +

2

α− 2
: أنّ ʧّ̔ب ا) (3

أدرس ʦث ، +∞ ʨʳǼار (Cf ) للʺʻʴʻى مائل مقارب y = 2x − 1 الʺعادلة ȑذ (∆) ʦॽʁʱʶʺال أنّ ʧّ̔ب ب)
.(Cf ) لـ Ǽالॼʶʻة وضعʱʽه

له. دȞǽارتॽة معادلة كʱاǼة ʖلʢǽ (∆) ʦॽʁʱʶʺال ȑازʨی (T ) مʺاسا ǽقʰل (Cf ) الʺʻʴʻى أنّ ʧّ̔ب ج)
.(Cf ) و (∆) ،(T ) أنʷئ ʦّث f(2) و f(0) ʖʶأح د)

.2m− 1− (x− 1) e−x+2 = 0 الʺعادلة: حلʨل إشارة و عʙد m Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʖʶوح بॽانॽا ʞناق (4
حॽʁॽʁان. عʙدان b و a ʘʽح ، H(x) = (ax+ b) e−x+2 كʺایلي: R على الʺعʛّفة العʙدǽة الʙالة H ʧؔʱل (5

. h(x) = (x− 1) e−x+2 بـ: R على الʺعʛّفة h للʙالة أصلॽة H الʙالة تʨؔن ʘʽʴǼ b و a ʧّ̔ع ا)
(∆) ʦॽʁʱʶʺوال (Cf ) Ǽالʺʻʴʻي الʺʙʴد ȑʨʱʶʺال ʜʽʴال مʶاحة A(λ) ʘʽح حॽʁॽʁا عʙدا λ ʧȞॽل ب)

λ > 1 , x = λ و x = 1 معادلʽʱهʺا: ʧیʚالل ʧʽʺॽʁʱʶʺوال
. lim

λ→+∞
A(λ) ʖʶأح ʦّث λ بʙلالة A(λ) الʺʶاحة ʖʶأح
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  سا  03:المدة                                                                                            الریاضیات              : اختبار في مادة

  أن یختار أحد الموضوعین التالیین  على المترشح

  الموضوع الأول

 )نقاط 04:(التمرین الأول

نعتبر المتتالیة العددیة nu 0:المعرفة بما یلي 2u  و من اجل كل عدد طبیعيn ،1

1 1 3

4 2 4

n

n nu u

 
   

 
  

،nعدد طبیعينضع من أجل كل 
3

4

n

n nv u
 

   
 

. 

 . 1vو 1uأحسب )1

بین أن المتتالیة )2 nv ھندسیة أساسھا
1

4
 .nبدلالة  nv، ثم عبر عن الحد العام 

،n استنتج أنھ من أجل كل عدد طبیعي  )3
1 3

4 4

n n

nu
   

    
   

limثم احسب  n
x

u


. 

nنضع من أجل كل عدد طبیعي  )4  :          0 1 .....n nS u u u    

 بین أن: 
16 1 1 3

3
3 3 4 4

n n

nS
   

     
   

lim ثم احسب   n
x

S


 . 

   )نقاط 04:(التمرین الثاني

 ة المعادلة التالی ℂ   حل في )1
2 2 0z i  ثم اكتب الحلول على الشكل الأسي.  

 :علمت أن إذا2zو  1zعین العددین المركبین  )أ 
1 2

1 2

4

2 9 5

z z i

z z i

 


  
 

 المستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس )2 ; ,O u v
 

B,النقط نعتبر   A وC1   صور الأعداد المركبةAz i      ،

43 2
i

Bz e



3Cz        و          i    

مرجح الجملة المثقلة Dلاحقة النقطة Dzاحسب  )أ       ; 1 , ;1 , ;1A B C  

  .ABCDحدد بدقة طبیعة الرباعي   )ب 

نعتبر) أ )3 1  مجموعة النقطM2: لتي تحققمن المستوي ا 10MA MB MC   
  

.   

  تحقق ان النقطةA تنتمي إلى ثم عین طبیعة المجموعة   ثم انشئھا. 

عین ) ب 2 مجموعة النقطMذات اللاحقةz حیث: C

B

z z

z z




Bzحقیقي سالب مع   z 

 n عدد طبیعي ،عین قیمn بحیث یكون العدد
2

n

Az 
 
 

  حقیقیا 
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  2023بكالوریا تجریبیة/ علوم تجریبیة : الشعبة/ الریاضیات :اختبار في مادة 

 )نقاط 05:(التمرین الثالث

كرات بیضاء،و یحتوي  5على كرتین حمراوین و 2U كرات بیضاء ،و یحتوي صندوق 3مراء و حكرات  4 على1Uیحتوي صندوق 

  .2 و كرتین تحملان معا الرقم 1 مل الرقمحكرات ت 3على  3U صندوق

 )3Uو 2Uو لا نھتم بالصندوقین (، 1U كرات من 3و في آن واحد نسحب عشوائیا  )1

 .ما ھو عدد الحالات الممكنة  )أ 

 .كرات من نفس اللون 3على  لما ھو احتمال الحصو  )ب 

 .ما ھو احتمال الحصول على كرة بیضاء على الأقل  )ج 

 .المتغیر العشوائي الذي یساوي عدد الكرات البیضاء المسحوبة X لیكن  )د 

 حدد قانون احتمال X   

 .2Uحب كرة منسن  2  ،أما إذا كان رقمھا 1U نسحب كرة من 1 إذا كان رقمھا.  3U نسحب الآن كرة من )2

 .اءحمرما ھو احتمال الحصول على كرة   )أ 

 .1U ما ھو احتمال كونھا مسحوبة منعلما أن الكرة المسحوبة حمراء،   )ب 

              ،1 و تحمل الرقم 3U الكرة المسحوبة من الصندوق:1Aالكرة المسحوبة حمراء،الحدث: Rنسمي الأحداث التالیة الحدث(

  )1U الكرة المسحوبة من الصندوق:B، الحدث2 و تحمل الرقم 3U الكرة المسحوبة من الصندوق:2Aالحدث

 )نقاط 07:(التمرین الرابع

دالة عددیة معرفة على fلتكن  1; كما یلي:           
2

ln 1
1

x
f x x

x
  


  

 fC تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس ; ,O i j
 

  )cm 2وحدة الطول( 

 احسب  )1 lim
x

f x
  

   و 
1

lim
x

f x



. 

من xبین أنھ من أجل كل عدد حقیقي ) أ )2 1; :  
 

2

1

1

x
f x

x


 


fحیث (   مشتقة الدالةf( 

على المجالfادرس اتجاه تغیر الدالة   )ب  1;  ،ثم شكل جدول تغیراتھا. 

اكتب معادلة المماس )3   للمنحني fC0عند النقطة ذات الفاصلة.  

بین أن المنحني ) أ )4 fCیقبل نقطة انعطاف یطلب تعیین إحداثیاتھا. 

بین أن المعادلة   )ب   0f x  تقبل حلا وحیدا3.9حیث 4  

ارسم   )ج   و المنحني fC.  

عدد و إشارة حلول المعادلة mناقش بیانیا حسب قیم الوسیط  )5  3f x x m  

6( Fدالة معرفة على 1;        :بـ       3 ln 1 3F x x x x     

.على المجالfدالة أصلیة للدالة  Fبین أن الدالة  )أ   1;  

لتكن  )ب  A  مساحة الحیز المستوي المحدد بالمنحني fC و محور الفواصل و المستقیمین اللذین 

0xمعادلتیھما  وx . 

 بین أن 
2 3

4 ²
1

A cm
 




 
  

 
 .:ثم أوجد حصرا لـ  A  

  

  

انتھى الموضوع الأول
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  2023بكالوریا تجریبیة/ علوم تجریبیة : الشعبة/ الریاضیات :اختبار في مادة 

  الموضوع الثاني

 )نقاط 04:(التمرین الأول

المستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس  ; ,O i j
 

  

fالدالة المعرفة على 1; :الشكل بـ  
 
  1 1f x x   ولیكن ، fC  المنحنى الممثل لھا.   

 المستقیم ذو المعادلةy x ) 1كما ھو موضح  في الشكل(  

و لتكن المتتالیة العددیة nu  المعرفة علىℕ    0   :بحدھا الأول

3

2
u  و من اجل كل عدد طبیعيn ، 1n nu f u          

2مثل على حامل محور الفواصل الحدود ) أ  )1 1 0, ,u u u 1الشكل .( الإنشاءمبینا خطوط  حسابھادون( 

خمن اتجاه تغیر المتتالیة   )ب  nu و تقاربھا. 

1فإن nبرھن بالتراجع أنھ من أجل كل عدد طبیعي  )ج  2nu . 

اثبت أن المتتالیة )2 nu ثم استنتج أنھا متقاربة اتمام متزایدة،. 

نعتبر المتتالیة  )3 nvالمعرفة علىℕ بالشكل:  ln 1n nv u  

یبین أن المتتالیة   )أ  nv تعیین أساسھا و حدھا الأولھندسیة یطلب. 

limثم استنتج nبدلالة nvاكتب عبارة الحد العام  )ب  n
x

u


 . 

 :حیثnبدلالة nS وn احسب كلا من )4

                
     0 1 21 1 1 ..... 1n nu u u u      

 

                                      
2 2 2 2
0 1 2 ....n nS v v v v    
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  2023بكالوریا تجریبیة/ علوم تجریبیة : الشعبة/ الریاضیات :اختبار في مادة 

 )نقاط 04:(التمرین الثاني

I(  P z كثیر حدود للمتغیر المركبzحیث:   3 8P z z  

 احسب )1 2P  ثم حدد العددین الحقیقیین و  ن أجل كل عدد مركبمبحیثz  

    22P z z z z     

         المعادلة   ℂ   حل في )2  0P z   

II( المستوي  المركب منسوب إلى معلم متعامد و متجانس  ; ,O u v
 

   

,B A وC1نقط من المستوي المركب لواحقھا على الترتیب 3Az i  B Az z 2Czو  ,     

B,اكتب كلا من )1 Az z وCz على الشكل الأسي  

Aاكتب العدد المركب ) أ )2 C

B C

z z

z z




 .على الشكل الجبري ،ثم على الشكل الأسي 

 ABCاستنتج طبیعة المثلث  ) ب

  ABC ھي مركز ثقل المثلثOتحقق أن النقطة   ) ج

 :التي تحقق nعین قیمة العدد الطبیعي )3   
n n

A Bz z 

لتكن  )4  � حیث z مجموعة النقط ذات اللاحقة  + 2 = ��
��

�ℝیمسح k حیث �
∗ . 

تنتمي إلى  Aتحقق أن  ) أ  

 عین المجموعة  ) ب  . 

  )نقاط 05:(التمرین الثالث

من ھا فاطمة ، نرید تكوین لجنة مكونة اسم ةو امرأة واحد إبراھیمنساء من بینھم رجل واحد اسمھ  4رجال و 8تتكون مجموعة أشخاص من 

  .ثلاثة أعضاء لھم نفس المھام

 :احسب احتمال كل من الأحداث التالیة )1

A"رجال  3 تكوین لجنة تضم"                  .B"تكوین لجنة تضم رجلا و امرأتان"  

C"تكوین لجنة تضم إبراھیم"                  .D   "تكوین لجنة تضم إما إبراھیم أو فاطمة"   

 .اختیار عدد الرجال في اللجنة المكونةالذي یرفق بكل Xلیكن المتغیر العشوائي  )2

 .و عرف قانون احتمالھXعین القیم الممكنة التي یأخذھا المتغیر العشوائي   )أ 

  .Xاحسب الأمل الریاضیاتي و الانحراف المعیاري للمتغیر العشوائي  )ب 

  )نقاط 07:(التمرین الرابع

I( gالدالة العددیة المعرفة علىℝ  بـ:            22 2 xg x x e    

 gادرس تغیرات الدالة  )1

المعادلة  أنبین  )2  0g x  تقبل حلا وحیدا1.14           :حیث 1.15  

 إشارةاستنتج  )3 g xحسب قیمx 
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 2023بكالوریا تجریبیة

  

: 2j cm


   2i cm


  

 fالدالة   ثم شكل جدول تغیرات

y x 

 .یطلب تعیین معادلة دیكارتیة لھ 

x التالیة حلین متمازین  

: 1h x x e 0و التي تنعدم عند �على 

المستوي المحدد بالمنحني fC و المستقیم   و المستقیمات التي

  النموذجیة للموضوع الثاني بعد انتھاء الوقت الرسمي للامتحان

  انتھى الموضوع الثاني 

بكالوریا تجریبیة/ علوم تجریبیة : الشعبة/ الریاضیات :اختبار في مادة 

 :       بـ ℝدالة عددیة معرفة على     22 1 1 xf x x x e      

تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس  ; ,O i j
 

j:حیث  cm

x 
     و lim

x
f x




 

x :  بین أنھ من أجل كل عدد حقیقي    f x g x  ثم شكل جدول تغیرات

  2 1f    ثم استنتج حصرا للعدد f  

C یقبل مستقیما مقاربا مائلا   2معادلتھ 1y x 

يلمنحنل ادرس الوضع النسبي fC بالنسبة إلى    

 fCقبل مماسا ی یوازي   یطلب تعیین معادلة دیكارتیة لھ

2 , 0f f  ثم ارسم  ,  و fC 

حتى تقبل المعادلة  mنیا قیم الوسیط الحقیقي Eذات المجھول الحقیقيx

    2: 2 1 1 0xE m x e      

للدالة  Hتكامل بالتجزئة الدالة الأصلیة  2: 1 xh x x e 

1عددا حقیقیا حیث .  A المستوي المحدد بالمنحني زمساحة الحی

x . 

احسب مساحة الحیز A   بدلالةثم احسب lim
x

A 


. 

النموذجیة للموضوع الثاني بعد انتھاء الوقت الرسمي للامتحان الإجابةستظھر 

  05من  05صفحة 

اختبار في مادة 

II(  لتكنf دالة عددیة معرفة على

 fC تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس

احسب) أ )1 lim
x

f x


f x

بین أنھ من أجل كل عدد حقیقي   ) ب

 أنبین   ) ج
2

2 1
2

  


fCالمنحني أناثبت ) أ )2
ادرس الوضع النسبي  ) ب

fCالمنحني أنبین   ) ج  

احسب  ) د  2 , 0f f

نیا قیم الوسیط الحقیقيعین بیا )3

                              : 2 1 1 0   

III(  

تكامل بالتجزئة الدالة الأصلیةالعین باستعمال  )1

 

1عددا حقیقیا حیثلیكن  )2

xمعادلاتھا  1وx 

 احسب مساحة الحیز

  

  

  

  

  

 

  

  

ستظھر 
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1 

ية الـال ية الديـجمهور  مقراطية الشعبيةـجزائر
ية الحسن ابن ال  ثانوي  3مستوى : ـال                                             م النزلة      ـهيثـثانو

 ر -ت ر  -شعبة : ع ت                                 : بوقفة عبد الفتاح                        الأستاذ
يـبي           :   رقم  الإختبار التجر

برة تحقن في جسمك في بداية السنة لتصبح ياضيات ليست إ  ممتازا فيها الر
ياضيات = حبها + ا  التركيز + المرافقة اليوميةلر

 
على ثلاث كرات حـمراء وثلاث كرات بيضاء و    . يـحتوي الصندوق    و    ،    ثلاث صناديق غير شفافة 

يـحتوي الصندوق    يـحتوي الصندوق  على كرتين بيضاوين    على كريتين حـمراوين وأربع كرات بيضاء ، و
 وأربع كرات حـمراء ) كل الـكرات متشابـهة ولا نفرق بينـها عند اللـمس (

  إلى   نرمي زهر نرد غير مزيف ذا أربعة أوجه مرقـمة من 
نسحب كرتين على التوالي   أو   ، وإذا ظهر الرقم    نسحب كرتين في آن واحد من الصندوق   إذا ظهر الرقم 

   نسحب كرتين على التوالي وبإرجاع من الصندوق   وإذا ظهر الرقم    لصندوق ودون إرجاع من ا
  : الـمعرفة بـ  و   ،   نعتبر الأحداث 

 " سـحب كرتين من لونين مـخـتلفين " :  " سـحب كرتين بيضاوين " ،  :  " سـحب كرتين حمراوين " ،  :  
 الـموافقة لـهذه الـتجربة أنـجز شـجرة الإحتمالات  ❶
  و   ،    أحسب إحتمالات الأحداث  أ/ ❷
   علـما أن الـكرتين الـمسحوبتين حـمراوان ، ما إحتمال أن تكونا من الصندوق  ب/   

يات البيضاء الـمسحوبة  الـذي   ي ئنعتبر الـمتغير العشوا ❸  يرفق بكل عـملية سـحب عدد الـكر
ياضياتي          عرف قانون الإحتمال للـمتغير العشوائي        ، وأحسب الأمل الر

 
 

Ι-  الـمعادلة   حل في مـجموعة الأعداد الـمركبة(   )(       )    
Ι -  نعتبر في الـمستوي الـمركب(   

 
  
 
 ذات اللواحق   ،   ،   ،   النقط  (

 على الترتيب           ،  ̅      ،        ،                 
  كتب العدد الـمركب أ  ❶

     

     
 بالتشابه     هي صورة النقطة   ، ثم إستنتج أن النقطة  الأسي على الشكل 

 لب تعيين عناصره الـمميزة طي  الـمباشر          
.أكتب على الشكل الـجبري العدد  ❷

  

  
/
    

.بـحيث يكون   ، ثم عين قيم العدد الطبيعي  
  

  
/
 

 حقيقي 
     أكتب العدد  ❸

     
    على الشكل الأسي ، ثم عين طبيعة الـمثلث  

 +(   ) (    ) (   )*مرجـح الـجملة الـمثـقلة   جد لاحقة النقطة  ❹

 01 التمرين

 02 التمرين

دقيقة  33  

 دقيقة    
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2 

|   (   )| :حيث   من الـمستوي ذات اللاحقة   هي مـجموعة النقط  ( ) ❺    
 وعناصرها الـمميزة  ( )، ثم عين طبيعة الـمجموعة  ( )تنتمي إلى   تـحقق أن النقطة      

  
 

} : بـ   على  معرفةـمتتالية العددية الـال (  )تكن ل

   
 

 

   
 

 

               

 

            : بـ  معرفة من أجل كل عدد طبيعي ـال (  )متتالية ـنعتبر ال

    و    أحسب  ❶
 هندسية أساسها  (  )بين أن  ❷

 
   بدلالة    أكتب  ، 

                 :حيث    عن الـمجموع   بدلالة عبر  ❸
 (  )، ثم إستنتج نهاية   بدلالة    عبر عن  ❹

 
  

Ι-  بــ  ,∞   -المعرفة على المجال   لتكن الدالة:  ( )   (   )     ( ) 
 عددان حقيقيان   و   حيث    

 المستقيم ذا  ( )و  (⃗  ⃗   )تمثيلها البياني في معلم  (  )
 (  )كما هو  مبين في الشكل التالي ، المنحني        : المعادلة

     يقبل قيمة حدية عند النقطة ذات الـفاصلة  

 .  و   بدلالة  ( )  / عين أ ❶
     و       :/ تأكد من الـمعطيات السابقة أن ب     
 (( )و  (  )هي فاصلة  𝛃.)  ( )و  (  )عين بيانيا وضعية  ❷
( )  :حيث  ( ) إستنتج إشارة  ❸   ( )  . ,∞   -على المجال      
( )  :بــ   ,∞   -هي الدالة المعرفة على     -         

(   ) 

 
 (⃗  ⃗   )تمثيلها البياني في معلم  (  )،

     :بين أن  ❶
 

 
  

  ( )    وفسر النتيجة هندسيا ثم أحسب     
        

  ( ) 

( )   : ,∞   -من   / بين أنه من أجل كل عدد حقيقي أ ❷  
 ( )

    
 ، ثم شكل جدول تغيراتها .  / إستنتج إتجاه تغير الدالة ب    
( ) بين ان المعادلة  ❸ α     :حيث  αتقبل حلين أحدهما           
(α)   :تأكد أن  ❹    α ، يعطي  ( )و  (  ) ئأنش  ثم ،: β (β) و              
( )      :أحسب مشتقة الدالة  ❺       (  )المحدد بالمنحني    ، ثم بين أن مساحة الحيز المستوي     
   (             )   هي     و     و      :معادلات ـمستقيمات ذات الـوال

 03 التمرين

 04 التمرين
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 40مفصل لإختبار رقمـحل الـال
 

 شـجرة الإحتمالات ❶

 
  و   ،    أحسب إحتمالات الأحداث  أ/ ❷
 . ( )   (    )   (    )   (    ) 
 . ( )  

 

 
 

 

  
 

 

 
 

 

  
 

 

 
 

  

  
 

 

  
 

 . ( )   (    )   (    )   (    ) 
 . ( )  

 

 
 

 

  
 

 

 
 

  

  
 

 

 
 

 

  
 

  

  
 

 . ( )   (    )   (    )   (    ) 
 . ( )  

 

 
 

 

  
 

 

 
 

  

  
 

 

 
 

  

  
 

  

  
 

 علـما أن الـكرتين الـمسحوبتين حـمراوان ، ما  ب/
   إحتمال أن تكونا من الصندوق        

.   (  )  
 (    )

 ( )
 

 

 
 

 

  
 

  

 
 

  
 

 +     * :هي   قـيم الـمتغير العشوائي  ❸
  عرف قانون الإحتمال للـمتغير العشوائي     
.  (   )   ( )  

 

  
 

.  (   )   ( )  
  

  
 

.  (   )   ( )  
  

  
 

         
  

  
   

  
  

  
  (    ) 

ياضي   حساب الأمل الر
.  ( )    

 

  
   

  

  
   

  

  
 

  

  
 

 
 
𝚰-  الـمعادلة  حل في مـجموعة الأعداد الـمركبة 

(   )(       )    
          أو       ومنه إما 
            أو       ومنه إما 

         أو         ومنه 
 +           *  ومنه     
  أكتب العدد الـمركب ❶

     

     
 على الشكل الأسي 

.   
     

     
 

          

      
 

  

    
 

    

    
 

     

     
 

.        √   
  

  
بالتشابه      هي صورة النقطة   إستنتج أن النقطة 

 يطلب تعيين عناصره الـمميزة   الـمباشر 
     لـدينا 

     
 √   

  

 ومنه  
       √   

  

 (     )  
الذي   بالتشابه الـمباشر   هي صورة النقطة   ومنه 
  وزاويته   √نسبته 

 
  ومركزه النقطة  

.أكتب على الشكل الـجبري العدد  ❷
  

  
/
    

 
̅      لدينا          √  

  
  

  
  √              لدينا 

 
  

ومنه    

.
  

  
/
    

 (
 √  

  
  
 

 √  
 
  
 

)

    

 .  
 

 /
    

  

.   
     

    
       

     
 

     
.بـحيث يكون   عين قيم العدد الطبيعي 

  

  
/
 

 حقيقي 

  01 التمرين

 02 التمرين
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.
  

  
/
 

 .  
 

 /
 

   
  

..   ومنه   
  

  
/
 

/     
  ومنه 

 
 ℕ  حيث      ومنه     
     أكتب العدد  ❸

     
 على الشكل الأسي 

.      

     
 

         

        
 

 

  
 

 

 
       

 

  
    عين طبيعة الـمثلث     

|لدينا 
     

     
|  |  | ،  ومنه    

|     |       ومنه  |     | 
.   لدينا  

     

     
/     (  )   

 

 
ومنه  

(  ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗⃗⃗⃗  ⃗)   
 

 
 

 ومتساوي الساقين   قائم في     لـمثلث ومنه ا
   جد لاحقة النقطة  ❹
.     

          

     
        

من الـمستوي ذات      هي مـجموعة النقط  ( ) ❺
|   (   )| :حيث   ا      اللاحقة     

 ( )تنتمي إلى   تـحقق أن النقطة 
|    (   )|لدينا   أي   

 |(   )(    )   | ومنه    
|           | | |أي        

  ( )تنتمي إلى   ومنه النقطة 
 وعناصرها الـمميزة ( )عين طبيعة الـمجموعة 

|   (   )|لدينا   يكافئ   
 |(   ) .  

 

   
/|  يكافئ   

 √ |  
 

   
|  يكافئ   

 √ |  
 

   
 

   

   
|    

√ |      |  يكافئ   
√ |  (     )|  يكافئ   
√ |  (     )|  يكافئ   

|    |  
 

√ 
ومنه الـمجموعة   √    يكافئ  

  √ ونصف قطرها   ائرة مركزها النقطة دهي  ( )
 

 
 

    و    أحسب  ❶
                 لدينا 
     ومنه 

         

 
     ومنه  

         

 
 

   ومنه    
  

 

 
   

 

 

 
 

 

 
 

 

 

 
 

  

  
 

           لدينا 
 

 
 

 

 
 

 

 
 

 هندسية أساسها  (  )بين أن  ❷

 
  

 هندسية إذا وفقط إذا كانت (  )تكون    
     حيث                  
ومنه                لدينا  

     
         

 
      

               

 
 

.          

 
 

 

 
(       )  

 

 
   
 متتالية هندسية أساسها  (  )ومنه 

 
  

  بدلالة    أكتب 
   ، ومنه           لدينا 

 

 
.
 

 
/
 

 
  :حيث    عن الـمجموع   بدلالة عبر  ❸
     .                 

.     
 

 
[
.
 
 
/
 
  

 
 
  

]  
 

 
[
.
 
 
/
 
  

 
 
 

]    .
 

 
/
 

 

 (  )، ثم إستنتج نهاية   بدلالة    عبر عن  ❹

.  

{
 
 

 
 

        

        

        

 
 

            

 

          بالـجمع طرفا لطرف نـجد 
   ومنه          ومنه 

 

 
 .

 

 
/
 

 
.    

         
       

         
 
 

 
 .

 
 
/
 

 
 

 
 

 
 

 03 التمرين
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   و   بدلالة  ( )  / عين أ ❶
.     ( )    .

 

 
/      .

 

 
/ 

.       ( )  .
 

 
/ (        ) 

     و       :/ تأكد من الـمعطيات السابقة أن ب
يقبل قيمة حدية عند النقطة ذات  (  )الـمنحني 

( )  معناه      الـفاصلة   ومنه     

  ( )  .
 

 
/ (        ) ومنه    

       ( ) 
( ) معناه  (   )شمل النقطة ي (  )الـمنحني     
. (   )     ( ) ، ومنه    

      ( ) 
2نـحل الـجملة 

      
     

     بالطرح نـجد   
يض في       نـجد  ( )بالتعو

( ) ومنه    (   )     ( ) 
 ( )و  (  )عين بيانيا وضعية  ❷

                                                    
                                ( )     

  
 الوضع النسبي

 
 ( ) إستنتج إشارة  ❸
( ) لدينا    ( ) لـها  ( ) ومنه إشارة  (   ) 

  ( )و  (  )علاقة بالوضع النسبي بين الـمنحنى 
                                                    

                                ( ) 
 :بــ   ,∞   -هي دالة معرفة على   -  
   .    ( )       

(   ) 

 
 

     :بين أن  ❶
 

 
  

  ( )     

.    
 

 
  

  ( )     
 

 
  

     .  
   

 
/     

 مقارب عمودي     الـمستقيم  :تفسير النتيجة هندسيا 

   بـجوار  (  )للمنحني 
   أحسب 

        
  ( ) 

.    
        

  ( )     
        

     .  
   

 
/     

( )   :/ بين أن   أ ❷  
 ( )

    
.   ( )  

 

 
 

.
 

 
   /( )  (   ) 

  
  
.  

 
 

     (   ) 

   
        (   ) 

   
 ( )

   
  ، ثم شكل جدول تغيراتها  / إستنتج إتجاه تغير الدالة ب
 ( ) من إشارة  ( )  فإن إشارة      ـما أن ب

 -   -متناقصة تـماما على   الدالة ومنه نستنتج أن 
 ,    ,ومتزايدة تـماما على الـمجال 

                                                        
                           ( ) 

                                                    
 

 ( ) 

   
 ( )   

( ) بين ان الـمعادلة  ❸        𝛂تقبل حلين أحدهما    
𝛂     :حيث         ح       
.  ( )      تكافئ      

(   ) 

 
   

.     .  
   

 
/  تكافئ    

  أو       إما 
   

 
 تكافئ    

  أو     إما 
   

 
    

 αهذه الأخيرة حلها هو 
( )  :بــ   ,∞   -الـمعرفة على   نعتبر الدالة     

   

 
 

  -       ,مستمرة ورتيبة على الـمجال   الدالة 
}ولدينا 

 (   )       
 (   )      

     (   )   (   )    
( ) ومنه حسب مبرهنة القيم الـمتوسطة فإن  تقبل    

α     :حيث  αحلا وحيدا        
( ) الـمعادلة ومنه نستنتج أن  تقبل حلين أحدهما    

α  حيث:     α        
(𝛂)   :تأكد أن  ❹    𝛂 

 04 التمرين

(𝐶𝑓)  
 فوق

 ( )  
 

(𝐶𝑔)  
 يقطع

 ( )  
 

(𝐶𝑔)  
 تـحت

 ( )  
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  مـما سبق لدينا 
   

 
ومنه  αتقبل حلا وحيدا    

  
  α

α
α  ، ومنه    

α
α  ، ومنه         α 

β :، يعطي  ( )و  (  ) ئأنش (β) و              

 
( )      :أحسب مشتقة الدالة  ❺    
. (      )        

 

 
         

  (  )المحدد بالمنحني    بين أن مساحة الحيز المستوي 
    و      :والـمستقيمات ذات الـمعادلات   

   (             )   هي     
يقع تـحت مـحور الفواصل في  (  )لـدينا الـمنحنى 

 ومنه -   ,
      ∫  ( )  

 

 
 ∫  ( )  

 

 
 

.         ∫ .     
(   ) 

 
/  

 

 
    

.    0 (      )  
 

 
(   )

 
1
 

  
.    0         

 

 
(   )

 
1
 

  
.  .         

 

 
(   ) /  (  ) 

α  لدينا مـما سبق     α  ومنه بالتعويض نـجد 
.  .  (   )     

 

 
(   ) /    

.  .  (   )     
 

 
(   ) /    

.              (             )   
 و . هـ . م

 رسالتي إليكـم تلاميذي الأعزاء
، بسم الل  ه والصلاة والسلام على السلام عليكم ورحـمة الل  ه 

 رسول الل  ه
  يا إني أود أن أرافقكم إلى تلاميذي الأعزاء ، طلبة البكالور
هذه الأيام الأخيرة من الـمراجعة ، مرافقة الأخ الناصـح في 

يا بإذن الل  ه  الذي سيسره نـجاحكم وتفوقكـم في شهادة البـكالور
  تلاميذي الـمجتـهدين فلتعلـموا أن الـحياة مليئة بالدروب

يا  منها السهل ومنها الوعـر ، وإني أؤكـد لـكـم بأن البكالور
الـحياة ، مـحطة سنقف ماهي سوى مـحطة من مـحطات 

ختيارك الأنها  وببساطة هي من ستحدد  ، عندها مطولا
،وبعده الـجانب الـمهني من حياتك وإني لدراسة الـتخصص 

لأجـزم بأن أغلبكـم يضع الآن هدفا نصب عينيه ليحققه ، 
لذا لا تدعو الفتور يـحول بينكـم وبين تـحقيق أهدافكـم 

 وجعل أحلامكـم واقعا
ى يقين بأن من توكل على الل  ه وفوض أمره إليه لن كونوا عل

 ذلك بالصلاة والدعاء والتقرب ايـخيب ، لـكن رافقو
إلى الل  ه مـحبة لا طمعا ، كونوا ربانيين وأسرفوا في ترتيل 

 دعواتكـم إلى الل  ه
  ، وبـجانب ذلك أدرسوا ، وكافـحوا ، انـهضوا باكرا

الفترة ، شدوا  اصنعوا لأنفسكـم مـخططا تسيرون عليه هذه
يل لأجل أهدافكـم  الـهـمة وجاهدوا بنفس طو
 التـمسوا دعوة التوفيق من آبائكـم وأمـهاتكـم

  اعتنوا بالـجانب الـصحي والنفسي لديكم ، فالعقل السليم في   
 الـجسم السليم

 .وأخيرا ، تأكـدوا بأن الل  ه قد قسم أرزاق عباده من قبل 
، ثقوا بالل  ه وبأنفسكـم وسلوه والنـجاح جـزء من هذا الرزق 

 عز وجل التوفيق
واعلموا أن أستاذكـم عبد الفتاح بوقفة يضع بين أيديكم كل 

 جهوده لـنجاحكم ، فلا تترددوا في طلب الـمساعدة
أيام الـمراجعة وإني أسأل الل  ه أن يبارك خطواتكم نـحو العلم 

 وأن يبهج قلوبكم وقلوب والديكم بالنـجاح
 وفقكم الل  ه 

  

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



  ةيبعشلا ةيطارقميدلا ةيرئازجلا ةيروهمجلا

 ةينطولا ةيبرتلا ةرازو                     ةديعس ةيالول ةيبرتلا ةيريدم

  يبيرجتلا يوناثلا ميلعتلا ايرولاكب ناحتما                                                         ىفطصم يماهوت : ةيوناث   

   2023 ياـم : ةرود                                                                  ةيبيرجت مولع : ةبعشلا

فصن و تاعاس 03 : ةدملا                                                                تايضايرلا : ةدام يف رابتخا  

: نييلاتلا نيعوضوملا دحأ راتخي نأ حشرتملا ىلع  
 

)  طاقن   04 : لولأا نیرمتلا  (  

 
)  طاقن           04 يناث :  ( لا نیر متلا  

لولأا عوضوملا  

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      

 

 

 

 

 

  ةيبعشلا ةيطارقميدلا ةيرئازجلا ةيروهمجلا

 ةينطولا ةيبرتلا ةرازو                     ةديعس ةيالول ةيبرتلا ةيريدم

  يبيرجتلا يوناثلا ميلعتلا ايرولاكب ناحتما                                                         ىفطصم يماهوت : ةيوناث   

   2023 ياـم : ةرود                                                                  ةيبيرجت مولع : ةبعشلا

فصن و تاعاس 03 : ةدملا                                                                تايضايرلا : ةدام يف رابتخا  

: نييلاتلا نيعوضوملا دحأ راتخي نأ حشرتملا ىلع  
 

)  طاقن   04 : لولأا   (  
      
 

 :يھ        لجأ نم مدعنت يتلاو                لاجملا ىلع                                  ةلادلل ةیلصلأا ةلادلا .1

)أ
                                

)ـج                                        )ب

 
 

2.

 

لح

 

: وھةلداعملا

 
 

 
 :يواست                                                                    : مودعم ریغ يعیبط ددع لك لجأ نم .3

  

4.  

 
        

      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

لولأا عوضوملا  

 
 ) طاقن 50 ( : لولأا نیرمتلا   

 

 
 ) طاقن 04 ( : يناثلا نیرمتلا

 
ية الديمقراطية الشعبية       ية الجزائر  الجمهور

بية الوطنية      وزارة التر

يةم بية لولاية سعيدة دير                                                          الديوان الوطني للامتحانات و المسابقات التر

يـة : بوعناني الجيلالي  يا التعليم الثانوي  ثانو                                                                                             التجريبي امتحان بكالور

                                                                                          علوم تجريبية الشعبة : 2022  ــــاي م: دورة 

ي         ونصف ساعات 03المدة :                                                       اضيات اختبار في مادة : الر
 التاليين:  على المترشح أن يختار أحد الموضوعين  

 

 
 التمرين الأول :        

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 :   ثان التمرين ال 

 

 ي ان لث الموضوع ا
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  لكل سؤال جواب واحد فقȊ صحǻح من بین الأجوǺة الثلاثة المقترحة، عینه مع التعلیل

1(  lim ln(2 1)x

x
x e

→+∞
− + +  ȑتساو: 

 (  0
 

                              (ln 2
 

  ∞−) ج                         
2( 

2:نعتبر المعادلة التفاضلǽة 2 0
y y′− + − =  .Șحقǽ ȑة الذǽالحل الخاص للمعادلة التفاضل

(0) 2023y  :هو =

  ) أ

2

2021 1xy e= −  )ب             

2

2022 1xy e=  )ج         +

2

2022 1xy e=− + 

3(
 

( )
n

u

 
`متتالǽة عددǽة معرفة على

 
:Ȟما یلي

 

( )1

2 1 lnn

n

e

n
e

u x dx

x

+= +∫
  

نضع :0 1 36...S u u u= + + Sقǽمة +   :هي 

 (   2022S 1443S) ب                         = 1444S) ج                   = = 
4(  ( )nu  ةǽ0:معرفة بـمتتال 5u n،1ومن أجل Ȟل عدد طبǽعي  =

3 1 3n
n n

uu u
+

+
= +  

)نعرف المتتالǽة  )nv عيǽل عدد طبȞ من أجلn،
1

n
n

n

uv
u

α−
=

+
)حتى تكون  α، قǽمة   )nv ة هيǽة هندسǽمتتال:  

  3) ج                              1) ب                                   −1  ) 

Ö]<àè†ÛjÖ]êÞ^nV  )05<<½^ÏÞ( 

( )nu ة مǽة حسابǽ0تناقصة حدّها الأولمتتالu وأساسهاr 1:حیث 2 3
2 2 2
1 2 3

24

210

u u u

u u u

⎧ + + =⎪⎪⎨⎪ + + =⎪⎩
  

 0uلهذه المتتالǽة واستنتج الحد الأول rوالأساس 2uأحسب )أ )1

  nبدلالة Ǽnuارة الحد العامأكتب ع )ب   

0:حیث nSأحسب المجموع )ج    1 ...n nS u u u= + + +  

2( ( )nv ة المعرفة علىǽة العددǽما یلي `المتتالȞ :14 3n
nv e −= 

)بین أنّ   ) أ )nv طلب تعیین أساسهاǽ ةǽة هندسǽمتتال 

nSأحسب المجموع  ) ب 0 :حیث ′ 1 ...n nS v v v′ = + + 0والجداء + 1 ...n nv v vπ = × × ×   

أ

أ

أ
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1( ( )nu ر معدومعدد طبیعي غی متتالیة عددیة معرفة من أجل كل n  2:   بـ
( 2)

( 1)
+

=
+n

n nu
n

 

n : 2 عدد طبیعي غیر معدوم من أجل كل ، بین أنھ  ) أ
11

( 1)
= −

+nu n
 

n:0 عدد طبیعي غیر معدوم من أجل كل استنتج أنھ ،   ) ب 1< <nu 
2( ( )nv عدد طبیعي غیر معدوم متتالیة عددیة معرفة من أجل كل n  :1 2 ...= × × ×n nv u u u 

2:تحقق أن  ) أ
2
3

=v 3ثم أحسبv 

1و n : 0>nv معدومعدد طبیعي غیر  من أجل كل أثبت أنھ ،   ) ب 1+ += ×n n nv v u 
)بین أن المتتالیة) ج )nv متناقصة ،واستنتج أنھا متقاربة  

 : n عدد طبیعي غیر معدوم من أجل كلبرھن بالتراجع ،أنھ )  د
2

2( 1)

+
= +n

nv n  
)استنتج نھایة المتتالیة) ھـ )nv  

)نعتبر المتتالیة )3 )nw  ، عدد طبیعي غیر معدوم من أجل كلالمعرفة n: 
1 2ln( ) ln( ) ... ln( )= + + +n nw u u u  

lim، ثم أحسبnلةبدلا nwعبر عن
→+∞ nn
w  

Ö]<àè†ÛjÖ]êÞ^n<V )05<<½^ÏÞ(< <

( )nu  ة المعرفة علىǽة المعرفة  العددǽبــ  `المتتال
1

2
+

−= ∫
n

x
n

n

u e dx  

 nu<0؛nثم أثبت، أنه من أجل Ȟل عدد طبǽعي،  0uأحسب )1

)، ثم أثبت أن   nبدلالة nuأكتب  )2 )nu طلب تعیین أساسهاǽ ةǽة هندسǽمتتال 

)اتجاه تغیر المتتالǽة درسأ )3 )nu 

)استنتج أن المتتالǽة  )4 )nu ة ، ثم أحسب نهایتهاȃمتقار  

0:حیث nSالمجموع  nأحسب بدلالة )5 1 1... −= + + +n nS u u uثم أحسب ،lim
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I. g ة المعرفة علىǽبـ \الدالة العدد  :( ) 1= − +x xg x e xe 

limبین أن/ أ )1 ( )
→+∞

= −∞
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g x ة الدالةǽثم احسب نها ،g عند−∞  

  ، ثم شȞل جدول تغیراتها gادرس اتجاه تغیر الدالة / ب    
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  لكل سؤال جواب واحد فقȊ صحǻح من بین الأجوǺة الثلاثة المقترحة، عینه مع التعلیل

1(  lim ln(2 1)x

x
x e

→+∞
− + +  ȑتساو: 

ln) ب                              0  )    ∞−) ج                          2

2:نعتبر المعادلة التفاضلǽة )2 2 0y y′− + − =  .Șحقǽ ȑة الذǽالحل الخاص للمعادلة التفاضل
(0) 2023y  :هو =

  ) أ
2

2021 1x
y e

= −  
            

 ب
22022 1xy e= +         

ج
( 

22022 1xy e=− + 

3( ( )n
u 

) :Ȟما یلي `متتالǽة عددǽة معرفة على )
1

2 1 ln
n

n

e

n

e

u x dx
x

+

= +∫  

نضع

:

0 1 36...

S u u u= + + +

 

Sقǽمة

 

:هي

  

 (  2022S 1443S) ب                         = 1444S) ج                   = = 

4(  ( )nu  ةǽ0:معرفة بـمتتال 5u n،1ومن أجل Ȟل عدد طبǽعي  =
3 1

3
n

n
n

uu
u+

+
=

+
  

)نعرف المتتالǽة  )nv عيǽل عدد طبȞ من أجلn،
1

n
n
n

uv
u

α−
=

+
)حتى تكون  α، قǽمة   )nv 

  :متتالǽة هندسǽة هي

1) ب                                   −1  )    3) ج                              
Ö]<àè†ÛjÖ]êÞ^nV  )05<<½^ÏÞ( 

( )nu 0تناقصة حدّها الأولu وأساسهاr 1:حیث 2 3
2 2 2
1 2 3
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0:حیث nSأحسب المجموع )ج    1 ...n nS u u u= + + +  

2( ( )nv ة المعرفة علىǽة العددǽما یلي `المتتالȞ :14 3n
nv e −= 

)بین أنّ   ) أ )nv طلب تعیین أساسهاǽ ةǽة هندسǽمتتال 

nSأحسب المجموع  ) ب 0 :حیث ′ 1 ...n nS v v v′ = + + 0والجداء + 1 ...n nv v vπ = × × ×   
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أ
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n:0 عدد طبیعي غیر معدوم من أجل كل استنتج أنھ ،   ) ب 1< <nu 
2( ( )nv عدد طبیعي غیر معدوم متتالیة عددیة معرفة من أجل كل n  :1 2 ...= × × ×n nv u u u 

2:تحقق أن  ) أ
2
3

=v 3ثم أحسبv 

1و n : 0>nv معدومعدد طبیعي غیر  من أجل كل أثبت أنھ ،   ) ب 1+ += ×n n nv v u 
)بین أن المتتالیة) ج )nv متناقصة ،واستنتج أنھا متقاربة  

n : 2 عدد طبیعي غیر معدوم من أجل كلبرھن بالتراجع ،أنھ )  د
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nv
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)استنتج نھایة المتتالیة) ھـ )nv  
)نعتبر المتتالیة )3 )nw  ، عدد طبیعي غیر معدوم من أجل كلالمعرفة n: 

1 2ln( ) ln( ) ... ln( )= + + +n nw u u u  
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( )nu  ة المعرفة علىǽة المعرفة  العددǽبــ  `المتتال
1
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−= ∫
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x
n
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u e dx  

 nu<0؛nثم أثبت، أنه من أجل Ȟل عدد طبǽعي،  0uأحسب )1

)، ثم أثبت أن   nبدلالة nuأكتب  )2 )nu طلب تعیین أساسهاǽ ةǽة هندسǽمتتال 

)اتجاه تغیر المتتالǽة درسأ )3 )nu 

)استنتج أن المتتالǽة  )4 )nu ة ، ثم أحسب نهایتهاȃمتقار  

0:حیث nSالمجموع  nأحسب بدلالة )5 1 1... −= + + +n nS u u uثم أحسب ،lim
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S 
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I. g ة المعرفة علىǽبـ \الدالة العدد  :( ) 1= − +x xg x e xe 

limبین أن/ أ )1 ( )
→+∞

= −∞
x

g x ة الدالةǽثم احسب نها ،g عند−∞  
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  لكل سؤال جواب واحد فقȊ صحǻح من بین الأجوǺة الثلاثة المقترحة، عینه مع التعلیل

1(  lim ln(2 1)x

x
x e

→+∞
− + +  ȑتساو: 

ln) ب                              0  )    ∞−) ج                          2
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2( ( )nv عدد طبیعي غیر معدوم متتالیة عددیة معرفة من أجل كل n  :1 2 ...= × × ×n nv u u u 

2:تحقق أن  ) أ
2
3

=v 3ثم أحسبv 

1و n : 0>nv معدومعدد طبیعي غیر  من أجل كل أثبت أنھ ،   ) ب 1+ += ×n n nv v u 
)بین أن المتتالیة) ج )nv متناقصة ،واستنتج أنھا متقاربة  
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)استنتج نھایة المتتالیة) ھـ )nv  
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1

2
+

−= ∫
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 nu<0؛nثم أثبت، أنه من أجل Ȟل عدد طبǽعي،  0uأحسب )1

)، ثم أثبت أن   nبدلالة nuأكتب  )2 )nu طلب تعیین أساسهاǽ ةǽة هندسǽمتتال 

)اتجاه تغیر المتتالǽة درسأ )3 )nu 

)استنتج أن المتتالǽة  )4 )nu ة ، ثم أحسب نهایتهاȃمتقار  
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I. g ة المعرفة علىǽبـ \الدالة العدد  :( ) 1= − +x xg x e xe 

limبین أن/ أ )1 ( )
→+∞

= −∞
x

g x ة الدالةǽثم احسب نها ،g عند−∞  

  ، ثم شȞل جدول تغیراتها gادرس اتجاه تغیر الدالة / ب    

f : x→ 1
x ln x2( )1⎤⎦ ⎡⎣e

F x( ) = 12 ln ln x( )+ ln 2F x( )= 12 ln ln x( )− ln2F x( ) = 12 ln 2ln x( )

2Cn
2 − An

1 = 0

A = 1+ ln 2e( )+ ln 3e( )+ ...+ ln e.n( )
n+ ln n!( )n− ln n!( )n!+ ln n( )

α = 1α = −1α = 3
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0 مقرلا لمحت تایرك ثلاث و 1 مقرلا نلامحت ناتیرك اھنم ، سمللاب اھنیب قرفن لا ةلثامتم تایرك 10 يوحی قودنص  
  

 . 2 مقرلا لمحت تایرك سمخ و               
 : ثیح       و        نیثدحلا ربتعنو ، قودنصلا نم تایرك 3 دحاو نآ يفو ایئاوشع بحسن .1

 
ةفلتخم اماقرأ لمحت ةبوحسملا تایركلا  " امودعم اھؤادج اماقرأ لمحت ةبوحسملا تایركلا "               ،     "          "   

 
. بیترتلا ىلع         و       نیثدحلا لامتحا             و           بسحأ    )أ         
 
     .للع ؟ نلاقتسم        و       ناثدحلا لھ ،                           : نأ نیب     )ب      
 

. ةفلتخم نوكت نأ لامتحا ام ، امودعم تایركلا ماقرأ ءادج نأ املع    )ـج         
 
  .اھیلع لصحملا ةیواستملا ماقرلأا ددع ةبحس لكب قفری يذلا يئاوشعلا ریغتملا      نكیل .2
  : يھ       میق ةعومجم نأ ررب  )أ

 .             ھنیابت بسحأ مث ،        يئاوشعلا ریغتملل لامتحلإا نوناق فرع  )ب

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

f : x→ 1
x ln x2( )1;+∞⎤⎦ ⎡⎣e

F x( ) = 12 ln ln x( )+ ln2F x( ) = 12 ln ln x( )− ln2F x( ) = 12 ln 2ln x( )
2Cn

2 − An
1 = 0

A= 1+ ln 2e( ) + ln 3e( ) + ...+ ln e.n( )
n+ ln n!( )n− ln n!( )n!+ ln n( )

n∈ 0;2{ }n∈ 2;3{ }n = 2

AB

AB

B A P A( )P B( )
P A∩ B( ) = 710AB

X

XX ∈ 0 ; 2 ; 3{ }
XV X( )

صفحة 1 من 4
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)  طاقن ثلاث :  (  لا نیرمتلا   

    :     يعیبط ددع لك لجأ نم و                      : نیدحلاب ةفرعم        ةیلاتتملا
    
  و                       : يلیامك            و           نیتیلاتتملا         ىلع فرعن
  : بسحأ .1

 
 .       ةللادب          ماعلا دحلا نع ربع مث ، اھساسأ دیدحت بلطی ةیسدنھ         ةیلاتتملا نأ نیب   )أ .2

 ؟         ةیلاتتملا نع لوقن اذام ،                                 :      يعیبط ددع لك لجأ نم ھنأ نیب   )ب 
 .        ةللادب        ماعلا دحلا ةرابع جتنتسا  )ـج

  :       مودعم ریغ يعیبط ددع لك لجأ نم ھنأ نیب   )أ .3

  ةیلاتتملا ةیاھن نیع مث ،                             : نإف            لك لجأ نم ھنأ جتنتسا   )ب   

 :              لك لجأ نم عضن .4

    
 : نأ نیب

 

 
)  طاقن عبار :  (  لا نیرمتلا  

 
 
 
 
 

 

III.     قباسلا ملعملا يف ينایبلا اھلیثمت                                      : ـب      ىلع ةفرعملا      ةیددعلا ةلادلا نكتل. 
 . ةیجوز        ةلادلا نأ نیب – أ
 . ھمسرأ مث         نم اقلاطنا          مسر نكمی فیك حرشا  ب

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

            

      

 

)  طاقن  04 ثلاث :  ( لا نیرمتلا  
 

 
 
 
 

 
  
 
 

 
 
 
 

 
 

 
)  طاقن عبار :  (  لا نیرمتلا  

 
I. ىلع ةفرعملا      ةلادلا ربتعن ـب           .ةمودعم ریغ ةیقیقح دادعأ      و            ثیح                                 :  

 
 سناجتملاو دماعتملا ملعملا ىلا بوسنملا يوتسملا يف ينایبلا اھلیثمت          
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       ةطقنلا لمشی          میقتسملاو                     و                     نیتطقنلا لمشی          میقتسملا ثیح

 .              : نأ نیب         يقفلأا براقملا میقتسملا لامعتساب .1

 .         میقتسملا ةلداعم نیع .2
 .                                                   :       يقیقح ددع لك لجأ نم ھنأ نیب .3

 .              : نأ جتنتساو                                                                         : نأ نیب .4

 : نأ جتنتسا قبس امم .5

II. بسحأ   ـ أ  

ةلادلا ةقتشم يھ      ثیح                                       :       يقیقح ددع لك لجأ نم ھنأ نیب  ـ ـب
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 . لصاوفلا روحم لماح ىلإ ةیسنلاب           ةیعضو سردأ  ـ د

            ىنحنملا مسرأ مث          و        نیمیقتسملا مسرأ ـ ـھ
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المتتالية العددية المعرفة كما يلي:        
8

1
0 =u و من اجل كل عدد طبيعيn:)2(1 nnn uuu −=+  

I.   f 2(بـ:   الدالة العددية المعرفة على()( xxxf −=   

 .fادرس اتجاه تغير الدالة (.1  
  فإن: بين أنه إذا كان: (.2  

II.   1.) 1احسب كلا منu 2وu. 
n:10برهن بالتراجع أنه من اجل كل عدد طبيعي (.2   nu  
)(بين أن المتتالية (.3   nu .متزايدة تماما، ثم استنتج أنها متقاربة 

III. )( nv
 

nnبــ: nعددية المعرفة من أجل كل عدد طبيعيمتتالية الال uv −=1  

 nv بدلالة nv+1عنعبر  (.1

:nكل عدد طبيعي برهن بالتراجع أن من اجل (.2
n

nv

2

8

7

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


=

   
n، ثم استنتج n بدلالة nuاستنتج عبارة (.3

n
u

+→
lim  

20101 يحقق: nطبيعيعين أصغر عدد  (.4 −−nu  

nvvvnpحيث: np)(الجداء n بدلالة أحسب (.5 = .........)( lim)( ، ثم عين 10 np
n +→ 

   

 .سوداء كريات  4و حمراء كريات 6على 1Uصندوق  يحتوي 

 و كرية سوداء و كرية بيضاء. حمراء كريات 3 على صندوق  يحتوي 
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 .على كرية حمراء على الأقل الحصول حادثةB الحادثة احتمال أحسب (.3

II.  1تين في آن واحد من الصندوق يئيا كر نسحب عشواU  و كرية واحدة من الصندوق . 
 سوداء . علما أن الكرية المسحوبة من (.1

 ما هو احتمال سحب كرية حمراء على الأقل. -      
 البيضاء المسحوبة. ئي الذي يرفق بكل سحب عدد الكرياتاالمتغير العشو  Xليكن (.2
 . 1و 0:هي Xبين أن قيم المتغير العشوائي (.أ

)20231444(: احسب الأمل الرياضي، ثم استنتج (.ب +XE . 

): أحسب (.ج )0ln)(ln 2 − XXP . 
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1نسحب كرية واحدة من الصندوق     
U و لتكن .واحدة من الصندوق  و كريةC   لون الحادثة الحصول على كريتين من نفس.
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 4 من 4 صفحة  

: الثالثالتمرين     نقاط( 4 )    

)(zP كثير حدود للمتغير المركبz حيث :)1)(42()( 2 ++−+= zzizzP 

I. المجموعة يحل ف C  : 0المعادلة)( =zP 
II.   المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانسالمركب في المستوي نعتبر);;( vuO      التي لواحقها على الترتيب: CوA،B، النقط&&

Az ،Bz وCz :حيثizA +−= 1 ،izB BCو  =−+31 zz =.    
 على الشكل الأسي. Czو  Az  ،Bz كتبا (.1

̧¸اكتب (.2
¹

·
¨̈
©
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B

A

z
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¹
·

¨
©
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©
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©
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2
 تخيلي صرف جزؤه التخيلي موجب تماما. 2

1:أن بين ب(.    
22

14442023

−=¸
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¨
©
§+¸

¹
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¨
©
§ CB zz

   

iizizالتي تحقق: zمن المستوي ذات اللاحقة Mللنقط *)(عين المجموعة (.5 ++=−+ 31     

   نقاط( 07 5,  

I. نعتبر الدالةg 12 بالعبارة:  على المعرفة)( 1 −−= − xexg x
  

lim)(احسب (.1 xg
x −f→

lim)(و xg
x +f→

 .و شكل جدول تغيراتها gالدالةثم ادرس اتجاه تغير  ،

)(0 المعادلة: بين أن أ(. (.2 =xg و الآخر 1 العدد أحدهما حلين تقبلD 5,06,0:بحيث −− %%D  

 .xg)( إشارة xقيم حسب استنتج ب(.     

II.  الدالةfبـــ:  على معرفةxexxxf −++−= )(و  )(22)2(1 fC وي المنسوب إلى المعلم البياني في المستها تمثيل

);;(المتعامد المتجانس jiO
&&. 

=f+:بين أن أ(. (.1
+f→

)(lim xf
x   ،احسب: ثم )(lim xf

x −f→
 

)()( : �xاجل من أنه بين ب(.     1 xgexf x−=c  ، الدالة تغيرات جدول شكل ثم f. 

�x : xxexfاجل من أنه بين ج(.     −=cc )( :استنتج أن ثم ،  )(1 fC  إحداثيتيهايقبل نقطة انعطاف يطلب تعيين. 

:أن بين د(.    
1

22)(
+

+=
D

DDf  ثم اعط حصرا لــ ،)(Df. 

22:المعادلة ذا ')(يمالمستق أن بين (.أ (.2 −= xy ـل مائل مقارب)( fCعند f+ ،لــ: النسبي الوضع ادرس ثم )( fC و)('   

)( أن بين (.ب     fCمماسا يقبل)(T لـــ موازيا)(' له. معادلة كتابة يطلب  

)(مثل  ثم، T)( و ')(من كلا أنشئ (.أ (.3 fC. 0:أن نقبل)( =Ef   ،61,163,1:بحيث −− %% E  73,3 و)( |Df  

mxxfالمعادلة: تقبل اجلها من التي، mالحقيقي الوسيط قيم بيانيا عين (.ب     +−=  .الإشارة في مختلفين حلين  )(2)1(

xexxHبــ:   على المعرفة Hالدالة أن بين (.أ (.4 −−−= xexxللدالة أصلية دالة  )()3(1 −+ 1)2(�    على 

)( :ـبـ دالمحد الحيز مساحة Aاستنتج ب(.     fC 2معادلتيهما: اللذين المستقيمين و ')(و−=x  1و=x  

 انتهى الموضوع الثاني
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 2023 ةيبيرجتلا ايرولاكبلا رابتخال لوألا عوضوملل يجذومنلا لحلا

 

 

 

 ةمالعلا

 ةأزجملا

 ةمالعلا

 ةيئاهنلا

 
 

  

 
 

  

 
 

  

 
 
 

 
 :ھنم و    
                                                                                         

  

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

ةباـــــــــــــــــجإلا  

 

 5 

 

 لموضوع الأول تصحيح مقترح ل

   :لتمرين الأولحل مقترح ل
 أو خطأ مع التبرير  :   الإجابة بصحيح

 ..............................صحيح .. ،غير معدوم من أجل كل عدد طبيعي  (1
 التبرير :

 ،nغير معدوم جل كل عدد طبيعيمن أ

 

 .............خطأ ..   (2

 التبرير :

 

 .............خطأ ............... لا تقبل حلول في المعادلة (3
 التبرير :

  تكافئ تكافئ تكافئ 

 تكافئ  تكافئ   أو  تكافئ

،،كان حقيقية موجبة تماما و،،إذا كانت الأعداد (4
 

 و بهذا الترتيب ثلاثة حدود متعاقبة من متتالية حسابية 

،،كانو 
 

   .......................صحيح .. و بهذا الترتيب ثلاثة حدود متعاقبة من متتالية هندسية فإن :
 التبرير :

،،
 

 .أي :  معناهو بهذا الترتيب ثلاثة حدود متعاقبة من متتالية حسابية 
،،

 
 أي :  معناهدود متعاقبة من متتالية هندسية و بهذا الترتيب ثلاثة ح

 ..  إذن : أي  أي أي نجدومن 

    :نيلتمرين الثاحل مقترح ل
 على كرتين سوداوين و كرة بيضاء .يحتوي كيس، و  كرتين سوداوينثلاث كرات بيضاء و على يحتوي كيس

 )س كل الكرات متماثلة لا نفرق بينها باللم(
 مستقلان . II) و I)الجزء 
(I : نقترح التجربة العشوائية التالية 

 و نضعها  ، ثم نسحب عشوائيا كرة واحدة من الكيسو نضعها في الكيس نسحب عشوائيا كرة واحدة من الكيس      

 . يسفي الك      
 الأحداث التالية : نعتبر     

 بيضاء ".   : " الكرة المسحوبة من الكيس 

 بيضاء ".   : " الكرة المسحوبة من الكيس

 . :أن  تبيانأ ـ  (1
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 . يسفي الك      
 الأحداث التالية : نعتبر     

 بيضاء ".   : " الكرة المسحوبة من الكيس 

 بيضاء ".   : " الكرة المسحوبة من الكيس

 . :أن  تبيانأ ـ  (1
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♦

A −𝑦′ + 𝑥𝑒−𝑥 − 1 = 0𝑦
𝑦 = −𝑒−𝑥(𝑥 + 1) − 𝑥 + 𝑐

−𝑦′ + 𝑥𝑒−𝑥 − 1 = 0 ⟹ 𝑦′ = 𝑥𝑒−𝑥 − 1 ⟹ 𝑦 = ∫(𝑥𝑒−𝑥 − 1)𝑑𝑥 

⟹ 𝑦 = ∫(𝑥𝑒−𝑥)𝑑𝑥 + ∫(−1)𝑑𝑥 ⟹ 𝑦 = ∫(𝑥𝑒−𝑥)𝑑𝑥 − 𝑥

𝑢(𝑥) = 𝑥𝑣′(𝑥) = 𝑒−𝑥

𝑢′(𝑥) = 1𝑣(𝑥) = −𝑒−𝑥

𝑦 = ∫(𝑥𝑒−𝑥)𝑑𝑥 − 𝑥 = −𝑥𝑒−𝑥 − ∫(−𝑒−𝑥)𝑑𝑥 − 𝑥 = −𝑥𝑒−𝑥 − 𝑒−𝑥 − 𝑥 + 𝑐 

= −𝑒−𝑥(𝑥 + 1) − 𝑥 + 𝑐

B 𝐴∫ ( 1
𝑥−1

) 𝑑𝑥𝑒2

𝑒𝐴 = ln(𝑒 + 1)

𝐴 = ∫ (
1

𝑥 − 1
) 𝑑𝑥

𝑒2

𝑒
= [ln(𝑥 − 1)]𝑒

𝑒2 = ln(𝑒2 − 1) − ln(𝑒 − 1) = ln (
𝑒2 − 1
𝑒 − 1

) 

= ln (
(𝑒 − 1)(𝑒 + 1)

𝑒 − 1
) = ln(𝑒 + 1)

C 2𝐶𝑛
2 − 𝐴𝑛

1 = 0𝑛 = 2

2𝐶𝑛
2 − 𝐴𝑛

1 = 0 ⟹ 2 (
𝑛!

2! (𝑛 − 2)!
) − 𝑛 = 0 ⟹ 2 (

𝑛(𝑛 − 1)(𝑛 − 2)!
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x
X � : نجد  1 � 11lim1lim11lim)1(lim

000

1

� 
�

� 
�

 � �
��� ooo�fo X
e

X
ee

X
ex

X

x

X

x

X

x
x

x
  

0,25  
  
0,75  
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:لأن
 

¸
¹
·

¨
©
§ ¸

¹
·

¨
©
§�¸

¹
·

¨
©
§ �

�

� 3
2ln

3
2ln

3
2ln

1

1

nn

nn uuٔ0و منه المتتالیة حسابیة و بما ان
3
2ln �¸
¹
·

¨
©
نها متناقصة تماما § ٕ . فا

 
  

0,25  
  

0,75  
 ب: الاقتراح الصحیح هو )3
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�    :لأن      �� � iiii
i
i

i
iz   

��
 

�
�

 
�
�

 
5
5

5
221

2
21

222
222     

�     :منه      � � � � � 11 10111011220222022 � �   iiz.

    
  

0,25  
  
  
0,75  

ÒÆEU¾D#ÈÐmÃQ¾D=##4,25  
Bو A تينحساب احتمال الحادث )  أ  )1  :  
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     ." 0 الرقملا توجد كریة تحمل " Bالحادثة       ؛      " الكريات تحمل نفس الرقم" Aالحادثة 

� � � �
120
109

120
101111 3

10

3
5

3
3  

�
� 

�
� � 

C
CC

APAP     ؛� � � �
24
17

120
85

120
35111 3

10

3
7   � � � 

C
C

BPBP.   

  
  
0,5   *2  

ٔن ) ب   �تبيين ا �
10
7

 �BAP:
       

� �
10
7

120
84

120
2163

3
10

1
7

2
3

2
7

1
3   

�
 

u�u
 �

C
CCCC

BAP.  

� :بما أن       � � �
2880
1853

 u BPAP
 

�و    �
2880
2016

 � BAP
 

:منه
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 أ  :الاقتراح الصحیح هو )2

:لأن
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ٔو كریتان تحملان نفس الرقم و الأخرى تحمل رقما مختلفا فإن                   ذن ، X 2ا ٕ ^ هي Xلـ مجموعة القيم الممكنة: ا 3̀;2;0.  

:قانون الاحتمال عریفت)  ب   
         

                                   � � � �
120
113    APXP 

  

        � �
120
792 3

10

1
5

2
5

1
8

2
2

1
7

2
3  

u�u�u
  

C
CCCCCC

XP     

                          � �
120
300 3

10

1
5

1
2

1
3  

uu
  

C
CCC

XP  
�التباين حساب  *)      �XVar:  � � 59,1

120
191.

3

1

|  ¦
 i

ii pxXE  منه :� � � �> @ 925,0
14400
13319. 2

3

1

2 | � ¦
 

XEpxXVar
i

ii
.   

0,25  
  
  
  
  
0,75  
  
  
  
  
0,75  

V¾EU¾D#ÈÐmÃQ¾D=##04,5  
:                 Dحساب قيمة  )1

3
4

3
2

3
4

3
2

3
2

3
4

3
2

11
�

� ��� �� � ��
D

DDDD nnnnn vvuuv 

�ةتكون المتتالی  �nv ٔساسها هندسـیة ا
3
2

ذا كان  ٕ ذا و فقط ا ٕ 0:ا
3
4
 

�D
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� � � � � �BAPBPAP �zu إن الحادثتينفB وA غير مسـتقلتين.  

  
0,5  
  
0,5  

ٔرقام الكر) ج   ٔن تكون ا ٔن جداءها معدومياحساب احتمال ا :ت مختلفة علما ا
       

� � � �
� � 85

84
17
24

10
7

 u 
�

 
BP
BAPAPB.  

  
0,5  
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يا     .  علوم تجريبية : خاص بالنهائي شعبة   2022التحضير الجيد لبكالور
 

   ` 03الحل المفصل للموضوع التدريبي رقم 
 

  ( انحساب انتكامهي): الأول   حم انتمرين

  .   ّ  : لدٓيا 

 :  أٖ : التخكل -  أ  (1

و  . ٍـ :  ، إذٌ :  أٖ :            ّ ميُ 

و  . ٍـ :  ، إذٌ :  أٖ :  أٖ : لدٓيا -     ب 

  :  أٖ :  لدٓيا مً أجل نل  (2

و  .  ٍـ :  ، إذٌ :       ّ ميُ 

 :  حطاب  (3

:   أٖ نجد :  ّ ميُ :  أٖ :      لدٓيا 

 . :   ، إذٌ     
 :      إضتيتاج 

 . :  ّ ميُ :  أٖ نجد :  أٖ :    لدٓيا 
 

  ( انمتتانيات انعددية): انثاني   حم انتمرين

: لدٓيا 
0 1

2 1
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2 1
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:  حطاب الحدّد  (1

2:     لدٓيا  1 0
2 1
3 9
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1:           ّ ميُ  1
1 1
3 3n n nv u u� �
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n�` : 2 لدٓيا مً أجل نل )    12n n nw w w� �� � ّ ٍرا ما ٓدل علٙ أٌ المتتالٔ٘   �nw  ٘ٔحطاب  .
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1:    ليبين أٌ مً أجل نل-  أ  (3
20
3n nu u�� d . 

.  ، ٍرا مً جَ٘ :  أٖ :  لدٓيا  مً أجل (1ط   

 . :   أٖ :            ّ مً جَ٘ أخسٚ لدٓيا 

 . :  أٖ :  إذٌ  ّ  :  ّ ميُ :  أٖ :           لهً لدٓيا 

 .  :           ّ بالتالٕ مً أجل نل عدد طبٔعٕ غير معدّو 

 . :  فإٌ  ىطتعنل البرٍاٌ بالتراجع لإثبات مً أجل نل (2ط 

 . (محكك٘  ) :  ّ ميُ :  أٖ  مً أجل ليتخكل مً صخ٘        -  

 . :  أٖ  ّ ىبرًٍ صختَا مً أجل :  نٔفٕ أٖ  مً أجل ىفسض صخ٘       -   

 :  أٖ أٌ :  لهً ىعله أٌ  :  أٖ :          لدٓيا 

 . :  إذٌ نجد :  لهً ىعله أٓضا :          ّ بالتالٕ 

 . :  ٓهٌْ مً أجل نل :         ّ أخيرا 

................  ،  ،  ، :   أٖ  : لدٓيا مً أجل نل -      ب 

:  بالضسب طسف لطسف نجد  .  ،             ..........

 :  أٖ     

و  . ٍـ :   ،  إ ذٌ نجد :  لهً :     بالإختصال نجد 

 . :  لدٓيا مً أجل نل  (4

.........  ،  ،  ، :  أٖ  :      مما ضبل لدٓيا مً أجل نل 

:   ، ظنع طسف لطسف نجد  ، ،       ........... 
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 :  أٖ :  لدٓيا مً أجل نل -     ب 

 :  أٖ :         أٖ 
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.  حطابٔ٘   ّ ٍرا ما ٓدل علٙ أٌ المتتالٔ٘  :  لدٓيا مً أجل نل )   
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  ( الإحتمالات): انثانث   حم انتمرين
:  حطاب الإحتنالات  (1

 . :  ّ ميُ        

 . :  ّ ميُ        

 . :   ّ ميُ         

 . :  ّ ميُ :  أٖ        

 : إننال غجسٗ الإحتنالات التي تينرج التجسب٘ -  أ  (2
 

 
     

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  :    ّ ميُ :  أٖ : لدٓيا -    ب 

و  . ٍــ :  ، إذٌ :  أٖ :             أٖ 
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2023 -2022 : الدراسي الموسم مصطفى توهامي : ية ثانو

دقيقة 120 : الزمنية المدة تكنولوجيا و علوم مشترك جذع الأولى المستوى:

ياضيات الر في الثالث الثلاثي اختبار

الأول التمرين

c = 2a : بالتالي و c

a
= 2 ومنه: ، HBKx→−∞ f (x) = − HM 2 = HM

(a
c

)
: لدينا .1

(∆) : y = x− HM 2 المستقيم: معادلة .2

f (x) = HM
[
ex

(
b

c
+

a

c
e−x

)]
= HM ex + HM

(
b

c
+

a

c
e−x

)
= x+ HM

(
b

c
+

a

c
e−x

)
: x حقيقي عدد كل أجل من .3

2 · b
c
= 1 : إذن ln

(
2 · b

c

)
= 0 : وبالتالي ، HBKx→+∞ [f (x)− (x− HM 2)] = HM 2+ HM

(
b

c

)
= HM

(
2 · b

c

)
: لدينا .4

c = 2b : نجد الأخير في و

f (x) = HM

⎛

⎝
c

2
+

c

2
ex

c

⎞

⎠ = HM

⎡

⎢⎢⎣

c

(
1 + ex

2

)

c

⎤

⎥⎥⎦ = HM
(
1 + ex

2

)
نجد: بالتعويض و مماسبق .5

HBKx→+∞ f (x) = +∞ أ.

f ′ (x) =

⎛

⎜⎝

1

2
ex

1 + ex

2

⎞

⎟⎠ =

(
1

2
ex.

2

1 + ex

)
=

(
ex

ex (1 + e−x)

)
=

1

1 + e−x
: لدينا : x حقيقي عدد كل أجل ب.من

R على تماما متزايدة f : وبالتالي ، f ′ (x) > 0 : لدينا : x حقيقي عدد كل أجل من جـ.

x

f(x)

−∞ +∞

−ln2−ln2

+∞+∞

x = 0 : منه و ، 1 + ex

2
= 1 معناه: f (x) = 0 لدينا: . الفواصل محور حامل الى بالنسبة (Cf ) وضعية دراسة د.

(xx′) فوق (Cf ): نجد ]0; +∞[ المجال وعلى (xx′) تحت (Cf ): نجد ]−∞; 0[ المجال على : وبالتالي
O النقطة في (xx′) Cf)يقطع ) : نجد x = 0 أجل ومن

الرسم هـ.

زوجية دالة h منه و ، h (−x) = HM
(
1 + e|−x|

2

)
= h (x) و 0 الى بالنسبة متناظرة R لدينا: أ.

(Ch)نظير نرسم ثم ، ]0; +∞[ المجال على (Cf ) على ينطبق (Ch) : بالتالي و h (x) =

⎧
⎨

⎩
f (x) ; x ≥ 0
1 + e−x

2
; x ≤ 0

: لدينا ب.

زوجية. دالة h لان ]−∞; 0[ المجال على التراتيب محور الى بالنسبة

α = 1 ، مرفوض α = −1 : ،إذن α2 − 1 = 0 : منه ،و 1− 3α = −α (3− α) : أي 1− 3α

3− α
= −α: ومنه
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1 + e−x

2
; x ≤ 0

: لدينا ب.

زوجية. دالة h لان ]−∞; 0[ المجال على التراتيب محور الى بالنسبة
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3− α
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f (x) = HM
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ex

(
b

c
+

a

c
e−x

)]
= HM ex + HM
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b

c
+

a

c
e−x

)
= x+ HM

(
b

c
+

a

c
e−x
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: x حقيقي عدد كل أجل من .3

2 · b
c
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2 · b

c
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b

c
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= HM
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2 · b

c
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⎝
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⎢⎢⎣
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⎜⎝
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ex.
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  الʙائʗ سي الʚوʙʻȁ :ثانȂʦة                                                                   . الʰانȏʦ  الʯعلʤॻ تʮȂʙʱي ȜǺالʦرȂا امʲʯان
  .ȏ2023 ما 15: دورة                                                                                          تॻʮȂʙʱة علʦم :الॺɹʵة 

  .ساعات و نصف الساعة 3: مدةأل                                                                                              الرياضيات :مادة في اختبار  
  :عʥʻ الʯالʦʥʻʻ علي الʙʯʸشح أن ʯʳǻار أحʗ الʦʸض

  .الʦʸضʦع ألأول
  ) نقاȉ 04 : (الʥȂʙʸʯ الأول

1(  nu فة بـʙعʸة الॻالʯʯʸ0: ال 0u   عي وॻʮʟ دʗؕل اجل ع ʥمn، 1

2

2 2
n

n

u
u

 


 .  

،  اسʯʹʯج أن   2uو  1uاحʔʴ   ) أ nu  ابʴح ʕʴॻة لॻسʗʹه ʕʴॻة و لॻ. 

n  ،2nuبʙهǺ ʥالʙʯاجع ان مʥ اجل ؕل عʗد ॻʮʟعي   ) ب . 

اسʯʹʯج ان الʯʯʸالॻة  ) ت nu   فة علىʙمع. 

اثʕʮ ان الʯʯʸالॻة   ) ث nu  ة علىʗايʚʯم 
 .اسʯʹʯج انها مʯقارȁة و احʔʴ نهايʯها   ) ج

2(  nv  فة علىʙعʸة الॻالʯʯʸال  :
2

n
n

n

u
v

u



.  

اثʕʮ ان  ) أ nv ةॻابʴة حॻالʯʯها الاول   مʗاساسها و ح ʥʻʻتع ʔلʠǻ. 

. ،nمʥ ؕل اجل عʗد ॻʮʟعي  و اثʕʮ ان  ॺɸnvارة  nبʗلالة  ʯج اسʯʹ  ) ب 2

1n

n
u

n



 

n  : نʷع مʥ اجل ؕل عʗد ॻʮʟعي غʙʻ معʗوم  )3 ln
n nw u 

nS: 1الʦʸʱʸع  nلةاحʔʴ بʗلا   ) أ 2 ...n nw wS w   . 

1: اثʕʮ ان   ) ب
lim ln 2

2
n

x

S

n
 

   )نقاȉ 04 (  الʥȂʙʸʯ الʰاني
  .3، 2، 2: كǺ ʛॻه ثʸانॻة Ȃʙؕات لا نفʙق بʻʹها عʹʗ اللʛʸ ثلاث مʹها بʷॻاء مʙقʸة بـ

Ȃʙة واحʗة حʙʸاء مʙقʸة بـ.  3، 2،2، 1: بـ وأرȁع خʙʷاء مʙقʸة    .2: وؕ
  .نʔʲʴ عʦʵائॻا و في آن و احʗ مʥ الʛॻؒ ثلاث Ȃʙؕات 

  :أحʔʴ احʸʯال الʦʲادث الʯالॻة  )1
A                  " :  ʤقʙال ʛنف  ʥات مȂʙؕ ل على ثلاثʦʶʲال."  
B  ".الʦʶʲل على ثلاث Ȃʙؕات لها الألʦان الʰلاثة   "  :                

C " :  ʙʰاء على الأكʙʸه  حȂʙؕ ل علىʦʶʲال."  
D:ل" اʦʶʲة على الȂّʙة كʗواح ʤقʙالǺ ةʸقʙاء مʷॻ3 ب ʥات مȂّʙؒة الȁʦʲʴʸال"."  
2(  ʔʴاح : P A B اس  ʤج ثʯʹʯ BP A   و P A B.  

3(  ʥȜॻلX  لȜǺ Ȗفʙي ȏʘائي الʦʵالع ʙʻغʯʸة  الॻلʸع ʔʲانسʦد ألʗع ʛॻؒال ʥة مȁʦʲʴʸات الʙؒال. 
  ائيʦʵالع ʙʻغʯʸال للʸʯن الاحʦف قانʙعXاضȂʙأمله   أل  ʔʴاتيو احॻ E X. 

4( ʔʲʴة و نȁʙʱʯال ʗʻإرجاع نعǺ اليʦʯعلى ال  ʥʻʯȂʙؕ اॻائʦʵع. 
 ن ؟ʦالل ʛنف ʥم ʥʻʯȂʙؕ لʦʶʲال الʸʯاح ʦماه. 
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  .2023علوم تجربية : الشعبة .الرياضيات : مادة في اختبار                                           
  )نقاط 50: ( التمرين الثالث

 : صحيح او خاطئ في كل حالة  مما يلي : اجب مع التبرير بـ 
المعرفة على المجال fالدالة )1 0;1   بشكل :  lnxf x e x  متزايدة تماما. 

2( m المتوسطة على المجال قيمةال 1;e  1:للدالة المعرفة بـ ln x
x

x

 : هي     
 

2

3 1
m

e



. 

  :الدالة )3 ln 1x x x x   1 حل للمعادلة التفاضلية
1y

x
    على 0; . 

4(  nu علىالية المعرفة المتت 33  :بـn nu e
n

  .متقاربة متتالية    

، n من اجل كل عدد طبيعي )5
3

1 3
1

2 2

n
i

 
   

 
. 

 )نقاط  07: (التمرين الرابع
I( g   دالة معرفة علي 0;   كمايلي :  2 lng x x x x  .  

: احسب )1 
0

lim
x

g x


و      lim
x

g x


. 

 .ثم شكل جدول تغيراتها gادرس اتجاه تغير الدالة  )2

احسب   )3 1g   استنتج إشارةو( )g x  على 0;. 

II( نعتبر الدالة العدديةf المعرفة على 0;   بـ :   22 1 lnf x x x    ، 

نرمز بـ    fC تجانسلتمثيلها البياني في المستوي المنسوب الي المعلم المتعامد الم ; ,o i j
 

  )1cm: الوحدة . (

بين ان من اجل  )1 0;x   :   
2

2
2

1 ln
1

x
f x x

x x

         
 و استنتج      lim

x
f x


.  

: بين ان  )2 
0

lim
x

f x


 


 .و فسر النتيجة بيانيا 

من المجال  xكل عدد حقيقي  بين انه من اجل )3 0;:
 2

( ) 2
g x

f x
x

   . ثم 

 و شكل جدول تغيراتها fاستنتج اتجاه تغير
بين أن المستقيم   )4 T    2ذا المعادلة 2y x   مماسا لـ fC عند نقطته A  .  1التي فاصلتها    

أنشئ  )5 T و fC     علي المجال 0;. ) نقبل انA  هي نقطة انعطاف لـ fC(

 
III( لتكن الدالةH  المعرفة على 0;   بـ :  ، ( ) ln 1H x x x  

lnx :دالة اصلية للدالة Hتحقق ان  الدالة  )1 x على 0; .  

: اثبت ان    ، باستعمال مكاملة بالتجزئة  )2 
2

1
ln 2

e
x dx e  .  

مساحة حيز المستوي المحدد بـ   Sبين ان  )3 fC  1:  و المستقيمات التي معادلاتهاx ، x e    0وy ، 

: هي                  3 21
6 8

3
S e e cm  

  
  
  
  
  

                                                                                      
  .الأول الموضوع انتهى                                                                                                                       

  .4من  2صفحة 
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  .2023علوم تجربية : الشعبة .الرياضيات : مادة في اختبار                                           

  الثاني الموضوع
  

  )  نقاȉ 40 : (الʥȂʙʸʯ الأول          
I( ةॻالʯʯʸال ʥؒʯل nu ةॻالʯʯʸو ال nv  ا يليʸؕ ʥʻʯفʙعʸال:    

                 0 1u   ،0 2v   عيॻʮʟ دʗأجل ؕل ع ʥو مn  :1 2
n n

n

u v
u 


   1و

1 2
n n

n

u v
v 




.  

1(  ʔʴ1: احu 1وv. 

n  :اثʕʮ ان مʥ أجل ؕل عʗد ॻʮʟعي  )2 1 1

1

4n n n nv u v u    . 

n  ،nnبʙهǺ ʥالʙʯاجع ان مʥ اجل ؕل عʗد ॻʮʟعي  )3 vu . 

الʯʯʸالॻة اثʕʮ ان  )4 nu ةʗايʚʯاما مʸة و  تॻالʯʯʸان ال ʕʮاث nv  اماʸة تʶاقʹʯم .   
II(  عيॻʮʟ دʗأجل ؕل ع ʥع مʷنn   :n n nw v u   0و 1 ...n nw wS w     
أثʕʮ أن الʯʯʸالॻة )1 nw ةॻسʗʹها الأول  هʗأساسها وح ʥʻʻتع ʔلʠǻ ع ʙʮع ʤثʥnw لالةʗبn.ةǻما هي نها nw؟  

أن الʯʯʸالʥʻʯʻ  اسʯʹʯج  )2 nu  و nv اورتانʱʯق مʯانو مʯȁار.  

3(  ʥع ʙʮع nS  لالةʗبn  أنو ʕʮعي   أثॻʮʟ دʗاجل ؕل ع ʥمn    ،
1

2n
nuS


 . 

 . nبʗلالة  nuاسʯʹʯج ॺɸارة  )4

5: اثʕʮ ان  )5
lim

3nx
u


.  

  )نقاȉ 504,: (الʥȂʙʸʯ الʰاني 
I(. في ʙʮʯنع   لʦهʱʸعادلة ذات الʸة الॺ ʙؕʸاد الʗعة الأعʦʸʱمz : 2 2 2 0...( )z z E  

ʔ ʙؕʸد الʗ1:  و الع

4

2 6
z

i



8 و        ʖʻح )z  ʔ ʙؕʸد الʗالع Ȗافʙم ʦهz.( 

1(  ʔʯ1أكz     ȏʙʮʱل الȜʵد  على الʗو الع  ل الاسيȜʵعلى ال. 
حلا للʸعادلة  1zتʲقȖ أن  )2 E جʯʹʯاس ʤ2، ثz عادلةʸاني للʰل الʲال E 

ʔ  للعʗد أحȂʦʟ ʔʴلة و عʗʸة  )3 ʙؕʸ1الz ل الآسيȜʵل الȜʵه على الॺʯاك ʤث. 
4(  ʥʻ6ن أب

1z اॻɿॻɿدا حʗع. 
II(. ب إʦʴʹم ȏʦʯʴʸال ʛانʱʯʸو ال ʗعامʯʸال ʤعلʸلى ال ; ,O u v

 . 
 Ȋالʹق ʙʮʯنعA، B و C  ʔʻتʙʯاحقها على الʦ4ل 4 3Az i   ،8Bz   وCz   . 

1(   ʥʻʻعȁʙʯال ʥȂرʘʱال  ȏʙʮʱل الȜʵعلى ال ʥʻ1عL  2وL   ʔ ʙؕʸد الʗللعAz    . 
2( S   هʚ ʙؕم ȏʘال ʙاشॺʸه الǺاʵʯالO لʦʲǻ وA  إلىB. 

ॺة لـ   ) أ ʙؕʸغه الॻʶأل ʔʯاكS  هʯعॻʮʟ قةʗد بʗح ʤث. 
OABاسʯʹʯج ان الʰʸلʖ  ) ب  .مʯقاʛǻ الأضلاع    
 مʹʶʯف القʠعة  Iلاحقة الʹقʠة  Izعʥʻ   ) ت AC  ان Ȗقʲ4و تIz   

3(   Ȋعة الʹقʦʸʱم Mذات اللاحقة  ȏʦʯʴʸال ʥم z  ʖʻ2 :ح 2z i، ʥʻقة  عʗعة بʦʸʱʸعة الॻʮʟ       . 
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  .2023علوم تجربية : الشعبة .الرياضيات : مادة في اختبار                                     

  
 ʥȂʙʸʯالʖالʰنقا 40: ( الȉ( 

  : أعʷاء الʠاقʤ الʲʶي لʓʸسʴة اسʵʯفائॻة  يʦʯزعʦن حʔʴ الʗʱول الʸقابل           
ة         يʙَُادُ تʻȜʵل ȂʙʠǺقة عʦʵائॻة لʱʹة مʦȜنة مʥ ثلاثة عʹاصʙ مʥ هʘه الʓʸسʴة للʵʸارؕ

  .في إحȎʗ الʗورات الॻʹȂʦؒʯة

 "ʻها الاخॻʯار ؕلها مʥ الإناثالعʹاصʙ الʯي وقع عل: " AلʥȜॻ الʗʲث ) ا )1
 :بʥʻ أن   7

228
P A   

 .علʸا أن العʹاصʙ الʯي  وقع علʻها الاخॻʯار ؕلها مʥ الإناث احʔʴ احʸʯال ان تʦؒن مʥ نفʛ الʝʶʳʯ  ) ب

2(  ʥȜॻلX يʯال ʙات العʹاصʶʶʳد تʗع ȏاوʴǻ ȏʘائي الʦʵالع ʙʻغʯʸقع  الǻॻʯها الاخʻارعل . 

: بʥʻ أن    ) أ  69
1

285
P X     ʙʻغʯʸال الʸʯن احʦج قانʯʹʯاس  ʤثX. 

احʔʴ  ) ب E X   ائيʦʵالع ʙʻغʯʸاتي للॻاضȂʙالأمل ألX. 

  )نقاȋ  507,: (الʧȄʛʺʱ الʛاǼع
I( g ʗة الةالǻدʗال  العʱʸاما على الʸة تʗايʚʯʸفة و الʙعʸال  ِب ـ :  2 3 1xg x e x x    

 :  تʲقȖ ان  0 0g   ج إشارة وʯʹʯاس( )g x  علي  

II( f الة اʗفة عليالʙعʸل  بـ : 2( ) xf x x x e x    . 

  fC ʛانʱʯʸال ʗعامʯʸال ʤعلʸب إلي الʦʴʹʸال ȏʦʯʴʸاني في الॻʮلها الʻʰʸʯل ; ,o i j
 

 .  

x ،اثʕʮ ان مʥ اجل ؕل عʗد حॻɿقي  )1   2 x

x

x x xe
f x

e

 
 .  

: اثʕʮ ان  )2 lim
x

f x


   و ان : lim
x

f x


 .  

: اثʕʮ ان  )3  lim 0
x

f x x


  اॻانॻة بʱॻʯʹال ʙʴو ف.  

درس وضॻɹة  ا )4 fC  ةॺʴʹالǺ  ʤॻɿʯʴʸل    ȏʘالy x   .معادلة له    

x ،اثʕʮ ان مʥ اجل ؕل عʗد حॻɿقي  )5   
x

g x
f x

e
  .   

 .هاو شȜل جʗول تغʙʻات fادرس اتʱاه تغʙʻات الʗالة  )6
x ،اثʕʮ ان مʥ اجل ؕل عʗد حॻɿقي  )7   2 5 4 xf x x x e      . 

اسʯʹʯج  )8 fC ةʟʦʮʷم ʤॻɿǺ اʸاتهॻاثʗاح ʥʻتع ʔلʠǻ افʠي انعʯʠل نقʮقǻ. 

اكʔʯ معادلة الʸʸاس  )9 T لـ fC  . 2  عʹʗ نقʯʠه الʯي فاصلʯها   

10(   ʘتأخ   : 4 4, 2f   أنʵئ،     T  ،  و  fC .  

H  :تʲقȖ ان   الʗالة  )11 2 2 2 xx x x e    الةʗة للॻدالة اصلh:2 xx x e  . على  

 :اسʯʹʯج ان )12
1

2

0

2 5x e
x e dx

e
 

  . 

: اثʕʮ ان    ، Ǻاسʯعʸال مȜاملة Ǻالʚʱʯئة  )13
1

0

2x e
xe dx

e
 

. 

14(   ʔʴاحS   د بـʗʲʸال ȏʦʯʴʸال ʚʻاحة حʴم fC ي معادلاتهʯات الʸॻɿʯʴʸ0 :ا و الx  1وx   وy x  .    

  
  الثاني الموضوع انتهى                                                                                                      

  .4مʥ  4صفʲة 
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  الجزائرية الديمقراطية الشعبية الجمهورية 
 وزارة التربية الوطنية                                    

 ثانوية: أبو مهاجر دينار                                 مديرية التربية الوطنية لولاية سوق أهراس  
 من إعداد الأستاذ: بن جاب الل                             امتحان بكالوريا تجريبية للتعليم الثانوي       

  2023دورة ماي                      الشعبة: علوم تجريبية                                   
 د  30سا و  3اختبار في مادة الرياضيات                                              المدة 

    

 (𝟒نقاط)التمرين الأول :  

ريات من ك  3على    Vكريات من بينهم كريتين بيضاوين و ثلاث كريات حمراء و يحتوي صندوق   5على   Uيحتوي صندوق   
كريتين من أحد   وائيا  عند اللمس .نسحب عش اكرية واحدة بيضاء . جميع الكريات متماثلة لا نفرق بينهو  بينهم كريتين حمراويين  

فاذا ظهر رقما زوجيا  نسحب   7إلى   1التالية :"   نختار ورقة عشوائيا من بين أوراق متماثلة مرقمة من   الصندوقين بالكيفية
 " .   Vمن على التوالي دون إرجاع  نسحب الكريتين  و إذا ظهر رقما فرديا    Uمن  الكريتين في آن واحد  

 " .المسحوبتان من نفس اللون    الحدث  " الكريتان  M" و نسمي   الحدث  " الحصول على رقم زوجي  Aنسمي  
1هو   البطاقة المسحوبة تحمل رقما فردياعلما أن   ول على كريتان من نفس اللونبين أن احتمال الحص   .1

3
   . 

 أنقل ثم أكمل شجرة الاحتمالات المقابلة . .2
)أحسب   .3 )P M  .  
)أحسب  .4 )MP A   احتمال أن تكون الكريتان 

 .    علما أنهما من نفس اللون Uمسحوبتان من الصندوق          
 .  ثم نسحب ثلاث كريات دون إرجاع الكرية المسحوبة في كل مرةنجمع جميع كريات الصندوقين في كيس واحد   .5

 الحصول على الأقل على كرية حمراء واحدة .ما إحتمال           

 (𝟒نقاط)التمرين الثاني :  

( )nu    و( )nv0بــ   عدديتان معرفتان على   تانمتتالي 0u بالعلاقتين:  و    =
1

1
1

3
n nu u+ = +  , ( )

2
2n nv u =  .   و    +

I. 1أحسبu   2وu   ثم عين قيمة    حتى تكون المتتالية( )nv     1هندسية أساسها

9
 يطلب حساب حدها الأول .   

II.  3نضع = −. 
أكتب  .1

nv    بدلالةn     استنـتج عبارة وnu    بدلالةn     ثم أحسبlim n
n

u
→+

  . 

0:  بين أن   .2 1

3 1
2 2 ...... 2 2 1

2 3

n

nu u u n
  

+ + + = − +  
   

  . 
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2 3 4-1-2-3

2

3

-1

-2

-3

0 1

1

x

y

 

 (𝟓نقاط)التمرين الثالث :  

I.   2المعادلة:   حل في  مجموعة الأعداد المركبة( 3 )( 3 3 9) 0z i z z+ − + =     . 
II.   A ,  B ,   C   وD  من  المستوي  المركب أربعة نقط   ( ); ,O u v      : لواحقها على الترتيبA

3 3 3

2 2
z i= +   

 
B Az z=   ,   3Cz i=    و

D Bz z= − . 
 تنتمي Dو   A ,  B ,   C  ستنتج أن النقط  اعلى الشكل الأسي و   Dz   و   Az ,   Bz ,   Czأكتب   .1

 نفس الدائرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها .  إلى        
 .    ABDستنتج طبيعة المثلث ا في إستقامية ثم   Dو   O  ,   Aبين أن النقط:     .2
2023ثم تحقق أن:   ABDمركز ثقل المثلث  Gعين لاحقة النقطة     .3 0G Gz z+ =    . 
)طبيعة المجموعة   حدد  .4 )  مجموعة النقط( )M z  :3 من المستوي المركب التي تحققz iz= + . 

)بين أن صور    )      بالدورانr    الذي مركزهO     2و زاويته

3

  هي محور القطعة OD   .     

 (𝟕نقاط)التمرين الرابع :  

I.  الدالة العدديةg   2بـ :      معرفة على
g( )

x

x
x

e

+
= −  

( )gC   في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد   تمثيلها البيان 
)و المتجانس  ). ;O i j    . الشكل المقابل 

)gأحسب    )gثم حدد إشارة    −(2 )x  . بقراءة بيانية 
  

II.  الدالة العدديةf   بـ :      معرفة على( )( ) 3 3xf x x e= − + 

( )fC   في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس  تمثيلها البيان( ). ;O i j    .)   : 1حيثcmOI
→

= (   

)أ(    أحسب     .1 )lim
x

f x
→−   

)و فسر النتيجة بيانيا ثم أحسب    )lim
x

f x
→+

  . 
)ب (   أدرس الوضع النسبي بين المنحنى            )fC    المستقيم و   ( )     3ذا المعادلةy =  . 

)'فان :      من   x  بين أنه من أجل كل أ(    .2 ) ( )f x g x=  شكل جدول تغيراتها.  و fثم استنتج اتجاه تغير الدالة   −
)أن    بينب(             )fC    .يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيين إحداثيتيها 

)برهن أن المعادلة:     .3 ) 0f x على المجال     تقبل حلا وحيدا   = 2;+     2.82حيث 2.83  . 
)أكتب معادلة المماس     .4 )T   للمنحنى( )fC    ثم  أنشئ  كل من  0عند( )T     , ( )     و( )fC     . 
)حتى تقبل المعادلة :     mعين قيم الوسيط الحقيقي    .5 )( ) lnf x m=   . حلان مختلفان في الإشارة 
)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى   Aالعدد   باستعمال التكامل بالتجزئة   أحسب  .6 )fC  المستقيم   و  ( )    و المستقيمين 

0xالذين معدلتيهما                xو    = =          . 
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 (𝟒نقاط):   ولين الأالتمر

,0,1)يحتوي كيس على ثلاث كريات بيضاء مرقمة بــ :    ,1,1)و أربعة كريات حمراء مرقمة بـــ :    (2 و ثلاث    (2,3
,1)كريات سوداء مرقمة بـــ :     جميع الكريات متماثلة لا نفرق بينها في اللمس .  .  (2,3

 كريات في آن واحد  و نعتبر الحادثين التاليين :   .  3نسحب من الكيس 
 A      " الكريات المسحوبة متمايزة اللون مثنى مثنى "B  . " الكريتات المسحوبة متمايزة الرقم مثنى مثنى " 

)أحسب   .1 )P A    و بين أن( )
5

12
P B =  . 

 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل نتيجة سحب أصغر الأرقام المحصل عليها .  Xليكن .2
47و بين أن:  Xعرف قانون احتمال المتغير العشوائيأ(           

( )
60

E X =  . 
)حيث :      Sو      T ين ب(  أحسب العدد         )1 1 0XT P e −= −         1440)و 316)S E X= +   . 

 (𝟒نقاط)التمرين الثاني :  

المعرفة على المجال    fنعتبر الدالة       ;5−        3بــــ 3
( )

5

x
f x

x

−
=

−
   .( )fC    في المستوي المنسوب إلى المعلم تمثيلها البياني 

)المتعامد و المتجانس   ). ;O i j    و( )  المستقيم 

y  ذو المعادلة   x=      )  الشكل المقابل (   . 

)المتتالية العددية    نعتبر  )nu   بــحدها الأول    المعرفة على 

 0 2u 1 و العلاقة  :  =

3 3

5

n
n

n

u
u

u
+

−
=

−
 . 

)أنقل الشكل على ورقة ميليمترية ثم مثل الحدود الأربع الأولى للمتتالية   .1 )nu  . مع إبراز خطوط الإنشاء 
)ضع تخمينا حول إتجاه تغير المتتالية  .2 )nu  . و تقاربها 
n     .1برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  .3 2nu− . 
)بين أن   .4 )nu لية متناقصة  تماما و استنتج صحة تخمينك حول  تقاربهامتتا  . 
).     nكل عدد طبيعي أ(   بين أنه من أجل   .5 )1

2
1 1

3
n nu u++  +. 

n     .2كل عدد طبيعي أنه من أجل  ب( استنتج           
0 1 3

3

n

nu
 

+   
 

limثم  أحسب     n
n

u
→+          
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 (𝟓نقاط)التمرين الثالث :  

   A و  B   من  المستوي  المركب نقطتين   ( ); ,O u v      :لاحقتاهما معرفتين كما يليA 2z i=     2و 2A Bz z+ = . 
2هي  Bلاحقة النقطة     أنتحقق من  .1 4Bz i= +   . 
و زاويته  Aالذي مركزه   Sبالتشابه المباشر   Bصورة     Dبين أن لاحقة النقطة  أ( .2

2


1و نسبته   −

2
1هي  i+  . 

 . ABDطبيعة المثلث     استنتجب(        
 .  ABCDثم حدد بدقة طبيعة الرباعي   ABبالانسحاب الذي شعاعه  Dصورة النقطة  Cعين لاحقة النقطة  .3
 حتى يكون العدد المركب nعين قيم العدد الطبيعي  .4

n

B A

D A

z z

z z

 −
 

− 
 حقيقيا .   

)طبيعة المجموعة   حدد   .5 )    مجموعة النقط( )M z   :من المستوي المركب التي تحقق 
           2 2MA MB MC MD MA MC+ + + =  ثم  أنشئها .   −

 

 (𝟕نقاط)التمرين الرابع :  
I.  نعتبر الدالة العدديةg    معرفة على المجال 1;− +     : بـg( ) 3 2 ln( 1)x x x= + + +  

متزايدة تماما على المجال   gبين أن    .1 1;− +    . 
)بين أن المعادلة     .2 ) 0g x 0.47حيث    تقبل حلا وحيدا    = 0.46− )استنتج إشارة    ثم − )g x    . 

II. الدالة العددية    لتكنf عرفة على المجال   الم 1;− +     : 1بـ
( ) 3 ln( 1)

1
f x x

x

 
= − + 

+ 
  

( )fC   في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس  تمثيلها البيان( ). ;O i j    .)   : 1حيثcmOI
→

= (   

   كل من أحسب    .1
1

( )lim
x

f x
⎯⎯→−    

)  و     )lim
x

f x
→+

   . 

  من المجال   x  بين أنه من أجل كل  .2 1;− +     : فان
( )

'

2

( )
( )

1

g x
f x

x
=

+
 .   fشكل جدول تغيرات الدالة   ثم  

)أثبت أن :    .3 )
2

3 2
( )

1
f






+
= −

+
)ثم استنتج حصرا لـــ     )f    . 

)  أكتب معادلة المماس  .4 )T   للمنحنى( )fC   0عند  .  
)   من أنشئ كل  .5 )T     و( )fC    عين قيم الوسيط الحقيقي   ثمm   : حتى تقبل المعادلة( )f x m=    حلان مختلفان في الإشارة . 
أ(   أحسب الدالة المشتقة على المجال .6 1;− +     : للدالة( 1) ln( 1)x x x x+ + −    . 

على   fب( استنتج دالة أصلية للدالة              1;− +    0و التي تنعدم عند  . 

3بــــ      المعرفة على المجال   h  بين أن الدالة .7 2
( ) ln( 1)

1

x
h x x

x

+
= +

+
)دالة زوجية ثم أنشئ    )hC    بالاستعانة بـــــ( )fC    . 
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 4 من 1 صفحة

 

 (نقاط  04)  :التمرين الأول

المستوي منسوب الى معلم متعامد ومتجانس  , ,O i j 

 معرفة وقابلة للاشتقاق مرتين fالشكل المقابل يمثل منحنى دالة 

fدالتها المشتقةوكذلك منحنى   على المشتقة الثانيةو f .  

 كل منحنى من المنحنبات ،مع التبرير،انسب (1 1C، 2C 

و 3C الى دالته. 

 :بقراءة بيانية  (2

ىنحنعين معامل توجيه مماس الم( أ         2Cعتد النقطة ذات 

 4القاصلة  

انعطاف المنحنى نقط احداثيات عين (  ب       1C 

مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى Aنعتبر (3 3C ،4والمستقيمات الي معادلاتها  ر الفواصلومحx و

6x    2: بين أنA  

 

 (نقاط 04.4:) الثانيالتمرين 

)المتتالية العددية )nu  1: معرفة بـ 5u و من اجل كل عدد طبيعيn  :معدومغير   
1

5 4

1

n

n

n

u
u

u






. 

n :2nuبين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  (1  

)لتكن  (2 )nv من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم المتتالية العددية المعرفةn  بـ :
3

2
n

n

v
u




. 

)بين أن المتتالية ( أ   )nv  1حسابية  يطلب تعيين أساسها وحدها الأولv 

 nبدلالة  nu؛ ثم استنتج عبارة nبدلالة  nvاكتب عبارة ( ب

limاحسب   (3 n
n

u


 

n: :2 بين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  (4

1 2 32 3 ............. 4nu u u nu n n      
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 4 من 2 صفحة

 

  نقاط ﴾ 04.4﴿ :التمرين الثالث 

 اللجنة مكونة من  5F؛4F؛3F؛2F؛1Fوخمس نساء 4H؛3H؛2H؛1Hيراد عشوائيا تشكيل لجنة من بين اربع رجال 

 

 نفس المهام للنائبانثلاث اعضاء رئيس ونائبان حيث 

 : حيث DوC؛B؛A: نعتبر الحوادث

                                         A :      اللجنة من نفس الجنس              B :النائبان من جنسين مختلفين 

                                          C  :1H2وH           عضوان في اللجنة D :تضم امرأة واحدة على الاكثر اللجتة 

 احسب  (1 P Aو P B  ادثتيناحتمال الح AوBوبين ان ؛ 
1

12
P C و 

17

42
P D   

 احتمال ان يكون النائبان من نفس الجنس؟ علما ان الرئيس رجل؛ ماهو (2

 .فيها( أي النواب نساء ) ة عدد النائبات  نالذي يرفق بكل لج Xنعتبر المتغير العشوائي  (3

واحسب امله الرياضي  Xعين قانون احتمال  ( أ E X 

احسب ( ب          ln 1 1P X     

 (نقاط 00) :التمرين الرابع

I. الدالة العدديةg  بـ   معرفة على   :    22 1 1xg x x e  . 

احسب  (1 lim
x

g x


و  lim
x

g x


 

 و شكل جدول تغيراتها gتغيرالدالةادرس اتجاه ( أ   (2

 احسب (ب 0g استنتج اشارة( )g x على. 

II. الدالة العدديةf  بـ   معرفة على   :   21 3xf x x e   و fC  في المستوي المنسوب تمثيلها البياني

تجانس الى معلم متعامد وم ; ;O i j 1: حيثi j cm  

احسب  (1 lim
x

f x


و    lim
x

f x


 

x أنه من أجل كل عدد حقيقي  بين( أ        (2   f x g x   . حيثf  هي الدالة المشتقة للدالةf 

 وشكل جدول تغبراتها fاستنتج اتجاه تغير الدالة ( ب       

المستقيم بين أن  (أ       (3    3ذو المعادلةy x  لمنحنى مقارب ل fC  بجوار 

)أدرس وضعية المنحنى ( ب     )fC  بالنسبة للمستقيم( ) 

بين ان المنحنى  (4 fCا مهافاصلت مختلفتين تينيقطع حامل محور الفواصل في نقط و   حيثln 2 1        

3.2و 3    

أنشئ  (4 و المنحنى fC 

6)  0: حيثحقيقي،  عدد رمز بـن:  A  مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى الى 3C المستقيم،( )ا 

0x همااوالمستقيمين اللذين معادلت وx         احسب A   بدلالة  ثم احسب lim A





. 

 

                                                                                                                                                                       

 انتهى الموضوع الأول                                                                                                                  . 
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 4 من 3 صفحة

 

 (نقاط 04:)الاولالتمرين 

 nu  متتالية عددية معرفة  بحدها الأول
1

1

3
u     غير معدوم و من أجل كل عدد طبيعيn بـ :  

 
1

3 2

3 1

n

n

n nu
u

n


 



 

n  :1nuبين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  (1  

بين ان المتتالية  (2 nu متزايدة ثم استنتج انها متقاربة 

)لتكن  (3 )nv من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم المتتالية العددية المعرفةn  بـ : 1n nv n u . 

)بين أن المتتالية ( أ   )nv  هندسية  أساسها
2

3
q   1احسب حدها الاولv 

 nبدلالة nu؛ ثم استنتج عبارة  nبدلالة nvاكتب عبارة ( ب

limاحسب   (4 n
n

u


 

1: حيث nSالمجموع  nاحسب بدلالة  (4 2 32 3 .............n nS u u u nu     

 (310تعطى كل القيم بالتقريب الى )    نقاط ﴾  04﴿ : التمرين الثاني 

 احدهما خاص بحلول قبيل امتحان البكالوريا قدمت مكتبة تخفيض في سعر نوعين من المراجع الخاصة بالرياضيات

 مواضيع البكالوريات السابقة والاخر  ملخص دروس ومقترحات

 نقرض ان كل طالب بكالوريا اشترى مرجع واحد

منهم اعجبوا بالمرجع و  %90من الطلبة اشتروا المرجع الخاص بحلول البكالوريات السابقة بحيث  %20ونعتبر ان 

 من الطلبة الذين زاروا المكتبة اعجبوا بالمرجع الذي اختاروه 82%

الطالب اشترى مرجع  خاص بحلول مواضيع : A:  الحادثتين ونعتبر فيما يلي نختار عشوائيا طالب بكالوريا

 .معجب بمرجعه الذي اختارهالطالب : S       البكالوريات السابقة     

أن  اثبت (1  0.8
A

P S . 

 كمل شجرة الاحتمالات المقابلة التي تنمذج الوضعيةأانقل و (2

 شترى ا ؛ ما احتمال ان يكون قدرهاينختار عشوائيا طالب معجب باخت (3

 مرجع  خاص بحلول مواضيع البكالوريات السابقة ؟ 

 .خمسة طلاب من الذين اشتروا احد المراجع لتوالياعلى نختار  (4

 عن عدد الطلبة المعجبين بالمرجع الذي ر الذي يعب Xولنعتبر المتغير العشوائي 

 .اختاروه من بين هؤلاء الخمس طلبة       

 :باخذ القيم Xبين ان (   أ       0,1,2,3,4,5 

 .Xعرف قانون احتمال ( ب     

 .طلبة 3احسب احتمال ان يعجب بالمرجع اكثر من ( ج          

طالب  nاحتمال ان يكون  nP لنعتبرو  (عدد طبيعي n)طالب من الذين اشتروا احد المراجع nعشوائيا نختار  (4

 .معجب بمرجعه

: اذا علمت ان - 0.82
n

nP  الطبيعي ابتداءً من أي قيمة للعدد n  0.01: يكونnP . 

 (نقاط 04:) الثالثالتمرين 

 ؛ المعادلة   الاعداد المركبة   حل في مجموعة 2 2 4 0............ 1Z Z      

     . 

 

 
 
 

 

 

A  

A  

S  

S  

S  

S  

... 

... 

... 

... 

..

. 

... 
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 4 من 4 صفحة

 

 

  المستوي المركب منسوب الى معلم متعامد ومتجانس ( ; ; )O u v  نعتبر النفطA،BوC  2: لواحقهاAZ   ،

1 3BZ i    1و 3CZ i   

 CZثمّ استنتج الشكل الأسي للعدد المركب .    AZ  ، BZعين الشكل الأسي لكل من   (1
 

 

 تنتمي الى نفس الدائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها CوA،Bاستنتج ان النقط  (2

3 : ان بين Aبالنسبة إلى النقطة  Cنظيرة النقطة DZذات اللاحقة Dنعتبر النقطة (3 3DZ i  . 

Cاكتب العدد  (4 B

D B

Z Z

Z Z




 BCDعلى شكله الاسي ثم استنتج طبيعة المثلث  

4)    مجموعة النقطM  من المستوي ذات اللاحقةZ (M تختلف عنAوB ) حيث
2 1

22 2 2 3

iZ i

Z i




  
 

عين طبيعة المجموعة    

 (نقاط 00:) التمرين الرابع

I. الدالة العدديةf  معرفة على   ,0 0,    بـ   :
2ln

( ) 1
x

f x
x

  و fC  في المستوي تمثيلها البياني

تجانس المنسوب الى معلم متعامد و م ; ;O i j 

احسب (   أ    (1 lim
x

f x


و  lim
x

f x


و  
0

lim
x

f x



و  

0

lim
x

f x




 .و فسر النتائج هندسيا  

 وشكل جدول تغيراتها f ادرس اتجاه تغير الدالة (  ب       

المنحنى  ادرس الوضع النسبي (2 fC1المستقيم ذو المعادلة وy . 

احسب   (3   f x f x وماذا تستنتج؟ 

)بين أن المعادلة   (4 ) 0f x   تقبل حلا وحيدا  0.71: حيث 0.70    

بين أن المنحنى  (4 fC  يقبل مماسا T  يشمل النقطة 0,1A  ويمس المنحنى fC  في نقطتين  يطلب حساب

: تحقق انيات كل منهما ثم ثاحدا
1

1y x
e

    لمماس لمعادلة T 

ارسم بعناية المماس   (6 T   والمنحنى fC. 

0) m  عدد حقيقي؛ m  1مستقيم  حيثy mx  معادلة له 

النقطة  mتحقق انه من اجل كل عدد حقيقي ( أ              0,1A  الى كل المستقيمات  تنتمي m. 

عدد حلول المعادلة   mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي ( ب              1f x mx  

مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  nI( أ (8 fC  1المستقيمات التي معادلاتهاy  1؛x وx n  حيثn 

عدد طبيعي  1n . بين أن :
21

ln
2

nI n  0عين اصغر عدد طبيعي ثمn   0بحيث اذا كانn n فان:
1

2
nI . 

 

 انتهى الموضوع الثاني                                                                                                                                  . 
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