
2024

30 3

Un+1 =
1

2
(Un − n)− 1 n U0 = 2 (Un)

U2 U1

Un + n > 0 n

(Un)

Vn = Un + n N (Vn)

(Vn)

n Un n Vn

n→+∞
Un

Sn = U0 + (U1 + 1) + (U2 + 2) + · · ·+ (Un + n) n

Sn = (n+ 1) (2− n)
√
2 n

U2 2 1 U1

U2

A

B

U2 1 U1

U2 2

U2 X

X

P (X = 2) =
3

7
P (X = 1) =

2

5

www.ency-education.com

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s



E (X) X

(z − 2i) (z2 + 2z + 4) = 0 z C

D C B A (O;−→u ,−→v )

zD = 2 zC = 2i zB = zA zA = −1 + i
√
3 zD zC zB zA

zC zB zA

C B A
zD − zA
zB − zA
ABD

z M

R θ z = 2i+ eiθ M (Γ1)

|z + 2i| =
∣∣∣iz +√

3 + i
∣∣∣ M (Γ2)

g(x) = x3 − 1 + 2 x ]0; +∞[ g

]0; +∞[ g

]0; +∞[ g(x) g(1)

f(x) = x− 1− x

x2
]0; +∞[ f(

O;
−→
i ,

−→
j
)

(Cf)

x→+∞
f(x)

x
>→ 0

f(x)

f f ′(x) =
g(x)

x3
]0; +∞[ x

(Cf) y = x− 1 (Δ)

(Δ) (Cf)

(Cf) (Δ)∫ e

1

x

x2
dx

x = 1 y = x−1 (Cf) S
x = e

h(x) = f(ex) R h

h(x) R h
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4 5 6 3

A

B

P (A ∩ B) =
107

455

X

{3; 4; 5; 6} X

E (X) X

E (1962X + 2024)

C z (1− 2i) z + 2 + i = 0

2− i −i i

z = −2
( π

3
+ i

π

3

)
z

4π

3
−π

3

π

3
z2024 z

i

z
1 z z α

ei(
π

2
+2α) ei(

π

2
−α) e2α

f(x) =
x2 + 2

x+ 1
[1;+∞[ f

Un+1 = f (Un) n U0 = 1 N (Un)

[1; +∞[ f
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1 ≤ Un < 2 n

(Un)

l (Un)

0 < 2− Un+1 ≤ 3

4
(2− Un) n

0 < 2− Un ≤
(
3

4

)n

n

n→+∞
Un

Sn = U0 + U1 + · · ·+ Un n

Sn ≥ 2n− 2 + 3

(
3

4

)n

n

n→+∞
Sn

g(x) = 1− x+ ex−1 R g

R g

R g(x) g(1)

f(x) = x− 1 +
x

ex−1
R f(

O;
−→
i ,

−→
j
)

(Cf)

x→+∞
f(x)

x→−∞
f(x)

f ′(x) =
g(x)

ex−1
R x

R f

0, 3 < α < 0, 4 α f(x) = 0

+∞ (Cf) y = x− 1 (Δ)

(Δ) (Cf)

(Δ) (T ) (Cf)

(Cf) (T ) (Δ) f(−2)

f(x) = x− |m| m

y = x − 1 (Cf) A (α)
x = 1 x = α∫ 1

α

xe1−xdx

A (α) A (α) =
1

α
− α− 2
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ية الـال ية الديـجمهور  مقراطية الشعبيةـجزائر
ية الحسن ابن ال  ثانوي  3مستوى : ـال                                    م النزلة               ـهيثـثانو

 ر -ت ر  -شعبة : ع ت                                                     فتاح  ـفة عبد الـالأستاذ: بوق
 (𝐁𝐚𝐜 𝟐𝟎𝟐𝟒)  𝟒تجريبي رقم ـالإختبار ال

 
                   

يات متـماثلـة وغـير متمايزة عند الـلـمس   يات سوداءكل الـكـر يات بيضاء و ثلاث كـر يـحتوي كيس على أربع كـر
يات في آن واحد    نـسحب من الـصنـدوق أربع كـر

ية بيضاء  " : 𝐴أحسب احتمال الـحدث  ❶  " الـحصول على الأقـل على كـر
𝑎𝑥الـعدد  سـحبالذي يرفـق بكل الـمتغير العشوائي  Xلـيكن  ❷ + y  
يات البيضاء و  𝑥حيث      يات السوداء و  𝑦يـمثل عدد الـكـر  عدد حـقيقـي   𝑎يـمثل عدد الـكـر
   Xأ/ عين  قيم الـمتغير العشوائي       
ياضي ، ثـم  Xالـمتغير العشوائي احتمال عـرف قانون   ب/        𝑎بدلالـة  𝐸(𝑋)أحسب أمله الر
𝐸(𝑋)حتى يكون  𝑎عين قيمة العدد الـحقيقي / ـج      =

32396

7
   

يات على التوالي بالإرجاع  ❸  نسحب الآن من هذا الـكيس أربع كـر
ية بيضاء  " : 𝐵أحسب احتمال الـحدث           " الـحصول على الأقـل على كـر
 
 

 

)  لـتكن فيℂ  الـمعادلة ذات الـمجهول𝑧  : التالية𝑧2 − (3 + 𝑖)𝑧 + 4 = 0 … (𝐸) 
8−تربيعيين للعدد الـمركب ـذرين الـعين الـج  ❶ + 6𝑖  
|𝑧1|حيث  𝑧2و  𝑧1ن بــ ـيـلـنـرمـز إلى الـح (𝐸)ة ـحل الـمعادل ❷ < |𝑧2|  
 متجانس الـمتعامد والـمعلـم الـمنسوب إلى الـمركب الـالـمستوي في ( نعتبر(𝑂; 𝑢

→
, 𝑣

→
 التي  𝐴  ،𝐵  ،𝐶النقط   (

  𝑧2و  𝑖  ،𝑧1 لواحقـها على الترتيب      
𝐿أكتب العدد الـمركب  ❶ =

𝑧𝐶−𝑧𝐴

𝑧𝐵−𝑧𝐴
 على الشكل الأسي  

يل نـقطي بسيط يطلب تعيين عناصره الـمميزة  𝐵هي صورة الـنقطة  𝐶بين أن الـنقطة  ❷  بتـحو
  𝐴𝐵𝐶استنتج طبيعة الـمثلث ❸ 
 
 

(𝑢𝑛)  معرفة بـعددية متتالية :  𝑢1 =
1

2
𝑢𝑛+1 بـ: 𝑛 غير معدوم  من أجل كل عدد طبيعي  = (

𝑛+1

2𝑛
) 𝑢𝑛 

𝑢𝑛فإن  𝑛غير معدوم  برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  أ/ ❶ ≥ 0  
  (𝑢𝑛)، ثم استنتج أنـها متقاربة ، ثم عين نـهاية الـمتتالية  (𝑢𝑛)أدرس اتـجاه تغير الـمتتالية  ب/     

 01 نقاط( 4)           التمرين

   20 نقاط( 4التمرين          )

  23 نقاط( 5التمرين          )
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𝑣𝑛 : بـ 𝑛غير معدوم  معرفة من أجل كل عدد طبيعيـال (𝑣𝑛)متتالية ـنعتبر ال ❷ =
𝑢𝑛

𝑛
 

  𝑣1هندسية يطلب تعيين أساسـها وحدها الأول  (𝑣𝑛)متتالية ـال/ أثبت أن أ     
  𝑛بدلالة  𝑢𝑛ثم استنتج عبارة  𝑛 بدلالة 𝑣𝑛أكتب عبارة  ب/    

𝑤𝑛 : بـ 𝑛غير معدوم  معرفة من أجل كل عدد طبيعيـال (𝑤𝑛)متتالية ـنعتبر ال ❸ = ln(𝑣𝑛)  
  𝑤1حسابية يطلب تعيين أساسـها وحدها الأول  (𝑤𝑛)متتالية ـال/ أثبت أن أ     

S𝑛 :حيث  𝑃𝑛و  S𝑛كـل من  𝑛أحسب بدلالة  ب/     = 𝑤1 + 𝑤2 + ⋯ + 𝑤𝑛  و𝑃𝑛 =
𝑢1×𝑢2×…×𝑢𝑛

𝑛!
 

 
 

 

Ι- 𝑓  0]هي الدالة الـمعرفة على; } :بــ   ]∞+
𝑓(𝑥) =

1

2
𝑥2(3 − 2𝑙𝑛 𝑥) + 1         ; 𝑥 ∈ ]0; +∞[

𝑓(0) = 1                                                                    
 

  (𝐶𝑓)  تـمثيلها البياني في معلـم متعامد ومتجانس(𝑜; 𝑖, 𝑗)  الوحدة (2cm )   
𝑙𝑖𝑚أحسب  ❶

𝑥
>
→0

 𝑓(𝑥)  ، فسر بيانيا النتيجة الـمحصل عليـها  ، ثـم أحسب𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

 𝑓(𝑥)  
𝑥0عند  𝑓أدرس قابلية الإشتقاق لــ  /أ ❷ = 0   
;0]قابلة للإشتقاق على الـمجال  𝑓/ أثبت أن ب     +∞[  
;0[على الـمجال  𝑓′(𝑥)أحسب  ❸  ل جدول تغيراتـها ـثم شك 𝑓، ثـم إستنتج إتـجاه تغير الدالـة  ]∞+
𝑓(𝑥)بين ان الـمعادلـة  ❹ = 4,6حيث  αتقبل حل وحيدا  0 < 𝛼 < 4,7  
  1عند الـنقطة ذات الفاصلـة  (𝐶𝑓)للمنحني  (𝑇)أكتب معادلة الـمماس  ❺

II-  𝑔  0[هي الـدالـة الـمعرفـة علـى; 𝑔(𝑥) :بــ  ]∞+ = 𝑓(𝑥) − 2𝑥 −
1

2
   

  ′𝑔، ثـم أدرس إتـجاه تغير الـدالـة  𝑔"(𝑥)و  𝑔′(𝑥)أحسب  ❶
;0[على الـمجال  𝑔′(𝑥)إستنتج إشارة  ❷ +∞[  
  𝑔أدرس إتـجاه تغير الدالـة  ❸
  (𝑇)و  (𝐶𝑓)إستنتج الوضع النسبي بين  ❹
 . (𝑇)و  (𝐶𝑓)كلا من  ئثم أنش 𝑓(6)أحسب  ❺
𝑛 : 𝐼𝑛ة أحسب بدلالة ئبإستعمال التكامل بالتجز ❻ = ∫ 𝑥2 ln 𝑥 𝑑𝑥

1
1

𝑛

 عدد طبيعي  𝑛حيث  
  (𝑇)والـمماس  (𝐶𝑓)لـلـحيز الـمستوي الـمحدد بالـمنحني  𝑐𝑚2بــ  𝐴(𝑛)المساحة  𝑛إستنتج بدلالة  ❼
𝑥 :والـمستقيمين اللذين معادلتيـهما      =

1

𝑛
𝑥و   = 1  ، 

 
 
 
 

إن شاء الل  ه بالتوفيق  

م ان ـمت ، فاعلـتأذيت وتألـإذا  أدار الل  ه سفينتك لليمين ف
 ما ـمد الل  ه دائـم ، فاحـمحتـاليسار كان موتك ال

 

24 نقاط( 7التمرين          )
2  
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 𝟎𝟒 مفصل لإختبار رقمـحل الـال
 

  
 

𝑪𝟕   :عدد الـحالات الـممكنة 
𝟒 = 𝟑𝟓 

  𝑷(𝑨)حساب  ❶

𝑃(𝐴) =
𝐶4

1𝐶3
3 + 𝐶4

2𝐶3
2 + 𝐶4

3𝐶3
1 + 𝐶4

4𝐶3
0

35
=

35

35
= 1 

   𝐗أ/ عين  قيم الـمتغير العشوائي  ❷

يات نـميز مايلي  }  :عند سـحب أربع كر

𝑎(1) + 3 = 𝑎 + 3
𝑎(2) + 2 = 2𝑎 + 2
𝑎(3) + 1 = 3𝑎 + 1

𝑎(4) + 0 = 4𝑎

  

 هي   Xقيم الـمتغير العشوائي ومنه 
{𝑎 + 3; 2𝑎 + 2; 3𝑎 + 1; 4𝑎} 

 𝐗الـمتغير العشوائي احتمال عـرف قانون   ب/

P(𝑋 = 𝑎 + 3) =
𝐶4

1𝐶3
3

35
=

4

35
 

P(𝑋 = 2𝑎 + 2) =
𝐶4

2𝐶3
2

35
=

18

35
 

P(𝑋 = 3𝑎 + 1) =
𝐶4

3𝐶3
1

35
=

12

35
 

P(𝑋 = 4𝑎) =
𝐶4

4𝐶3
0

35
=

1

35
 

4𝑎 3𝑎 + 1 2𝑎 + 2 𝑎 + 3 𝑥𝑖 
1

35
 12

35
 18

35
 4

35
 𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) 

ياضي  ❖   𝑬(𝑿)أحسب أمله الر
𝐸(𝑋) = ∑𝑥𝑖𝑃𝑖

4

𝑖=1

 

=
4(𝑎 + 3) + 18(2𝑎 + 2) + 12(3𝑎 + 1) + 4𝑎(1)

35
 

𝐸(𝑋) =
80𝑎 + 60

35
=

16𝑎 + 12

7
 

𝑬(𝑿)حتى يكون  𝒂عين قيمة العدد الـحقيقي / ـج =
𝟑𝟐𝟑𝟗𝟔

𝟕
  

𝐸(𝑋)لـدينا  =
32396

7
16𝑎+12معناه  

7
=

32396

7
  

16𝑎ومنه  + 12 = 𝑎، ومنه  32396 = 2024 
يات على التوالي بالإرجاع  ❸  نسحب الآن من هذا الـكيس أربع كـر

" الـحصول على الأقـل على  : 𝑩أحسب احتمال الـحدث 
ية بيضاء  "  كـر

𝑃(𝐵) =
4(41×33)+6(42×32)+4(43×31)+44

74
=

2320

2401
" 

  
 

بيعيين ل  ❶ 𝟖−دد الـمركب ـعـلـعين الـجـذرين الـتر + 𝟔𝒊  
𝑤نضع  = 𝑥 + 𝑖𝑦  حيث𝑤2 = −8 + 6𝑖  ومنه 

}لـدينا 

𝑥2 + 𝑦2 = 10… . (1) 

   𝑥2 − 𝑦2 = −8  … . . (2)

2𝑥𝑦 = 6……(3)

 (2)مع  (1)بـجمع  

2𝑥2 نـجد  = }، ومنه 2

𝑥 = 1

 أو
𝑥 = −1

  

يض في   نـجد  (3)بالتعو
  إذا كان𝑥 = 2𝑦، فإن  1 = ، أي أن    6

𝑦 = 𝑤  : ، ومنه نستنتج أن 3 = 1 + 3𝑖 
  إذا كان𝑥 = 2𝑦−، فإن  1− = ، أي أن    6

𝑦 = 𝑤  : ، ومنه نستنتج أن 3− = −1 − 3𝑖 
  (𝑬)ة ـحل الـمعادل ❷

=∆ :لدينا  −8 + 6𝑖 ومنه ، ∆= (1 + 3𝑖)2 
 تـقبل حلان هـما  (𝐸)ومنه الـمعادلـة 

𝑧1 =
3 + 𝑖 + 1 + 3𝑖

2
= 2 + 2𝑖 

𝑧2 =
3 + 𝑖 − 1 − 3𝑖

2
= 1 − 𝑖 

 )❶  أكتب العدد الـمركب𝑳 =
𝒛𝑪−𝒛𝑨

𝒛𝑩−𝒛𝑨
 على الشكل الأسي 

𝐿 =
1 − 𝑖 − 𝑖

2 + 2𝑖 − 𝑖
=

1 − 2𝑖

2 + 𝑖
×

2 − 𝑖

2 − 𝑖
= −𝑖 

𝐿 =
𝑧𝐶 − 𝑧𝐴
𝑧𝐵 − 𝑧𝐴

= 𝑒
−

𝜋

2
𝑖 

  𝑩هي صورة الـنقطة  𝑪بين أن الـنقطة  ❷
𝑧𝐶−𝑧𝐴لـدينا 

𝑧𝐵−𝑧𝐴
= 𝑒−

𝜋

2
𝑖  ومنه ،𝑧𝐶 − 𝑧𝐴 = 𝑒−

𝜋

2
𝑖(𝑧𝐵 − 𝑧𝐴) 

بدوران  𝐵هي صورة الـنقطة  𝐶ومنه نستنتج أن الـنقطة 
−وزاويتـه  𝐴مـركـزه 

𝜋

2
  

  𝑨𝑩𝑪استنتج طبيعة الـمثلث ❸ 
|
𝑧𝐶 − 𝑧𝐴

𝑧𝐵 − 𝑧𝐴

| = 1 ⇒
𝐴𝐶

𝐴𝐵
= 1 ⇒ 𝐴𝐶 = 𝐴𝐵 

𝑎𝑟𝑔 (
𝑧𝐶 − 𝑧𝐴
𝑧𝐵 − 𝑧𝐴

) = −
𝜋

2
⇒ (𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐴𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ) = −

𝜋

2
 

 𝐴 فيم ـمتساوي الساقين وقائ 𝐴𝐵𝐶 مثلثـالومنه نستنتج أن 
 

  01 التمرين
  20 التمرين
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𝒖𝒏برهن بالتراجع أنه   أ/ ❶ ≥ 𝟎  
𝑝(𝑛) : 𝑢𝑛نسمي الـخاصية  ≥ 0  

𝑛من أجل  = 𝑢1، لدينا  1 =
1

2
𝑢1، ومنه   =

1

2
≥ 0 

𝑛ومنه الـخاصية مـحققة من أجل  = 1  
𝑛كيفي حيث  𝑛من أجل  𝑝(𝑛)نفرض صـحة  ≥ 1  
𝑝(𝑛ونبرهن صـحة  + 𝑢𝑛+1أن  (1 ≥ 0  

𝑢𝑛لـدينا  ≥ )، ومنه  0
𝑛+1

2𝑛
)𝑢𝑛 ≥ 0  

𝑛ومنه الـخاصية مـحققة من أجل  + 1  
 𝑛غير معدوم  عدد طبيعيومنه نستنتج أنه من أجل كل 

𝑢𝑛          فإن ≥ 0  
  (𝒖𝒏)أدرس اتـجاه تغير الـمتتالية  ب/     

𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 = (
𝑛 + 1

2𝑛
)𝑢𝑛 − 𝑢𝑛 = 𝑢𝑛 [

𝑛 + 1

2𝑛
− 1] 

𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 = 𝑢𝑛 [
−𝑛 + 1

2𝑛
] 
𝑛من أجل كـل   ≥ 𝑛−فإن  1 + 1 ≤ 0  

𝑢𝑛+1ومنه  − 𝑢𝑛 ≤  متناقصة  (𝑢𝑛)، ومنه نستنتج أن  0
متناقصة  (𝑢𝑛)بـما أن   : استنتج أنـها متقاربة ❖

 فهي متقاربة  0ومـحدودة من الأسفل بالعدد 
  (𝒖𝒏)تعيين نـهاية الـمتتالية  ❖

𝑓(𝑥)الـمعرفة بــ  𝑓متقاربة والدالـة  (𝑢𝑛)بـما أن  = 𝑥  
𝑥مستمرة من أجل كـل  ≥   تـحقق (𝑢𝑛)فإن نـهاية  1

𝑙 =
1

2
𝑙 

𝑙𝑖𝑚حيث 
    𝑛→+∞

  [
𝑛+1

2𝑛
] = 𝑙𝑖𝑚

    𝑛→+∞
  [

𝑛

2𝑛
] =

1

2
 

𝑙لـدينا  =
1

2
𝑙  معناه𝑙 −

1

2
𝑙 = 1معناه  0

2
𝑙 = ، ومنه  0

𝑙 = 𝑙𝑖𝑚ومنه ،  0
    𝑛→+∞

𝑢𝑛 = 0  
 هندسية (𝒗𝒏)متتالية ـال/ أثبت أن أ ❷

𝑣𝑛+1 =
𝑢𝑛+1

𝑛 + 1
=

(
𝑛+1

2𝑛
) 𝑢𝑛

𝑛 + 1
=

𝑢𝑛

2𝑛
=

1

2
𝑣𝑛 

𝑞أساسـها  متتالية هندسية (𝑣𝑛)ومنه  =
1

2
  

𝑣1حدها الأول  =
𝑢1

1
=

1

2
 

  𝒏 بدلالة 𝒗𝒏أكتب عبارة  ب/

𝑣𝑛 = 𝑣1 × 𝑞𝑛−1 =
1

2
× (

1

2
)
𝑛−1

= (
1

2
)
𝑛

=
1

2𝑛 
  𝒏بدلالة  𝒖𝒏استنتج عبارة  ❖

𝑣𝑛بـما أن  =
𝑢𝑛

𝑛
𝑢𝑛فإن   = 𝑛 × 𝑣𝑛  ومنه ،𝑢𝑛 =

𝑛

2𝑛
 

 حسابية (𝒘𝒏)متتالية ـال/ أثبت أن أ ❸
𝑤𝑛+1 = ln(𝑣𝑛+1) = ln (

1

2
𝑣𝑛) = ln

1

2
+ ln(𝑣𝑛) 

𝑤𝑛+1 = ln
1

2
+ 𝑤𝑛 

𝑟أساسـها  متتالية حسابية (𝑤𝑛)ومنه  = ln
1

2
  

𝑤1حدها الأول  = ln(𝑣1) = ln
1

2
  

   𝒏بدلالة  𝒘𝒏عبارة 
𝑤𝑛 = 𝑤1 + (𝑛 − 1)𝑟 

𝑤𝑛 = ln
1

2
+ (𝑛 − 1) ln

1

2
= 𝑛 ln

1

2
 

  𝑷𝒏و  𝐒𝒏كـل من  𝒏أحسب بدلالة  ب/
S𝑛 = 𝑤1 + 𝑤2 + ⋯+ 𝑤𝑛 

 هي حدود متتابعة لـمتتالية حسابية ومنه  S𝑛نلاحظ أن 
S𝑛 =

𝑛

2
(ln

1

2
+ 𝑛 ln

1

2
) =

𝑛

2
[(𝑛 + 1) ln

1

2
] 

𝑃𝑛 =
𝑢1 × 𝑢2 × …× 𝑢𝑛

𝑛!
 

𝑃𝑛 =
𝑢1 × 𝑢2 × …× 𝑢𝑛

1 × 2 × …× 𝑛
=

𝑢1

1
×

𝑢2

2
× …×

𝑢𝑛

𝑛
 

𝑃𝑛 = 𝑣1 × 𝑣2 × …× 𝑣𝑛 
𝑃𝑛 = (

1

2
)

1

× (
1

2
)

2

× … .× (
1

2
)

𝑛

= (
1

2
)

1+2+⋯+𝑛

 

𝑃𝑛 = (
1

2
)

𝑛(𝑛+1)

2  
  
 

𝒍𝒊𝒎أحسب  ❶
𝒙

>
→𝟎

 𝒇(𝒙) 

𝑙𝑖𝑚
𝑥

>
→0

 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥

>
→0

[
3

2
𝑥2 − 𝑥2 ln 𝑥 + 1] = 1 
  فسر بيانيا النتيجة الـمحصل عليـها

𝑙𝑖𝑚بـما أن 
𝑥

>
→0

 𝑓(𝑥) = 𝑓(0) =   𝑓فإن الـدالـة  1
𝑥0مستـمرة عند  = 0  
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3 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

  [
1

2
𝑥2(3 − 2𝑙𝑛 𝑥) + 1] = −∞ 

𝒙𝟎عند  𝒇أدرس قابلية الإشتقاق لــ  /أ ❷ = 𝟎   

𝑙𝑖𝑚
𝑥

>
→0

 
𝑓(𝑥) − 𝑓(0)

𝑥 − 0
= 𝑙𝑖𝑚

𝑥
>
→0

[
3

2
𝑥 − 𝑥 ln 𝑥] = 0 

𝑥0قابلة للإشتقاق عند  𝑓ومنه  = 0    
 ]∞+;𝟎]قابلة للإشتقاق على الـمجال  𝒇/ أثبت أن ب

𝑥0قابلة للإشتقاق عند  𝑓لـدينا من جهة  = 0   
 هي عبارة عن جداء ومـجموع 𝑓ومن جهة أخـرى 

   ]∞+;0[دوال قابلة للإشتقاق على 
 ]∞+;0]قابلة للإشتقاق على الـمجال  𝑓ومنه نستنتج أن 

  ]∞+;𝟎[على الـمجال  𝒇′(𝒙)أحسب  ❸

𝑓′(𝑥) = 𝑥(3 − 2𝑙𝑛 𝑥) −
2

𝑥
×

𝑥2

2
 

𝑓′(𝑥) = 3𝑥 − 2𝑥 ln 𝑥 − 𝑥 = 2𝑥(1 − ln 𝑥) 
  𝒇إستنتج إتـجاه تغير الدالـة  ❖

𝑓′(𝑥) = 0 ⇒ {
2𝑥 = 0

1 − ln 𝑥 = 0
⇒ {

𝑥 = 0
𝑥 = 𝑒

 
0                        𝑒                    + ∞ 𝑥 

+                     + 2𝑥 
+                    − 1 − ln 𝑥 
+                    − 𝑓′(𝑥) 

;0]متزايدة تـماما على الـمجال  𝑓ومنه  𝑒]  ومتناقصة
  ]∞+;𝑒]تـماما على الـمجال 

0                              𝑒                        + ∞ 𝑥 
+                                  − 𝑓′(𝑥) 

≃ 4,7 
 

1                                            − ∞ 

 
𝑓(𝑥) 

 
𝑓(𝑥)بين ان الـمعادلـة  ❹ =   αتقبل حل وحيدا  0
 𝑓 4,6]مستمرة ومتناقصة تـماما على الـمجال; 4,7] 

{
𝑓(4,6) = 0,44

𝑓(4,7) = −0,05
⇒ 𝑓(4,6) × 𝑓(4,7) < 0 

 الـمعادلـةومنه حسب مبرهنة القيم الـمتوسطة فإن 
 𝑓(𝑥) = 4,6حيث  αتقبل حل وحيدا  0 < 𝛼 < 4,7  

 1عند الفاصلـة  (𝑇)أكتب معادلة الـمماس  ❺
(𝑇): 𝑦 = 𝑓′(1)(𝑥 − 1) + 𝑓(1) 

(𝑇): 𝑦 = 2(𝑥 − 1) +
5

2
 

(𝑇): 𝑦 = 2𝑥 +
1

2
 

𝐈𝐈-𝒈   بــ  دالـة معرفـة: 𝒈(𝒙) = 𝒇(𝒙) − 𝟐𝒙 −
𝟏

𝟐
   

  ′𝒈، ثـم أدرس إتـجاه تغير الـدالـة  𝒈"(𝒙)و  𝒈′(𝒙)أحسب  ❶
𝑔′(𝑥) = 𝑓′(𝑥) − 2 

𝑔′′(𝑥) = 𝑓′′(𝑥) = 2(1 − ln 𝑥) −
1

𝑥
× 2𝑥 

𝑔′′(𝑥) = −2 ln 𝑥 
0                              1                        + ∞ 𝑥 

+                                  − 𝑔′′(𝑥) 
0 
 

−2                                            − ∞ 

 
𝑔′(𝑥) 

 
;0[متزايدة تـماما على الـمجال  ′𝑔الـدالـة ومنه  1] 

 ]∞+;1]ومتناقصة تـماما على الـمجال 
 ]∞+;𝟎[على الـمجال  𝒈′(𝒙)إستنتج إشارة  ❷

 عند  0تقبل قيمة حدية عظمى هي  ′𝑔الـدالـة بـما أن 
 𝑥 = 𝑥ومنه نستنتج أنه من أجل كل 1 ∈ ]0;+∞[ 

𝑔′(𝑥)فإن  ≤ 0  
  𝒈أدرس إتـجاه تغير الدالـة  ❸

  ]∞+;0[متناقصة تـماما على الـمجال  𝑔الدالـة 
0                        1                    + ∞ 𝑥 

−                                  − 𝑔′(𝑥) 
1

2
 

 
0 
 

 

 
 

𝑔(𝑥) 

 (𝑻)و  (𝑪𝒇)إستنتج الوضع النسبي بين  ❹
𝑓(𝑥)ندرس إشارة الفرق  − 2𝑥 −

1

2
= 𝑔(𝑥) 

𝑥لـما  ✍ ∈ ]0;  (𝑇)يقع فوق  (𝐶𝑓)فإن  ]1
𝑥لـما  ✍ ∈  (𝑇)يقع تـحت  (𝐶𝑓)فإن  ]∞+;1[
𝑥لـما  ✍ = ;1)في  (𝑇)يـخترق  (𝐶𝑓)فإن  1

5

2
) 
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4 

   𝒇(𝟔)أحسب  ❺
𝑓(6) = −9,5 

 (𝑻)و  (𝑪𝒇)كلا من  ئأنش

 
𝒏 : 𝑰𝒏أحسب بدلالة  ❻ = ∫ 𝒙𝟐 𝐥𝐧 𝒙 𝒅𝒙

𝟏
𝟏

𝒏

 

𝑢′(𝑥) =
1

𝑥
 𝑢(𝑥) = ln 𝑥 

𝑣′(𝑥) = 𝑥2 𝑣(𝑥) =
𝑥3

3
 

𝐼𝑛 = [
𝑥3

3
ln 𝑥]

1

𝑛

1

−
1

3
∫𝑥2𝑑𝑥

1

1

𝑛

 

𝐼𝑛 = [
𝑥3

3
ln 𝑥]

1

𝑛

1

− [
𝑥3

9
]
1

𝑛

1

= 

𝐼𝑛 = −(
(
1

𝑛
)
3

3
ln

1

𝑛
) − (

1

9
−

(
1

𝑛
)
3

9
) 

𝐼𝑛 = −(
1

3𝑛3
(− ln 𝑛)) − (

1

9
−

1

9𝑛3
) 

𝐼𝑛 =
ln𝑛

3𝑛3
+

1

9𝑛3
−

1

9
 

لــحيز الـمستوي  𝒄𝒎𝟐بــ  𝑨(𝒏)ستنتج الـمساحة إ ❼
 و الـمستقيمين (𝑻)والـمماس  (𝑪𝒇)الـمحدد بالـمنحني 
𝒙 :اللذين معادلتيـهما  =

𝟏

𝒏
𝒙و   = 𝟏  

0بـما أن  <
1

𝑛
≤ 𝑥 ≤ 0أي أن  1 ≤ 𝑥 ≤ 1  

;0]في الـمجال  (𝑇)يقع فوق  (𝐶𝑓)ومنه   ومنه  [1

𝐴(𝑛) = ∫(𝑓(𝑥) − 2𝑥 −
1

2
)𝑑𝑥 = ∫𝑔(𝑥)𝑑𝑥

1

1

𝑛

1

1

𝑛

 

𝐴(𝑛) = ∫(
3
2
𝑥2 − 𝑥2 ln 𝑥 + 1 − 2𝑥 −

1

2
)𝑑𝑥

1

1

𝑛

 

𝐴(𝑛) = ∫(
3
2
𝑥2 − 2𝑥 − 𝑥2 ln𝑥 +

1

2
)𝑑𝑥

1

1

𝑛

 

𝐴(𝑛) = ∫(
3
2
𝑥2 − 2𝑥 +

1

2
) 𝑑𝑥 − 𝐼𝑛

1

1

𝑛

 

𝐴(𝑛) = [
𝑥3

2
− 𝑥2 +

𝑥

2
]
1

𝑛

1

− 𝐼𝑛 = [
𝑥3 − 2𝑥2 + 𝑥

2
]
1

𝑛

1

− 𝐼𝑛 

𝐴(𝑛) = −(
(
1

𝑛
)
3
− 2 (

1

𝑛
)
2
+

1

𝑛

2
) − 𝐼𝑛 

𝐴(𝑛) = −(

1

𝑛3 −
2

𝑛2 +
1

𝑛

2
) − 𝐼𝑛 

𝐴(𝑛) = −(

1−2𝑛+𝑛2

𝑛3

2
) − 𝐼𝑛 = −

1 − 2𝑛 + 𝑛2

2𝑛3
− 𝐼𝑛 

𝐴(𝑛) =
−𝑛2 + 2𝑛 − 1

2𝑛3
−

ln𝑛

3𝑛3
−

1

9𝑛3
+

1
9
 

𝐴(𝑛) =
−9𝑛2 + 18𝑛 − 9 − 6 ln𝑛 − 2 + 2𝑛3

18𝑛3
 

𝐴(𝑛) = (
2𝑛3 − 9𝑛2 + 18𝑛 − 11 − 6 ln𝑛

18𝑛3 ) × 4 ( 𝑢. 𝑎) 
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 الجمهورية الجزائرية الديموقراطية الشعبية
 وزارة التربية الوطنية

 الديوان الوطني للامتحا/ت والمسابقات                                 امتحان بكالور& التعليم الثانوي التجريبي
 2024دورة:                                                                                         علوم تجريبية  :ةالشعب

 

 د  30و سا  03المدة: اختبار في مادة: الر&ضيات                                                               
 

 على ال���شح أن ���ار أح� ال�	ض	ع�� ال�ال���: 
 ول الأ ال�	ض	ع 

 

 نقا�) 04,5( ال����� الأول:
� �nu  ة ال�ع�فة	د�ها الأول ال���ال�ة الع���

0
1u ، nوم� أجل �ل ع�د ���عي   �

1

1

3

n
n

n

uu
u�

�
�

�
 

، nب#� أنه م� أجل �ل ع�د ���عي   -) أ1
1

3
n

n

bu a
u� � �
�

  ع�دان ح2�2�ان 	/ل+ تع##(ه�ا. bو  aح#%   

n ،1nuب�ه� �ال��اجع أنه م� أجل �ل ع�د ���عي    -بـ) 1 � � 

�) أدرس ات8اه تغ#� ال���ال�ة 2 �nu  .واس�(�ج أنها م�قار;ة 

3 (� �nv   ة ال�ع�فة على	د�بـ:    ال���ال�ة الع
1

1
n

n

v
u

�
�

 

�ب#� أن ال���ال�ة  -أ) 3 �nv اب�ة أساسهاBح  
1

2
  � ح�ها الأول.	/ل+ تع##

 nب�لالة   nuثD اس�(�ج  nب�لالة  nvع�� ع�    -بـ) 3

limأحB+   -جـ) 3 nn
u

��	
 

n  ،0) نGع م� أجل �ل ع�د ���عي  4 1

0 1

...
1 1 1

n
n

n

u u uS
u u u

� � � �
� � �

 

4 ( +BأحnS   لالة�بn  
 

 نقا�) 04( ال����� ال"اني:
�ك�K على U	��IJ وعاء KاوG�ب �� ك�K  على VسJداء وIJ��K وعاء ك�Kات  ثلاث و  �##��KاوG�ب �#�Kدا و��Jس �Kو  

)Qالل� �ات م��اثلة ولا نف�ق ب#(ها ع(K�Tكل ال( . 

  �أصغ� أو 	BاوI    6إلى    1ن�مي م�ة واح�ة ن�دا غ#� مVKW أوجهه م�ق�ة م Dلل(�د رق IJجه العلJ2فإذا \ه� على ال

) نK�� +�Bة واح�ة 2وaذا \ه� على الJجه العلIJ لل(�د رقD آخ� (أك�� ت�اما م�    UنK�� +�Bة واح�ة م� الJعاء  

 Vم� الJعاء  
 "V: "س�+ ��Kة م� الJعاء   U" ، V: "س�+ ��Kة م� الJعاء   U نع��� الأح�اث ال�ال�ة: 

           B   "اءG�ة بK�� +س�" :  ، N "داءJة سK�� +س�" : 
 

 5م�   1صف$ة 
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 2024بكالور&  –  علوم تجريبية الشعبة:  – اختبار في مادة: الر&ضيات 
 

�) ب#� أن  1 � 1

3
p U �ثD اس�(�ج   � �p V 

 ) شhل ش�8ة الاح��الات ال�ي ت(�eج هeه الJضc�ة. 2

3 IاوB	 داءJة سK�� +أن اح��ال س� �) ب#
8

15
 

 ؟U) إذا س��(ا ��Kة سJداء، ما اح��ال أن تJTن م� الJعاء 4
 

 نقا�) 04,5( ال����� ال"ال*:
�ال�عادلة:   ) حل في مJ�8عة الأع�اد ال���jة 1 �� �2

2 3 4 0z i z z� � � � 

2 Qال��8ان �ال��عام Dب إلى ال�علJB)ال���+ م IJ�Bال� (� �; ;O u vu v; 

2 (  lق)نع��� الA  ،B   وC   احقهاJل IJ�Bال� �3Azم i� �   ،3Bz i� Czو   � i� .+#على ال��ت 

Aأك�+ الع�د ال���+   -أ) 2

B

z
z

 على الhmل الأسي.  

ال�ي م� أجلها 	Jhن الع�د ال���+  nع#� مJ�8عة D�n الع�د ال/��عي   -بـ) 2
n

A

B

z
z


 �
� 

� �

 تo#ل�ا ص�فا. 

 م��دا ن��Bه وزاو�Kه.  Cإلى  BوJ�Kل  AالIe م��Wه  Sع#� الjcارة ال���jة لل�mا�ه    -) أ3

 ABCاس�(�ج ���عة ال�qل%  -بـ) 3

4  ��) ع# �E   lعة ال(قJ�8مM  ذات اللاحقة IJ�Bال� �  وال�ي ت�قz :rم
2 2

5A Bz z z z� � � � 
 

 نقا�) 07(ال����� ال�ا-ع: 
I( g  ة ال�ع�فة على	د�الة الع�بـ:  ال� � � �2 1 1

xg x x e� � � 

1 +Bأح (� �lim
x
g x

��	
�و    �lim

x
g x

��	
 

 ثD شhل ج�ول تغ#�اتها. g) أدرس ات8اه تغ#� ال�الة 2

�) اس�(�ج إشارة  3 �g x   على  

II(  f  ة ال�ع�فة على	د�الة الع�بـ:   ال� � � �2 2 1
xf x x x e� � � � 

� �fC   Qوم�8ان �م�عام Dب إلى معلJB)ال� IJ�Bلها ال��اني في ال�#qت�� �, ;O i ji j; 

1 +Bأح (� �lim
x

f x
��	

�و    �lim
x

f x
��	

 

�ب#� أن ال�(�(ى  -) أ2 �fC   �)ق�ل ع	�	2��ا مقار;ا مائلا  �Bم� �D  2معادل�هy x� � 

�أدرس الJضع ال(�Bي لل�(�(ى   -بـ) 2 �fC ة لjB)ال�  D�2�Bل�� �D 

�، xب#� أنه م� أجل �ل ع�د ح2�قي   -) أ3 � � �'f x g x� 

 ثD شhل ج�ول تغ#�اتها. fاس�(�ج ات8اه تغ#� ال�الة  -بـ) 3
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 2024بكالور&  –  علوم تجريبية الشعبة:  – اختبار في مادة: الر&ضيات 
 

�) ب#� أن ال�عادلة 4 � 0f x 0,86ح#%  �تق�ل حلا وح#�ا  � 0,85�� � � � 

�ب#� أن ال�(�(ى  -) أ5 �fC  ق�ل م�اسا	� �T  D�2�Bال� IازJي� �D   ة فاصل�ها�في نق/ة وح#
1

2
�  

�اك�+ معادلة لـ  -بـ) 5 �T 

�) أنmئ  6 �D ،� �T  و� �fC 

�ع�د حلJل ال�عادلة:  m) ناقy ب�ان�ا حD�n +B الJس�l ال�2�قي  7 �2 1 2 0
xx e m� � � � 

 

 ان�هى ال�	ض	ع الأول 
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 2024بكالور&  –  علوم تجريبية الشعبة:  – اختبار في مادة: الر&ضيات 
 

 ال�	ض	ع ال"اني 
 

 نقا�) 04,5( ال����� الأول:

  �ب(z م8BلJن في نادI تعلn   Dول� و    13ب(z. م� ب#� �ل تلام#e هeا القDB    14ول� و    26ي�JTن قDB ثانKJة م

 اللغات. 

 ن�oار عJmائ�ا تل�#eا م� القDB ونع��� الأح�اث ال�ال�ة: 

    G  "�ار ول�oال� e#ال�ل�" : ،  F  ،  "z)ار ب�oال� e#ال�ل�" :L "اللغات Dتعل I8ل في نادBار م�oال� e#ال�ل�" : 

1 +Bأح (� �p G   و� �p F 

   ل�قابلة.ش�8ة الاح��الات ا أنقل ثD أك�ل) 2

�) ب#� أن  3 � 13

40

np L �
� 

 ما اح��ال أن   نادI تعلD اللغات.) ال�ل�#e ال��oار م8Bل في 4

 ؟ ول�ا	Jhن ) 4

  م�Bقل#�. Gو  Lح�ى 	Jhن ال��ثان   n) ج� n��ة الع�د ال/��عي  5
 

 نقا�) 04( :"انيال����� ال
.�� ع�� الاق��اح الE$8ح ال	ح�� م� ب�� الاق��احات ال"لاثة في ?ل حالة م� ال$الات الآت8ة مع ال��6

1( 
2

lim ln
x

xx
x��	

�
 �
� 

� �

  :IاوBت 

 	�ج)     2ب)     0أ)  

�إذا �انz ال�الة  ) 2 �lnx x x� ���x��� ln xln  الة�دالة أصل�ة للlnx x�  ln xln   على ال�8ال�  :فإن 	�;�0

�1 أ)  � �0و  � �1 ب)  � � �1و  � �1ج)   � � �1و   � � � 

 ح#%  Iالع�د ال�2�قي  ) 3
4

2

2

2

1

xI dx
x�

�
�� :IاوB	 

أ)  
17

ln
5

ln17 ب)     ln5� ln17ج)    � ln5�  

4 (n   +د ال����وم. الع�د ���عي غ#� مع�ع� �1
ni�  :إذا �ان lلي ص�ف إذا وفق#oت 

2أ)   8n k� 4n ب)   � k�     (2ج 4n k� �  
 

 نقا�) 04,5( ال����� ال"ال*:
1 (� �nu   ها الأول�اب�ة م�(اق{ة مع�فة ��Bم��ال�ة ح

0
u  وأساسهاr  

ع#�    -أ) 1
2
u   Dثr   :1عل�ا أن 2 3

2 2 2

1 2 3

24

210

u u u
u u u
� � ��

�
� � ��

 

ح#%:  nSثD احB+ ال�J�8ع  nب�لالة   nuأك�+  -بـ) 1
0 1 2

...n nS u u u u� � � � � 
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 2024بكالور&  –  علوم تجريبية الشعبة:  – اختبار في مادة: الر&ضيات 
 

�نع��� ال���ال�ة  ) 2 �nv   د ���عي�أجل �ل ع �14بـ:  nال�ع�فة م 3n
nv e  هJ أساس اللJغارD�K ال(#�#�e   Iح#%  ��

�ب#� أن   -أ) 2 �nv   أساسها �وح�ها الأول  qم��ال�ة ه(�س�ة 	/ل+ تع##
0
v  

limأحB+   -بـ) 2 nn
v

��	
 . ماذا ت�B(�ج؟ 

، n) نGع م� أجل �ل ع�د ���عي  3
0 1 2

...n nT v v v v� � � � و   �
0 1 2

...n nP v v v v� � � � � 

 nب�لالة   nPوال8�اء   nب�لالة  nTأحB+ ال�J�8ع   -ـأ) 3

limأحB+   -بـ) 3 nn
T

��	
limو    nn

P
��	

 
 

 نقا�) 07( ال����� ال�ا-ع:

f  وg   دي�ان ال�ع�ف�ان على ال�8ال�ال�ان الع�ال� �بـ:  	�;�0 � 1
ln

xf x x
x
�

� �و  � � 1
ln

xg x x
x
�
 �� � 


� �
 

� �fC  و� �gC   Qوم�8ان �م�عام Dب إلى معلJB)ال� IJ�Bلاه�ا ال��ان�ان في ال�#qت�� �, ;O i ji j; 

�ب#� أن  -) أ1 �
0

lim
x

f x
����

�  وف�B ال(��8ة ب�ان�ا.  	�

�أحB+   -بـ) 1 �lim
x

f x
��	

 

�أحB+   -) أ2 �'f x   الة�قة لل�mالة ال��الf 

 ثD شhل ج�ول تغ#�اتها. fاس�(�ج ات8اه تغ#� ال�الة  -بـ) 2

fج�ول تغ#�ات ال�الة  	�qل ال�قابل) الhmل 3 g� 

�على ال�8ال  ) 3 �0;�	 

�ح�د إشارة   -أ) 3 � � �f x g x�  على ال�8ال� �0;�	 

�اس�(�ج الJضc�ة ال(�B�ة لل�(�(##�  -بـ) 3 �fC  و� �gC 

 

4 (a   ��نق/ة م�  M.  1ع�د ح2�قي أك�� ت�اما م �fC  فاصل�هاa   وN  ��نق/ة م �gC   فاصل�هاa 

1MNب�ر أن  ) 4 � 

 

�ال��q#ل ال��اني  هJ ) الhmل ال�قابل5 �gC   الة�للg 

�على ال�8ال  ) 5 �0;�	 

�أنقل  -أ) 5 �gC  ئmأن Dث� �fC .Dال�عل Qفي نف  

 م�  xب#� أنه م� أجل �ل ع�د ح2�قي    -بـ) 5

�ال�8ال  �0;�	 ،� � � � 1 ln
1

xg x f x
x x

� � � � 

 

6��ال�(�(## ال���د IJ�Bال� W#ال� مBاحة +Bأح (� �fC و� �gC  �#��2�B1وال�x xو  � e�

 ان�هى ال�	ض	ع ال"اني 

 5م�   5صف$ة 
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2024− 2023 الدراسي: الموسم
2024 ماي دورة

مُعطِيات أنس المادة: أستاذ

بلة-آفلو- بن أحمد ثانوية
الثانوي للتعليم تجريبي بكالوريا امتحان

تجريبية علوم : الشعبة

دقيقة 30 و ساعات 3 المدة: الرياضيات مادة في اختبار

الآتيين: الموضوعين أحد يختار أن المترشح على
الأول الموضوع
�



�
	

( نقاط 4 ) الأول التمرين
un+1 = 1 − 4

un + 3
: بــ n طبيعي عدد كل أجل من و u0 = 0 بــ معرفة عددية متتالية (un)

−1 < un ≤ 0 ٬ n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن (1
متقاربة. أنها استنتج ثم ٬ (un) المتتالية تغير إتجاه ادرس (2

vn =
1

un + 1
: بــ n طبيعي عدد كل أجل من معرفة عددية متتالية (vn) (3

الأول. حدّها تعيين يطلب 1
2
أساسها حسابية متتالية (vn) أن بيّن أ)

lim
n→+∞

un أحسب و n بدلالة un استنتج ثم ٬ n بدلالة vn اكتب ب)

Sn = eu0v0 × eu1v1 × eu2v2 × · · · · · · × eunvn ٬ n طبيعي عدد كل أجل من نضع (4

متقاربة؟ متتالية (Sn) هل ٬ Sn = e
−n2−n

4 أن بيّن −
( نقاط 4 ) الثاني التمرين

سوداء كريات 3 و حمراء كريات 4 على V صندوق يحتوي و ٬ سوداوين كريتين و حمراء كريات 3 على U صندوق يحتوي
باللمس). بينها لانميّز و متماثلة الكريات كل )

واحد آن في كرتين نسحب 3 لــ مضاعف رقم على تحصلنا إذا ٬ واحدة مرة 6 إلى 1 من مرقمة مزيفة غير نرد زهرة نرمي
.V الصندوق من إرجاع بدون و التوالي على كرتين نسحب الحالات باقي وفي ٬ U الصندوق من

اللون نفس من كرتين على الحصول :B و 3 لــ مضاعف رقم على الحصول :A الحادثتين: نعتبر

A

B

B

A

B

B

1
3

· · ·

· · ·

· · ·
3
7
· · ·

3
7
هو V الصندوق من اللون نفس من كرتين سحب إحتمال أن بين (1

.P(B) أحسب ثم ٬ المقابلة الإحتمالات شجرة اكمل أ) (2
V؟ الصندوق من تكونا أن إحتمال ما اللون نفس من المسحوبتين الكرتين أن علماً ب)

تماماً) موجب حقيقي عدد α (حيث αDA اللاعب يدفع للمشاركة التالية: اللعبة نعتبر (3
مختلفتين كرتين سحب إذا و 100 DA يربح اللون نفس من كرتين اللاعب سحب فإذا

دفعه. ما يخسر اللون في
اللاعب. خسارة أو ربح قيمة يمثل الذي العشوائي المتغيّر X ليكن و

E (X) =
880
21
− α الرياضياتي أمله أن بيّن ثم ٬ X العشوائي المتغيّر قيم عيّن −
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( نقاط 4 ) الثالث التمرين
zB =

√
3 + i و zA = 1 + i الترتيب: على لاحقتاهما B و A النقطتين (

O;−→u ,−→v
) المركب المستوي في نعتبر

.zA

zB
للعدد الأسي الشكل استنتج ثم الأسي. الشكل على zB و zA اكتب (1

.sin
(
π
12

)
و cos

(
π
12

)
من لكل المضبوطة القيمة استنتج ثم الجبري الشكل على zA

zB
اكتب (2

موجباً. حقيقياً عدداً
(zA

zB

)n
يكون حتى n الطبيعي العدد قيم عيّن ثم ٬

( √
2 zA

zB

)2024

العدد الجبري الشكل على اكتب (3

.R تمسح θ و z =
√

3 + i + eiθ بحيث z اللاحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة عين (4
( نقاط 8 ) الرابع التمرين

g(x) = x2 − 1 + (ln x)2 − 2 ln x : بــ ]0;+∞[ المجال على المعرفة العددية الدالة g (I(
O;
−→
i ,
−→
j
) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cg)

المقابل. الشكل في موضح هو كما
.]0;+∞[ المجال على g(x) إشارة x قيم حسب حدد بيانية بقراءة ثم ٬ g(1) احسب −

f (x) = x +
1 − (ln x)2

x
: بــ ]0;+∞[ المجال على المعرفة العددية الدالة f (II

.
∥∥∥∥−→i ∥∥∥∥ = ∥∥∥∥−→j ∥∥∥∥ = 2cm حيث (

O;
−→
i ,
−→
j
) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

بيانياً. النتيجة فسّر و lim
x
>−−→0

f (x) أحسب ثم lim
x→+∞

f (x) = +∞ أن بيّن (1

f ′(x) =
g(x)
x2 ٬ ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بيّن أ) (2

تغيراتها. جدول شكّل ثم f الدالة تغير إتجاه استنتج ب)
إحداثييها. تعيين يطلب إنعطاف نقطة يقبل (C f ) المنحنى أن استنتج ج)

الإنعطاف. نقطة عند (T) المماس معادلة اكتب د)
.+∞ بجوار (C f ) لــ مائل مقارب مستقيم y = x معادلته الذي (∆) المستقيم أن بيّن أ) (3

.(∆) للمستقيم بالنسبة (C f ) وضعية ادرس ب)
فاصلتيهما(معدلتا تعيين يطلب (∆) المستقيم يوازي المماس عندهما يكون (C f ) من نقطتيين توجد أنه بيّن (4

مطلوبتين). غير المماسين
0, 34 < α < 0, 35 حيث α فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور حامل يقطع (C f ) أن بيّن (5

.(C f ) المنحنى و (T) ٬ (∆) من كلاً ارسم (6
.]0;+∞[ المجال على x 7→ 1 − (ln x)2

x
للدالة أصلية دالة هي x 7→ ln x − 1

3
(ln x)3 الدالة أن بيّن أ) (7

.x = e و x = e−1 ٬ (∆) المستقيمات و (C f ) بالمنحنى المحدد الحيّز مساحة cm2 بالــ احسب ب)

2024 تجريبية بكالوريا / تجريبية علوم : الشعبة / الرياضيات : مادة في اختبار

الأول الموضوع انتهى
�



�
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2024 تجريبية بكالوريا / تجريبية علوم : الشعبة / الرياضيات : مادة في اختبار

الثاني الموضوع
�
�

�
�

( نقاط 4 ) الأول التمرين
ثلاث و 2 ٬ 2 ٬ 1 الأرقام تحمل بيضاء كريات ثلاث منها باللمس بينها نميّز لا و متماثلة كريات 10 على صندوق يحتوي

.2 ٬ 1 ٬ 1 ٬ 0 الأرقام تحمل سوداء كريات أربع و 2 ٬ 1 ٬ 0 الأرقام تحمل حمراء كريات
التالية: الحوادث نعتبر و الصندوق من كريات ثلاث واحد آن في و عشوائيا نسحب

اللون. نفس من كريات ثلاث سحب :A
مثنى. مثنى الأرقام مختلفة كريات ثلاث سحب :B

الأكثر. على حمراء كرية سحب :C
.P (C) و P (B) ٬ P (A) احسب (1

مستقلتان؟ حادثتان B و A هل .PA (B) و P (A ∪ B) استنتج ثم P (A ∩ B) =
1

40
أن بيّن (2

الصندوق. في المتبقية الحمراء الكريات عدد سحب عملية بكل يُرفق الذي العشوائي المتغيّر X ليكن (3
.{0; 1; 2; 3} هي X العشوائي المتغير قيم أن برّر أ)

الرياضياتي. أمله أحسب و X العشوائي للمتغيّر الإحتمال قانون عرّف ب)
( نقاط 4 ) الثاني التمرين

(z − 1)
(
z2 + 4z + 7

)
= 0 التالية: z المركب المجهول ذات المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل (I

الترتيب: على لواحقها C و B ٬ A النقط (O;−→u ,−→v
) متجانس و متعامد معلم إلى المنسوب المركب المستوي في نعتبر (II

L =
1
2
+ i
√

3
2

نضع: و zC = zB ٬ zB = −2 + i
√

3 ٬ zA = 1

المثلثي. الشكل على L العدد اكتب (1
.ABC المثلث طبيعة استنتج ثم ٬ الأسي الشكل على zC − zA

zB − zA
المركب العدد اكتب أ) (2

المميزة. عناصره تعيين يطلب R بدوران B صورة هي C أن استنتج ب)
طبيعته. بدقة حّدد ثم ٬ أضلاع متوازي ABDC الرباعي يكون حتى D النقطة لاحقة zD عيّن (3
|iz − i| =

∣∣∣z + 2 + i
√

3
∣∣∣ حيث: z اللاحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة (Γ) لتكن (4

.R بالدوران صورتها استنتج ثم ٬ (Γ) النقط مجموعة عيّن −
( نقاط 4 ) الثالث التمرين

un+1 = e
√

un : بــ n طبيعي عدد كل أجل من و u0 = e3 بــ معرفة عددية متتالية (un)

un > e2 ٬ n طبيعي عدد كل أجل من أنه برهن (1
؟ متقاربة (un) هل .(un) المتتالية تغير إتجاه ادرس (2
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vn = ln (un) − 2 : بــ n طبيعي عدد كل أجل من المعرفة (vn) المتتالية نعتبر (3

الأول. حدّها تعيين يطلب 1
2
أساسها هندسية متتالية (vn) أن بيّن أ)

. lim
n→+∞

un أحسب و n بدلالة un استنتج ثم ٬ n بدلالة vn عن عبّر ب)

Pn = u0 × u1 × u2 × · · · · · · × un : حيث n بدلالة Pn احسب (4
( نقاط 8 ) الرابع التمرين

f (x) = 2x +
1

ex − 1
: بــ R − {0} على المعرفة العددية الدالة f

.(
∥∥∥∥−→i ∥∥∥∥ = ∥∥∥∥−→j ∥∥∥∥ = 1cm حيث ) (

O;
−→
i ,
−→
j
) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

. lim
x→+∞

f (x) و lim
x→−∞

f (x) احسب أ) (1
بيانياً. النتيجة فسّر ثم lim

x
>−−→0

f (x) و lim
x
<−−→0

f (x) أحسب ب)

بيانياً. النتيجتين فسّر ثم ٬ lim
x→−∞

(
f (x) − 2x

) و lim
x→+∞

(
f (x) − 2x

) احسب أ) (2
.(∆2) : y = 2x − 1 و (∆1) : y = 2x المستقيمين من لكل بالنسبة (C f ) وضعية ادرس ب)

f ′(x) =
(2ex − 1) (ex − 2)

(ex − 1)2 ٬ R − {0} من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بيّن أ) (3

كل على تماماً متناقصة و [ln 2;+∞[ و ]−∞;− ln 2] المجالين من كل على تماماً متزايدة f الدالة أن استنتج ب)
تغيراتها. جدول شكّل ثم ]0; ln 2] و [− ln 2; 0[ المجالين من

بيانياً. النتيجة فسّر ثم ٬ f (−x) + f (x) أحسب R∗ من x كل أجل من (4
( f (− ln 2) = − ln 4 − 2 و f (ln 2) = ln 4 + 1 (يعطى .(C f ) المنحنى و (∆2) ٬ (∆1) من كلاً ارسم (5

. f (x) = 2x +m المعادلة حلول إشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانياً ناقش (6

.]0;+∞[ المجال على x 7→ 1
ex − 1

للدالة أصلية دالة هي x 7→ −x + ln (ex − 1) الدالة أن بيّن أ) (7

بيانياً. النتيجة فسّر و
1∫

ln 2

dx
ex − 1

احسب ب)

h(x) =
∣∣∣ f (x)

∣∣∣ : بــ R∗ على معرّفة عددية دالة h (8

السابق. المعلم نفس في أرسمه ثم (C f ) من إنطلاقا h الدالة منحنى رسم كيفية اشرح −

2024 تجريبية بكالوريا / تجريبية علوم : الشعبة / الرياضيات : مادة في اختبار

الثاني الموضوع انتهى
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الشعبॻة الدǻمقراطॻة الجزائرȂة الجمهورȂة
- العطاف - بونعامة الجॻلالي + الصديق ȜǺر أبي : ثانوȂات الدفلى عين لولاǻة الترॻȁة مديرȂة
- الروȂنة - بومدين هواري - التجرȂبي الȜॺالورȂا امتحان
2024 ماي دورة تجرȂبॻة علوم : الشعॺة

د 30 و سا 03: المدة الرȂاضॻات : مادة في اختॺار
: التاليين الموضوعين أحد ǻختار أن المترشح على

: الأوّل الموضوع

نقاط) 04) الأول: التمرȂن
تحمل كريات خمس على U2 كيس ويحتوي ، 3 و 1 ، 0 الأرقام تحمل كريات ثلاث على U1 كيس يحتوي
من كريتين واحد آن وفي عشوائيا نسحب اللمس. عند الكريات بين نميز لا . 4 و 3 ، 3 ، 2 ، 2 الأرقام

U1 الكيس
U2 الكيس من ارجاع دون التوالي على كريتان نسحب زوجيا المسحوبتان الكريتان رقمي مجموع كان اذا -
U2 الكيس من الإرجاع مع التوالي على كريتان نسحب فرديا المسحوبتان الكريتان رقمي مجموع كان اذا -

" زوجيا U1 الكيس من المسحوبتان الكريتان رقمي مجموع " : A الحدثين: نعتبر
" زوجيا U2 الكيس من المسحوبتان الكريتان رقمي مجموع " : B

P(A∩B) استنتج ثم ، PA(B) و P(A) الاحتمال أحسب (ا) .1
P(B) احسب ثم ، P(A∩B)= 26

75
: أن بين (ب)

U2 و U1 من المسحوبة الكريات تحملها التي الأرقام جداء يساوي الذي العشوائي المتغير X ليكن .2
. الرياضياتي أمله احسب ثم ، X العشوائي المتغير احتمال قانون عرف (ا)

P(X2−36X +288= 0) استنتج (ب)
نقاط) 04) الثاني: التمرȂن

(z+1+ i)
(
z2−2

p
3z+4

)
= 0 : الآتية z المجهول ذات المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل -(I

(O; u⃗; v⃗) المتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي -(II
zC =−1− i و zB =

p
3− i ; zA =

p
3+ i : الترتيب على لواحقها التي C و B ; A النقط نعتبر

ABO المثلث طبيعة استنتج ثم الأسي الشكل على zA

zB
المركب العدد أكتب .1

. بدقة نوعه حدد ثم ، أضلاع متوازي AOBD الرباعي يكون حتى D النقطة لاحقة zD عين .2
. سالبا حقيقيا

(
zA

zB

)n
العدد يكون أجلها من التي n الطبيعي العدد قيم عيّن .3

: حيث z اللاحقة ذات M النقط مجموعة بدقّة عيّن ، مركب عدد z .4
k ∈Z مع arg(z− zB)2+2arg(z− zB)= 4

5
arg(zC)+2kπ
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نقاط) 04) الثالث: التمرȂن
U0 = 4e−2 و Un+1 = 1

2
Un.

√
Un : بـ n طبيعي عدد كل أجل من المعرفة (Un) العددية المتتالية نعتبر

0<Un < 4 : n طبيعي عدد كل أجل من أنّه بيّن .1
. متقاربة أنّها استنتج ثم ، (Un) المتتالية رتابة أدرس .2

Vn = 2n
[
lnUn − ln4

]
: يلي كما (Vn) العددية المتتالية N على نعرّف .3

. الأول حدّها حساب يطلب 3 أساسها هندسية متتالية (Vn) أن بيّن (ا)
lim

n→+∞Un أحسب ثم ، Un = 4e−2
(

3
2

)n

: n ∈N كل أجل من أنه استنتج ثم ، n بدلالة Vn عبارة أكتب (ب)
Sn = ln(U0)+2.ln(U1)+·· ·+2n. ln(Un) : حيث Sn المجموع n بدلالة احسب .4

نقاط) 08) الراǺع: التمرȂن
. g(x)= x+ ex يلي: كما R على المعرفة الدالة g .I

. تغيراتها جدول شكل ثم g الدالة تغير اتجاه ادرس .1
. g(x) اشارة استنتج ثم ، −0.57<α<−0.56 حيث α وحيدا حلا تقبل g(x)= 0 المعادلة أن بين .2

. f (x)= (
x+2

)(
1− e−x−1) : يلي كما R على المعرفة f الدالة نعتبر (II

. ||⃗i|| = 1cm حيث
(
O;

−→
i ;

−→
j
)
المتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني لتمثيلها (C f )

. lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) احسب .1
+∞ بجوار ، (C f ) للمنحنى مائل مقارب y= x+2 المعادلة ذو (∆) المستقيم أن بين (ا) .2

. (∆) للمستقيم بالنسبة (C f ) المنحنى وضعية ادرس (ب)
. f

′
(x)= e−x−1 g(x+1) : x حقيقي عدد كل أجل من أنّه بين (ا) .3

. تغيراتها جدول شكل ثم ، f الدالة تغير اتجاه استنتج (ب)
f (α−1) لـ حصرا أعط ثم ، f (α−1)=α+2+ 1

α
: ان بين (ج)

. بيانيا عليها المحصل النتائج فسر ثم ، f ′(x)= 1 و f (x)= 0 المعادلتين R في حل (ا) .4
. −1 الفاصلة ذات النقطة عند (C f ) للمنحنى (T) المماس معادلة أكتب (ب)

. (C f ) المنحنى و (T) و (∆) المستقيمين من كلاّ أرسم .5
. متمايزين حلين ex+m+1 = x+2 للمعادلة يكون أجلها من التي m قيم بيانيا عين ، حقيقي وسيط m .6

x→ (x+2)e−x−1 للدالة أصلية دالة عيّن بالتجزئة المكاملة باستعمال ، λ>−2 حيث حقيقي عدد λ (ا) .7
. −2 عند تنعدم والتي

المستقيمين و (∆) المستقيم و (C f ) بالمنحنى المحدد المستوي للحيز A (λ) المساحة λ بدلالة أحسب (ب)
. lim

λ→+∞
A (λ)= e : أن تحقق ثم ، x=λ و x=−2 : معادلتيهما اللذين

الأول الموضوع انتهى
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: الثّاني الموضوع
نقاط) 04) الأول: }التمرȂن

α−2β= 3+ (2−
p

3)i
α+4β= 2+2

p
3i

: التالية الجملة C في حل ، مركبان عددان β و α -(I

(O; u⃗; v⃗) المتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي -(II
zC = 2

p
2e−i π

6 و zB =−
p

2+ i
p

6 ; zA = 2+2i : الترتيب على لواحقها التي C و B ; A النقط نعتبر
(ψ) الدائرة نفس الى تنتمي C و B ; A النقط ان استنتج ثم ، الأسي الشكل على zB و zA من كلا أكتب .1

. قطرها ونصف مركزها تعيين يطلب
. الجبري الشكل على ثم ، الأسي الشكل على zA

zB
أكتب (ا) .2

sin
(
5π
12

)
و cos

(
5π
12

)
من لكل المضيوطة القيمة استنتج (ب)

. سالب حقيقي
(

zB

2
p

2

)1445
+

(
zC

2
p

2

)2024
العدد أن بيّن .3

| 2z−4−4i | −2 | z+
p

2+ i
p

6 |= 0 : تحقق والتي M(z) النقط مجموعة حدد .4
نقاط) 05) الثاني: التمرȂن

تمثيلها (Cf) و . f (x) = 3xp
8x2+1

: بـ [−1;0
] المجال على تماما والمتزايدة المعرفة العددية الدالة f

(O; i⃗, j⃗) والمتجانس المتعامد المعلم الى المنسوب المستوي في مستقيمان (D) : y= x و (4) : y= 2
3

x ، البياني
( المرفقة الوثيقة أنظر )

f (x) ∈ ]−1;0
[ : فإن x ∈ ]−1;0

[ كان إذا أنه بيّن (ا) .1

. f (x)− x=
x

(
3−

p
8x2+1

)
p

8x2+1
: فإن x ∈ ]−1;0

[ كل أجل من أنه بيّن 0;1−[(ب)
[ المجال على 3−

√
8x2+1 للعدد حصر جد (ج)

.f (x)− x< 0 : يكون ]−1;0
[ من x كل أجل من أنه استنتج ثم

Un+1 = f (Un) n ∈N كل اجل من و U0 = −2
3

: بـ N على المعرفة (Un) العددية المتتالية نعتبر .2
. وتقاربها (Un) تغير اتجاه حول تخمينا ضع ثم ، U2 و U1 , U0 الحدود الفواصل محور على مثل (ا)

. −1<Un < 0 : يكون n ∈N كل اجل من انه بالتراجع بين (ب)
. ؟ تقاربها عن ماذا ، (Un) المتتالية تغير اتجاه حدد (ج)

Vn = U2
n

U2
n −1

: بـ N على المعرفة العددية المتتالية (Vn) .3
. الاول حدها تعيين ويطلب 9 أساسها هندسية (Vn) المتتالية ان بين (ا)

lim
n→+∞Un =−1 : وأن Un =− 2×3n

p
4×9n +5

: N من n كل اجل من أنه بيّن ثم ، n بدلالة Vn عن عبر (ب)

. Sn = 1
1−U−2

0
+ 1

1−U−2
1

+·· ·+ 1
1−U−2

n
: حيث n بدلالة Sn المجموع أحسب .4
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نقاط) 04) الثالث: التمرȂن
اللمس عند بينها لانفرق الكريات كل بيضاء أربع و حمراء كريات أربع على يحتوي كيس

( n≥ 2 : حيث طبيعي عدد n) بإرجاع التوالي على كرية n الكيس من عشوائيا نسحب
: التالية الأحداث نعتبر

" الأكثر على بيضاء كرية على نتحصل " : B " اللونين من كريات على نتحصل " : A

" فقط واحدة بيضاء كرية على نتحصل " : D " اللون نفس من كريات على نتحصل " : C

D و C : الحادثتين إحتمال احسب .1
P(B)= n+1

2n و P(A∩B)= n
2n ، P(A)= 1− 1

2n−1 : أن بيّن .2
. n≥ 2 : حيث طبيعي عدد n مع بيضاء كرية 2n السابق الكيس الى الآن نضيف -(II

عدد سحب عملية بكل يرفق الذي العشوائي المتغير X وليكن ، ارجاع بدون التوالي على كريتين منه نسحب ثم
الكيس في المتبقية البيضاء الكرات

. الرياضياتي امله أحسب ثم ، X العشوائي المتغير احتمال قانون عرّف -
نقاط) 07) الراǺع: التمرȂن

h(x)= x2+2ln x− (ln x)2 : بـ ]
0;+∞[ المجال على المعرفة العددية الدالة h -(I

. ]
0;+∞[ المجال على x2−2lnx اشارة استنتج ثم x− lnx> 0 : يكون x> 0 كل اجل من انه بين .1

. ]
0;+∞[ المجال على تماما متزايدة h الدالة ان بين (ا) .2

x قيم حسب h(x) اشارة استنتج ثم ، 0.76<α< 078 وحيدا حلا تقبل h(x)= 0 المعادلة ان بيّن (ب)

f (x)= x+ (ln | x |)2

x
: بــ R∗ على المعرفة العددية الدالة f -(II(

O;
−→
i ;

−→
j
)
المتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

. فردية f الدالة ان بين .1]
0;+∞[ المجال على f الدالة تغيرات دراسة على يلي فيما نقتصر -

. بيانيا النتائج فسر و ، lim
x Â→0

f (x) و lim
x→+∞ f (x) : النهايتين احسب ،ثم lim

x→+∞
(ln x)2

x
= 0 : أن بين .2

f ′(x)= h(x)
x2 : يكون ]

0;+∞[ من x كل أجل من أنه بيّن (ا) .3
. تغيراتها جدول شكل ثم ، f الدالة تغير اتجاه استنتج (ب)

. احداثييها تحديد يطلب A نقطة في له ومماس ، (C f ) للمنحنى مقارب (4) : y= x المستقيم أنّ بيّن (ا) .4
. علل ، ؟ للمنحني انعطاف نقطة A النقطة هل ، (4) لـ بالنسبة (C f ) وضعية حدد (ب)

( f (α)' 0.8 أن نقبل ) R∗ على (C f ) و (4) أنشئ ثم ، f (5) ، f (4) احسب .5
x=−1 و x=−2 : معادلتيهما الذين والمستقيمين الفواصل ومحور (C f ) بين المحصورة المساحة احسب .6
الثاني الموضوع انتهى
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V
U VV �

��
�
	 �

��


  

�عي غ�� مع
وم  1?d د
n  :n) ن�ع: م� أجل !ل ع n nW V U� � 

�ب�� أن ال&��ال�ة  أ)         �nW     ة أساسها�ه�
س
1

12
. 

�اك�gh 8ارة ال�
 العام لل&��ال�ة  ب)       �nW . 

 5م�  1ال#ف!ة 

 ال-�ه	ر�ة ال-,ائ��ة ال���ق�ا(%ة ال)ع&%ة
 زانة ال&%=اء ال-�ي�ة :ثانـ	�ـة                                                              م�ي��ة ال��4%ة ل	لا�ة 2ات/ة   

 2024دورة ماB عل	م ت-��&%ة                                                              ال�ال�ة : ال)@?ة

 ون#ف  سا  03: ال��ة            في مادة ال��اض%ات                               ال?Iال	ر�ا ال�-��&ي  اخ�?ار
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limاح89: ج)        nn
W

��

  

�  ) أ) ادرس ات<اه تغ�� !ل م� ال&��ال����2 �nU  و� �nV . 

�  ب) اس���ج أن ال&��ال����    �nU   و� �nV  .م�قار#�ان ن�� نف, ال�ها�ة 

�نع�?� ال&��ال�ة  ) 3 �nt   3!&ا يلي:    ��ال&ع�فة على 8n n nt U V� �                      

�أ) ب�� أن ال&��ال�ة      �nt   ثاب�ة على��. 

� ب) اس���ج ال�ها�ة ال&>��!ة لل&��ال����    �nU   و� �nV . 

�بـ:    ��ال&ع�ف على  nS) نع�?� ال&<&�ع  4 �
1

n
k

n n k k
k

S C V U
�

�  . nS  ال&<&�عع�  nع?� ب
لالة   . ��

 �� : ال�ال�ال���
I.   ةg!�&اد ال
نع�?� الأع

1
z ،

2
z  و

3
z  :n��\

1
2 2z i� � ،

2
6 2  z i� 2و   �

3

1

zz
z

�. 

)  أ) اك�8 !ل م�  1
1
z ،

2
z .على ش]ل أسي 

ب) اس���ج ش]ل أسي للع
د       
3
z . 

)  أ) اك�8 2
3
z  ي.على ال>]لoلoعلى ش]ل م Mال<?��، ث 

�&��� ال&�?����d ل4ل م�     pب) اس���ج الcos
12

�� �
� �
� �

sinو 
12

�� �
� �
� �

 . 

II.   ,ال&�<ان 
�نع�?� في ال&���9 ال&�!8 ال&��9ب إلى ال&علM ال&�عام �; ,O u vu v   qال�قA ،B  وM  

ل�احقها  
1
z  ،

2
z  وz .8على ال��ت� 

��Bلف ع� zال&ع�ف م� أجل !ل ع
د م�!L   8ول�ع�?� الع
د ال&�!8  
1
z   :2ك&ا يلي

1

z zL
z z
�

�
�

 . 

�) ع��  1 �1
E   qم<&�عة ال�قM   :n��\1L � . 

�) ع��  2 �2
E   qم<&�عة ال�قM   :n��\L �� � . 

�) ع��  3 �1
E   qم<&�عة ال�قM   :n��\L لي ص�ف�Bت. 

 �� :  �ا2عالال���
I.   الة
�بـ:   ال&ع�فة على   gنع�?� ال � � �2 1

2 1
xg x x x e �� � � 

 ج
ول تغ��اتها. ش]ل ثg  ، Mدرس تغ��ات ال
الة) ا1 

�ال&عادلة:  :  ب�� أن أ)   ) 2  � 0g x n��0,58:  \ �وح�
ا   تق?ل حلا  � 0,59�  0,59. 

�إشارة  درس اب)        �g x M�pعا لgد ال ت
�قي  العp�x . 

II.   الة
�بـ:   ال&ع�فة على   fنع�?� ال � 2 1xf x x e x�� � 

� �C  اني في ال&���9 ال&��9ب��ال&علM ال&�عام
 ال&�<ان,  إلى ت&�oلها ال? �; , jO i j ة
 )  2cmال�uل هي: ، ( وح

�ح89 !لا م�:) اأ)   1 �lim
x

f x
��


�و  �lim
x

f x
��


 . 

�M   ب)        p�9&ب�� أن: ال� �D   ة���B&ذا ال&عادلة الy x� �مقارب مائل لـ   � �C ار�>\  �
. 

�  ل&���ى لـ ال�9?يدرس ال�ضع ا  ) ج      �C  M�p�9&ة إلى الg9ال�\� �D. 

�: �xب�� أن: م� أجل !ل   )أ    ) 2      � � �'f x g x�  .   

�م��اق�ة ت&اما على ال&<ال fأن:اس���ج  ) ب       �;��
�وم�.اي
ة ت&اما على ال&<ال   �;� �
 ، Mول تغ��اتها. ش]لث
 ج

 5م�  3ال#ف!ة 
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�ج) اث?v أن         �C   على ]?uه&ا ي�
��ق?ل م&اس�� م��از��� أح �D 8اك� Mة ل، ث� ـل&&اس الoاني.معادلة د�]ارت

�د) ب�� أن          �C .ل8 تع��� فاصل�ي !ل م�ه&اu� افuي انع�uق?ل نق�   

�ال&&اس�� ال9ا\ق��، اح89  !لا م� ن>ئ ا) 3 �0f   و� �1f  ،  لoم Mث  � �C .  :_نأخ )� � 0,36f � �  0,36� (. 

4 (  �[��ا، وس�uا  mلp�pح   M�pعا لgا ت��حل�ل ال&عادلة:  وCشارةع
د  mناق} ب�ان �f x x m� � �  

\��I   :nنع�?� ال�4امل   ) 5
0

2 1

1

xI x e dx�

�

� � . 


ام ال&]املة \ال�<.ئة م�ت�� اح89 `�&ة         Bأ) \اس�I. 

 ان�هى ال�	ض	ع الأول                                                         ب) ف�9 ه�
س�ا ال���<ة ال&��ل عل�ها.       

 ال�اني ال�	ض	ع                                                    
 �� :  ولالأ ال���

I.   ود
�نع�?� !��o ال� �P z   8!�&لل&�غ�� الz   :ال&ع�ف !&ا يلي� � 3 2
2 16p z z z� � � 

�) اح89  1 �2P   ود
�، ثM اس���ج !��o ال� �Q z :ن�[� n��\ ة� م� ال
رجة الoان

�: zم� أجل !ل ع
د م�!8                               � � � � �2  Q zP z z� � �  

�:  zال&عادلة ذات ال&<ه�ل   أ) حل في م<&�عة ال&�!gة    ) 2 � 0P z � . 

 ب) اك�8 !ل حل م� حل�ل ال&عادلة ال9ا\قة على ش]ل مoلoي، ثM على ش]ل أسي.    

II.   ,ال&�<ان 
�نع�?� في ال&���9 ال&�!8 ال&��9ب إلى ال&علM ال&�عام �; ,O u vv   qال�قA ،B ،C  وD  

2على ال��ت�Dz   :n��\ 8و  Az  ،Bz   ،Czل�احقها   2Az i� � �  ،2Bz Dو  � Az z�  . 
1  qال�ق Mعل (A ،B  وD  . 

 م��از� أضلاع. n��\ ABCD �]�ن ال�#اعي Cz) اح89  2

Aال&ع�ف بـBي:   L) نع�?� الع
د ال&�!8 3

D

zL
z

� . 

 على ش]ل أسي.Lأ) اك�8 الع
د       

�و  Lب) أعq تف��9ا ه�
سا ل4ل م�      �arg L. 

     nلo&عة ال�?d ج) اس���جAOD . 

 �� :  ال�اني ال���

I.   الة
�ال&ع�فة على ال&<ال  fنع�?� ال �1;�
�: ب ـ   �
2

2 1

xf x
x

�
�

�و  �fC   اني في ال&���9 ال&��9ب الى�ت&�oلها ال?

�ال&علM ال&�عام
 ال&�<ان,   �; , jO i j  .]ا ه� م�ضح في ال>]ل ال&�ف&! . 

�م�.اي
ة ت&اما على ال&<ال   fاث?v أن: ال
الة    )1 �1;�
 . 

�ب�� أن: إذا !ان: )2 �1;2x�    : فإن� � � �1;2f x �  .

II.   ة��نع�?� ال&��ال �nU   ا يلي:    ال&ع�فة على&!
� �

0

1

2

n n

U
U f U�

���
	 ��


 

                     

�أ. مoل على حامل م��ر الف�اصل ال�
ود الoلاثة الأولى لل&��ال�ة     )1 �nU .الان>اء ~�uم?�زا خ 

�ب. أعq تB&��ا ح�ل رتا\ة وتقارب ال&��ال�ة     �nU. 
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�عي 2 ?d د
n  :1)  أ.  ب�ه� أن م� أجل !ل ع 2nU � 2nU 

�ب. اث?v أن ال&��ال�ة        �nU  م��اق�ة ت&اما على .             

�ج. ب�ر تقارب ال&��ال�ة       �nU . 

III. دي���  نع�?� ال&��ال�
���� الع �nV  و� �nW  1:  !&ا يلي  على   ���ال&ع�فn
n

n

UV
U
�

lnnو   � nW V�   .   

�ب�� أن ال&��ال�ة  ) أ) 1 �nW    ة أساسها� . 2ه�
س

�اك�gh 8ارة ال�
 العام لل&��ال�ة  ب)     �nW  ة�� ، ثM اس���ج ghارة ال�
 العام لل&��ال �nV  .   

�عي ) أ) اس���ج أن: 2?d د
:  nم� أجل !ل ع

1
2

1
1

2

n

nU
�

� �� �� ��  � �
� ��  ! "

.   

limاح89: ب)     nn
U

��

  

بـ:    ال&ع�ف على   nP) نع�?� ال<
اء 3
0 1

...n nP V V V� # # # . 

 . nP  ال<
اءع�  nع?� ب
لالة  

 :� ال����� ال�ال
�اء، ثلاث !��ات س�داء و!����� ح&�او�� (ال��4ات !لها م�&اثلة لا ن&�.  ������ ص�
وق غ�� شفاف على أر#ع !��ات ب

 ن8�9 ع>�ائ�ا في آن واح
 ثلاث !��ات م� ه_ا ال��
وق. .ب��ها ع�
 الل&,)

 ) اح89 اح�&ال !ل ح
ث م� الأح
اث ال�ال�ة:  1

A '' س�8 !����� س�داو�� و!��ة ح&�اء '' :                     ،B '' لفة الل�ن�Bس�8 ثلاث !��ات م '' : 

C '' س�8 !��ة ح&�اء على الأقل '' :  

 ال_� ي�ف[ \]ل ع&ل�ة س�8 ع
د الأل�ان ال�ي ت�&لها ال��4ات الoلاث ال&��9#ة. X) نع�?� ال&�غ�� الع>�ائي  2

$هي:   Xأ) ب�ر أن: `�M ال&�غ�� الع>�ائي     %1;2;3 

�ب) ب�� أن:      � 55
2

84
P X � �ال��اض�اتي  أملهاح89   ثX ، M، ثM ع�ف قان�ن اح�&ال ال&�غ�� الع>�ائي� �E X. 

 :  �ا2عال����� ال
I.   الة
�  ال&<ال ال&ع�فة على gنع�?� ال �0;�
�:   ب ـ  � 2

2ln( )g x x x� � 
 ج
ول تغ��اتها. ش]ل ثg  ، Mدرس تغ��ات ال
الةا )1

�أن: م� أجل !ل  س���ج ا )2 �0;x� �
 :  � � 0g x 0. 

II.   الة
�ال&<ال   ال&ع�فة على fنع�?� ال �0;�
�:  بـ    � � �1 ln

2

xxf x
x

�
� � 

 � �C  اني في ال&���9 ال&��9ب��ال&علM ال&�عام
 ال&�<ان,  إلىت&�oلها ال? �; , jO i j  :ل هي�uة ال
 ) 2cm، ( وح

�ح89 !لا م�:ا أ)  )1 �
0

lim
x
f x

�0

m f  و� �lim
x

f x
��


  . 

�M   ب)     p�9&ب�� أن: ال� �D   ة���B&ذا ال&عادلة ال
2

xy �مقارب مائل لـ   � �C. 

�  ل&���ى لـ درس ال�ضع ال�9?يا  ) ج    �C  M�p�9&ة إلى الg9ال�\� �D. 
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�ب�� أن: م� أجل !ل   )أ  )2 �0;x� �
   :� � � �
2

'
2

g x
f x

x
�     .                                                      

 ج
ول تغ��اتها. ش]ل ثf،  Mدرس ات<اه تغ�� ال
الة  ا )ب

�اث?v أن   ) ج �C  ا
��ق?ل م&اسا وح� �T   M�p�9&ي�از� ال� �D  ةuفي ال�قA   اك�8 معادلة له. 1ذات الفاصلة Mث ، 

�ب�� أن: م� أجل !ل    ) أ   ) 3 �0;x� �
 :� � � �
3

2ln 1
''

x
f x

x
�

�                                             .               

�ادرس إشارة  ب)       �''f x Mاس���ج أن:  ، ث� �C افuة انعuة   �ق?ل نق
 �ها.��uل8 تع��� اح
اث�  Bوح�

�ج) اك�8 معادلة د�]ارت�ة لـ       �'T م&اس� �C   ةuفي ال�قB. 

�:  ب�� أن) أ) 4 �C   ة فاصل�ها
n��0,34:  \ ��قuع حامل م��ر الف�اصل في نقuة وح� 0,35�  0,35. 

�!لا م�  ن>ئ ا  ب)     �D  ،  � �T   و� �'T  ، لoم Mث  � �C .   

5 (  �[��ا،  mلp�pا حu��M  وسpعا لgا ت��ع
د حل�ل ال&عادلة:  mناق} ب�ان � 1

2
f x x m� �  

�م9احة ال��. ت�v ال&���ى    2cmاح89 بـ  ) 6 �C   دي�
 ال�انيان�هى ال�	ض	ع                      . eو  1ب�� الع
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 ال>]ل الBاص ب�&�oل ح
ود ال&��ال�ة:

 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

………………………………………………………………………………………………………………. 
 ش-�ة الاح��الات 

 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 ال	ث%قة ال��افقة  

A

3
7

B

1
15

C6
15

D

.......

A

......
B

3
28

C......

D

......
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية          
 بسكرةة لولاية مديريــــــــة التربي                              ـــــــــــــــــــــــــــــة    وزارة التربية الوطني 

 2024ـاي ـــــــــــــــــــــــدورة : م           البكالوريا التجريبي للتعليم الثانوي                   امتحان 

  بن المهدي  + زراري محمد ثانوية: محمد بوجمعة                          ريبيةتجالعلوم الة: ـــــــــــــــــــــــالشعب 
 و نصف ساعات 03دة:ـــــــــــــــــالم                             مادة: الرياضيــــــــــــــــات في اختبار 

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين            
  :وع الأولالموضــــــــــــ                                

 ( :نقاط  04التمرين الأول )    

 مع التبرير في كل حالة : او خطأجب بصحيح أ

1) 𝑍  عدد مركب حيث 𝑍 = 2 (sin
𝜋

3
+ 𝑖 cos

𝜋

3
) 

𝑍 هو  𝑍 للعدد المركب الشكل المثلثي = 2 (cos
𝜋

3
+ 𝑖 sin

𝜋

3
). 

'العبارة (2 2 5Z iZ i    تعرف  دوران مركزه Ω   ذات اللاحقة 𝑍Ω =
7

5
+

9

5
𝑖  وزاويته 

𝜋

2
. 

3) 𝑍1 = 1 − 𝑖 و𝑍2 = 1 + 𝑖  هما حلان للمعادلة𝑍2 − 2𝑍 + 2 = 0. 
𝑍 |حيث 𝑍من المستوي ذات اللاحقة   𝑀 مجموعة النقط (4 + 1 − 3𝑖| = |𝑖𝑍 − 2𝑖|    حامل محور الفواصلهي. 
 

 ( :نقاط  40التمرين الثاني ) 

𝑈1   و𝑈2 صندوقان متماثلان يحتوي 𝑈1  بيضاء ويحتوي  4كرات حمراء و  5على𝑈2  كرات  3و كرات حمراء  4على

 متماثلة لا نفرق بينها عند اللمس(.بيضاء .) الكرات 

الات وفي باقي الح 𝑈1ن واحد من الصندوق نسحب كرتين في آ 3ذا تحصلنا على رقم مضاعف لنرمي زهرة نرد غير مزيفة إ

 .𝑈2رجاع الكرة المسحوبة من نسحب كرتين على التوالي مع ا

 "   3لحصول على رقم مضاعف لـا: " 𝐴نسمي الحدث 

 "   لحصول على كرتين من نفس اللونا: " 𝐵نسمي الحدث 

  لات المقابلة ثم اكملها.انقل شجرة الاحتمأ (1
 .𝑃(𝐵)احسب  (2
 حتمالكرتين المسحوبتين من نفس اللون. أحسب إن العلما أ (3
 2Uن يكونا من الصندوق أ  

في حال كانت  -1والعدد ، حال كانت الكرتين من نفس اللون  في 2العدد سحبة بكل المتغير العشوائي الذي يرفق    𝑋 ليكن (4

 الكرتين مختلفتين في اللون.
 حتمال للمتغير العشوائي عرف قانون إ𝑋  نثم بين أ  𝐸(𝑋) =

205

441
.    

 ( : نقاط  40)  ثالثالتمرين ال   

}      :كالأتي 𝑁المعرفة على  حدودها موجبة تماما و (𝑉𝑛) هندسيةنعتبر المتتالية ال       
𝑣0 = 𝑒2

𝑣4 − 9𝑣2 = 0
 

 
𝑞   (𝑉𝑛) ساس المتتاليةت أن أثبأ/ أ (1 = limحسبوأ  𝑛بدلالة   𝑣𝑛كتب ثم أ  3 n

n
V


. 

 حيث :    𝑃𝑛 و   𝑆𝑛كلا من   𝑛حسب بدلالة ب/  أ

 
               𝑆𝑛 = 𝑣0

2 + 𝑣1
2 + ⋯ + 𝑣𝑛²            و         𝑃𝑛 = 𝑣0 × 𝑣1 × … × 𝑣𝑛           

1/4  
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𝑤𝑛 كالأتي 𝑁المعرفة على    (𝑊𝑛) نعتبر المتتالية العددية  (2 = ln(𝑣𝑛). 
 حسابية يطلب تعين اساسها وحدها الاول.  (𝑊𝑛) ن المتتاليةأ/ برهن أ

)كتب عبارة الحد العام للمتتاليةب/ أ )nW    بدلالة𝑛 . 

𝑇𝑛 ج/ احسب المجموع = 𝑤0 + 𝑤1 + ⋯ + 𝑤𝑛  

 (:قاط ن 80التمرين الرابع ) 

I    )  𝒈  الدالة المعرفة علىℝ  ب𝒈(𝒙) = 𝟏 + (𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟏)𝒆−𝒙 
lim/ أ/ أحسب  1        ( )

x
g x


limو   ( )

x
g x


. 

 .ثم شكل جدول تغيراتها  𝒈ب/ أدرس اتجاه تغير الدالة            

𝒈(𝒙)/ أ/ بين أن للمعادلة 2       = .𝟏−أحدهما معدوم والأخر  ℝحلين في   𝟎 𝟓𝟐 < 𝜶 < −𝟏. 𝟓𝟏. 

 .ℝعلى  𝒈(𝒙)ب/ إستنتج إشارة          

     II   )𝒇   الدالة العددية المعرفة علىℝ : كما يلي𝒇(𝒙) = −𝒙 + (𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟐)𝒆−𝒙 

         (𝑪𝒇) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (𝑶; 𝒊, 𝒋) وحدة الطول(1cm). 

lim/أ/ أحسب  1     ( )
x

f x


limو   ( )
x

f x


. 

𝒙  :𝒇′(𝒙)ب/ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي         = −𝒈(𝒙) . 

ℝ  (𝒇(𝜶)ثم شكل جدول تغيراتها على  𝒇ج/ إستنتج إتجاه تغير الدالة         ≈ 𝟎. 𝟑𝟖). 

د/عين دون حساب:          
( ) ( )

lim
x

f h f

h

 



 
 ثم فسر النتيجة هندسيا.  

𝒚ذا المعادلة  (∆)/أ/ بين أن المستقيم 2    = −𝒙  مستقيما مقاربا مائلا للمنحنى(𝑪𝒇)  عند+∞ ، 

 .(𝑪𝒇)ثم أدرس وضعيته بالنسبة ل      

 ب/ بين أن للمنحنى نقطتي إنعطاف يطلب تعيين إحداثياتهما.      

;2−]على المجال  (𝑪𝒇)و المنحنى  (∆)/ أرسم المستقيم 3     +∞[ . 

 عدد وإشارة حلول المعادلة 𝒎/ ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 4    

                    (𝒎 − 𝒙)𝒆𝒙 + (𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟐) = ;2−]على المجال   𝟎 +∞[. 

           III )ℎ  و𝐻  الدالتان المعرفتان علىℝ ب: 

              𝒉(𝒙) = 𝒙 + 𝒇(𝒙)          و𝑯(𝒙) = (𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄)𝒆−𝒙. 

 .ℝعلى  ℎدالة أصلية للدالة  𝐻حتى تكون الدالة  𝑐و   𝑎  ،𝑏/ عين الأعداد الحقيقية 1   

   𝝀 :عدد حقيقي موجب تماما حيث𝐴(𝝀) = ∫ 𝒉(𝒙) 
𝝀

0
 

 وفسر النتيجة هندسيا. 𝐴(𝝀)/ أحسب التكامل 2   
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 ي:ـــــوع الثانــــــــــــالموض

 :( نقاط 40 ) التمرين الأول   

 كريات حمراء  3كرية خضراء و  2كرات متماثلة ولا نفرق بينها باللمس منها  5صندوق على يحتوي     

يمثل عدد الكريات الخضراء  متغير العشوائي الذيلل   𝑋ن واحد كريتين من الصندوق ونرمز بيا وفي آنسحب عشوائ (1

 المسحوبة.
𝑃(𝑋 نأ/ تحقق أ      = 0) =

3

10
 .اتيمله الرياضيوأحسب أ  𝑋 حتمال للمتغير العشوائي،ثم عرف قانون الإ 

 " لكريتان المسحوبتان من نفس اللونا : " 𝐴الحدث حتمال  ب/ أحسب إ     

   لمسحوبة حمراء نعيدها إلى الصندوق ذا كانت الكرية ا: إ على التوالي  بالطريقة التالية ن من الصندوق كرتيننسحب الآ (2

                                                                                            ذا كانت الكرية المسحوبة خضراء لا نعيدها .أما إ

 𝑅 الحمراء بالرمزو  𝑉 الخضراء بالرمز نرمز للكرية
 . 

 .كملهاالمقابلة ثم أ حتمالاتالإنقل شجرة أ/ أ

 حتمال الحادثتين:ب/ أحسب إ

𝐵": "الكرية المسحوبة الاولى خضراء 

𝐶حدى الكريتين المسحوبتين خضراء":" إ 

كرية خضراء هو  2ن يبقى في الصندوق ج/ بين أن إحتمال أ
9

25
. 

 :( نقاط 50) الثانيالتمرين    

𝑢0كالأتي :  𝑁المعرفة على    (𝑈𝑛) نعتبر المتتالية العددية    = 𝑢𝑛+1   و 11 = 2 + √𝑢𝑛 − 2 

𝑛   :3 جل كل عدد طبيعيأ( أثبت بالتراجع أنه من 1    ≤ 𝑢𝑛 ≤ 11 . 

 و أحسب؟ متناقصة و ماذا تستنتج   (𝑈𝑛) ( أثبت أن2   
nn

lim u . 

𝑛   :0 عدد طبيعي جل كلأ( برهن أنه من 3   ≤ 𝑢𝑛+1 − 3 ≤
1

2
(𝑢𝑛 −   ثم  (3

0 ن:فإ 𝑛أنه من أجل كل عدد طبيعي  ستنتجإ     ≤ 𝑢𝑛 − 3 ≤ 8 (
1

2
)

𝑛
  ستنتج إو   

nn
lim u   ىخرأبطريقة. 

  4 )(𝑉𝑛)  على المتتالية العددية المعرفةN  : كما يلي𝑣𝑛 = ln(𝑢𝑛 − 2)  

  𝑣𝑛عبارة  𝑛ثم أكتب بدلالة  𝑣0 حدها الأول  وهندسية ، يطلب تحديد أساسها متتالية    (𝑉𝑛) أ( برهن أن     

 .𝑛 بدلالة  𝑢𝑛ستنتج عبارة إثم            

 حيث :   𝑃𝑛  و  nSالمجموع    𝑛ب( أكتب بدلالة      
 

𝑆𝑛 = 𝑉0+𝑉1 + ⋯ + 𝑉𝑛           و          𝑃𝑛 = (𝑢0 − 2) × (𝑢1 − 2) × … × (𝑢𝑛 − 2)           

ثم أحسب       
nn

lim S   و
nn

lim P  . 

   :( نقاط 04 ) التمرين الثالث    

;𝑶) متجانسالمتعامد والمعلم الالمستوي المركب منسوب إلى       𝒖⃗⃗⃗, 𝒗⃗⃗⃗) النقط نعتبر  𝐶 و 𝐵 ،𝐴 

𝑍Aلتي لواحقها على الترتيب:  ا = 1 + √3𝑖     ،𝑍B = −1 + √3𝑖     ، 𝑍c = 2 (cos
4𝜋

3
+ 𝑖 sin

4𝜋

3
) 

𝑍Eو 𝑍Aكتب أأ/ (1 =
𝑍A

1+𝑖
 على الشكل المثلثي. 

𝑍𝐶ن / أثبت أب − 𝑍B = −√3𝑖(𝑍𝐴 − 𝑍B)  ستنتج طبيعة المثلث ثم إ𝐴𝐵𝐶. 
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;𝐴)}مرجح الجملة 𝐷لاحقة النقطة  𝑍Dعين  (2  1), (𝐵; −1), (𝐶;  . 𝐴𝐵𝐶𝐷 ستنتج طبيعة الرباعيثم إ {(1

sin ستنتج القيم المظبوطة لـ إعلى شكله الجبري ثم  𝑍E( أ/ اكتب العدد 3
𝜋

12
cosو  

𝜋

12
 

(2𝑍E√) حتى يكون 𝑛ب/ عين قيم العدد الطبيعي    
𝑛

 عددا حقيقيا.  

𝑎𝑟𝑔((1حيث   𝑍 من المستوي ذات اللاحقة 𝑀مجموعة النقط   عينج/    + 𝑖)𝑍 − 𝑍𝐴) =
𝜋

2
+ 2𝑘𝜋   حيث𝑘 ∈ ℤ 

 :( نقاط 07 ) الرابعالتمرين   
   I  )𝑔 𝟎[دالة المعرفة على ال; 𝒈(𝒙) ب: ]∞+ = (𝒙 + 𝟏)(𝒙 + 𝒆) − 𝒆(𝒙 𝐥𝐧 𝒙) 

 𝑔ثم إستنتج إتجاه تغير الدالة  ′𝑔التمثيل البياني للدالة  (𝑪)/ من بين التمثيلات البيانية الثلاثة عين 1  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 / أحسب  2     
0

lim ( )
x

g x


𝒈(𝒙)  ان إستنتج  ، ثم > ;𝟎[على المجال  𝟎 +∞[. 

  IIنعتبر )𝑓 𝟎[الدالة المعرفة على; 𝑓(𝑥)ب:    ]∞+ = 𝐥𝐧(𝒙 + 𝟏) +
𝑒 𝐥𝐧 𝒙

𝑥+1
 

;𝑶)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس  (𝑪𝒇)نسمي           𝒊, 𝒋). 

lim𝑥→0/  أحسب  1   𝒇(𝒙)    :ثم بين أنlim ( )
x

f x


 . 

;𝟎[من  𝒙/ أ/ بين أنه من أجل كل 2   +∞[      : 𝒇′(𝒙) =
𝒈(𝒙)

𝒙(𝒙+𝟏)²
 . 

 .ثم شكل جدول تغيراتها 𝑓ب/ استنتج اتجاه تغير الدالة      

.𝟎 تحقق 𝜶يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها  (𝑪𝒇)/ أ/ بين أن  3   𝟕 < 𝜶 < 𝟎. 𝟖. 

𝑥هو المنحنى الممثل للدالة (𝜸)ب/        ⟼ 𝐥𝐧(𝒙 +  في المعلم السابق. (𝟏

أحسب    lim ( ) ln( 1)
x

f x x


 .  فسر النتيجة بيانيا ثم أدرس الوضع النسبي للمنحنى(𝑪𝒇)  بالنسبة إلى(𝜸). 

 .(𝑪𝒇) و (𝜸) / أنشئ4  

    III )𝒉  الدالة المعرفة على المجال]−∞;
𝟐

𝟑
𝒉(𝒙)ب: ] = 𝒇(−𝟑𝒙 + 𝟐) . 

 على مجموعة تعريفها ℎحدد إتجاه تغير الدالة  ℎ(𝑥)دون حساب عبارة   

 بالتوفيق للجميع في شهادة البكالوريا
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  الʸʱهʦرȂة الʚʱائȂʙة الʸǻʗقʙاॻʟة الʵعॻʮة
  ȏزازʙؕ انʸحʙال ʗʮة عȂʦثان–  ʙيʗقʦب -  

  2024دورة :ماȏ                        امʲʯان ȜǺالʦرȂا تʮȂʙʱي 
  الॺɹʵة : علʦم تॻʮȂʙʱة  

  د 30سا و  03الʗʸة :                     اخॺʯار في مادة : الȂʙاضॻات                                         
:ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗار أحʯʳǻ شح أنʙʯʸعلى ال  

 الʦʸضʦع الأول
 نقاȉ) 04(الʥȂʙʸʯ الأول :

 2،  2، 2، 1،  1، 0،1و سॼع  Ȅʛؗات حʺʛاء مʛقʺة بـ :  0،1،2بــ : بॽʹاء مʛقʺة ثلاث  Ȅʛؗات   ȑʨʱʴǽ صʙʻوق على
 ʝʺالل ʙʻها عʻʽق بʛاثلة لانفʺʱات مȄʛؔكل ال  

  نʖʴʶ عʨʷائॽا و في آن واحʙ  ثلاث Ȅʛؗات مʧ الʙʻʸوق 
  احʖʶ احʱʺال الʨʴادث الأتॽة  ) 1

A                           "  ةॽل أرقام زوجʺʴة تȃʨʴʶʺات الȄʛؔال"  
B   "   ة على الأقلʙاء واحʹॽة بȄʛؗ  ل علىʨʸʴال "  
C    "   ع أرقامها زوجيʨʺʳات مȄʛؗ ل على  ثلاثʨʸʴال "  

بʧʽ أن  ) 2  2

15
P A B     ʧʽثʙʴهل الA  وB؟ ʧʽʱقلʱʶم  

  .علʺا أن الȄʛؔات الʺȃʨʴʶة تʴʺل أرقام زوجॽة ما احʱʺال ان تʨؔن مʻها واحʙة على الأقل بॽʹاء  ) 3
  .الʺʛتǼ Ȍॼعʙد الʛؔات الʺʸʴʱل علʽها الʱي تʴʺل  أرقام زوجॽة   نعʛʰʱ الʺʱغʛʽ العʨʷائي ) 4

 ائيʨʷالع ʛʽغʱʺال للʺʱن احʨف قانʛع   ، ʦاتي ثॽاضȄʛامله ال ʖʶاح E  
  ʖʶاح 0P e e   

  نقاȉ) 05:(الʥȂʙʸʯ الʰاني 
ॼة  )1 ʛؗʺاد الʙعة الأعʨʺʳحل في م  لʨهʳʺالʺعادلة ذات الz    :ةॽالʱال  21 3 2 4 0z z z      

2 (  ʝانʳʱو م ʙعامʱم ʦب إلى معلʨʶʻʺال  ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺفي ال ; ;O u v
 

  Ȍقʻال ʛʰʱنعA،B ،C  وD  لاحقاتها على

 : ʖʽتʛʱ1 ال 3  Az i   ، B Az z  1  و 3 Cz     D Cz iz  
1 .    ʖʱاك  Az. ل أسيȞعلى  ش  
بʧʽ أن  . 2 B C A Cz z i z z    ʘلʲʺعة  الॽʰʡ جʱʻʱاس ʦث ،ABC . 
3 .  Ȍقʻأن ال ʧʽبC  ،D  وA. ةʙقامة واحʱعلى اس 

6عʦॽʀ ʧʽ العʙد الॽʰʢعي  حʱى ʨȞǽن  . 4
 

n

C Az z

 
   

 تʽʵلي صʛف .

5 .  ʖ ʛؗʺد الʙأن  الع ʧʽبZ  ʘʽح
2024 1445

2 2
A Bz z

Z        
   

 حॽʁقي .  

6 . ʧʽع     Ȍقʻعة الʨʺʳمM هاʱي لاحقʱال ȑʨʱʶʺال ʧمz      : Șقʴي تʱوال 

    2
2B AArg z z Arg z z k
       
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:ʖالʰال ʥȂʙʸʯ04( ال(ȉنقا  

1 .  nuفة  الʛة الʺعǽدʙة العॽالʱʱʺها الأولʙʴ0بـ ln 2u   عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧو  مn        :1

1
ln

2

nu

n

e
u 

 
  

 
  

n     :0nuبʛهǼ ʧالʛʱاجع أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي   )أ .  

n    :1بʧʽ أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي    )ب
1

2

n

n n

u
u u e
e e


 .  

ج) اسʱʻʱج أن nu    ة تʺاما علىʸاقʻʱة مॽالʱʱم. ةȃقارʱج أنها مʱʻʱاس ʦث،  

2 .  nv  عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧفة مʛة معǽدʙة عॽالʱʱمn      :1

1nn uv
e




.  

بʧʽ أن  .أ nv  ة أساسهاॽسʙʻة  هॽالʱʱ2مq  .ها الأولʙح ʧʽʽتع ʖلʢǽ  
lim، ثʦ احn ʖʶبʙلالة    nuثnv ʦعʛʰ عʧ     .ب nn

u


 

حnS  : ʘʽالʺʨʺʳع   nاحʖʶ بʙلالة  . 3       0 1 2ln 1 ln 1 ln 1 ... ln 1nu u u u
nS e e e e         

  نقاȉ) 07(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع: 
(I الةʙال ʛʰʱنعg الʳʺفة على الʛالʺع 0;    : 2بـ( ) 1 2lng x x x    

 ، ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها.gأدرس تغʛʽات الʙالة ) 1
بʧʽ أن للʺعادلة:  ) 2  0g x   ʙʽحل وح  0,52وأن 0,53 . 
)اسʱʻʱج إشارة  ) 3 )g xالʳʺعلى ال 0;. 

(IIالةʙال ʛʰʱنعf  ال بـʳʺفة على الʛالʺع 0;     :
3 2ln

( )
x

f x x
x


  

     fCʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺالة في الʙل للʲʺʺى الʻʴʻʺال ; ;O i j
 

  ʘʽ1حi cm


  

1 (  ʖʶأ) أح
0

lim ( )
x

f x


 ، ثʦ فʛʶ الʳॽʱʻة هʙʻسॽا.

limاحʖʶ   )ت ( )
x

f x


.  

بʧʽ أن الʺʦॽʁʱʶ    )ث   ذو الʺعادلةy x   ىʻʴʻʺمقارب مائل لل ʦॽʁʱʶم fC.  

ادرس الʨضع الʰʶʻي للʺʻʴʻى  )ج fC   الʺقارب ʦॽʁʱʶʺة الى الॼʶʻالǼ .  

2 (  ʧʽقيأ) بॽʁد حʙأجل ؗل ع ʧأنه مx  الʳʺال ʧم 0;       :2

( )
( )

g x
f x

x

   

  ا.جʙول تغʛʽاته ثʦ شȞل  fب)  اسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة          

1بʧʽ أن  ) 3
( ) 2f  


   
 

)ثʦ اسʱʻʱج حʛʸا لــ   )f   

بʧʽ أن  ) 4 fC  ل مʺاساʰقǽ T  ȑازʨي  .ة معادلة لهǼاʱؗ ʖلʢǽ  

أنʷئ ) 5 T  ،   و fC   نʹع )   0,22 2,11 0f f   (  

6 ( m  قيॽʁʴال Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʖʶح ʞقي . ناقॽʁح Ȍॽوسm  : ل الʺعادلةʨد حلʙ3، ع 2ln 0x mx   

1حI  ʘʽاحʖʶ العʙد الॽʁʴقي  ) 7

3 2lne

e

x
I dx

x


  .ةʳॽʱʻال ʛʶف ،      
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  الʦʸضʦع الʰاني
  نقاȉ) 04:(الʥȂʙʸʯ الأول 

 ȑʨʱʴǽ وقʙʻʸال U  ععلىȃاء و   أرʹॽات بȄʛؗ ات  ثلاثȄʛؗ داءʨوق  وسʙʻʸالV  اء و  ثلاث  علىʹॽات بȄʛؗ ةʙة واحʛؗ

  ؗل الȄʛؔات مʱʺاثلة لا نفʛق بʻʽها عʙʻ اللʺʝ .  سʨداء   

  UنعȄʛʡ ʙʺʱقة الʖʴʶ الʱالॽة نȄʛؗ ʖʴʶة واحʙة مʧ الʙʻʸوق  

  Vو نʛؗ ʖʴʶتʧʽ في آن واحʙ مʧ الʙʻʸوق  Vاذا ؗانʗ بॽʹاء نʹعها في الʙʻʸوق 

  Vو نʛؗ  ʖʴʶتǼ ʧʽالʱʱاǼع دون إرجاع  مʧ الʙʻʸوق  Vاذا ؗانʗ سʨداء نʹعها في الʙʻʸوق 

 شȞل شʛʳة احʱʺالات تʨضح فʽها الȃʛʳʱة  ) 1

  :احʖʶ احʱʺال الʨʴادث الأتॽة  ) 2

A" وقʙʻʸال ʧة  مȃʨʴʶʺة  الȄʛؔالU   داءʨس                            "  

B " وقʙʻʸال ʧم ʧʽʱȃʨʴʶʺال ʧʽتʛؔالV    نʨالل ʝلها نف    "  

3 (  ʧʽʱȃʨʴʶʺال ʧʽتʛؔوق علʺا أن الʙʻʸال ʧمV    ن لهاʨؔال أن تʺʱن ما احʨالل ʝوق نفʙʻʸال ʧة  مȃʨʴʶʺة  الȄʛؔالU 
   سʨداء  

  Vمʧ الʙʻʸوق  Ǽعʙد الȄʛؔات سʨداء الʺȃʨʴʶة  الȑʚ يʛف   Șنعʛʰʱ الʺʱغʛʽ العʨʷائي ) 4

 ، ثʦ احʖʶ أمله الȄʛاضॽاتي .عʛف قانʨن احʱʺال للʺʱغʛʽ العʨʷائي ) 5

  نقاȉ) 04(الʥȂʙʸʯ الʰاني :

  :أجب بܶݳ أو خطأ مع الت؄فير ࢭɠ ʏل حالة 

حيث :   zشɢل أ؟ۜܣ  للعدد  .1
2 2

1 3

i
z





ɸو   

7
122

i
z e



 

 عمدة العدد المركب  :  .2 2 sin cosZ i i   : ʏۂ        2Arg Z k     

الۘܣ تحقق zمن المتوي ذات اللاحقة Mالنقط  مجموعة  .3 2 2 3 3 ii z i e    : ʏۂ  

Azلاحقْڈا   A دائرة  مركزɸا  i  اɸ3  و نصف قطرr                          

فردي    nالعدد الطبيڥʏ   من أجل ɠل  .4 3

3
n

i    صرف ʏتخيڴ   

: ʖالʰال ʥȂʙʸʯ05(ال (ȉنقا  

1(   nu ةǽدʙة عॽالʱʱفة  مʛ0:  بـ مع u   ʘʽح ) قي) وॽʁد حʙعي  عॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧمn  :1

4
2

3n
n

u
u  


  

حʱى تʨؔن   عॽʀ ʧʽʺة    )أ nu.  ةʱة ثابॽالʱʱم  
0في ؗل ماǽاتي نفʛض أن  )2 0u  

n     :0بʛهǼ ʧالʛʱاجع أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي   )أ 1nu . 
بʧʽ أن ) ب nu   ةॽالʱʱة مʙايʜʱتʺاما علىم، . ةȃقارʱج أنها مʱʻʱاس ʦث  

n    :بʧʽ أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعيأ)     . 3 1

1
0 1 1

3n nu u     
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 :    nأنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعياسʱʻʱج   )ب
1

0 1
3

n

nu
     
 

lim ثʦ  اسʱʻʱج   nn
u


 

n    : 0نʹع مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي . 4 1 2 ...n nS u u u u     

  أن ʧʽب
1

3 1
1 1 1

2 3

n

nn S n
            

  

   نقاȉ) 07(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع :
(I  الةʙال ʛʰʱنعg  فة  علىʛالʺع :ا يليʺؗ   11 xg x xe     

 ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها . gادرس اتʳاه تغʛʽ الʙالة  ) 1
بʧʽ أن الʺعادلة  ) 2  0g x    اʙʽل حلا وحʰتق    ʘʽʴǼ0,28 0,27   . 

اسʱʻʱج إشارة  ) 3 g x  على. 

(IIf فة علىʛة الʺعǽدʙالة العʙال  : ا يليʺؗ  2 2 2 11 2

3 3
x xf x x e xe   .  

 fC الةʙل للʲʺʺاني الॽʰى الʻʴʻʺالf ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺفي ال ; ,O i j
 

   ʘʽ1 حi cm


  

1(  ʖʶأ)   اح lim
x

f x


. 

 بʧʽ أن   )ب lim 0
x

f x


 اॽسʙʻة هʳॽʱʻال ʛʶف.  

x:   مʧ أجل ؗل عʙد حॽʁقي أ) بʧʽ أنه   )2     2
.

3
f x g x g x   

مʻʱاقʸة على الʺʳالf   ʧʽالʙالة بʧʽ أن ب )  ;  و 1;   الʳʺة على الʙايʜʱو م 1 ;  .  
  .   fج)  شȞل جʙول تغʛʽات الʙالة

بʧʽ أن   )ح  1

3
f    

بʧʽ أن  )3 fC أʙʰʺاهʺا الʙاح ʧʽʱʢاصل في نقʨر الفʨʴع حامل مʢقǽO  هاʱفاصل Ȑʛو الأخ  ʘʽ0,8ح 0,7   .  

أرسʦ الʺʻʴʻى  )4 fC  الʳʺعلى ال 1; . 

5( H فة  علىʛة الʺعǽدʙالة العʙال :ا يليʺؗ    2 2 21
2 2 1

4
xH x x x e      

2أصلॽة للʙالة    Hبʧʽ أن الʙالة   )أ 2 2xh x e   على. 

Ǽاسʱعʺال الʺȞاملة Ǽالʜʳʱئة بʧʽ أن   )ب
1 1

0
2xxe dx e  . 

احǼ ʖʶالʛʱʺʱʻʶ الʺȃʛع مʶاحة الʜʽʴ الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻى    )ت fC   اتʺॽʁʱʶʺ0و الy   ،0x   1وx .  

  

  

  
  
  

انʯهى الʦʸضʦع الʰاني  
  الʦʯفȖʻ في امʲʯان شهادة الȜॺالʦرȂا 

  4مʥ  4صفʲة 
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الشعبيـة الديمقراطيـة يـة الجزائر يـة الجمهور
الوطنية بية التر وزارة

- النجاح دار - الخاص التعليم و بية التر مجمعّ
2024 جوان دورة: الثانوي التعليم يا بكالور امتحان

بعون لقمان : الأستاذ تجريبيةّ علوم : الشعبة
د 30 و 03سا المدة: ياضيات الر مادة: في اختبار

: الآتيين الموضوعين أحد يختار أن المترشح على
الأوّل الموضوع

نقاط) 4) : الأوّل التمرȂن
كريات و4 3 ; 2 ; 1 ; 0 ; 0 بـ: مرقمة بيضاء كريات 5 : منها باللمس، بينها لانميز متماثلة كريات 10 على كيس يحتوي

. 2 بـ: مرقمة خضراء وكرية .1 ; 0 ; −2 ; −1 بـ: مرقمة حمراء
: التالية الأحداث تحقق احتمال أحسب . واحد آن في كريات ثلاث الكيس من عشوائيا نسحب

الأقل'' على لونين يوجد المسحوبة الكريات بين ''من : B '' اللون نفس من المسحوبة الكريات '' : A .1
. '' 3 يساوي المسحوبة الكريات ارقام ''مجموع : D '' معدوم المسحوبة الكريات ارقام ''جداء : C

. اللون نفس من أنها علما 3 يساوي أرقامها مجموع كريات 3 على الحصول احتمال أحسب .2

.x+ α العدد سحبة بكل يرفق الذي X العشوائي المتغير نعتبر .3
. حقǻقي عدد α الواحدة، السحǺة في عليها المتحصل الألوان عدد هو x حيث

. احتماله قانون عرف ثم α بدلالة X العشوائي المتغير قيم حدّد أ)
.E(X) =

40521
20 : بحيث α قيمة أوجد ب)

نقاط) 4) : الثاني التمرȂن
. un+1 = −1 + e√un + 1 : n طبيعي عدد كلّ أجل من و u0 = e4 − 1 بـ المعرّفة (un) المتتالية نعتبر

. un + 1 > e2 : n طبيعي عدد كلّ أجل من أنّه بالتراجع برهن .1

. متقاربة أنّها استنتج ثمّ (un) المتتالية تغيّر إتجاه أدرس أ) .2
. un+1 + 1 − e2 <

1
2
(un + 1 − e2) : n طبيعي عدد كلّ أجل من أنّه بيّن ب)

. limn→+∞
un استنتج ثمّ 0 < un + 1− e2 <

(12
)n

(e4 − e2) :n طبيعي عدد كلّ أجل من أنّه بالتراجع برهن جـ)

. vn = −1 + ln(
√un + 1) : بـ n طبيعي عدد كلّ أجل من معرّفة (vn) المتتالية .3

. الأوّل حدّها إيجاد يطلب q = 12 أساسها هندسيّة (vn) المتتالية أنّ بيّن أ)
. limn→+∞

un من أخرى مرة تأكّد ثمّ . n بدلالة un عبارة استنتج ثمّ n بدلالة vn عبارة أكتب ب)
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2024 بكالوريا / تجريبيّة علوم الشعبة: / الرياضيات مادة: في اختبار

S = ln(u0 + 1) + ln(2(u1 + 1)) + · · · + ln(4048(u2024 + 1)) : حيث S المجموع أحسب .4
التبرير: مع حالة كلّ في الوحيدة الصحيحة الاجابة إختر نقاط) 5) : الثالث التمرȂن

تساوي f ′(2) + f ′(1) قيمة فإنّ f ′(2) − f ′(1) = 2 و
∫ 2
1 f ′(x)f ′′(x)dx = 8 كان إذا .1

4 ج) 16 ب) 8 أ)

: هو z = 1 − eiθ المركّب للعدد الأسّي الشكل فإنّ θ ∈
[−π2 ; 0[ كان إذا .2

z = 2 cos
(
π−θ2

)
ei(π+θ2 ) ج) z = cos

(
π+θ2

)
ei(π+θ2 ) ب) z = 2 cos

(
π+θ2

)
ei(π+θ2 ) أ)

wn = 4 × 5n − 2n+ 1 بـ: N الطبيعية الأعداد مجموعة على معرّفة (wn) العددية المتتالية .3
Sn = w0 + w1 + w2 + · · · + wn : n طبيعي عدد كل أجل من نضع

5n − n2 ج) 5n+1 − n2 ب) 5n+1 − (n+ 1)2 أ) يساوي: Sn
رجل الرئيس يكون بحيث نائب و رئيس بينهم من أعضاء 5 من مكوّنة لجنة إختيار إحتمال نساء 5 و رجال 8 بين من .4

1039 ج) 49 ب) 1139 أ) يساوي إمرأة النائب و

.ln√1 + e ج) ln
√1+e2 ب)

√
ln 1+e2 أ) تساوي

∫ 1
0

x
1 + e−x2 dx للتكامل المضبوطة القيمة .5

نقاط) 7) : الراǺع التمرȂن
. g(x) = e−x − x+ 1 يلي: كما R على المعرفة g الدالة لتكن .I

.1.2 < α < 1.3 : حيث α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أن بين ثمّ g الدالة تغير اتجاه أدرس .1

. g(−x) إشارة استنتج ثمّ ، g(x) إشارة x الحقيقي العدد قيم حسب حدّد .2
.
(O;

−→i ,−→j ) المتجانس المتعامد المعلم في البياني تمثيلها (Cf) f(x) =
xex

1 + ex : يلي كما R على المعرفة f الدالة نعتبر .II
. limx→+∞

f(x) احسب ثمّ بيانيا، النتيجة فسّر و limx→−∞
f(x) أحسب .1

f ′(x) =
exg(−x)
(1 + ex)2 : x حقيقي عدد كل أجل من أنه بيّن أ) .2

. تغيّراتها جدول شكل ثمّ ]−∞;−α] على تماما متناقصة و [−α; +∞[ على تماما متزايدة f الدالّة أنّ بيّن ب)

. +∞ بجوار (Cf) لـ المائل المقارب المستقيم (∆) لـ معادلة y = x أن بين أ) .3
. f(−α) للعدد حصرا جد ثمّ f(−α) = 1 − α أنّ بيّن ( جـ . (Cf) و (∆) بين النسبي الوضع أدرس ب)

.f(x) = f(m) : المعادلة حلول إشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيّا ناقش ثمّ (Cf) و (∆) أنشئ .4

.x = 1 و x = 0 معادلتيهما اللّذين المستقيمين و الفواصل محور و (Cf) بـ المحدّد المستوي الحيّز مساحة A لتكن .5
. 12(e+1) ⩽ A ⩽ e4 أنّ بيّن ثمّ xe+1 ⩽ f(x) ⩽ xe2 : x ∈ [0; 1] كلّ أجل من أنّه بيّن

الأوّل الموضوع إنتهى
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2024 بكالوريا / تجريبيّة علوم الشعبة: / الرياضيات مادة: في اختبار

الثاني الموضوع
نقاط) 4) : الأوّل التمرȂن

ln(u1) + ln(u2) = 11
u1 + u2 = e4(1 + e3) : حيث q أساسها و u0 الأوّل حدّها تماما موجبة حدودها ، تماما متزايدة هندسيّة متتالية (un)

. q الأساس قيمة استنتج ثمّ u2 ، u1 أحسب .1
q = e3 و u1 = e4 : يلي فيما نضع

. Sn = ln u0 + ln u1 + · · · + ln un : حيث n بدلالة Sn أكتب ثمّ ، n بدلالة un عن عبّر و u0 جد .2
. wn = 2n− 3 + e3n+1 : n طبيعي عدد كلّ أجل من نضع

. الأوّل حدّها و أساسها تحديد يطلب حسابيّة متتالية (vn) حيث wn = vn+ un : n طبيعي عدد كلّ أجل من أنّه تحقق .3
tn = w0 + w1 + · · · + wn : n طبيعي عدد كلّ أجل من نضع

. tn = (n+ 1)(n− 3) + e3n+4 − e
e3 − 1 : n طبيعي عدد كلّ أجل من أنّه بيّن .4

نقاط) 4) : الثاني التمرȂن
كريات ثلاث و حمراوين كريّتين على يحتوي U2 صندوق و سوداوين كريّتين و حمراء كريات ثلاث يحتوي U1 صندوق

. باللّمس بينها نفرّق لا و متماثلة كيس كلّ كريّات . سوداء
على كريّتين منه نسحب U2 كان إذا و واحد آن في كريّتين منه نسحب U1 كان فإذا الصندوقين من صندوقا عشوائيا نختار
i ∈ {0; 1; 2} مع حمراء كريّة i سحب Ri الحدث نسمّي . الموالي السحب قبل الأولى المسحوبة الكريّة نعيد لا بحيث التوالي

. PU1(R1) =
3
5 أنّ بيّن .1

المرفقة الوثيقة أنظر أكملها. ثمّ إجابتك ورقة على الاحتمالات شجرة أنقل أ) .2
. P(R1) أحسب ب)

. U1 من اللّون نفس لهما كريّتين على الحصول احتمال أحسب جـ)

. U1 من تكونا أن إحتمال هو ما اللّون نفس من المسحوبتين الكريّتين أنّ علمت إذا .3

نقاط −7 على يحصل و مسحوبة حمراء كريّة لكلّ نقاط 10 على لاعب يحصل السابقة التجربة التالية:في اللّعبة نعتبر .4
عليها. المحصّل النقاط مجموع سحب إمكانيّة بكلّ يرفق الذي X العشوائي المتغيّر ليكن و مسحوبة سوداء كريّة لكلّ

. اللّاعب صالح في اللّعبة هل أ)
.P (

log
(X2

)
> 0) أحسب ب)

نقاط) 5) : الثالث التمرȂن
. z2 − (2 +

√2)z+ 2 +
√2 = 0 : المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل .1
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2024 بكالوريا / تجريبيّة علوم الشعبة: / الرياضيات مادة: في اختبار

a = 1 +

√2
2 + i

√2
2 : بـ المُعرّف المركّب العدد a ليكن .2

. a المركب العدد طويلة تمثل |a| حيث .|a| = √2 +
√2 أنّ بيّن أ)

. a = 2 cos
(
π8
) eiπ8 أنّ استتنج ثمّ ، a = 1 + eiπ4 أنّ بيّن ب)

. sin
(
π8
) و cos

(
π8
) من كُلّا قيمة استنتج .3

. حقيقي a2024 أنّ و صرف تخيّلي a2020 العدد أنّ بيّن أ) .4
. |a|n < 2024 يكون حتى n الطبيعي للعدد قيمة أكبر جد ب)

. |z− a| = | − 8 + 6i| تحقق التي المستوي من z اللّاحقة ذات M النقط مجموعة جد جـ)

. −π2 زاويته و zw = −2 اللاحقة ذات w مركزه الذي R بالدوران a العدد صورة حدّد .5

نقاط) 7) : الراǺع التمرȂن
. البياني تمثيلها (Cg) و g(x) = a ln(x) − b

x + 1 : بـ ]0; +∞[ على المعرّفة g الدالة لتكن .I

. b = e و a = 2 : أنّ بيّن 3e−1 توجيهه معامل مماسّا A(e; 2) النقطة عند يقبل (Cg) المنحنى أن علمت إذا .1

. [1, 49; 1, 51] المجال في α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أنّ بيّن ثمّ . g الدالة تغيّرات أدرس .2

. x قيم حسب g(x) إشارة أدرس .3

معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها
(Cf

)
، f(x) =

ln(x) + xe
x2 : بـ ]0; +∞[ على المعرّفة f الدالة نعتبر .II

. ∥
−→i ∥ = ∥

−→j ∥ = 2cm حيث
(O,

−→i ,−→j ) متجانس و متعامد

. بيانيّا النتائج فسّر ثمّ lim
x >→ 0

f(x) و limx→+∞
f(x) : أحسب .1

تغيّراتها. جدول شكّل و f تغيّر اتجاه أدرس ثمّ . f ′(x) =
g (1x

)
x3 : تماما موجب x حقيقي عدد كل أجل من أنّه بيّن .2

. f ( 1
α

)
للعدد حصرا استنتج ثمّ ، f ( 1

α

)
= α

( e+α2
) : أنّ بيّن .3

. 0, 3 < x0 < 0, 4 حيث x0 فاصلتها وحيدة نقطة في الفواصل محور حامل يقطع
(Cf

)
المنحنى أنّ بيّن .4

. المقاربة مستقيماته و
(Cf

)
من كلّا أنشئ .5

In =

∫ en+1

en
ln(x)
x2 dx ; An =

∫ en+1

en f(x)dx : N من n كلّ أجل من نضع .III

An = In + e : أنّ بيّن ثمّ . In =
n+ 1
en −

n+ 2
en+1 : أنّ بيّن بالتجزئة التكامل باستعمال أ)

. e العدد نحو متقاربة (An) المتتالية أنّ بيّن ثمّ . A0 للعدد هندسيا تفسيرا أعط و A0 و I0 أحسب ب)

الثاني الموضوع إنتهى
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2024 بكالوريا / تجريبيّة علوم الشعبة: / الرياضيات مادة: في اختبار

الثاني الموضوع من الثاني بالتمرين الخاصّة المرفقة الوثيقة
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الجلفة لولاية التربية مديرية
-المليليحة- محمد ماضي الشهيد : ثانوية

2024 ماي : دورة

الوطنية التربية وزارة
الثانوي للتعليم تجريبي بكالوريا امتحان

تجريبية علوم : الشعبة
د و30 سا 03 : المدة الرياضيات : مادة في اختبار

: الآتيين الموضوعين أحد يختار أن المترشح على
الأول الموضوع

نقاط) 04) : الاول التمرين
المعرفة f للدالة البياني التمثيل هو (Cf) المقابل الشكل ࢭي -

المستقيم (∆) و f(x =
x2 + 4

2x : بـ ]0;+∞[ المجال عڴى
y = x المعادلة ذو

ومن u0 = 4 : بـ N عڴى المعرفة العددية المتتالية (un) ¶

un+1 = f(un) : n طبيڥي عدد كل أجل

مثّل ثم الاجابة ورقة عڴى المقابل الشكل رسم أعد _ أ
الثلاثة الحدود الفواصل محور عڴى حساب دون

(un) للمتتالية الأوڲى
وتقار٭ڈا (un) تغ؈ف اتجاه حول تخمينا ضع _ ب

un > 2 : n طبيڥي عدد كل أجل من أنّه بال؅فاجع برهن _ ج
متقاربة أٰڈا استنتج ثم تماما متناقصة (un) أنّ أثبت _ د

vn = ln
(
un − 2
un + 2

)
: بـ N عڴى المعرفة العددية المتتالية (vn) ·

v0 الأول حدها تعي؈ن يطلب 2 أساسها هندسية متتالية (vn) أنّ ب؈ّن _ أ
lim

n→+∞un واحسب ، n بدلالة un ثم vn اكتب _ ب

Pn =

(
1 −

4
u0 + 2

)
×

(
1 −

4
u1 + 2

)
× · · · ×

(
1 −

4
un + 2

)
: حيث Pn الجداء n بدلالة احسب _ ج

نقاط) 04) : الثاني التمرين
c =

√
2 + i

√
2 و b = 1 + i

√
3 ، a =

(√
6 +

√
2
)
+ i

(√
6 −

√
2
)
: حيث c و b ، a المركبة الاعداد نعت؄ف -

( c مرافق c ) ac = 4b و bc = a أنّ تحقق ¶

a = 4
(

cos π

12 + i sin π

12

)
أنّ استنتج ثم المثلۙܣ الشكل عڴى c و b المركب؈ن العددين اكتب _ أ ·

sin π

12 و cos π

12 من لكل المظبوطة القيمة ع؈ّن _ ب
(O; #»u, #»v ) والمتجانس المتعامد المعلم إڲى منسوب المركب المستوي ¸

O المعلم مبدأ مركزهُ الذي الدوران R وليكن ، a4 و c ، b ال؅فتيب: عڴى لواحقها الۘܣ D و C ، B النقط لتكن
Z′ اللاحقة ذات M′ النقطة Z لاحقْڈا المستوي من M نقطة بكل يرفق والذي π

12 وزاويتهُ

R بالدوران C النقطة صورة جد ثم Z′ =
1
4aZ أنّ تحقق _ أ

OBC المثلث طبيعة استنتج _ ب
استقامية ࢭي D و B ، O النقط أنّ استنتج ثم a4 = 128b أنّ ب؈ّن _ ج

تمامًا سالبا حقيقيا عددًا Z− ZB

Z− ZD
العدد أجلها من يكون الۘܣ المستوي من M النقط مجموعة (∆) ع؈ّن _ د
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2024 تجريبي بكالوريا / تجريبية علوم : الشعبة / الرياضيات : مادة في اختبار

نقاط) 05) : الثالث التمرين
2 و 0 ، 1 ، 1 الأرقام تحمل سوداء كريات أربع مٔڈا باللمس بئڈا لانفرق متماثلة كريات 8 عڴى كيس يحتوي -

2 و 2 ، 1 ، 1 الأرقام تحمل حمراء كريات وأربع

الكيس من كريات 3 واحد آن ࢭي و عشوائيا نسحب ⋆
: التالية الاحداث نعت؄ف

" الرقم نفس تحمل المسحوبة الكريات " : A
" اللون نفس تحمل المسحوبة الكريات " : B

" مثۚܢ مثۚܢ مختلفة أرقامها المسحوبة الكريات " : C
ال؅فتيب عڴى C و B ، A الاحداث احتمال P(C) و P(B) ، P(A) احسب _ أ ¶

P(B∪C) و PB(C) استنتج ثم P(B∩C) =
1
28 أنّ ب؈ّن _ ب

إجابتك برر ؟ مستقل؈ن C و B الحدث؈ن هل _ ج
1 الرقم تحمل الۘܣ الكريات عدد سحب عملية بكل يُرفق الذي العشوائي المتغ؈ف X ليكن ·

E(X) الرياضياتي أملهُ احسب ثم X العشوائي للمتغ؈ف الاحتمال قانون عرّف _ أ
E(2024X+ 1445) استنتج _ ب

P
(
e2X − (e+ 1)eX + e = 0)

) احسب _ ج
نقاط) 07) : الرابع التمرين

g(x) = 1 − (2x+ 1)e2x : بـ R عڴى المعرفة الدالة g _ I

g الدالة تغ؈فات ادرس ¶

R عڴى g(x) إشارة استنتج ثم g(0) احسب ·

f(x) = x+ 3 − xe2x : يڴي كما R عڴى المعرفة الدالة f _ II(
O;−→i ,−→j

)
والمتجانس المتعامد المعلم إڲى المنسوب المستوي ࢭي البياني تمثيلها (Cf) وليكن

lim
x→−∞ f(x) ، lim

x→+∞ f(x) احسب ¶

f′(x) = g(x) : R من x كل أجل من أنّه ب؈ّن _ أ ·

تغ؈فاٮڈا جدول شكل ثم f تغ؈ف اتجاه استنتج _ ب
لهُ ديكارتية معادلة تعي؈ن يطلب −∞ عند (∆) مائلا مقاربا مستقيما يقبل (Cf) أنّ أثبت _ أ ¸

(∆) إڲى بالنسبة (Cf) لـ النسۗܣ الوضع ادرس _ ب
إحداثيٕڈا تعي؈ن يطلب ω انعطاف نقطة يقبل (Cf) أنّ أثبت ¹

0.7 < β < 0.8 و −3.1 < α < −3 : حيث β و α فاصلتاهما نقطت؈ن ࢭي الفواصل محور حامل يقطع (Cf) أنّ ب؈ّن _ أ º

(Cf) و (∆) ارسم ثم f(1) احسب _ ب
f(x) = f(m) المعادلة حلول إشارة و عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب ناقش _ ج

x = 0 أجل من تنعدم الۘܣ x 7−→ xe2x للدالة الأصلية الدالة ع؈ّن بالتجزئة المكاملة بإستعمال _ أ »

x = 1 و x = 0 معادلتٕڈما اللّذين والمستقيم؈ن (∆) و (Cf) بـ المحدد المستوي الح؈ق مساحة احسب _ ب

الأول الموضوع انتهى
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2024 تجريبي بكالوريا / تجريبية علوم : الشعبة / الرياضيات : مادة في اختبار

الثاني الموضوع

نقاط) 05) : الاول التمرين

un+2 =
3
2un+1 −

1
2un : n طبيڥي عدد كل أجل ومن u1 = 2 ، u0 = 1 : بـ N عڴى المعرفة العددية المتتالية (un) -

هندسية ولا حسابية ليست (un) المتتالية أنّ تحقق ثم u2 احسب ¶

wn = ln(vn) و vn = un+1 − un : N بـ عڴى المعرفتان (wn) و (vn) المتتاليتان نعت؄ف ·

n بدلالة vn اكتب ثم الأول حدها تعي؈ن يطلب 1
2 أساسها هندسية متتالية (vn) أنّ ب؈ّن _ أ

n بدلالة wn اكتب ثم الأول وحدها أساسها تعي؈ن يطلب حسابية متتالية (wn) أنّ ب؈ّن _ ب
vn < 10−5 يحقق n طبيڥي عدد اصغر ع؈ّن ¸

Sn = v0 + v1 + · · ·+ vn−1 : n طبيڥي عدد كل أجل من نضع ¹

n بدلالة Sn عن ع؄ّف _ أ
lim

n→+∞un احسب ثم un = 3 −
1

2n−1 أنّ استنتج _ ب
S′
n = w0 +w1 + · · ·+wn : حيث S′

n المجموع نعت؄ف º

S′
n = −55 ln 2 يكون أجلها من الۘܣ الطبيڥي العدد قيمة حدد ⋆

نقاط) 04) : الثاني التمرين

(Z2 + 4)(Z2 − 6Z+ 10) = 0 : التالية Z المجهول ذات المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة ࢭي حل _ I(
O;−→u ,−→v

) والمتجانس المتعامد المعلم إڲى منسوب المركب المستوي _ II
: ال؅فتيب عڴى لواحقها الۘܣ E و D ، C ، B ، A النقط لتكن

ZE = 2 + 3i و ZD = 3 + i ، ZC = 3 − i ، ZB = −2i ، ZA = 2i

Z2024
A + Z2024

B = 22025 أنّ ب؈ّن ثم المثلۙܣ الشكل عڴى ZA اكتب ¶

ADE المثلث طبيعة واستنتج الأ؟ۜܣ الشكل عڴى ثم الج؄في الشكل عڴى ZA − ZE

ZD − ZE
المركب العدد اكتب _ أ ·

المم؈قة عناصرهُ تعي؈ن مع ذكرهُ يطلب نقطي بتحويل D صورة A أنّ استنتج _ ب
ADE بالمثلث المحيطة للدائرة ديكارتية معادلة اكتب _ ج

(k ∈ Z) arg(iZ− 1 − 3i) = 5π
4 + 2kπ : حيث Z اللاحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة (γ) نسمܣ ¸

(γ) المجموعة ع؈ّن ثم A ∈ (γ) أنّ تحقق ⋆
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2024 تجريبي بكالوريا / تجريبية علوم : الشعبة / الرياضيات : مادة في اختبار

نقاط) 04) : الثالث التمرين
2 ، 1 ، 1 ، 1 الأرقام تحمل حمراء كريات أربع مٔڈا باللمس بئڈا نفرق لا متماثلة كريات 8 عڴى كيس يحتوي -

1 الرقم تحمل خضراء واحدة وكرية 2 ، 1 ، 0 الأرقام تحمل بيضاء كريات وثلاث
ارجاع دون التواڲي عڴى كريات ثلاث الكيس من عشوائيا نسحب ◀

: حيث C و B ، A الاحداث من كل احتمال احسب ¶

" اللون نفس من المسحوبة الكريات " A
" 1 الرقم تحمل واحدة كرية المسحوبة الكريات ب؈ن من " B

" الأوڲى السحبة ࢭي بيضاء كرية ظهور " C
PC(B) استنتج ثم P(B∩C) =

23
168 أنّ ب؈ّن ·

واحد آن ࢭي كريات أربع عشوائيا منه نسحب ثم السابقة، وضعيته إڲى الكيس نعيد ¸

علٕڈا المتحصل الألوان عدد سحب بكل يرفق الذي العشوائي المتغ؈ف X وليكن
E(X) الرياضياتي الامل احسب ثم X العشوائي للمتغ؈ف الاحتمال قانون عرّف ⋆

نقاط) 07) : الرابع التمرين
g(x) = x2 + 3 − 2 ln x : بـ ]0;+∞[ المجال عڴى المعرفة g الدالة نعت؄ف _ I

g الدالة تغ؈فات ادرس ¶

]0;+∞[ المجال عڴى g(x) إشارة ع؈ّن _ أ ·

g(x+ 1) > 0 : ] − 1;+∞[ من x كل أجل من أنّه استنتج _ ب

f(x) = x−
1 − 2 ln(x+ 1)

x+ 1 : يڴي كما ] − 1;+∞[ المجال عڴى المعرفة f الدالة نعت؄ف _ II
(2cm الطول (وحدة

(
O;−→i ,−→j

)
والمتجانس المتعامد المعلم إڲى المنسوب المستوي ࢭي البياني تمثيلها (Cf) وليكن

الأخ؈فة النتيجة هندسيا فسر ثم ، lim
x

>→−1
f(x) و lim

x→+∞ f(x) احسب ¶

f′(x) =
g(x+ 1)
(x+ 1)2 : ] − 1;+∞[ من x كل أجل من أنّه ب؈ّن _ أ ·

تغ؈فاٮڈا جدول شكل ثم f الدالة تغ؈ف اتجاه استنتج _ ب
(Cf) لـ مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم أنّ ب؈ّن _ أ ¸

(∆) إڲى بالنسبة (Cf) وضعية ادرس _ ب
0.3 < α < 0.4 حيث α فاصلْڈا وحيدة نقطة ࢭي الفواصل محور يقطع (Cf) أنّ ب؈ّن ¹

(Cf) والمنحۚܣ (∆) المستقيم بعناية ارسم º

x = e− 1 و x = 1 معادلتٕڈما اللّذين والمستقيم؈ن (∆) و (Cf) بـ المحدد المستوي الح؈ق مساحة A احسب »

الثاني الموضوع انتهى

2024 البكالوريا شهادة في والنجاح بالتوفيق
4 4من صفحة
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

بية الوطنية  وزارة التر

ي                                                                          ثانوية ديدوش مراد – ميلة-   إمتحان البكالوريا التجريب 
 الشعبة: علوم تجريبية                                                                                               دورة ماي 2024 

ي مادة الرياضيات                                                                                      المدة: 03 س و 30 د
 
 اختبارف

 : شح أن يختار أحد الموضوعي   الآتيي    على المتر

الأول الموضوع  

 التمرين الاول:) 04 نقاط(

𝑢𝑛+1 =
3

2
(1 −

1

1+2𝑢𝑛
) ي  𝑛  لدينا   𝑢0   و لكل عدد طبيع  =

1

3
(𝑢𝑛)المعرفة بحدها الأول      نعتت  المتتالية العددية         

0 < 𝑢𝑛  < اجع ( برهن 𝑛     1  فإن    1 أنه من أجل كل عدد طبيعي  بالتر  

(𝑢𝑛)      ثم استنتج اتجاه تغت  المتتالية 𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 =
2𝑢𝑛(1−𝑢𝑛)

1+2𝑢𝑛
( تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي  𝑛     2  فإن      

(𝑢𝑛)متقاربة  ثم أحسب  نهايتها  ( بي   أن المتتالية 3     

𝒗𝒏 =
𝒖𝒏−𝟏

𝟐𝒖𝒏
   :    المتتالية العددية( 4    (𝒗𝒏) معرفة كما يلىي

متتالية هندسية يطلب تعيي   أساسها وحدها الأول  (𝒗𝒏)         أثبت أن  -أ  

.𝒏   بدلالة 𝒖𝒏    ثم استنتج  عبارة 𝒏   بدلالة 𝒗𝒏        أكتب عبارة  -ب  

𝑺     يي =
𝟏

𝒖𝟎
+

𝟏

𝒖𝟏
+

𝟏

𝒖𝟐
+ ⋯+

𝟏

𝒖𝒏
: -ج           أحسب المجموع  التالي  

:)04نقاط( ي
 التمرين الثان 

كريات  4على    𝑼𝟐    كريات بيضاء و يحتوي الصندوق   3على كريتي   سوداوين و 𝑼𝟏  يحتوي الصندوق  𝑼𝟐  و  𝑼𝟏 صندوقان    

ثم نسحب   𝑼𝟐   ي الصندوق
 
و نضعها ف 𝑼𝟏 بيضاء كلها  متشابهة الملمس . نسحب عشوائيا كرية من الصندوق   3سوداء  و    

ي آن واحد . 
 
   من هذا الأخت  كريتي   ف

"𝑼𝟐  سحب كريتي   بيضاوين من الصندوق"𝑩     سوداء"    و  𝑼𝟏 الكرية المسحوبة من الصندوق"𝑨       : نعتت  الحادثتي    

𝑷𝑨(𝑩) =
𝟑

𝟐𝟖
ثم بي   أن         𝑷(𝑨) ( أحسب  1يي  

العشوائية هذه التجربةلنمذجة ملا( شكل شجرة الإحتمالات 2    

    𝑼𝟐    ثم استنتج احتمال سحب كرية سوداء على الأقل من الصندوق 𝑷(𝑩) ( أحسب3يي  

ي كل مرة(4  
 
( نكرر هذه التجربة أرب  ع مرات متتالية )بمعب  نعيد الصندوقي   إل وضعهما الأول قبل إعادةالتجربة ف  

ما هو احتمال الحصول على  كريتي   بيضاوين من الصندوق                      𝑼𝟐  مرة على الأقل؟  

4من  1الصفحة   
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 التمرين الثالث:)05نقاط(

𝒁𝟐 − 𝟒√𝟑 𝒁 + 𝟏𝟔 = 𝟎  ∶ ي مجموعة الأعداد المركبة حل -أ( ℂ    1  المعادلة  ذات المجهول  𝒁   التالية 
 
ف  

أكتب الحلول على الشكل الأسي     -ب        

تي   ذات اللاحق    𝑩و 𝑨 تي   . نعتت  النقط  (𝑶, 𝒖⃗⃗ , 𝒗⃗⃗ )    2 المتعامد و المتجانس(المستوي المركب منسوب إل المعلم  

𝒁𝑩 = 𝟐√𝟑 + 𝟐𝒊     ,   𝒁𝑨 = 𝟐√𝟑 − 𝟐𝒊                          

𝑶𝑨𝑩   متقايس الأضلاع    𝑩,𝑨  بي   أن المثلثثم     تي   علم النقط            

  
𝟐𝝅

𝟑
و زاويته   𝑶  صورتها بواسطة الدوران الذي مركزه 𝑫 و  𝒁𝑪 = −𝟖𝒊   نقطة لاحقتها 𝑪   3)  

                𝒁𝑫 = 𝟒√𝟑 + 𝟒𝒊  ثم  بي  ي  أن  𝑫 و  𝑪 علم النقطتي        -أ           

يطلب تحديد نسبته   𝑶   بالتحاكي  الذي مركزه 𝑩     هي صورة 𝑫          ن   أبي       -ب  

قائم      𝑶𝑨𝑫          ن المثلث    أبي       -ج  

 𝑂𝐴𝐷 هي الدائرة المحيطة بالمثلث|𝑍 − 𝑍𝐵| = |  𝑍𝐴| :   ي تحقق
البر 𝑍   ذات اللاحقة 𝑀  للنقط(Γ) المجموعة بي   أن(4     

 التمرين الرابع:)07نقاط(

𝑔(𝑥) = 1 − 𝑥(𝑙𝑛𝑥)2   : 0[  كما يلىي; ي الدالة   𝑔 المعرفة على  ]∞+   𝐼) نعتب 

ي      
 
,𝑶) الشكل: كما ف 𝒊 , 𝒋 ) ي معلم متعامد و متجانس

 
ي ف

 
(𝑪𝒈)تمثيلها البيان         

𝒈′(𝒙) = −(𝟐 − 𝒍𝒏𝒙)𝒍𝒏𝒙   : فإن   𝒙 ∈ ]𝟎;+∞[   بي   أنه من أجل كل(1    

اتها  و شكل جدول تغت  𝒈  على المجال ]∞+;𝟎[ استنتج اتجاه تغير الدالة(2      

2 < 𝛼 < حيث      2.1 𝛼     تقبل حلا وحيدا 𝑔(𝑥) = 0 بي   أن المعادلة  (3      

  ثم استنتج إشارة              𝑔(𝑥) المجال على  ]∞+;1[ 

(𝑂, 𝑖 , 𝑗 )  ي معلم م م
 
ي ف

 
𝑓(𝑥)  . (𝐶𝑓)تمثيلها البيان = −𝑥 + 𝑒 −

1−ln 𝑥

𝑙𝑛𝑥
  𝐼𝐼) نعتت  الدالة 𝑓 المعرفة على  ]∞+;1[  كما يلىي :    

و فسر الثانية هندسيا  𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

𝑓(𝑥) و   𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) (أحسب 1      

اتهاو شكل جدول تغت     𝑓    الدالة  ثم استنتج اتجاه 𝑓′(𝑥) =  
𝑔(𝑥)

𝑥(𝑙𝑛𝑥)2
𝑥  فإن   ∈ (بي   أنه من أجل كل 2     ]∞+;1[  

(𝐷) يقبل مستقيما مقاربا مائلا (𝐶𝑓)  ثم استنتج أن 𝑓(𝑥) =  
−1

𝑙𝑛𝑥
− 𝑥 + 𝑒 + 𝑥  فإن  1 ∈ (بي   أنه من أجل كل3     ]∞+;1[  

(𝐷)   المستقيم و (𝐶𝑓) ي  ثم  يطلب تعيي   معادلة له             
ي للمنحب  أدرس الوضع النسب   

𝑒   ي النقطة ذات الفاصلة
 
ف (𝐶𝑓)    ي

للمنحب  (𝑇)     4أكتب  معادلة المماس)  

 .(𝐶𝑓)    ي
المنحب  المماس ( أرسم 5     (𝑇) و     

𝑓(𝑥) =
1−𝑒

𝑒
𝑥 + 𝑚   حلول المعادلة   عدد 𝑚 ي الحقيناقش بيانيا  و حسب قيم الوسيط (6    

  قر

4 من 2 الصفحة  
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ي 
 الموضوع الثان 

 التمرين الاول:) 04 نقاط( 

  𝜶 = √𝟐 − √𝟐 −   𝒊√𝟐 + √𝟐         نعتت  العدد المركب  (1  

𝜶𝟒 = 𝟏𝟔𝒊             بي   أن  -أ  :     

𝒔𝒊𝒏 (
𝟏𝟑𝝅

𝟖
) ) 𝒄𝒐𝒔     و  

𝟏𝟑𝝅

𝟖
) ي ثم استنتج القيم المضبوطة لكل من   

على الشكل المثلب   𝜶 أكتب   -ب         

,𝑩  و 𝑪 ذات اللاحقات    𝑨  نعتت  النقط .(𝑶, 𝒖⃗⃗ , 𝒗⃗⃗ )    2 )المستوي المركب منسوب إل المعلم المتعامد و المتجانس  

تيب      على التر 𝒁𝑪 = 𝟏𝟔 + 𝟑𝟑𝒊   و   𝒁𝑩 = 𝒊  ،  𝒁𝑨 = 𝟐              

𝐶 إل 𝐴  و الذي يحول   𝐵  الذي   مركزه  𝑆 ة للتشابه المباش   المركبة و العناص العبارة عي    -أ  (3    الممت    

𝑨𝑩𝑪          استنتج طبيعة المثلث -ب  

 𝑺(𝑪) = 𝑪′      علما أن 𝑪𝑩𝑪′          أحسب مساحة المثلث -ج  

:) 05 نقاط( ي
 التمرين الثان 

ها      رجال  من بينهم العامل "أحمد" 7نساء  و  5عاملا منهم  12وحدة إنتاجية يست 

ي يمكن تشيلها بهذه الكيفية؟ -ألهم نفس المهام . عضاء أ يريد العمال تشكيل لجنة مؤلفة من ثلاثة  (1 
ما هو عدد اللجان البر  

أحسب احتمال الحوادث التالية "  -ب        

A"أعضاء اللجنة نساء"   ،  B "اللجنة تضم على الأكت  امرأة"  ،  C"اللجنة تضم على الأقل رجل"            

X الذي يرفق بكل لجنة مشكلة عدد الرجال الموجودين بها ي 2 
 
( نعتت  المتغت  العشوان  

𝑬(𝑿)  ي
ر
X ثم أحسب أمله الرياضيان ي -أ      

 
  عرف قانون احتمال المتغت  العشوان

𝑷(𝒆𝟐𝑿 − 𝟒𝒆𝑿 + 𝟑 ≤ 𝟎) أحسب -ب        

ي يمكن تشيلها بهذه الكيفية؟ -أ( يريد العمال تشكيل لجنة مؤلفة من رئيس و نائب له  و كاتب . 3 
ما هو عدد اللجان البر  

اللجنة "       ب أحمد عضو " D   أحسب احتمال الحادثة   -ب      

   التمرين الثالث:)04 نقاط(

ي   
عدد حقيقر 𝜶   حيث    {

𝒖𝟎 = 𝜶                 

𝒖𝒏+𝟏 =
𝟐𝒖𝒏

√𝒖𝒏
𝟐+𝟏

             : المعرفة كما يلىي (𝒖𝒏) نعتت  المتتالية العددية     

ثابتة    (𝒖𝒏)  ي تكون المتتالية
ي 𝜶    1  حت 

( عي   قيم العدد الحقيقر  

𝜶 = ي :  2     𝟏
ر
ي كل ما يأن

 
( نضع ف  

( 𝒖𝒏+𝟏 = √𝟒 −
𝟒

𝒖𝒏
𝟐+𝟏

) لاحظ أن      . 𝟏 ≤ 𝒖𝒏  ≤ برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي    -أ          𝒏  فإن    𝟑√  

ايدة ثم   استنتج أنها متقاربة   متر  (𝑢𝑛) المتتالية  بي   أن  -ب          

  4من  3الصفحة 
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𝒗𝒏 =
(𝒖𝒏)𝟐

𝟑−(𝒖𝒏)𝟐
   : ( لتكن  3     (𝒗𝒏) متتالية   عددية  معرفة كما يلىي  

أثبت أن  -أ         (𝒗𝒏)متتالية هندسية يطلب تعيي   أساسها وحدها الأول  

𝒖𝒏
𝟐 =

𝟑×𝟒𝒏

𝟐+𝟒𝒏  فإن 𝒏    ثم بي   أنه من أجل كل عدد طبيعي 𝒏   بدلالة 𝒗𝒏       أكتب عبارة  -ب    

𝑺 =
𝟏

(𝒖𝟎)𝟐
+

𝟏

(𝒖𝟏)𝟐
+ ⋯+

𝟏

(𝒖𝒏)𝟐
أحسب المجموع التالي -ج             

  التمرين الرابع:) 07 نقاط( 

    𝒇(𝒙) =  
𝟑𝒆𝒙−𝟏

𝒆𝒙+𝟏
   لتكن 𝒇 الدالة المعرفة على  ℝ  كما يلىي :      

    . (𝑶, 𝒊 , 𝒋 ) ي المستوي المنسوب إل المعلم      المتعامد و المتجانس
 
ي ف

 
تمثيلها البيان (𝑪𝒇)     

. ماذا تستنتج؟   𝒇(𝒙) + 𝒇(−𝒙) = ي (1    ي 𝒙   فإن  𝟐
  بي   أنه من أجل كل  عدد حقيقر

هندسيا  النتيجتي   ثم فسر      𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

𝒇(𝒙) 𝐥𝐢𝐦    و   
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) أحسب   -أ  (2        

اتها ثم   شكل جدول تغت  ℝ ايدة تماما على    أن الدالةبي     -ب            𝒇  متر   

𝑨 0ذات الفاصلة   ي النقطة  
 
ف (𝑪𝒇)  ي  

   أكتب معادلة للمماس(3      (𝑻) للمنحت 

   𝒈(𝒙) =  𝒇(𝒙) − (𝒙 +       4(نعتت  الدالة 𝒈 المعرفة على  𝑹  كما يلىي :      (𝟏

 𝒈   ثم استنتج اتجاه تغت  الدالة 𝒈′(𝒙) = −(
𝒆𝒙−𝟏

𝒆𝒙+𝟏
)
𝟐

ي -أ           𝒙 فإن :   
   بي   أنه من أجل كل عدد حقيقر

𝒙    حسب قيم 𝒈(𝒙)  ثم استنتج إشارة 𝒈(𝟎) أحسب-ب            

و المماس  (𝑻). ما ذا  يمكن القول عن النقطة  𝑨؟ (𝑪𝒇) ي -ج          
ي للمنحب  استنتج الوضع النسب   

(𝐶𝑓)و (𝑇) ( أرسم 5         كلا من     

𝒇(𝒙) = 𝒂 +
𝒃𝒆𝒙

𝒆𝒙+𝟏
بحيث يكون    𝒃 و 𝒂       6عي   العددين الحقيقيي    -( أ  

(𝑪𝒇) و المستقيمات  ذات المعادلات    ي   أحسب  -بيييييييييي
مساحة الحت   المستوي المحدد بالمنحب   

𝒙 = 𝒙  و 𝟐− = 𝟐 ،   𝒚 = 𝒙 + 𝟏                                       

 

 

ي شهادة البكالوريا نتمب  لكم التوفيق و 
 
2024النجاح ف  
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4من    صفحة 1

 

 الجمھوریة الجزائریة الدیمقراطیة الشعبیة

      ولد قابلیة صلیحة      ثانویة                                                     مدیریة التربیة لولایة مستغانم                              

        2024دورة ماي                                                  ریبي                       امتحان بكالوریا تج

  علوم تجریبیة: الشعبة

  د30ساو  03: المدة                                      الریاضیات                                                : اختبار في مادة

   :الموضوعین الآتیین على المترشح أن یختار أحد

 الموضوع الأول

)نقاط04:(التمرین الأول  

)المتتالية العددية )nu 0 :المعرفة بــ 2u   , و من أجل كل عدد طبيعيn   :        1

1
1

2
n nu u n    .  

  .2uو  1uأحسب كلا من  - 1

nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ) أ   - 2  :      0nu n .  

)بين أن المتتالية ) ب      )nu  متناقصة تماما.  

)المتتالية العددية - 3 )nv  معرفة على  كما يلي :   n nv u n   

)بين أن) أ      )nv متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول.  

  . nبدلالة nuثم استنتج  nبدلالة nvأكتب عبارة ) ب     

limأحسب) ج     n
n

u


.  

nعدد طبيعي  من أجل كل - 4       :نضع        0 1 2ln ln 1 ln 2 ... lnn nS u u u u n         

  بين أنه من أجل كل عدد طبيعيn          :   1 2 ln 2nS n n    

 )طانق04:(ثانيالتمرین ال

, ست  كريات بيضاء و أربع كريات حمراء : على 2Uيحتوي كيس    و,  2و أربع كريات تحمل الرقم  1تحمل الرقم  ثلاث كريات: على 1U يحتوي كيس   

  .كل الكريات متماثلة و لا يمكن التمييز بينها عند اللمس 

  :أحسب احتمال كل من الحدثين الآتيين , وبإرجاعكرتين على التوالي   2Uنسحب عشوائيا من -1

 الحدثA  ":  كرتين من نفس اللونالحصول على."        الحدثB":  كرية حمراء على الأكثر الحصول على."  

نسحب  2الرقم إذا كانت تحمل و , كرتين على التوالي بدون بإرجاع 2Uنسحب عشوائيا من 1الرقم إذا كانت تحمل , 1Uنسحب عشوائيا كرية من -2

  .ثلاث كريات في آن واحد :  2Uعشوائيا من

  .عدد الكريات البيضاء المسحوبة  2Uمنالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب  X نعتبر

  .Xعين قيم المتغير العشوائي ) أ     

بين أن)ب    
2

1
5

P X    و 
3

2
7

P X  .  
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4من    صفحة 2

 

  2024بكالوریا تجریبي دورة ماي   / تجریبیة علوم: الشعبة /  الریاضیات: اختبار في مادة

 

أمله الرياضياتي ثم أحسب Xعرف قانون احتمال المتغير العشوائي ) ج E X . 

  )طانق05 :(ثالثالتمرین ال
 I حل في مجموعة الأعداد المركبة  المعادلة ذات ا�هولz  :  22 2 4 0z i z z    .   

(IIفي المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس( , , )o u v
 

,نعتبر النقط   ,DوC B A التي لاحقا�اAz ,Bz, CzوDz

1: على الترتيب حيث 3Az i    ,B Az z ,2Cz i  2وDz  .  

  .  على الشكل الأسي  Czو Az ,Bzأكتب كلا من ) أ    - 1

,استنتج أن النقط بين ) ب      ,C B A  تنتمي إلى نفس الدائرة يطلب تعيين مركزها نصف قطرها.  

D المركب أكتب العدد) أ - 2 A

B A

z z

z z




  .  على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي  

  .ABDاستنتج طبيعة المثلث ) ب     

   zلتكن نقطة من المستوي لاحقتها  - 3

عين ) أ        1 النقط  عةو مجمM 2   :   حيث iz i e    و  يمسح   .  

عين  )ب      2 النقط  عةو مجمM 2:    حيث 3z i iz i     

 )نقاط07:(رابعالتمرین ال  

 I الدالة العددية g على ا�ال  عرفةم 0;3: كما يلي( ) 1 2 lng x x x  
  

على  gأدرس اتجاه تغير الدالة - 1 0;   

)استنتج إشارةثم  g(1)أحسب - 2 )g x على  0; .  

(II  الدالة العدديةf  معرفة على ا�ال 0;كما يلي:  
2

ln
( ) 1

x
f x x

x
    و( )fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب

)إلى المعلم المتعامد والمتجانس  , , )o i j
 

 .  

أحسب ) أ    - 1 
0

lim
x

f x




وفسر النتيجة هندسيا ثم أحسب   lim
x

f x


.  

منxبين أنه أجل كل عدد  - ) ب      0;  :  
 '

3

g x
f x

x
تغيرات الدالة ثم شكل جدولf .  

)بين أن للمستقيم ) أ     - 2 )  1ذو المعادلةy x  مقارب مائل للمنحنى( )fC .  

)ادرس الوضع النسبي لــــــ  - ) ب       )
f

C  و( ).  

) كلا من أنشئ   - 3 )
f

C  و( ).  

باستعمال التكامل بالتجزئة أحسب ) أ - 4
2

1

ln
e
x
dx

x
 .  

)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى Sأحسب  –) ب    )
f

C  1والمستقيمات ذات المعادلاتy x ,1x  وx e .  

  الأول الموضوع انتھى                                                                                                                                  
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4من    صفحة 3

 

 2024بكالوریا تجریبي دورة ماي   /علوم تجریبیة : الشعبة /  الریاضیات: اختبار في مادة

 

ثانيالالموضوع   

)نقاط04:(التمرین الأول  

)المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس نعتبر , , )o u v
 

BوC,النقط  A3:واحقهاالتي لAz i ,1 3Bz i  وC Bz z

  .على الترتيب 

z  :المعادلة ذات ا�هول  حل في مجموعة الأعداد المركبة  - 1  23 2 4 0z i z z     .  

B المركب  أكتب العدد) أ - 2

A

z

z
  .  على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي  

5القيمة المضبوطةلـــــ  استنتج ) ب     
cos

6

 
 
 

5و  
sin

6

 
 
 

 .  

Bأكتب العدد  - 3 C

A C

z z

z z




  .ABCاستنتج طبيعة المثلث ثم , المثلثي على الشكل 

:    بين أن - 4
2023 1444

B B B

C C C

z z z

z z z

   
    

   
.  

عین  -5 E عة النقط و مجمM  من المستوي ذات اللاحقةz التي من أجلھا یكون:

 
A

B

z z

z z




  .عددا تخیلیا صرفا  

)نقاط05:(ثانيالتمرین ال        

)نعتبر )nu متتالية معرفة على  0: بــــ 1u   و من أجل كل عدد طبيعيn   :  1

4
1n nu u

     حيث عدد حقيقي غير معدوم.  

)حتى تكون المتتالية  قيمة عين - 1 )nuحسابية.  

 9فيما يلي نأخذ  .  

nأنه من أجل كل عدد طبيعي  - 2  :      9

5
nu .  

)المتتالية أدرس اتجاه تغير  - 3 )nu ,ثم استنتج أ�ا متقاربة.  

)نعتبر المتتالية  - 4 )nv عرفة على الم 1:    بـــn n nv u u   

)بين أن) أ        )nv  2متتالية هندسية أساسها

3
q    0 حدها الأوليطلب تعيينv.  

  . nبدلالة nvأكتب عبارة ) ب     

      : حيث nSا�موع  nأحسب بدلالة   ) أ   - 5
2 2 2
0 1 ...n nS v v v   .  

limثم أحسب , nبدلالة nuاستنتج عبارة  )ب      n
n

u


.  
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4من    صفحة 4

 

  2024بكالوریا تجریبي دورة ماي   /علوم تجریبیة : الشعبة /  الریاضیات: اختبار في مادة

 

 )نقاط04:(التمرین الثالث

  .عدد طبيعي  nو   )الكرات متماثلة لا نفرق بينها عند اللمس(كرات بيضاء و كرتين سوداويتين   3و كرة حمراء   nيحتوي صندوق على  

  .كرتين على التوالي مع إرجاع الكرة المسحوبة نسحب من الصندوق   -1

حتى يكون احتمال الحصول على كرتين حمراوتين يساوي nعين قيمة  -
1

4
 . 

5nنضع  -2        و نسحب من الصندوق ثلاث كرات على التوالي بدون إرجاع الكرة المسحوبة.  

 .الحصول على آخر كرتين من نفس اللون علما أن الكرة الأولى المسحوبة حمراء أحسب احتمال -

                   .الذي يرفق بكل سحبة عدد الكرات البيضاء المتبقية في الصندوق Xالمتغير العشوائي نعتبر -3     

أمله الرياضياتي ثم أحسب Xعرف قانون احتمال المتغير العشوائي   - E X .                      

 )نقاط07:(رابعالتمرین ال 
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 4 من 1 صفحة
 

  

  ةـــــة الشعبیـــــــة الدیمقراطیــــــة الجزائریـــــالجمھوری

  مدیریة التربیة لولایة النعامة                                                                                                            وزارة التربیة الوطنیة       

  2024دورة جوان ي ـبــتجـریالبكالوریا الوضـــوع ـم                         علوم تجریبیة: الشعبة 

  ساعات ونصف 3: المدة                                الریاضیات                                                                                : ار في مادةــاختب

  

  :على المترشح أن یختار أحد الموضوعین
  :الموضوع الأول

  )نقاط 04( :التمرین الأول

)لتكن المتتالیة العددیة  )nU على  المعرفة   3: ب 1n
nU n    .من أجل كل عدد طبیعي  نضعn  :

1n n nV U U                                                               ،  1
ln

2
n

n

V
W

  
  

 
  

  تحدید الإجابة الصحیحة مع التبریر: ثلاث إجابات، إجابة واحدة منھا صحیحة، المطلوبلكل سؤال 
  الإجابة ج  الإجابة ب  الإجابة أ  السؤال  الرقم

01  
)المتتالیة  )nU  ھي متتالیة

:  
  لا ھندسیةولا حسابیة   ھندسیة   حسابیة 

02  

:كان  إذا

0 1n nS U U U      

  :  ھي  nS عبارة إذا

13 1 ( 1)( 2)

2 2

n n n   
   

11 3 ( 1)( 1)

2 2

n n n  



  

11 3 ( 1)( 2)

2 2

n n n  
  

  

03  
عبارة الحد العام للمتتالیة 

( )nV ھي :  
2 3 1n

nV      2 3 2 1n
nV n      3 1n

nV    

04  

:كان  إذا

0 1'n nS W W W    

 : ھي  nS' عبارة إذا

  

2( 1)
ln(3)

2

n 
  

 

13 1
ln

2

n 
 
 

  

 

2

ln(3)
2

n n
  

 

  )نقاط 04( :التمرین الثاني
حیث احتمال أن یكون السؤال .ؤال صعب سؤال متوسط و س ، ثلاث أسئلة ، سؤال سھلیشارك اللاعب في لعبة تتكون من 

یختار اللاعب عشوائیا سؤالا واحدا ، احتمال أن یوفق اللاعب في .  %30،واحتمال أن یكون السؤال متوسطا %40سھلا 
و احتمال أن یوفق في  %60سط و احتمال أن یوفق اللاعب في الاجابة عن السؤال المتو% 95عن السؤال السھل  الإجابة
  :نعتبر الحوادث . %40عن السؤال الصعب ھو  الإجابة

F  : ،       السؤال المختار سھلM  : ،    السؤال المختار متوسطD  : السؤال المختار صعب  
R  : عن السؤال المختار  الإجابةاللاعب یوفق في  
  
  : الآتیةأكمل شجرة الاحتمالات أنقل ثم ) 1
D)أحسب )  أ)2 R)P  .  

أحسب احتمال أن یوفق اللاعب في الاجابة عن السؤال المختار )ب
.   
علماً أن اللاعب وفق في الاجابة ، أحسب احتمال أن یكون ) 3

  .السؤال سھلا 
 دج للمشاركة في اللعبة  25یدفع اللاعب : نقترح اللعبة الاتّیة ) 4
  .اذا وفق في الاجابة دج  35یربح اللاعب و

 .  ھل اللعبة في صالح اللاعب ؟ علل 
  )نقاط 05: (التمرین الثالث

)2: الآتیة  zالمعادلة ذات المجھول  حل في مجموعة الأعداد المركبة ) 1 2 )( 6 10) 0z i z z    .  

)نعتبر في المستوي المركب المنسوب الى معلم متعامد و متجانس ) 2 , , )o u v
 

التى لواحقھا على  A   ،B  ،Cالنقط  

1:الترتیب  , 3 , 2C B Az i z i z i      .  
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 4 من 2 صفحة
 

  

   2024بكالوریا تجریبي .  علوم تجریبیة: الشعبة  .اختبار في مادة الریاضیات 

Bأكتب العدد ) أ A

C A

z z

z z




  . ABCاستنتج طبیعة المثلث .على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي  

zمن أجل كل عدد مركب) 3 :    نضع  i+3یختلف عن   
(1 ) 2

( )
3

i z
f z

z i

 


 
 .  

3zبین أن من أجل كل ) أ i   لدینا :
1

( ) (1 )
3

z i
f z i

z i

 
 

 
 .  

): حیث  zذات اللاحقة  Mللنقط  (E)المجموعة عین  -1) ب ) 2f z  .  

)arg:حیث  zذات اللاحقة  Mللنقط  (F) عین المجموعة -2 ( ))
4

f z k


  .( )k    

  . ABCمركز ثقل المثلث   Gللنقطة  Gzعین اللاحقة ) أ) 4

3حتى یكون العدد  nعلى الشكل الأسي ثم عین قیم العدد الطبیعي  Gzأكتب ) ب

2 2

n

GZ
 
 
 

 .تخیلیا صرفاً  

  )نقاط 07: (التمرین الرابع

2:          ب  المعرفة على  fنعتبر الدالة 1( ) 3 2(1 ) xf x x x e       

( )Cf  تمثیلھا البیاني في معلم متعامد و متجانس( , , )o i j
 

  . 2cmالوحدة البیانیة  

lim أحسب ) 1 ( )
x

f x


lim: ، ثم بین أن   ( )
x

f x


 .  

xبین أنھ من أجل كل عدد حقیقي) أ) 2 )'1 : لدینا    ) 2 x (1 e )xf x   .  

)' إشارةأدرس ) ب )f x  على  و استنتج اتجاه تغیر الدالةf .  

  . fشكل جدول تغیرات الدالة )ج

)بین أن المعادلة ) 3 ) 0f x   تقبل حلا وحیداa  على المجال 0.8;0.9 .  

4 (h  دالة معرفة على  2: ب( ) 3h x x        ( )Ch تمثیلھا البیاني في المعلم السابق.  

lim: أحسب ) أ ( ( ) h(x))
x

f x


 النتیجة بیانیا و فسر.  

):  لمنحنیینلأدرس الوضع النسبي ) ب )Ch  و( )Cf .  

)أنشئ ) 5 )Ch  و( )Cf .  

6 (k  دالة معرفة على  1: ب( ) (1 ) xk x x e   .  

  . 2و التي تنعدم من أجل القیمة  kباستعمال المكاملة بالتجزئة عین الدالة الأصلیة للدالة ) أ

)المنحنیین : المحدد ب المستوي أحسب مساحة الحیز )ب )Ch  و( )Cf اللذان معادلتھما نو المستقیما  :

. 1 ; 2x x      

7 (g  دالة معرفة على  ب   :
12( ) 3 2(1 )e
x

g x x x


     ).( )Cg  تمثیلھا البیاني في نفس المعلم(  

  .زوجیة  gبین أن الدالة ) أ

0xمن أجل ) ب   أحسب( ) ( )g x f x  إنشاءثم اشرح كیفیة ( )Cg  انطلاقا من( )Cf ). نشاءإلا یطلب ( )Cg. (  

 انتھى الموضوع الأول 
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 4 من 3 صفحة
 

  

  2024بكالوریا تجریبي .  علوم تجریبیة: الشعبة  .اختبار في مادة الریاضیات 

  

 الموضوع الثاني:

  )نقاط 04( :التمرین الأول

( )nU المتتالیة المعرفة على*  1: ب

1

2
U    و من أجل كل عدد طبیعيn  1: لدینا غیر معدوم

1
U

2
n n

n
U

n


 
  
 

   

)برھن بالتراجع  أن المتتالیة ) أ)1 )nU  موجبة تماما.  

)أدرس اتجاه تغیر المتتالیة ) 2 )nU   و برر تقاربھا.  

)نعتبر المتتالیة ) 3 )nV  المعرفة على*  ب :n
n

U
V

n
  .  

)بین أن )  أ )nV  ھندسیة یطلب تعیین أساسھا و حدھا الأول ثم بین أن :
2

n n

n
U .  

)أحسب نھایة المتتالیة) ب )nU .  

1: نعتبر ) 4 2

1 2
n

n

U U U
S

n
          1و 2' lnV lnV lnVn nS      

  . nبدلالة  S'nو Snأكتب  -

  )نقاط 04( :ثانيالتمرین ال
على  2U آخرو یحتوي وعاء .  3و كرتین تحملان الرقم  2كرات تحمل الرقم  3على خمس كرات  1Uیحتوي وعاء 

 واحد     آنو نسجل رقمھا ثم نسحب في  1Uنسحب عشوائیا كرة واحدة من .  وینحمرا كرتینبیضاء و  3خمس كرات 

n  2كرة من الصندوقU  حیثn  1ھو رقم الكرة المسحوبة منU .  

  كرات بیضاء  3أحسب احتمال الحصول على ) 1

  . 3ھو  1Uعلماَ أن رقم الكرة المسحوبة من  وینأحسب احتمال الحصول على كرتین حمرا) 2

  .المتغیر العشوائي الذي یساوي عدد الكرات الحمراء المسحوبة   Xلیكن) 3

  ؟ Xعین  قیم المتغیر العشوائي ) أ

: بین أن ) ب 
11

0
50

P X   ثم عرف قانون احتمال المتغیر العشوائي ،X .  

أحسب الأمل الریاضیاتي  ) أ) 4 E X .  

أحسب احتمال الحدث ) ب 2log(X 10) 1P X   .)log دالة اللوغاریتم العشري(  

  )نقاط 05( :ثالثالتمرین ال

)متجانس المتعامد و المعلم ال إلىالمستوي المركب منسوب  ; ; )O u v
 

   

  .من بین الاقتراحات الثلاثة في كل حالة من الحالات الآتیة مع التبریر الصحیح عین الاقتراح الوحید 

حلا المعادلة ) 1   
2

2 2 0z i z i         ذات المجھولz   :ھما  في   

1 -أ 21 ; 1 2z z i            1 -ب 21 ; 1z i z i                    1 -ج 21 ; 1 2z z i   . 
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 4 من 4 صفحة
 

  

  2024بكالوریا تجریبي .  علوم تجریبیة: الشعبة  .اختبار في مادة الریاضیات 

63الشكل الأسي للعدد المركب )2
i

z e


    ھو:  

-أ
5

6
i

z e


                                 ب- 
7

6
i

z e


                               6-ج
i

z e




 .  

3 (n  1)عدد طبیعي ، العدد المركب 3)ni  كان  إذاو فقط  إذاحقیقي :  

3 -أ 1n k                            3-ب 2n k                               3 -جn k      ) حیثk  .(  

1: بحیث  zذات اللاحقة  Mمجموعة النقط ) 4 3 iz e    )  تمسح  ( ھي :  

  .مجموعة خالیة  - دائرة                                           ج -نصف مستقیم                             ب -أ

5 (A  وB  نقطتان لاحقتاھما :AZ i   1و 2BZ i   . العبارة المركبة للتشابھ المباشر الذي یحولA  الىB  و یحول

O  الىA   ھي:  

' -أ 2z z i                         ب-  ' (1 )z i z i                       ج- ' (1 ) 1z i z i    .  

  )نقاط 07( :رابعالتمرین ال

Ι (نعتبر الدالةg  المعرفة على*
  2:          بg( ) 2 2ln( )x x x     

)'gأحسب ) 1 )x ثم أدرس اتجاه تغیر الدالة ،g .  

)g إشارةاستنتج ) 2 )x  من أجل كلx  من*
 .  

Π (نعتبر الدالةf  المعرفة على*
  ب    :

ln( )
f( ) 2 2

x
x x

x

 
    

   

( )Cf  تمثیلھا البیاني في معلم متعامد و متجانس( , , )o i j
 

  . 2cmالوحدة البیانیة  

limأحسب  ) أ )1 ( )
x

f x


  ،
0

lim ( )
x

f x


  . و فسر النتیجة الثانیة بیانیا

)بین أن المستقیم ) ب )  2ذو المعادلةy x . مقارب مائل للمنحنى( )Cf.  

)أدرس الوضع النسبي المستقیم ) ج ) و المنحنى( )Cf.  

xبین أنھ من أجل كل عدد حقیقي) أ) 2  : لدینا   
2

( )
'( )

g x
f x

x
 .  

  .و شكل جدول تغیراتھا  fاستنتج اتجاه تغیر الدالة ) ب

)المنحنى بین أن ) 3 )Cf  یقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحیدةA  فاصلتھا 1.47  :حیث 1.48  .  

)للمنحنى  (T)أكتب معادلة المماس ) 4 )Cf  عند النقطة ذات الفاصلةe .  

)أنشئ ) 5 )  ،(T)  و المنحنى( )Cf .  

):  عدد حلول المعادلة  mناقش بیانیا حسب قیم الوسیط الحقیقي ) 6 2) 2ln( )m x x .  

)المستقیم : المحدد ب  Sلتكن مساحة الحیز ) 7 )  و المنحنى( )Cf  ذات المعادلة و المستقیمات :. ; 1x x    

: بین أن ) أ  
2 22S cm  .  

  .Sللمساحة  جد حصرا) ب

ثانيانتھى الموضوع ال      
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وصʙʻوق ȑʨʱʴǽ على ʢǼاقʧʽʱ خʹʛاوʧȄ وثلاث ʢǼاقات 

  .نقʨم بʛمي حʛʳ الʛʻد مʛتʧʽ مʱʱالʧʽʱʽ على الʨʱالي ونهʙʳǼ ʦʱاء رقʺي الʨجهʧʽ الʺʸʴʱل علʽهʺا 

 ʙفي آن واح. 

 تʚʺʻج هʚه الȃʛʳʱة 

 ʠʽفʵت ʧن مʨȃʜال ʙʽفʱʶǽ10% اقة علʢǼ ى ؗل

 ȑاوʶǽ ȑʚائي الʨʷالع ʛʽغʱʺة  الʰʶن ȑʚال ʠʽفʵʱال

(𝑧 − 2 
(𝑂  Ȍقʻال𝐴  ،𝐵  و𝐶  احقها علىʨي لʱال

  .ثʦ على الȞʷل الأسي 

  .مʨʱازȑ أضلاع ثʦ حʙد بʙقة ʽʰʡعʱه 

|𝑧 − 2| .  

  4من  1الصفحة 

وصʙʻوق ȑʨʱʴǽ على ʢǼاقʧʽʱ خʹʛاوʧȄ وثلاث ʢǼاقات   -1،  -2،  2،  1،  1،  1حʛʳ نʛد مȞعʖ مʨʱازن ʴǽʺل الأرقام  

 ʝʺاللǼ هاʻʽب ʜʽʽʺʱال ʧȞʺǽ اء لاʛʺح  

نقʨم بʛمي حʛʳ الʛʻد مʛتʧʽ مʱʱالʧʽʱʽ على الʨʱالي ونهʙʳǼ ʦʱاء رقʺي الʨجهʧʽ الʺʸʴʱل علʽهʺا 

ʰجʨام  ʖʴʶاقات نʢǼ وق ثلاثʙʻʸال ʧم  ʙفي آن واح

ʰسال ʧʽʺقʛاء الʙاإذا ؗان ج  ʖʴʶن ʧʽʱاقʢǼ وقʙʻʸال ʧم  ʙفي آن واح. 

 ʖجʨهʺا مʽل علʸʴʱʺال ʧʽʺقʛاء الʙج. "  

  " .لا تʨجʙ أʢǼ ȑاقة خʹʛاء مʧ الʢʰاقات الʺȃʨʴʶة 

 " .تʨجʢǼ ʙاقة واحʙة فقȌ خʹʛاء مʧ الʢʰاقات الʺȃʨʴʶة 

  " .تʨجʢǼ ʙاقʧʽʱ خʹʛاوʧȄ مʧ الʢʰاقات الʺȃʨʴʶة 

𝑃   ʦيثʱالات الʺʱة الإحʛʳش ʜʳة  أنȃʛʳʱه الʚج هʚʺʻت

𝑃(   ʖʶاح ʦث𝑃௏మ
(𝐴) 

ʱʶǽفʙʽ الʨȃʜن مʧ تʵفǽ ، ʠʽقʛʱح أحʙ الʺʱاجʛ على زȃائʻه تʵفʽʹا مʧ خلال الȃʛʳʱة الʶاǼقة 

الʺʱغʛʽ العʨʷائي الʶǽ ȑʚاو𝑋  ȑولʵ ، ʧȞʽفʠʽ على الʢʰاقات الʛʺʴاء خʹʛاء يʦʱ سʰʴها ولا ت

 

  .ثʦ احʖʶ أمله الȄʛاضʽاتي  𝑋عʛف قانʨن الإحʱʺال للʺʱغʛʽ العʨʷائي 

ʰة   ʛؗʺاد الʙعة الأعʨʺʳحل في مℂ  2:  الʺعادلة)(zଶ + 6z + 34) = 0

  ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺفي ال ʛʰʱنع(𝑂; uሬ⃗ , vሬ⃗ )

   ،𝑧஻ = −3 + 5𝑖     ،𝑧௖ = 𝑧஻തതത  .  

 ȑʛʰʳل الȞʷعلى ال ʖʱاك   ʖ ʛؗʺد الʙالع௭ಳି௭ಲ

௭಴ି௭ಲ
ثʦ على الȞʷل الأسي   

 ʘلʲʺعة الʽʰʡ جʱʻʱاس𝐴𝐵𝐶  .  

مʨʱازȑ أضلاع ثʦ حʙد بʙقة ʽʰʡعʱه  𝐴𝐵𝐷𝐶حʱى ʨȞǽن الȃʛاعي  𝐷عʧʽ لاحقة الʻقʢة 

 Ȍقʻعة الʨʺʳم𝑀  ذات اللاحقة𝑧   Șقʴي تʱوال := | 𝑧 ഥ − 𝑧஻|

 

  ):نقاȉ 4(الʥȂʙʸʯ الأول 

حʛʳ نʛد مȞعʖ مʨʱازن ʴǽʺل الأرقام  

 ʝʺاللǼ هاʻʽب ʜʽʽʺʱال ʧȞʺǽ اء لاʛʺح

نقʨم بʛمي حʛʳ الʛʻد مʛتʧʽ مʱʱالʧʽʱʽ على الʨʱالي ونهʙʳǼ ʦʱاء رقʺي الʨجهʧʽ الʺʸʴʱل علʽهʺا 

- ʧʽʺقʛاء الʙإذا ؗان ج ʰجʨم

- ʰسال ʧʽʺقʛاء الʙإذا ؗان ج

جʙاء الʛقʺʧʽ الʺʸʴʱل علʽهʺا مʨج𝐴  " ʖ   : عʛʰʱ الأحʙاث الʱاǽةن

 𝑉଴  " ةȃʨʴʶʺاقات الʢʰال ʧاء مʛʹاقة خʢǼ ȑأ ʙجʨلا ت

  𝑉ଵ " ةȃʨʴʶʺاقات الʢʰال ʧاء مʛʹخ Ȍة فقʙاقة واحʢǼ ʙجʨت

  𝑉ଶ " ةȃʨʴʶʺاقات الʢʰال ʧم ʧȄاوʛʹخ ʧʽʱاقʢǼ ʙجʨت

(𝐴):  بʧʽ أن    -1 =
ହ

ଽ

(𝑉ଶ):  بʧʽ أن   -2 =
ଵଽ

ଽ଴

ǽقʛʱح أحʙ الʺʱاجʛ على زȃائʻه تʵفʽʹا مʧ خلال الȃʛʳʱة الʶاǼقة  -3

خʹʛاء يʦʱ سʰʴها ولا ت

 .يʸʴʱل علʽه الʨȃʜن 

عʛف قانʨن الإحʱʺال للʺʱغʛʽ العʨʷائي  -

  ):نقاȉ 4(الʥȂʙʸʯ الʰاني 

ʰة   -1 ʛؗʺاد الʙعة الأعʨʺʳحل في م

2-   ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺفي ال ʛʰʱنع

ʖʽتʛʱال  𝑧஺ = 2      ،

اكʖʱ على الȞʷل الȑʛʰʳ    - أ        

اسʱʻʱج ʽʰʡعة الʺʲلʘ   -ب       

عʧʽ لاحقة الʻقʢة    -جـ        

3-  ʧʽع(𝐸)  Ȍقʻعة الʨʺʳم
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  4من  2الصفحة 
 

 ʖالʰال ʥȂʙʸʯ5(ال ȉنقا:(  
(u୬) ها الأʙʴǼ فةʛة الʺعǽدʙة العʽالʱʱʺول الu଴ = n   :u୬ାଵو مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي  2 =

2un−1

un
  

n   :u୬بʛهǼ ʧالʛʱاجع انه مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي ) أ) 1 > 1  .  

  .انها مʱقارȃة  ثʦ بʧʽ (u୬)الʺʱʱالʽة ادرس اتʳاه تغʛʽ   )ب    

2(  (v୬) فةʛة الʺعǽدʙة العʽالʱʱʺعلى  الℕ بـ    :v୬ =
1

un−1
  

  .حʶابʽة ʢǽلʖ تعʧʽʽ اساسها وحʙها الأول  (v୬)أن الʺʱʱالʽة  بʧʽ) أ

  . nبʙلالة  v୬اكʖʱ    )ب

𝑛  :u୬اسʱʻʱج انه مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي )   جـ =
n+2

n+1
lim୬⟶ାஶحʖʶ ثʦ ا  u୬ .  

𝑛  :   S୬نʹع مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي    )3 = ln(u଴) + ln(uଵ) + ⋯ + ln(u୬)  

SଵتʴقȘ أن   -أ = ln 3  

𝑛     :S୬انه مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي بين   -ب = ln(𝑛 + 2)  

S୬: بحيث  𝑛عين أصغر عدد طبيعي   -جـ  > 8 .  

  ):نقاȉ 7(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع 
I.  ʧؔʱل𝑔  فة علىʛّة الʺعǽدʙالة العʙالℝ   بـ  : 𝑔(𝑥) = (2𝑥 + 1)𝑒௫ − 1.  

 . 𝑔أدرس تغʛʽات الʙالة  )1

2( ʖʶاح  𝑔(0) جʱʻʱاس ʦإشارة  ث𝑔(𝑥)  علىℝ . 

II.  الةʙال ʧؔʱل𝑓  فة علىʛالʺعℝ بــ  :𝑓(𝑥) = 𝑥(1 − 𝑒ି௫)ଶ .  

൫𝑂ሬ⃗تʺʽʲلها الʽʰاني في الʺȑʨʱʶ الʺʨʶʻب إلى الʺعلʦ الʺʱعامʙ الʺʳʱان൫𝐶௙൯  ʝنʶʺي       ; 𝚤, 𝚥൯ .   

 . ∞+وعʙʻ  ∞−ع𝑓  ʙʻالʙالة  حʖʶ نهاǽةا )1

𝑦:  حǽ(∆)  ʘʽقʰل مʱʶقʽʺا مقارȃا مائلا  ൫𝐶௙൯بʧʽ أن    -أ )2 = 𝑥  معادلة له. 

 . (∆)و  ൫𝐶௙൯ادرس الʨضع الʰʶʻي لـ   -ب

ℝ  :𝑓ᇱ(𝑥)م𝑥  ʧبʧّ̔ أنه مʧ أجل ؗل  -أ )3 = (𝑒ି௫ − 1)𝑔(−𝑥) ، 

 .هاثʦ شȞل جʙول تغʛʽات 𝑓اسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة    - ب

 .0في الʻقʢة ذات الفاصلة  ൫𝐶௙൯مʺاس الʺʻʴʻى  (𝑇)اكʖʱ معادلة للʺʱʶقʦʽ    -أ )4
  . (𝑇)و  ൫𝐶௙൯ادرس الʨضع الʰʶʻي لـ    -ب

  .ʢǽلʖ تعʧʽʽ إحʙاثʽʽها  ǽ𝐴قʰل نقʢة انعʢاف  ൫𝐶௙൯أن  اسʱʻʱج   -ج   

 . ൫𝐶௙൯و  (𝑇)،  (∆)أنʷئ    )5
𝑓(𝑥): عʙد و اشارة حلʨل الʺعادلة  𝑚ناقʞ بʽانʽا وحʖʶ قʦʽ الʨسȌʽ الʴقʽقي   )6 = 𝑚𝑥  

𝑦: الʺʱʶقʽʺات الʱي معادلاتها  و ൫𝐶௙൯احʖʶ مʶاحة الʜʽʴ الʺȑʨʱʶ الʺʙʴد ǽالʺʻʴʻى  )7 = 𝑥  ،𝑥 = 𝑥و  0 = 1  

  
  انʯهى الʦʸضʦع الأول
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  4من  3الصفحة 
 

    ʰانيالʦʸضʦع ال

  ):نقاȉ 4(الʥȂʙʸʯ الأول 

  كȑʨʱʴǽ ʝʽ على تʶعة Ȅʛؗات لا نفʛق بʻʽها Ǽاللʺʝ مʨزعة ؗʺا يلي 

  . -1،  1و ʱȄʛؗان خʹʛاوان مʛقʺة بـ  1،  1،  -1وثلاثة Ȅʛؗات حʺʛاء مʛقʺة بـ  1،  1،  0،  0أرȃع Ȅʛؗات بʽʹاء مʛقʺة بـ 

 ʙات في آن واحȄʛؗ ا ثلاثʽائʨʷع ʖʴʶن.  

 :احʖʶ احʱʺال الأحʙاث الʱالʽة  )1

𝐴  " لاثةʲان الʨل الألʺʴات تȄʛؗ ل على ثلاثʨʸʴال  ".  

𝐵  " لʨʸʴالʛʲاء على الأكʛʺة حȄʛؗ على . "  

𝐶  "ل عʨʸʴوم الʙاء أرقامها معʙات جȄʛؗ لى ثلاث. "  

   2 ( ʧȞʽل𝑋 ةʽل عʺلȞǼ Șفʛي ȑʚائي الʨʷالع ʛʽغʱʺال ʖʴة  سȃʨʴʶʺات الȄʛؔع أرقام الʨʺʳم.  

  .واحʖʶ أمله الȄʛاضʽاتي   𝑋للʺʱغʛʽ العʨʷائي  عʛف قانʨن الإحʱʺال ) أ     

𝑉(−2𝑋اسʱʻʱج قʽʺة )  ب     + 2024) .  

  ):نقاȉ 4(الʥȂʙʸʯ الʰاني 

  :مع الʛȄʛʰʱ في ؗل حالة مʧ الʴالات الʱالʽة  أجʽʴʸǼ ʖح أو خʢأ 

1-    ∫
ln 𝑥

𝑥2 𝑑𝑥
௘

ଵ
= 1 −

௘

ଶ
 

2-   ʝانʳʱوم ʙعامʱم ʦب إلى معلʨʶʻم ȑʨʱʶʺال(𝑂; 𝚤, 𝚥). الةʙاني للʽʰل الʽʲʺʱال𝑓  فة علىʛالʺعℝ− {3}  

𝑓(𝑥):  بـ  = 𝑥ଶ − 6𝑥 + 8 − ln(𝑥 − 3)ଶ  هʱمعادل ʛʣاʻر تʨʴل مʰقǽ  :𝑥 = 3 .  

2ଶ௫الʺعادلة     -3 + 2௫ − 2 =  . ℝتقʰل حلʧʽ مʱʵلفʧʽ في  0

𝑔(𝑥):  بـ   ℝالʺعʛفة على  𝑔الʙالة    -4 = ln൫𝑥 + √𝑥ଶ + 1൯ ة هي دالةǽدʛف .  

 ʖالʰال ʥȂʙʸʯ5(ال ȉنقا:(  

(u୬) ها الأʙʴǼ فةʛة الʺعǽدʙة العʽالʱʱʺول الu଴ = n   :u୬ାଵو مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي  3 = 1 +
ଵ

ଷ
(u୬ − 1)ଶ  

n   :1بʛهǼ ʧالʛʱاجع انه مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي ) أ) 1 < u୬ ≤ 4  .  

  .انها مʱقارȃة  ثʦ بʧʽ (u୬)الʺʱʱالʽة ادرس اتʳاه تغʛʽ   )ب    

2(  (v୬) فةʛة الʺعǽدʙة العʽالʱʱʺعلى  الℕ بـ    :v୬ = ln ቀ
un−1

ଷ
ቁ  

  .ʢǽلʖ تعʧʽʽ حʙها الأول  2هʙʻسʽة أساسها  (v୬)أن الʺʱʱالʽة  بʧʽ) أ

lim୬⟶ାஶحʖʶ ثʦ ا 𝑛بʙلالة   u୬و  v୬اكʖʱ    )ب u୬ .  

𝑛      :𝑃௡نضع من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ) 3 = (u଴ − 1)(uଵ − 1) × … (u୬ିଵ − 1)  

                                                                                              . nبدلالة  𝑃௡احسب  -
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  4من  4الصفحة 
 

  ):نقاȉ 7(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع 

I.  الةʙال ʛʰʱنع𝑔 فةʛال  الʺعʳʺ1[على ال; 𝑔(𝑥):   كʺا يلي  ]∞+ = (𝑥 − 1)ଶ − 2 ln(𝑥 − 1)  

  . 𝑔الʙالة  غʛʽاتادرس ت  )1

;1[على الʺʳال  𝑔(𝑥)اشارة  حʙد   )2 +∞[  .  

II.  الةʙال ʛʰʱنع𝑓  الʳʺفة على الʛ1[الʺع; 𝑓(𝑥):   ؗʺا يلي  ]∞+ =
௫ିଵ

ଶ
+

ଵା୪୬(௫ିଵ)

௫ିଵ
 

;𝑂)الʺʳʱانʝ  الʺعلʦ الʺʱعامʙ و الʺȑʨʱʶ الʺʨʶʻب إلى تʺʽʲلها الʽʰاني في ൫𝐶௙൯و  𝚤, 𝚥) ) ةʙل وحʨʢ2 الcm (  

lim௫→ଵاحʖʶ    )أ) 1 𝑓(𝑥)  اʽانʽة بʳʽʱʻال ʛʶف ʦث.  

lim௫→ାஶاحʖʶ   )ب    𝑓(𝑥) .  

;1[م𝑥  ʧبʧʽ انه مʧ أجل ؗل عʙد حقʽقي    ) أ) 2 +∞[    :𝑓′(𝑥) =
௚(௫)

ଶ(௫ିଵ)మ
  

  .ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها  𝑓اسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة    )ب  

𝑦ذو الʺعادلة   (∆)بʧʽ أن الʺʱʶقʦʽ    ) أ) 3 =
ଵ

ଶ
𝑥 −

ଵ

ଶ
  ൫𝐶௙൯مقارب مائل للʺʻʴʻى    

  .  (∆)Ǽالʰʶʻة للʺʱʶق൫𝐶௙൯  ʦʽادرس وضعʽة    )ب  

  .(𝑇)ثʦ أكʖʱ معادلة للʺʺاس  (∆)يʨازȑ الʺʱʶقʦʽ  (𝑇)مʺاس  ǽ൫𝐶௙൯قʰل فʽها الʺʻʴʻى  𝐵بʧʽ أنه تʨجʙ نقʢة وحʙʽة  )4

1.34حǽ𝛼   ʘʽقʢع مʨʴر الفʨاصل في نقʢة وحʙʽة فاصلʱها   ൫𝐶௙൯بʧʽ أن الʺʻʴʻى    )5 < 𝛼 < 1.35 .  

6(    ʦأرس(∆)  ،(𝑇)  و൫𝐶௙൯ .  

𝑓(𝑥)  :عʙد حلʨل الʺعادلة 𝑚ناقʞ بʽانʽا وحʖʶ قʦʽ الʨسȌʽ الʴقʽقي )  7 =
ଵ

ଶ
𝑥 −

௠

ଶ
  

𝑦والʺʱʶقʽʺات الʱي معادلاتها  ൫𝐶௙൯احʖʶ مʶاحة الʜʽʴ الʺȑʨʱʶ الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻى ) 8 =
ଵ

ଶ
𝑥 −

ଵ

ଶ
  ،𝑥 = 𝑥و  2 = 𝑒ିଵ + 1  

  انʯهى الʦʸضʦع الأول
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4من  1صفحة   
 

جمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبيةال  

 وزارة التربية الوطنية                                                   

 

                          الديوان الوطني للامتحانات و المسابقات أورلال  –ثانوية زاغز جلول ....      . ..

امتحان بكالوريا تجريبي للتعليم الثانوي                                   

 𝟐𝟎𝟐𝟒 يمادورة                                                                علوم تجريبيةالشعبة : 

    𝟎𝟑 سا و 𝟑𝟎 دالمدة:                                                اختبار في مادة: الرياضيات      

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعيين الآتيين :

 الموضوع الأول :

  نقاط( 04  ( : الأولالتمرين 
 اختر الاجابة الصحيحة في كل حالة مما يلي مع التبرير :

𝐖: بحيث Wنعتبر العدد المركب 2)  =
𝟏

𝟒
+ 𝒊

√𝟑

𝟒
    

𝑆𝑛  المجموع  n  من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم =  |𝑤| + |𝑤2| + ⋯ + |𝑤𝑛|  : يساوي 

𝑺𝒏أ(         = 𝟏 − 𝟐−𝒏            )ب𝑺𝒏 = 𝟏 − (
𝟏

𝟐
)

−𝒏
𝑺𝒏ج(                      = 𝟏 − 𝟐𝒏 

𝒏كرية سوداء حيث   𝒏 كريات بيضاء و 𝟓 يحتوي كيس على  3) ∈ 𝑵∗ نسحب بينها باللمس،جميع الكريات لا نفرق،

 يساوي :  𝑨احتمال الحادثة  ،  "كريتين مختلفتين في اللون  سحب  "𝑨لتكن الحادثة  كريتين في آن واحد 

𝑷(𝑨) =
𝟐𝒏

(𝒏+𝟓)(𝒏+𝟐)
𝑷(𝑨)                     ج) =

𝟓𝒏

(𝒏+𝟏)(𝒏+𝟒)
𝑷(𝑨)                ب) =

𝟏𝟎𝒏

(𝒏+𝟓)(𝒏+𝟒)
  أ)

𝒙)في المنشور   𝒙𝟔معامل  4)  +   هو : 𝟗(𝟐

𝑪𝟗ج/                                        𝟔𝟐𝟕ب/                                     𝟔𝟕𝟐  أ/
𝟑 
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إدريس بالتوفيق للجميع              أستاذ المادة : حماني     4من  4صفحة              الموضوع الثاني انتهى  

4202  تجريبية اختبار في مادة الرياضيات / الشعبة : علوم تجريبية / بكالوريا  

 

  نقاط( 04 5. (  : لثالتمرين الثا

أعضاء من هيئة  𝟑  جنة تضمأجل تحضير إختبار إستدراكي لمادة الرياضيات أراد مدير الثانوية إختيار لن م

 أساتذة.  𝟒  و أستاذات 𝟑  التي تتكون من التدريس

 " الأعضاء الثلاثة المختارون أستاذات 𝑨" : التالية الأحداثاحسب احتمال   (1

 ،𝑩"من بين الأعضاء توجد أستاذة واحدة "، 𝑪 " أستاذان من بين الأعضاء المختارون يوجد على الأقل " . 

" ألا يكون محمد وخديجة معا  𝑫 الحادثة : نسمي،  خديجةوالأستاذة  محمديوجد في هيئة التدريس الأستاذ  (2

 " ألا تكون خديجة في اللجنة المختارة :𝑬 " في نفس اللجنة المختارة ". والحادثة

𝑷(𝑫)أ( بين أن :  =
𝟔

𝟕
 .   𝑷(𝑬)ثم احسب  ، 

 علما أن خديجة ليست من ضمنهاب( احسب إحتمال ألا يكون محمد في اللجنة 

 .الذي يرفق بكل لجنة مختارة عدد الأستاذات اللواتي لم يشاركن فيها 𝑋 ليكن المتغير العشوائي ( 3

 𝐸(𝑋) واحسب الأمل الرياضياتي 𝑋 عرف قانون إحتمال المتغير العشوائي  -

𝑬(𝟐𝟎𝟎𝟔𝑿حيث :  𝜶ثم عين قيمة العدد الحقيقي  - + 𝜶) = 𝟐𝟎𝟐𝟒 

  نقاط( 07 ( : عرابالتمرين ال
I(  لتكن الدالة𝒈  بـ : المعرفة على المجال 𝒈(𝒙) = 𝒂 + (𝒃𝒙𝟐 + 𝒙)𝒆−𝟐𝒙  

  
 ، 

   كما هو مبين في الشكل المقابل :تمثيلها البياني  (𝐶𝑔)عددان حقيقيان و 𝒃و  𝒂حيث   

;𝑨(𝟎يشمل النقطة  (𝐶𝑔)بحيث المنحني  𝒃و  𝒂عين العددين  -1 𝟏) 

  ذات الفاصلة 𝑩و يقبل عند النقطة  
√𝟐

𝟐
  .مماسا موازي لحامل محور الفواصل  

𝒂:   نضع فيما يليعلى  𝒈(𝒙)ستنتج اشارة ا -2 = 𝒃و  𝟏 = 𝟏 : 
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4202تجريبية  ختبار في مادة الرياضيات / الشعبة : علوم تجريبية / بكالورياا  
 

 

04من  03صفحة    
 

 الموضوع الثاني

   نقاط( 04  ( : الأولالتمرين 

𝑧𝐵|احسب  -ج       − 𝑧𝐴| ثم استنتج طبيعة المثلث،𝑂𝐴𝐵  .     

𝒛و التي تحقق : 𝒛 ذات اللاحقة 𝑀 مجموعة النقط (𝐸) عين 3)   = √𝟑𝒆𝒊𝜽  عندما يتغير𝜃  على

𝑅 ثم تحقق أن،𝐴 ∈ (𝐸)        . 

 : نقاط(  04.5 ) التمرين الثاني

على  U2 صندوقيحتوي  و كريتين سوداوين، كريات بيضاء و   خمسمنها  كريات 𝟕على  U1 صندوقيحتوي  

 ،جميع الكريات لا نقرق بينها باللمس.  𝟐 كريات مرقمة بـ : ثلاثو    𝟏مرقمة بـ : كريات  خمسمنها  كريات 𝟖

  .ثلاث كريات في آن واحد U1 صندوقالمن  عشوائيا نسحب  ( 01الجزء 

 السوداء المتبقية في الصندوق .الذي يرفق بكل عملية سحب عدد الكريات   𝑿ليكن المتغير العشوائي  -

 . 𝑬(𝑿),  ثم احسب أمله الرياضياتي   𝑿عين قانون الاحتمال للمتغير العشوائي  (1

|𝑷(|𝑿احسب   (2 ≤ √𝟏𝟎
𝟒

)  

 (  02الجزء 

  كريتين على التوالي دون إرجاععشوائيا نسحب  سوداء ت، إذا كانU1 صندوقال منكرية عشوائيا نسحب الآن  -

  U2الصندوق نفس من    إرجاعبعلى التوالي كريتين عشوائيا فنسحب  كانت بيضاء ، أما إذا U2من الصندوق 

 :  نسمي الأحداث التالية

𝐀𝟏"   الكرية المسحوبة من الصندوقU1 سوداء  "    

𝐀𝟐 "   الكرية المسحوبة من الصندوقU1 بيضاء "    

𝐁      "   من نفس الرقمالحصول على كريتين   "    

 ) يمكن الاستعانة بشجرة الاحتمالات ( . 𝑷𝐁(𝐀𝟏), ثم استنتج   𝑷(𝐁)احسب   (3
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إدريس بالتوفيق للجميع              أستاذ المادة : حماني     4من  4صفحة              الموضوع الثاني انتهى  

4202  تجريبية اختبار في مادة الرياضيات / الشعبة : علوم تجريبية / بكالوريا  

 

   نقاط( 04.5  (لث : التمرين الثا 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  نقاط( 07 ( ع : رابالتمرين ال
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4202تجريبية  ختبار في مادة الرياضيات / الشعبة : علوم تجريبية / بكالورياا  
 

 

04من  03صفحة    
 

 

ي الموضوع الأول
 
  :  ملحق التمرين الثان

ي الموضوع الأول : 
 
 ملحق التمرين الثان
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التجريبي البكالوريا امتحان الشعبية الديمقراطية الجزائرية الجمهورية
2024 : ØĂŊۣۣɠ

Õ
Āôÿó

Õ
ĀİØʲ͊Ʀ ÕĽØŨұļɁ ÕĽØ ×̡ŪӏÕʷȼð ÕĽØŨӏØ ŭİɘ

2024/05/13 :
Ôį ØŬôĬ Õ̡ ȼð Ŀ Ô͸̬̓ɟ

ØĿɪĬʔļ
Õů İØʲϠ

Ö˿ ɀð ÕĽØŨļ
ÔůĬ ÖŨ

ساعاتونصف 3 : المدة الرياضيات اختبارفيمـــــادة تجريبية علوم : الشعبة
الآتيين الموضوعين أحد يختار أن المترشح على

الأول الموضوع نقاط) 04) : الأول التمرين
. (z + 1 −

√
3
) (

z2 + 2z + 4
)
= 0 : الآتية z المجهول ذات المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل (I
. (O;−→u ,−→v

) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب المركب المستوي (II
. zC = zB و zB = −1 − i

√
3 ، zA = −1 +

√
3 : لاحقاتها التي C و B ، A النقط نعتبر

. ABC المثلث طبيعة استنتج ثم ، zB − zA = i (zC − zA) أن بين ¶

. L =

(
zC − zA

zC

)
: حيث L المركب العدد الجـبري الشكل على اكُتب أ) ·

zC − zA العدد الأسي الشكل على اكُتب ب)
. tan

π

12
لــ المضبوطة القيمة استنتج ثم ، L =

√
6

2

(
cos

π

12
+ i sin

π

12

) : أن بين ثم
. تماما موجبا حقيقيا عددا zA − z

zB − z
أجلها من يكون التي z اللاحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة (∆) عين ¸

نقاط) 04) : الثاني التمرين
λ الرقم تحمل سوداء يات كر 4 منها ، باللمس بينها نفرق لا متماثلة يات كر 9 به شفاف غير كيس -

( معدوم غير طبيعي عدد λ (حيث . 1 الرقم تحملان بيضاوين يتين وكر ، (λ − 1) الرقم تحمل صفراء يات كر 3 و
: التالية الحوادث ونعتبر ، الـكيس هذا من يات كر 3 واحد آن وفي عشوائيا نسحب (I

. " الأكثر على بيضاء ية كر سحب " : A
. " الرقم نفس تحمل يات كر ثلاث سحب " : B

. " (λ − 1) الرقم تحمل بالضبط يتين كر سحب " : C
P (C) =

9
42

أن بين ثم P (B) ، P (A) احُسب ¶

المسحوبة السوداء يات الـكر على المسجلة الأرقام مجموع سحب عملية بكل يرفق الذي X العشوائي المتغير نعرف (II
. سوداء ليست يات الـكر كل كانت إذا 0 القيمة يأخذ والذي

. X العشوائي للمتغير الممكنة القيم عين ¶

. X العشوائي المتغير إحتمال قانون عرف ·

. |E (X)− 1| ≤ 2 أجل من λ قيم حدد ثم ،λ بدلالة X العشوائي للمتغير E (X) ياضياتي الر الأمل احُسب ¸

الورقة اقلب 4 من 1 صفحة 2024 يا بكالور في والنجاح بالتوفيق

1
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تجريبية علوم الشعبة: ياضيات/ الر مادة اختبار التجريبي/ يا البكالور امتحان
نقاط) 04) : الثالث التمرين

un+1 = (un − 1)2 + 1 : n طبيعي عدد كل أجل من و u0 = α الأول بحدها N على معرفة عددية متتالية (un) نعتبر (I
. ثابتة متتالية (un) تكون حتى α الحقيقي العدد قيمة عين ¶

α =
3
2

: يلي فيما نفرض ·

. 1 < un < 2 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه برهن أ)
. متقاربة أنها استنتج و ، متناقصة (un) المتتالية أن بين ب)

vn = ln (un − 1) : بـ : n طبيعي عدد كل أجل من معرفة عددية متتالية (vn) لتكن (II
. الأول حدها و أساسها تعيين يطلب ، هندسية (vn) المتتالية أن برهن ¶

. lim
n→+∞

un احُسب ثم n بدلالة un استنتج ثم ، n بدلالة vn عبارة اكُتب ·

Sn = (−n − 1) ln 2 : أن بين . Sn =
v0

20 +
v1

21 + . . . +
vn

2n ، n طبيعي عدد كل أجل من نضع ¸

. n بدلالة S
′
n احُسب . S

′
n = v2

0 + v2
1 + . . . + v2

n ، n طبيعي عدد كل أجل من نضع ¹

نقاط) 08) : الرابع التمرين
. g(x) = (x + 1)ex − e : بــِ ، R على المعرفّة g الدالة نعتبر (I

.g الدالة تغيرّات ادُرس ¶

R على g(x) إشارة استنتج ثم ، 0, 5 < α < 0, 6 حيث α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أنّ برهن ·

f (x) = xex − ex + e − 2 : بـ R على المعرفّة f العدديةّ الدالةّ لتكن (II
( ∥∥∥⃗j

∥∥∥ = 2cm ؛ ∥∥∥⃗i
∥∥∥ = 4cm : الوحدة ) متعامد معلم في البياني تمثيلها (C f )

. lim
x→+∞

f (x) وَ ، lim
x→−∞

f (x) احُسب ¶

. f ′(x) = g(x) : x حقيقي عدد كلّ أجل من أنه بينّ أ) ·

تغيرّاتها. جدول شكّل ّ ثم ، f تغيرّالدالة اتجاه استنتج ب)
.−∞ بجوار (C f ) للمنحنى مائل مقارب y = −ex + e − 2 المعادلة ذا (D) المستقيم أنّ أ)أثبت ¸

.(D) المستقيم إلى بالنسبة (C f ) المنحنى وضعيةّ ادرس ب)
له. معادلة كتابة يطلب ،(D) المستقيم يوازي (C f ) للمنحنى (T) مماس يوجد أنه بينّ جـ)

.( f (1, 5) ≃ 3, 36 و ، f (α) ≃ 0.2 تعطى ) (C f ) المنحنى ثم ، (T) المماس أنشئ أ) ¹

. (m + 2 − e)e−x = x : المعادلة حلول وإشارة ،عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانياّ، ناقش ب)
. λ < 0 حيث ؛ ∫ 0

λ
xexdx احسب بالتجزئة، المكاملة باستعمال أ) º

اللذينْ المستقيمينْ و (D) المستقيم و ،(C f ) بالمنحنى المحدّد المستوي الحـيزّ مساحة : A(λ) المربعّ بالسنتيمتر احسب ب)
lim

λ→−∞
A(λ) = 8 أنّ تحقق ّ ثم ، λ < 0 حيث ؛ x = λ و ، x = 0 معادلتيهما

الأول الموضوع انتهى 4 من 2 صفحة 2024 يا بكالور في والنجاح بالتوفيق
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الثاني الموضوع نقاط) 04) : الأول التمرين
. التعليل مع عينه ، المقترحة الثلاثة الأجوبة بين من صحيح فقط واحد جواب سؤال لكل -

: هي C في z2 − z.z + 2 = 0 : المعادلة حلول مجموعة . z = x + iy الجـبري شكله مركب عدد z ¶

S = {−i; i} جـ) S = {−1 + i; 1 + i} ب) S = {−1; 1} أ)
له) πعمدة

2
1و يلته طو الذي المركب العدد هو i) ، S = 1 + i2 + i4 + i6 + . . . + i2024 : حيث S المجموع ليكن ·

S = 2024 جـ) S = 1 ب) S = 0 أ)
A =

(
1√

2

)2024

+ i (i)1445 : حيث A المركب العدد نعتبر ¸

تخيلي A جـ) موجب حقيقي A ب) سالب حقيقي A أ)
zB = −1

2
+

1
2

i : اللاحقة ذات B النقطة نعتبر ، (
O;−→u ,−→v

) المركب المستوى في ¹

: هي |2z + 1 − i| = |1 + i| : تحقق التي z اللاحقة ذات المستوي من M للنقط (γ) المجموعة
خالية مجموعة جـ)

√
2

2
قطرها نصف و B مركزها دائرة ب) √

2 قطرها نصف و B مركزها دائرة أ)
نقاط) 04) : الثاني التمرين

un+1 = 2 − 1
un

: n طبيعي عدد كل أجل من و u0 = 2 الأول بحدها N على معرفة عددية متتالية (un) لتكن (I
. 1 < un ⩽ 2 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن ¶

. نهايتها احُسب ثم ، متقاربة أنها استنتج و ، (un) المتتالية تغير اتجاه حدد ·

vn = 3 +
1

un − 1
: بـ : n طبيعي عدد كل أجل من المعرفة (vn) العددية المتتالية نعتبر (II

. الأول حدها و أساسها تعيين يطلب ، حسابية (vn) المتتالية أن بين ¶

un =
n + 2
n + 1

: n طبيعي عدد كل أجل من أنه استنتج ثم ، n بدلالة vn عبارة اكُتب ·

1
n (n + 1)

=
1
n
− 1

n + 1
: معدوم غير n طبيعي عدد كل أجل من أنه تحقق أ) ¸

Sn =
u1

3
+

u2

8
+

u3

15
+ . . . +

un

n (n + 2)
: معدوم غير n طبيعي عدد كل أجل من نضع ب)

Sn =
n

n + 1
: أن بين
نقاط) 04) : الثالث التمرين

2 ، 1 ، 0 الأرقام تحمل حمراء يات كر 3 منها ، باللمس بينها نفرق لا متماثلة يات كر 9 به شفاف غير كيس -

. 3 الرقم تحمل سوداء ية وكر 3 و 1 الرقمين تحملان بيضاوين يتين وكر 3 ، 2 ، 2 الأرقام تحمل خضراء يات كر 3 و
: التالية الحوادث ونعتبر ، الـكيس هذا من يات كر 3 واحد آن وفي عشوائيا نسحب (I

. " اللون نفس من يات كر ثلاث سحب " : A
. " الوطني العلم ألوان تحمل يات كر ثلاث سحب " : B

. " one ، two ، three المألوف شعارنا أرقام تحمل يات كر ثلاث سحب " : C
الورقة اقلب 4 من 3 صفحة 2024 يا بكالور في والنجاح بالتوفيق
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PC (B) =
3

18
أن بين ثم P (C) ، P (B) ، P (A) احُسب ¶

. الفلسطيني العلم في إيجادها الممكن الألوان عدد ، سحب عملية بكل يرفق الذي X العشوائي المتغير نعرف (II
{1, 2, 3} هي X العشوائي المتغير قيم أن برر ¶

. X العشوائي المتغير إحتمال قانون عرف ·

. X العشوائي للمتغير E (X) ياضياتي الر الأمل احُسب ¸

( الأسود و الأخضر و الأحمر و الأبيض اللون من يتكون فلسطين دولة علم : للتذكير )
نقاط) 08) : الرابع التمرين

. ثابتين حقيقيين عددين b و a حيث g (x) = a (ln x)2 + b ln x : بــ ]0;+∞[ على معرفة عددية دالة g لتكن (I
y = −3x : معادلته مستقيم (∆) و . (O;

−→
i ,

−→
j
) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستوي في البياني تمثيلها (Cg)

. الشكل في موضح هو كما (Cg) و (∆) تقاطع نقطة فاصلة β

. (Cg) لــ (ذروة) حدية نقطة A (e; 1)

 

-2-2 -1-1 11 22 33 44 55 66

-2-2

-1-1

11

22

33

00

ff

gg

e
�

. b و a بدلالة g′ (x) عين أ) ¶

. b = 2 و a = −1 : أن بين سبق مما ب)
، (∆) إلى بالنسبة (Cg) وضعية حدد بيانية بقراءة ·

h (x) = g (x) + 3x : حيث h (x) إشارة استنتج ثم
]0;+∞[ المجال على

f (x) = 3 ln x +
(ln x)2

x
: بــ ]0;+∞[ على معرفة دالة f (II(

O;
−→

i ,
−→

j
) ومتجانس متعامد معلم إلى منسوب مستوي في البياني تمثيلها (C f )

lim
x→+∞

f (x) احُسب ثم ، هندسيا النتيجة فسر و lim
x >→0

f (x) = +∞ أن بين ¶

( f للدالة المشتقة الدالة f ′ ). f ′ (x) =
h (x)

x2 : ]0;+∞[ من x كل أجل من أنه بين أ) ·

. تغيراتها جدول شكل ثم f الدالة تغير اتجاه استنتج ب)
0, 3 < α < 0, 4 < β : حيث α الآخر و 1 أحدهما حلين تقبل f (x) = 0 المعادلة أن بين أ) ¸

. ln (α) = −3α : أن تأكد ب)
( f (5) = 5, 3 و f (β) = −1, 2 و β = 0.5 (نأخذ ]0; 5] المجال على (C f ) أنشئ ¹

. x = e أجل من تنعدم التي و x → ln x للدالة أصلية دالة عين بالتجزئة المكاملة باستعمال أ) º

. x = 1 و x = α ، y = 0 : معادلاتها التي المستقيمات و (C f ) بـ المحدد Aα المستوي حيز مساحة أن بين ب)
Aα = (−9α3 − 9α2 − 3α + 3)u.a : هي

الثاني الموضوع انتهى 4 من 4 صفحة 2024 يا بكالور في والنجاح بالتوفيق
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 Lycée Draa Kebila Bac blan 2024 

 قراطية الشعبيةالجمهورية الجزا�رية ا�يم
                           وزارة التربية الوطنية    ف "ة سط�ــــــة لولاي�ة الترب��مد�ري                 

                                 بييتجر ال بكالور9 ال ان ام56 ذراع ق1ي0/نوية الش.يخ نصر ا��ن (صر           
                               Hلوم تجري�Dة الشعبة :  2024 ايــــــم دورة:                       

 د 30ســـــــــــا و  03ـدة : المــــــــ                                 9ضيات                        اخ6بار في مادة : الر
 على ال���شح أن ���ار أح� ال�	ض	ع�� ال�ال���:

 الموضـــــوع الأول
  ا�)ــنق 04ال
	��� الأول: (

�لتكن المتتالية �nu 0المعرفة بحدها الأول
u �: nومن أجل كل عدد طبيعي  �� �

2

1
ln 2 ln

4
n n

eu u�

� �
� � 	 


� �
.


�حتى تكون المتتالية  �عينّ قيمة العدد الحقيقي   �nu  .ثابتة 
�3من أجل:  )2 � 

2أن:  nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  )أ 3nu� � 
�:nبينّ أنه من أجل كل عدد طبيعي )ب �� �1

ln 2 1 2n n nu u u� � � � � 
�استنتج أن المتتالية  )ت �nu  وبرّر تقاربها. ثم أحسب:  متناقصة تماما على ،lim n

n
u

���
 

�نعتبر المتتالية  )3 �nv  2بــ :   المعرفة على 4n nv u� � 
�بينّ أن  .أ �nv  متتالية هندسية أساسهاln 2q 0، يطلب تعيين حدّها الأول �

v. 
�:n.ثم استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعيnبدلالة nvأكتب .ب �ln 2 2

n
nu � lim.ثم أحسب� n

n
u

���
 مرة أخرى. 

�تحقق أن )4 �ln 4
2

2

n
n

nu
�

�
المجموع: n : ثم أحسب بدلالة

� � � �2

0 1 2

ln 4 ln 41 ln 4

2 2 2 2

n

n
n

S
u u u u

� � � � ����
� � � �

 

  نقـــا� ) 05ال
	��� ال�اني: (   
 بينها باللمس.الكريات متماثلة ولا نفرق كريات صفراء وكريتيين خضراوين.3كريات حمراء و5علىUيحتوي وعاء

 . Uنسحب عشوائيا في آن واحد ثلاث كريات من الوعاء 
A ،B  وC :ثلاث أحداث حيث 

     A     " الحصول على ثلاث كريات حمراء ":    ،B              " الحصول على ثلاث كريات من نفس اللون ": 
    C  ." الحصول على ثلاث كريات مختلفة اللون مثنى مثنى ": 
�أحسب  .1 �P A ،� �P B  و� �P C  احتمال الأحداثA ،B  وC .على الترتيب 
2. X .المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحبة عدد ألوان الكريات المسحوبة 


 ، ثم أحسب أمله الرياضياتي.  Xعرّف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي  
�نضيف  .3 �5n 5nحيث Uكرية حمراء إلى الوعاء  �  ، ثم نسحب عشوائيا كريتيين على التوالي دون إرجاع .�
D ،E  :حدثين حيثD . " الحصول على كريتيين حمراوين ":E"الحصول على كريتيين من نفس اللون ":

�بينّ أن: )أ � � �
� �� �

1

5 4

n n
P D

n n
�

�
� � . 

�العدد  nأحسب بدلالة  )ب �P E  احتمال الحدثE  عينّ قيم العدد الطبيعي ، ثمn :بحيث� � 1

2
P E �  . 

 4م�  1ف�ة ص
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 Lycée Draa Kebila Bac blan 2024 

 4202دورة  بيةيبكالور� تجر  / علوم تجريبيةالشعبة:  / اختبار في مادة: الر�ضيات

  ) ا�ــنق 04 ال
	��� ال�ال�: (
z :2المعادلة ذات المجهول  £حل في مجموعة الأعداد المركبة  .1

4 3 16 0z z� � � . 
�في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس .2 �; ;O u v� .A وB  نقطتان لواحقهما على

2 الترتيب  3 2Az i� Bو  � Az z�  . 
 على الشكل الأسي.  BzوAzأكتب كلا من  )أ

 في المعلم السابق.   BوAأنشئ بدقة النقطتين  )ب
 متقايس الأضلاع.  OABبينّ أن المثلث  )ت
3. C  8نقطة لاحقتهاCz i� 2وزاويته  Oصورتها بالدوران الذي مركزه Dو  �

3

�. 

 .Dلاحقة النقطة  Dzأحسب  )أ
 يطلب تعيين نسبته.  Oبتحاك مركزه  Bهي صورة النقطة  Dبينّ أن النقطة  .4
 ؟ برّر جوابك  OADما طبيعة المثلث  .5

 نقــا� ) 07ال
	��� ال�ا�ع: (  
I( في الشكل المقابل� 1yمستقيم معادلته�� x� �و� xxمنحنى الدالة�� e  xeة

�: xلماذا من أجل كل عدد حقيقيبقراءة بيانية برّر  .1 �1 0
xe x� � � 

�بــ : ¡المعرفة علىgنعتبر الدالة .2 � 21

2

xg x x x e� � � 


 .gأدرس اتجاه تغير الدالة 

�بينّ أن المعادلة  � 0g x حيث:�تقبل حلا وحيدا �

 
2,2 2,1�� �p p 


�إشارة  xاستنتج حسب قيم العدد الحقيقي   �g x. 
II( الدالة لتكنf  بالعبارة :  ¡المعرفة على� � 2 2x xf x e x e� � 

�وليكن      �fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس� �; ;O i j �. 1i j� �
r r

 
�أحسب.1 �lim

x
f x

���
�ثم فسّر النتيجة بيانيا ، ثم بينّ أن:  �lim

x
f x

���
� ��  .

�:  ¡من  xبينّ أنه من أجل كل عدد حقيقي .2 � � �2
xf x e g x� � � 

 تغيراتها .، ثم شكّل جدول  fاستنتج اتجاه تغير الدالة .3
�أكتب معادلة المماس.4 �T  لـ� �fC  0عند النقطة ذات الفاصلة. 
�أحسب .5 �1fنشئ، ثم أ� �Tو � �fC. نقبل أن المنحنى يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة )

0,8حيث �فاصلتها  0,7�� �ونأخذ  ���0,7 � 0,53f � � �(  
6.m وسيط حقيقي. ناقش حسب قيمm عدد وإشارة حلول المعادلة� � 2f x x m�  . ¡في   �
�بــ :  ¡المعرفة على  Hنعتبر الدالة .7 � � �2

2 2
xH x x x e� � � . 


2دالة أصلية للدالة  Hبينّ أن 
:

xh x x ea  على¡. 

�مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  �أحسب بدلالة  �fC  وحامل محور الفواصل

xوالمستقيمين المعرفين بالمعادلتين  4xو �� � � .                                                              
                                                                                                     

 نتهى الموضوع الأوّلا                                                                                                     
 4من  2صفحة 
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 Lycée Draa Kebila Bac blan 2024 

 4202بية يبكالور� تجر  / علوم تجريبيةالشعبة:  / اختبار في مادة: الر�ضيات

�انيال�	ضـــــ	ع ال 

 ) ا�ــنق 04 ال
	��� الأول: (
� �nu 0بحدها الأولالمتتالية العددية المعرّفة على

0u n :1ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم �

1

3

n
n

n

uu
u�

�
�

�
  

n :1 أنه من أجل كل عدد طبيعي بينّ  )1

4
1

3
n

n

u
u� � �
�

 . 

n :1 من أجل كل عدد طبيعيبرهن بالتراجع أنه  )2 0nu� � � 
�حدّد اتجاه تغير المتتالية  )3 �nu  .واستنتج أنها متقاربة 

�نعتبر المتتالية �nv  بـــ : المعرفة على
1

1
n

n

v
u

�
�

 

�بينّ أن  )1 �nv .متتالية حسابية يطلب تحديد أساسها  وحدها الأول 
 .nبدلالة  nu. ثم استنتج nبدلالة  nv عبرّ عن )2
0  حيث: Sالمجموع  nبدلالة  أحسب )3 0 1 1 2 2n n nS u v u v u v u v� � � �����  

  ) ا�ــنق 50ال
	��� ال�اني: (
��� !	�"�Uاء و5على%� ��)ات ح��اء و��)���� خ%�او)�. ال�4)ات م��اثلة ولا نف�ق ب�,ها *الل��. 3ك�)ات ب

�ن<"= ع>	ائ�ا في آن واح� ثلاث ��)ات م� � . ه?ا ال4

 اح��ال ال"�ث�� ال�ال���:  أح<= )1

              Aت الثلاثة المسحوبة من نفس اللون:" الكريا" 

      B" من بين الكريات الثلاثة المسحوبة توجد كرة واحدة فقط خضراء ": 

2( �Eائيا نع�	غ�� الع>��ل X  لI* Jةال?! ي�فL� . الQاه�ةل	ان الأع�د  س"= ن�


 . Xعّ�ف قان	ن الاح��ال لل��غ�� الع>	ائي  


 . Xوال�Vاي� لل��غ�� الع>	ائي ال�)اض�اتي الأملأح<=    

3(  ��� آخ� Uفي تY�Lة م<�قلة نع��E ال4� *ه ��)���� ب�%او)�� و��)���� ح��او)� و��)ة خ%�اء . Vو�

�  6، إذا `ه� ال�ق] 6إلى  1ن�مي ح�L ن�د غ�� م[)\ م�ق] م� �وcلا ن<"= ��)ة م�  Uن<"= ��ة م� ال4

 �� . Vال4

5بّ�� أن اح��ال س"= ��)ة ب�%اء ه	  .أ

12
. 

�  .ب� .Vعل�ا أن ال�4)ة ال�<"	Yة ب�%اء ف�ا اح��ال أن ت4	ن م� ال4

 
 4من  3صفحة 
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 Lycée Draa Kebila Bac blan 2024 

 4202دورة  بيةيبكالور� تجر  / علوم تجريبيةالشعبة:  / اختبار في مادة: الر�ضيات

  ) ا�ـــنق 04( ال
	��� ال�ال�:
� التالية: zالمعادلة ذات المجهول  £حل في مجموعة الأعداد المركبة  � �� �2

1 3 10 50 0z i z z� � � � � . 

�في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس � �; ;O u v� نعتبر النقط .A ،B وC  لواحقهما على
5 الترتيب  5Az i� �  ،B Az z� 1و 3Cz i� �  . 

 على الشكل الأسي.  BzوAzأكتب كلا من  .1
النقط  .2  .Cو A،Bعلمّ
Aأحسب طويلة وعمدة العدد المركب:  .3 C

B C

z z
z z
�
�

 

 ثم أحسب مساحته . ABCاستنتج طبيعة المثلث .4

 حيثaأكتب على الشكل الجبري العدد .5
2025 2023

5 2 5 2

B Az za � � � �� �	 
 	 

� � � �

. 

  تخيليا صرفا موجبا . na حتى يكون nعينّ قيم العدد الطبيعي  .6
�عينّ طبيعة  .7 3والتي تحقق zمن المستوي ذات اللاحقة  Mمجموعة النقط  �� 5 5iz i z i� � � � �  ،ثم أنشئها.�
  ) ا�ــنق 70 ال
	��� ال�ا�ع: ( 

I.  لتكنg المجال الدالة العددية المعرفة على� �1;I � � �كما يلي:  �� � � �2ln 1
1

xg x x
x

� � �
�

 . 

�أحسب ) �g x�. الدالة اتجاه تغير حدّد ثم g واستنتج جدول تغيراتها .  
�أحسب  ) �0g  ثم بينّ أن المعادلة� �g x  من المجال  �تقبل حلين أحدها� �0,72; 0,71� �. 
�إشارة  xاستنتج حسب قيم  ) �g x على المجالI . 

II. f الدالة العددية المعرفة على المجال� � � �1;0 0;� ��� �0;� �كما يلي:  �;��0 � � �
2

ln 1x
f x

x
�

� 

� �fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس� �; ;O i j  )2cm( الوحدة  .�
 . أطراف مجموعة تعريفها عند fالدالة  نهاياتأحسب    )
�: أحسب ) �f x�

 
 إشارتها . ، ثم استنتج

�بينّ أن  ) � � �
1

2 1
f �

� �
�

�
�، ثم عينّ قيمة مقربة لـ   �f �0,715من أجل � � � . 

 . fشكّل جدول تغيرات الدالة  )
�أنشئ ) �fC. 

� المعرفة على المجال F نعتبر الدالة ) بـــ : ��;�0
 

� � � �1
ln 1 ln 1F x x x

x
� �� � � �	 

� �

 


أن   �على المجال  fدالة أصلية للدالة  Fبينّ �0;�� . 

�.أحسب التكامل موجب تماماعدد حقيقي � ) � � �
1

I f x dx
�

� � �التفسير الهندسي للعدد�، ثم حدّد حسب قيم
 

� �I � . 
             نتهى الموضوع الثانيا                                                                                                 

           4من  4صفحة 
 (لتوفيق للجميع وحظ موّفق في شهادة البكالور�     
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 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين
 الموضوع الأوّل                     نقاط( 40التمرين الأول: )

 مع التبّرير:عيّن الاقتراح الصّحيح الوحيد من بين الاقتراحات الثّلاثة في كلّ حالة من الحالات التاّلية 
1 )( )nv بحدّها العام متتالية هندسية معرفة على 

nv :2حيث n

nv e ( )عدد حقيقي غير معدوم 
)التي تكون من أجلها المتتالية قيم العدد الحقيقي       )nv :متقاربة هي 
أ(          1; 1                            )ب ;0                             )جـ 0;    
2 )  1عدد حقيقي. تكون الأعداد الحقيقيةe   ،2e   وe   هندسية من أجل: متتاليةحدود متتابعة من 

4أ(         
ln

5


 
  

 
4 ب(                      

ln
3


 

  
 

5جـ(                        
ln

4


 
  

 
 

3 )( )nw  1   :بحدّها العام المعرفة علىالمتتالية العددية
ln( 4) ln

3
nw n n

n

 
    

 
  

،  nنضع: من أجل كل عدد طبيعي      
0 1 2n nS w w w w        .

nS :يساوي 

)lnأ(         4)n n                      )3ب
ln ( 1)

4
n n

n

 
  

 
4جـ(              ( 1)

ln
3 2

n n n  
 

 
  

4)f الدالة العرفة على 3;   :ِبـ ( ) ln(2 6) 3f x x   و( )fCفي المستوي المنسوب إلى  تمثيلها البياني
)المعلم المتعامد والمتجانس  ; , )O i j .( ) التمثيل البياني للدالة h المعرفة على 0;  :ِبـ( ) lnh x x  

)المنحنى      )fC هو صورة المنحنى( ) :بالانسحاب الذي شعاعه 

3أ(        

3 ln 2
u

 
 
  

3ب(                     

3 ln 2
u

 
 

 
3جـ(                          ln 2

3
u

 
 
 

 

 نقاط( 40التمرين الثاني: )
 )و ثلاث كريات بيضاء تحمل  2،  1،  1،  1م حمراء تحمل الأرقاثمان كريات، منها أربعة  يحتوي صندوق على

 الكريات الثّمانية متماثلة ،لانفرق بينها باللّمس. . 1وكرية واحدة سوداء تحمل الرّقم   2،  1،  0 الأرقام 
 إرجاع .نسحب من الصندوق عشوائيا ثلاث كريات على التّوالي بدون  
 : '' الحصول على ثلاث كريات من نفس اللّون''      Aنعتبر الحوادث التالية:    
  B1 :  '' الحصول على كرية واحدة فقط  تحمل الرقم      ''C :  '' الكرية الأولى المسحوبة بيضاء '' 
  E :   ''الحصول على ثلاث كريات جداء الأرقام التي تحملها معدوم '' 

 د 04سا و 40المدة:                                                                     اختبار في مادة: الرياضيات      

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

  وزارة التربية الوطنية                                                              مؤسسة التربية والتعليم الزهور الخاصة

 0400دورة:                                                                 امتحان بكالوريا تجريبي التعليم الثانوي

الشعبة: علوم تجريبية    
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)( أحسب 1       )P A  ،( )P B  :ّ3وبيّن أن
( )

8
P C    3و

( )
8

P E   

)(  أحسب 2       )P B E :ثمّ استنتج( )BP E . 
   .نسحب الآن من نفس الصندوق عشوائيا أربع كريات في آن واحد ) 

 الذي يرفق بكل عملية سحب لأربع كريات مجموع الأرقام المتحصل عليها.  Xنعتبر المتغير العشوائي        
)ثمّ احسب أمله الرياضياتي  X( عيّن قانون احتمال المتغير العشوائي1        )E X . 
4( احسب احتمال الحادثة:  '' 2        2024Xe    '' 

 نقاط( 40التمرين الثالث: )

 )المركبة  نعتبر في مجموعة الاعدادℂ 3 :كثير الحدود( ) 12 ² 48 72P z z z z     
z: بيّن أنّه من أجل كل عدد مركب ، ثمّ P(6)احسب( 1    6 ²P z z z az b     

  يطلب تعيينهما.  عددان حقيقيان bو  aحيث     
)المعادلة  ℂحل في ( 2 ) 0P z .  
 )في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( ; , )O u v ّقط . نعتبر النA،B وC   التي لاحقاتها 

3   على الترتيب:     3Az i 
  

 ،3 3Bz i     6وCz   
و  Az ( أ( أكتب1     

Bz  ّكل الأسيعلى الش.  

 :بيّن أنّ  (ب        
2024 1445

0A A

B B

z z

z z

   
    

   
  

حتى يكون العدد nقيم العدد الطبيعي نعيّ جـ(          
n

A

B

z

z

 
 
 
  تماما. حقيقي موجب 

A  ( أ( أكتب على الشّكل الأسي العدد المركب2       C

B C

z z

z z




 

   .ABCاستنتج طبيعة المثلث (ب         
 ن طبيعة المجموعةعيّ ( 3    قطلنّ لM ذات اللاحقةz 6: بحيث 3 3z iz i     

 نقاط( 40)التمرين الرابع: 

 )g بـِ:   الدالة العددية المعرفة على
1

 
2( )

x

g x x e


 . 
 .g( أدرس اتجاه تغير الدالة 1      
)( أ( بيّن أنّ المعادلة 2       ) 0g x   تقبل حلا وحيدا  :0,70حيث 0,71 . 

)إشارة  xب( استنتج حسب قيم العدد الحقيقي          )g x. 

)f بـِ:  الدالة العددية المعرفة على
1

2( ) (2 4) 2
x

f x x e x   . 
     ( )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( ; , )O i j :وحدة الطول(1cm). 
lim( أ( أحسب 1      ( )

x
f x


lim و  ( )

x
f x


. 
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:xب( بيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي         
1

2( ) ( )
x

f x e g x . 
  ثمّ شكّل جدول تغيراتها. fجـ( ادرس اتجاه تغير الدالة          

4أنّ: ( بيّن 2      
( ) 4f  


    ِثمّ عيّن حصرا لـ( )f . 

)( أ( بيّن أنّ المستقيم3       )  2الذي معادلتهy x  مقارب للمنحنى( )fC. 
)ب( أدرس الوضع النّسبي للمنحنى           )fC  والمستقيم( ). 

)( بيّن أنّ المنحنى4       )fC يقبل مماسا وحيدا( )T  ِموازيا لـ( ) .يطلب تعيين معادلة له 

1المعادلة التفاضلية  ( لتكن في5      
( ) 1

2 2

x
E y y       

)حلًا لـِ  gأ( تحقّق أنّ الدالة            )E  :ّثمّ استنتج أن
1

 
2 ( ) 1

2

x x
e f x


  . 

)ب( بيّن أنّ            )fC .يقبل نقطة إنعطاف يطلب تعيين إحداثياها 

1و f(2)( احسب 6      
2ln

2
f
 
 
 

)ثمّ ارسم المستقيم   ) المماس ،( )T والمنحنى( )fC. 

شارة حلول المعادلة:   m( ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي7       عدد وا 
1

2
2

2
2

x m
e

x





  

( أ( باستعمال المكاملة بالتّجزئة عيّن دالة أصلية للدالة 8      
1

2( 2)
x

x x e على المجال 0;. 
)مساحة الحيز المستوي المحدّد بـِ  2cmب( استنتج بـِ            )fCو( ) :والمستقيمين ذي المعادلتينx ،2x 

  . 
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 )شعبة علوم تجريبية( الثانيالموضوع                                       
 نقاط( 40التمرين الأوّل: )
يحتوي صندوق 

1U   وثلاث كريات خضراء تحمل الأرقام   2،  1،  1،  1،  0على خمس كريات حمراء تحمل الأرقام
. ويحتوي الصندوق  1،  1،  0

2U  وكريتين خضراوين تحملان   2،  1،  1على ثلاث كريات حمراء تحمل الأرقام
 .  ) الكريات متماثلة لا نفرق بينها باللّمس(1،  0الرّقمين 

عن وجهين وظهر نسحب من الصندوق  مرات على التّوالي. إذا تحصلنا 3نرمي قطعة نقود متوازنة 
1U  كرتين في آن

واحد وفي باقي الحالات نسحب من الصندوق 
2U  .كريتين على التّوالي دون إرجاع 

 : '' الحصول على كريتين من نفس اللون '' .    Aالحادثة الحصول على وجهين وظهر.      Eنعتبر الحوادث التالية:   
              B   .   '' الحصول على كريتين تحملان نفس الرقم '' :C  '' الحصول على الأقل على كرية حمراء '' : 

3(  بيّن أنّ: 1    
( )

8
P E  . 

)( أحسب 2     )P A ،( )P B   :ّ201ثمّ بيّن أن
( )

224
P C . 

( علماً أنّ الكريتين المسحوبتين من لونين مختلفين، ما احتمال أن تكونا من الصندوق 3    
1U.    

( نفرغ محتوى الصندوقين 4    
1U 2وU  في صندوق جديد

3U  .ثمّ نسحب منه ثلاث كريات في آن واحد 
 نعتبر المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب لثلاث كريات عدد الكريات الحمراء المتبقية في الصندوق.       
)ثمّ احسب أمله الرياضياتي Xأ( عيّن قانون الإحتمال للمتغير العشوائي          )E X.  
2ب( احسب احتمال الحادثة:  ''          81X   '' 

 نقاط( 40التمرين الثاني: )

)2   التالية: z المعادلة ذات المجهول حل في مجموعة الأعداد المركبة( 1 3)( 3 1) 0z z z    . 
)( المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس2 ; , )O u v نعتبر النّقط .A ،B وC   التي لاحقاتها على

التّرتيب 
Az  ،

Bz  وCz   :3حيث 1

2 2
Az i   ،3Bz   و

C Az z. 

1962أ( أثبت أنّ:       1440 0A Cz z   

بحيث يكون العدد المركب  nب( عيّن قيم العدد الطبيعي      
n

A

C

z

z

 
 
 
 حقيقي موجب تماما. 

C( أكتب العدد المركب 3  A

B A

z z

z z




 .ABCالشّكل الأسي ثمّ استنتج طبيعة المثلث  على 

وزاويته 2نسبته Aبالتشابه المباشر الذي مركزه  Bصورة النّقطة  Eلاحقة النّقطة  Ez( أ( عيّن 4 
3

. 

 في استقامية. A   ،C   ،Eب( بيّن أنّ النّقط     

A :بحيث يكون zالمستوي التي لاحقتهامن  Mمجموعة النّقط جـ( عيّن     

C

z z

z z




Czتخيليا صرفا. )   z)  
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 نقاط( 40التمرين الثالث: )

)في الشّكل المقابل، )
f

C هو التّمثيل البياني للدالة العدديةf المعرفة على 0; :4بـ
( )

1

x
f x

x



)و  )  المستقيم

yالذي x .معادلة له 
متزايدة تماما على المجال f( تحقّق أنّ 1 0 ;  3.  

)( لتكن2 )
n

u :المتتالية العددية المعرّفة كما يلي
0

1u  ومن أجل كل عدد طبيعيn:
1

4

1

n

n

n

u
u

u




. 

أ( أعد رسم الشّكل ثمّ مثّل الحدود
0

u ،
1

u ،
2

u و
3

u .على حامل محور الفواصل مبرزا خطوط التّمثيل 
)ب( ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية )

n
u .وتقاربها 

n:0( أ( برهن بالتّراجع أنّه من أجل كل عدد طبيعي3     3
n

u . 
)ب( ادرس اتجاه تغير المتتالية )

n
u .ثمّ استنتج أنها متقاربة 

    4 )( )
n

v 3كما يلي:  المتتالية العددية المعرفة على
n

n

n

u
v

u


 . 

)أ( بيّن أنّ المتتالية   )
n

v هندسية يطلب تعيين أساسها وحدّها الأوّل
0

v . 

ب( أكتب   
n

v بدلالةn ثمّ استنتج أنّه من أجل كل عدد طبيعيn:3

1
1 2

4

nn
u 

 
  

 

. 

 :n( نضع من أجل كل عدد طبيعي5        
0 1 2n n

S v v v v       و
0 1 2

3 3 3 3
n

n

T
u u u u

     . 

أحسب  -        
nS بدلالةn أنّه من أجل كل عدد طبيعي ثمّ استنتجn:

1

8 1
1 1

3 4

n

n
T n


  

     
  

. 

 نقاط( 40التمرين الرابع: )

 )gالدالة العددية المعرفة على المجال 0; :ِ3 بـ( ) 3 2lng x x x x   . 

من المجال xأ( بيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي( 1   0; :
2( 1)(3 3 2)

( )
x x x

g x
x

  
   

 .g ةالدال اتجاه تغيرأدرس (  أ( 2  
) إشارة xحسب قيم العدد الحقيقياستنتج  ب(       )g x المجالعلى 0;                     . 

 )f المجال عرفة علىالم العدديةالدالة 0;  :ِبـ 
2

1 ln
( ) 1

x x
f x x

x

 
    

      ( )fC  المعلم المتعامد والمتجانستمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى( ; , )O i j. 

حسب ( أ( أ1    
0

lim ( )
x

f x




limو   ( )
x

f x


 . 

من xب( بيّن أنّه من أجل كل عدد حقيقي         0; :
3

( )
( )

g x
f x

x
 .  
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     تغيراتها.ل جدول شكّ  ثمّ  fالدالةاتجاه تغير أدرس جـ(         

)المستقيم ن أنّ بيّ أ(  (0 ) :1 الذي معادلة لهy x   ىللمنحنمائل مقارب( )fC. 
من xب( بيّن أنّه: من أجل كل     0;1 ،1 ln 0x x    ومن أجل كلx  من 1; ،1 ln 0x x  . 
)جـ( استنتج الوضع النّسبي للمنحنى     )fC  والمستقيم( )     
3) h المجال معرفة علىالعددية ال دالةال 0;  :ِبـ( ) 3 2lnh x x x    . 

 .h الدالة اتجاه تغيرأدرس  أ(    
)المعادلة  :ن أنّ بيّ  (ب     ) 0h x  تقبل حلا وحيدا  1,81،  بحيث 1,85  . 
):ن أنّ بيّ جـ(      )fC يقبل مماسا( )T لمستقيم ا وازيي( )  ّتحقّق أنّ:  ثم

2

1 1
1

2 2
y x

 
    ِمعادلة ل ـ( )T 

)( أرسم 4 )، ( )T و( )
f

C.  نأخذ: 
2

1 1
0 42

2 2
,

 
  

  
. 

عدد حلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي (0 2 1 1 ln 0x m x x              
6 )F الدالة العددية المعرفة على المجال 0;  :ِبـln

( ) ln
x

F x x
x

   

)و     )A  ة الحيز المستوي المحدّد بــِ مساح( )fC و( )  ،1والمستقيمين ذي المعادلتينx   وx                           

دالة أصلية للدالة  Fأ( بيّن أنّ       
2

1 lnx x
x

x

     على المجال 0;. 

3)ب( بيّن أنّ:          )( 1)
( )

2
A ua

 




  
  
 

)ثمّ استنتج حصرا لـِ   )A            . 
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 0242التصحيح المفصل للاختبار التجريبي للشعبة العلوم التجريبية ماي 

 الموضوع الأول

 نقاط ( :  4التمرين الأول ) 

)لتكن     )nu     متتالية معرفة بـ
4

1
0 =u   ومن أجل كل عدد طبيعيn  :

4

23
1

+

+
=+

n

n
n

u

u
u  . 

الحقيقيين  1 العددين  تعيين   )a    ،b    يكون من أجل كل عدد طبيعي :      nحتى 
4

1
+

+=+

n

n
u

b
au    الاقليدية نجد بالقسمة 

4

10
3

4

10123
1

+
−=

+

−+
=+

nn

n
n

uu

u
u     3و منه=a   ،10−=b 

n   :2البرهان بالتراجع بين أنه من أجل كل عدد طبيعي   1nu−     

لدينا 
4

1
0 =u   12و منه 0 − u     محققة 

2نفرض أن   1nu−       12و لنبرهن أن 1 − +nu 

   لطريقة الأولى : ا

12نبرهن أن   +− nu  02أي 1 + +nu   

4

25

4

10125

4

10
322 1

+

+
=

+

−+
=

+
−+=+ +

n

n

n

n

n

n
u

u

u

u

u
u   02موجبة لان + nu   02و منه 1 + +nu. 

11نبرهن أن   +nu  011أي −+nu   










+

−
=

+

−
=

+

−+
=−

+
−=−+

4

1
2

4

22

4

1082
1

4

10
311

n

n

n

n

n

n

n

n
u

u

u

u

u

u

u
u   2عدد سالب لان  لان 1nu−      11و منه +nu   

12و منه   1 − +nu  إذن من أجل عدد طبيعيn   2فإن 1nu−   

 الطريقة الثانية  :  

)حيث   fلدينا الدالة المرفقة هي  )
4

23

+

+
=

x

x
xf    و دالتها المشتقة هي( )

( )24

10
'

+
=

x
xf   

متزايدة على المجال   fو منه   1;2− . 

 2 1nu−     و منه نجد( ) ( ) ( )12 fuff n −      كون أنf  12متزايدة أي ان 1 − +nu  

2فإن   nو منه   من أجل عدد طبيعي  1nu−   

المتتالية   (2 تغير  اتجاه  )دراسة  )nu    :

( )( )
4

21

4

2

4

423

4

23
22

1
+

+−
−=

+

+−−
=

+

−−+
=−

+

+
==−+

n

nn

n

nn

n

nnn
n

n

n
nn

u

uu

u

uu

u

uuu
u

u

u
uu    لأن موجب  2الفرق  1nu−   

 و منه المتتالية متزايدة . 

)استنتاج  أن     )nu  . متقاربة  : بما ان المتتالية متزايدة و محدودة من الاسفل فهي متقاربة 

)المتتالية  لتكن  (3 )nv :من أجل كل عدد طبيعي  المعرفة كما يليn :
n

n
n

u

u
v

−

+
=

1

2
  

)تبيين أن المتتالية   )nv ا : هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول   لدين

n

n

n

n

n

nn

nn

n

n

n

n

n

n
n v

u

u

u

u

uu

uu

u

u

u

u

u

u
v

2

5

1

2

2

5

22

105

234

8223

4

23
1

2
4

23

1

2

1

1
1 =











−

+
=

+−

+
=

−−+

+++
=

+

+
−

+
+

+

=
−

+
=

+

+
+   
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)المتتالية و منه  )nv  هندسية أساسها
2

5
3و حدها الأول  

3

9

4

1
1

2
4

1

1

2

0

0
0 ==

−

+

=
−

+
=

u

u
v 

:       nبدلالة nuو  nvكتابة 
n

nv 







=

2

5
3  

لدينا  
n

n
n

u

u
v

−

+
=

1

2
−=+2أي ان   nnnn uvuv  2و منه−=+ nnnn vvuu   أي ان( ) 21 −=+ nnn vvu     و

nمنه  

n

n

n
n

v

v
u









+

−








=
+

−
=

2

5
31

2
2

5
3

1

2
 . 

1حساب  

2

5
3

2

5
3

lim

2

5
31

2
2

5
3

limlim =



















=









+

−








=
+→+→+→ n

n

nn

n

n
n

n
u 

( حساب المجموع :  4
n

n

n
vvvv

S
5

.....
551

2

2

10

3بوضع     . =++++

2

2

5
3

55 n

n

n

n

n

n
v

t =









)و منه    == )nt   متتالية هندسية

و حدها الأول   2أساسها 
3

11

0

0 ==
v

t    و منه( )12
3

1

12

12
... 1

1

0210 −=








−

−
=+++= +

+
n

n

nn tttttS 

 نقاط ( : 5التمرين الثاني )

) : Cحل في مجموعة الأعداد المركبة    (1 )( )23 3 1 0z z z− − + 03يكافئ   = =−z   او

0132 =+− zz   3أي ان=z    1و نحسب المميز للمعادلة الثانية−=   للمعادلة حلين هما

iz
2

1

2

3
' izو   =+

2

1

2

3
" مجموعة الحلول هي     =−









+−= iiS
2

1

2

3
;

2

1

2

3
;3  

 

; 𝑂 )المستوي المركب منسوب إلى معلم  (2 𝑖  ⃗  ; Cو   𝐴    ،𝐵،  لتكن   (    
  

 نقط لواحقها على الترتيب: 

           

3 1

2 2
Az i= −

 
  ،3Bz =

    
     ،ACz z= . 

𝑧𝐴ت أن    اثبا  
1954 + 𝑧𝐶

2024 = 6نكتب العددان على الشكل الأسي   0


i

A ez
−

6و   =


i

C ez  و منه =

 𝑧𝐴
1954 = (𝑒−𝑖

𝜋

6)
1954

𝑧𝐴و منه  
1954 = 𝑒

−(326𝜋−
2𝜋

6
)𝑖

= 𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

3
) + 𝑖 𝑠𝑖𝑛 (

𝜋

3
) =

1

2
+

√3

2
𝑖        

𝑧𝐶 و 
2024 = (𝑒𝑖

𝜋

6)
2024

𝑧𝐶 و منه
2024 = 𝑒

(337𝜋+
𝜋

3
)𝑖

= 𝑐𝑜𝑠 (𝜋 +
𝜋

3
) + 𝑖 𝑠𝑖𝑛 (𝜋 +

𝜋

3
) = −

1

2
−

√3

2
𝑖    

منه  و 
1 3 1 3

0
2 2 2 2

i i− − + + = 
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بحيث يكون     nن قيم العد الطبيعي ي عيت  
n

A

C

z

z

 
 
  

 حقيقي موجب  

 و حسب دستور موفر   لدينا مما سبق 









−







=







 −
+






 −
==













=









 −−

3
sin

3
cos

3
sin

3
cos33




n
i

nn
i

n
ee

z

z i
n

n
i

n

B

A
  

1يكون عددا حقيقيا موجب يعني ان 
3

cos =






 n
0و   

3
sin =







 n
kأي ان  

n



2

3
=








عدد طبيعي و منه   kو   

knنجد   عدد طبيعي  kو      =6

Cالعدد المركب  ة ب اكت (3 A

B A

z z

z z

−

−
لدينا     على الشكل الأسي 

i

i

i

AB

AC e

e

e

i

i

i

ii

zz

zz
3

6

2

2

1

2

3

2

1

2

3
3

2

1

2

3

2

1

2

3






−

==

+

=

+−

+−+

=
−

−
 

=1بما أن ABCج طبيعة المثلث ااستنت  
−

−

AB

AC

zz

zz
+=و  











−

−
kk

zz

zz

AB

AC :2
3

arg 


فإن المثلث   

ABC. متقايس الأضلاع 

Eلاحقة النقطة   Ezن  يعي ت (4
 

Bصورة 
 

 2  ونسبتهAالذي مركزه Sلتشابه المباشر با
  

وزاويته  
3


  

A

i

B

i

E zezez 












−+= 33 212



و منه  

( ) ( )













−−−+














+= iiizE

2

1

2

3
3113

2

3

2

1
ومنه   2

iiiizE
2

3

2

3

2

1

2

3
333 +=














−−+= 

iiizzلدينا     في استقامية  Eو  C؛  Aأن النقط  اثبات  AE 2
2

1

2

3

2

3

2

3
و   −=+−+=

iiizz AC =+−+=−
2

1

2

3

2

1

2

3
)و منه    )ACAE zzzz −=− أي ان  2

ACAE  في استقامية.  Eو  C؛  Aالنقط   و منه  =2

Aبحيث يكون   zذات اللاحقة  Mعين مجموعة النقط  ت( 5

C

z z

z z

−

−
Czتخيليا  صرفا     )  z  ) 

+=يعني أن  










−

−
kk

zz

zz

C

A :
2

arg 


)و هذا يعني أن   ) kMAMC 

+=

2
و منه     ;

0. =MAMC   و منه مجموعة النقطM  هي الدائرة ذات القطر ACما عدا 𝐶 و 𝐴. 
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 : نقاط(  4التمرين الثالث )

I) 1-   بيضاوين : احتمال الحصول على كريتين 

 

𝑛مجموعة الإمكانيات هي توفيقات ذات كرتين من بين   +  كرة، منه عدد الحالات الممكنة هو:  8

𝐶𝑛+8
2 =

(𝑛 + 8)(𝑛 + 7)

2
 

 

،عدد الحالات المناسبة هو عدد التوفيقات ذات كريتين   »سحب كرتين من لون أبيض   «: 𝐵عرف الحادثة  ن

𝐶𝑛كرة بيضاء أي هو :   𝑛بيضاويتين من بين  
2 =

𝑛(𝑛−1)

2
𝑃(𝐵)ومنه :      =

𝐶𝑛
2

𝐶𝑛+8
2 =

𝑛(𝑛−1)

(𝑛+8)(𝑛+7)
 

 

𝑃(𝑛)تبيان أن   -أ -2 =
𝑛2−𝑛+26

(𝑛+8)(𝑛+7)
 :  

  

 إذن لدينا :   » خضراوتينسحب كرتين   «: 𝑉و    » حمراوتينسحب كرتين   «: 𝑅نعرف الحادثتين  

𝑃(𝑅) =
𝐶5

2

𝐶𝑛+8
2 =

20

(𝑛+8)(𝑛+7)
𝑃(𝑉)و    =

𝐶3
2

𝐶𝑛+8
2 =

6

(𝑛+8)(𝑛+7)
 

; 𝑉 و  𝐵بما أن الاحداث    𝑅  : منفصلة مثنى مثنى فإن 

 

             𝑃(𝑛) = 𝑃(𝐵) + 𝑃(𝑅) + 𝑃(𝑉)

=
𝑛(𝑛 − 1)

(𝑛 + 8)(𝑛 + 7)
+

20

(𝑛 + 8)(𝑛 + 7)
+

6

(𝑛 + 8)(𝑛 + 7)
=

𝑛2 − 𝑛 + 26

(𝑛 + 8)(𝑛 + 7)
 

limحساب  -ب 
𝑛

𝑃(𝑛)  بالحساب المباشر نجد أن :lim
𝑛

𝑃(𝑛) = 1 

 من نفس اللونإذا كان عدد الكرات البيضاء كبير بما فيه كفاية، فإن نتيجة سحب كرتين  تفسر هذه النتيجة على انه

 شبه مؤكدة . 

II)  حساب𝑃(4)   بتعويض قيمة :𝑛  في عبارة    4بـ𝑃(𝑛)    : نجد𝑃(4) =
19

66
 

 :  الممكنة 𝑿  المتغير العشوائي قيم (أ
𝑋السحبين   إذا تحصل اللاعب على كرتين من نفس اللون في كلا  " • = −30 + 40 + 40 = 50”  
𝑋 على كرتين من نفس اللون مرة واحدة إذا تحصل اللاعب  " • = −30 + 40 + 5 = 15 " 
𝑋من لونين مختلفين في كلا السحبين  على كرتيتن  إذا تحصل اللاعب  " • = −30 + 5 + 5 = −20 " 
 :  𝑿انون احتمال المتغير العشوائي  تعيين ق (ب

 لدينا فرضا أن السحبين مستقلين عن بعضهما البعض اذن ينتج : 

𝑃(𝑋 = 50) = 𝑃(4) × 𝑃(4) = (
19

66
)
2

=
361

4356
 

𝑃(𝑋 = 15) = 𝑃(4) × (1 − 𝑃(4)) ×
2!

1! 1!
=

19

66
×

47

66
× 2 =

1786

4356
 

 

𝑃(𝑋 = −20) = (1 − 𝑃(4)) × (1 − 𝑃(4)) = (
47

66
)
2

=
2209

4356
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 : 𝑿متغير العشوائي  لل مل الرياضياتيالاب احس (ج
 

𝐸(𝑋) = 50 ×
361

4356
+ 15 ×

1786

4356
− 20 ×

2209

4356
=

5

33
 

       

 نقاط (:  7التمرين الرابع ) 

)المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس     , , )O i j 

𝐈 لتكن الدالة العددية    )g المعرفة على 0,+   :  بـ
1

( ) 2lng x x x
x

= − − 

  :  0xن أنه من أجل كل عدد حقيقي  يبي ت  -1
2

2

( 1)
( )

x
g x

x

−
 =  : 

 ( ) ( )x
x

xxg ln2
1
)       و         =−− )

( )
2

2

2

2

2

12121
1'

x

x

x

xx

xx
xg

−
=

−+
=−+=   

)مما سبق نجد أن    gج اتجاه تغير الدالة ااستنت   ) 0' xg  و منه الدالةg   متزايدة على 0,+. 

)إشارة    ة سادر -2 )g x بما أن  ( ) 01 =g     و الدالةg   متزايدة على 0,+  تتلخص الاشارة في الجدول الموالي 

+ 1 0 x 

)إشارة  ـــ  0 +  )xg ' 

𝐈𝐈) نعتبر الدالة العدديةf المعرفة على 0,+     :بـ
21

( ) (ln ) 2f x x x
x

= + − ).  وليكن   − )C   منحناها البياني في

 المستوي السابق . 

أن    اثبات    -1
2(ln )

lim 0
x

x

x→+
xt  نضع   = )و منه      = ) +=

+→
t

x
lim    و منه

( )  ( )  ( )
0

ln2
lim

ln
lim

ln
lim

2

2

222

=







==

+→+→+→ t

t

t

t

x

x

ttx
لان    

( )
0

ln
lim =









+→ t

t

t
 )التزايد المقارن (. 

limب    احس   ( )
x

f x
→+

   : ( )
( )

+=







−−+=

+→+→ xx

x

x
xxf

xx

2ln1
1limlim

2

لان   2

( )
0

2ln1
lim

2

2
=








−−

+→ xx

x

xx
. 

من  xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي  ال   0,+   ؛
1

( ) ( )f f x
x

: لدينا   =

( ) ( ) ( )xfx
x

xx
x

x
x

x
xx

f =−−+=−−−+=−















−+=








2ln

1
2ln

1
2

1
ln

11 22

2

 

ب احس
0

lim ( )
x

f x
+→

   :( ) ( ) +==







=

+→→→ ++
xf

x
fxf

xxx
lim

1
limlim

00
)المنحني منه  و       )fC يقبل مستقيما مقارب  

 . x=0معادلته عموديا    
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من  xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي  ت -2 0,+    ؛
( )

( )
g x

f x
x

 )بالحساب  = ) ( ) 2ln
1 2

−−+= x
x

xxf   و  منه

( ) ( )
( )
x

xg

x

x
x

x

x

xxx
x

xx
xf =

−−

=
−−

=−−=

ln2
1

ln21
ln

1
2

1
1'

2

2

2  

 :  fجدول تغيرات الدالة    

+ 1 0 x 

) ـــ ـ 0 +  )xf ' 

+ + 

0 

( )xf 

 

 

)المنحنى   رسم -3 )C :  

 

:بين أن الدالة  -4 lnh x x x x− هي دالة

)lnأصلية للدالة  )x xعلى 0,+  

ℎ   تقبل الاشتقاق على 0,+  : حيث 

( ) x
x

xxxh ln1
1

ln' =−+=   محققة 

 باستعمال التكامل بالتجزئة   

ن أن  يبي ت  
2

1

(ln ) 2

e

x dx e= −    بوضع( ) 1' =xu   و( ) ( )2ln xxv )و منه    = ) xxu )و   = ) ( )x
x

xv ln
2

' =    

)و منه    ) 1' =xu   و( ) ( ) ( )( )  ( )   22ln22.` lnln 1
1

1
1

−=−=−= − eedxxdxxvxu xxxxx
e

eee

   

)ب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى احس  -5 )C 1و محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهماx xو  = e= 

 ( ) ( ) 







−−+=

ee

dxx
x

xdxxf
1

2

1

2ln
1

)و منه   . ) ( ) 22ln
2

1

1

2

1

+−







−+= exxxdxxf

ee

   

( ) aue
e

ee
e

dxxf

e

.
2

9
3

2
2

2

3
21

2

22

1









+−=+−+−+=. 

   

 

 

 

 

 انتهى الموضوع الأول       
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 الموضوع الثاني 

 نقاط ( :   5التمرين الاول )

2المعادلة  :  ℂ( حل في مجموعة الأعداد المركبة  1 6 10 0z z− + للمعادلة حلين هما  =−4نحسب المميز  =

iz izو '3=− +=3"     

)حيث:   zحلول المعادلة ذات المجهول   ℂج في  ااستنت   ) ( )
2

2 6 2 10 0z z+ − + + مما سبق نجد أن للمعادلة تكافئ   =

iz −=+ izاو   32 +=+ izأي ان     32 izاو    1=− izو منه    1=+ izاو   1=+ هما حلى المعادلة  1=−

 الأخيرة  

)متعامد ومتجانس ( المستوي منسوب إلى معلم 2 ); ,O u v النقط ،A،B ،C  ،D   لاحقاتها 

              3
A

z i= 3و       −
B

z i= 1و       +
C

z i= 1و   و    +
D

z i= −     

وزاويته   Aالذي مركزه  rن الكتابة المركبة للدوران يعي ت
2


): هي    )AA zzizz )أي   '−=− )iziiz +−=+− و   '33

iizzمنه  42' −+= 

3  )E   7النقطة التي لاحقتها 3
E

z i=     rصورتها بالدوران    Fو   −

5هي   Fتحقق أن لاحقة  ال 3
F

z i=     لدينا      +

( ) iiiiiiiizz EF 354237423742  محققة     =+−=−+−=++−=+

AEFHأي   AEبالانسحاب الذي شعاعه  Fصورة   Hين لاحقة النقطة  ي عت zzzz و  منه     −=−

iiiizzzz AEFH +=+−−++=−+= 933735. 

      Hو  A ،B  ،E ،Fل النقاط  يمث(ت4

 AEHFن بدقة طبيعة الرباعي  يعي ت
𝑍𝐹 − 𝑍𝐸

𝑍𝐴 − 𝑍𝐻
= −𝑖 = 𝑒−

𝜋
2
𝑖
 

متوازي أضلاع فيه زاوية قائمة و فيه ضلعان  

 متجاورتان  متقايسان فهو مربع . 

)ين المجموعة  ي عت (5 )   مجموعة النقطM   ذات

41حيث :   zاللاحقة  
i

z i ke


−

= − وذلك عندما  +

k   يمسحℝ∗  41لدينا
i

z i ke


−

= −  يعني أن   +

i

keiz 4)1(


−

أي ان  −−=

  kiz 


2
4

)1(arg و هذا يعني   −−=−+

( ) kDMI 


2
4

;0  −1و الذي معامل توجهيه   𝐷𝑀)\{𝐷}]نصف مستقيم   عدد صحيح مجموعة النقط هي  kو   =−+

xyأي موازي للمنصف الثاني ذي المعادلة )   −=) 
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)ن المجموعة  يعي ت )E   مجموعة النقطM   ذات اللاحقة

z   : 1حيث 1z i z i− − = − DMCMتكافئ + = 

مجموعة النقط هي محور القطعة المستقيمة   CD    

𝑦أي المستقيم ذي المعادلة  = 0. 

 

 

 

 

 نقاط ( :  4التمرين الثاني ) 

 

1 )-  ( )
( )

4

2

1 1

4
π π( )

e e Lnx
V f x dx uv dx uv

x
= = 

 

4πهو :  

5
V uv=    ؟    

   
( )

5

1

4π
4π

5 5

e

Lnx
V uv uv

 
 = =
 
  

   صحيحة  جابة ال  و منه :   

لدينا :    xمن أجل كل عدد حقيقي موجب تماما    -( 2
2023

12023
1

x
xLn

x
e

x

 
+ 

 
 
+ = 

 
 

1نضع :    
t

x
=   ،x →+    ،0t →  . 

( ) ( )1 2023 1 2023
2023

2023

0 0

2023
1lim lim lim

x Ln t Ln t

t t

x t t
e e

x

+ +


→+ → →

 
+ = = 

 
 

)بما أن :   )
0

1
1lim

X

Ln X

X→

+
20232023و منه :   =

1lim

x

x
e

x→+

 
+ = 

 
 خاطئة  جابةال  و منه :   

): من  nمن أجل كل  نضع  -( 3 )3
n

n
U =   .( )n

U  3متتالية هندسية أساهاq و حدها الأول    =
0

1U =
 

 .
 

                 ( )
1

0 1 1

1
1 3

1 3
.......

n

n n
S U U U U

+ 
= + + + + = − 

 −
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( )
1

2

1

2

1 3 3 1
1 3

1 3
1 3 2

n

n

n
S

+

+

 
+ −     +  

= − =   
 −    

 صحيحة  جابةال  و منه :  

:  *من   nمن أجل كل  -( 4
( )1

0
1

n n

e
U U

n n
+
− =

+
)و منه :    )n

U  متزايدة تماما على*. 

1n:  *من   nمن أجل كل     n+     ،1 1

1n n+
     ،3 3

1
e e

n n
+ +

+
،3 3

1
e e

n n
+ +

+ 

 

   
3 3

1
Ln e Ln e

n n
+ +

+
و منه :  

1n n
V V

+
)، أي أن      )n

V   متناقصة تماما على*  . 

           

3 1

2

1 1

2 2

lim

lim

n

n

Ln e Ln e
n

e
Ln

n

→+

→+


+ = =




 
 − = 
  

)و منه :    ) 0lim
n nn

U V
→+

− =  

)و منه :المتتاليتان )n
U  و( )n

V   صحيحة  جابةال  متجاورتان 

 نقاط ( : 4التمرين الثالث ) 

𝐶12عضو و منه :    12أعضاء من   3 توفيقات هي عدد اللجان الممكن تشكيلها   
3 = 220 

𝑃(𝐴)أن   تبيان (1 =
14

55
𝐶8هو :   رجال  3تضم   اللجان الممكن تشكيلها حيث عدد :  

3 = 56 

𝑃(𝐴)  :  ومنه =
𝐶8

3

𝐶12
3 =

56

220
=

14

55
 

 تضم جنسين مختلفين أي تضم رجل و امرأتين أو رجلين وامرأة واحدة   عدد اللجان الممكن تشكيلها حيث  •

𝐶8هو :  
1 × 𝐶4

2 + 𝐶8
2 × 𝐶4

1 = 48 + 112 = 160 

𝑃(𝐵) =
𝐶8

1 × 𝐶4
2 + 𝐶8

2 × 𝐶4
1

𝐶12
3 =

8

11
 

 هنا نميز ثلاث حالات : تضم اما إبراهيم او فاطمة   تشكيلها حيث الممكن  اللجانعدد  •
 )اللجنة تضم إبراهيم ولا تضم فاطمة ( او)اللجنة تضم فاطمة ولا تضم إبراهيم( او)اللجنة تضم إبراهيم و تضم فاطمة(

𝐶1أي عدد الحالات الممكنة :  
1 × 𝐶10

2 + 𝐶1
1 × 𝐶10

2 + 𝐶1
1 × 𝐶1

1 × 𝐶10
1 = 45 + 45 + 10 = 100 

 

𝑃(𝐶)ومنه :   =
100

220
=

5

11
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 " اللجنة تضم إبراهيم "  𝐷نضع حادثة  (2

 𝑃𝐵(𝐷)أي حساب الاحتمال   علما ان اللجنة من جنسين مختلفين ما احتمال ان تكون تضم إبراهيم

𝑃𝐵(𝐷) =
𝑃(𝐵 ∩ 𝐷)

𝑃(𝐵)
 

𝐵الحادثة  ∩ 𝐷 "  نميزحالتين اللجنة تضم إبراهيم وامرأتين او اللجنة تضم   جنسين مختلفين " أياللجنة تضم إبراهيم ومن

𝐶1  إبراهيم ورجل وامرأة ومنه عدد الحالات الممكنة هو :
1 × 𝐶4

2 + 𝐶1
1 × 𝐶7

1 × 𝐶4
1 = 6 + 28 = 34 

𝑃(𝐵 ∩ 𝐷) =
34

220
=

17

110
 

 اذن :  

𝑃𝐵(𝐷) =
𝑃(𝐵 ∩ 𝐷)

𝑃(𝐵)
=

34

160
=

17

80
 

 :   الذي يرفق بكل اختيار عدد الرجال في اللجنة المكونة  𝑋المتغير العشوائي   (3

 𝑋اللجنة اما ان تضم رجل او رجلان او ثلاث رجال او لا تضم أي رجل ومنه قيم المتغير العشوائي  
 .   3،  2،   1،   0الممكنة هي :  

 :  𝑋قانون احتمال المتغير العشوائي   (أ

• P(X = 0) =
𝐶4

3

𝐶12
3 =

1

55
 

• P(X = 1) =
𝐶8

1×𝐶4
2

𝐶12
3 =

12

55
 

• P(X = 2) =
𝐶8

2×𝐶4
1

𝐶12
3 =

28

55
 

• P(X = 3) = 𝑃(𝐴) =
14

55
 

 : 𝐸(𝑋)مل الرياضياتي  الاب احس (ب
 

𝐸(𝑋) = 0 ×
1

55
+ 1 ×

12

55
+ 2 ×

28

55
+ 3 ×

14

55
=

110

55
= 2 

 
|𝑃(|𝑋 (ج > ln 𝐶𝑒

1)     : 

 

|𝑋| > ln𝐶𝑒
|𝑋|تكافئ  1 > ln 𝑒   تكافئ|𝑋| > 𝑋تكافئ   1 ∈ ]−∞;−1[ ∪ ]1;+∞[ 

 

𝑋تكافئ   ∈ {2; |𝑃(|𝑋ومنه :     {3 > ln 𝐶𝑒
1) = 𝑃(𝑋 = 2) + 𝑃(𝑋 = 3) =

28

55
+

14

55
=

42

55
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و توفيقة عضوين أي  عضوين  ةهي ترتيب لجنة من نفس الأشخاص مكونة من رئيس و نائب و مساعدين (4
𝐴12عدد اللجان الممكن تشكيلها هو :  

2 × 𝐶10
2 = 5940 

" هو الاحتمال العكسي ان تكون اللجنة من نفس  احتمال ان تكون اللجنة من جنسين مختلفين  " 𝐻نضع  
 : الجنس ومنه 

𝑃(𝐻) = 1 − (
𝐴4

2 × 𝐶2
2

5940
+

𝐴8
2 × 𝐶6

2

5940
) = 1 − (

12

5940
+

840

5940
) = 1 −

852

5940
=

5088

8940

=
425

495
 

 

 نقاط ( :  7التمرين الرابع  )

)بـ :   ℝالمعرفة على  fلتكن الدالة            ) ( )2 xf x ax bx c e−= + +  . 

)أعداد حقيقية  و   cو b؛ aحيث   )fC   تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس 

)بحيث يقبل  cو b؛ aن الأعداد الحقيقية  يعي ت -1 )fC عند النقطة( )3;0 −A  و العدد 3مماسا معامل توجيهه

)حل للمعادلة  3 ) 0f x = . 

( ) 30 −=f 3و هذا يعني−=c  

)لدينا  و ) ( ) ( ) ( )  xxx ecbxbaaxecbxaxebaxxf −−− −+−+−=++−+= 22' 22   

( ) 30' =f  3يعني أن=−cb;   0و منه=b 

( ) 03 =f   يعني ان( ) ( ) 0333 3 =−= −eaf  1و منه=a 

3نضع  -2 , 0 , 1c b a= − = )تصبح  = ) ( ) xexxf −−= 32 

)باحس ) ( ) 0lim3limlim
2

2 ==−=
+→

−

+→+→ xx

x

xx e

x
exxf  لأنه  بوضع  tx   نجد =2

0lim4
4

limlim

2

2

22

=







=








=

+→+→+→ tttxxx e

t

e

t

e

x
 

( ) ( ) +== −

−→−→

x

xx
exxf 2limlim 

): المشتقة :   fالدالة  اتجاه تغير  ةسادر ) ( ) xexxxf −++−= 32' )إشارتها من إشارة  2 )322 ++− xx  

31تنعدم عند العددين   متناقصة على المجالين   fو منه −و 1;−−  و +;3   متزايدة على المجال

 3;1− 

 : و شكل جدول تغيراتها  

+  3 1− − x 

 3

6

e
 + 

 
0 e2− 

( )xf 
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)معادلة لـ   ةبا كت -3 )T   مماس  المنحنى( )fC  0عند النقطة التي فاصلتها=x  33معادلة المماس هي −= xy 

)ن إحداثيات نقط تقاطع  يعي ت )fC   مع حامل محور الفواصل 

( ) 0=xf 032يكافئ =−x .  3اي ان=x 3او−=x  نقطتي التقاطع هما( )0;3Bو( )0;3−C 

 

)رسم  -4 )T   و( )fC  

 فإن   ℝمن  xن أنه من أجل كل عدد حقيقي يبي ت -5

( ) ( ) ( )2 ' " 2 xf x f x f x e−+ + =  

( ) ( ) xexxf −−= و 32

( ) ( ) xexxxf −++−= 32' 2 

( ) ( ) ( ) xx exxexxf −− −−++−= 3222" )أي ان 2 ) ( ) xexxxf −−−= 14" 2 

)و منه ) ( ) ( ) ( ) xx eexxxxxxfxfxf −− =−−+++−−=++ 2146423"'2 222 

   ℝعلى  fدالة أصلية للدالة  جااستنت 

( ) ( ) ( ) xexfxfxf −=++ )يكافئ  2'"2 ) ( ) ( ) xexfxfxf −+−−= هي fو منه الدالة الأصلية للدالة   2'"2

)حيث  Fالدالة ) ( ) ( ) xexfxfxF −−−−= )أي   2'2 ) ( ) ( ) xxx eexxexxF −−− −++−−−−= 23232 22  

)أي  ) ( ) ( ) xxx eexxexxF −−− −−−++−= 23262 )و منه22 ) ( ) xexxxF −+−−= 122 

)ب بوحدة المساحات ، مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني  احس -6 )fC   ومحور الفواصل والمستقيمين اللذين

1xمعادلتاهما    هي   =3xو   =

( ) ( ) ( )  ( )  ( ) ( ) 3133

3

3

1

3

1

3

3

142344 −−− −+++=+−=+−=   eeexFxFdxxfdxxfA 

( ) ( )  aueeeA .142344 313 −−− −+++= 

7- m   وسيط حقيقي   ناقش بيانيا وحسب قيمm  عدد وإشارة حلول المعادلة
2 3 0xx me− + = 

)المعادلة تكافئ     )32 −−= xmex

)أي ان    ) xexm −−=− )يكافئ    32 )xfm =−   

)حلها هو إيجاد  فواصل نقاط تقاطع المنحنى   )fC  المستقيم( )m المعادلة   ذوmy −=   

 المناقشة 

em  لما • 2−−  أي ان em 2  نلاحظ ان( )m و( )fC   . لا يتقاطعان و منه ليس للمعادلة حلول 

emلما  • emأي ان −=−2 )نلاحظ أن =2 )m و( )fC    يتقاطعان في نقطة وحيدة فاصلتها سالبة ومنه

 للمعادلة حل وحيد سالب.
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emلما  • 23 −−− أي ان em 23   نلاحظ أن( )m  و( )fC    يتقاطعان في نقطتين فاصلاتهما

 ين سالبان ومنه  للمعادلة حلين سالب

)نلاحظ أن  m=3أي ان m−=−3لما   • )m  و( )fC   يتقاطعان في نقطتين إحداهما فاصلتها معدومة

 و الأخرى فاصلتها  سالبة ومنه  للمعادلة حلين إحداهما معدوم و الأخر سالب .

30لما  • −− m 30 أي ان m  نلاحظ أن( )m  و( )fC    يتقاطعان في نقطتين فاصلاتهما

 مختلفان في الاشارة ومنه  للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة .

0لما  •
6
3

− m
e

0  أي ان  
6
3

− m
e

)نلاحظ أن   )m  و( )fC    يتقاطعان في ثلاثة نقاط  نقطتان

 فاصلاتهما موجبتان و نقطة فاصلتها سالبة  ومنه  للمعادلة حلين موجبان و حل سالب  . 

3 لما •

6

e
m 3  أي أن −=

6

e
m )نلاحظ أن  =− )m  و( )fC  يتقاطعان في نقطتh  ن فاصلاتهما

 مختلفان في الاشارة ومنه  للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة

3لما  •

6

e
m −3 أي ان

6

e
m −  نلاحظ أن( )m و( )fC    يتقاطعان في نقطة فاصلتهما سالبة  ومنه

 للمعادلة حل وحيد  سالب .

 انتهى الموضوع الثاني  
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 لجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبيةا

 سةتب مديرية التربية لولاية                             وزارة التربية الوطنية
  -الشريعة– شرفي الطيبثانوية                                 امتحان بكالوريا تجريبية                          

 35/05/4246                                                            علوم تجريبية :شعبةال

 سـا ونصف 5دة: ـالم                                                 الرياضيات مادة: في اختبار

 ان يختار أحد الموضوعين الآتيين: عمى المترشح
 الموضوع الأول

  نقاط ( 05) التمرين الأول:
)لتكن المتتالية    )nu  بـ عمى المعرفة :

0 3u  ، 
1 6u  ومن أجل كل عدد طبيعيn:  2 1

5 1

4 4
n n nu u u   

)ولتكن المتتاليتين  )nv  و( )nw  1بـ :  المعرفتين عمى

1

4
n n nv u u    7وn nw u  

)برىن أن المتتالية  .1 )nv ثم استنتج أنو من أجل كل عدد طبيعي  ، ثابتةn  :1

1
( 21)
4

n nu u   

  : nبرىن بالتراجع أنو من أجل كل عدد طبيعي  .2
1 7n nu u   . 

)بين أن المتتالية  .3 )nu . متقاربة 
)أثبت أن  -أ .4 )nw ىندسية يطمب تعيين أساسيا وحدىا الأول  متتالية. 

أكتب- ب
nw  بدلالةn  ثم استنتج أنو من أجل كل عدد طبيعيn  :

1
1

7
4

n

nu



 
   

 
 

limأحسب  -جـ n
n

u


 .   
0  نضع : .5 17 7 ... 7n nS u u u       

عبر عن المجموع  -
nS بدلالة n  ،  ثم أحسب lim n

n
S


 . 

 نقاط ( 00) :ثانيالتمرين ال
 أجب بصحيح أو خطأ مع التبرير في كل حالة : 

1. f  الدالة العددية المعرفة عمى المجال 1;3  : بـ( ) ln( 1)f x x  
عمى المجال  fالقيمة المتوسطة لمدالة  1;3  2ىي ln64. 

)sinحمول المعادلة التفاضمية  .2 ) 0y ex    ىي الدوال :   فيsin( )y e ex c   معc. 

الشكل الجبري لمعدد المركب  .3
4048

2 cos sin
4 4
i

   
  

  
 .20242ىو :  

1الشكل الأسي لمعدد المركب  .4

1 3

i

i



 
  ىو  

13

12
2

2

i

e


. 

 
 قمب الورقة  أ                                                                                           

4 من 1الصفحة   
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 2024/بكالوريا تجريبية علوم تجريبية الرياضيات/اختبار في مادة 
 نقاط( 00) التمرين الثالث:

1كريات صفراء تحمل الرقم  ثلاثو  كريات سوداء تحمل الرقم  أربعيحتوي كيس عمى    و كرتين بيضاوين
 .كل الكريات متماثمة لا نفرق بينيا عند الممس، عدد طبيعي غير معدوم  ، حيث1تحملان الرقم 

 نسحب عشوائيا من ىذا الكيس ثلاث كريات في أن واحد .
 أحسب احتمال الأحداث التالية :  .1

A  : " عمى الأكثرالحصول عمى كرية بيضاء".      B : "الحصول عمى ثلاث كريات تحمل نفس الرقم". 
C : "1الرقم  تحملانمن بين الكريات الثلاث  كرتين الحصول عمى   ". 

المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عممية سحب مجموع الأرقام المسجمة عمى الكريات السوداء المسحوبة و  X. ليكن 2
 اذا كانت كل الكريات ليست سوداء . 0الذي يأخذ القيمة 

 .احتمالوعرف قانون  ،  ثم، 2، 3 ،0ىي :  Xالقيم الممكنة لممتغير العشوائي برر أن -أ

4:  الأمل الرياضياتي بين أن  -جـ
α
3

E X ( ) يا يكون: أجمالتي من  ثم حدد قيم ،  ( ) 1 2E x   . 

 التمرين الرابع :)00 نقاط(
) نعتبرg  بـ  الدالة العددية المعرفة عمى :  3 22 1g x x x     

 .gأدرس تغيرات الدالة  )1    
)برىن أن المعادلة ) 2     ) 0g x   تقبل حلا وحيدا  0.7ثم تحقق أن  ،في 0.6   . 
)استنتج اشارة  (3     )g x  عمى . 
 )f  بـ :  الدالة العددية المعرفة عمى  2 3 2 1(1 ) xf x x x x e        ليكن و( )fC التمثيل البياني لمدالة
f  الوحدة :    (⃗  ⃗   ) المستوي المنسوب الى المعمم المتعامدفي (‖ ⃗‖       ،‖ ⃗‖      ) 
1xبين أنو من أجل كل عدد حقيقي  -أ .1    : 2فان 31 x x x   . 

1xمن أجل كل عدد حقيقي استنتج أنو  -ب    : 3فان 2 10 ( ) 4 xf x x e   . 

بين أن :  -جـ
3

lim 0
xx

x

e
  حساب   -. ب1و استنتج من السؤالlim ( )

x
f x


 ثم فسرىا ىندسيا . 

x  :بين أنو من أجل كل عدد حقيقي -أ .2  2 1( ) xf x g x e    
limأحسب  -ب ( )

x
f x


 . fثم شكل جدول تغيرات الدالة  ,

)أحسب  .3 1.1)f   ،( 1)f   (0) وf ، ثم أنشئ( )fC  .  (نأخذ ( ) 5f   ). 
  بـ :   المعرفة عمى Fلتكن الدالة العددية  .4  3 2 2 1( ) xF x ax bx cx d e      

 . عمى  fدالة أصمية لمدالة  Fحتى تكون  dو a، b، cعين الأعداد الحقيقية  -أ
)أحسب  بالسنتمتر المربع  ،عدد حقيقي موجب تماما   -ب )A   مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى

( )fC  0و المستقيمات التي معادلاتياy  ،  0x     وx ،  : 2ثم تحقق أنcm
11

lim ( )
4

A e





 . 

 
الأولانتهى الموضوع  .                                                                                               

4من  2الصفحة   

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



3 

 2024/بكالوريا تجريبية علوم تجريبية اختبار في مادة الرياضيات/
 الموضوع الثاني:

  نقاط ( 05)التمرين الأول:
) عدديةالمتتالية ال ( )nu 3:  حدىا الأولمعرفة بـ

0 4u e  ،من أجل كل عدد طبيعي  وn :1 2n nu u  
n  :4nuبرىن بالتراجع أنو من أجل كل عدد طبيعي  /1    . 
)/ بين أن المتتالية 2   )nu ثم استنتج أنيا متقاربة . ،متناقصة تماما 
)  المتتالية العددية( )nv كمايمي :  معرفة عمىln( ) 2ln2n nv u  

)بين أن  -أ (1 )nv  1أساسيا  ىندسيةمتتالية

2
 .أحسب حدىا الأول  ثم ، 

عبارة الحد العام  nأكتب  بدلالة   -ب      
nv  ، عبارة الحد العام استنتج ثم 

nu  بدلالةn   و أحسبlim n
n

u


 . 
2025ln:  حيث  n أوجد قيمة العدد الطبيعي (2   2

0 1 ... 6(1 )nv v v e      . 
الجداء :  n( أحسب بدلالة 3  

0 1 ...n nP u u u    . 
 نقاط ( 00) :ثانيالتمرين ال

 . 6 و 5، 4، 3، 2، 1زىر نرد مغشوش و مكعب الشكل حيث كل وجو من الوجوه مسجل عميو أحد الأرقام : 
نسمي 
i
p  احتمال ظيور الرقمi  1مع 2 3 4 5 6i { ; ; ; ; ; و الأعداد  {

1
P ،

2
P، 

3
P، 

4
P، 

5
P  و 

6
P  تشكل بيذا

1ساسيا الترتيب حدودا متتابعة من متتالية حسابية أ

30
 . 

 نرمي ىذا الزىر مرة واحدة :  .1

بين أن :  - أ
1

1

12
P   : ثم استنتج

2
P  ،

3
P ، 

4
P  ،

5
P  و

6
P. 

 أحسب احتمال ظيور رقم زوجي . - ب
 المتغير العشوائي الذي يرفق بعدد مرات ظيور رقم زوجي . Xنرمي ىذا الزىر ثلاث مرات عمى التوالي و ليكن . 2   

 ) يمكن الاستعانة بشجرة الاحتمالات(   الممكنة ؟  Xماىي قيم  - أ
Eأحسب أممو الرياضياتي  و ، Xعرف قانون احتمال المتغير العشوائي  - ب X( ) . 
مرة عمى التوالي وليكن  n. نرمي الان ىذا الزىر3

n
P . ىو احتمال ظيور رقم زوجي مرة  واحدة عمى الأقل 

أحسب  - أ
n
P  بدلالةn . 

0عين العدد الأدنى من الرميات حتى يكون  -ب     99
n
P  . . 

 نقاط ( 00) :ثالثالتمرين ال
2المعادلة :  مجموعة الأعداد المركبة حل في . 1 2 2 0z z  . 
Oالمتجانس الى المعمم المتعامد و المنسوب  المستوي المركب . 2 u v( ; ,  لواحقيا :  Dو A،B،C , نعتبر النقط(

 1
A
z i   ،  

B A
z z  ،  

π

32
i

C
z e   و

D A
z z  عمى الترتيب .

 

 
4من  3الصفحة   

 أقلب الورقة 
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 2024/بكالوريا تجريبية علوم تجريبية اختبار في مادة الرياضيات/
 كتبأ )أ    

A
z  استنتج الشكل الاسي لكل من : عمى الشكل الأسي ثم 

B
z   و 

C A
z z . 

كل من :  ب( أكتب    
C
z   و

C A
z z 13ثم استنتج القيمة المضبوطة  لـ  ،عمى الشكل الجبريπ

12
tan . 

Aأكتب العدد المركب  جـ(   

B

z

z
 . OABثثم استنتج طبيعة المثم ،الأسي الشكل الجبري  و عمى 

بحيث يكون  n. عين قيم العدد الطبيعي 3
n

A

B

z

z

 
  
 

 .تخيمي صرف  

)E. عين 4 1حيث:  zمن المستوي  ذات اللاحقة  Mمجموعة النقط  ( 1z i iz i     .   
 نقاط ( 00) :رابعالتمرين ال

نعتبر الدالة العددية )g  المعرفة عمى المجال 0;  بـ :ln
( )

x
g x e

x
   

احسب  1)     
0

lim
x

g x




limو    ( )
x

g x


 . 

عمى المجال gاتجاه تغير الدالة  أدرس   2)  0;  ،شكل جدول تغيراتيا  ثم. 
)1أحسب   (3    )g e  استنتج اشارة  ثم( )g x المجال عمى  0; . 

 )f  الدالة العددية المعرفة عمى 0;  : بـ  21
(ln )
2

f x x ex e      ليكن( )fC التمثيل البياني لمدالة

f  الوحدة :    (⃗  ⃗   ) في  المستوي المنسوب الى المعمم المتعامد (‖ ⃗‖       ،‖ ⃗‖      ) 
أحسب   1)   

0

lim
x

f x




limثم أحسب  ،مع تفسير النتيجة بيانيا  ( )
x

f x


 . 

من  المجال  xبين انو من اجل كل عدد حقيقي  )أ )2    0; :  ( )f x g x  
عمى المجال  fاستنتج اتجاه تغير الدالة ب(       0;  ، شكل جدول تغيراتيا .ثم 

)ثم بين أن المعادلة ،  f(1)أحسب   (3 ) 0f x   تقبل حلا وحيدا  0.1يحقق 0.2  . 
أكتب معادلة لممستقيم  -أ (4 T  مماس المنحنى( )fC  1عند النقطة ذات الفاصمة. 

)أدرس الوضع النسبي لممنحنى   -ب        )fC ماسبالنسبة إلى الم T. 
أنشئ المماس( 5   T   و المنحنى( )fC . 
)lnبين أن الدالة :  -( أ6    )x x x x   ىي دالة أصمية لمدالةln( )x x  عمى المجال 0; . 

  :تعمال المكاممة بالتجزئة بين أن باس -ب      
1

1

2 5
(ln ) 2

e

x dx
e

  .  

)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  Sالعدد  2cmأحسب بـ  (7 )fC  و المماس T  و المستقيمان المذان
 معادلاتيما :  

1x e    1وx  . 
 انتهى الموضوع الثاني                                                          

            نتمنى لكم النجاح و التوفيق في امتحان شهادة البكالوريا    
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 مدٌرٌة التربٌة لولاٌة باتنة                            وزارة التربٌة الوطنٌة                          
  -تازولت-أحمد سلٌمانً /الأمٌر عبد القادرالشهٌد  ثانوٌتا                           اختبار بكالورٌا تجرٌبً فً مادة الرٌاضٌات   

 م0202ماي دورة                               ساعات ونصف 3المدة:                                 ةتجرٌبٌ مالشعبة: علو

 على المترشح أن ٌختار أحد الموضوعٌن التالٌٌن
 الموضوع الأول

 نقاط( 05)التمرٌن الأول:

I) فً الشكل الممابل، fCتمثٌل البٌانً للدالة الf المجال المعرفة على 1;0   :بـ 
12

2




x

x
xf    و d المستمٌم             

y المعادلةذو x 

  بٌن أن الدالةf  متزاٌدة تماما على المجال 0;1 . 

II ) المتتالٌة نعتبر nu  كما ٌلً:المعرفة 
5

1
0 u ومن أجل كل عدد        

n:   طبٌعً 1n nu f u  
                               دون ،الفواصلمحورحامل على  3uو 0u،1u،2uأ( مثل الحدود (  1

 ( 1رلم المرفمةالوثٌمة  )التمثٌل ٌكون علىخطوط الرسمزامبر هاسابح
ب( ضع تخمٌنا حول اتجاه تغٌر المتتالٌة       nu.وتماربها 

: nمن أجل كل عدد طبٌعً بالتراجع أنه برهن  (2
2

1
u0 n  

اتجاه تغٌر المتتالٌة ادرس  (3 nu ، استنتج أنها متماربة.و 

III نعتبر المتتالٌة ) nv  ًالمعرفة من أجل كل عدد طبٌعn   :ًكما ٌل
12

3n



n

nn

u

u
v 

06بٌن أن:  (1 n1n  vv ثم استنتج أن المتتالٌة ، nv.هندسٌة، مع تعٌٌن أساسها وحدها الأول 
 . nبدلالة  nvأ( اكتب عبارة الحد العام   (2

nب( بٌن أن:           
2 3

n

n

n

v
u

v



،n، ثم إستنتج أنه من أجل كل عدد طبٌعً   

1n
23

2



n

n

u. 

limأحسب: ج(            n
n

u


 . 

حٌث: nSالمجموع  nبدلالة  أحسب (3
     

n

nn

u

vu

u

vu

u

vu
S

12
...

1212

1

11

0

00
n








 

 نقاط(  04) :التمرٌن الثانً
التالٌة: zالمعادلة ذات المجهول ℂبة حل فً مجموعة الأعداد المرك  (1   01644 2  zzz. 
)المتجانس ومنسوب إلى المعلم المتعامد المركب الالمستوي  فً (2 ); ,u vo  نعتبر النمطA ،B وCتً لواحمها على ال

4Az، 322:  الترتٌب izB    و C Bz z  . 
  الأعداد المركبة أكتبAz،Bz  وCzًبٌن أن النمطثم  على الشكل الأسA،B وC  تنتمً إلى نفس الدائرة ٌطلب تعٌٌن

 عناصرها الممٌزة.
حٌث  Lنعتبر العدد المركب  (3

AC

AB

zz

zz
L




 . 

 . ABCستنتج طبٌعة المثلث إعلى الشكل الأسً ثم  Lكتب العدد أ( أ        
حتى ٌكون العدد المركب  n( عٌن لٌم العدد الطبٌعً ب  

nL ًحمٌم. 

 أوجد عبارته المركبة.؟ CإلىBوٌحول  Aالذي مركزه  r( ما طبٌعة التحوٌل ج  

 . rبالتحوٌل  Cصورة  Eلاحمة النمطة Ez( عٌن د  

 علل اجابتن . ؟ ABCE( ما طبٌعة الرباعً هـ       
4)  مجموعة النمطM  ذات اللاحمة من المستويz 4322:حٌث  ziiz 

تنتمٌان إلى Bو Eبٌن أن كلا من النمطتٌن  ( أ  
عٌن طبٌعة المجموعة  ( ب  . 

 أقلب الصفحة                                  2من 1صفحة                                                                   
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 نقاط( 22) :التمرٌن الثالث
 -0،0،1، 1،1 : ت سوداء مرلمة بـ وخمس كرٌا  -1، 1،1،1،0 :ٌحتوي كٌس على خمس كرٌات بٌضاء مرلمة بـ

 ت فً آن واحدهذا الكٌس ثلاث كرٌا لا نفرق بٌنها عند اللمس. نسحب عشوائٌا من متماثلة ت كل الكرٌا
I)  نعتبر الحوادثA،B،C 

          A ت من نفس اللون"  ،" الحصول على ثلاث كرٌا  B 0ت المسحوبة ٌساوي " مجموع أرلام الكرٌا  " 

          C كرٌتٌن مختلفتٌن  فً اللون " الحصول على" 
احسب   (1       P A ، P B  ، P C  . 

( بٌن أن: 2       
120

7
BAP  ان ت. هل الحدثA وB .مستملان؟ مع التبرٌر 

 ت الثلاث من نفس اللون؟، ما احتمال أن تكون الكرٌا 0ٌساوي ت المسحوبة مجموع أرلام الكرٌا ( علما أن3      
II )نعتبرX  ت الثلاث المسحوبة.ي ٌرفك بكل سحب مجموع أرلام الكرٌاالذ العشوائًالمتغٌر 

 ؟Xما هً المٌم الممكنة للمتغٌر العشوائً  (1
ًٌاتثم احسب أمله الرٌاض Xلمتغٌر العشوائً عٌن لانون إحتمال ا (2 E X . 
6"  أحسب إحتمال الحدث  (3 2024Xe   " 

 نقاط( 20)التمرٌن الرابع:

المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس  ; ,O i j  
I)    التمثٌل البٌانً للدالةxx ln  و   22التمثٌل البٌانً للدالة  xy

  تماطع  هً فاصلة نمطة  و  
بمراءة بٌانٌة حدد وضعٌة  (1   بالنسبة لـ   على ;0. 
2) gلدالة المعرفة علىا ;0  :بـ    xxxg ln22  

إشارةxحسب لٌم العدد الحمٌمً استنتجأ(   g x 
1,41,3تحمك أن  ب(              

II)  العددٌةالدالة لتكنfالمجال على المعرفة ;0 بـ: 
x

x
xxf

ln1
1




ولٌكن  fCالمتعامدالمعلم  توي المنسوب إلى تمثٌلها البٌانً فً المس  

المتجانس و ; ,O i j   وحدة الطول(2cm  ) 

أحسب  (1 
0

lim
x

f x


، ثم بٌن أن :النتٌجة هندسٌا  فسرو lim
x

f x


  

من المجال  xأ/ بٌن أنه من أجل كل  (2 ;0 : 
 

2x

xg
xf  

   ثم شكل جدول تغٌراتها.fة اتجاه تغٌر الدالاستنتج / ب

بٌن أن:  (3 



1

12 f : ثم جد حصرا لـ f. 

المستمٌم  أ/ بٌن أن (4  1ذا المعادلةy x ممارب مائل   لـ fC عند 
ب/ ادرس وضعٌة  fC  بالنسبة للمستمٌم  

ه ٌوجد مماس بٌن أن (5 Tلمنحنى ل fC  المستمٌم  ٌوازي معادلة له. تعٌٌن ٌطلب 

كلا من  رسمأ (6 و Tلمنحنى ثم ا fCنأخذ( 1 1f و  0.9f ) 
0المعادلة: عدد حلول mلٌم الوسٌط الحمٌمً  نالش بٌانٌا و حسب (7 eex mx 

III) F  الدالة المعرفة على ;0  :بـ   
21

ln ln
2

F x x x  

دالة أصلٌة للدالة  F(تحمك أن 1
1 ln x

x
x


على المجال    ;0 

لحٌز المستوي المحدد بـ ل Aبالسنتمتر المربع المساحة  إستنتج(2 fC   1و المستمٌمات التً معادلاتهاy x   ، 

1x   و  x e 
 بالتوفٌق                                                                                                        انتهى الموضوع الأول
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 الموضوع الثانً
 نقاط( 20) التمرٌن الأول:

I)  nu 0المتتالٌة العددٌة المعرفة بـ

1

2
u  ًومن أجل كل عدد طبٌعn:   1

3 2

2

n
n

n

u
u

u






 

n   :1(  بٌن أنه من أجل كل عدد طبٌع1ً          

4
3

2
n

n

u
u

  


 

n:   1( برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبٌعً 2          2nu   
( بٌن أن المتتالٌة 3          nu   متزاٌدة تماما ثم استنتج أنها متماربة 

II) ًنضع من أجل كل عدد طبٌعn    :
1

n
n

n

u
v

u





حٌث      

حتى تكون  (  عٌن لٌمة 1 nv   متتالٌة هندسٌة أساسها
1

4
q   ٌطلب تعٌٌن حدها الأول 

2نفرض أن ( 2  
 nبدلالة  nvأ(  أكتب     

:nأنه من أجل كل عدد طبٌعً  ب(  استنتج   
2 4 1

4 1

n

n n
u

 



lim،ثم أحسب  n

n
u


 

،nSكلامنnأحسب بدلالةج(   
'

nSوnP :0حٌث 1 ......n nS v v v   ،
'

0

3 3
......

1 1
n

n

S
u u

  
 

0و  1 ......n nP v v v    

III) نعتبر المتتالٌة العددٌة nw بـ:     المعرفة على lnn nw v 

(  بٌن أن المتتالٌة  1   nw   حسابٌة ٌطلب تعٌٌن أساسها وحدها الأول 
 nبدلالة   nw( اكتب 2      

 نقاط( 22) التمرٌن الثانً:
 عٌن الاقتراح الصحٌح الوحٌد من بٌن الاقتراحات الثلاثة فً كل حالة من الحالات الأتٌة مع التبرٌر 

المركب (الشكل الجبري للعدد1

2024

3

2

i 
  
 

أ(    : هو  
3 1

2 2
i 

         
ب(

1 3

2 2
i            )جـ

1 3

2 2
i  

sin( الشكل الآسً للعدد المركب   2 cos
10 10

i
    

    
   

10أ(     :هو  
i

e


ب(            
2

3
i

e


جـ(            
3

5
i

e


 

3 )A وB  2نمطتان لاحمتٌهما على الترتٌبAz 
2Bzو    ،  مجموعة النمطM  ذات اللاحمة   بحٌث

2 1

33 6iZ i

 


 

أ( دائرة لطرها   :هً  AB              ب(  نصف مستمٌم AB
           

جـ(  محور المطعة المستمٌمة  AB 

4 )A وB  :1 نمطتان لاحمتٌهما على الترتٌبAZ i  ، 2 3 1BZ i    لاحمة النمطة ،C من المستوي 

متماٌس الأضلاع والزاوٌة الموجهة  ABCبحٌث ٌكون المثلث         ; 2
3

AB AC k


  حٌثk ًه: 

أ(    2 1 3CZ i           )ب 1 1 2 3CZ i           )1جـCZ i   

 نقاط( 22التمرٌن الثالث)
  صندوقٌحتويUوٌحتوي  وأربع كرٌات سوداء على ستة كرٌات حمراء

على ثلاث كرٌات حمراء وكرٌة سوداء وكرٌة بٌضاء ، نرمز Vصندوق

 للبٌضاء B للسوداء و Nللحمراء ،  R  للكرٌات بـ: 

I)  كرٌات من الصندوق   3نسحب عشوائٌا على التوالً ودون إرجاعU 

 (-2-)وثٌمة رلم فمة على الوثٌمة المرشجرة الاحتمالات  كمل( أ1   
A  نعتبر الحوادث التالٌة: (2     كرات حمراء "  3" الحصول على   

 "  الحصول على كرٌة حمراء على الألل " Bو                                 
 
 

 أقلب الصفحة                                           2من  3الصفحة                                                           
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 احسب P A  ثم بٌن أن 
29

30
P B                                                       

II) نسحب عشوائٌا كرٌتٌٌن فً آن واحد من الصندوقU وكرٌة واحدة من الصندوقV 

 سوداء ما هو احتمال سحب كرٌة حمراء على الألل Vعلما أن الكرٌة المسحوبة من      1) 

 المتغٌر العشوائً الذي ٌرفك بكل سحب عدد الكرٌات البٌضاء المسحوبة Xلٌكن ( 2     
:هXًأن لٌم المتغٌر العشوائً  برر أ(          0,1 

الرٌاضٌاتً حسب أملهأ ثم  ،Xن لانون إحتمال المتغٌر العشوائًعٌ ب(        E Xاستنتج  و 2024 1445E X 

ج( أحسب          2
ln ln 0P X X  

 نقاط( 20) :رابعالتمرٌن ال
المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  ; ,O i j،  وحدة الطول(1cm ) 

I) gبـ : الدالة المعرفة على      2xg x e x   

 وشكل جدول تغٌراتها gأدرس تغٌرات الدالة أ( 

إشارة  xب( إستنتج حسب لٌم العدد الحمٌمً      g x 
II) لتكن الدالة العددٌةfبـ: المعرفة على   1 xf x x x e  ولٌكن fC تمثٌلها البٌانً فً المعلم السابك 

احسب (1 lim
x

f x


و      lim
x

f x


 

x   :بٌن انه من اجل كل عدد حمٌمً (2   xf x e g x  
 ثم شكل جدول تغٌراتها fالدالة  استنتج اتجاه تغٌر (3

بٌن أن المعادلة   (4  0f x    تمبل حلا وحٌدا  حٌث
1

0
2

 

بٌن أن المستمٌم (5  المعادلة  ذاy x لمنحنىمستمٌم ممارب مائل لـ fC عند 
ٌة وضعادرس  (6 fC  بالنسبة للمستمٌم  
بٌن أن المنحنى (7 fC  ٌمبل نمطة انعطاف ٌطلب تعٌٌن إحداثٌاتها 
معادلة المماساكتب  (8  للمنحنى fC الذي ٌوازي المستمٌم  
أحسب (9 0f ارسمثم ،  و fC 

عدد وإشارة حلول المعادلة  mالحمٌمً لٌم الوسٌط نالش حسب( 10
1

x

x
m

e


 

III)  لتكنAمساحة الحٌز المستوي المحدد بالمنحنى fC   والمستمٌمات التً معادلاتهاy x، x  1 وx                

 1عدد حمٌمً اكبر تماما من  حٌث       

(باستعمال التكامل بالتجزئة احسب   1       
1

1 xx e dx



 

limواستنتج Aالمساحة بالسنتمترالمربع وبدلالة  (احسب2       A


 

IV) hبـمعرفة على اللة الدا  :   2 xh x f x e 
 وشكل جدول تغٌراتهاhادرس اتجاه تغٌر الدالة ( 1     

 
 
 بالتوفٌق                                                                                                         انتهى الموضوع الثانً 

 
مع تمنٌاتنا لكم بالتوفٌق والنجاح فً البكالورٌا 

 نجاحكم فخر لنا فاسعوا لتحقٌق أفضل النتائج 
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
 - بوحاتم –  ثانوية صالح بوجنانة                                        مديرية التربية لولاية ميلة 

 . 2024دورة: ماي                                                     التجريبي بكالوريا امتحان ال
                                                                  علوم تجريبية : الشعبة 

  د 00سا و  00المدّة :       في مادة : الرياضيات                               اختبار
  على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين :

 
  نقاط ( 04: ) التمرين الأول 

 -4; 3حمراء تحمل الأرقام كريات  ثلاثو  -1;0 ; 1; 2 ; 3تحمل الأرقام  كريات بيضاء خمس يحتوي صندوق على
. الكريات كلها متماثلة ولانفرق بينها عند اللمس .نسحب عشوائيا  0 ; 4خضراء تحملان الرقمين  ينكريتو . 0و
 . الصندوقمن  ثلاث كريات في آن واحدو 
 حدث من الأحداث التالية :  ( أحسب احتمال  كل1
A  ثلاث كريات مختلفة اللون: " الحصول على      "B  مجموع أرقامها معدوم: " الحصول على ثلاث كريات   " 
𝐴̅ احتمال الحادثة :  أحسب أ . (2 ∩ 𝐵 . 
𝐴̅ب. استنتج أنّ احتمال الحادثة ،    ∪ 𝐵  19هو

120
 . 

 .  0الكريات المتبقية التي تحمل الرقم كريات عدد  لثلاثالمتغيّر العشوائي الذي يرفق بكل سحب  X( ليكن 3
 . Xثمّ عرف قانون احتمال المتغير العشوائي  X عيّن القيّم الممكنة لـــأ. 

2أحسب احتمال الحادثة :  " ب.  − 𝑙𝑛𝑋 ≥ 0 " 
 (  ن ..04التمرين الثاني : )

1 )𝑃(𝑧)  كثير حدود للمتغير المركب𝑧 : المعرف كمايلي 

               𝑃(𝑧) = 𝑧3 + (2 − √3)𝑧2 + (3 − 2√3)𝑧 + 6 . 

𝑃(𝑧)بحيث يكون :   𝑏 و 𝑎ثمّ عينّ العددين الحقيقيين  𝑃(−2)أ. أحسب      = (𝑧 + 2)(𝑧2 + 𝑎𝑧 + 𝑏) 

𝑃(𝑧)المعادلة :  ℂب. حل في    = 0 . 

;O)المستوي المركب منسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس  نعتبر في   (2 𝑢⃗ ; 𝑣 ) النقط.A ،B   وC  :لواحقها 

 𝑧𝐴 = 1 + 𝑖√3 ، 𝑧𝐵 =  𝑧𝐴  و 𝑧𝐶 =  على الترتيب . 2−

 تنتمي الى نفس الدائرة .  Cو   A ،Bالنقط على الشكل الأسي  ثمّ استنتج أنّ  𝑧𝐶و  𝑧𝐴  ،𝑧𝐵 أ. أكتب كلا من    

 على الترتيب . 𝐶و  𝐴قائمين في  𝐴𝐶𝐸و  𝐴𝐵𝐹حتى يكون المثلثين  𝐹و  𝐸لواحق النقطتين  𝑧𝐹و  𝑧𝐸ب. عين  

)حتى يكون العدد  𝑛ج. عينّ قيم العدد الطبيعي 
 𝑧𝐴

𝑧𝐵
)
𝑛

 حقيقي . 

𝐿على الشكل الأسي حيث :  𝐿( أ. أكتب العدد 3 =
 𝑧𝐴−𝑧𝐶

𝑧𝐵 −𝑧𝐶
 . 

 . 𝐴𝐵𝐶ب. حدد مع التعليل طبيعة المثلث 

 

 4من 1الصفحة 

 الموضوع الأول

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



 متوازي أضلاع . 𝐴𝐵𝐶𝐷حتى يكون الرباعي  𝐷لاحقة النقطة  𝑧𝐷ج. عينّ   

𝑧حيث :  𝑧ذات اللاحقة  𝑀مجموعة النقط   (∆)( عينّ ثمّ أنشئ 4 = 𝑘𝑒−𝑖
2𝜋

+ℝيمسح  𝑘عندما  3
∗ . 

 نقاط ( ..04التمرين الثالث: )
𝑢0المعرفة بـــ :  (𝑢𝑛)العددية  المتتاليةنعتبر  =

1

2
𝑛  :𝑢𝑛+1ومن أجل كل عدد طبيعي   = 21−𝑛(𝑢𝑛)

2 

𝑛  :0أنهّ من أجل كل عدد طبيعي  بينّ( 1 ≤ 𝑢𝑛 ≤ 2𝑛−1 .   

 متناقصة تماما ثمّ استنتج أنهّا متقاربة نحو عدد حقيقي يطلب تعيينه . (𝑢𝑛)( بينّ أنّ المتتالية 2

𝑛  :𝑆𝑛حيث من أجل كل عدد طبيعي  𝑆𝑛( نعتبر المجموع 3 = 𝑢0 + 𝑢1 + 𝑢2 + ⋯+ 𝑢𝑛 . 

0بينّ أنّ :  -     ≤ 𝑆𝑛 ≤ 2𝑛 −
1

2
 . 

𝑣𝑛بـــ :  ℕالمعرفة على  (𝑣𝑛)العددية  المتتاليةنعتبر  = 𝑛 −
𝑙𝑛(𝑢𝑛)

𝑙𝑛2
 . 

 . 𝑛بدلالة  𝑣𝑛هندسية ، ثمّ أكتب  (𝑣𝑛)( برهن أنّ المتتالية 1

𝑛 :  𝑢𝑛طبيعي أنهّ من أجل كل عدد ( بينّ 2 = 2𝑛−2𝑛
lim، ثمّ أحسب  

𝑛→+∞
𝑢𝑛 . 

𝑇𝑛حيث :  𝑛بدلالة  𝑇𝑛( أكتب 3 = 𝑢0 × 𝑢1 × 𝑢2 × …× 𝑢𝑛 . 

 ( نقاط 00)التمرين الرابع : 
I.  نعتبر الدالة العددية𝑔 1] على المعرفة; 𝑔(𝑥)بـــ :  ]∞+ = (1 − 𝑥)𝑒𝑥 + 1 . 
limأحسب ( 1

𝑥→+∞
𝑔(𝑥)  ّأدرس اتجاه تغيّرات الدالة ثم𝑔  1]على المجال;  شكل جدول تغيّراتها . و ]∞+

𝑔(𝑥)( بيّن أنّ المعادلة 2 = 1,27:   حيث 𝛼تقبل حلا وحيدا  0 < 𝛼 < 1,28 . 
;1]على  𝑔(𝑥)( استنتج إشارة 3 +∞[. 

II.  لتكن الدالة𝑓  1[على المعرفة; 𝑓(𝑥)بـــ :  ]∞+ = 𝑒𝑥 − 𝑙𝑛(𝑥 − 1)  .(𝐶𝑓)  تمثيلها البياني في المستوي

;𝑂)المنسوب الى معلم  متعامد  𝑖 ; 𝑗 )    : حيث‖𝑖 ‖ = 1𝑐𝑚  و‖𝑖 ‖ = 0,5𝑐𝑚  

𝑓(𝛼)بين أنّ :  (1 = 𝛼 +
1

𝛼−1
  . 𝑓(𝛼)ثمّ أعط حصرا لــ  

;1[من المجال  𝑥حقيقي من أجل كل عدد  بيّن أ.  (2 𝑓(𝑥) أنّ : ]∞+ = 𝑥 (
𝑒𝑥

𝑥
−

𝑥−1

𝑥
×

𝑙𝑛(𝑥−1)

𝑥−1
)  . 

 . ∞+عند  𝑓ب. استنتج نهاية الدالة    
limأحسب : ( 3

𝑥
>
→1

𝑓(𝑥) ثمّ فسر النتيجة بيانيا . 

;1[من المجال  𝑥حقيقي   بيّن أنّه من أجل كل عدد ( 4 +∞[ : 𝑓′(𝑥) =
−𝑔(𝑥)

𝑥−1
  ،   

 يقبل نقطة انعطاف ؟ علل .  (𝐶𝑓)هل المنحنى  (5
;1[على المجال من  (𝐶𝑓)ثمّ أنشئ المنحنى  𝑓شكل جدول تغيّرات الدالة ( 6 𝑒] . 
𝑥أنّ الدالة أ. تحقق  (0 ↦ (𝑥 − 1)𝑙𝑛(𝑥 − 1) − 𝑥    هي دالة أصلية للدالة𝑥 ↦ 𝑙𝑛(𝑥 − على المجال  (1

]1;+∞[  . 

والمستقيمين ومحور الفواصل  (𝐶𝑓)للحيّز المستوي الحدد بالمنحنى  𝒜ب. أحسب بالسنتمتر المربع المساحة  

𝑥اللذين معادلتهما :   = 𝑥و  1,5 = 2 . 
 انتهى الموضوع الأول 
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  نقاط ( 04) التمرين الأول : 

;O)المستوي المركب منسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس  نعتبر في    𝑢⃗ ; 𝑣 ) النقط.A ،B   وC  :لواحقها 

 𝑧𝐴 = 1 + 𝑖√3 ، 𝑧𝐵 = 1 − 𝑖√3  و 𝑧𝐶 =  𝑧𝐴𝑒𝑖
5𝜋

 على الترتيب . 6

𝑧  :   𝑧2المعادلة ذات المجهول  ℂي مجموعة الأعداد المركبة ( حل في 1 − 2𝑧 + 4 = 0 . 

تنتمي الى نفس الدائرة يطلب تعيين  Cو  A،Bالنقط ثمّ استنتج أنّ  |𝑧𝐶 |و  |𝑧𝐴| ، | 𝑧𝐵 |( أحسب كلا من 2

 مركزها ونصف قطرها .

 على الشكل الأسي . 𝑧𝐶و   𝑧𝐴  ،𝑧𝐵 أكتب كلا من  أ. (3

أكتب  ب.   
 𝑧𝐴

𝑧𝐵
 .  𝐴𝐵𝑂على الشكل الأسي ثمّ استنتج طبيعة المثلث  

)حتى يكون  𝑛( عينّ قيم العدد الطبيعي 4
 𝑧𝐴

𝑧𝐵
)
𝑛

)حقيقي موجب تماما ثمّ اكتب  
 𝑧𝐴

𝑧𝐵
)
2024

 على الشكل الجبري . 

|حيث :    𝑧( عينّ مجموعة النقط  من المستوي ذات اللاحقة 5
𝑖𝑧−√3−𝑖

𝑧̅
| = 1 

 نقاط (  ..04)  التمرين الثاني :

I.  نعتبر الدالة𝑓  كمايلي :   ]∞+;1]المعرفة على المجال𝑓(𝑥) =
𝑥2+3

𝑥+1
 . 

 . 𝑓أدرس اتجاه تغيرّ الدالة   -

II.  العددية  المتتاليةنعتبر(𝑢𝑛)  : المعرفة بـــ𝑢0 = 𝑛  :𝑢𝑛+1ومن أجل كل عدد طبيعي  1 = 𝑓(𝑢𝑛) 

𝑛  :1. برهن بالتراجع أنهّ من أجل كل عدد طبيعي أ ( 1 ≤ 𝑢𝑛 ≤ 3 .   

 . (𝑢𝑛).  أدرس اتجاه تغيرّ المتتالية  ب     

 متقاربة ؟ برر اجابتك . (𝑢𝑛)ج. هل المتتالية     

𝑛   :3ه من أجل كل عدد طبيعي أ. بينّ أنّ  (2  − 𝑢𝑛+1 ≤
3

4
(3 − 𝑢𝑛) . 

𝑛  :0ب. استنتج أنهّ من أجل كل عدد طبيعي     ≤ 3 − 𝑢𝑛 ≤ 2(
3

4
)
𝑛

    

 . (𝑢𝑛)نهاية المتتالية أحسب ج.   

𝑛 :   𝑆𝑛عدد طبيعي نضع من أجل كل  (3  = 𝑢0 + 𝑢1 + 𝑢2 + ⋯+ 𝑢𝑛 

𝑛   :8أنهّ من أجل كل عدد طبيعي بينّ أ.      ((
3

4
)
𝑛+1

− 1) +   3(𝑛 + 1) ≤ 𝑆𝑛  ≤  3(𝑛 + 1)     . 

limأحسب :  ب.    
𝑛→+∞

𝑆𝑛. 

 نقاط ( ..04) التمرين الثالث : 

كريات حمراء و  أربع على   𝑈2يحتوي كيس  و،  بيضاءكريات  أربعو حمراءكريات  خمسعلى  𝑈1يحتوي كيس  

 . ( لانفرق بينها باللمس ) الكريات كلها متماثلة و، بيضاءكريات ثلاث 

، وفي  𝑈1نسحب كريتين في آن واحد من الكيس  3نرمي زهر نرد غير مزيف ، اذا تحصلنا على رقم مضاعف لــ    

 . 𝑈2باقي الحالات نسحب كريتين على التوالي معارجاع الكرية المسحوبة من 
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 " 3الحصول على رقم مضاعف لــ : "  Aنسمي الحدث 

                B  " : الحصول على كريتين من نفس اللون " 

      .( أنقل شجرة الاحتمالات المقابلة ثمّ أكملها 1

 . 𝑃(𝐵)( أحسب 2

 . 𝑈2( علما أنّ الكريتين المسحوبتين من نفس اللون ماهو احتمال ان تكونا من الكيس 3

في حال كانت الكريتان من  2سحبة العدد الذي يرفق بكل  Xنعتبر المتغيرّ العشوائي ( 4

 . حال كانت الكريتان مختلفتين في اللون  في -1و العدد  نفس اللون

 . Xالمتغيرّ العشوائي عرّف قانون احتمال أ.   

𝐸(𝑋)  بينّ أنّ ب.   =
205

441
  . 

 نقاط ( 00)  التمرين الرابع :

I. 𝑔  الدالة العددية المعرفة علىℝ   : بــ𝑔(𝑥) = (2 − 𝑥)𝑒𝑥 + تمثيلها البياني في مستو منسوب  (𝐶𝑔)و  . 2

;𝑂)الى معلم  متعامد ومتجانس  𝑖 ; 𝑗 )  ) كما في الشكل (  .  

𝑔(𝑥) ( بينّ أنّ المعادلة 1 =  حيث : 𝛼تقبل حلا وحيدا  0

 2,21 < 𝛼 < 2,22 . 

 ℝعلى  𝑔(−𝑥)ثمّ استنتج إشارة   𝑔(𝑥)( بقراءة بيانية عينّ إشارة 2

II. 𝑓  على الدالة العددية المعرفةℝ : بــ 𝑓(𝑥) =
𝑥2

1+𝑒−𝑥 

  ،(𝐶𝑓)  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم  متعامد ومتجانس

(𝑂; 𝑖 ; 𝑗 ) . 

lim( أحسب: 1
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)  ،lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)   بيانيا نتيجة النهاية الأخيرة .ثمّ فسر                                                                                      

𝑥   :𝑓′(𝑥)( أ  بينّ أنهّ من أجل كل عدد حقيقي 2 =
𝑥.𝑔(−𝑥)

(1+𝑒−𝑥)2
 . 

 ثمّ شكل جدول تغيرّاتها  . 𝑓ب. استنتج اتجاه تغيرّ الدالة    

𝑓(−𝛼)ج. بينّ أنّ    = 𝛼(𝛼 −  𝑓(−𝛼)أعط حصرا للعدد  ثمّ  (2

𝑓(𝑥) أ. بينّ أنّ المعادلة  (3 = 1,1حيث :  𝛽تقبل حلا وحيدا  1 < 𝛽 < 1,2 . 

𝐸(𝑓(𝑥))ب. حل في  المعادلة     =  هي دالة الجزء الصحيح . 𝐸حيث  0

𝑥المنحنى الممثل للدالة    (Γ)( ليكن 4 ⟼ 𝑥2  علىℝ . 

limأ. بينّ أنّ :    
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − 𝑥2] =  ، ثمّ فسر النتيجة بيانيا .  0

  . (Γ)و  (𝐶𝑓)ب. أدرس الوضعية النسبية للمنحنيين  

𝑓(−𝛼).  ) تعطى :   (𝐶𝑓)و   (Γ)أنشئ ( 5 ≈ 0.48  ) 

𝑓(𝑥)عدد حلول المعادلة :   𝑚( ناقش بيانيا وحسب قيمّ الوسيط الحقيقي الموجب تماما 6 = 𝑥2 + 𝑙𝑛(𝑚) . 

𝑥   :0( بينّ أنهّ من أجل كل عدد حقيقي 7 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 𝑥2  ثمّ استنتج حصرا للعدد ،𝒜  الذي يمثل مساحة الحيز

𝑥، محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتهما   (𝐶𝑓)المستوي المحدد بــ  = 𝑥و  0 = 1 . 

 

 . الموضوع الثاني انتهى                                                                                                

 

 4من  4الصفحة 

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com



en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

www.ency-education.com

https://v3.camscanner.com/user/download


1 1 8 4 1 1 3 0 5 2 0 2 4

الشعبية الديمقراطية الجزائرية الجمهورية
-جيجل الأولى المقاطعة ثانويات
-العوانة السعيد زايد بن ثانوية

بوحوش -بئر عثمان صالحي ثانوية

التجريبي البكالوريا إمتحان
2024م مـــــــاي دورة
تجريبية علوم الشعبة:

د و30 سا 03 المدة: الرياضيات مادة في إختبار

التاليين: الموضوعين أحد يختار أن المترشح على
الأوّل: الموضوع

نقاط) 04 .5) الأول: التمرين
الله. عبد إسمه واحد ورجل فاطمة، إسمها واحدة إمرأة بينهم من رجال، وتسعة نساء سبع جمعية تضم

الوطنية. المناسبات إحدى في تمثيلها أجل من وكاتبا ونائبا رئيسا تضم لجنة تشكيل الجمعية أرادت
للجّنة» كاتبة «فاطمة B الله» عبد تضم «اللجنة A التالية: الأحداث احتمال احُسب /1

معا» ونساء رجال من تتكون «اللجنة D الله» عبد وإما فاطمة إما تضم «اللجنة C

فيها. الرجال عدد لجنة بكل يرفق الذي العشوائي المتغير X ليكن /2
. E(X) الرياضياتي أمله احُسب ثم X العشوائي المتغير احتمال قانون عرّف ا/

. E(2024X+ 1445) استنتج ب/

. P
(∫X

1
ln t dt < 1

)
الإحتمال احُسب ج/

نقاط) 04) الثاني: التمرين
. (O;−→u ,−→v

) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي
. ZB = −i و ZA = 1 − 2i الترتيب: على لاحقتيهما B و A النقطتين نعتبر

التبرير: مع الثلاثة الإقتراحات بين من الوحيد الصحيح الإقتراح عينّ التالية، الحالات من حالة كل في
هو: C من Z المجهول ذات (1 + 2i)Z+ 2 − i = 0 المعادلة: حل /1

Z = 1 − 2i (جــ) Z = i (ب) Z = −i (أ)

هي: Z = −3
(
− cos π7 + i sin π

7

)
حيث: Z المركب للعدد عمدة /2

π−
π

7 (جــ) −
π

7 (ب) π

7 (أ)

يساوي: L =

(
ZA − ZB√

2

)1445

المركب العدد /3

−

√
2

2 + i

√
2

2 (جــ)
√

2
2 − i

√
2

2 (ب) −

√
2

2 − i

√
2

2 (أ)

الأسي: الشكل على يكُتب ZB

Z
المركب العدد فإن طويلته، r و Z مركب لعدد عمدة θ كانت إذا /4

1
r

.e−i(θ+
π
2 ) (جــ) 1

r
.ei(−θ+

π
2 ) (ب) r.e−i(θ+

π
2 ) (أ)

هي: منها نقطة Aو k ∈ Z حيث arg (iZ− 1) = π

4 + kπ تحقق التي Z اللاحقة ذات M النقط مجموعة /5
لها قطر [BA]التي الدائرة (جــ)

. B النقطة ماعدا
ماعدا (BA) المستقيم (ب)

. B النقطة
ماعدا [BA) المستقيم نصف (أ)

. B النقطة
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2024 ماي دورة: // تجريبية علوم 3 المستوى: // الرياضيات مادة في تجريبية بكالوريا

نقاط) 04 .5) الثالث: التمرين
. un+1 =

u2
n

2un − 1 : n طبيعي عدد كل أجل ومن u0 = 4 بــ: المعرفة العددية المتتالية (un) نعتبر

.un+1 − 1 =
(un − 1)2

2un − 1 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بين ا/ /1
. un − 1 > 0 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن ب/

متقاربة. أنها استنتج ثم (un) المتتالية تغير إتجاه ادُرس /2
. vn = ln

(
1 −

1
un

)
بــ: N على المعرفة العددية المتتالية (vn) لتكن /3

. v0 الأول حدها احُسب ثم 2 أساسها هندسية (vn) المتتالية أن أثبت ا/
. lim
n→+∞un احُسب ثم n بدلالة un واستنتج n بدلالة vn اكُتب ب/

. Pn =

(
1 −

1
u0

)
×

(
1 −

1
u1

)
× · · · ×

(
1 −

1
un

)
حيث: Pn الجداء n بدلالة احُسب /4

نقاط) 07) الرابع: التمرين

−1 1 2 3 4

−2

−1

1

2
(Γ)

(D)

x

y .
(
O; i⃗, j⃗

)
والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المستوي

على المعرفة u للدالة البياني التمثيل (Γ) يوضح المقابل الشكل /I
y = −x+1 معادلة: ذو المستقيم (D) و u(x) = 2 ln x بــ: ]0;+∞[

. (D) إلى بالنسبة (Γ) وضعية حدد بيانية بقراءة /1
g(x) = x− 1 + 2 ln x إشارة: ]0;+∞[ من x قيم حسب استنتج /2
f(x) = x− 2 + (ln x)2 − ln x بــ: ]0;+∞[ على f الدالة II/نعرّف

.
(
O; i⃗, j⃗

)
المعلم في البياني تمثيلها (Cf) وليكن

هندسيا. النتيجة فسر ثم lim
x

>−→0
f(x) و lim

x→+∞ f(x) احُسب /1
. f′(x) = g(x)

x
: ]0;+∞[ المجال من x حقيقي عدد كل أجل من أنه بين ا/ /2

تغيراتها. جدول شكّل ثم f الدالة تغير إتجاه استنتج ب/
. 2.1 < β < 2.2 و 0.4 < α < 0.5 حيث: β و α حليّن تقبل f(x) = 0 المعادلة أن بين /3
. y = x هي: له معادلة الذي (∆) للمستقيم بالنسبة (Cf) المنحنى وضعية ادُرس /4

. (T) المماس معادلة اكُتب ثم ، (∆) للمستقيم موازيا (T) مماسا يقبل (Cf) المنحنى أن بين /5
. (Cf) و (T) و (∆) أنشئ ا/ /6

. f(x) = x−m : x المجهول ذات المعادلة حلول عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش ب/
حقيقيان. عددان b و a حيث h(x) = −x(ln x)2 + ax ln x+ bx بــ: ]0;+∞[ على المعرفة الدالة h /7

. ]0;+∞[ المجال على x 7−→ 2−(ln x)2 + ln x للدالة أصلية h الدالة تكون حتى b و a العددين عين ا/
x =

1
e
و y = x معادلاتها: التي والمستقيمات (Cf) بالمنحنى المحدد المستوي الحيز مساحة S احُسب ب/

. x = e2 الأوّل.و الموضوع انتهى
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الثاّني: الموضوع

نقاط) 04 .5) الأول: التمرين
حيث: باللمس، بينها التفريق يمكن لا متماثلة كريات على يحتويان شفافين غير متماثلان U2 و U1 صندوقان

. 1 ، 1 ، 0 بــ: مرقمة خضراء كريات وثلاث 2 ، 1 ، 1 ، 1 ، 0 بــ: مرقمة حمراء كريات خمس على U1 يحتوي
. 1 ، 0 بــ: مرقمتين خضراوين وكريتين 2 ، 1 ، 1 بــ: مرقمة حمراء كريات ثلاث على U2 يحتوي

إرجاع، دون التوالي على كريتين منه نسحب U1 كان فإذا الصندوقين: أحد عشوائيا نختار /I
الإرجاع. مع التوالي على كريتين منه نسحب U2 كان وإذا

اللون» نفس من المسحوبتين «الكريتين A الحدثين: إحتمال احُسب /1
الرقم» نفس تحملان المسحوبتين «الكريتين B

عللّ. مستقلان؟ B و A الحدثان هل /2
؟ U1 الصندوق من تكونا أن إحتمال ما اللون، في مختلفتين المسحوبتين الكريتين أن علمت إذا /3

في كريتين عشوائيا الأخير هذا من نسحب ثم ،U3 آخر صندوق في U2 و U1 الصندوقين من كلٍ كريات نضع /II
عليهما. المحصل الرقمين مجموع سحب عملية بكل يرفق الذي العشوائي المتغير X وليكن واحد. آن

. X العشوائي المتغير قيم عين /1
. E(X) الرياضياتي أمله احُسب ثم X العشوائي المتغير إحتمال قانون عينّ /2

نقاط) 04 .5) الثاني: التمرين
(Z+3+2i)(Z2 −2Z+5) = 0 التالية: Z المركب المجهول ذات المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في I/حل

. (O;−→u ,−→v
) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي /II

. ZD = −1 و ZC = −3+ 2i ، ZB = ZA ، ZA = 1− 2i الترتيب: على لواحقها D و C ، B ، A النقط نعتبر

. |ZC − ZD| ، |ZB − ZD| ، |ZA − ZD| احُسب ا/ /1
قطرها. ونصف مركزها تعيين يطُلب الدائرة، نفس إلى تنتمي C و B و A النقط أن استنتج ب/

. ABC المثلث طبيعة استنتج ثم الأسي، الشكل على ZA − ZB

ZC − ZB

المركب: العدد اكُتب ا/ /2
المميزة. عناصره تعيين يطُلب R نقطي بتحويل C النقطة صورة هي A النقطة أن استنتج ب/

. {(A; 1), (B;−1), (C; 1)} المثقلة: الجملة مرجح G النقطة لاحقة ZG عين ا/ /3
مربع. ABCG الرباعي أن بينّ ب/

.
∣∣Z+ 1

∣∣ = |iZ+ 2 + 3i| بحيث: Z اللاحقة ذات M النقط مجموعة (E) عين /4

نقاط) 04) الثالث: التمرين
المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cf) و f(x) = 4− 4

x+ 1 بــ: [0;+∞[ على المعرفة الدالة f لتكن
. y = x معادلة ذو المستقيم هو (∆) حيث أدناه؛ الشكل في موضح هو كما

(
O; i⃗, j⃗

)
والمتجانس المتعامد

. un+1 = f(un) : n طبيعي عدد كل أجل ومن u0 = 1 بــ المعرفة المتتالية (un) ولتكن
. [0;+∞[ المجال على تماما متزايدة f الدالة أن بين /1
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1 2 3 4

1

2

3

4

(Cf)

(∆)
x

y للمتتالية الأولى الأربعة الحدود مثلّ ثم المقابل، الشكل انُقل ا/ /2
الإنشاء. خطوط موضحا الفواصل محور حامل على (un)

وتقاربها. (un) المتتالية تغير إتجاه حول تخمينا ضع ب/

0 ≤ un ≤ 3 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن ا/ /3
متقاربة. أنها استنتج ثم (un) المتتالية تغير إتحاه ادُرس ب/

.vn = 1 −
3
un

بــ: N على المعرفة العددية المتتالية (vn) نعتبر /4

. v0 احُسب ثم 1
4 أساسها هندسية (vn) المتتالية أن بين ا/

. lim
n→+∞un واحُسب n بدلالة un استنتج ثم n بدلالة vn اكُتب ب/

. Sn =
un

un − 3 +
un+1

un+1 − 3 + · · ·+ un+2024

un+2024 − 3 حيث: Sn المجموع n بدلالة احُسب /5

نقاط) 07) الرابع: التمرين
. g(x) = e−x − x− 2 بــ: R على المعرفة g الدالة تغيرات المقابل الجدول يمثل /I

. −0.5 < α < −0.4 حيث: α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة أن بين /1
قيم حسب استنتج ثم ،g(x) إشارة x الحقيقي العدد قيم حسب حددّ /2

. g(−x) إشارة x الحقيقي العدد

f(x) = 1 − x+
x− 1
ex

بــ: R على المعرفة الدالة f II/لتكن
. (2cm الطول: (وحدة

(
O; i⃗, j⃗

)
والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cf) و

x

g′(x)

g(x)

−∞ +∞
−

+∞
−∞

. lim
x→+∞ f(x) و lim

x→−∞ f(x) احُسب ا/ /1
. +∞ عند (Cf) للمنحنى مائل مقارب y = −x+ 1 معادلة ذو (D) المستقيم أن بينّ ب/

. (D) لــ بالنسبة (Cf) وضعية ادُرس ج/
. f′(x) = −

g(−x)

ex
: x حقيقي عدد كل أجل من أنه بينّ ا/ /2

تغيراتها. جدول شكّل ثم f الدالة تغير إتجاه ادرس ب/
. f(−α) لــ حصرا استنتج ثم f(−α) = α+

1
α+ 2 أن: بينّ /3

. f(x) = (1 − x)(1 − e−x) : x حقيقي عدد كل أجل من أنه بينّ ا/ /4
بدقة. (Cf) و (D) أنشئ ثم الفواصل، محور حامل مع (Cf) تقاطع نقط فواصل عين ب/

. x− 1 = (−1 + 2m+ x)ex المعادلة حلول وإشارة عدد m الحقيي الوسيط قيم حسب بيانيا ناقش /5
.
∫ 1

0
xe−xdx = 1 −

2
e

أن: بينّ بالتجزئة المكاملة باستعمال ا/ /6
. x = 1 و x = 0 معادلتين ذي والمستقيمين (D) و (Cf) بين المحصور الحيز مساحة cm2 بالــ احُسب ب/

الثاني. الموضوع انتهى
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ياضيات الر : مادة في 2024إختبار التجريبي يا تجريبيةالبكالور :علوم الشعبة

م 2024 - 23 هـ/ 1445: الدراسي الموسم

ياضيات مادةالر في التجريبي يا البكالور
تجريبية علوم شعبة ثانوي الثالثة للسنة

2024/05/13 : التاريخ يوسف مزروح المادة: أستاذ ونصف ساعات 3: المدة
التاليين الموضوعين احد إختيار المترشح على

الأول الموضوع

نقاط الأول:05 التمرين
حمراء كرات 4 و خضراء كرات 5 و بيضاء كرات 6 على U1 الصندوق يحتوي U3 و U2 ، U1 شفافة غير صناديق ثلاث
بيضاء كرات 4 على U3 الصندوق ويحتوي حمراء كرات 3 و خضراء كرات 4 و بيضاء كرات 5 على U2 الصندوق ويحتوي

اللمس) عند بينها ولانفرق متشابهة الـكرات (كل حمراء كرات 2 و خضراء كرات 3 و
6 إلى 1 من مرقم اوجه 6 ذات مزيف غير نرد زهرة نرمي

عشوائيا نسحب فإننا 2 من اكبر فردي رقم ظهر وإذا U1 من كرتين واحد آن وفي عشوائيا نسحب فإننا زوجي رقم ظهر إذا
U3 من الإرجاع مع التوالي على كرتين نسحب الحالات بقية وفي U2 من إرجاع دون التوالي على كرتين

" اللون نفس من كرتين "سحب B : ، " حمراوين كرتين "سحب A : : الأحداث نعتبر
U1

A
A

U2
A
A

U3
A
A

1
2

1
22

1
6

77
81

PU1(A) = 2
35

أن بين 1

الحساب خطوات مبررا المرفقة الإحتمالات شجرة أكمل 2

.PU3(B) أحسب ثم P (A) = 9721
187110

أن بين 3

U1 الصندوق نفس من تكونا أن حمراوان،ماإحتمال الـكرتين أن علما 4

إرجاع بدون كرات 3 عشوائيا ونسحب واحد صندوق في ونضعها الثلاثة الصناديق من الـكرات جميع الآن نفرغ
المسحوبة الحمراء الـكرات عدد سحب بكل يرفق الذي العشوائي المتغير X ليكن

ياضي الر امله أحسب ثم x العشوائي المتغير إحتمال قانون عين 1
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ياضيات الر : مادة في 2024إختبار التجريبي يا تجريبيةالبكالور :علوم الشعبة

P (ln(
√

x+1)− 1
2

> 0) إستنتج 2

التعليل: مع عينها صحيحة فقط واحدة إجابة سؤال لكل نقاط الثاني:04 التمرين
هي [0;4] المجال على (x−2)ex2−4x+1 للدلة المتوسطة القيمة 1

. m = e2 − e

4
(ج) m = 0 (ب) m = 1− e

4
(ا)

يساوي: A =
1

2
+ i

√
3

2

1445
+
−1

2
+ i

√
3

2

2024
: حيث A المركب العدد 2

. A = i
√

3 (ج) A = −1 (ب) A = −i
√

3 (ا)
un = 8×32n −2n+1 بـ: N على المعرفة (un) العددية المتتالية 3

يساوي: Sn Sn = u0 +u1 + ....+un نضع
9n+1 +n2 (ج) 9n+1 − (n+1)2 (ب) 9n+1 −n2 (ا)

هو: y(0) = 2024 يحقق والذي لها الخاص الحل −y′ +2y −2 = 0 : التفاضلية المعادلة نعتبر 4

. y = 2023e2x +1 (ج) y = −2023e2x +1 (ب) y = 2023e−2x +1 (ا)

نقاط 04 الثالث: التمرين
بـ: N على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن

un =
∫ n+1
n

e1−xdx

un > 0 فإن: n طبيعي عدد كل أجل من أنه برهن ثم u0 أحسب 1

.n بدلالة un أحسب 2
1
e
اساسها هندسية (un) المتتالية أن برهن 3

(un) المتتالية تغير إتجاه أدرس 4

نهايتها. أحسب ثم متقاربة (un) المتتالية أن إستنتج 5
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ياضيات الر : مادة في 2024إختبار التجريبي يا تجريبيةالبكالور :علوم الشعبة

Sn = u0 +u1 +u2 + ....+un : Sn المجموع ليكن 6
lim

n→+∞
Sn أحسب ثم Sn أحسب

نقاط 07 الرابع: التمرين
g(x) = 2(ex + e−x)−3 : بـ R على معرفة دالة g -I

النهايات) حساب (لايطلب تغيراتها. جدول شكل ثم g الدالة تغير إتجاه أدرس 1

g(x) > 0 :x حقيقي عدد كل اجل من أنه إستنتج 2

.f(x) = 2xex −2x−1
ex −1

: بـ R∗ على معرفة دالة f -II
.(O;⃗ i; j⃗) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني منحناها (Cf )

. يفها تعر مجموعة أطراف عند f الدالة نهايات أحسب 1

.f الدالة تغير إتجاه أدرس ثم f ′(x) = ex ×g(x)
(ex −1)2 أن بين (ا) 2

f الدالة تغيرات جدول شكل (ب)
. +∞ بجوار (Cf ) لـ مائل مقارب y = 2x المعادلة ذو (∆) المستقيم أن بين (ا) 3

(∆) و (Cf ) لـ النسبي الوضع أدرس (ب)
. −∞ بجوار (Cf ) لـ مائل مقارب y = 2x+1 المعادلة ذو (∆′) المستقيم أن بين (ج)

هندسيا. النتيجة فسر ثم f(−x)+f(x) = 1 أن بين 4

( f(0,6) = f(−0,86) = 0 (يعطى . (Cf ) و (∆′) ، (∆) ارسم (ا) 5

(m ∈ R) حيث تعيينها. يطلب ثابته نقطة تشمل y = mx+ 1
2
المعادلات ذي المستقيمات جميع أن بين (ب)

f(x) = mx+ 1
2
المعادلة حلول وإشارة عدد m الحقيقي الوسيط قيم وحسب بيانيا ناقش (ج)

f(x) = 2x− e−x

1− e−x
: معدوم غير x حقيقي عدد كل أجل من أنه تحقق (ا) 6

x = 2 و x = 1 والمستقيمات (∆) و (Cf ) بـ المحدد المستوي الحـيز مساحة S (ب)
S = (ln(e+1)−1)u.a : أن بين
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ياضيات الر : مادة في 2024إختبار التجريبي يا تجريبيةالبكالور :علوم الشعبة

الثاني الموضوع
نقاط 05 الأول: التمرين

un+1 =
√

un −1+1 :n طبيعي عدد كل أجل ومن u0 = 6 الأول بـحدها N على المعرفة العددية المتتالية (un) لتكن
والمنصف f(x) =

√
x−1 + 1 بالعيارة والمعرفة (un) بالمتالية المرفقة f للدالة الممثل (Cf ) المنحنى المقابل الشكل في

y = x المعادلة ذي الأول

1 2 3 4 5 6 7
−1

1

2

3

4

5

Cf

u2 ; u1 ; u0 الحدود مثل ثم الشكل رسم أعد (ا) 1

(un) المتتالية تغير إتجاه حول تخمينك ماهو (ب)
2 < un ≤ 6 : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن 2

:n طبيعي عدد كل أجل من أنه تحقق 3
un+1 −un =

√
un −1(1−

√
un −1)

نهايتها. وعين متقاربة انها بين ثم متناقصة (un) أن إستنتج 4

:n طبيعي عدد كل أجل من أنه بين (ا) 5
0 ≤ un+1 −2 ≤ 1

2
(un −2)

0 ≤ un −2 ≤ 4
(1

2

)n أن إستنتج (ب)
(un) نهاية عين ثم

نقاط الثاني:04 التمرين
المسحوبة. الـكرة إرجاع بدون التوالي على كرات 3 الـكيس من نسحب سوداء كرات و5 بيضاء كرات 3 به كيس 1

: الحادثتين إحتمال أحسب (ا)
" اللون. نفس من كرات 3 على الحصول ": A

" الأقل. على واحدة سوداء كرة على الحصول ": B

2 من تماما اكبر كيفي طبيعي عدد n حيث n هو السوداء الـكرات عدد ان نفرض الجزء هذا في 2
المسحوبة الـكرة إرجاع بدون التوالي على كرتين بسحب نقوم

المسحوبة. السوداء الـكرات عدد سحب بكل يرفق الذي العشوائي المتغير X ليكن
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ياضيات الر : مادة في 2024إختبار التجريبي يا تجريبيةالبكالور :علوم الشعبة

P (x = 1) = 6n

(n+3)(n+2)
أن بين (ا)

E(x) = 2n

n+3
أن بين ثم X لـ الإحتمال قانون عرف (ب)

نقاط الثالث:04 التمرين
C;B;A النقط نعتبر (O; u⃗; v⃗) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المركب المستوي في

zC = zA × zB ، zB = zA ، zA = 1+ i
√

3 : حيث
z2 −2z +4 = 0 : z المجهول ذات المعادلة C المجموعة في حل 1

الأضلاع متقايس ABC المثلث أن بين (ا) 2

ABC المثث ثقل مركز G النقطة لاحقة zG عين (ب)
ABC بالمثلث المحيطة الدائرة مركز G أن بين (ج)

θ ∈ R و z = 2+2eiθ حيث: z اللاحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة هي (λ) 3

(λ) المجموعة إلى تنتمي A النقطة أن تحقق (ا)
(λ) النقط مجموعة إستنتج (ب)

C إلى B ويحول A مركزه دوران r 4

r للدوران المركبة العبارة أكتب (ا)
|z −1− i

√
3| = |z −1− i

√
3| حيث: z اللاحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة عين (ب)
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ياضيات الر : مادة في 2024إختبار التجريبي يا تجريبيةالبكالور :علوم الشعبة

نقاط 07 الرابع: التمرين
f(x) = ln(1+ 1

x
)+x+1 بـ: D = ]−∞;−1[ ∪ ]0;+∞[ على المعرفة العددية الدالة f -I
.(O;⃗ i; j⃗) ومتجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (Cf )

يفها. تعر مجموعة أطراف عند f الدالة نهايات lim
x>→>−1

أحسب 1

f ′(x) = x2 +x−1
x2 +x

فإن: D من x كل أجل من أنه بين (ا) 2

تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير إتجاه أدرس (ب)
y = x+1 معادلته (∆) مائل مقارب مستقيم يقبل (Cf ) المنحنى أن بين (ا) 3

(∆) لـ بالنسبة (Cf ) وضعية أدرس (ب)
هندسيا. النتيجة فسر ثم f(−1−x)+f(x) = 1 : D من x كل أجل من أنه بين 4

منهما. كل معادلة عين ثم y = 1
2

x+ e المعادلة ذو المستقيم يان يواز (T2) و (T1) مماسان يقبل (Cf ) أن بين 5

(Cf ) و (∆) ، (T2) ، (T1) أرسم 6

ln(1+ 1
x

) لـ اصلية x ln(1+ 1
x

)+ ln(|x+1|) الدالة أن تحقق 7

x = 2 و x = 1 ; y = x+1 والمستقيمات (Cf ) بـ المحدد المستوي للحيز المساحة S نسمي 8
S = (3ln(3

2
)− ln(2))u.a أن: بين

h(x) = f(|x|) بـ: R∗ على معرفة عددية دالة h -II
زوجية. دالة h أن بين 1

المعلم. نفس في أرسمه ثم (Cf ) من إنطلاقا (Ch) إنشاء يمكن كيف إشرح 2

2024 يا بكالور في بالتوفيق
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           
ʬ             .بوعريريج رجبمديرية التربية لولاية   تيكستار -كيال عراس وية  ن                                                                     

         2024 مايدورة :                                                                            علوم تجريبيةالشعبة: 
ʮضيات تجريبيال امتحان البكالورʮعاتسا 03المدة:                                                  في مادة الر  

  أن ʯʳǻار أحʗ الʦʸضʦعʥʻ الآتʥʻʻ: حشّ الʙʯʸ على                                 
        

  

  نقاȉ) 04: (ولالʥȂʙʸʯ الأ 
 ʧّ̔الاقتراحع :ʛȄʛʰʱة مع الॽالʱالات الʴال ʧلاثة في ؗل حالة مʲاحات الʛʱالاق ʧʽب ʧم ʙʽحʨح الॽʴ ّy   ال

1( ʧعʺل م ȘȄʛن فʨؔʱة م 3إناث و 4یʻʳل لʽȞʷاد تʛر، یʨؗنذʨȞة ʧم ʖونائ ʝॽ،  رئ�اللʺʱن ال احʨؔلأن ت:ʨه ʧʽʶʻʳال ʧة مʻʳ 

  )أ
1

7
 ب)،                                  

3

7
  جـ)             ،                 

4

7
 

2( ॽالʱʱʺعة الॽʰʡ ة( )nu  فة علىʛالʺع  :بـ
1

3
n

x

n

e dx


:هي  

  لا حʶابॽة و لا هʙʻسॽة  جـ)           ،    حʶابॽة            ب)هʙʻسॽة       ،                          أ)       

عʛفة علىالʺ fنعʛʰʱ الʙالة )3 0; كʺا یلي:  x

a
f x

b e 


  ʘʽحa وb .انॽʁॽʁدان حʙع 

 علʺا أن : 0 2f     و lim 3
x

f x


  ʧʽʽقॽʁʴال ʧدیʙي العʱʺॽʀ ،a وb : هʺا 
6a  أ)    2وb            ،          (2 بa  3وb           ،     (4جـa   1وb  

1نقط لواحقها على الترتيب :  Cو A،Bفي المستوي المركب  )4 2Az i     ،1 2Bz i       ،Cz i 
 حʱى ʨȞǽن الȃʛاعي مʨʱازȑ أضلاع هي :    Dلاحقة الʻقʢة 

3Dz    أ)   i              ،          (1  ب 3Dz i           ،     (1  جـDz i   
  

    اȉ)نق ʰ) :04انيالʥȂʙʸʯ ال
  كȄʛات حʺʛاءȄʛؗ3ة خʹʛاء و ʛؗ2ات مʱʺاثلة ولا نفʛق بʻʽها عʙʻ اللّʺʝ: مʻها  ȑʨʱʴǽ5 صʙʻوق على 

 ة.ॽʁॼʱإلى الʺʱغʛʽ العʨʷائي الʲʺǽ ȑʚل عʙد الȄʛؔات الʛʹʵاء الʺ Xنʖʴʶ عʨʷائॽا وفي آن واحʧʽʱȄʛؗ ʙ مʧ الʙʻʸوق نʛمʜ بـ)  1
تʴقȘ أن  )أ  3

2
10

P X   ، ʦائي ثʨʷالع ʛʽغʱʺال للʺʱن الاحʨف قانʛعX  اتيॽاضȄʛال �أمل ʖʶواح E X  

  :  " الʱȄʛؔان الʺʱȃʨʴʶان مʧ نفʝ اللʨن " Aاحʖʶ احʱʺال الʙʴث )ب
 2( ʱعلى ال ʧʽتʛؗ وقʙʻʸال ʧالآن م ʖʴʶنʗة: إذا ؗانॽالʱقة الȄʛʢالǼ اليʨ  وق أمّاʙʻʸها إلى الʙʽاء نعʛʺة حȃʨʴʶʺة الȄʛؔذا            إال

  RالȄʛؔة الʛʺʴاء Ǽالʛمʜ ،وȂلى VللȄʛؔة الʛʹʵاء Ǽالʛمʜ ، نʛمʜكانʗ الȄʛؔة الʺȃʨʴʶة خʹʛاء لا نعʙʽها
 ʛة الاحʱʺالات الʺقابلة ثʦ أكʺلها.أنقل شʳأ)

  "  الʺȃʨʴʶة الأولى خʹʛاء : " الȄʛؔة ʧʽ Bاحʖʶ احʱʺال الʙʴث ب)
                           C :  ʧʽʱȃʨʴʶʺال ʧʽتʛؔال Ȑʙاح " Ȍاء "فقʛʹخ  
9اء هȄʛؗʨة خʹʧ2  ʛ أن احʱʺال أن یॼقى في الʙʻʸوق بّ̔  ج)

25
  

  

  

  

  4من  1صفحة                                                        
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  نقاʰ) :05 (ȉالʖالʥȂʙʸʯ ال
الʺʱʱالॽة  nu  : ها الأولʙʴǼ  فةʛ0مع 2u   عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧو مn    :1

4
5n

n

u
u   .  

n  :2عʙد ॽʰʡعي  بʛهʧ أن� مʧ أجل ؗل  )أ )1   4nu  .  
ادرس إتʳاه تغʛʽ الʺʱʱالॽة  )ب      nu . هاʱنهای ʖʶة  و احȃقارʱج أنها مʱʻʱاس  ʦث ،  

الʺʱʱالॽة  nنعʛف  مʧ أجل ؗل  )2   nv  :  4ؗʺا یلي

1
n

n
n

u
v

u





 .  

بʛهʧ أن الʺʱʱالॽة   )أ       nv  ة  أساسهاॽسʙʻ1ه

4
q   ها الأولʙاب حʶح ʖلʢǽ ،0v .  

  . nبʙلالة  nu، ثʦ اسʱʻʱج ॼɺارة  nبʙلالة  nvعʛʰ عʧ  )ب     
احʖʶ نهاǽة الʺʱʱالॽة  )جـ      nu  . ʙیʙج ʧم  

1: الʺʨʺʳعn ʧʽاحʖʶ بʙلالة  )د      2
0 2

.........
4 4 4

n
n n

v v v
T v      و

0 1 2

3 3 3 3
........

1 1 1 1n
n

K
u u u u

    
   

< <

n  :أثʗʰ أن� مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي   )أ )3   1

1
4 4

2n nu u   .  

:  nاسʱʻʱج أن� مʧ أجل ؗل   )ب      
1

1
0 4

2

n

nu


     
 

  : ʖʶاح ʦث ،lim n
n

u


 . Ȑʛة أخʛم  
  

  نقاȉ) 07الʥȂʙʸʯ الʙاǺع : (
I(   ةǽدʙالة العʙال ʛʰʱنعgعة الʺعʨʺʳʺفة على الʛ  : ا یليʺؗ    22 2xg x x e   .  
 ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها . gالʙالة تغʛʽات أدرس  )1
بʧʽ أن الʺعادلة  أ) )2  0g x   اʙʽل حلا وحʰتق  في  أن ʧم Șقʴت ʦ1، ث, 45 1, 46  . 

اسʱʻʱج إشارة   )ب g x  قيॽʁʴد الʙالع ʦॽʁعا لॼتx . 
II(  f فة على  هيʛالة الʺعʙال  : كʺا یلي  2 2 2xf x x x e   

نʶʺي    fC  الةʙاني للॽʰل الʽʲʺʱالf  ب إلىʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺالفي ال  ʦو الʺعل ʙعامʱʺال ʝانʳʱʺ ; ,O i j
 . 

1(  ʖʶأح lim
x

f x


و   lim
x

f x


. 
x  :عʙد حॽʁقي بʧʽ أن� مʧ أجل ؗل  أ) )2   .f x x g x   . 

 ، ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها . fاسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة   )ب

بʧʽ أن ج)       
3

2
f







، ثʦ أعȌ حʛʸا لـ   f   ʘʽح  ءʜʳف في الʛقي الʺعॽʁʴد الʙالع ʨهI. (  

3(  ʧȞॽل   الةʙل للʲʺʺى الʻʴʻʺ2الx x  على: 
بʧʽ أن   )أ  2lim 0

x
f x x


    . اॽسʙʻة هʳॽʱʻال ʛʶف ʦث ، 

أدرس الʨضॽɻة الॽʰʶʻة للʺʧʽʽʻʴʻ   )ب fC  و  . 
اكʖʱ معادلة  لـ  )4 T لـ  الʺʺاس fC ة ذات الفاصلةʢقʻال ʙʻ2 ع .  
 أنʷئ )5 T   ،   و fC  الʳʺفي ال ;2. 
6( ʧؔʱلH فة علىʛالة الʺعʙال  : 2 بـ 2( ) ( ) xH x ax bx c e    .  ʘʽحa ،b،c اʙة .أعॽʁॽʁد ح 

2 :دالة أصلॽة للʙالة  ʘʽʴǼH تʨؔن  cو a ،b الأعʙاد الॽʁॽʁʴة ʧʽع أ)     2xx x e   فةʛعلى الʺع  
الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻي ȑ مʶاحة الʜʽʴ الʺA  ʨʱʶاحʖʶ  ب)    fC و   هʺا وʱمعادل ʧیʚالل ʧʽʺॽʁʱʶʺ0الx ،2x    
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  نقاȉ) 04الʥȂʙʸʯ الأول : (  
ॼة  )1 ʛؗʺاد الʙعة الأعʨʺʳحل في م   :  2الʺعادلة 6 2 36 0z z    
2( ʝانʳʱʺو ال ʙعامʱʺب إلى م الʨʶʻم ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺال ; ,O u v

  

     Ȍقʻال ʧؔʱلA،B ،C وD :ʖʽتʛʱي لاحقاتها على الʱال 3 2 1Az i  ،B Az z  ،6 2Cz    ،
2
C

D

z
z    

  و  Az،Bzاكʖʱ  أ)  1 Ai z  ل الأسيȞʷعلى ال  

ʖB الॼʶʻة كʱا )ب

A

z

z، ل الأسيȞʷعلى ال  ʘلʲʺعة الॽʰʡ جʱʻʱاس ʦثOAB  

ʜها Cو O ،A،Bبʧʽ أن الʻقȌ ج)     ʛؗي مʱة الʛائʙال ʝي إلى نفʺʱʻتD . هاʛʢف قʸن ʧʽʽتع ʖلʢǽ.  

Bأحʖʶد)       C

A C

z z

z z


 .ةȄاوʜا للʶॽʀ ʙج ʦث ;CA CB

   اعيȃʛعة الॽʰʡ ما هي .OACB ؟  

بʧʽ أن العʙد  )3 
  2024
1

6 2
Ai z 

 
 

  هʨ عʙد حॽʁقي . 

أنʷئ عʧʽ و ) 4  E  Ȍقʻعة الʨʺʳم( ; )M x y ȑʨʱʶʺال ʧذات اللاحقة مz ʘʽ2ح 6 2 2 2Aiz i z i     
  

      نقاȉ) 05: ( الʥȂʙʸʯ الʰاني
   1واثʱʻان مʻها تʴʺل الʛقʦ  0، ثلاثة مʻها تʴʺل الʛقʦ  -1ثلاثة مʻها تʴʺل الʛقʦ  ات سʦداءȂكʙ  8 على  U ʴǽʱ ȑʨصʙʻوق 

 ، لا نʺʜʽ بʧʽ الʛؔات عʙʻ اللʺʝ. 2و  1تʴʺلان الʛقʺʥʻʯȂʙؕ  ʧʽ حʙʸاوʥȂ و                        
  ق ʛؗتʧʽ في آن واحʙنʖʴʶ عʨʷائॽا مʧ الʙʻʸو  )1

 أحʖʶ احʱʺال الأحʙاث الʱالॽة:    )أ
   A  ، " نʨالل ʝنف ʧم ʧʽتʛؗ ʖʴس " :B   و " ʛʲداء على الأكʨة سʛؗ ʖʴس " :C ." داء على الأقلʨة سʛؗ ʖʴس " : 

 لʛؔتʧʽ ء الʛقʺʧʽ الʺʳʶلʧʽ على االȑʚ یʛفȞǼ Șل عʺلॽة سʖʴ جʙا Xنعʛʰʱ الʺʱغʛʽ العʨʷائي   )ب
     ائيʨʷالع ʛʽغʱʺال ʦॽʀ ʧʽعX �الʺʱن احʨف قانʛع ʦاتي  و ثॽاضȄʛال �أمل ʖʶأح E X.  

ʛؗ1ة في آن واحʙ حn  ʘʽنʖʴʶ عʨʷائॽا مʧ الʙʻʸوق  )2 9n   
 سʛؗ ʖʴة واحʙة حʺʛاء  ":Dنعʛʰʱ الʙʴث و  -    

                ʖʶأح DP  لالةʙبn عيॽʰʢد الʙالع ʦॽʀ ʧʽع ʦث ،n  :أن ʗʺاذا عل  7
D

15
P . 

 ق ثʦ نʧʽʱȄʛؗ ʖʴʶ على الʨʱالي دون إرجاع Ȅʛؗة حʺʛاء إلى الʙʻʸو  mنʹʅॽ الآن  )3
 ʧʽʱȄʛؗ مʱʵلفʧʽʱ في اللʨن ". " سF:ʖʴنعʛʰʱ الʙʴثو  -   
   ʖʶأ)  أح( )P F لالةʙبm  .  
limب) اسʱʻʱج            ( )

m
P F


 ʻا للʛʽʶتف Ȍأع ʦها تʽل علʸʴʱʺة الʳॽʱ.  
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) : ʖالʰال ʥȂʙʸʯ04ال (ȉنقا  

الʺʱʱالॽة  nu  فة علىʛمع  :  ها الأولʙʴ0بــ 1u   أجل ؗل ʧو مn  : 2

1 2 5 2n nu u      .  
n  :1nu) بʛهʧ أن� مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي 1  .  
) بʧʽ أن الʺʱʱالॽة 2 nu . ةʙایʜʱم  
) نعʛʰʱ الʺʱʱالॽة 3 nv  فة علىʛالʺع  : ا یليʺؗ 2

2n nv u  .  
بʧʽ أن الʺʱʱالॽة   )أ        nv . ها الأولʙأساسها و ح ʧʽʽتع ʖلʢǽ ةॽابʶح  
هʨ حʙ مʧ حʙود الʺʱʱالॽة  1954بʧʽ أن العʙد   )ب       nv .  
lim، ثʦ احn  : ʖʶبʙلالة  ॼɺ ʖnuارة الʙʴ العام اكʱ  )ج       n

n
u


 .  

n  :9) نʹع مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي 4 14 19 5 9...... n
nP e e e e      .  

       عيॽʰʢد الʙة العʺॽʀ ʧʽعn  : نʨȞǽ أجلها ʧي مʱالln 1998nP  .  
  

 نقاȉ) 07الʥȂʙʸʯ الʙاǺع : (

 لʲʺǽ ل الʺقابلȞʷال  ( gC  الةʙى الʻʴʻمg  فة  علىʛالʺع  

       ;0 1;    : بـ   
2 2

2

ax x
g x

x x b

 



  ʘʽحa  وb   

عʙدان حॽʁॽʁان  ،       d  : ذا الʺعادلة ʦॽʁʱʶʺ1ال

2
y   .  

  Ǽقʛاءة بॽانॽة أجʖ عʧ الأسʯلة الʱالॽة :  )1 
  عʙʻ أʛʡف مʨʺʳعة تعȄʛفها . gلة عʧʽ نهاǽات الʙا  )أ        
عʧʽ ؗلا مʧ :   )ب        1g   و 2g .            ج إشارة  )جʱʻʱاس g x  علىgD .  

1a:  مʱʶعʻʽا Ǽʺا سȘʰ ، بʧʽ أن )2  b   .  
gxتʴقȘ أن� مʧ أجل ؗل  )3  D  :  1 1 1

2 1
g x

x x
   


 .  

حI  : ʘʽاحʖʶ العʙد الॽʁʴقي  )4  
2

3

I g x dx  . اॽسʙʻه هʛʶو ف  

ةǽدʙالة العʙال (fفة علىʛمع   ;0 1;    :بـ  1
ln

2

x x
f x

x

     
 

   
و     fCʨʱʶʺاني في الॽʰلها الʽʲʺب  تʨʶʻʺال  ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦإلى  الʺعل ; ,O i j

  .  
  عʙʻ أʛʡاف مʨʺʳعة تعȄʛفها . fاحʖʶ نهاǽات الʙالة   )أ )1 

بʧʽ أن الʺʻʴʻي   )ب     fC  ʦॽʁʱʶʺها الʙة ، أحȃات مقارʺॽʁʱʶل ثلاث مʰقǽ   : 1ذا الʺعادلة

2
y x  .  

ادرس الʨضع الʰʶʻي للʺʻʴʻي   )ج     fC  ʦॽʁʱʶʺة للॼʶʻالǼ  .  
fxبʧʽ أن� مʧ أجل ؗل  )3 D  : فإن   f x g x  . اتهاʛʽول تغʙل جȞش ʦث ،  
أنʷئ   )4   و fC .  
دلة : عʙد و إشارة حلʨل الʺعا mناقʞ بॽانॽا حʦॽʀ ʖʶ الʨسȌॽ الॽʁʴقي   )5 

2

x
f x m   .  

6(F  فة علىʛة الʺعǽدʙالة العʙال 1;  : بــ   
21

ln ln 1
4

x x
F x x x

x

     
 

 .  
على  fدالة أصلॽة للʙالة  FتʴقȘ أن الʙالة  )أ     1; .  
مʶاحة الʜʽʴ الʺʨʱʶ الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻي Aاحʖʶ  )ب    fC  ر وʨʴاصل حامل مʨهʺاالفʱمعادل ʧیʚالل ʧʽʺॽʁʱʶʺ3وال

2
x ،2x    
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 الشعبية الديمقراطية الجزائرية الجمهورية

 الوطنية التربية وزارة

                                            تجريبية علوم: الشعبة                                                                                               البويرة ولايةل التربية مديرية

 2024 ماي: دورة                                                                                              بوجمعة أوموسى: المجاهد ثانوية

 الثانوي للتعليم التجريبي بكالورياال متحانا

  د 30و سا 03: المدة                                                                                                    الرياضيات: مادة في اختبار

 :الآتيين الموضوعين أحد رايخت أن المترشح على

 الأول الموضوع

(  𝟎𝟒, 𝟓)

𝐴𝐵

" 𝐶𝐷

𝐸𝐹

 𝑃(𝐸) =
4

7
𝑃(𝐹)

 

𝑋

𝑋𝐸(𝑋)

(  𝟎𝟒)

(𝑈𝑛)𝑈0 = 3𝑛𝑈𝑛+1 = 3 −
2

𝑈𝑛

𝑛< 𝑈𝑛 ≤ 3

(𝑈𝑛)

(𝑉𝑛)𝑛𝑉𝑛 = ln (
𝑈𝑛−1

𝑈𝑛−2
)

(𝑉𝑛)ln 2

𝑉𝑛𝑛𝑈𝑛 =
2𝑛+2−1

2𝑛+1−1

(𝑈𝑛)

𝑛𝑆𝑛𝑆𝑛 = 𝑉0 + 𝑉1 + 𝑉2 + ⋯+ 𝑉𝑛
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2
(𝑛+1)(𝑛+2)

2 (
𝑈0−1

𝑈0−2
) × (

𝑈1−1

𝑈1−2
) × (

𝑈2−1

𝑈2−2
) × …× (

𝑈𝑛−1

𝑈𝑛−2
)

(  𝟎𝟒)

= 1 + i𝑛𝑧𝑛

𝑛 = 8𝑘 + 4(𝑘 ∈ ℕ)𝑛 = 4𝑘 + 8(𝑘 ∈ ℕ)𝑛 = 8𝑘(𝑘 ∈ ℕ)

𝑋(𝐸(𝑋) = 2)𝐸(2024𝑋 + 1445)

𝑦′` = 2𝑦 + 5𝑦(ln 2) = 1

𝑦(𝑥) = 𝑒𝑥 ln 2 −
5

2
𝑦(𝑥) = 7𝑒2𝑥 −

5

2
𝑦(𝑥) =

7

8
𝑒2𝑥 −

5

2

𝐴 𝐵𝐶𝑧𝐴 = 1 + 2𝑖𝑧𝐵 = 1 − 2𝑖𝑧𝐶 = 𝑖𝐷

𝐴𝐵𝐶𝐷

𝑧𝐷 = 5𝑖𝑧𝐷 = 1 − 𝑖√3𝑧𝐷 = 1 + 𝑖

(  𝟎𝟕, 𝟓)

𝑔]−∞, 1[ 𝑔(𝑥) = 𝑥2 − 2𝑥 − 1 + ln(1 − 𝑥) 

𝑔

𝑔

𝑔(𝑥) = 0𝛼−0,32 < 𝛼 < −0,31

𝑔(𝑥)]−∞, 1[

ƒ]−∞, 1[ƒ(𝑥) =
𝑥2+2𝑥−2−ln(1−𝑥)

1−𝑥
(𝐶ƒ)

(𝑂, 𝑖, ⃗ 𝑗 )

lim𝑥→−∞ ƒ(𝑥)lim𝑥→1 ƒ(𝑥)

𝑥]−∞, 1[ƒ`(𝑥) =
−𝑔(𝑥) 

(1−𝑥)2

ƒ

ƒ(𝑥) = 0𝛽γ< 𝛽 <−3,2 < γ < −3

(𝑇) (𝐶ƒ)

lim𝑥→−∞(ƒ(𝑥) + 𝑥)(𝐶ƒ)(∆)

(𝐶ƒ)(∆)

(𝑇) (∆)(𝐶ƒ)

𝑚(𝑥 + 1)2 = ln(1 − 𝑥) + 3 − 𝑚𝑥 + 𝑚
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(  𝟎𝟒)

𝑋

𝑃(𝑋 = 0) =
3

10
𝑋𝐸(𝑋)

𝐴

𝑉

𝑅

𝐵

𝐶

9

25

(  𝟎𝟒, 𝟓)

ƒ[1, +∞[ƒ(𝑥) = 1 + √𝑥 − 1(𝐶ƒ)

(𝑂, 𝑖, ⃗ 𝑗 )(∆)𝑦 = 𝑥

(𝑈𝑛)ℕ𝑈0 =
5

4
𝑛𝑈𝑛+1 = ƒ(U𝑛)

𝑈0 𝑈1 𝑈2𝑈3

(𝑈𝑛)

𝑛<𝑛<

(𝑈𝑛)

(𝑉𝑛)

𝑉𝑛 = 𝑒−
1

2
+2𝑛

(𝑉𝑛)
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𝑛𝑆𝑛𝑆𝑛 = 𝑉0 + 𝑉1 + ⋯+ 𝑉𝑛

(  𝟎𝟒)

ℂ𝑧𝑧2 − 2𝑧 + 5 = 0

(, 𝑢⃗ , 𝑣 )𝐴𝐵𝐶𝐷

𝑧𝐴 = 3 + 2𝑖𝑧𝐵 = −3𝑧𝐶 = −(1 + 6𝑖)𝑧𝐷 = 1 − 2𝑖

𝑧 =
𝑧𝐴−𝑧𝐷

𝑧𝐵−𝑧𝐷

𝑧𝐷𝐴𝐵

𝐺{(𝐴, 1), (𝐵, −1), (𝐶, 1)}

𝑧𝐺𝐺

(Γ)𝑀𝑧

‖𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ − 𝑀𝐵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ‖ = 4√5

(  𝟎𝟕, 𝟓)

𝕀𝑔ℝ𝑔(𝑥) = (2𝑥 + 1)𝑒−𝑥 + 1

𝑔

𝑔

𝑔(𝑥) = 0αα ∈ ]−0,74:−0,73[𝑔(𝑥)ℝ

𝕀 𝕀ƒℝƒ(𝑥) = (−2𝑥 − 3)𝑒−𝑥 + 𝑥(𝐶ƒ)

(𝑂, 𝑖, ⃗ 𝑗 )

lim𝑥→−∞ ƒ(𝑥)lim𝑥→+∞ ƒ(𝑥)

𝑥 ∈ ℝƒ`(𝑥) = 𝑔(𝑥)ƒ

 ƒ(𝛼) = 𝛼 + 1 +
2

2𝛼+1
ƒ(𝛼)

(∆)𝑦 = 𝑥(𝐶ƒ)+∞

(𝐶ƒ)(∆)

(𝐶ƒ)𝐼(𝑇) (𝐶ƒ)𝐼

(∆) (𝑇)(𝐶ƒ)

𝑥 → (2𝑥 + 5)𝑒−𝑥→ (−2𝑥 − 3)𝑒−𝑥 ℎ ℝ

𝑐2(𝛼)𝐴(𝐶ƒ)

𝑥𝑦 =𝑥 = 𝛼𝑥 = 2
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الشعبیة الدیمقراطیة الجزائریة الجمهوریة
الوطنیة التربیة وزارة

التجریبي البكالوریا امتحان
2024 ماي دورة: تجریبیة علوم الشعبة:

و30د سا 03: المدة الریاضیات : مادة في إختبار

الآتیین: الموضوعین أحد یختار أن المترشّح على
الأول الموضوع نقاط) 04) الأول: التـمــرین

f(x) = 3x+4
x+3 كمایلي: ] − 3; +∞[ على المعرفة العددیة الدالة f

ومتجانس متعامد معلم إلى المنسوب المستـوي في f للدالة البیاني التمثیل (Cf) لیكن
y = x المعادلة ذو المستقیم (∆) و .(O;

−→
i ,

−→
j )

، u0 = −1 الأول بحدها المعرفة العددیة المتتالیة (un)

المقابل) الشكل أنظر ) un+1 = f(un) ، n طبیعي عدد كل أجل ومن
u3 و u2 ، u1 ، u0 الحدود مثل ثم الإجابة ورقة على المقابل الشكل رسم أعد أ)-
اتجاه حول تخمینا ضع ثم التمثیل خطوط مبرزا حسابها دون الفواصل محور على

. وتقاربها (un) المتتالیة تغیر
−1 ≤ un < 2 ، n طبیعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن ج)-

متقاربة أنها استنتج ثم (un) المتتالیة تغیر اتجاه أدرس -(3
vn =

un − 2

un + 2
: بـ: N على المعرفة (vn) المتتالیة لتكن -(4

الأول. حدها تعیین یطلب 1
5 أساسها هندسیة (vn) المتتالیة أن بین أ)-

lim
n→+∞un أحسب ثم ، n بدلالة un و vn من كلا أكتب ب)-

Sn = v0 + v1 + · · ·+ vn : حیث Sn المجموع n بدلالة أحسب ج)-
Pn = ev0 × ev1 × · · · × evn : حیث Pn الجداء n بدلالة واستنتج د)-

نقاط) 05) الثاني: التـمــرین
(z+

√
3− i)(z− 2i)(z2 − 8

√
3z+ 64) = 0 المعادلة C في حل -(1

D و C ، B ، A النقط نعتبر ، (O; u⃗, v⃗) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي
ZD = 2i و ZC = −

√
3+ i ، ZB = 4

√
3+ 4i ، ZA = 4

√
3− 4i الترتیب على لواحقها التي

. الأسي الشكل على ZB و ZA أكتب أ)- (2
حقیقي. Z1962

B العدد أن بین ب)-
. OAB المثلث طبیعة واستنتج ، AB و OB ، OA الأطوال أحسب }ج)-

(O,−1); (D, 1); (B, 1)
}

المثقلة الجملة مرجح G نسمي -(3
ZG = 4

√
3+ 6i لاحقتها أن وبین G وجود من تحقق أ)-
. أضلاع متوازي OBGD الرباعي أن بین ب)-

؟ AGC المثلث طبیعة ماهي ج)-

4 من 1 صفحة

تيارت لولاية ال؅فبية مديرʈة
-تيارت- عاǿشة جبار ثانوʈة:
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2024 ماي دورة: ، تجریبیة شعبة:علوم الریاضیات، مادة: في اختبار

نقاط) 04) الثالث: التـمــرین
، زید اسمه واحد رجل بینهم من نساء 5 و رجال 10 من جمعیة تتكون

. للمال أمینا و ،كاتب نائب ، رئیس : من مكونة لجنة تشكیل نرید
؟ تشكیلها یمكن التي اللجان عدد ماهو -(1

: التالیة الأحداث من كل احتمال احسب -(2
" الرئیس منصب في زید تضم اللجنة " A
" الأكثر على رجال ثلاث تضم اللجنة " B

" الأقل على إمرأتان تضم اللجنة " C
؟ الرئیس منصب في زید فیها یكون أن احتمال ماهو ، الأقل على إمرأتان تضم اللجنة أن علما -(3

المكونة اللجنة في الرجال عدد اختیار بكل یرفق الذي العشوائي المتغیر X لیكن -(4
احتماله قانون عرف ثم X العشوائي للمتغیر الممكنة القیم عین أ)-

E(X) أحسب ب)-
lnX > 0 الحدث احتمال أحسب د)-

نقاط) 07) الرابع: التـمــرین
g(x) = x2 + 1− lnx بـ: ]0; +∞[ على المعرفة g الدالة نعتبر -(I

تعریفها. مجموعة أطراف عند g الدالة نهایة أحسب -(1
. تغیراتها جدول شكل ثم g الدالة تغیر إتجاه أدرس (2

. g(x) إشارة ]0; +∞[ من x كل أجل من استنتج -(3
f(x) = x+ 1

2 +
lnx
x بـ: ]0; +∞[ على المعرفة f الدالة نعتبر -(II

(2cm الطول (وحدة (O,
−→
i ,

−→
j ) ومتجانس متعامد معلم في البیاني تمثیلها (Cf ) ولیكن

. بیانیا النتیجة فسر ثم ، lim
>

x→0
f(x) أحسب -(1

. lim
x→+∞ f(x) أحسب -(2

+∞ بجوار
(
Cf

)
للمنحنى مائل مقارب y = x+ 1

2 المعادلة ذو (∆) المستقیم ان بین 3)أ-
. (∆) المستقیم الى بالنسبة

(
Cf

)
المنحنى وضعیة ادرس ب)-

f ′(x) = g(x)
x2 : لدینا ]0; +∞[ من x كل أجل من أنه بین أ- (4
تغیراتها جدول شكل ثم f الدالة تغیر اتجاه إستنتج ب)-

. 1 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf) للمنحني (T) المماس معادلة اُكتب -(5
. α ∈

]
1
2 ; 1

[
حیث α وحیدا حلا f(x) = 0 المعادلة أن بین -(6

. (Cf) و (∆) ، (T) اُرسم -(6
h(x) = 1

2x2 + 1
2x + 1

2(lnx)2 : بـ ]0; +∞[ على المعرفة h الدالة نعتبر (III
تستنتج؟ ماذا ، h ′(x) أحسب -(1

x = e و x = 1 ،y = معادلاتها0 التي والمستقیمات
(
Cf

)
بالمنحنى المحدد المستوي الحیز مساحة Sمربع بالسنتیمتر 2)-أحسب

4 من 2 www.ency-education.comصفحة
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2024 ماي دورة: تجریبیة، شعبة:علوم الریاضیات، مادة: في اختبار

الثاني الموضوع

نقاط) 04) الأول: التـمــرین
u0 =

3
2

un+1 =
6un − 2

un + 3

بـ: N على المعرفة و (un) العددیة المتتالیة نعتبر

un+1 = 6−
20

un + 3
: n طبیعي عدد كل أجل من أنه تحقق - 1)أ

3
2 ≤ un ≤ 2 : n طبیعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن - ب)

. (un) المتتالیة تغیر إتجاه أدرس - 2)أ
. متقاربة (un) المتتالیة أن استنتج ب)-

0 ≤ 2− un+1 ≤ 8
9(2− un) : n طبیعي عدد كل أجل من أنه بین 3)أ-

0 ≤ 2− un ≤ 1
2

(
8
9

)n : n طبیعي عدد كل أجل من أنه استنتج - ب)
lim

n→+∞un أحسب - ج)

نقاط) 04) الثاني: التـمــرین
بـ: مرقمة خضراء كریات وثلاث 2 و 1 ، 0 ، −1 ، −2 بـ: مرقمة حمراء كریات خمس منها ، كریات 10 على U صندوق یحتوي

. 1 و −1 بـ مرقمتین سوداوین وكریتین 1 و 0 ، −1

، −3 بـ: مرقمة خضراء كریات وثلاث 2 و 2 ، 2 ، 1 ، 1 بـ: مرقمة حمراء كریات خمس منها ، كریات 9 على V صندوق یحتوي و
. ( باللمس بینها التمییز لایمكن ) . −1 بـ: مرقمة سوداء وكریة 3 و 2

: الآتیة بالكیفیة الصندوقین أحد من واحد آن في كریات أربع عشوائیا نسحب
صفراوین وبطاقتین بیضاء بطاقات ثلاث منها ، متماثلة بطاقات 5 به W الصندوق من عشوائیا واحدة بطاقة بسحب نقوم

U صندوق من كریات أربع نسحب بیضاء بطاقة على تحصلنا إذا
V صندوق من كریات أربع نسحب صفراء بطاقة على تحصلنا إذا

" بیضاء بطاقة على الحصول " : A الحادثة نسمي
" معدوم أرقامها مجموع كریات اربع على الحصول " : B الحادثة نسمي
. الحساب طریقة موضحا أكملها ثم المقابلة الاحتمالات شجرة أنقل -(1

PB(A) أحسب ثم P(B) أحسب -(2
المسحوبة السوداء الكریات عدد سحب بكل یرفق الذي العشوائي المتغیر X لیكن -(3

. احتماله قانون عرف ب)- X العشوائي المتغیر قیم عین أ)-
. E(1445X+ 2024) استنتج ثم E(X) الریاضیاتي الأمل احسب ج)-

4 من 3 صفحة
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2024 ماي دورة: تجریبیة، شعبة:علوم الریاضیات، مادة: في اختبار

نقاط) 05) الثالث: التـمــرین
P(z) = z3 + 2z2 − 16 حیث z المركب للمتغیر الحدود كثیر P(z) -(1

P(z) الحدود لكثیر جذر هو 2 أن تحقّق أ)-
P(z) = (z− 2)(z2 +αz+β) : z مركب عدد كل أجل من بحیث β و α الحقیقیین العددین جد ب)-

P(z) = 0 المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل ج)-
D و B ، A . (O; u⃗, v⃗) والمتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي

ZD = −2+ 2i و ZB = 2 ، ZA = −2− 2i : الترتیب على لواحقها المركب المستوي من نقط
. الأسي الشكل على ZD و ZB ، ZA أكتب (1

. أضلاع متوازي ABCD الرباعي یكون حتى C للنقطة ZC اللاحقة احسب -(2
π
2 وزاویته D مركزه الذي بالدوارن C صورة F ولتكن −π

2 وزوایته B مركزه الذي بالدوارن C صورة E لتكن -(3
الترتیب. على F و E النقطتین لاحقتي ZF و ZE -أحسب

ZF −ZA

ZE −ZA
= i أن بین 3)أ-

. AEF المثلث طبیعة استنتج ب)-
نقاط) 07) الرابع: التـمــرین

g(x) = x− 1+ e−x : بـ R على المُعرّفة g العددیّة الدّالة نعتبر −(|

lim
x→−∞g(x) و lim

x→+∞g(x) أحسب -(1
. تغیراتها جدول شكل ثم ، g الدالة تغیر اتجاه ادرس -(2

g(x) ≥ 0 : x حقیقي عدد كل أجل من أنّه استنتج ثم ، g(0) أحسب -(3
f(x) = x

x + e−x : بـ R على المُعرّفة f العددیّة الدّالة نعتبر (II
(2cm الطول (وحدة (O,

−→
i ,

−→
j ) ومتجانس متعامد معلم في البیاني تمثیلها (Cf ) ولیكن

. بیانیا النتیجتین فسر ثم lim
x→−∞ f(x) = 0 أن وبین ، lim

x→+∞ f(x) أحسب -(1

f ′(x) = (x + 1)e−x

(x + e−x)2 : لدینا R من x كل أجل من أنه بین أ- (2
تغیراتها جدول شكل ثم f الدالة تغیر اتجاه إستنتج ب)-

. 0 الفاصلة ذات النقطة عند (Cf) للمنحني (T) المماس معادلة اُكتب 3)أ-
. (∆) و (Cf ) للمنحنى النسبي الوضع استنتج ثم x − f(x) = xg(x)

1+ g(x) : لدینا R من x أجل من انه تحقق ب)-

. احداثییها تعیین یطلب انعطاف نقطة یقبل (Cf ) المنحنى أن استنتج ج)-
. (Cf) و (T) اُرسم -(6

f(x) = m : x المجهول ذات المعادلة حلول عدد m الحقیقي الوسیط قیم حسب بیانیا ناقش -(7
h(x) = f(− | x |) : بـ R على المعرفة h الدالة نعتبر (III

زوجیة دالة h الدالة أن بین -(1
المطلقة. القیمة رمز دون h(x) أكتب -(2

. أنشئه ثم ،
(
Cf

)
من انطلاقا h للدالة الممثل المنحني

(
Ch

)
انشاء كیفیة اشرح -(3

2024 البكالوریا شهادة إمتحان في بالتوفیق
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  الجزائرية الديمقراطية الشعبية الجمهورية 
 وزارة التربية الوطنية                                    

 ثانوية: أبو مهاجر دينار       مديرية التربية الوطنية لولاية سوق أهراس                            
من إعداد الأستاذ: بن جاب الله      امتحان بكالوريا تجريبية للتعليم الثانوي                               

  2024دورة ماي                              الشعبة: علوم تجريبية                              
 د   30سا و 3المدة                                               الرياضيات    اختبار في مادة  

    

 

 (𝟒نقاط)التمرين الأول :  

 .(2334445)كريات  مرقمة بـــ :    7يحتوي كيس على  
 جميع الكريات متماثلة لا نفرق بينها عند اللمس .نسحب كريتان عشوائيا و في آن واحد من الكيس  .   

 " الكريتان المسحوبتان مجموع رقميهما زوجي " B"   3" الحصول على كريتان جداء رقميهما مضاعف للعدد  Aنعرف الحدثين: 
)أحسب   .1 )P A    و( )P B   

)بين أن    .2 )
1

7
P A B )ثم استنتج      .  = )BP A. 

7المتغير العشوائي الذي يرفق بكل نتيجة سحب العدد    Xليكن   .3  هو مجموع الرقمين الظاهرين .   حيث   −
 .   Xثم عرف قانونه احتمال   Xأ(  عين قيم المتغير العشوائي           

) مل  الرياضياتي ال   ب(  أحسب          )E X          : 2و بين أن 5
P( 1 0)

21
X − = 

 (𝟒نقاط)التمرين الثاني :  

 ( )nu  3و حدودها موجبة تماما حيث:       الهندسية  المعرفة على   ةالمتتالي 5

4 2

ln ln 2ln 2 8

ln ln 2

u u

u u

+ = −


− = −
   . 

I.  4عينu  و الساس q     للمتتالية( )nu   ثم تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعيn    2  : فان
n n

u
e

=. 

II.  نعتبر المتتالية العددية( )nv 1بـــ :    المعرفة على

1
1n nv v e

e
+ = + 0و     − 2v e= +   . 

nفان     nأ(   برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  .1 nv u e= +. 
limثم أحسب   nبدلالة    nvب (  استنتج           n

n
v

→+
    . 

)التال :   npأحسب الجداء    .2 ) ( ) ( )2 2

0 1 ...... n

n np v e v e e v e e= −  −   − 
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 (𝟓نقاط)التمرين الثالث :  

I. ةالمركباد  عد أوجد ال    ,     و    قق الجملة التالية:  تح التي
2 3

2

i 

 

  

 − =


+ = −


− =

  تخيلي صرف .  و   

II. A  , B   وC   من  المستوي  المركب   ثلاث نقاط( ); .O u v   على الترتيب:   ها لواحق 
     

A 1 3z i= − −   
B Az z=      2وCz = 

 يطلب   تنتمي إلى نفس الدائرة     Cو   A  , Bعلى الشكل السي و استنتج أن النقط    Bzو     Azأكتب  (1
 مركزها و نصف قطرها ثم أنشئها بدقة.  تحديد          

Bأ(   أكتب العدد المركب   (2

A

C

C

z z

z z−

 .   ABCعلى الشكل السي  ثم حدد طبيعة المثلث   −
 .    Cو مركزه   Bإلى   Aالذي يحول    rب(   استنتج زاوية الدوران           

 متوازي أضلاع ثم أنشئها.  OABDحتى يكون الرباعي   Dأوجد لاحقة النقطة   (3
)المجموعة تنتمي إلى    Cنحقق أن النقطة أ(    (4 )   مجموعة النقط( )M z   تحقق: من المستوي المركب التي               

               
( )

32 3
i

z i ke


−

− *المجموعة   kلما  يمسح      =

)طبيعة المجموعة حدد ثم     + )      .  
)أنشئ كذلك صورة  (   ب                  )    بالدورانr. 

 (𝟕نقاط)التمرين الرابع :  
)بـ :     معرفة على   fالدالة العددية    )2( ) 3 2 xf x x x e= − + 

( )fC   و المتجانس   تعامد المعلم  الم   إلىفي المستوي المنسوب    تمثيلها البيان( ). ;O i j       .)  : 1حيثcmOI
→

=  (  

) أحسب  أ(      .1 )lim
x

f x
→−    

)و فسر النتيجة بيانيا ثم أحسب   )lim
x

f x
→+

  . 
)ب(   أدرس الوضع النسبي بين المنحنى          )fC    محور الفواصلو   . 

1تها.  يعطى   شكل جدول تغيراثم    fأدرس اتجاه تغير الدالة أ(     .2 5
2.3

2
f
 −

  
 

1و   5
1.2

2
f
 +

 −  
 

    . 

)ب(  بين أن            )fC   .يقبل نقطتي انعطاف يطلب تعيين إحداثيتيها 
)أ(  أكتب معادلة المماس   .3 )T   للمنحنى( )fC    1عند. 

)ب( عين نقطة تقاطع             )fC    مع محور التراتيب  ثم أنشئ  كل من( )T       و( )fC     . 
)تنتمي إلى المستقيم   1النقطة ذات الفاصلة   mبين أنه مهما يكن الوسيط الحقيقي  .4 )m  : ذا المعادلةy mx m= − + .    
)حتى تقبل المعادلة :    mعين قيم الوسيط الحقيقي   .5 ) ( 1)f x m x= −  ثلاث حلول مختلفة .    +
)2حتى تكون الدالة :     و    أوجد العددان الحقيقيان   .6 ) xx x x e +  .   على   fأصلية للدالة دالة      +
)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  أحسب .7 )fC  0المستقيمين الذين معدلتيهمامحور الفواصل و   وx 2xو   = =     .   
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 (𝟒نقاط):   ولين الأالتمر
I.  يحتوي كيسu    : كريات   خمسو    (2211)و أربعة كريات حمراء مرقمة بـــ :   (211)على ثلاث كريات بيضاء مرقمة بــ

 جميع الكريات متماثلة لا نفرق بينها في اللمس .   .  (22111) : مرقمة بـــ    خضراء

 كريات في آن واحد  و نعتبر الحدثين التاليين :     3نسحب من الكيس            
          A      الثلاث من نفس اللون " الكريات المسحوبة    "B  5الثلاث مجموع أرقامها أكبر أو يساوي   ت المسحوبة " الكريا" 

)أحسب   .1 )P A     ،( )P B     و بين أن( )
1

44
P A B =  . 

 .   يضاء التي تحمل رقما فرديابعدد الكريات الالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل نتيجة سحب    Xليكن .2
 .Xعرف قانون احتمال المتغير العشوائي ثم   Xعين قيمأ(                
2024)أحسب ب(              1962)S E X=   السنة المازيغية                   .   +

II.   نعتبر الآن كيس ثانيv  لمس .نضع الكريات الثلاث ريتين بيضاويتين لا نفرق بينها عند ايحتوي على ثلاث كريات حمراء و ك
 . من نفس اللون    u.علما أن الكريات الثلاث المسحوبة من vفي الكيس   uالمسحوبة من الكيس 

مثنى    ون الكريات الثلاث المسحوبةتمايزة  اللون . ما إحتمال أن تك    vمن الكيس   في آن واحد  ثلاث كرياتنسحب  
 . مثنى

 (𝟒نقاط)التمرين الثاني :  

المعرفة على المجال    fنعتبر الدالة      0;+       2بــــ 3
( )

2

x
f x

x

+
=

+
   .( )fC    المتعامد   في المستوي المنسوب إلى المعلمتمثيلها البياني 

)و المتجانس  ). ;O i j    و( )    المستقيم ذو المعادلةy x= )  الشكل المقابل(  .                                     ( )  

)تينالعددي  تينالمتتالي  نعتبر  )nu  و( )nv  كما يلي :  على   تينالمعرف                     ( )fC  

 0

1

0

( )n n

u

u f u+

=


=
      :    0

1

4

(v )n n

v

v f+

=


=
 .     

 أنقل الشكل على ورقة ميليمترية ثم مثل الحدود أ(    .1
 مع إبراز خطوط الإنشاء .   كل متتاليةالولى ل  بعةالر           

) تينالمتتاليو تقارب كل من    ضع تخمينا حول إتجاه تغير ب(             )nu   و( )nv  . 
على المجال   متزايدة تماما   fبين أن الدالة       .2 0;+  أدرس الوضع النسبي بين   ثم( )fC     و( )   . 
n     .3برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي أ(    .3 4nv      0و 3nu      . 

) تينالمتتاليكل من  ب(  استنتج اتجاه تغير             )nu   و( )nv  . 

).     nكل عدد طبيعي أنه من أجل    أثبتأ(    .4 )1 1

1

6
n n n nv u v u+ +−  −

    
1   و    

0 4
6

n

n nv u
 

−   
  

 

                 
) :استنتج    ب(   )lim n n

n
v u

→+
)حدد نهاية كل من ثم    − )nu   و( )nv   .           
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 (𝟓نقاط)التمرين الثالث :  

1) ( )P z كثير الحدود للمتغير المركبz     : حيث( ) 3 212 49 78P z z z z= − + −   . 
)جذرا لكثير الحدود 6أ(  تحقق أن         )P z     . 
)بحيث من أجل كل عدد مركب:       و  ب(  جد العددين الحقيقيين         ) ( )( )26P z z z z = − + +   . 
)المعادلة    جـ (  حل في مجموعة العداد المركبة          ) 0P z =    . 

) منسوب إلى معلم متعامد و متجانس المستوي  المركب (2 ); .O u v  .A ,  B   وC  المستوي            من طثلاث نق 
A    على الترتيب:    هالواحق المركب            3 2z i= +       

B Az z=       وC A Bz z z= + 
 .     ACبالانسحاب الذي شعاعه Oهي صورة النقطة   Bأ(   بين أن النقطة    
Aب(  أكتب العدد المركب   

C O

Bz z

z z−

 .  OACBعلى الشكل السي ثم حدد بدقة طبيعة الرباعي     −

3حتى يكون العدد المركب  nعين قيم العدد الطبيعي جـ(    2

2 3

C OA

C O

n

B

BA

z zz z

z z z z

    −
      −   

−
=

−
 

3) ( )  مجموعة النقط( )M z    :من المستوي المركب التي تحققarg 2 /
2C

Az z

z z
k k




 
= +  

−

−


 . 

)تنتمي إلى     OACBمركز ثقل الرباعي  Gتحقق أن النقطة    )   طبيعة المجموعة  حدد ثم( )   . ثم أنشئها 
 (𝟕نقاط)التمرين الرابع :  

I. نعتبر الدالة العدديةg    معرفة على المجال 2;− +     : 2بـg( ) 4 2 ln( 2)x x x x= + + + +  
متزايدة تماما على المجال   gبين أن   (1 2;− +    . 
)بين أن المعادلة   (2 ) 0g x 0.7حيث     تقبل حلا وحيدا    = 0.6− )ثم استنتج إشارة     − )g x    . 

II.    الدالة العددية لتكنf    المعرفة على المجال 2;− +     : 1بـ ln( 2)
( )

2

x x
f x x

x

+ + +
= − +

+
  

        ( )fC    و المتجانس   تعامدالمعلم  الم  إلى في المستوي المنسوب  تمثيلها البيان( ). ;O i j       .)   : 1حيثcmOI
→

=  (  

      أحسب    (1
2

( )lim
x

f x
⎯⎯→−  

)و فسر النتيجة هندسيا      ثم أحسب       )lim
x

f x
→+

   . 

 من المجال    x بين أنه من أجل كل  (2 2;− +     : فان
( )

'

2

( )
( )

2

g x
f x

x
= −

+
 .    fت الدالة شكل جدول تغيرا  ثم   

) بين أن المستقيم  (3 )   1ذا المعدلةy x= − )مقارب مائل للمنحنى     + )fC   عند+.  يته مع وضعو حدد ( )fC  
)بين أن   (4 )fC   يقبل مماسا( )T   موازيا ل ــ( )   يطلب كتابة معدلته . 
)أنشئ كل من  (5 )   ،( )T     و( )fC      يعطى.( ) 1.2f       ،(1.1) 0f         و( 1.4) 0f −     . 
)حتى تقبل المعادلة :     mعين قيم الوسيط الحقيقي   (6 )f x x m= −  حلان مختلفان في الإشارة .     +
)أحسب مساحة الحيز المحدد بالمنحنى  (7 )fC    و المستقيم( )    1الذين معدلتيهما و المستقيمينx = 0xو    − =    . 
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 

 الحرّيةالثانوية:                                                   مديرية التربية لولاية قسنطينة          

 ثانوي   ثالثة المستوى:                                     رياضيات                                          ال المادة:

 5المعامل:                                                                        علوم تجريبية  الشعبة: 

 2024ماي  13الإثنين 

 ساعات وَنصف ساعة  3المدة:                        البكالوريا البيضاء                        2024دورة ماي 

 : ختار أحد الموضوعين التاليينتأن  ة على المترشح

 الموضوع الأول 

 ن(:  4التمرين الأول )

 . 𝐹وَللوجه بـ   𝑃نرمي قطعة نقدية مزيفّة مرة واحدة، نرمز للظهر بالرمز   (1

أحسبي إحتمال كل من الظهر وَالوجه علمًا أنّ إحتمال ظهور الظهر يسُاوي أربع مرات إحتمال ظهور  

 الوجه. 

𝑛مرة حيث:  𝑛نرمي الآن قطعة نقدية    (2 ≥  ،نسُمي الحادثتين:  1

 𝐴 :»   حادثة الحصول على الوجه مرة واحدة على الأقل خلال𝑛  رمية « . 

 .» 𝑛ثة الحصول على الوجه في الرمية  دحا« : 𝐹𝑛وَ  

𝑃(𝐹3 وَ   𝑃(𝐹3)أحسبي الإحتمالين   -أ
̅̅̅). 

𝑃(𝐴)بيّني أنّ:   - ب =
5𝑛−4𝑛

5𝑛. 

𝑛نفرض في كل مما يلي:   (3 = 3. 

 ثمُّ يرمي القطعة النقدية السابقة، وَمن أجل كل رمية نعتبر:  30𝐷𝐴يضع اللاعب في البداية مبلغ قيمته  

 .3𝑘𝐷𝐴ظهور الوجه ثلاث مرات يكسب اللاعب   -

 . 6𝑘𝐷𝐴ظهور الوجه مرتين يكسب اللاعب  -

 . 5𝑘𝐷𝐴ظهور الوجه مرة واحدة يكسب اللاعب   -

 ظهور الظهر ثلاث مرات لا يكسب اللاعب شيئاً. -

 من أجله يربح اللاعب من خلال الفرق بين ما يدفعه وَما يكسبه. الذي  𝑋نعتبر المتغيرّ العشوائي  

 ؟𝑋ماهي القيمّ الممكنة للمتغيّر العشوائي   -أ

 .𝑋عرّفي قانون الإحتمال للمتغيرّ العشوائي   - ب

 ؟ م اللعبة منظّ تكون اللعبة في صالح  𝑘إبتداءً من أية قيمة للعدد الطبيعي   -جـ 

𝑢0المعرّفة بحدهّا الأول:  (𝑢𝑛)لتكن المتتالية   ن(: 4التمرين الثاني ) =   𝑛،وَمن أجل كل عدد طبيعي   0

𝑢𝑛+1 بــ: = √
𝑢𝑛

2

3
+ 8. 

0 فإنّ: 𝑛برهني بالتراجع أنّه من أجل كل عدد طبيعي   (1 ≤ 𝑢𝑛 ≤ 2√3 . 

𝑣𝑛بـــ:  ℕالمعرّفة على   (𝑣𝑛)نعتبر المتتالية   (2 = 12 − 𝑢𝑛
2. 

 يطُلب تعيين أساسها وَحدهّا الأول.  هندسية، (𝑣𝑛)بيّني أنّ المتتالية   -أ

 .𝑛بدلالة   𝑢𝑛، ثمُّ إستنتجي عبارة  𝑛بدلالة   𝑣𝑛عبرّي عن   - ب

limأحسبي   -جـ
𝑛→+∞

𝑢𝑛 . 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  ــ 4من  1ـــــــــــــــ الصفحة ـــ ـــ  ـــــــــ  ــــــــ  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ

𝑆𝑛حيث:    𝑆𝑛المجموع    𝑛أحسبي بدلالة   (3 = 𝑢0
2 + 𝑢1

2+. . . +𝑢𝑛
lim،ثمُّ أحسبي    2

𝑛→+∞
𝑆𝑛 . 

 ن(: 5)الثالث التمرين 

 حيث :  ℂفي مجموعة الأعداد المركبة   (𝐸)نعتبر المعادلة   1)

𝑧2 − (1 + 5𝑖)𝑧 − 8 + 4𝑖 = 0. . . . . . (𝐸) 

8)الجذور التربيعية للعدد المركب  ي جٍد -أ − 6𝑖). 

 .(𝐸)المعادلة  ℂحليّ في   - ب

المركب2 المستوي  إلى معلم متعامد متجانس    ( في  ;𝑂)المنسوب  𝑢⃗ ; 𝑣 )،   النقط ذات    𝐶  وَ   𝐴   ، 𝐵نعتبر 

𝑧𝐴 اللواحق: = 𝑖 ، 𝑧𝐵 = 2 + 2𝑖  َو𝑧𝐶 = −1 + 3𝑖 . 

𝑧𝑀 ذات اللاحقة:  𝑀لتكن النقطة  وَ  = 𝑚 :حيث،𝑚 ∈ ℂ∗. 

 في إستقامية. 𝑀 وَ 𝑂، 𝐶حتى تكون النقط   𝑀  مجموعة النقط (Γ)  طبيعة   عيّني -أ

 .𝑂قائم في   𝑂𝐶𝑀يكون المثلث    حتى  𝑀  مجموعة النقط (∆)  طبيعة   عيّني - ب

 معللةً إجابتك.  𝐴𝐵𝐶حددّي طبيعة المثلث   -جـ

وَزاويته     𝐴 مركزه الذي  𝑅 نعتبر الدوران( 3
𝜋

2
 .2−وَالنسبة    𝐴ذو المركز   𝐻، وَالتحاكي   

 .𝐻 وَ  𝑅أكتبي العبارة المركبة للتحويلين   - أ    

𝑇 المعرّف بــ:  𝑇حويل النقطي طبيعة الت عيّني   -ب      = 𝑅 ∘ 𝐻 (،∘ .)هو رمز التركيب: 

 في إستقامية.   ′𝐶  وَ  𝐴  ، 𝐵،برهني أنّ النقط   𝑇بالتحويل   𝐶صورة النقطة   ’𝐶لتكن   -جـ     
 تنتمي إلى نفس الدائرة. 𝑀 وَ 𝐴 ، 𝐵 ، 𝐶حتى تكون النقط   𝑀مجموعة النقط   (Υ)عيّني  4)  

 ن(: 7) رابعالالتمرين 

   (Ι   نعتبر الدالة𝑔   0[ المعرّفة على; 𝑔(𝑥)بــ: ]∞+ = 𝑥 − 2 +
1

2
𝑙𝑛𝑥. 

 وَشكّلي جدول تغيّراتها.  𝑔أدرسي تغيرّات الدالة  (1

𝑔(𝑥) المعادلة:بيّني أنّ  (2 = 1.7حيث:  𝛼تقبل حلًا وحيداً   0 < 𝛼 < 1.8. 

;0[ على  𝑔(𝑥)إستنتجي إشارة   (3 +∞[  . 

(ΙΙ  نعتبر الدالة𝑓  0[ المعرّفة على; 𝑓(𝑥)بــ:]∞+ = −
7

8
𝑥2 + 𝑥 −

1

4
𝑥2𝑙𝑛𝑥. 

;𝑜)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد وَالمتجانس   (𝐶𝑓)  وَليكن  𝑖 ; 𝑗 )    : حيث

‖𝑖 ‖ = ‖𝑗 ‖ = 2𝑐𝑚. 

limأحسبي   (1
𝑥

>
→0

𝑓(𝑥)  َوlim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) . 

𝑓′(𝑥)موجب تمامًا، فإنّ: 𝑥أثبتي أنهّ من أجل كل عدد حقيقي   (2 = 𝑥𝑔(
1

𝑥
). 

 .𝑓شكّلي جدول تغيّرات الدالة  (3

)𝑓بيّني أنّ:  (4
1

𝛼
) =

1+4𝛼

8𝛼2  ثمُّ إستنتجي حصرًا للعدد،𝑓(
1

𝛼
 (. 2−10.)تدُوّر النتائج إلى (

;0[على المجال   (𝐶𝑓) أرسمي ثمُّ  𝑓(3)أحسبي   (5 3] . 

 (ΙΙΙ  لتكن الدالةℎ   0[ المعرّفة على; ℎ(𝑥)بــ:]∞+ = 𝑥2𝑙𝑛𝑥. 

∫التكامل  𝜆بدلالة  بإستعمال المكاملة بالتجزئة، أحسبي  ( 1 ℎ(𝑥)𝑑𝑥
𝜆

2
𝜆،حيث: > 2. 

  ذووَحامل محور الفواصل وَالمستقيمين     (𝐶𝑓)مساحة الحيزّ للمستوي المحددّ بالمنحنى    𝜆بدلالة    إستنتجي ( 2

𝑥: المعادلتين = 𝑥 وَ  2 = 𝜆. 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ

 إنتهى الموضوع الأول

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  4من    2ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ الصفحة  
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 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ

 الموضوع الثاني 
 ن(:  4التمرين الأول )

 𝐷1 َو𝐷2   زهرتي نرد، النرد𝐷1   مغشوش وَله كل وجهين يحملان نفس الرقم𝑘  :حيث 
 𝑘 ∈ {1; 2;  . 𝑘إحتمال ظهور الوجه الذي يحمل الرقم  𝑢𝑘. نرمز بـ ـ{3

،علمًا أنّ هذه الأعداد تشُكّل حدود متتابعة لمتتالية حسابية أساسها  𝑢3وَ  𝑢1 ،𝑢2أحسبي   (1
1

4
  . 

𝑝 حيث:𝑝 ليس مغشوش وَله كل ثلاث وجوه تحمل نفس الرقم   𝐷2النرد (2 ∈ {1; 2}. 
 .𝑝إحتمال ظهور الوجه الذي يحمل الرقم   𝑣 𝑝نرمز بـ   

 . 𝑣 2وَ  𝑣 1أحسبي   •

الذي يسُاوي جداء رقمي   𝑋في آنٍ واحد، وَنعتبر المتغيّر العشوائي   𝐷2وَ  𝐷1نرمي النردين   (3

 بعد السقوط.  𝐷2وَ  𝐷1الوجهين العلويين للنردين 

 . 𝑋عرّفي قانون الإحتمال للمتغيرّ العشوائي  -أ    

𝜎(2024أحسبي  -ب      − 1445𝑋). 

 ن(:  4)ثاني  التمرين ال

}كما يلي:  ℕمتتالية هندسية متزايدة تمامًا معرّفة على  (𝑡𝑛) لتكن 
𝑡0 + 𝑡1 + 𝑡2 = 7ln2    

𝑡0 × 𝑡1 × 𝑡2 = 8(ln2)3
. 

 . 𝑡2وَ  𝑡0ثمُّ   𝑡1أحسبي الحدود   (1

 .𝑛بدلالة   𝑡𝑛، ثمُّ أكتبي  (𝑡𝑛)للمتتالية    𝑞الأساس   إستنتجي (2

𝑡𝑛 الذي يحُقق: 𝑛جِدي أصغر قيمة للعدد الطبيعي   (3 ≥ ln22974. 

} حيث:  𝑛بدلالة   𝑃𝑛وَالجداء 𝑛بدلالة  𝑆𝑛أحسبي المجموع   -أ (4
𝑆𝑛 = 𝑡0 + 𝑡1+. . . +𝑡𝑛
𝑃𝑛 = 𝑡0 × 𝑡1 ×. . .× 𝑡𝑛

  . 

𝑆′𝑛 حيث:  𝑛بدلالة   𝑆′𝑛إستنتجي  -ب      = ln(𝑡0) + ln(𝑡1)+. . . +ln(𝑡𝑛). 

𝑆′′𝑛 حيث: 𝑛بدلالة   𝑆′′𝑛أحسبي  -جـ      = 𝑡0
2024 + 𝑡1

2024+. . . +𝑡𝑛
2024. 

 ن(:  5)ثالث التمرين ال

;𝑂)في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد متجانس   𝑢⃗ ; 𝑣 )  نعتبر النقط،𝐴 ، 𝐵 َو 𝐶   التي لاحقاتها

𝑍𝐴  على الترتيب: = −1 + √3𝑖 ، 𝑍𝐵 = 𝑍𝐴
̅̅ 𝑍𝐶وَ  ̅ = 2 . 

أكتبي العدد المركب:  -أ (1
𝑍𝐵−𝑍𝐶

𝑍𝐴−𝑍𝐶
 على الشكل الأسي.    

 . 𝐴𝐵𝐶إستنتجي طبيعة المثلث  -ب

 .𝐴𝐵𝐶المحيطة بالمثلث   (𝛶)الدائرة   مركز وَنصف قطر 𝜔عيّني  -جـ

𝑍𝑍̅التي تحُقق:  𝑀(𝑍)للنقط   (Γ)عيّني طبيعة وَعناصر المجموعة   -أ (2 + 2(𝑍 + 𝑍̅) = 0 . 

 . (Γ)تنتميان إلى المجموعة   𝐵وَ  𝐴تحققي أنّ النقطتين  -ب

وَزاويته   𝐴الدوران الذي مركزه النقطة   𝑟ليكن   (3
𝜋

3
. 

 .𝑟بالدوران   𝐵عيّني صورة النقطة   -أ

 . 𝑟بالدوران   𝐶صورة النقطة   𝐷لاحقة النقطة    𝑍𝐷عيّني   - ب

 .𝐴𝐵𝐶𝐷إستنتجي طبيعة الرباعي  -جـ

 . 𝑟بالدوران  (Γ)،ثمُّ إستنتجي صورة المجموعة   𝑟بالدوران  𝛺عيّني صورة النقطة  -د

 

 
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ
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 ن(:  7)رابع التمرين ال

(Ι  نعتبر الدالة𝑔   المعرّفة على ℝ :بــ𝑔(𝑥) = 1 − (𝑥2 + 1)𝑒−𝑥. 

 وَشكّلي جدول تغيّراتها.  𝑔أدرسي تغيرّات الدالة  (1

 .  𝑔(𝑥)،ثمُّ إستنتجي إشارة  𝑔(0)أحسبي   (2

(ΙΙ  نعتبر الدالة𝑓  المعرّفة على ℝ:بــ𝑓(𝑥) = 𝑥 − 1 + (𝑥2 + 2𝑥 + 3)𝑒−𝑥. 

;𝑜)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد وَالمتجانس   (𝐶𝑓)  وَليكن  𝑖 ; 𝑗 )    : حيث

‖𝑖 ‖ = ‖𝑗 ‖ = 1𝑐𝑚. 

lim  أحسبي-أ (1
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) . 

:(𝐷)تحققي أنّ المستقيم  -ب 𝑦 = 𝑥 −  . (∞+)عند  (𝐶𝑓)مستقيم مقارب مائل للبيان   1

 . (𝐷)بالنسبة إلى (𝐶𝑓)أدرسي وضعية البيان -جـ

𝑓(𝑥)فإنّ:   𝑥أثبتي أنّه من أجل كل عدد حقيقي   -أ (2 =
𝑥2+2𝑥+3+𝑥𝑒𝑥−𝑒𝑥

𝑒𝑥. 

limأحسبي   -ب
𝑥→−∞

𝑓(𝑥).   

 .𝑓هي الدالة المشتقة للدالة ′𝑓 ،حيث: 𝑔(𝑥)بدلالة   𝑓′(𝑥)أكتبي   -أ (3

 ،ثمُّ شكّلي جدول تغيرّاتها.  𝑓إستنتجي إتجاه تغيرّ الدالة -ب

ℎ(𝑥)بــ: ℝالمعرّفة على  ℎلتكن الدالة  (4 = 𝑓(𝑥) − 𝑥   وَالمستقيم،(𝑑): 𝑦 = 𝑥 . 

ℎ(𝑥) بيّني أنّ المعادلة: -أ = 2حيث:  𝛼تقبل حلًا وحيداً  0 < 𝛼 < 3. 

 .(𝑑)بالنسبة إلى  (𝐶𝑓)للبيان  إستنتجي الوضعية النسبية  - ب

−)𝑓حسبي  أ (5
3

2
[على   (𝐶𝑓)وَالبيان   (𝑑)، (𝐷)المستقيمين   سمي ثمُّ أر (

−3

2
; +∞[. 

𝑥بيّني أنّ الدالة: -أ  (6 ⟼ (𝑥2 + 2𝑥 + 2)𝑒−𝑥   :هي دالة أصلية للدالة𝑥 ↦ −𝑥2𝑒−𝑥. 

 .𝑥𝑒−𝑥𝑑𝑥∫، التكامل:  𝑥بإستعمال التكامل بالتجزئة، أحسبي بدلالة العدد الحقيقي  -ب

وَالمستقيمين    (𝑑)وَالمستقيم    (𝐶𝑓)مساحة الحيزّ للمستوي المحددّ بالمنحنى  ،    𝛽بدلالة    حسبي أ  -جـ

𝑥 ذو المعادلتين: = 𝑥 وَ  3 = 𝛽 :حيث،𝛽 > 4. 
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 إنتهى الموضوع الثاني
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  2024التصحيح المفصّل لموضوع إختبار مادة الرياضيات /علوم تجريبية/بكالوريا دورة ماي

 العلامة -التصحيح المفصّل–الموضوع الأول 

 . 𝐹وَللوجه بـ  𝑃نرمي قطعة نقدية مزيّفة مرة واحدة، نرمز للظهر بالرمز التمرين الأول:

إحتمال ظهور الظهر يسُاوي أربع مرات إحتمال ظهور  حساب إحتمال كل من الظهر وَالوجه علمًا أنّ  (1

 الوجه:

}لدينا: 
𝑃(𝑃) = 4𝑃(𝐹)     
𝑃(𝑃) + 𝑃(𝐹) = 1

4𝑃(𝐹) وَمنه:  + 𝑃(𝐹) = 5𝑃(𝐹)،وَعليه فإنّ: 1 = 1   

𝑃(𝐹) أي: =
1

5
𝑃(𝑃)وَ    =

4

5
 . 

 نقاط( 4)

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

𝑛مرة حيث:  𝑛نرمي الآن قطعة نقدية    (2 ≥  ،نسُمي الحادثتين:  1

𝐴 :»  حادثة الحصول على الوجه مرة واحدة على الأقل خلال𝑛 رمية « . 

 .» 𝑛حادثة الحصول على الوجه في الرمية  « : 𝐹𝑛وَ 

𝑷(𝑭𝟑̅̅̅̅وَ   𝑷(𝑭𝟑)حساب الإحتمالين  -أ ) : 

𝑃(𝐹3) لدينا: = 𝑃(𝐹) =
1

5
𝑃(𝐹3̅̅̅) وَ   = 𝑃(𝑃) =

4

5
. 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

𝑷(𝑨)إثبات أنّ:  -ب =
𝟓𝒏−𝟒𝒏

𝟓𝒏
 : 

𝑃(𝐴)لدينا:  = 1 − 𝑃(𝐴̅) :حيث،  𝐴̅:»   حادثة عدم الحصول على الوجه خلال𝑛  رمية « . 

𝑃(𝐴̅) وَمنه: = 𝑃(𝐹1̅ ∩ 𝐹2̅̅̅ ∩. . .∩ 𝐹𝑛̅). 

𝑃(𝐴̅) :مستقلة فإنّ  𝐹1̅ ،𝐹2̅̅̅ ،...،𝐹𝑛̅ وَبما أنّ الحوادث: = 𝑃(𝐹1̅) × 𝑃(𝐹2̅̅̅) ×. . .× 𝑃(𝐹𝑛̅)  ، 

𝑃(𝐴̅) :معناه أنّ  = [𝑃(𝑃)]𝑛 = (
4

5
)
𝑛

𝑃(𝐴) ،وَمنه: = 1 − (
4

5
)
𝑛
= 1 −

4𝑛

5𝑛
 ، 

𝑃(𝐴)إذن: =
5𝑛−4𝑛

5𝑛
  . 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 :𝑿القيمّ الممكنة للمتغيرّ العشوائي  -أ (3

3𝑘}هي: 𝑋القيّم الممكنة لــ   − 30; 6𝑘 − 30; 5𝑘 − 30;−30}. 
 ن( 1)

 :𝑿تعريف قانون الإحتمال للمتغيّر العشوائي  -ب    

  𝑃(𝑋 = 3𝑘 − 30) = 𝑃(𝐹1 ∩ 𝐹2 ∩ 𝐹3) = 𝑃
3(𝐹) :وَمنه ،  (

1

5
)
3

𝑃(𝑋 = 3𝑘 − 30) = . 

𝑃(𝑋  وَ: = 6𝑘 − 30) = 𝑃(𝐹1 ∩ 𝐹2 ∩ 𝐹3̅̅̅) + 𝑃(𝐹1 ∩ 𝐹2̅̅̅ ∩ 𝐹3) + 𝑃(𝐹1̅ ∩ 𝐹2 ∩ 𝐹3) 

𝑃(𝑋أي:        = 6𝑘 − 30) = 3𝑃2(𝐹) × 𝑃(𝑃) :وَمنه.𝑃(𝑋 = 6𝑘 − 30) = 3 (
1

5
)
2
×
4

5
 . 

𝑃(𝑋 وَ: = 5𝑘 − 30) = 𝑃(𝐹1 ∩ 𝐹2̅̅̅ ∩ 𝐹3̅̅̅) + 𝑃(𝐹1̅ ∩ 𝐹2̅̅̅ ∩ 𝐹3) + 𝑃(𝐹1̅ ∩ 𝐹2 ∩ 𝐹3̅̅̅) 

𝑃(𝑋أي:    = 5𝑘 − 30) = 3𝑃2(𝑃) × 𝑃(𝐹) :وَمنه.𝑃(𝑋 = 5𝑘 − 30) = 3 (
4

5
)
2
×
1

5
 . 

𝑃(𝑋 وَ: = −30) = 𝑃(𝐹1̅ ∩ 𝐹2̅̅̅ ∩ 𝐹3̅̅̅)   :أي𝑃(𝑋 = −30) = 𝑃3(𝐹̅) = 𝑃3(𝑃) . 

𝑃(𝑋وَمنه: = −30) = (
4

5
)
3

 . 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)
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 : 𝑋العشوائي  تعريف قانون الإحتمال للمتغيرّ  كخلاصة:

∑⬚ −30 5𝑘 − 30 6𝑘 − 30 3𝑘 − 30 𝑋𝑖 

125

125
= 1 (

4

5
)
3

 3 (
4

5
)
2

×
1

5
 3 (

1

5
)
2

×
4

5
 (

1

5
)
3

 
𝑃(𝑋 = 𝑋𝑖) 

315𝑘 − 2454

125
 (−30) (

4

5
)
3

 
(5𝑘 − 30) × 3 (

4

5
)
2

×
1

5
 (6𝑘 − 30) × 3 (

1

5
)
2

×
4

5
 (3𝑘 − 30) × (

1

5
)
3

 
𝑋𝑖 × 𝑃(𝑋 = 𝑋𝑖) 

 

 

 

 ن( 0.25)

 تكون اللعبة في صالح منظّم اللعبة؟  𝒌إبتداءً من أية قيمة للعدد الطبيعي  -جـ 

 م اللعبة. تكون اللعبة في صالح اللاعب إذا كان الأمل الرياضياتي موجباً أي في غير مصلحة منظّ 

 وَالعكس، تكون اللعبة في صالح منظّم اللعبة إذا كان الأمل الرياضياتي سالبًا. 

𝐸(𝑋)معناه أنّ:  = ∑𝑋𝑖 × 𝑃(𝑋 = 𝑋𝑖) =
315𝑘−2454

125
< 315𝑘 ،وَهذا يكُافئ أنّ: 0 − 2454 < 0. 

𝑘أي:   <
2454

315
≃ 7.79. 

𝑘وَهذا يعني أنّ اللعبة تكون في صالح منظّمها إذا كان: ∈ {1; 2; 3; 4; 5; 6; 7} . 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 التمرين الثاني: 

:𝑛∈ℕ(𝑢𝑛)  لدينا:  {

𝑢0 = 0                              

 𝑢𝑛+1 = √
𝑢𝑛
2

3
+ 8           

 

𝒏 ،𝟎البرهان بالتراجع أنّه من أجل كل عدد طبيعي   1) ≤ 𝒖𝒏 ≤ 𝟐√𝟑 : 

𝑛من أجل  = 0فإنّ:   0 ≤ 𝑢0 = 0 ≤  محققة. 𝑃(0)، وَمنه:   3√2

0 أي:  𝑛لنفرض صحة الخاصية حتى الدرجة  ≤ 𝑢𝑛 ≤ 2√3. 

𝑛)وَنحُاول إثبات صحة الخاصية من أجل الدرجة  + 0 أي:  (1 ≤ 𝑢𝑛+1 ≤  ؟3√2

0لدينا فرضًا:   ≤ 𝑢𝑛 ≤ 2√3
 نرُبعّ  الأطراف  الموجبة  للمتباينة 
→               0 < 𝑢𝑛

2 ≤ 12 . 

)وَبضرب الأطراف الموجبة لهذه المتباينة في العدد الموجب  
1

3
0 نجد:   ( ≤

𝑢𝑛
2

3
≤ لأطرافها   8،ثمُّ نضُيف    4

8 نحصل على: ≤
𝑢𝑛

2

3
+ 8 ≤ 12، 

0 وَنجذر الأطراف الموجبة لها فنتحصل على  ≤ 2√2 = √8 ≤ √
𝑢𝑛
2

3
+ 8 ≤ √12 = 2√3 . 

0 : وَبالتعدي نجد أنّ  ≤ 𝑢𝑛+1 ≤ 2√3 . 

0 إذن: ≤ 𝑢𝑛 ≤  .𝑛،من أجل كل عدد طبيعي 3√2

 نقاط( 4)

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

𝒗𝒏بـــ:   ℕالمعرّفة على  (𝒗𝒏)( نعتبر المتتالية  2 = 𝟏𝟐 − 𝒖𝒏
𝟐. 

 هندسية ،يطُلب تعيين أساسها وَحدّها الأول: (𝒗𝒏)إثبات أنّ المتتالية  -أ

𝑣𝑛+1)إذا وَفقط إذا كان  ((𝑣𝑛) متتالية  هندسية  ) = 𝑣𝑛 × 𝑞) . 

𝑣𝑛 لدينا: = 12 − 𝑢𝑛
2، 

𝑣𝑛+1  وَمنه: = 12 − 𝑢𝑛+1
2 = 12 − (

𝑢𝑛
2

3
+ 8) = 4 −

𝑢𝑛
2

3
=
12

3
−
𝑢𝑛
2

3
. 

𝑣𝑛+1 فإنّ:وَعليه  =
1

3
(12 − 𝑢𝑛

𝑣𝑛+1 أي:(2 =
1

3
𝑣𝑛  . 

𝑞هندسية أساسها  (𝑣𝑛) متتالية   مما يدل أنّ: =
1

3
. 

𝑣0حيث: 𝑣0وَحدهّا الأول: = 12 − 𝑢0
2 = 12 − 𝑣0، أي: 02 = 12  . 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

ن(  0.25)

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)
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𝑣𝑛هندسية، فمن عبارة الحد العام:  (𝑣𝑛) متتالية بما أنّ : 𝒏بدلالة   𝒗𝒏كتابة  -ب = 𝑣0 × 𝑞
𝑛. 

𝑣𝑛وَبالتعويض نجد أنّ: = 12 × (
1

3
)
𝑛

 . 𝑛،من أجل كل عدد طبيعي   

  : 𝒏بدلالة  𝒖𝒏إستنتاج   •

𝑣𝑛لدينا:   = 12 − 𝑢𝑛
𝑢𝑛 ،وَمنه: 2

2 = 12 − 𝑣𝑛إذن،: 𝑢𝑛 = √12 − 𝑣𝑛، 

𝑢𝑛أي: = √12 − 12 × (
1

3
)
𝑛

 . 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

𝐥𝐢𝐦حساب -جـ
𝒏→+∞

𝒖𝒏: 

𝑞لدينا:  =
1

3
∈ ]−1; lim،مما يعني أنّ:  ]1

𝑛→+∞
(
1

3
)
𝑛
= 0. 

limوَمنه فإنّ:
𝑛→+∞

𝑢𝑛 = lim
𝑛→+∞

√12 − 12 × (
1

3
)
𝑛
= lim،أي: 12√

𝑛→+∞
𝑢𝑛 = 2√3 . 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

𝑺𝒏   حيث 𝒏بدلالة    𝑺𝒏(حساب 3 = 𝒖𝟎
𝟐 + 𝒖𝟏

𝟐+. . . +𝒖𝒏
𝟐: : 

𝑣𝑛لدينا:   = 12 − 𝑢𝑛
𝑢𝑛 ،وَمنه: 2

2 = 12 − 𝑣𝑛 . 

𝑆𝑛 وَعليه فإنّ: = 𝑢0
2 + 𝑢1

2+. . . +𝑢𝑛
2 = 12 − 𝑣0 + 12 − 𝑣1+. . . +12 − 𝑣𝑛. 

𝑆𝑛 إذن: = (12 + 12+. . . +12) − (𝑣0 + 𝑣1+. . . +𝑣𝑛) . 

𝑆𝑛 أي: = 12 × (𝑛 − 0 + 1) − 𝑣0 ×
1−𝑞𝑛+1

1−𝑞
𝑆𝑛 ، إذن:  = 12 × (𝑛 + 1) − 12 ×

1−(
1

3
)
𝑛

1−
1

3

. 

𝑆𝑛وَمنه فإنّ: = 12(𝑛 + 1) − 12 ×
3

2
× [1 − (

1

3
)
𝑛+1

]  

𝑆𝑛فينتج: = 12(𝑛 + 1) − 18 [1 − (
1

3
)
𝑛+1

] . 

𝐥𝐢𝐦حساب  •
𝒏→+∞

𝑺𝒏: 

}لدينا: 
lim
𝑛→+∞

(
1

3
)
𝑛+1

= 0              

lim
𝑛→+∞

12(𝑛 + 1) = +∞
lim،وَمنه فإنّ: 

𝑛→+∞
 𝑆𝑛 = +∞ . 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 ن( 0.25)

𝑧2المعادلة: نعتبر التمرين الثالث: − (1 + 5𝑖)𝑧 − 8 + 4𝑖 = 0. . . (𝐸)  . 

𝟖)إيجاد الجذور التربيعية للعدد المركب  -أ (1 − 𝟔𝒊): 

𝑥)لنعتبر أنّ:  + 𝑖𝑦)2 = 8 − 6𝑖 ، 

}فهو يحُقق إذن الجملة: 

𝑥2 − 𝑦2 = 8. . . . . . (1)                              
2𝑥𝑦 = −6 . . . . . . . . . . .  (2)                          

𝑥2 + 𝑦2 = √82 + (−6)2 = 10. . . (3)

 

 

2𝑥2( نجد أنّ: 3)  ( وَ 1وَبجمع المعادلتين ) = 𝑥2 أي: 18 = 𝑥)، إذن: إما 9 = 𝑥)أوَ   (3− = 3). 

𝑦 ( نجد أنّ:2)وَمن المعادلة  =
−6

2𝑥
=
−3

𝑥
. 

𝑦 )من أجل  = 𝑥 فإنّ  :1 = 𝑦 )وَمن أجل (3− = 𝑥 فإنّ  :1− = 3). 

3)إذن: − 𝑖)2 = 8 − 6𝑖   َ3−)أو + 𝑖)2 = 8 − 6𝑖. 

 نقاط( 5)

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 :ℂ  في (𝑬)حل المعادلة -ب

 :∆نحسب المميزّ 
 ∆= (−1 + 5𝑖)2 − 4(1)(−8 + 4𝑖) = 1 − 10𝑖 − 25 + 32 − 16𝑖. 

=∆وَمنه:  8 − 6𝑖 فإنّ:  -أ-،وَحسب السؤال∆= 8 − 6𝑖 = (3 − 𝑖)2 = (−3 + 𝑖)2. 

 

 

 

 ن( 0.25)
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}حلان متمايزان هما:  (𝐸)وَهذا يعني أنّ للمعادلة 
𝑧1 =

1+5𝑖−3+𝑖

2
= −1 + 3𝑖

𝑧2 =
1+5𝑖+3−𝑖

2
= 2 + 2𝑖

 

𝑆إذن:  = {−1 + 3𝑖; 2 + 2𝑖}. 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 

𝒛𝑨ذات اللواحق: 𝑪 وَ  𝑨  ، 𝑩( نعتبر النقط  2 = 𝒊    ،𝒛𝑩 = 𝟐 + 𝟐𝒊  َو𝒛𝑪 = −𝟏 + 𝟑𝒊. 

𝒛𝑴ذات اللاحقة:  𝑴وَلتكن النقطة  = 𝒎 :حيث،𝒎 ∈ ℂ∗. 

 في إستقامية:  𝑴وَ  𝑶،𝑪حتى تكون النقط  𝑴 مجموعة النقط (𝚪)تعيين طبيعة   -أ

إذا وَفقط إذا ) في إستقامية( 𝑀وَ  𝑂  ،𝐶النقط  )
𝑧𝑀−𝑧𝑂

𝑧𝐶−𝑧𝑂
∈ ℝ .) 

 حيث:
𝑧𝑀−𝑧𝑂

𝑧𝐶−𝑧𝑂
∈ ℝ  :ّيكُافئ أن 

𝑧𝑀−𝑧𝑂̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅

𝑧𝐶−𝑧𝑂̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅
=
𝑧𝑀−𝑧𝑂

𝑧𝐶−𝑧𝑂
 . وَمنه: 

𝑚̅̅̅

−1+3𝑖̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ =
𝑚

−1+3𝑖
 أي:

𝑚̅̅̅

−1−3𝑖
=

𝑚

−1+3𝑖
. 

𝑚(−1وَعليه فإنّ:  − 3𝑖) = 𝑚̅(−1 + 3𝑖) :إذن،−𝑚 − 3𝑚𝑖 + 𝑚̅ − 3𝑚̅𝑖 = 0. 

𝑚̅وَمنه:  − 𝑚 − 3𝑖(𝑚̅ + 𝑚) = 2𝑖−.أي: 0 × 𝐼𝑚(𝑚) − 3𝑖 × 2𝑅𝑒(𝑚) = 0. 

في   الأخيرة  المعادلة  لهذه  الطرفين  وَبضرب 
𝑖

2
أنّ:   𝐼𝑚(𝑚)نجد  + 3𝑅𝑒(𝑚) = 𝑚مع 0 ∈ ℂ∗   :إذن.(Γ) 

النقط   النقط    𝑀مجموعة  تكون  المعادلة:  𝑀وَ  𝑂،𝐶حتى  ذو  𝑦في إستقامية هي المستقيم  = −3𝑥 المبدأ ،ماعدا 

𝑂. 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 :𝑶قائم في   𝑶𝑪𝑴يكون المثلث   حتى 𝑴 مجموعة النقط (∆)تعيين طبيعة   -ب

في   𝑂𝐶𝑀)المثلث  )  (𝑂قائم  إذا  وَفقط  عدد  تخيلّي  صرف إذا 
𝑧𝑀−𝑧𝑂

𝑧𝐶−𝑧𝑂
أنّ  (   النقط  تكُافئ  إلى   𝑀مجموعة  تنتمي 

:(𝑂𝐶)المستقيم:   𝑦 = −3𝑥   :العمودي على المستقيم(∆): 𝑦 =
1

3
𝑥 ماعدا المبدأ،𝑂 . 

 

 ن( 0.25)

 

 

 : 𝑨𝑩𝑪تحديد طبيعة المثلث   -جـ

لدينا:
𝑧𝐶−𝑧𝐴

𝑧𝐵−𝑧𝐴
=
−1+3𝑖−𝑖

2+2𝑖−𝑖
=
−1+2𝑖

2+𝑖
×
2−𝑖

2−𝑖
=
−2+𝑖+4𝑖+2

4+1
=
5𝑖

5
= 𝑖 . 

 |وَهذا يكُافئ أنّ: 
𝑧𝐶−𝑧𝐴

𝑧𝐵−𝑧𝐴
| =  )𝑎𝑟𝑔وَ  1

𝑧𝐶−𝑧𝐴

𝑧𝐵−𝑧𝐴
) =

𝜋

2
+ 2𝑘𝜋  :ّمما يعني أن𝐴𝐵 = 𝐴𝐶  َو𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ⊥ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

 .𝐴متساوي الساقين وَقائم في   𝐴𝐵𝐶المثلث  معناه أنّ 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

وَزاويته    𝑨 الذي مركزه   𝑹نعتبر الدوران (2
𝝅

𝟐
 :𝟐−وَالنسبة    𝑨ذو المركز   𝑯، وَالتحاكي   

 : 𝑯وَ  𝑹أكتبي العبارة المركبة للتحويلين  -أ

  𝑅(𝑧) = 𝑧′ = 𝑎𝑅𝑧 + 𝑏𝑅 = 𝑒
𝜋

2
𝑖𝑧 + 𝑏𝑅 = 𝑖𝑧 + 𝑏𝑅  ، 

𝑏𝑅حيث: = 𝑧𝐴(1 − 𝑎𝑅) = 𝑖(1 − 𝑖) = 𝑖 + 1 = 1 + 𝑖 :وَمنه،𝑅(𝑧) = 𝑧′ = 𝑖𝑧 + 1 + 𝑖 . 

𝐻(𝑧)فإنّ:  من جهة أخرى، = 𝑧′ = 𝑎𝐻𝑧 + 𝑏𝐻 = −2𝑧 + 𝑏𝐻، 

𝑏𝐻حيث: = 𝑧𝐴(1 − 𝑎𝐻) = 𝑖(1 − (−2)) = 𝑖 × 3 = 3𝑖 :وَمنه ،𝐻(𝑧) = 𝑧′ = −2𝑧 + 3𝑖 . 

𝑻المعرّف بــ:  𝑻تعيين طبيعة التحويل النقطي  -ب = 𝑹 ∘ 𝑯  : 

𝑇(𝑧)لدينا:  = 𝑅 ∘ 𝐻(𝑧) = 𝑅[𝐻(𝑧)] = 𝑅[−2𝑧 + 3𝑖] = 𝑖(−2𝑧 + 3𝑖) + 1 + 𝑖. 

𝑇(𝑧) منه:وَ  = 𝑖(−2𝑧 + 3𝑖) + 1 + 𝑖 = −2𝑖𝑧 − 3 + 1 + 𝑖 = −2𝑖𝑧 − 2 + 𝑖 . 
𝑇(𝑧)  أي: = −2𝑖𝑧 − 2 + 𝑖  . 

𝑎𝐻حيث: = −2𝑖 = 2𝑒
−𝑖
𝜋

𝑘نسبته  ،عبارة عن تشابه مباشر 𝑇، مما يعني أنّ   2 = 𝜃زاويته  وَ   2 = −
𝜋

2
 . 

 هو مركز التحويلين الدوران وَالتحاكي(. 𝐴)لأنّه   𝐴مركزه وَ 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)
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 :𝑻بالتحويل   𝑪صورة النقطة    ’𝑪في إستقامية علمًا أنّ:  ′𝑪  و   𝑨  ، 𝑩إثبات أنّ النقط  -جـ
 .𝑇(𝑧𝐶′) = −2𝑖𝑧𝐶 − 2 + 𝑖 = −2𝑖(−1 + 3𝑖) − 2 + 𝑖 = 2𝑖 + 6 − 2 + 𝑖 = 4 + 3𝑖 

:من جهة أخرى فإن 
𝑧𝐶′−𝑧𝐵

𝑧𝐶′−𝑧𝐴
=
4+3𝑖−2−2𝑖

4+3𝑖−𝑖
=

2+𝑖

4+2𝑖
=

2+𝑖

2(2+𝑖)
=
1

2
⃗⃗′𝐵𝐶،وَهذا يعني أنّ:    ⃗⃗ ⃗⃗  =

1

2
𝐴𝐶′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  . 

 في إستقامية.  ’𝐶 وَ  𝐴 ،𝐵وَمنه فإنّ النقط  

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 تنتمي إلى نفس الدائرة:   𝑴و   𝑨 ، 𝑩  ،𝑪حتى تكون النقط    𝑴مجموعة النقط   (𝚼)(تعيين  4  

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗فإنّ:  -جـ-حسب السؤال الأول   ⃗ ⊥ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗ ، أي: ⃗ 
𝑧𝐶−𝑧𝐴

𝑧𝐵−𝑧𝐴
 تخيلّي صرف.  

 وَمن جهة أخرى: 
𝑧𝐶−𝑧𝑀

𝑧𝐵−𝑧𝑀
×
𝑧𝐶−𝑧𝐴

𝑧𝐵−𝑧𝐴
 :عدد حقيقي، وَهذا يكُافئ أنّ  

𝑧𝐶−𝑧𝑀

𝑧𝐵−𝑧𝑀
 تخيلّي صرف، مما يعني أنّ: 

𝑀𝐵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⊥ 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗   :ّوَهذا يكُافئ أن𝑀𝐵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  .𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗ =  .[𝐵𝐶]هي الدائرة التي قطرها  𝑀مجموعة النقط  ، إذن:  0

 (.𝐴𝐵𝐶)هي الدائرة المحيطة بالمثلث 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 التمرين الرابع: 

(𝚰  نعتبر الدالة𝒈  بــ: ]∞+;𝟎[ المعرّفة على𝒈(𝒙) = 𝒙 − 𝟐 +
𝟏

𝟐
𝐥𝐧𝒙: 

 : 𝒈دراسة تغيرّات الدالة  (1

𝐷𝑔المعطيات:  من مجموعة التعريف: - = ]0;+∞[. 

 النهايات: -

 lim
𝑥
>
→0

𝑔(𝑥) = lim
𝑥
>
→0

[𝑥 − 2 +
1

2
ln𝑥] = limلأنّ:  ،∞−

𝑥
>
→0

(𝑥 − 2) = limوَ  2−
𝑥
>
→0

ln𝑥 = −∞. 

lim
𝑥→+∞

[𝑥 − 2 +
1

2
ln𝑥] = lim، لأنّ: ∞+

𝑥→+∞
(𝑥 − 2) = limوَ  ∞+

𝑥→+∞
ln𝑥 = +∞. 

 وَدالتها المشتقة:  ]∞+;0[معرّفة وَقابلة للإشتقاق على   𝑔الإشتقاقية:-

 𝑔′(𝑥) = 1 +
1

2𝑥
=
2𝑥+1

2𝑥
𝑥لأنّ:  ]∞+;0[، أما إشارتها فهي موجبة تمامًا على     > 0; 2𝑥 > ،من   0

 .]∞+;0[متزايدة تمامًا على   𝑔،إذن: ]∞+;0[من   𝑥أجل كل عدد حقيقي  

 :𝒈جدول تغيرّات الدالة  -

0                          + ∞ 𝑥 

               +           𝑔′(𝑥) 

 +∞ 

−∞  

𝑔(𝑥) 

 
 

 نقاط( 7)

 

 

 

 
 ن( 0.25)
 
 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

𝒈(𝒙)إثبات أنّ المعادلة: 2) = .𝟏حيث: 𝜶تقبل حلًا وحيدًا   𝟎 𝟕 < 𝜶 < 𝟏. 𝟖: 

  𝑔  1.7[معرّفة وَمستمرة وَمتزايدة تمامًا على;  ،)حسب السؤال الأول(. ]∞+;0[كجزء من   ]1.8

𝑔(1.7)حيث:  ≃ −0.03 < 0، 𝑔(1.8) ≃ 0.22 > 𝑔(1.7)   ،إذن:0 × 𝑔(1.8) < 0. 
;1.7[في  𝛼إذن وَحسب مبرهنة القيّم المتوسطة فإنّه يوجد حل وحيد  𝑔(𝛼) يحُقق:  ]1.8 = 0. 

 

 
 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 حسب ما سبق، فإنّ:  :]∞+;𝟎[على  𝒈(𝒙)( إستنتاج إشارة 3

0                             𝛼                          + ∞ 𝑥 

−            0                 + 𝑔(𝑥) 
 

 ن( 0.25)
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(𝚰𝚰   الدالة𝒇  بــ:]∞+;𝟎[ المعرّفة على𝒇(𝒙) = −
𝟕

𝟖
𝒙𝟐 + 𝒙 −

𝟏

𝟒
𝒙𝟐𝐥𝐧𝒙: 

𝐥𝐢𝐦أحسبي  (1
𝒙
>
→𝟎

𝒇(𝒙)  َو𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

𝒇(𝒙): 

lim
𝑥
>
→0

𝑓(𝑥) = lim
𝑥
>
→0

[−
7

8
𝑥2 + 𝑥 −

1

4
𝑥2ln𝑥] = 0، 

lim لأنّ: 
𝑥
>
→0

(−
7

8
𝑥2 + 𝑥) = limوَ 0

𝑥
>
→0

𝑥2ln𝑥 = 0. 

limوَ 
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→+∞

[−
7

8
𝑥2 + 𝑥 −

1

4
𝑥2ln𝑥] = −∞ ، 

lim لأنّ: 
𝑥→+∞

(−
7

8
𝑥2 + 𝑥) = limوَ ∞−

𝑥→+∞
(−

1

4
𝑥2ln𝑥) = −∞. 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 ن( 0.25)

𝒇′(𝒙)موجب تمامًا، فإنّ: 𝒙( إثبات أنّه من أجل كل عدد حقيقي  2 = 𝒙𝒈(
𝟏

𝒙
): 

  𝑓  وَدالتها المشتقة  ]∞+;0[كمجموع وَجداء دوال قابلة للإشتقاق على   ]∞+;0[على    معرّفة وَقابلة للإشتقاق،

𝑓′(𝑥)هي:  = −
7

4
𝑥 + 1 −

1

2
𝑥ln𝑥 −

1

4
𝑥 = 1 − 2𝑥 −

1

2
𝑥ln𝑥 = 1 − 2𝑥 +

1

2
𝑥ln(

1

𝑥
). 

𝑓′(𝑥)أي: = 1 − 2𝑥 +
1

2
𝑥ln(

1

𝑥
) = 𝑥(

1

𝑥
− 2 +

1

2
ln(

1

𝑥
) = 𝑥𝑔(

1

𝑥
 وَهو المطلوب.. (

)𝑔من إشارة  𝑓′(𝑥) إشارة •
1

𝑥
 من أجل كل عدد حقيقي موجب تمامًا حيث:  (

- 𝑥 ∈ ]0;
1

𝛼
، بمعنى أنّ: ]

1

𝑥
> 𝛼  وَحسب الجزء،(Ι :ّفإن𝑔(

1

𝑥
) > 𝑓′(𝑥)،أي: 0 > 0 . 

;0[تمامًا على  متزايدة𝑓 وَهذا يعني أنّ:
1

𝛼
[. 

- 𝑥 ∈ ]
1

𝛼
; ، بمعنى أنّ: ]∞+

1

𝑥
< 𝛼  وَحسب الجزء،(Ι :ّفإن𝑔(

1

𝑥
) < 𝑓′(𝑥)،أي: 0 < 0 . 

[تمامًا على   ةناقصمت 𝑓 وَهذا يعني أنّ:
1

𝛼
; +∞[. 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 :𝒇( تشكيل جدول تغيّرات الدالة 3

0                       
1

𝛼
               + ∞ 

𝑥 

      +                0                −      𝑓′(𝑥) 

 

𝑓(
1

𝛼
) 

 
0                                         − ∞  

𝑓(𝑥) 
 

 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

)𝒇أنّ: إثبات (1
𝟏

𝜶
) =

𝟏+𝟒𝜶

𝟖𝜶𝟐
 : 

𝑔(𝛼)فإنّ: Ι)حسب الجزء   = 𝛼 − 2 +
1

2
ln𝛼 =  ،وَمنه:0

1

2
ln𝛼 = 2 − 𝛼 :أي،ln𝛼 = 4 − 2𝛼. 
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ln𝛼−وَنعلم أنّ:  = ln(
1

𝛼
) = 2𝛼 − )𝑓،وَبتعويض هذه الأخيرة في عبارة   4

1

𝛼
) =

1+4𝛼

8𝛼2
 :نجد أنّ  

𝑓(
1

𝛼
) = −

7

8𝛼2
+
1

𝛼
×
8𝛼

8𝛼
−
1

4𝛼2
(2𝛼 − 4) ×

2

2
=
−7 + 8𝛼 − 4𝛼 + 8

8𝛼2
=
4𝛼 + 1

8𝛼2
. 

)𝒇إستنتاج حصرًا للعدد  •
𝟏

𝜶
): 

1.7فإنّ:  Ι)حسب الجزء   < 𝛼 < 4،وَمنه: 1.8 × 1.7 + 1 = 7.8 < 4𝛼 + 1 < 4 × 1.8 + 1 = 8.2 

7.8 إذن: < 4𝛼 + 1 < 8.2. 

1.7 من جهة أخرى، فإنّ: < 𝛼 < 8،إذن: 1.8 × 1.72 = 23.12 < 8𝛼2 < 8 × 1.82 = 25.92. 

وَعليه نجد: 
7.8

25.92
<
4𝛼+1

8𝛼2
<

8.2

23.12
0.3،أي:  < 𝑓(

1

𝛼
) < 0.35 . 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

𝒇(𝟑):𝑓(3)حساب  (2 ≃ −7.35 . 

;𝟎[على المجال   (𝑪𝒇)رسم البيان  • 𝟑]:  

 

 
 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 

 

 

 ن( 0.5)

 ن( 0.25)
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(𝚰𝚰𝚰  لتكن الدالة𝒉  بــ:]∞+;𝟎[ المعرّفة على𝒉(𝒙) = 𝒙𝟐𝐥𝐧𝒙. 

∫التكامل  𝝀بدلالة  حساب بإستعمال المكاملة بالتجزئة، (1 𝒉(𝒙)𝒅𝒙
𝝀

𝟐
𝝀،حيث: > 𝟐 : 

}لدينا: 
𝑢(𝑥) = ln𝑥

𝑣′(𝑥) = 𝑥2
}وَمنه:  

𝑢′(𝑥) =
1

𝑥
    

𝑣(𝑥) =
1

3
𝑥3

∫،إذن:  ℎ(𝑥)𝑑𝑥
𝜆

2
= [

𝑥3

3
ln𝑥]

2

𝜆

−
1

3
∫ 𝑥2𝑑𝑥
𝜆

2
 . 

∫وَمنه:  ℎ(𝑥)𝑑𝑥
𝜆

2
= [−

𝑥3

3
(
1

3
− ln𝑥)]

2

𝜆

= −
𝜆3

3
(
1

3
− ln𝜆) +

8

3
(
1

3
− ln2). 

∫:وَعليه فإنّ  ℎ(𝑥)𝑑𝑥
𝜆

2
=
8

9
−
𝜆3

9
−
8

3
ln2 +

𝜆3

3
ln𝜆) . 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

الحيّز (2 مساحة  بالمنحنى    𝝀بدلالة    إستنتاج  المحدّد  الفواصل    (𝑪𝒇)للمستوي  محور  وَحامل 

𝒙وَالمستقيمين ذو المعادلتين:  = 𝒙وَ  𝟐 = 𝝀  : 

2يقع تحت محور الفواصل من أجل   (𝐶𝑓)بما أنّ البيان   <  𝑥 < 𝜆  :حيث،𝜆 >  ،فإنّ:  2

𝐼 = −‖𝑖 ‖× ‖𝑗 ‖×∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝜆

2
= −4∫ [−

7

8
𝑥2 + 𝑥 −

1

4
ℎ(𝑥)]𝑑𝑥

𝜆

2
. 

 وَحسب السؤال الأول، فإنّ:  

𝐼 = −4 [−
7

8
×
𝑥3

3
+
𝑥2

2
+
𝑥3

36
−
𝑥3

12
ln𝑥]

2

𝜆

= −4 [−
19𝑥3

72
+
𝑥2

2
−
𝑥3

12
ln𝑥]

2

𝜆

 

 أي:

𝐼 = −4 [−
19𝜆3

72
+
𝜆2

2
−
𝜆3

12
ln𝜆 +

19

9
− 2 +

2

3
ln2]

= −4 [−
19𝜆3

72
+
𝜆2

2
−
𝜆3

12
ln𝜆 +

1

9
+
2

3
ln2] 

𝐼إذن: = (
19𝜆3

18
− 2𝜆2 +

𝜆3

3
ln𝜆 −

4

9
−
8

3
ln2) 𝑐𝑚2 . 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)
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  2024لتصحيح المفصّل لموضوع إختبار مادة الرياضيات /علوم تجريبية/بكالوريا دورة ماي

 العلامة -التصحيح المفصّل– ثانيالموضوع ال

 التمرين الأول: 

𝐷1 َو𝐷2   زهرتي نرد، النرد𝐷1   مغشوش وَله كل وجهين يحملان نفس الرقم𝑘  :حيث 
 𝑘 ∈ {1; 2;  .𝑘إحتمال ظهور الوجه الذي يحمل الرقم   𝑢𝑘. نرمز بــ{3

،علمًا أنّ هذه الأعداد تشُكّل حدود متتابعة لمتتالية حسابية أساسها𝒖𝟑وَ  𝒖𝟏 ،𝒖𝟐حساب  (1
𝟏

𝟒
: 

 هو الوسط الحسابي. 𝑢2 عبارة عن حدود متتابعة لمتتالية حسابية، فإنّ: 𝑢3وَ  𝑢1،𝑢2بما أنّ  

𝑢1 من جهة أخرى فإنّ:  + 𝑢2 + 𝑢3 = }،وَعليه لدينا الجملة: 3
𝑢1 + 𝑢2 + 𝑢3 = 1
𝑢1 + 𝑢3 = 2𝑢2    

 

3𝑢2فينتج: = 𝑢2،وَمنه: 1 =
1

3
 . 

𝑟وَمن جهة أخرى وبما أنّ الأساس هو   =
1

4
𝑢1 ،وَبما أنّ:  = 𝑢2 − 𝑟 =

1

3
−
1

4
. 

𝑢1إذن: =
1

12
 . 

𝑢1وَيكون: = 𝑢2 + 𝑟 =
1

3
+
1

4
𝑢2، إذن:  =

7

12
 . 

 نقاط( 4)

 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 𝑝 وَله كل ثلاث وجوه تحمل نفس الرقم  ليس مغشوش   𝐷2النرد  (2

𝑝 حيث: ∈ {1;  .𝑝إحتمال ظهور الوجه الذي يحمل الرقم   𝑣 𝑝.نرمز بـ   {2

 :𝒗 𝟐وَ  𝒗 𝟏حساب  •

 ليس مغشوش، فنحن في حالة تساوي الإحتمالات وَعليه فإنّ:   𝐷2بما أنّ النرد 

𝑣 1 = 𝑣 2 =
𝑐𝑎𝑟𝑑{1;1;1}

𝑐𝑎𝑟𝑑𝛺
=
𝑐𝑎𝑟𝑑{1;1;1}

𝑐𝑎𝑟𝑑𝛺
=
3

6
=
1

2
𝑣 1، إذن: = 𝑣 2 =
1

2
  . 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

الذي يسُاوي جداء رقمي   𝑋في آنٍ واحد، وَنعتبر المتغيرّ العشوائي   𝐷2وَ  𝐷1نرمي النردين  (3

 بعد السقوط.  𝐷2وَ  𝐷1الوجهين العلويين للنردين  

 نوُضّح في الجدول أدناه النتائج:  :𝑿تعريف قانون الإحتمال للمتغيّر العشوائي  -أ    

3 3 2 2 1 1   𝐷2             𝐷1 
3 3 2 2 1 1 1 

3 3 2 2 1 1 1 

3 3 2 2 1 1 1 

6 6 4 4 2 2 2 

6 6 4 4 2 2 2 

6 6 4 4 2 2 2 

𝑋  :𝑋(𝛺)وَعليه فإنّ قيمّ المتغيرّ العشوائي = {1; 2; 3; 4; 6} . 
 : 𝑋أما قانون الإحتمال للمتغيرّ العشوائي  

∑⬚ 6 4 3 2 1 𝑋𝑖 

36

36
= 1 

6

36
 

6

36
 

6

36
 

12

36
 

6

36
 

𝑃𝑖 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 1.5)

𝝈(𝟐𝟎𝟐𝟒 حساب-ب − 𝟏𝟒𝟒𝟓𝑿): 

𝜎(𝑋)المعياري مُعطى بالعلاقة: نعلم أنّ: الإنحراف  = √𝑉(𝑋)  َو،𝑉(𝑋) = 𝐸(𝑋2) − [𝐸(𝑋)]2. 

 

 

 ن( 0.25)
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 الجدول أدناه يسُاعدنا، حيث: 

∑⬚ 6 4 3 2 1 𝑋𝑖 

36

36
= 1 

6

36
 

6

36
 

6

36
 

12

36
 

6

36
 

𝑃𝑖 

108

36
= 3 

36

36
 

24

36
 

18

36
 

24

36
 

6

36
 

𝑋𝑖 × 𝑃𝑖 

  36 16 9 4 1 𝑋𝑖
2 

420

36
=
35

3
 

216

36
 

96

36
 

54

36
 

48

36
 

6

36
 

𝑋𝑖
2 × 𝑃𝑖 

𝑉(𝑋)  إذن: = 𝐸(𝑋2) − [𝐸(𝑋)]2 = ∑𝑋𝑖
2 × 𝑃𝑖 − [∑𝑋𝑖 × 𝑃𝑖]

2 =
35

3
− 3 =

8

3
 . 

𝜎(𝑋) وَيكون: = √𝑉(𝑋) = √
8

3
=
2√6

3
 . 

}من جهة أخرى، نعلم أنّ: 
𝜎(𝑋 + 𝑏) = 𝜎(𝑋)

𝜎(𝑎𝑋) = |𝑎|𝜎(𝑋)
  . 

𝜎(2024 فيكون: − 1445𝑋) = 𝜎(−1445𝑋) = |−1445|𝜎(𝑋) . 

𝜎(2024 إذن: − 1445𝑋) = 1445 ×
2√6

3
=

2809√6

3
. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

ال على   (𝑡𝑛)لتكن    :ثاني التمرين  معرّفة  تمامًا  متزايدة  هندسية  يلي:    ℕمتتالية  كما 

{
𝑡0 + 𝑡1 + 𝑡2 = 7ln2. . . . . . (1)    

𝑡0 × 𝑡1 × 𝑡2 = 8(ln2)
3. . . . (2)

. 

 :𝒕𝟐وَ  𝒕𝟎ثمُّ  𝒕𝟏حساب الحدود   (1

 هو الوسط الهندسي الذي يحُققّ: 𝑡1 متتابعة منها، فإنّ:  𝑡2وَ 𝑡0، 𝑡1هندسية، وَالحدود   (𝑡𝑛)بما أنّ  

 𝑡1
2 = 𝑡0 × 𝑡2   نجد:  (2)وَمنه، وَبالتعويض في 𝑡1

3 = 8(ln2)3 = (2ln2)3. 

𝑡1وَهذا يكُافئ أنّ: = 2ln2 = ln4  . 
 ،نحصل على الجملة التالية:   (2)وَ   (1):في كل من  2ln2بــ   𝑡1من جهة أخرى، وَبتعويض 

  {
𝑡0 + 𝑡2 = 7ln2 − 2ln2 = 5ln2. . . . . . (1)    

𝑡0 × 𝑡2 = (2ln2)
2 = 4(ln2)2. . . . . . . . . (2)

   . 

𝑥2وَتؤول حل هذه الجملة إلى حل المعادلة: − 𝑆𝑥 + 𝑃 = 𝑆،حيث:   0 = 5ln2  َو𝑃 = 4(ln2)2. 

𝑥2 أي: − 𝑥(5ln2) + 4(ln2)2 = =∆، لنحسب المميزّ  0 (5ln2)2 − 4 × 1 × 4(ln2)2. 

=∆  وَمنه فإنّ: 25(ln2)2 − 16(ln2)2 = 9(ln2)2 = (3ln2)2 > 0. 

}المعادلة إذن تقبل حلان متمايزان هما: 
𝑥′ =

5ln2−3ln2

2
= ln2

𝑥′ =
5ln2+3ln2

2
= 4ln2

. 

;𝑡0)وَعليه إما:  𝑡1; 𝑡2) = (4ln2; 2ln2; ln2)   مرفوض، لأنّ: المتتالية ،(𝑡𝑛)  .متزايدة تمامًا 

;𝑡0)أوَ   𝑡1; 𝑡2) = (ln2; 2ln2; 4ln2)   مقبول، لأنّ: المتتالية ،(𝑡𝑛)  .متزايدة تمامًا 

 

 نقاط( 4)

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)
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 : (𝒕𝒏)للمتتالية   𝒒الأساس  اجإستنت( 2

𝑞حسب السؤال الأول، فإنّ:  =
𝑡1

𝑡0
=
2ln2

ln2
= 𝑞، أي: 2 = 2  . 

 هندسية، فمن عبارة الحد العام:  (𝑡𝑛):بما أنّ المتتالية 𝑛بدلالة   𝑡𝑛أكتبي   •

𝑡𝑛 = 𝑡0 × 𝑞
𝑛 = 2𝑛(ln2); ∀𝑛 ∈ ℕ.  

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

𝒕𝒏الذي يحُقق: 𝒏( إيجاد أصغر قيمة للعدد الطبيعي  3 ≥ 𝐥𝐧𝟐
𝟐𝟗𝟕𝟒  : 

 𝑡𝑛 ≥ ln2
 وَحسب السؤال الثاني فإنّ:  -حسب خواص اللوغاريتم النيبيري-تكُافئ  2974

 2𝑛(ln2) ≥ ln22974 = 2974(ln2)   :ّأن يعني  وَهذا   ، 2𝑛 ≥ خواص     2974 وَبتطبيق  ،أي 

𝑛ln2 اللوغاريتم النيبيري:  ≥ ln2974  :إذن،𝑛 ≥
ln2974

ln2
≃ 11.53. 

𝑛وَمنه قيمة   = 12 . 

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

𝒏:𝑺𝒏بدلالة  𝑺𝒏حساب المجموع  -أ (4 = 𝒕𝟎 + 𝒕𝟏+. . . +𝒕𝒏 : 

𝑆𝑛هندسية فإنّ:  (𝑡𝑛)بما أنّ المتتالية   = 𝑡0 ×
𝑞𝑛+1−1

𝑞−1
= ln2 ×

2𝑛+1−1

2−1
. 

𝑆𝑛إذن: = (2
𝑛+1 − 1)ln2; ∀𝑛 ∈ ℕ . 

𝒏: 𝑷𝒏بدلالة  𝑷𝒏حساب الجداء  • = 𝒕𝟎 × 𝒕𝟏 ×. . .× 𝒕𝒏 : 

𝑃𝑛 لدينا:  = 𝑡0 × 𝑡1 ×. . .× 𝑡𝑛 = 2
0(ln2) × 21(ln2) ×. . .× 2𝑛(ln2) . 

𝑃𝑛وَحسب قواعد القوى، فإنّ: = 2
(0+1+...+𝑛)(ln2)𝑛+1 = 2

𝑛(𝑛+1)

2 (ln2)𝑛+1 . 

𝑢𝑛حيث:  نلاحظ أنّ: ملاحظة: = 𝑛  َو𝑢𝑛+1 = 𝑛 + 𝑢𝑛+1من الشكل:   1 = 𝑛 + 𝑟  ، ّمما يعني أن

𝑟حسابية وَأساسها   (𝑢𝑛)المتتالية  =  ، إذن:   1

 0 + 1 + 2 +⋯+ 𝑛 = 𝑢0 + 𝑢1 +⋯+ 𝑢𝑛 =
𝑛−0+1

2
× (𝑢0 + 𝑢𝑛)،  :وَمنه 

 0 + 1 + 2+. . . +𝑛 =
𝑛+1

2
× (0 + 𝑛) =

𝑛(𝑛+1)

2
  . 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 ن( 0.25)

 

𝑺′𝒏حيث: 𝒏بدلالة  𝑺′𝒏إستنتاج   -ب = 𝐥𝐧(𝒕𝟎) + 𝐥𝐧(𝒕𝟏)+. . . +𝐥𝐧(𝒕𝒏) : 

 لدينا وَحسب خواص اللوغاريتم النيبيري: 

𝑆′𝑛 = ln(𝑡0) + ln(𝑡1)+. . . +ln(𝑡𝑛) = ln(𝑡0 × 𝑡1 ×. . .× 𝑡𝑛) = ln𝑃𝑛     

𝑆′𝑛فإنّ:  -أ-وَحسب السؤال   وَمنه، = 𝑙𝑛 [2
𝑛(𝑛+1)

2 (ln2)𝑛+1]  . 

 

 

 

 ن( 0.25)

𝑺′′𝒏حيث:  𝒏بدلالة  𝑺′′𝒏حساب -جـ = 𝒕𝟎
𝟐𝟎𝟐𝟒 + 𝒕𝟏

𝟐𝟎𝟐𝟒+. . . +𝒕𝒏
𝟐𝟎𝟐𝟒 : 

𝑆′′𝑛 لدينا: = 𝑡02024 + 𝑡12024+. . . +𝑡𝑛2024 = 𝑣0 + 𝑣1 +⋯+ 𝑣𝑛. 

𝑣𝑛حيث: = 𝑡𝑛
2024 = [2𝑛(ln2)]2024 = 22024𝑛(ln2)2024 . 

𝑣𝑛+1نلاحظ أنّ:  = 2
2024𝑛(ln2)2024 × 22024 = 𝑣𝑛 × 2

متتالية   (𝑣𝑛)، مما يعني أنّ: 2024

′𝑞هندسية أساسها:  = 𝑣0 وَحدهّا الأول:  22024 = (ln2)
 ، وَمنه: 2024

𝑆′′𝑛 = 𝑣0 ×
𝑞′𝑛+1−1

𝑞′−1
= (ln2)2024 [

22024(𝑛+1)−1

22024−1
]. 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 :ثالثالتمرين ال

;𝑂)في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد متجانس   𝑢⃗ ; 𝑣 )  نعتبر النقط،𝐴 ، 𝐵 َو 𝐶  التي لاحقاتها

𝑍𝐴  على الترتيب:  = −1 + √3𝑖 ، 𝑍𝐵 = 𝑍𝐴̅̅ 𝑍𝐶وَ  ̅ = 2. 

العدد المركب: كتابة -أ (1
𝒁𝑩−𝒁𝑪

𝒁𝑨−𝒁𝑪
𝑍نضع:  :على الشكل الأسي   =

𝑍𝐵−𝑍𝐶

𝑍𝐴−𝑍𝐶
 ، 

𝑍 وَمنه: =
−1−√3𝑖−2

−1+√3𝑖−2
=
−3−√3𝑖

−3+√3𝑖
=
−√3(√3+𝑖)

−√3(√3−𝑖)
=
√3+𝑖

√3−𝑖
×
√3+𝑖

√3+𝑖
=
3+2√3𝑖−1

3+1
. 

𝑍:إذن =
2+2√3𝑖

4
=
1

2
+
√3

2
𝑖   :حيث .| 𝑍| = √(

1

2
)
2
+ (

√3

2
)
2

= 1. 

 نقاط( 5)

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)
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𝑎𝑟𝑔(𝑍)وَلتكن:  = 𝜃 ⟶ {
𝑐𝑜𝑠𝜃 =

1

2

𝑠𝑖𝑛𝜃 =
√3

2

𝑎𝑟𝑔(𝑍) ،وَمنه:   = 𝜃 =
𝜋

3
+ 2𝑘𝜋; 𝑘 ∈ ℤ. 

𝑍إذن:  = [1;
𝜋

3
𝑍، أي:[ = 𝑒𝑖

𝜋

3 . 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

𝑍فإنّ: -أ-حسب السؤال  : 𝑨𝑩𝑪إستنتاج طبيعة المثلث   -ب = 𝑒𝑖
𝜋

 ، وَهذا يكُافئ أنّ:   3

 {
⌈
𝑍𝐵−𝑍𝐶

𝑍𝐴−𝑍𝐶
⌉ = 1                     

𝑎𝑟𝑔(
𝑍𝐵−𝑍𝐶

𝑍𝐴−𝑍𝐶
) =

𝜋

3
+ 2𝑘𝜋

}وَمنه فإنّ:   
𝐵𝐶 = 𝐴𝐶      

(𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
𝜋

3

. 

 . متقايس الأضلاع 𝐴𝐵𝐶وَهذا يعني أنّ المثلث  

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 :𝑨𝑩𝑪المحيطة بالمثلث   (𝜰)مركز وَنصف قطر الدائرة  𝝎تعيين  -جـ

|𝑍𝐴|نلاحظ أنّ:  = √1 + 3 = 2 = |𝑍𝐵| = |𝑍𝐶|  :ّوَهذا يكُافئ أن، 𝑂𝐴 = 𝑂𝐵 = 𝑂𝐶 = 2. 

 .2  هاوَنصف قطر 𝑂 التي مركزها المبدأ  (𝛶)تنتمي إلى نفس الدائرة  𝐶وَ  𝐴،𝐵إذن: النقط  

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

𝒁𝒁̅التي تحُقق:  𝑴(𝒁)للنقط   (𝚪)طبيعة وَعناصر المجموعة   تعيين -أ( 2 + 𝟐(𝒁 + 𝒁̅) = 𝟎: 

}بوضع: 
𝑍 = 𝑥 + 𝑖𝑦

𝑍̅ = 𝑥 − 𝑖𝑦
𝑍𝑍̅عددان حقيقيان، يكون إذن:  𝑦وَ  𝑥مع    + 2(𝑍 + 𝑍̅) =  ، أي:  0

 (𝑥 + 𝑖𝑦)(𝑥 − 𝑖𝑦) + 2(𝑥 + 𝑖𝑦 + 𝑥 − 𝑖𝑦) = 𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑥.   

𝑥)من الشكل:  + 2)2 + 𝑦2 = ;𝛺(−2عبارة عن دائرة مركزها    (Γ) :، إذن 4  .2وَنصف القطر  (0

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 لدينا:  : (𝚪)تنتميان إلى المجموعة   𝑩وَ  𝑨التحقق أنّ النقطتين -ب

 {
𝛺𝐴 = |𝑍𝐴 − 𝑍𝛺| = |−1 + √3𝑖 − (−2)| = |1 + √3𝑖| = 2   

𝛺𝐵 = |𝑍𝐵 − 𝑍𝛺| = |−1 − √3𝑖 − (−2)| = |−1 + √3𝑖| = 2
 

 . (Γ)تنتميان إلى المجموعة   𝐵وَ 𝐴 وَهذا يعني أنّ:

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

وَزاويته   𝐴الدوران الذي مركزه النقطة   𝑟( ليكن  3
𝜋

3
 . 

 : 𝒓بالدوران   𝑩تعيين صورة النقطة   -أ

}لدينا: 
𝑟(𝐵) = 𝐵′
𝑟(𝐴) = 𝐴

}وَمنه:  
𝑍𝐵′ = 𝑎𝑍𝐵 + 𝑏
𝑍𝐴 = 𝑎𝑍𝐴 + 𝑏

𝑎،فينتج:   =
𝑍𝐵′−𝑍𝐴

𝑍𝐵−𝑍𝐴
= 𝑒𝑖

𝜋

3 =
1

2
+
𝑖√3

2
. 

′𝑍𝐵 إذن: − 𝑍𝐴 = 𝑎(𝑍𝐵 − 𝑍𝐴) وَمنه ،: 𝑍𝐵′ = 𝑍𝐴 + 𝑎(𝑍𝐵 − 𝑍𝐴). 

′𝑍𝐵 أي: = −1 + √3𝑖 + (
1

2
+
𝑖√3

2
)(−1 − √3𝑖 + 1 − √3𝑖). 

′𝑍𝐵 وَمنه: = −1 + √3𝑖 + (
1+𝑖√3

2
)(−2√3𝑖) = −1 + √3𝑖 − √3𝑖 + 3. 

′𝑍𝐵إذن: = 𝑍𝐶 = 2 . 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 :𝒓بالدوران  𝑪صورة النقطة   𝑫لاحقة النقطة    𝒁𝑫تعيين  -ب

𝑟(𝐶) لدينا:  = 𝐷 فإنّ:  -أ-،وَحسب السؤال 𝑍𝐷 = 𝑍𝐴 + 𝑎(𝑍𝐶 − 𝑍𝐴) :وَمنه ، 

𝑍𝐷 = −1 + √3𝑖 + (
1

2
+
𝑖√3

2
)(2 + 1 − √3𝑖) = −1 + √3𝑖 +

(1+𝑖√3)(3−√3𝑖)

2
. 

𝑍𝐷أي:  = −1 + √3𝑖 +
3+3√3𝑖−√3𝑖+3

2
= −1 + √3𝑖 + 3 + √3𝑖. 

𝑍𝐷:إذن = 2 + 2√3𝑖  . 

 

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 : 𝑨𝑩𝑪𝑫إستنتاج طبيعة الرباعي  -جـ
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}لدينا: 
𝑍𝐶𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝑍𝐷 − 𝑍𝐶 = 2 + 2√3𝑖 − 2 = 2√3𝑖            

𝑍𝐵𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝑍𝐴 − 𝑍𝐵 = −1 + √3𝑖 + 1 + √3𝑖 = 2√3𝑖
𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗،أي:    ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

 متوازي أضلاع. 𝐴𝐵𝐶𝐷وَمنه: الرباعي  

𝑟(𝐵) وَمن جهة أخري فإنّ: = 𝐶 َو 𝑟(𝐶) = 𝐷:ّمعناه أن، 𝐵𝐶 = 𝐶𝐷 . 

 .معين 𝐴𝐵𝐶𝐷إذن: متوازي الأضلاع  

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 :𝒓بالدوران  𝜴تعيين صورة النقطة  -د

;𝛺(−2 فإنّ: -أ-2حسب السؤال  𝑍𝛺وَهذا يكُافئ أنّ: (0 = −2 . 

𝑟(𝛺) لدينا: = 𝛺′ فإنّ: -أ-،وَحسب السؤال 𝑍𝛺′ = 𝑍𝐴 + 𝑎(𝑍𝛺 − 𝑍𝐴) :وَمنه ، 

𝑍𝛺′ = −1 + √3𝑖 + (
1

2
+
𝑖√3

2
)(−2 + 1 − √3𝑖) = −1 + √3𝑖 +

(1+𝑖√3)(−1−√3𝑖)

2
. 

′𝑍𝛺أي:   = −1 + √3𝑖 +
−1−2√3𝑖+3

2
== −1 + √3𝑖 + 1 − √3𝑖 = 0. 

′𝑍𝛺إذن: = 𝑟(𝛺):، أي  0 = 𝑂 . 

 :𝒓بالدوران   (𝚪)إستنتاج صورة المجموعة   •

}لدينا: 
𝑟(𝐵) = 𝐶
𝑟(𝛺) = 𝑂

 .(𝛶)هي الدائرة  𝑟بالدوران   (Γ)صورة الدائرة ،معناه أنّ:   

 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 : رابعالتمرين ال

(𝚰  نعتبر الدالة𝒈  المعرّفة على ℝ :بــ𝒈(𝒙) = 𝟏 − (𝒙𝟐 + 𝟏)𝒆−𝒙: 

 :𝒈دراسة تغيرّات الدالة  (1

𝐷𝑔المعطيات:  من مجموعة التعريف: =  ℝ. 

 النهايات:

 lim
𝑥→−∞

𝑔(𝑥) = lim
𝑥→−∞

[1 − (𝑥2 + 1)𝑒−𝑥] = −∞، 

lim لأنّ: 
𝑥→−∞

(𝑥2 + 1)𝑒−𝑥 = lim
𝑥→−∞

𝑥2+1

𝑒𝑥
= limوَ ∞+

𝑥→−∞
− (𝑥2 + 1) = −∞. 

lim
𝑥→+∞

𝑔(𝑥) = lim
𝑥→+∞

[1 − (𝑥2 + 1)𝑒−𝑥] = 1، 

lim لأنّ: 
𝑥→+∞

(𝑥2 + 1)𝑒−𝑥 = lim
𝑥→+∞

𝑥2+1

𝑒𝑥
= limوَ 0

𝑥→+∞

𝑥2

𝑒𝑥
= 0 ،lim

𝑥→+∞

1

𝑒𝑥
= 0. 

 وَدالتها المشتقة: ℝ معرّفة وَقابلة للإشتقاق على   𝑔الإشتقاقية:

𝑔′(𝑥) = −2𝑥𝑒−𝑥 + (𝑥2 + 1)𝑒−𝑥 = (−2𝑥 + 𝑥2 + 1)𝑒−𝑥 = (𝑥 − 1)2𝑒−𝑥 

𝑒−𝑥 لأنّ:  ℝ أما إشارتها فهي موجبة تمامًا على   > 0; (𝑥 − 1)2 > ،   𝑥،من أجل كل عدد حقيقي  0
 . ℝمتزايدة تمامًا على   𝑔إذن:

 : 𝒈جدول تغيّرات الدالة  

−∞       1           + ∞ 𝑥 

      +      0     +           𝑔′(𝑥) 

 1 

−∞  

𝑔(𝑥) 

 

 .𝑔(1) = 1 − 2𝑒−1 

 نقاط( 7)

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 

 

 

 ن( 0.25)

 : 𝒈(𝟎)(حساب 2

𝑔(0) = 1 − 1 = 0. 

 

 

 ن( 0.25)
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 حسب ما سبق، فإنّ:  : 𝒈(𝒙)إستنتاج إشارة 

−∞                            0                           + ∞ 𝑥 

−                 0                 + 𝑔(𝑥) 
 

 

 ن( 0.25)

 (𝚰𝚰  نعتبر الدالة 𝒇  المعرّفة على ℝ:بــ𝒇(𝒙) = 𝒙 − 𝟏 + (𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟑)𝒆−𝒙: 

𝐥𝐢𝐦حساب  -أ
𝒙→+∞

𝒇(𝒙): 

 lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→+∞

[𝑥 − 1 + (𝑥2 + 2𝑥 + 3)𝑒−𝑥] = +∞. 

لأنّ: 

{
 
 

 
 
lim
𝑥→+∞

𝑥 − 1 = +∞

lim
𝑥→+∞

𝑥2

𝑒𝑥
= 0          

lim
𝑥→+∞

𝑥

𝑒𝑥
= 0          

 

 

 

 ن( 0.25)

 

:(𝐷)تحقق أنّ المستقيم  ال-ب 𝒚 = 𝒙 −  :(∞+)عند (𝑪𝒇)مستقيم مقارب مائل للبيان   𝟏

lim
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − (𝑥 − 1)] = lim
𝑥→+∞

[(𝑥2 + 2𝑥 + 3)𝑒−𝑥] = 0. 

لأنّ: 

{
 
 

 
 lim
𝑥→+∞

𝑥2

𝑒𝑥
= 0         

lim
𝑥→+∞

𝑥

𝑒𝑥
= 0          

lim
𝑥→+∞

1

𝑒𝑥
= 0          

 

:(𝐷)وَمنه: المستقيم  𝑦 = 𝑥 −  .(∞+)عند  (𝐶𝑓)مستقيم مقارب مائل للبيان    1

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 

 

 

 دراسة الوضعية النسبية:-جـ

𝑓(𝑥)أي ندرس إشارة:  − 𝑦   :حيث، 

𝑓(𝑥) − 𝑦 = 𝑓(𝑥) − (𝑥 − 1) = (𝑥2 + 2𝑥 + 3)𝑒−𝑥 > 0; ∀𝑥 ∈ ℝ 

𝑥2)لأنّ:  + 2𝑥 + 3) > 0; (∆= 4 − 12 = −9 < 𝑒−𝑥، وَ  (0 >  ، من أجل كل عدد حقيقي.0

𝑓(𝑥)إذن:  − (𝑥 − 1) > 0; ∀𝑥 ∈ ℝ.   

 .(𝐷)يقع فوق المقارب المائل  (𝐶𝑓)البيان  أي: 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

𝒇(𝒙)فإنّ:  𝒙إثبات أنّه من أجل كل عدد حقيقي   -أ (2 =
𝒙𝟐+𝟐𝒙+𝟑+𝒙𝒆𝒙−𝒆𝒙

𝒆𝒙
: 

𝑓(𝑥) لدينا: = 𝑥 − 1 + (𝑥2 + 2𝑥 + 3)𝑒−𝑥 = 𝑥 − 1 + 𝑥2+2𝑥+3

𝑒𝑥
. 

𝑓(𝑥)إذن: =
(𝑥−1)𝑒𝑥+𝑥2+2𝑥+3

𝑒𝑥
=
𝑥2+2𝑥+3+𝑥𝑒𝑥−𝑒𝑥

𝑒𝑥
 . 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

𝐥𝐢𝐦حساب -ب
𝒙→−∞

𝒇(𝒙): 

limفإنّ: -أ-حسب السؤال 
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→−∞

𝑥2+2𝑥+3+𝑥𝑒𝑥−𝑒𝑥

𝑒𝑥
= +∞ . 

لأنّ: 

{
 

 
lim
𝑥→−∞

(𝑥2 + 2𝑥 + 3) = lim
𝑥→−∞

𝑥2 = +∞

lim
𝑥→−∞

𝑥𝑒𝑥 = 0                                            

lim
𝑥→−∞

𝑒𝑥 = 0                                               

. 

 

 ن( 0.25)

 

 

 : 𝒇هي الدالة المشتقة للدالة   ′𝒇،حيث: 𝒈(𝒙)بدلالة  𝒇′(𝒙)  كتابة-أ (3

  𝑓  معرّفة وَقابلة للإشتقاق علىℝ   كمجموع وَجداء دوال قابلة للإشتقاق علىℝ  :وَدالتها المشتقة، 
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 𝑓′(𝑥) = 1 + (2𝑥 + 2)𝑒−𝑥 − (𝑥2 + 2𝑥 + 3)𝑒−𝑥 

𝑓′(𝑥)أي: = 1 + (−𝑥2 − 1)𝑒−𝑥 = 1 − (𝑥2 + 1)𝑒−𝑥 = 𝑔(𝑥) . 
 

 ن( 0.25)

 : 𝒇إستنتجي إتجاه تغيّر الدالة -ب

 فإنّ:  Ι)حسب الجزء وَ  𝑔(𝑥)  هي نفسها إشارة 𝑓′(𝑥) فإنّ إشارة -أ-حسب السؤال 

 𝑓′(𝑥)  < 𝑥 من أجل 0 ∈ ]−∞;  .]0;∞−[  متناقصة تمامًا على𝑓 وَمنه:، ]0

𝑓′(𝑥)  > 𝑥 من أجل 0 ∈  .]∞+;0[  متزايدة تمامًا على𝑓 وَمنه: ، ]∞+;0[

 :𝒇تشكيل جدول تغيّرات الدالة  •

−∞                    0               + ∞ 𝑥 

      −                0         +             𝑓′(𝑥) 

 +∞                                   + ∞  
 

 
𝑓(0) 

𝑓(𝑥) 
 

𝑓(0)مع:  = −1 + 3 = 2. 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 

 

 

𝒉(𝒙)بــ: ℝالمعرّفة على   𝒉لتكن الدالة  (4 = 𝒇(𝒙) − 𝒙   وَالمستقيم،(𝒅): 𝒚 = 𝒙  . 

𝒉(𝒙)أنّ المعادلة: إثبات -أ = 𝟐حيث: 𝜶تقبل حلًا وحيدًا  𝟎 < 𝜶 < 𝟑. 

  ℎ  معرّفة وَقابلة للإشتقاق علىℝ   كمجموع دالتين قابلتين للإشتقاق علىℝ  :وَدالتها المشتقة 

ℎ′(𝑥) = 𝑓′(𝑥) − 1 = 𝑔(𝑥) − 1 = −(𝑥2 + 1)𝑒−𝑥 < 0; ∀𝑥 ∈ ℝ 

;2[متناقصة تمامًا على   ℎوَعليه، فإنّ:   }حيث:  ℝ كجزء من ]3
ℎ(2) ≃ 0.48 > 0    
ℎ(3) ≃ −0.11 < 0

. 

ℎ(2) فينتج: × ℎ(3) < وحيد0 حل  يوجد  فإنّه  المتوسطة،  القيمّ  مبرهنة  وَحسب  إذن:   ،𝛼 ∈ ]2; 3[ 

ℎ(𝛼) يحُقق: = 0. 

 

 

 ن( 0.25)

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

 :(𝒅)بالنسبة إلى (𝑪𝒇)للبيان إستنتاج الوضعية النسبية -ب

ℎ(𝑥)لدينا:  = 𝑓(𝑥) − 𝑥   للبيان النسبية  الوضعية  معرفة  على  تساعدنا  إشارتها  دراسة  وَمن   ،(𝐶𝑓) 

 فإنّ:  -أ-حسب السؤال وَ  (𝑑)بالنسبة إلى  

−∞                            𝛼                           + ∞ 𝑥 

 +                0                 − ℎ(𝑥) 

𝑥لما  (𝑑)  علىيقع أ(𝐶𝑓) أي أنّ:  ∈ ]−∞;𝛼[   ، سفلأوَيقع (𝑑)  لما𝑥 ∈ ]𝛼; +∞[  . 

(𝐶𝑓)وَ  ∩ (𝑑) = {(𝛼; 0)} . 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

−)𝒇حساب  (5
𝟑

𝟐
):  𝑓 (

−3

2
) ≃ 7.58 . 

[على   (𝑪𝒇)وَالبيان  (𝒅)، (𝑫)رسم المستقيمين   •
−𝟑

𝟐
; +∞[  : 
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 ن( 0.25)

 ن( 0.25)

𝒙بيّني أنّ الدالة: -أ (6 ⟼ (𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟐)𝒆−𝒙   :هي دالة أصلية للدالة𝒙 ↦ −𝒙𝟐𝒆−𝒙 : 

 كجداء دالتين قابلتين للإشتقاق، حيث:  ℝالدالة معرّفة وَقابلة للإشتقاق على 

(2𝑥 + 2)𝑒−𝑥 − (𝑥2 + 2𝑥 + 2)𝑒−𝑥 = (2𝑥 + 2 − 𝑥2 − 2𝑥 − 2)𝑒−𝑥 = −𝑥2𝑒−𝑥 

 وَهو المطلوب.

 

 

 ن( 0.25)

 : 𝒙𝒆−𝒙𝒅𝒙∫، التكامل: 𝒙بإستعمال التكامل بالتجزئة، أحسبي بدلالة العدد الحقيقي  -ب

}لدينا: 
𝑢(𝑥) = 𝑥

𝑣′(𝑥) = 𝑒−𝑥
}وَمنه:  

𝑢′(𝑥) = 1    

𝑣(𝑥) = −𝑒−𝑥
𝐼،إذن:  = ∫ 𝑥𝑒−𝑥𝑑𝑥 = −𝑥𝑒−𝑥 + ∫𝑒−𝑥𝑑𝑥 . 

𝐼أي: = ∫𝑥𝑒−𝑥𝑑𝑥 = −𝑥𝑒−𝑥 − 𝑒−𝑥 + 𝑐 = −(𝑥 + 1)𝑒−𝑥 + 𝑐 . 

 

 

 ن( 0.25)

وَالمستقيمين ذو    (𝒅)وَالمستقيم    (𝑪𝒇)، مساحة الحيزّ للمستوي المحدّد بالمنحنى    𝜷حساب بدلالة    -جـ

𝒙المعادلتين: = 𝒙وَ   𝟑 = 𝜷  :حيث،𝜷 > 𝟒: 
 ،  ]∞+;3[المجال على  (𝑑)يقع أسفل المستقيم   (𝐶𝑓)بما أنّ البيان  

𝒜(𝛽)فإنّ:  = ‖𝑖 ‖ × ‖𝑗 ‖ ∫ [𝑥 − 𝑓(𝑥)]𝑑𝑥
𝛽

3
. 

𝒜(𝛽) أي: = 1 × 1∫ (𝑥 − 𝑥 + 1 − 𝑥2𝑒−𝑥 − 2𝑥𝑒−𝑥 − 3𝑒−𝑥)𝑑𝑥
𝛽

3
 ، وَمنه: 

 𝒜(𝛽) = ∫ (−𝑥2𝑒−𝑥 − 2𝑥𝑒−𝑥 − 3𝑒−𝑥 + 1)𝑑𝑥
𝛽

3
 فإنّ:  -جـ-وَ  -ب -وَحسب ،  

 𝒜(𝛽) = [(𝑥2 + 2𝑥 + 2)𝑒−𝑥 + 2(𝑥 + 1)𝑒−𝑥 + 3𝑒−𝑥 + 𝑥]3
𝛽

 ، أي:

 𝒜(𝛽) = [(𝑥2 + 4𝑥 + 7)𝑒−𝑥 + 𝑥]3
𝛽

 فينتج: ،  

 𝒜(𝛽) = [(𝛽2 + 4𝛽 + 7)𝑒−𝛽 + 𝛽 − 28𝑒−3 − 3](𝑐𝑚2). 
 

 

 

 

 

 ن( 0.25)

 

 

 

 ن( 0.25)

 ن( 0.25)
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1 

 اࢁ߇ ᛖ࢒ࢮం௦ اଳଫول: (04.5ޛ߽ݓط) 

ᥗ ۩ॆझاಈ౬߰ରଫاႈݓت اࢁߊ൦ൡޡ࠾ ႈ ሇᆵ ፽ፗݓኗ኉ ࢏࢔ ا஢ॠݓରଫت ا଴ଫޞ޺ߜ ࢏࢔ ޘ໸ّໜႆᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔ ໸ໜ اಈ౬߰ରଫاح اࢁࢿࠪ޺ࠈ اࢁࣸ࠙  ಈ౦޺࠾ ࢏ݢ اࢁ߇

C ࠭࢏᧵ঊओ ॴاࢫ࢏࣓ߥ ୱ୥ᄘ ا௰ັച೾ओ᧳ࠔ:  B و ، A    , ;O u v
 

 ᆯဲߥᄯ࡙ड࡮ وड࡙ࠂߥड ডঝࠂड ᐉᏻب اঊ४ᆛ஺ஶࠔ ا ी࣫஺ஶي اঊ࡙४஺ஶ1) ا

1Cz         ،    B Az z        ،       3 1Az i    
2

3
i

e


  ج) 3
i
e



  ب) 3
i

e





 ೛ಽ Aߥوي: : أ)  C

B C

z z

z z






 ࢫࡌࠉ:  ࠔ   ी࣫஺ஶࠂ࡮د اओا - 

ड࡙ ᧳࢏ߥᆯဨ ا෸ෳॊ௅஽ع  ABC B وᝦ ४ᆞडوي ا४ओߥࢂྊ཮ ᝩ ج)   ᐏᏩ ᑒᐳࢂߥ ABC C  ب)   ᐏᏩ ञᝩࠠࢂߥ ABC ঊᝧ࣑: أ) ABCࠉङ࡜஺ஶࡓࡌࠂ࣐ اॷ (2 

  3xf x e   : ᝥࠪ   ୱ୥ᄘ ࣐ࢃीࠂड ጩጛدا f  (3 

:ঊ࣑  0;1x دورة ጩጡडኞቇ ࢫঊل ঊ࿒౪ر اঊ࢐ओا஺ஶ ऍौߥ     fC ञᇧ౅ V اᆸᅈ෥ෟෛ اओࡖߥᄀႉ ߻द دوران

15                   ޞݰᛖࣨँ اࢁ߄߇ݓၮ࿧ ࢏ߜور ا፷፩ اࢁႈࣸߜة۩ 12                 ج)    أ) 11                   ب)  

ᝧ ࠣතඒ n࣐ ߻ঊ७ا௰ມߥ ୱ୥ᄘ اঊ࡙ओاᐏᏻ وࠪߥூ஽رᄞߥعݻ  ࠣߥت ॏ௰ຫߥء و ीᎃ፱ 4اء ووا ᄚ࡮ة ࢪၜᅘاءݻ ೛ೇࢼࠔ   තඒ 3 ୱ୥ᄘ يঊ࡙࿒Ⴅ ॔ᆑ࣫ (4 
3

1
5

n
   
 

ج)   3
1

8

n
   
 

ب)   5
1

8

n
   
 

ᝩॏ௰ຫ ࣐ᝨࠣߥء ঊ࣑: :    أ)  ත  ऍࢂ௅஽ا ୱ୥ᄘ لঊ॑ఴ৲ߥل اत࡙اࢫ - 

 اࢁ߇ ᛗ࢒ࢮం௦ اࢁߊݓ፽ጭ:(04.5ޛ߽ݓط) 

ᄘ ࡮د ࢫ࢏ࡌ࢏ঙ ᝥݻ  ࢫࡌࠉ 
1

7 9

1
n

n
n

u
u

u





 ، n   ෗ఒࡓࡌॷ ࡮دᄘ ኙቇ ऍᄞأ दड0 وu   : ᝥࠪ ّ࣐ࢃीࠂ஺ஶࠂ࡮د࣐ࠣ اओࡌ࣐ اओߥᝧ࡙࡙ड  nu    /I  

 ޣݕ୭ปࡀ۫   nu ཬࠛ ྃ ޠ࡭ࣺن ا஺ஶ࡙࡙ߥओࡌ࣐     ࣐त࡮د ࢂࡌᄚ (1 

4  ݻ  /  ॏ࠭ߴ   II

3 nu    : n  ঙ ᝥࡓࡌࠂॷ ࡮دᄘ ኙቇ ऍᄞأ दड ࣌࠭اࢯߴ أച೾ओࠪߥ द࣑৘শ (1 

 واᆞय़ࡖᝥ࡙࢞ اᓛᒠߥ ड࡙࢏ߥرࠪ ᝥ࣐ واࢫ४ࠔ ᓛᒠߥᝧ௽຤࣓ߥݻ  nu  2) ادرس اᝥ࿖Ⴒߥه ࠰ചೱ߽ اᝧ࡙࡙஺ஶߥओࡌ࣐  
1

3n
n

v
u




 : ᝥࠪ  n  ୱ୥ᄘ ࣐ࢃीࠂ஺ஶࡌ࣐ اओߥᝧ࡙࡙஺ஶا  nv   (3 

࣑ ᝥߥ ا௅஽ولݻ  ड ࡙࡙ߥओࡌ࣐ ࢫङॺࠣ ࣐௰ຫᝦ ४ࠔ أय़ߥᝥ य़࣓ߥ وᄚ࡮ nv  أ- द࣑৘য أنّ   

lim ݻ n
x

u


ᑒᑆ ، n أࢫᝥ४ࠔ    ጩጛூ஽ાણ nu nv و   दड ّ෸ናቇ ب- ا࡙࣫ࠔ 
!

4
n n

n
P  ّ ᧳द أن:    ௰ຫ      :  n  n ، ࢫࡌࠉ   ጩጛூ஽ાણ nP  ࢯॏ࠭ -ᝥߴ 

 الʳʺهʨرȄة الʜʳائȄʛة الǽʙʺقʛاʽʡة الʷعʽʰة 
  ஺ஶا᧳ᆸᄽঊ :ၭᄽراጰጛ2023/4220ا  

د30و य़ߥ 03ا஺ஶ࡮ة:    -৯ঢ়ᄘم ᆘᅨी࿖Ⴒࡌ࣐- ࠳ߥঊ࠭ي  ࠳ߥओ࡜࣐اঊ࡙४஺ஶى:   

 :໸໴୞ฟ଴ଫا ໸ໜႆࣸࣸࢸନତߜ اႈ߇ݓر أ༿ဓ أن ၪ௒ಈ౬ନତا ૟૓ႆ 

 اନତࣸࢸᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔࣸع اଳଫول  

ޑ ஑  و اࢁᑋႹ޺ߜ ዱዐ ం௭ࢮان ޡݓஂ  ޺࢒इاࢁ߄ݰেফ اࢁ߄ݰ  ݓت اࢁࣛ޺ࠇ ޡݓޛࣸ  

          -ا஦ॠࢇ߾࠾ –  ਬਊࣸ߰ر ا୞นଳଫࢳ ం௭  اࢁᑋႹ޺ߜ وزاݤढ़ोႌ ஏل و

𝑝௡ ൌ ቀ
ସି௨భ
௨భିଷ

ቁ ൈ ቀ
ସି௨మ
௨మିଷ

ቁ ൈ …………ൈ ቀ
ସି௨೙
௨೙ିଷ

ቁ     
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 اࢁ߇ ᛓ࢒ࢮం௦ اࢁߊݓࢁݷ:(04ޛ߽ݓط) 

࿒Ⴅᝥ ࡖ࡮وقौ يঊ12 ࠣ තඒ ث෸ෳߥ ࠳ᓛᓉड ،॔จᔻᓧߥ ࠪߥᓛᓉᆑᅯ قी࢐࠭ ூ஽ ጩጡߥ࠳त࡙ड ࣐ࠣ තඒᝥ : ᝥࠪ ࣐ᎃ፦ణఔ اءीᎃ፱ 2،2،4ߥت   ࣐ᎃ፦ణఔ ߥءॏ௰ຫ ࠣߥت තඒ وأرࠪߴ
 : ᝥࠪ0،0،4،2  : ᝥࠪ ࣐ᎃ፦ణఔ اءၜᅘࠣߥت ࢪ තඒ ॔ᎃ፰ ࡮  0،0،2،2،4وᄚآن وا ᐏᏩߥ و௰ມاঊ७ࢼࠔ ߻೛ೇ॑ࡖ࡮وقݻ 4ݻओ࣑࡭ا ا दड ࠣߥت තඒ  

ࠣߥت ا४஺ஶࢼड ࣐ࠪঊࠂ࡮وم"ݻ   ഼ഡᝥओا ᐏᏩ رࢂߥم௅஽࡮اء اᄞ": A D ࢫࡌࠉ:   Cو   ،B   ، A  1)اࢫ४ࠔ اࢫत࡙ߥل ا৲ঊఴادث 

D:"ا৲ঊ॑ఴل ୱ୥ᄘ ࢐࠭॔ ا࿉ྸࢂञ"ݻ C:"ا৲ঊ॑ఴل ୱ୥ᄘ ࢐࠭॔ ا৯ঢ়ओن"ݻ       :"ا৲ঊ॑ఴل ୱ୥ᄘ أرࢂߥم ኙቷೞೊ ا४ओࡖ࣐ ا஺ஶࡌ෸ෳد࣐ࠣا৲ᝧఴߥओࡌ࣐"   B   

2(ओࠣߥت ا ഼ഡᝥओع اഘ೻࠭ᝧ ߥعᄞون إرાણو ᐏᏻاঊ࡙ओا ୱ୥ᄘ ࢼࠔ४ओم ࠪߥঊو࠭࢏ ऱࠪߥ४ओ॑ࡖ࡮وق اओا दड اءၜᅘࠣߥتݻ3ࢻ තඒ  

 ࢫࡌࠉ :  a ib ࠔ   ी࣫஺ஶࠂ࡮د اओا ጩጡࠣ ঊॷ ऍ࡜ං൦ يጯጛا ᐏᎲاঊ७ࠂओا ചೱ߽࡙஺ஶا X  दࣽࡌओ 

ࠣߥت اओࡓࡌॏߥء ا஺ஶ࡙ࡓ࢏ࡌ࣐ ᐏᏩ اओ॑ࡖ࡮وقݻ ഼ഡᝥओ࡮د اᄘ :b ࠣߥت اी௢௒்اء ا४஺ஶࢼঊ࣐ࠪݻ          ഼ഡᝥओ࡮د اᄘ : a      

 1; 5; 13;5X       :ᐏ᏿ X   ਖ਼਽أنّ ࢂ ྊّ཮ࠪ (أ   

 ݻ 2E X   ᐏᏂߥᝥࡌॊࠣߥ ࿉ྸا ऍᝥड௅஽ࠔ ا४أࢫ ᑒᑆ ، X   ᐏᎲاঊ७ࠂओا ചّೱ߽࡙จᔻᓧ ߥلत࡙ࢫூ஽ن اঊ࠭ف ࢂߥణّب) ߻ 

ޑᛖ࢔ ا༦༷اޘݢ:(07ޛ߽ݓط)  ৼࢮ  ا

/I  ࣐ ᝥओاጰጛا दࣽᝥ࡙ओg ओࠂ࡮د࣐ࠣ ᧴ا ୱ୥ᄘ ࣐ࢃीࠂ஺ஶا : ᝥࠪ               2( ) 1 1 xg x ax e    
1࣐त࡮د ࢂࡌᄚ(  ਑৹࢏ࡌఴ৲ࠂ࡮داओاa ጩጛاጰጛن اঊࣽ࠰ ဓ࿼ࢫg    : ऱ࢏࿒Ⴒ    1 2 xg x g x xe    
  ᄞ ኙቷॢ ّᑒᑆ࡮ول ࠰ചೱ߽اᓛᒣߥݻ gا࿖Ⴒߥه ࠰ചೱ߽أدرس  )2

  3(   ጩጛࠂߥد஺ஶأن ا ྊ཮ࠪ  0g x    وࢫࡌ࡮ا ෸ෳᄚ ऍ࠰࢏ࡓ  :1.2   ࢫࡌࠉ     ࡖ࡙࢞ إॢߥرةᆞय़ا ّᑒᑆ g x . 
   21 xf x x x e     :୷୥ࠣዙዋካ  ୱ୥ᄘ ࣐ࢃीࠂ஺ஶا ጩጛاጰጛا f    / II

(2cm  (اᄚঊओ࡮ة ; ,O i j
 

 ᆯဲߥᄯ࡙஺ஶ࡮ واड࡙ࠂߥ஺ஶا ডঝࠂ஺ஶا ᐉᏻب إঊ४ᆛ஺ஶي اঊ࡙४஺ஶا ᐏᏩ ᐏᎿࡓࡌߥओ࣓ߥ اङ࡜ࡌං൳  fC

 lim
x

f x


   و   lim
x

f x


   ྊّ཮ࠪ (1 أنّ   

   f x g x   ࢃߤن:     दड x   ਑৹࡮د ࢫ࢏ࡌᄘ ኙቇ ऍᄞأ दड ࣌࠭أ ྊ཮ࠪ -2) أ

 .      1 2 1f e      ᄞ ኙቷॢ ّᑒᑆ ࡮ول ࠰ചೱ߽اᓛᒣߥ وྊّ཮ࠪ أنّ    ୱ୥ᄘ f  ጩጛاጰጛا ചೱ߽ߥه ࠰࿖Ⴒࡖ࡙࢞ اᆞय़ب- ا    

1 ݻ   ጩጡौ࢐ߥओذات ا ࣐ॺࡖ࢏ओ߻ࡖ࡮ ا  fC  ဓ࿹ࡖࢼจᔻᓧ ߥس᎕᎔      ጩጛࠂߥدड 3) أ࡙࣫ࠔ  

 ݻ  ঊ࿖Ⴌ ار  fC  ဓ࿹ࡖࢼจᔻᓧ ऍࠠߥड ࢏ߥربड ਖ਼਽࡙࢏४ड    4) أ- ྊّ཮ࠪ أنّ 

 ݻ    ऍࠠߥ஺ஶ࢏ߥرب ا஺ஶا ࣌त࡙࢏ࡌ४डو  fC   ྊ཮ࠪ မ࿶४ᆛओߴ اॊঊओب- أدرس ا   

ݻ   fC   ဓ࿹ࡖࢼ஺ஶوا    ၫ၉ဲ6) أ 

     2 2 2xf x x e g x g x       : x  ਑৹࡮د ࢫ࢏ࡌᄘ ኙቇ ऍᄞأ दड ࣌࠭أ ྊّ཮ࠪ(7 

 وا४஺ஶ࡙࢏ࡌྊ཮त اड ಔ౸ጯᕁᓧࠂߥدओ࡙ߥᎃᎁߥ   ਖ਼਽࡙࢏४஺ஶو ا  fC ဓ࿹ࡖࢼ஺ஶ࡮د ࠪߥᄫतᝥओي اঊ࡙४஺ஶا ഘೱᄫᝨओ  S   ࣐ᄚߥ४஺ஶࠪߴ اణఔ ച೾त࡙ࡌᆛ೛ೄ ࡮ᄞ -

0x  و x   

 
2

2
2

16 16 40

1
S cm

 


  


   - ࿒Ⴒ ᑒᑆ࢏ऱ أنّ : 

 𝑓ሺ𝛼ሻ ൌ െ1                  نأخـذ         
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ޑᛖ࢔ اଳଫول:(04.5ޛ߽ݓط)   اࢁ߇ ᛓ࢒ࢮ

ࠣ᧳ ࡌ࢚ أو ᄙߥᝧॷأࢯࠔ ࠪ॑ࢼ ച೸࡙ओߴ اड গ᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲ :ी  

C ࠭࢏ঊओ ॴاࢫ࢏࣓ߥ ୱ୥ᄘ اᆑᅵച೾ओࠔ:  B و ، A    , ;O u v
 

 ᆯဲߥᄯ࡙ड࡮ وड࡙ࠂߥड ডঝࠂड ᐉᏻب اঊ४ᆛ஺ஶࠔ ا ी࣫஺ஶي اঊ࡙४஺ஶا दࣽࡌओ

Cz i       ،    2 2Bz i          ،       3Az i 

2 6 10 0z z   : ࣐᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲ ओࠂߥدจᔻᓧ ෸ෳᄚ ঊ࣑      2Az       01 

i ೛ಽ A᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲ߥوي  C

B c

z z

z z




02 

3

2

   ࣌᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲௽຤دوران زاو  ঊ᧳࣑ B  ᐉᏻا A C وঊ࿒Ⴅل  T اጯጛي ණඒణఔه    ঙॺࡖ࢏ओا ऍࠣ ঊ࡙ࢼओ04 ا 

A و࠭॑ࡸ ࢂीॺ࣑ߥ دا৘বة ණඒ ीᝧड࣑ߥ  
13

 ঙ᧳࣑ 1 3 B Ci z i z z    ࿒Ⴌ ࡌࠉ     M z  ॴࡖ࢏ओا ࣐ᄘঊᎃ്േ 05 

Bz ೛ಽ ᧳ ߥوي   
2024 1445

19622
2

2 2 2
A B

C

z z
z

   
    

   

06 

 اࢁ߇ ᛗ࢒ࢮం௦ اࢁߊݓ፽ጭ:(04.5ޛ߽ݓط) 

  ऍཅ༪ೞೊ ાજ৘হ 4F  ، 3F  ، 2F  ، 1F 3H و೛ೇ 4᧴ߥء  2H و    ، 1H ࠣߥॊࡌߥت ञᓛᓉᆑᅯ दड 3 رᄞߥل   ࣐ࠣ ࢐ओॽड࣐ दड 7 أय़ߥઽ઩ة ر ঊࠪ ৘় ࣐४य़ॽड

ओ᧵ड ࣐ࣀࡖᝨ दड ࣐࢐ओॽ3  य़أᝩ نঊ࢐ቩቷड ةઽ઩ߥ᧳௰ັெ஽ߥم اᝥ࣓஺ஶو࠭ߥࠠر( ࣐ࠪߥ ॔ᆑᅥ᧵ ጥጛ و ࡓߥ௷ັኞቇ ᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲ݻ ) ߥ  

1(ᓭᓧ࡮د اᄘ ঊ࣑ߥड ّ ؟  ᄯߥن اङཅ༪ೞೊ दࣽං൦ မ࿼ओ࣓ߥ᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲᧲  

B " اᆑᅥ࿉ྸ॔ و࠭ߥदड ࣌௷ມ ا৲ྊ཮४ᆛస "ݻ   1H ر४ᆑᅥߥ ൅ുߥ "ݻ       "  A  2) أࢫ४ࠔ اࢫत࡙ߥل أن ࠰ঊࣽن اਤਛਕࡖ࣐ :       

ঊ࡙࿒Ⴒ  " Dي ୱ୥ᄘ ا௅஽ࢂऍ رྊ཮ङᄞ "ݻ  2F ߻ঊॏان ᐏᏩ اਤਛਕࡖ࣐ "ݻ            1F  و    "  C

2 (߻ࡖ࡮ ࠰ঊاᄞ࡮ ኙቇ اణఔأة)  1   (߻ࡖ࡮ ࠰ঊاᄞ࡮ ኙቇ رᐏᏩ ऍᄞ اਤਛਕࡖ࣐)،      :ਖ਼਽࢏ओ࡭ اᄙي  ࠣߨጯጛا ᐏᎲاঊ७ࠂओا ചೱ߽࡙஺ஶا X  ച೸࡙3) ࠭ࠂ

ᄘ ࡮د ॷࡓࡌ෗ఒݻ   ࢫࡌࠉ  

. X   ᐏᎲاঊ७ࠂओا ചّೱ߽࡙จᔻᓧ ߥلत࡙ࢫூ஽ن اঊ࠭ف ࢂߥణّ߻  ᑒᑆ     3 ; 1;3 2;6 3           : ᐏ᏿ X   ਖ਼਽أنّ  ࢂ दᝩ ّ ௰ຫ (أ     

.  E X    ࢫঊࣽࠣ ဓ࿼ن    ᝥओ ࣐तࢂࡌ ी߽ौب) ࢫ᧳ّ࡮د أ 

 ፽ጭݓᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔᥔࣸع اࢁߊᥗࣸࢸନତا 

n  4k / k   ঙᝨ࣑ ࢯࠔঊड ঙᝨࢫ࢏ࡌ࢏ 
n

A C

B c

z  z 
 z  ـــ  z  ࢫঊࣽࠣ ဓ࿼ن n  ෗ఒࡓࡌॺओࠂ࡮د اओا ਖ਼਽03 ࢂ
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 اࢁ߇ ᛓ࢒ࢮం௦ اࢁߊݓࢁݷ:(04ޛ߽ݓط) 

     ، n ෗ఒࡓࡌॷ ࡮دᄘ ኙቇ ऍᄞأ दडو u0  2 : ᝥࠪ ّ࣐ࢃीࠂ஺ஶࠂ࡮د࣐ࠣ اओࡌ࣐ اओߥᝧ࡙࡙ un  
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