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�$f������� �"Eادرس ا+)$�ار�� ا��ا��  )3� #L" . 

): ا�(>  )4 )xf
x +∞→
lim،( )xf

x −∞→
lim�����% ��  .-, ��) ا�!�(

 . -, �CD ��ول ���Fا���fادرس ا�����F� X ا��ا��  )5

6(  �!
)ار+, ا�$! )fC ا���L� f.  

  
  ���S %�� أن ا�$��د�ت ا�)���� �';� ، "L# ا�RY ، :ا������ ا�ول 

    :Iا�$��ل 

1( 01424 =−++ xxx ، [ ]1;0=I. 

2( xx =cos ، [ ]π;0=I. 

3( 0sin2 =− xx ، 





= π

π
;

3
I.  

] دا�� ����� "f #L  :ا������ ا����� ]3;1=I �L� �$آ :  

( )
2

3
2

x
xxf ++−=  

) -, "�� �CDf #L"I ��ول ���Fات ا��ا��  )1 )If. 

)�� هE "�د �ELل ا�$��د��  )2 )
4

1
=xf #L" I. 

] دا�� ����� "f #L :ا������ ا�����  ]1.1−=I رة�;���% :  

( )
2

1
34 3 −−= xxxf  

 .f #L"I ادرس ���Fات ا��ا��  )1

):  أ�(>  )2 )0f ، ( )1f ، 






 −

2

1
f ، ( )1−f. 

)ا+)!)* "�د �ELل ا�$��د��  )3 ) 0=xf #L" I.  
 ��  :ا������ ا��ا

1(  f ل��] دا�� �()$�ة "L# ا�$ ]ba; H�
%  : 

( ) aaf fو ( ) bbf p  

) %�� أن -   ) xxf ] �';� ، "L# اS� �RY �� ا�$��ل = ]ba;.  

2( f ل��] دا�� �()$�ة "L# ا�$ ]ba; H�
%  : 

( ) abaf fو ( ) 2bbf p  

] �� c أ���E� J "�د �'�'� %�� - ]ba; H�
%: ( ) bccf =.  
 ��  :ا������ ا���

0133%�� أن ا�$��د��  =+− xx و���ا S� �;'� α �� ] [1;0.  

f� دا��   #L" ����








−
3

1
Rـ%   :( ) 1

13

3

−+
−

= x
x

x
xf.  

): %�� أن  � ) αα =f.  
  ."�د �;��� ]�� ���وم  n: ا������ ا�"�دس 

a.  0121: %�� أن ا�$��د�� =+−+ nn
xx راE\
� S� �;'�  

 ��%
1

2

+n

n
  .2 و 

b.  012 ه� ا�$��د�� 78 =+− xx �� S� �;'� R؟ 

 �
  .   إذا آ�ن ا��Eاب ��, ، "�� �\�ا ��^ا ا�
  

 ��  .31;29,30:  ()'�ت 67 إ�$ 42ا����ر�� 

 



  
  .:ا������ ا�ول 

� f دا��  #L" �����{ }1−−Rات %ـ��F(ول ا���  :ا	��  

  
  : "L# آ� +cال �$� �b� �L ا�);��� 0/. أو �-',+ا�>  •


!� y=2ا�$()'�, ذو ا�$��د��  .1!$L� رب�'� ( )fC. 

)ا�$��د��  .2 ) 0=xf و��� �� �;'� . 

�$EL� �"Eل  .3� :( ) 0fxf ه�  :{ }1−−R. 

4.  �T'!ا� :( )1;3−A #إ� �$(!� ( )fC. 

[�� ا�$��ل  .5 [1;−∞− :  �$�2−px نd� :( ) ( )2−fxf p 

[�� ا�$��ل  .6 [+∞− ;1 :  �$�2−px نd� :( ) ( )2−fxf p  
   :ا������ ا�����

f دا��  #L" �����{ }1−−Rات %ـ��F(ول ا���  :ا	��  

  

): �';� أن  )
1+

++=
x

c
baxxf H��  :Rcba ∈,,.  

)أ�(>   )1 )xf ′. 

4,1,1%�� أن  )2 =−== cba. 

 .أ�$, ��ول ا�)��Fات )3

4(  ��%( )fCSe�� �%ر�'� �$�'()� �;'�( �Eار∆(%∞. 

5(  ���fادرس و( )fC  #إ� �;)!��%( )∆.  

   :ا������ ا�����
#L" ق�'(DS� �L%�Rا�� ����� و�� Eات ا�)��� ه��F(ول ا���] [+∞;1  

  

): �';� أن  )
cx

b
axxf

−
+= H�� ،  :Rcba ∈,,.  

)%�ر و�Eد �()'�, �'�رب �ـ  )1 )fCرE
  �Eازي �$

 �$�R *(!(+ا�)�ا��> ، اc.  

  .b و aأو�� �R$� آ� ��  )2

�5.0
'? أن ا�$()'�, ذو ا�$��د��  )3=y رب �ـ�'� ( )fC.  

��   :ا������ ا��ا
� f دا��  #L" �����{ }1−−Rات %ـ��F(ول ا���  : ا	��  

  

): �';� أن  )
1−

++=
x

c
baxxf H��  :Rcba ∈,,.  

 :ا")$�د "L# ��ول ا�)��Fات  )1

a(  ��'�'
cba "�� اY"�اد ا� ,,. 

b(  أو��( )xf
x
lim

1→f

)و  )xf
x
lim

1→p

.*e�(!ا� �)�. 

c(  ��% رن�R :








2

1
f و 









4

3
f�%��iا SL�� . 

2( �C��
4

1
,1,1 === cba . 

a(  أن ��%( )fCSe�� �%ر�'� �$�'()� �;'�( �Eار∆(%∞. 

b(  ���fادرس و( )fC #إ� �;)!��%( )∆. 

c(  أن ��%( )2,1ω ـ� �j�!� Wآ�� ( )fC. 

d(  b��'� ط�'� ��"( )fCري ا���ا-��تE
� b� . 

)ار+,  )3 )fC���)L�� ��  l, �)���� و�) )jiO
rr

,;. 

)��mR %����� "�د �ELل ا�$��د��  )4 ) mxf = . H��m 
�'�'� n�+و. 

��   :ا������ ا���
} ا�$���)�� ��v و ��uو� ا�)��Fات ا�)����� ه$� ��ا�)��  }2−R  

  
 .v و ��uد ا�����F� Xات ا��ا�)��  )1

)"�� ���د�ت ا�$()'�$�ت ا�$'�ر%� �ـ )2 )uC و( )vC. 

3(  b��'� د �'�ط�" ��"( )uC و( )vC b� ( )iO
r

;. 

)�� "�د �ELل آ� ��  )4 ) 5.2=xu و ( ) 10=xv. 

uvادرس �����  )5 o���	ت ا��
 : �� آ� ا�

a.  �!"∞+. 

b.  �!"∞−. 

c. �!"2.  

  

  



  

  

  
 ��) ا�)$��Q ا�;���� ا�@�C ا�$Eا��: ا������ ا��� )fC ا���L�f 

]����� وDo� �L%�R)'�ق "L# ا�$��ل  ]3;3− l��� �� ��L, �)���� و�)

( )jiO
rr

,;.  

 �!
)ا�$! )fC �T'!و�@$� ا�  ,L�$أ ا��;$% �$� ( )9;3−A �� �;'� ، 

 �T'!ا�B ��(Lp�� �(أ�'�� و�';� ا�$()'�, 1 ا� �+�$� ( )OA آ$$�س 
 �T'!ا� �!"O.  

)";�رة  )xf �C@ا� ��  :dcxbxax +++ 23 . H��a ، b ،c 
  . أ"�اد �'�'�� dو 

  

a.  ت ا�(�%'� أن��T�$ل ا��$�(+�% ��% : 

 
3

1
=a ، 1=b ، 3−=c 0 و=d.   

b.  �L�( )xf   .f -, ا+)!)* ا�����F� X ا��ا�� ′

) :ا�23ء ا�ول  : ا������ ا�"�دس )gC ����;ا� ��Q$(ا�$'�%� ا� 

):  %ـR ا�$���� "�L�g #Lا�� ا���د��  ) cbxaxxg ++= 3  

  
 .c و a ، bأو��  )1

 .gاآ)> ��ول ���Fات ا��ا��  )2

0333: %�� أن ا�$��د��  )3 =−− xx و���ا S� �;'� α 

�� ا�$��ل 






2

5
;2  

)ا+)!)* إ�Dرة  )4 )xg #L" R.  

} دا�� "�د�� ����� "f #L: ا�23ء ا�����  }1:1−−R ـ% :  

( ) 1
1

32

2

3

+
−

+
=

x

x
xf  


'? أ�J �� أ��  )1�x�� fD: ( ) ( )

( )22 1−

=′

x

xxg
xf 

: "�� دون �(�ب  )2
( ) ( )

α

α

α −

−

→ x

fxf

x
lim ��و��) ا�!�(

�����%. 

3(  B���(ل ا��� .ا�(> ا�!����ت "!� ��ود �

 .�CDf ��ول ���Fات ا��ا��  )4

):ن %�� أ )5 ) 13 += ααf د��L� ا+)!)* �\�ا ,- ( )αf 

)%�� أن ا�$()'�,  )6 12:  ذو ا�$��د�� ∆( += xy ,�'()� 

)�'�رب ���e �ـ  )fC. 

7(  ���fادرس و( )fC ,�'()$L� �;)!��% ( )∆. 

)ار+,  )8 ) و ∆( )fC.  

  
 ��R�'(Diا:  

   60 ص 27,29 * 58 ص 3,4,5,6: � �!(# �� ا�)$�ر�� 
 * 63 ص 55,56 * 62 ص 46,47 * 61 ص 37* 

 82,85 * 66 ص 77,81 * 65 ص 73 * 64 ص 61,67
  74 ص 107 * 71 ص 99 * 69 ص 91 * 67ص 

  



  
 4�."�)01(:  f #L" ����� دا�� "�د�� { }2−R ـ% :  

( )
( )2

2

2

34

−

+−
=

x

xx
xf  

�� ا�$()'�$�ت ا�$'�ر%�fادرس ���Fات ا��ا��  )1(!()� . 

2(  b��'� n'� إ��ا-��ت ��"( )fC ا-��ت��iري اE
� b� . 

3(   ���fادرس و( )fC �'�Yا�$()'�, ا�$'�رب ا b� . 

)أ-;K أن ا�$()'�,  )4 ) 2: =∆ x ـ� �j�!� رE
� ( )fC. 

)ار+,  )5 )fC l���) �� ��L, �)���� و�) )jiO
rr

,;. 

 4�."�)02 : (f #L" ����� دا�� "�د�� { }4;0 −−R ـ% :  

( )
xx

xx
xf

4

25

2

2

+

++
=  

�� ا�$()'�$�ت ا�$'�ر%�fادرس ���Fات ا��ا��  )1(!()� . 

2(  �T'!أن ا� K;-أ( )1;2−Ω ـ� �j�!� Wآ�� ( )fC. 

)اآ)> ���د�� ا�$$�س   )3 )∆ �T'!ا� �!" Ω. 

4(  b��'� n'� إ��ا-��ت ��"( )fC  ا-��ت��iري اE
� b�. 

)ا�(>  )5 )1−f ، ( )1f ، ( )2f. 

)ار+,  )6 )∆ ,- ( )fCl���) �� ��L, �)���� و�) )jiO
rr

,; 

 4�."�)03: ( f�� دا�� "�د��  #L" ���{ }3;1−R ـ% :  

( )
34

10123

2

2

+−

+−
=

xx

xx
xf  

 .fادرس ���Fات ا��ا��  )1

)او�� ا�$()'�$�ت ا�$'�ر%� �ـ  )2 )fC. 

3(  b��'� n'� إ��ا-��ت ��"( )fCا-��ت��iري اE
� b� . 

} �� x%�� أ�J �� أ�� آ� "�د �'�'�  )4 }3;1−R أن : 

( ) ( )xfxf +=− 22  


!� J ��ذا �$�C ا+)!)��-        !$L� �;)!��% ( )fC.  

)ار+,  )5 )fC l���) �� ��L, �)���� و�) )jiO
rr

,;. 

)%�+)�$�ل  )6 )fC رة�Dد إ�� ( )xf  ,�R <)�x.  

 4�."�)04: ( f #L" ����� دا�� "�د�� { }3−R ـ% :  

( )
3

1682

−

+−
=

x

xx
xf  

} �� x%�� أ�J �� ا�� آ� "�د �'�'�  )1 }3−R أن  : 

   ( )
3−

++=
x

c
baxxf H�� a ، b ، c ��'�'� أ"�اد .  

)ا+)!)* أن  )2 )fCSe�� �%ر�'� �$�'()� �;'�( �Eار∆(%∞. 

3(  ���fادرس و( )fC #إ� �;)!��% ( )∆. 

 .fادرس ���Fات ا��ا��  )4

 �'�'� �T�b ا�$()'�$�� ا�$'�ر%�� ωأو�� إ��ا-��ت  )5
)وا-;K أ��� ��آ�j�!� W �ـ  )fC  

)ار+,  )6 )fC. 
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�� ا�$()'�$�ت ا�$'�ر%�fادرس ���Fات ا��ا��  )1(!()� . 

2(   ���fادرس و( )fC �e�$ا�$()'�, ا�$'�رب ا� b� . 
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)ا+)!)* إ�Dرة  )4 )xf ,�R <)� x. 

) اآ)> ���د�� ا�$$�س )5 )∆ �Lpذات ا��� �T'!0 "!� ا�. 

)ار+,  )6 )∆ ,- ( )fCl���) �� ��L, �)���� و�) )jiO
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 4�."�)06: (   
  : %ـ R ا�$���� "g #L ��);� ا��ا��:    ا�23ء ا5ول 

( ) 12 23 −+= xxxg  
 .g #L" Rادرس ���Fات ا��ا��  .1

)%�� أن  .2 ) 0=xg  و��� S� �;'�α  #L"


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3. �� ,�R <)� دx رة�Dإ ( )xg. 
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 . "!� أ��اف ��$E"� ا�)���f Bأدرس �����ت ا��ا��  .1

) أن إ�Dرة x �� *R%�� أ�J �� ا�� آ�  .2 )xf ′��  

)إ�Dرة  )xg. 

 . -, �CD ��ول ���Fا���fادرس ���Fات ا��ا��  .3
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 .fادرس ���Fات ا��ا��  .1
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)%�� أن  .3 )fCSe�� �%ر�'� �$�'()� �;'�(  �LT> إ"�Tء ∆(

J(د���� ���fر��� -, ادرس و�Cا��� ( )fCـ� �;)!��% ( )∆ 

4.  b��'� �(T'� إ��ا-��ت <)ا�( )fC�pاEر ا��E
� b�  

)%�� أن  .5 )fC  �+�$� �;'� ( )∆ J���E� ����� 1 . �(اآ

)���د�� �ـ  )∆. 

6.  s@أ�( )∆ ,- ( )fC. 
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 .fادرس ���Fات ا��ا��  .2

)%�� أن  .3 )fCSe�� �%ر�'� �$�'()� �;'�(  �LT> إ"�Tء ∆(

 ���fر��� -, ادرس و�Cا��� J(د����( )fCـ� �;)!��% ( )∆ 

)اآ)> ���د�� ا�$$�س  .4 )T �!
!$L� ( )fC �T'!ا� �!" 
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)ا+)!)* أن  .2 )fCSe�� �%ر�'� �$�'()� �;'�( )∆<LT�  

  ���fادرس و ,- J(ء ���د��T"إ( )fCـ� �;)!��% ( )∆ 

 .fادرس ���Fات ا��ا��  .3

)"�� "�د �ELل ا�$��د��  .4 ) 0=xf  ,+ار ,-( )fC 

)ا+)�$�  .5 )fC �'�'
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a.  أن ا��ا�� ��%gزو��� .  

b.  أن ��%( )Γ ا��ا�� �!
!� g �� �RSTا�  *(!()� ( )fC 

c.  ,+ار( )Γ.  
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 �'�'� �T�b ا�$()'�$�� ا�$'�ر%�� ��آω Wا-;K أن  )3
)�!��j �ـ  )Γ. 
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 .fا+)!)* ��ول ���Fات ا��ا��  )2

)ا-;K أن  )3 )fC و���ة �T'� �� �pEا�� ���� bT'� 
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 .fادرس ���Fات ا��ا��  )1

)اآ)> ���د�� ا�$$�س  )2 ) �ـ ∆( )fC b� J���'� �T'� �!" 
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)%�� أن  )3 )∆ bT'� ( )fC �T'� �� B ����� <LT� 
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 . واآ)> ���د�ت ا�$()'�$�ت ا�$'�ر%�fادرس ���Fات  )3

 �'�'� �T�b ا�$()'�$�� ا�$'�ر%�� ��آω �j�!� W%�� أن )4
)�ـ  )fC. 
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) %�� آ��C$� B ر+,  - )hC �� قSTا� ( )fC  ,+ار ,- ( )hC.  
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 .fأدرس ���Fات ا��ا��  )1

)%�� أن ا�$��د��  )2 ) 0=xf  و���ا S� �;'�β H��  
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): %ـ�Rا�� ا�$���� "L#  ا�g:ا�23ء ا�ول  ) 433 −−= xxxg  
a.  ات ا��ا����F� ادرسg. 

b.  �'�'� دEو� K;-اα H�
% ( ) 0=αg. 

c.  رة�Dادرس إ( )xg #L" R. 

  :�� ا�23ء ا���
a.  ا�(> �����ت ا��ا��f������� �"E$� . "!� ��ود �

b.  أ�� �� Jأ� ��%x �� fD أن :( ) ( )
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c.  ات ا��ا����F� *(!(+اf. 
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e.  ا+)!)* أن( )fC Se�� �%ر�'� �$�'()� �;'� ( )D. 

f.  ���fادرس و( )fC #إ� �;)!��%( )D. 

g.  ,+ار( )D و ( )fC. 

 4�."�)15 : (�$)� ( )fC ا�� ا���د���L� ����;ا� ��Q$(ا� f 
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 .f%'�اءة %����� �CD ��ول ���Fات ا��ا��  )1

)�د � )2 )0f و ( )5.0f. 
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( )fC و ����(� ,L�� #ب إ�E)!� يE()� �� ����;ا� ��L�Q$� 

�C@ا� �� ��;� Eآ$� ه l���(�.  

  

�ود ا�$�)��E �ـ  "!� اfا�(> �����ت ا��ا��  )1�I. 
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a.  ����� <)ا� g"  ������� �"E$� .!� ��ود �

b. أن �� ?'
�( )gC Se�� �%ر�'� �$�'()� �;'�( )∆ �!"  

∞−J� د����� ����� <LT� .  
c.  ات��F� ادرسg. 
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a.  <(أآ( )xk �'LT$ا�'�$� ا� Wدون ر�.  

b.  ات ا��ا����F� ول�� �CD �'%�)ا� *e�(!ا� ��k 

c.  ,+ار( )kCl���  . �� ��L, �)���� و�)

  

 


