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نقاط ( 4التمرين الثالث: )   
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 نقاط ( 7:)  التمرين الرابع   

   I) الدالة العددية نعتبرg
 المجال  المعرفة على  ;0 يلي : كما  xxxg ln22  

 gتغير الدالة  اتجاه ادرس (1

أحسب (2 1g أنه من أجل كل أستنتج ، وx  من ;0:   0xg. 

  II)    يةالعددالدالة نعتبرf
المجال  على المعرفة  ;0:    x

x
xxf ln1

2
1  

وليكن         fCالمتجانسوفي المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد  تمثيلها البياني






 

jiO ,; . 

أحسب (1 xf
x 0
lim



  ، xf
x 
lim 

من xأ( بين أنه من أجل كل عدد  (2 ;0  : 
 
2x

xg
xf


 

 ثم شكل جدول تغيراتها . fأستنتج اتجاه تغير الدالة  ب(  

أ( بين أن المستقيم  (3  المعرف بالمعادلةxy 1 مقارب مائلا للمنحنى fC. 

ب( أدرس وضعية المنحنى       fC بالنسبة إلى المستقيم . 

بين أن المستقيم  (4   1  ذو المعادلة xy مماس للمنحنى fC
 
 .نقطة يطلب تعيينهاعند  

بين أن المعادلة (5  0xf  تقبل حلا وحيدا42.041,0حيث 
   

(أنشئ أ (6  ،  و fC.         

 عدد حلول المعادلة  mناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقيب(      mxxf   

 التكامل أحسب   (7         
1



dxxfSوفسر بيانيا النتيجة  

 4من  2الصفحة                انتهى الموضوع الأول 



 

 الموضوع الثاني                                                               

 نقط ( 4التمرين الأول:) 
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 نقاط ( 4التمرين الثاني: )

 حمراء مرقمة كرات و أربعة  2، 1،1ة بيضاء مرقمة ثلاث، ( لا نفرق بينها باللمس)كرات  9يحتوي كيس على 
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 نقاط ( 4) :ثالثالتمرين ال
لانفرق بينها  5إلى 1، و خمس كريات سوداء مرقمة من 3إلى 1يحتوي صندوق على ثلاث كريات بيضاء مرقمة من 

 عند اللمس. نسحب كريتين على التوالي و بدون إعادة الكرية المسحوبة إلى الصندوق.
 " سحب كريتين من نفس اللون "Aنعتبر الحوادث التالية:   (1
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 ب ــــ ما احتمال سحب كريتين تحملان نفس الرقم علما أنهما من نفس اللون؟
 الذي يرفق بكل سحب عدد الأرقام الزوجية المسحوبة. Xنعتبر المتغير العشوائي (2

 .  Xالعشوائي للمتغير أ ــــ عرف قانون الإحتمال
ب ــــ احسب E X ثم v X . 

 نقاط ( 5.4) :رابعالتمرين ال
( g دالة معرفة علىR    :2بـ( ) 4 1xg x x e 

  
 

 . gاحسب نهايات الدالة (1
 ثم شكل جدول تغيراتها. Rعلى المجالgادرس اتجاه تغير الدالة (2
) :Rمن xاستنتج أنه من أجل كل (3 ) 0g x   

( لتكن الدالةf المعرفة علىR بـ  :     2( ) 1 2 1 xf x x x e   
 

 
limاحسب (1 ( )

x
f x



limو  ( )
x

f x


 . 

أ ــــ بين أن المستقيم (2  1 ذو معادلةy x  هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى fC بجوار . 
ادرس وضعيةب ــــ     fC بالنسبة للمستقيم  . 
)': Rمن xأجل كلبين أنه من  (3 ) ( )f x g x  ثم شكل جدول تغيراتf . 
بين أن المنحنىأ ــــ  (4 fC 1يشمل النقطة 4

;
2 2

e

e


  
 
 

. 

هي نقطة انعطاف للمنحنى ب ــــ تحقق أن النقطة     fC . 
ثم انشئ f(0)احسب (5   المنحنىو fC . 

باستعمال المكاملة بالتجزئة احسب العدد:أ ــــ  (6 

1

2
2

0

2 1 xI x e dx    

احسب التكاملب ــــ    
1

2

0

2 ( )J f x dx   ماذا تمثل النتيجة المحصل عليها بالنسبة للدالة .f  . 

 انتهى الموضوع الأول
 4من  2صفحة 
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 2222اختبار في مادة الرياضيات/علوم تجريبية/بكالوريا تجريبية 
 الموضوع الثاني

 
 اقترح تمرين حول السحب من صندوقين      نقاط ( 4) التمرين الأول:

   
 
 
 
 

 نقاط ( 4) :ثانيالتمرين ال
 اختر الإجابة الصحيحة الوحيدة من بين الإجابات المقترحة في كل حالة:   
1)  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 4من  3صفحة 
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 2222اختبار في مادة الرياضيات/علوم تجريبية/بكالوريا تجريبية 
 نقاط ( 4) :ثالثالتمرين ال

معرفة علىال fنعتبر الدالة  (1 0; بـ:     
1 1

2
f x x

x

 
  

 
   

على المجال fـــ ادرس اتجاه تغير الدالة 0; . 
لتكن المتتالية (2 nu 0  :بـمعرفة ال 2u   من أجل كلوn من :  1n nu f u  

1nu  :من nأ ـــ برهن بالتراجع أنه من أجل كل   
بين أن المتتاليةب ـــ       nu  تقاربها.متناقصة تماما ثم استنتج 
1:  من nنضع من أجل كل  (3

1

n
n

n

u
v

u





   

 :من nمن أجل كل أ ـــ بين أنه  
2

1n nv v   

 :من nمن أجل كل ب ـــ اثبت أنه      
1

0
3

n

nv
 

  
 

limثم استنتج     n
n

v


 .  

 نقاط ( 8) :رابعالتمرين ال
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 الموضوع الثاني انتهى
 4من  4صفحة 
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ية الديمقراطية الشعبية ية الجزائر  الجمهور
بية الوطني     يا تجريبي للتعليم الثانوي                                      ةوزارة التر   امتحان بكالور

بية لولاية     ية التر ية                                                          تيزي وزومدير يقات  -العقيد أوعمران أعمر  ثانو   فر
   0200  دورة : ماي                                                                                  علوم تجريبية  3:  الشعبة    

 :على المترشح أن يختار أحد الموضوعيين التاليين
 الموضوع الأول

 نقاط   20  : التمرين الأول  
   (𝑢𝑛)    المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول𝑢0 = 𝑛     :𝑢𝑛+1و من أجل كل عدد طبيعي   2 =

2𝑢𝑛+5

14−4𝑢𝑛
 

 𝑛    :𝑢𝑛+1أنه من أجل كل عدد طبيعي  بين -أ    (1
= −

1

2
+

12

14−4𝑢𝑛
 

             :   𝑛برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  -ب        
1

2
≤ 𝑢𝑛 ≤

5

2
      

بة.متتالية متناقصة تماما واستنتج أنها  (𝑢𝑛)بين أن  –ج            متقار
0) (𝑣𝑛)  المتتالية العددية المعرفة علىℕ    : كمايلي   𝑣𝑛 =

𝑎𝑢𝑛−1

2𝑢𝑛−5
   

𝑞   أساسهاهندسية متتالية  (𝑣𝑛)تكون  حتى 𝑎عين قيمة العدد الطبيعي  -        =
1

3
 

𝑎  نضع في كل مايلي  (3 = 2  
limثم استنتج  𝑢𝑛و  𝑣𝑛 عن  𝑛عبر بدلالة  - أ   

𝑛→+∞
𝑢𝑛. 

= 𝑆     حيث :   𝑆المجموع    أحسب -ب    𝑣0  + 𝑣1 + ⋯ … … . +𝑣2021   
𝑆𝑛        حيث : 𝑆𝑛المجموع  𝑛بدلالة  أحسب –ج    

 =
1

   𝑢0−2,5
+ 

1

   𝑢1−2,5
+ ⋯ … … . + 

1

   𝑢𝑛−2,5
    

 ط نقا 20  التمرين الثاني :  
يات متماثلة لانفرق بينها باللمس ، منها   09يحتوي صندوق  يات بيضاء مرقمة بـ  04 كر ; 3  كر  2 ; 1 ;   04 و  0 

يات حمراء مرقمة بـ :    ; 3 كر  2 ; 1 ; ية سوداء تحمل الرقم :  0   1−وكر
يتين من الصندوق ونعتبر الحدثين : (1  نسحب على التوالي ودون إرجاع كر

   ∶  𝐴   يات بة مختلفة" الـكر ∶اللون "    ،    المسحو  𝐵  بة مجموع أرقامها يساوي يات المسحو  " 2"  الـكر
𝑃(𝐴)    بين أن   –أ       =

2

3
 على الترتيب . 𝐵و  𝐴الحادثين احتمال    𝑃(𝐵)ثم أحسب    

يتين مختلفتين في اللون ومجموع أرقامها يساوي   -ب      . 2أحسب احتمال سحب كر
يات التي تحمل أرقام فردية   𝑋ليكن  (0  .الـكيس    فيالمتبقية المتغير العشوائي الذي يرفق بكل نتيجة عملية سحب عدد الـكر

ياضياتي  𝑋عرف قانون الإحتمال للمتغير العشوائي  -     . 𝐸(𝑋) واحسب أمله الر
ية سوداء تحمل الرقم  𝑛نضيف  (3 يتين من هذا  ىونسحب عشوائيا عل 1−كر  الصندوق.التوالي و دون إرجاع كر

ين  "  𝐶 :نعتبر الحدث              بتين سوداو يتين المسحو  " الـكر
𝑃(𝐶)  بين أن  -    =

𝑛2+𝑛

𝑛2+17𝑛+72
𝑃(𝐶)ثم عين عدد الـكرات السوداء المضافة إلى الصندوق بحيث يكون    =

15

91
  

 
  0من  1الصفحة 
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  نقاط 0 التمرين الثالث : 
𝑓 ىالدالة المعرفة عل  ℝ       : بـ𝑓(𝑥) = 𝑥 − 3 + (𝑥 + 1)2 𝑒−𝑥   وليكن(𝐶𝑓)  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم

;𝑂)المتعامد و المتجانس  𝑖, 𝑗) . 
𝐺:   𝑥تحقق أن الدالة    (1 → (−𝑥 − 1)𝑒−𝑥   للدالةدالة أصلية   𝑔:  𝑥 → 𝑥𝑒−𝑥     على ℝ 
𝐼نضع   (0 = ∫ 𝑥𝑒−𝑥𝑑𝑥

1

0
𝐽       و          =   ∫ 𝑥2𝑒−𝑥𝑑𝑥

1

0
    

𝐽باستعمال المكاملة بالتجزئة بين أن :    –أ       = 2𝐼 − 𝑒−1    
 .  𝐽ثم استنتج قيمة  𝐼أحسب قيمة  –ب    
ب)بالإستعانة بنتائج السؤال   -أ    (3 − 𝐴حيث :  𝐴أحسب العدد الحقيقي    (2 =  ∫ (𝑥 + 1)2 𝑒−𝑥𝑑𝑥

1

0
 

 . فسر النتيجة المحصل عليها هندسيا –ب      
  نقاط 7 التمرين الرابع : 

       I/   𝑔  1[الدالة العددية المعرفة على ; 𝑔(𝑥)كمايلي :    ]∞+ =
1

𝑥−1
− 𝑙𝑛(𝑥 − 1)   

  (𝐶𝑔)  والمتجانستمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد (𝑂; 𝑖, 𝑗) 
limأحسب     -( أ  1

>
𝑥→1

𝑔(𝑥) . وفسر النتيجة هندسيا 

limأحسب       -ب       
𝑥→+∞

𝑔(𝑥). 
; 1[من  𝑥بين أنه من أجل كل حقيقي  -أ ( 0  𝑔′(𝑥)   :فإن  ]∞+   =

−𝑥

(𝑥−1)2
     

 ثم شكل جدول تغيراتها . 𝑔الدالة استنتج اتجاه تغير    -ب      
𝑔(𝑥)    بين أن المعادلة    -( أ  3  = ; 1[في المجال  𝛼تقبل حلا وحيدا     0 2.7    :ثم تحقق أن  ]∞+ < 𝛼 < 2.8 

; 1[على  𝑔(𝑥)استنتج إشارة      -ب        +∞[ 
𝐼𝐼/   نعتبر𝑓  1[الدالة العددية المعرفة على ; 𝑓(𝑥)  : كمايلي  ]∞+ = 4𝑒−𝑥𝑙𝑛(𝑥 − 1)  

         (𝐶𝑓)  والمتجانستمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد (𝑂; 𝑖, 𝑗)  
limبين أن     -أ  (1

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) =  ، فسر النتيجة هندسيا .  0

limأحسب      -  ب   
>

𝑥→1

𝑓(𝑥)  فسر النتيجة المحصل عليها ،. 

; 1[على  𝑓برر قابلية إشتقاق الدالة  –أ  (0   ; 1[من  𝑥بين أنه من أجل كل   ثم ]∞+ +∞[  : 𝑓
′
(𝑥) =   4𝑒−𝑥𝑔(𝑥)  

 وشكل جدول تغيراتها . 𝑓استنتج اتجاه تغير الدالة  –ب      
𝑓(𝛼) )  ) نضع    (  2𝑐𝑚 ) الوحدة     (𝐶𝑓)و    (𝐶𝑔)أنشىء المنحنيين   (3   = 𝛼    و    0,14 = 2,75       

𝑙𝑛(𝛼       تحقق أن :     ) 4     − 1) =
1

𝛼−1
    

𝑈  نضع :      - (0    = ∫
1

𝑥−1
𝑑𝑥

𝛼

2
𝑉و            = ∫ 𝑙𝑛(𝑥 − 1)𝑑𝑥

𝛼

2
 

𝑉      باستعمال المكاملة بالتجزئة بين أن  :  و  𝑈أحسب العدد الحقيقي   -أ         = 3 − 𝛼       
𝑥 و محور الفواصل و المستقيمين ذو المعادلتين (𝐶𝑔)المحدد بالمنحنى   𝑐𝑚2مساحة الح يز بـ    𝐴لتكن  –ب         = 𝛼 و 𝑥 = 2 

𝑈بين أن     –ج      − 𝑉 =
(𝛼−2)2

𝛼−1
  انتهى الموضوع الأول                                       . 𝐴واستنتج المساحة  

 0من  0 الصفحة 
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 الموضوع الثاني
  نقاط 0لتمرين الأول : ا

    (𝑢𝑛)    المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول𝑢0 = 𝑛     :𝑢𝑛+1و من أجل كل عدد طبيعي   0 =
2

2√2−𝑢𝑛
  

   .  𝑢1  ،𝑢2أحسب   (1   
𝑛   :    𝑢𝑛برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي  -  أ  ( 0      <  √2    

بين  (𝑢𝑛)أدرس اتجاه تغير المتتالية     -  ب              بة .  و  أنها متقار
 3) (𝑣𝑛)  المتتالية العددية المعرفة علىℕ    : كمايلي   𝑣𝑛 =

𝑢𝑛

√2−𝑢𝑛
   

  متتالية  حسابية  يطلب تعيين   أساسها و حدها الأول .    (𝑣𝑛)  بين أن  -أ                
 .           𝑛بدلالة     𝑣𝑛 عبارة   أكتب   -ب              

𝑢𝑛  استنتج أن  -ج              =
√2𝑛

𝑛+1
limثم أحسب       

𝑛→+∞
𝑢𝑛 . 

𝑛   :  𝑆𝑛نضع من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم   -د             = 𝑙𝑛(𝑢1) +  𝑙𝑛(𝑢2)   +  … … … . . + 𝑙𝑛(𝑢𝑛)   
𝑆𝑛     بين أن  :       -             =

1

2
 𝑛𝑙𝑛2 − 𝑙𝑛(𝑛 + limثم أحسب      (1

𝑛→+∞

𝑆𝑛

𝑛
 

 
   نقاط 0  التمرين الثاني :  

يتين  9على  U1صندوق  يحتوي يات متماثلة لانفرق بينها باللمس منها كرتين بيضاو يات حمراء  3،  2  مرقمة:كر و ثلاث كر
يات سوداء مرقمة  3،  3،  1مرقمة :  بع كر  U1أن واحد كرتين من الصندوق  وفي. نسحب عشوائيا  3،  3،  2،  2و أر

بتين من نفس الرقم "   و  Aنعتبر الحدثين  بتين من نفس اللون "  B: " الـكرتين المسحو  : " الـكرتين المسحو
 الترتيب.على  𝐵و  𝐴احتمالي الحدثين   𝑃(𝐴)     و     𝑃(𝐵)     أحسب -أ  (1  

𝑃(𝐴   :  بين أن    -ب         ∩ 𝐵)  =
1

12
𝑃(𝐴و      𝑃𝐴(𝐵)ثم استنتج        ∪ 𝐵)  . 

بتين.داء رقمي الـكرتين جالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحبة  𝑋ليكن   (2     المسحو
ياضياتي  𝑋عرف قانون احتمال المتغير العشوائي   -        𝐸(𝑋) ثم أحسب أمله الر

يتين  6يحتوي على    U2  خرآ وصندوق U1الصندوق الأول  نعتبر (3     يات متماثلة لانفرق بينها باللمس منها كرتين بيضاو  كر
ينو كرتين  1،  1 : بـــ مرقمة       ين مرقمة   3،  1:   بـــ مرقمة حمراو   2،  2: بـــو كرتين سوداو

وعند         U1مرة واحدة فعند ظهور رقم فردي نسحب كرة من الصندوق الأول  6إلى  1نرمي حجر نرد متوازنة مرقمة من    
 .  U2ظهور رقم زوجي نسحب كرة من الصندوق 

 الوضعية.التي تنمذج هذه  الاحتمالاتشكل شجرة أ(        
ية بيضاء هو ب       P(B ′)( بين أن احتمال ظهور كر =

5

18
     . 

بة( علما أن الـكرة ج       ؟  U2أن تكون من الصندوق الثاني  لما احتمابيضاء ،  المسحو
 
  

 
 0من  3الصفحة 
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  نقاط  0 :  التمرين الثالث 
;0[من  𝑥بحيث من أجل كل  𝑐و   𝑎    ،𝑏عين الأعداد الحقيقية  (1        +∞[ : 1

𝑥(𝑥+1)2
=

𝑎

𝑥
+

𝑏

𝑥+1
+

𝑐

(𝑥+1)2
        

0) 𝜆   أحسب العدد الحقيقي  1عدد حقيقي أكبر تماما من ،𝐴     : حيث𝐴 = ∫
1

𝑥(𝑥+1)2
𝑑𝑥

𝜆

1
 

;1]المعرفة على المجال    𝐹نعتبر الدالة   (3 𝐹(𝜆) بـ :    ]∞+ = ∫
𝑙𝑛𝑥

(𝑥+1)3

𝜆

1
 𝑑𝑥    

 . 𝐹(𝜆)العدد الحقيقي   𝜆باستعمال التكامل بالتجزئة أحسب بدلالة    -أ       
limبين أن    -ب      

𝑥→+∞

𝑙𝑛𝑥

(𝑥+1) 2
= lim         ، ، ثم استنتج    0

𝜆→+∞
𝐹(𝜆)   

 
 نقاط  7 التمرين الرابع : 

I / 𝑔  على  المعرفةالعددية الدالة ℝ     : بـ𝑔(𝑥) = 1 +  (1 − 𝑥) 𝑒−𝑥+2   
 ثم شكل جدول تغيراتها . 𝑔الدالة أدرس تغيرات   (1
𝑥     :      𝑔(𝑥)استنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي  (0 ≥ 0     

II/  نعتبر الدالة العددية𝑓  المعرفة علىℝ     : كمايلي𝑓(𝑥) =  𝑥 − 1 + 𝑥𝑒−𝑥+2    
    (𝐶𝑓)  والمتجانستمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد (𝑂; 𝑖, 𝑗) 

limأحسب   –أ  (1       
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)      وlim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) . 
𝑥 :      𝑓′(𝑥)بين أنه من أجل كل عدد حقيقي  –ب        =  𝑔(𝑥)        

 تغيراتها.، ثم شكل جدول   ℝعلى   𝑓أدرس اتجاه تغير الدالة  –ج        
lim  أحسب  –( أ 0   

𝑥→+∞
[𝑓(𝑥) − (𝑥 −  ، ثم فسر النتيجة هندسيا .      [(1

𝑦    ذو المعادلة      ( 𝛥) والمستقيم (𝐶𝑓)أدرس الوضع النسبي للمنحنى  –ب          = 𝑥 − 1 . 
 معادلة ديكارتية له . يطلب كتابة   ( 𝛥)يوازي  (𝑇)يقبل مماسا  (𝐶𝑓)بين أن المنحنى   –ج       

0,1      .        حيث    𝑎يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها  (𝐶𝑓)بين أن المنحنى  -أ   (3     < 𝑎 < 0,2 
 . (𝐶𝑓) والمنحنى   ( 𝛥)،   (𝑇)، ثم أنشىء كلا من 𝑓(1)  أحسب   –ب          

𝑥𝑒−𝑥+2حلول المعادلة    وإشارةعدد  𝑚ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي     (0    − 1 − 𝑚 = 0  
:𝐾  أن الدالة  بينأ(    (0 𝑥 → (−𝑥 − 1) 𝑒−𝑥+2    هي دالة أصلية للدالة 𝑘: 𝑥 → 𝑥 𝑒−𝑥+2  علىℝ   . 

 و المستقيمين اللذين   معادلتاهما : (𝛥 )و المستقيم  (𝐶𝑓)المحدد بالمنحنى   الح يز المستوي أحسب  مساحة  ب(        
                  𝑥 = 𝑥و        2 = 3   

  
 

 
 

 
 انتهى الموضوع الثاني 

يا  ونمادة يتمنىال اتذة أس                         0من  0الصفحة   0200 ل كم النجاح و التوفيق في شهادة البكالور
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4من   1   صفحة

 

 الموضوع الأول

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 وزارة التربية الوطنية

  قاسمبلن ب دحممب اشبثانوية:                                                                         المغيرمديرية التربية لولاية 
                                         الشعبة: علوم تجريبية                                                                       2222بكالوريا تجريبية دورة:

 د 02و سا  20المدة:                                                                      اختبار في مادة: الرياضيات     
 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين:

 
 نقاط( 40) التمرين الأول : 

 أجب بصحيح أو خاطئ مع التبرير في كل حالة من الحالات التالية: 
في لتكن (10 0 ;   المعادلة 2log 11 2 1 logx x x    1،المعادلة تقبل حل وحيد هوx  
2المتراجحة  في لتكن  (10 1x xe e   1 ،حلول هذه المتراجحة هوx  
المعرفة على المجال fالدالة لتكن (10 1;   بالشكل  2 1

3
1

f x x
x

 


 fللدالة m، القيمة المتوسطة 

على المجال 0;2  :4هي ln 3m   

14)  nV 0هندسية متقاربة حيث متتالية 8V   و 0 1lim ... 12n
n

V V V


    أساس المتتالية nV 1هو

3
q  

 نقاط( 40) التمرين الثاني:

2يحتوي كيس على أربع كريات بيضاء تحمل الأرقام  ; 1 ; 2و ثلاث كريات سوداء تحمل الأرقام  3و 1 ;  و كريتين 3و 1

 الكريات متماثلة لا نفرق بينها عند اللمس(، نسحب عشوائيا من الكيس كريتين على ) 3و 2حمراوين تحملان الرقمين 

 حيث:  Bو Aلرقم الكرية المسحوبة ثانيا. نعتبر الحادثتين لرقم الكرية المسحوبة أولا و التوالي دون إرجاع ، نرمز بـ 

          A              . الحصول على كريتين من نفس اللون :B الحصول على كريتين تحملان رقما فرديا : 

أثبت أن:   .0 
5

18
P A   ثم أحسب P B 

أحسب  -ب P A BI :ثم استنتج احتمال الحادثة ، 
 ."الحصول على كريتين من نفس اللون أو تحملان رقمين فرديين                     "

"الذي يرفق النتيجة بالعددالمتغير العشوائي  Xليكن  .0 "   
 ثم عين قانون احتماله ، أحسب أمله الرياضياتي. Xالمتغير العشوائيعين قيم  -أ

  نقاط(: 50) التمرين الثالث:
المتتالية العددية nU  :1معرفة بـ 5U  من أجل كل عدد طبيعي غير معدومn  :

1

5 4

1

n

n

n

U
U

U






 

:nتحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم -أ  .0
1

9
5

1
n

n

U
U

  


 

n:2nUبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم -ب  
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 2022بكالوريا تجريبية  \الشعبة: علوم تجريبية   \اختبار في مادة الرياضيات

لموضوع الأولنتهى اا  

المتتالية حدد اتجاه تغير  .0 nU استنتج أنها متقاربة. ثم 
المتتالية  .0 nV 3بـ:  *معرفة على

2
n

n

V
U




 

:nتحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  -أ
1

1

2

n

n

n

U
V

U






ثم بين أن المتتالية   nV 1حسابية أساسها 

limثم أحسب nU استنتجثم  nبدلالة nVأكتب -ب n
x

U


 
نضع:  .4     1 2 3 4 4043 4044...S V V V V V V       أحسبS 

  نقاط( 70: )رابعالتمرين ال
I دالة نعتبر الg كما يلي:  المعرفة على    22 2 xg x x e     
 جدول تغيراتها. و شكل gأدرس اتجاه تغير الدالة  -0
بين ان المعادلة -0  0g x    تقبل حلا وحيدا 1.14 :حيث 1.15   استنتج إشارة ثم g x 
 II دالةلتكن الf  كما يلي:   المعرفة على    22 1 1 xf x x x e      

 fC هو المنحنى الممثل للدالةf   في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j
r ur  حيث (

2i cm
r  2وj cm

ur) 
:  حسب كلا منأ -أ -0 lim

x
f x


و  lim

x
f x


 . 

فإن:  xل عدد حقيقيبين أنه من أجل ك -ب   f x g x  ثم شكل جدول تغيرات الدالةf. 

أن بين  -ج 
2

2 1
2

f  


  


ثم استنتج حصرا للعدد   f . 

أن المنحنى أثبت -أ -0 fC  يقبل مستقيم مقاربا   2معادلته 1y x  بجوار 
أدرس الوضع النسبية للمنحنى  -ب fC  و المستقيم . 
بين أن المنحنى   -ج fC يقبل مماسا T  يوازي المستقيم  .يطلب تحديد معادلة له 
:  منأحسب كلا  -د 0f و 2f ثم أنشئ،   , T و المنحنى fC. 

حتى تقبل المعادلة mعين بيانيا قيم الوسيط الحقيقي  -0  22 1 1 0xm x e      .حلين متمايزين 
III نعتبر الدالةh بـ:   المعرفة على    21 xh x x e    
 .0و التي تنعدم عند على hللدالة Hاستعمال التكامل بالتجزئة عين الدالة الأصلية -0   
1عددا حقيقيا حيث:  ليكن -2     ، A   مساحة الحيز من المستوي المحددة بالمنحى هي fC و المستقيم  

x اللذين معادلتهما و المستقيمين   1وx  

 أحسب المساحة - A  بدلالة :ثم أحسب ، lim
x

A 


 

 
 4من  2صفحة 

 

en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com
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ثانيالموضوع ال   

 نقاط(: 42: )التمرين الأول
 :بريرمن بين الاقتراحات الثلاثة مع التعين الاقتراح الصحيح الوحيد        

 التفاضلية لمعادلةالحل الخاص ل (10 ln 2 ln8 0y y    يحقق  الذي 0 1y   :هو 
12 (أ 3xy                    )22ب 3xy                         )4ج 1xy e  

10) f  بـ:  معرفة علىدالة عددية  13xf x  و دالتها المشتقة تقبل الاشتقاق علىf  :هي 
 (أ  13 ln3xf x              )ب   3 ln 1f x x                   )ج  23 3xf x    

 التكامل (10
ln 2

0 1

x

x

x e

e

e
dx

e




 :أ(   يساوي    ln ب(              2 ln 1e         )ج ln 1e  

علىالمعرفة  fلدالةا لتكن (10 0;  :بـ   
101

20 2
ln

1

x
x

x

e
f x e e

e

  


المنحنى البياني  fC  يقبل

 : ذو المعادلة مستقيم مقارب أفقي 
1443y (أ                    )1962بy                         )2022جy  
 نقاط( 42) التمرين الثاني:

 حمراء 3كريات منها  7يحتوي على  2U، و كيس2و أربع كريات تحمل الرقم  1على كريتين تحملان الرقم 1Uيحتوي كيس
 1إدا كان الرقم  و نسجل رقمها، 1Uكرية من الكيسو الباقي صفراء ) الكريات لا نفرق بينها عند اللمس(، نسحب عشوائيا  

 . 2Uنقوم بسحب كرتين في آن واحد من الكيس  2إذا كان الرقم و  2Uنقوم بسحب كرية واحدة من 
 مثل الوضعية بشجرة احتمالات مناسبة. .0
                . 2: الكرية المسحوبة تحمل الرقم B.   1: الكرية المسحوبة تحمل الرقم Aلتكن الحوادث التالية:   .0

                       C  ، الحصول بالضبط على كرية حمراء :D . الحصول على كريتين حمراوين : 
 أحسب  .0 P A  ، P B :و بين أن  

11

21
P C  ، 

2

21
P D  ثم أحسب  CP A 

  نقاط( 52: )لتمرين الثالثا
 I  المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ; ;O i j

r ur  ،f  دالة معرفة على المجال 3;2  :بـ
 

5 6

4

x
f x

x





و ليكن  fC  المقابل تمثيلها البياني كما هو موضح في الشكل 

 ثم شكل جدول تغيراتها. fأدرس تغيرات الدالة .0
أثبت أنه من أجل كل .0 3;2x    :فإن   3;2f x    
 II   ،عدد حقيقي nU  0متتالية عددية معرفة بحدها الأولU  

nو من أجل كل  : 1n nU f U   
حتى تكون  العددعين قيم  - nU 0نضع     .ثابتة 0U  
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الثانيلموضوع نتهى اا  

2انقل الشكل المقابل على ورقتك ثم مثل على محور الفواصل كل من الحدود .0 1 0; ;U U U 3وU  
 خطوط الرسم ) لا يطلب حساب الحدود(. مبرزا

ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية .0 nU .و تقاربها 
nبرهن بالتراجع من أجل كل .0   :3 2nU   
ادرس اتجاه تغير المتتالية .0 nU .ثم استنتج أنها متقاربة 

III  nV  :5متتالية عددية معرفة بـ
1

2
n

n

V
U

 


 

أثبت أن المتتالية .0 nV  يطلب تعيين أساسها و حدها الأولهندسية. 
limأحسب  ، nبدلالة nUاستنتج عبارة ثم  nبدلالة nVاكتب عبارة  .0 n

x
U


 . 

حيث:  nS المجموع nأحسب بدلالة .0
0 1 2 1

5 5 5 5
...

2 2 2 2
n

n

S
U U U U 

    
   

 

  نقاط( 20: )التمرين الرابع
I دالة العدديةالg المعرفة على 0;  :كما يلي  2 2 lng x x x   
 و شكل جدول تغيراتها. gادرس تغيرات الدالة  -0
بين ان المعادلة -0  0g x    تقبل حلا وحيدا 1.31 :حيث 1.32   ثم استنتج اشارة g x. 

 II الةلتكن الدf  المعرفة على المجال 0;  :كما يلي 
1 ln x

f x x e
x


   

 fC التمثيل البياني للدالةf   في المعلم المتعامد المتجانس ; ,O i j
r ur وحدة الطول (2cm) 

حسبأ -0 lim
x

f x


ثم    
0

lim
x

f x



 و فسر النتيجة هندسيا. 

برهن أن المنحنى -0 fC  يقبل مستقيم مقارب مائل D .يطلب تعيين معادلته 
أدرس الوضعية النسبية للمنحنى  -0 fC  و المستقيم D. 

من  xكل بين أنه من أجل -0 0;  :فإن 
 

2

g x
f x

x
  ثم شكل جدول تغيرات الدالةf. 

أثبت أن  -5 
1

2f e 


    ثم استنتج حصرا للعدد f . 

بين أن المنحنى  -أ -6 fC يقبل مماسا T  يوازي المستقيم D .في نقطة يطلب تعيين احداثياتها 
اكتب معادلة ديكارتية للمماس  -ب T. 

أنشئ  -7 T و المنحنى fC. 
نسمي - A   مساحة الحيز من المستوي المحددة بالمنحى fC و المستقيم D  و المستقيمينx e  و

x                         :بين أن   
2

2 22 1A cm   
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 6 من 1صفحة 

 

 الجمهورٌة الجزائرٌة الدٌمقراطٌة الشعبٌة

 عـجـٌـســً نــواري     : مدٌرٌة التربٌة لولاٌة سطٌف                                                    الأسـتـاذ 

 2022جـــــــــــــــوان : الثالثة ثانوي                                                          دورة : المستوى

  2022 جــــــوان 05: تقنً رٌاضً                                           التارٌخ- علوم تجرٌبٌة :الشعب

 (ر.ت)سا 4 (ت.ع)سا3: الرٌاضٌات                                 المدة: امتحان بكالورٌا تجرٌبً فً مادة

 :على المترشح أن ٌختار أحد الموضوعٌن الآتٌٌن

 الموضوع الأول

  (خاص بشعبة علوم تجرٌبٌة ) ( نقاط04): التمرٌن الأول

 صنادٌق 3لدٌنا 
3 2 1
, ,U U U ٌحتوي الصندوق

1
Uالصندوق ، كرات سوداء9 حمراء واحدة و رةعلى ك 

2
U ٌحتوي على

 أما الصندوق ، كرات سوداء8كرتٌن حمراوٌن و 
3

U كرات سوداء 7ٌحتوي على ثلاث كرات حمراء و   .

ن واحد كرتٌن من الصندوق المختار  آنختار عشوائٌا صندوقا من الصنادٌق الثلاثة و نسحب فً 

'' ,        الحصول على كرتٌن سوداوٌن  ''NN :و '' الحصول على كرتٌن حمراوٌن  '' RR :لتكن الأحداث 

''  الحصول على كرتٌن مختلفتٌن فً اللون  ''  NR و     

 انقل ثم اتمم شجرة الاحتمالات   (1

 .الذي ٌرفق بكل سحب عدد الكرات الحمراء المسحوبة Xلٌكن المتغٌر العشوائً   (2

ثم بٌن أن  , Xحدد قٌم المتغٌر العشوائً (أ 
4

2
135

p X   

ثم احسب أمله الرٌاضٌاتً   , Xعٌن قانون احتمال المتغٌر العشوائً (ب E X 

 ما احتمال أن ٌكون السحب من الصندوق ،علما أننا حصلنا على كرتٌن حمراوٌن  (3 
3

U 

 (خاص بشعبة تقنً رٌاضً )  ( نقاط04): ول التمرٌن الأ

نعتبر المعادلة (1 E ذات المجهولٌن الصحٌحٌن xوy 11:  حٌث 5 2x y  

اثبت انه إذا كانت الثنائٌة (   أ ,x y 2 من  حلا للمعادلة E
 

: فإن  4 11y  

استنتج حلول المعادلة (ب E 

5عددا طبٌعٌا غٌر معدوم، نضع nلٌكن  (2 2a n  11و 4b n  

 b و aعٌن القٌم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددٌن  (أ

): بحٌث ٌكون nعٌن قٌم العدد الطبٌعً غٌر المعدوم  (ب ; ) 2PGCD a b  

 أولٌان فٌما بٌنهما  bو aبحٌث ٌكون العددان nاستنتج قٌم العدد الطبٌعً غٌر المعدوم  (ج

25، نضع nمن أجل كل عدد طبٌعً (3 7 2A n n   211و 15 4B n n   

)بٌن أن العدد (أ 1)n ٌقسم كل من العددٌن Aو B  

  B وAالقاسم المشترك الأكبر للعددٌنnاستنتج حسب قٌم  (ب
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 6 من 2صفحة 

 

 ( نقاط05): التمرٌن الثانً

'لتكن المعادلة التفاضلٌة  3 0.......(1)y y  

المعادلة التفاضلٌة حل فً   (1 1 
 من أجل 1الذي ٌأخذ القٌمة fثم عٌن الحل الخاص 

2

3
x


 

نعتبر المتتالٌة   (2 n
u 3: المعرفة بحدها العام 2n

nu e  

بٌن أن  (   أ n
uمتتالٌة هندسٌة ٌطلب تعٌٌن أساسها وحدها الأول، هل هً متقاربة ؟ 

ادرس اتجاه تغٌر (   ب n
u   

نعرف المتتالٌة   (3 n
v ًبما ٌل:  ln

n n
v u  

بٌن أن  (   أ n
v ًمعرفة من أجل كل عدد طبٌعn 

اثبت أن  (   ب n
v متتالٌة حسابٌة ٌطلب تعٌٌن أساسها و حدها الأول 

 :احسب المجموع  (   ج
0 1 1

.....
n n

S v v v


    ثم الجداء 
0 1 1

.......
n n

T u u u


    

 ( نقاط04): التمرٌن الثالث

 من بٌن الاقتراحات التالٌة لكل سؤال جواب واحد صحٌح حدده مع التعلٌل 

:  بــ المعرفة علىfمنحنى الدالة    (1
2

( ) 3
1

x

x

e
f x x

e






 

 
 :معادلته ٌقبل مستقٌم مقارب مائل بجوار 

3y (أ x                                    3 (ب 1y x                             3 (ج 2y x  

نعتبر العدد الحقٌقً   (2 
1

lnA x xdx


   1حٌث  : علما أن الدالة
2 1

ln
2 2

x
x x

 
 

 
 دالة أصلٌة للدالة

lnx x x ,قٌمة التً من أجلها  
1

4
A   ًه: 

1e (أ                                      ب) e                                 2 (جe  

2 المعادلة   (3 2log(11 6 5) log( ) 1x x x    ًتقبل حلان ف هما  : 

 (أ 1; 5S                                  ب)  1;5S                               ج)  1; 5S    

المتتالٌة العددٌة   (4 n
U المعرفة على بــ

1
2 3

4

n

n
U

 
   

 
 هً متتالٌة 

 لٌست رتٌبة (ج                   متناقصة تماما           (ب                                متزاٌدة تماما   (أ
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 6 من 3صفحة 

 

 ( نقاط07): التمرٌن الرابع

(I نعتبر الدالةfالمعرفة على المجموعة 2 بـ 1( ) ( 1) xf x x x e    

نسمً  f
C المنحنى الممثل للدالةf فً المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس , ;o i j

 
 

limاحسب ( أ (1 ( )
x

f x


lim:و بٌن أن ( )
x

f x


  

x  ,بٌن أنه من أجل كل عدد حقٌقً  (   ب 
2 1'( ) 1 1 xf x x e    

  ثم شكل جدول تغٌراتها f الدالة  اتجاه تغٌرستنتجا (    ج

بٌن أن المستقٌم (2  ذي المعادلة y x مقارب مائل للمنحنى f
C عند ثم ادرس الوضع النسبً للمنحنى Cf

 ىلإبالنسبة   

)بٌن أن المعادلة  (3 ) 0f x  تقبل حلا وحٌدا1,8،  حٌث 1,9   

اكتب معادلة دٌكارتٌة للمماس  (4 T للمنحنى f
C 1عند النقطة ذات الفاصلة 

x ,بٌن انه من أجل كل عدد حقٌقً  (5  1''( ) ( 1) 3 xf x x x e     ثم استنتج أن f
C ٌقبل نقطتً انعطاف ٌطلب

 .تعٌٌنهما 

,(3):احسب  (6 (0)f fثم ارسم   , T و f
C 

):  التالٌة xعدد وإشارة حلول المعادلة ذات المجهول الحقٌقmًناقش بٌانٌا وحسب قٌم الوسٌط الحقٌقً  (7 )f x x m  

(IIنضع من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدومn:  

1
1

0

n x
nI x e dx   

)1 : بــ المعرفة على Gبٌن أن الدالة  (أ  (1 ) ( 1) xG x x e     1هً دالة أصلٌة للدالةxx xe  

احسب  (    ب
1

I 

: باستعمال المكاملة بالتجزئة بٌن أن ( أ  (2 1 1 1n nI n I     لكل عدد طبٌعً غٌر معدومn 

احسب  (    ب
2

I . 

 مساحة الحٌز المستوي المحدد بالمنحنى 2cmاحسب بـ  (3 f
C و المستقٌم و المستقٌمٌن الذٌن معادلتٌهما: 

0x 1وx   

 انتهى الموضوع الأول                                                                                                
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 6 من 4صفحة 

 

الموضوع الثانً 

 (خاص بشعبة علوم تجرٌبٌة ) ( نقاط04): التمرٌن الأول

على ست كرات منها ثلاثة كرات حمراء وكرتٌن لونهما أبٌض وكرة لونها أخضر، وٌحتوي صندوق 1Uٌحتوي صندوق 

2U
 

 . الكرات فً صندوقٌن كلها متماثلة لا نفرق بٌنها باللمس. على أربع كرات منها كرتٌن خضراوٌن وكرتٌن لونهما أبٌض 

1Uنسحب عشوائٌا وفً ان واحد كرتٌن من الصندوق : نقوم بإجراء عملٌة السحب العشوائً الاتٌة
 

ونضعها فً الصندوق 

2U
 

  2Uثم نسحب عشوائٌا وفً ان واحد ثلاث كرات من الصندوق

 :نعتبر الحدثٌن التالٌٌن 

": A
 

  "سحب ثلاث كرات من نفس اللون

": B
 

 "سحب ثلاث كرات مختلفة الألوان مثنى مثنى 

: بٌن أن ( أ (1 
17

300
P A  

: أحسب (    ب P B 

2) X ًالمتغٌر العشوائً الذي ٌرفق بكل سحب عدد الألوان التً تظهر بعد نهاٌة عملٌة السحب العشوائ 

 Xأوجد القٌم الممكنة للمتغٌر العشوائً   (   أ

Xأوجد قانون احتمال المتغٌر العشوائً (  ب
 

 ثم احسب امله الرٌاضٌاتً 

2Uأحسب احتمال سحب ثلاث كرات من نفس اللون من  (3
 

1Uعلما أن الكرتٌن المسحوبتٌن من 
 

 من نفس اللون

 (خاص بالتقنً رٌاضً )  ( نقاط04): ول التمرٌن الأ

 :المعادلة  2نعتبر فً المجموعة   : 5 6 3E x y  

أثبت أنه إذا كانت الثتائٌة ( أ (1 ;x y  حل للمعادلة E  فإنx  3مضاعفا للعدد 

استنتج حلا خاصا للمعادلة  (   ب E  ً2ثم حل ف  المعادلة E 

استنتج حلول للجملة  (   ج S  :
 

 

1 6

4 5

x

x

  


 

 

2) aوbعددان طبٌعٌان حٌث: 

1 0 00a    0و 3فً النظام ذو الأساسb   5 فً النظام ذو الأساس 

 حتى تكون الثنائٌة و عٌن  ;a b  حلا للمعادلة E 
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 6 من 5صفحة 

 

 ( نقاط05): التمرٌن الثانً

نعتبر المتتالٌة  nu
 

المعرفة 
 

على 
 

0:  بالعلاقة 2u 
 

1و

2 1
1

3 3
n nu u n   

 

1uأحسب الحدود  (1
 

 ،2u
 

3uو
 

ثم ضع تخمٌنا حول إتجاه تغٌر المتتالٌة nu  

برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد( أ  (2
 

nطبٌعً 
 

:  فإن
 

3nu n    

ادرس اتجاه تغٌر المتتالٌة (    ب nu 

استنتج أن  (     ج nu
 

هل ٌمكن القول أن . محدودة من الأسفل nuمتقاربة؟  

نعتبر المتتالٌة   (3 nv
 

المعرفة على 
 

nبالعلاقة  nv u n  

برهن أن المتتالٌة  (     أ nv
 

 هً متتالٌة هندسٌة ٌطلب تعٌٌن حدها الأول وأساسها

 ثم احسب نهاٌة n بدلالة nu ثمnvعبرعن (   ب nu
 

  عند

nأحسب بدلالة  (   ج
 

0المجموع  1 2 ...n nS u u u u    
 
 

لتكن المتتالٌة  (4 nt 
المعرفة على 

 
بالعلاقة  lnn nt v  

برهن أن المتتالٌة  (    أ nt 
 حسابٌة ٌطلب تعٌٌن أساسها وحدها الأول 

nأحسب بدلالة (    ب
 

0: المجموع  1 2 ...n nA t t t t     

nاستنتج بدلالة (    ج
 

:الجداء 
 0 1 2 ...n nP v v v v     

 ( نقاط04): التمرٌن الثالث

"حل المعادلة التفاضلٌة   (1 2xy e  
 

والذي ٌحقق الشرطان    ' 0 1 ; 0 1y y 
 

 :هو 

2 (أ 2 2xy x e x                       2 (ب xy e x                             2 (ج xy x e   

ٌراد عشوائٌا تشكٌل لجنة تضم رئٌسا ونائبا له من بٌن ثلاث رجال  (2
3 2 1
; ;H H H وأربع نساء 

4 3 2 1
; ; ;F F F F 

احتمال أن هو
1

H الرئٌس  

 (أ
6

 (ب                                              7
1

7
 (ج                                        

4

42
 

المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة   (3 1;   بـ  2 1
3

1
f x x

x
 


: 

 على المجال f للدالة mالقٌمة المتوسطة  0;2  ًه 

4 (أ ln 3m                                4 (ب ln 3m                          2 (ج ln 3m   

4)   n
u متتالٌة معرفة علىبـ  

1

0
1 n

n
u x dx     : 

 (أ n
u ب                         متتالٌة متناقصة)  n

uج                      متتالٌة متزاٌدة)  n
u متتالٌة غٌر رتٌبة 
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 6 من 6صفحة 

 

                ( نقاط07): التمرٌن الرابع

المستوى المنسوب إلى معلم متعامد ومجانس , ;O i j
 

 

(I لتكن الدالة العددٌةg
 

المعرفة على 0;بـ :
    

1
2lng x x x

x
    

0xبٌن أنه من أجل كل عدد حقٌقً  (1 
 

 ، 
 

2

2

1
'

x
g x

x




 
  gثم استنتج اتجاه تغٌر الدالة

أدرس إشارة  (2 g x
             
:لاحظ أن  ) 

  1 0g  )  

(II نعتبر الدالة العددٌةf
 

المعرفة على  0;
 

: بـ   
21

ln 2f x x x
x

   
 

ولٌكن  C
 

منحناها البٌانً فً 

 المستوي السابق 

بٌن أن   (1
 

2
ln

lim 0
x

x

x


 
ثم أحسب  lim

x
f x


 

xتحقق أنه من أجل كل عدد حقٌقً   (2
 

من 0;
 

 ، 
1

f f x
x

 
 

  
ثم احسب  

0

lim
x

f x


 
 وفسر النتٌجة هندسٌا

xبٌن أنه من أجل كل عدد حقٌقً   (3
 

من  0;، 
 

'
g x

f x
x


 

fثم شكل جدول تغٌرات الدالة
 

  

انشئ المنحنى   (4 C  

:بٌن أن الدالة   (5 lnh x x x x 
 

lnxهً دالة أصلٌة للدالة  x
 

على  0;
 

 ثم باستعمال التكامل بالتجزئة بٌن 

:أن 
  

2

1
ln 2

e

x dx e  
 

أحسب مساحة الحٌز المستوي المحدد بالمحنى   (6 C
 

1xومحور الفواصل والمستقٌمٌن الذٌن معادلتٌهما  وx e   

 انتهى الموضوع الثانً                                                                                               
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 10 من 1صفحة 

 

 الجمهورٌة الجزائرٌة الدٌمقراطٌة الشعبٌة

 عـجـٌـســً نــواري     : مدٌرٌة التربٌة لولاٌة سطٌف                                                    الأسـتـاذ 

 2022جــــــــــــــوان : الثالثة ثانوي                                                          دورة : المستوى

  2022 جـــــوان 05: تقنً رٌاضً                                           التارٌخ- علوم تجرٌبٌة :الشعب

 الرٌاضٌات: التصحٌح المفصل لامتحان البكالورٌا التجرٌبً فً مادة

 الموضوع الأول
  ( نقاط04): التمرٌن الأول

 
 (خاص بالتقنً رٌاضً )  ( نقاط04): ثانً التمرٌن ال
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 ( نقاط05): التمرٌن الثانً
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 10 من 3صفحة 

 

 ( نقاط04): التمرٌن الثالث
 الاقتراح الجواب التبرير التنقيط
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 ( نقاط07): التمرٌن الرابع
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 انتهى الموضوع الأول 
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 10 من 6صفحة 

 

الموضوع الثانً 

 ( نقاط04): التمرٌن الأول
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 ( نقاط05): التمرٌن الثالث
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   ( نقاط04): ثالث التمرٌن ال
 الاقتراح الجواب التبرير التنقيط
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 ( نقاط07): التمرٌن الرابع
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ماي  دورة                                                               .الجلفة. متقن لغريسي عبد العالي

2022 

ساعة  03المدة :                                                                 علوم تجريبية    3 : قسمال

 ونصف

 التجريبي في مادة الرياضيات البكالوريا متحانا

 على الطالب أن يختار أحد الموضوعين التاليين 

 الموضوع الأول:

 :تمرين الأولال

 

 :ثانيتمرين الال
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 :ثالثتمرين الال

 

 :رابعتمرين الال
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 تمرين الأول:ال

 

 تمرين الثاني:ال
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 تمرين الرابع:ال
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
 وزارة التربية الوطنية 

        مديرية التربية لولاية وهران

 في مادة الرياضيات 2022الامتحان التجريبي لبكالوريا      (وهران شرق  )المقاطعة الأولى 
 ثلاث ساعات و نصف : علوم تجريبية                                                              المدة :الشعبة 

 فقط على المترشح أن يختار أحد الموضوعين      
الموضوع الأول 

  : مع التعميل الآتيةعين الاقتراح الصحيح في كل حالة من الحالات    (نقاط5) :التمرين الأول
𝑙𝑛 (2العدد  (1 −  3)2022  + 𝑙𝑛 (2 +  3)2022   : يساوي  

 1    (                            ج20 22 (                   ب 0   (أ - أ
2)  ƒ كان  منحنى ،إذا2 دالة معرفة عمى مجال مفتوح يشمل ƒ يقبل مماسا معادلتو y=2 قان : 

limx→2 - أ
ƒ x −ƒ(2)

x−2
= limx→2-         ب1

ƒ 𝑥 −ƒ(2)

x−2
= limx→2-     ج0

ƒ x −ƒ(2)

x−2
= +∞ 

y :حمول المعادلة التفاضمية  (3 =  2 y′ −   : بـ IR ىي الدوال المعرفة عمى 1
= ƒ x (أ Ce 2x +

 2

2
= ƒ x   (    ب C𝑒

 2

2
𝑥 − = ƒ x (    ج1 Ce 2x + 1      

= 𝑔 𝑥 : بـ IR المعرفة عمى  gالدالة  (4  𝑥 − 1 (𝑥 + نياية   لان 1 غير قابمة للاشتقاق عند , (1
g x −g(1)النسبة

x−1
   : 

   ∞− ىي 1عند     ( يسار    جمن 1النياية عند لا تساوي  , 1 يمين من1عند (    ب∞+ ىي 1عند (أ
 من بين خمسة رجال و ثلاث  ينتخبونرئيسا و نائبا لوكل لجنة  تضم بحيثعدد المجان التي يمكن تشكيميا  (5

 64-                                  ج28-    ب                      56 (أ:نساء ىو 
 (نقاط4):التمرين الثاني 

 :   زىرتي  نرد ذات ستة أوجو حيث D2  ; D1نعتبر 
   وجوه النردD1 2و اثنان منيا تحمل الرقم   1 أربعة منيا تحمل الرقم ,  متساوية الاحتمال .   
   وجوه النردD2 حيث أن احتمال ظيور الوجو الذي يحمل الرقم  6 الر 1  مرقمة من k ىو 𝑘

21
      .  

  ؟. 2  مرة واحدة فما ىو احتمال ظيور الرقم D1إذا رمينا النرد  -  أ-      1
  .؟ 6 مرة واحدة فما ىو احتمال ظيور الرقم D2إذا رمينا  النرد  -            ب

 : 1   معا فما ىو احتمال ظيور الرقم D2  ; D1إذا رمينا النردين  -  2
 مرتين (    بمرة واحدة بالضبط - أ
  2 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل رمية عدد المرات  الذي يظير فييا الرقم Xليكن  نرمي النردين معا و- 3
   Xعين قانون الاحتمال لممتغير العشوائي  - أ

  العشوائياحسب الأمل ألرياضياتي ليذا المتغير - ب
 4من 1الصفحة 
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 (نقاط4):التمرين الثالث
(un)   العددية المعرفة عمى المتتالية𝐼𝑁  كما يمي :  𝑢𝑛 =  𝑒2−𝑥𝑛+1

𝑛
𝑑𝑥 

n  :   𝑢𝑛ن أنو من أجل كل عدد طبيعي ــبيّ  -1 = 𝑒2−𝑛 − 𝑒1−𝑛 
n : 𝑢n انو من أجل كل عدد طبيعي . ثم برىن بمبدأ الاستدلال بالتراجع u0أحسب  -2 > 0 
  متتالية ىندسية يطمب تعيين أساسيا وحدىا ألأول (un)برىن ان المتتالية -3
𝑢n+1  الفرق   nأحسب بدلالة - أ -4 − un  . ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية (un) 

∞+→limn متقاربة ثم احسب (un)استنتج أن المتتالية - بـ  un 
n : Snنضع من أجل كل عدد طبيعي  -5 = u0 + 𝑢1 + ⋯+ 𝑢𝑛 

∞+→limn ثم أحسب , Snالمجموع  n      أحسب بدلالة  Sn 
     (نقاط7) :التمرين الرابع 

= ƒ 𝑥   :   بـRI دالة معرفة عمى I : ƒالجزء 
ln (1+𝑒𝑥)

𝑒𝑥
تمثيميا البياني في المستوي المزود بمعمم  (ƒC)  وليكن 

;𝑂)متعامد  𝑖 , 𝑗 ) 2 حيث الوحدةcm 5 عمى محور الفواصل وcm   عمى محور التراتيب 
   ثم فسر النتيجة ىندسيا∞− عند  ƒأحسب نياية الدالة  -1
= 𝑥  : ƒ 𝑥بين انو من أجل كل عدد حقيقي   (أ -2

x+ln (1+𝑒−𝑥)

𝑒𝑥
 

 ثم فسر النتيجة بيانيا ∞+ عند ƒأحسب نياية الدالة  (ب
–  المعرفة عمى المجال  gنعتبر الدالة -   3 = 𝑔 𝑥 : بـ  ∞−;1

𝑥

1+𝑥
− ln(1 + 𝑥) 

;0  عمى المجال  gأدرس تغيرات الدالة  - أ +∞  
  موجب تماماx من أجل  g(x)ثم إشارة  ، g(0)أحسب  - ب

x : 𝑓بين أنو من أجل كل عدد حقيقي - أ (4 ′ x =
g(ex )

ex
 

ثم شكل جدول تغيراتيا  ،   متناقصة تماما عمى مجموعة تعريفيا ƒاستنتج أن الدالة  -  بـ 
 (ƒC)مثل بيانيا  -  ج

;0  المعرفة عمى المجال  F    نعتبر الدالة : IIالجزء  = F x : بـ  ∞+  ƒ t dt
x

0
 

t  : 1 بين أنو من أجل كل عدد حقيقي  -1

1+𝑒 𝑡
= 1 −

et

1+et
 

= F xباستعمال التكامل بالتجزئة بين أن    -2 − ln  
1+ex

ex  − ƒ x + 2ln2 
xو المستقيمات التي معادلاتيا  (ƒC)استنتج مساحة الحيز المستوي المحدد بـ  -3 = 0 , x = ln4 , y = 0  

 
 
 
 
 

 4من 2الصفحة 
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 الموضوع الثاني 

   (ن04)التمرين الأول       

 : عيّنو مع التعميل،لكل سؤال جواب واحد فقط صحيح من بين الأجوبة الثلاثة المقترحة    

 (ن05)التمرين الثاني  
  I) لمتتالية العددية ا n

u معرفة بحدّىا الأول 
0

6u  و من أجل كلّ عدد طبيعي n    :
1

1 1

4 2
n n

u u

    

;𝑂)منسوب إلى المعمم المتعامد و المتجانس  في المستوي ال.أ (1 𝑖 , 𝑗 ) ّن يل المستقيمــــ، مث و  D  إذا عممت 

: أن   : y x  و  
1 1

:
4 2

D y x    

: ل و دون حساب عمى حامل محور الفواصل الحدودـــ مثّ .ب
0

u ،
1

u ،
2

u و 
3

u. 

n  :2برىن بالتراجع أنّو من أجل كلّ عدد طبيعي  (2

3
n

u   

بيّن أنّ المتتالية  (3 n
uمتناقصة تماما، ثمّ استنتج أنّيا متقاربة  . 

II) المتتالية العددية n
vمعرفة عمى  Nحدىا العام  ب𝑉n: حيث من أجل كلnمنN  

n n
v u   ، عدد حقيقي  .

 حتى تكون المتتالية ن قيمة ــعيّ  (1 n
v 1 متتالية ىندسية أساسيا

4
q ثم أحسب حدىا الأول ،. 

2نضع  (2

3
 :   أكتب بدلالةn عبارة الحد العام 

n
v.   استنتج عبارة

n
u بدلالة n ثم أحسب ،lim

n
n

u


 .

  (ن04)التمرين الثالث 
 خضراوين كرتين يحتوي عمى U' كرات حمراء و الآخر 4 كرات خضراء و 3 يحتوي عمى Uنعتبر صندوقين أحدىما 

 .Rالرمز ب و لمكرات الحمراء Vالرمز ب كرات حمراء، كل الكرات لا نميز بينيا بالممس، نرمز لمكرات الخضراء 5 و 
 

 

 4من 3الصفحة 

 (جالإجابة  (الإجابة ب (الإجابة أ :السؤال
'حمول المعادلة التفاضمية  (1 2 1y y  ىي الدوال 

:  بِالمعرفة عمى 
2 1

2

xx ce   

 cمع 

2 1

2

xx ce 

 cمع 

1

2 2
x

x ce  
 cمع 

 المعرفة عمى المجال f لمدالة mالقيمة المتوسطة  (2
 2 ;  بالعبارة 3  2 3xf x e x تساوي  :

 9 71
5

2
m e e  

 
2 5

2
m e   21

5
2

m e  

2n حيث nمن أجل كل عدد طبيعي  (3 يكون  :
2 2

1n nC C
يساوي   : 

21
1

2
n   

2

1n  2 2n n 

لممتتالية العددية 𝑈nعبارة الحد العام  (4 n
u 

:   بNِالمعرفة عمى 
0

2 ln 2
n

x

n
u dx ىي   :

2 n 2 1n  2 1n  
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I-  نسحب عشوائيا من الصندوقUأحسب احتمال كلّ من الحوادث .  ثلاث كرات في آن واحدA، B  : التاليةCو  
◄ A : ''ثلاث كرات من نفس المونالحصول عمى '' .      ◄ B : ''  الحصول عمى كرة خضراء واحدة بالضبط''. 
◄ C : '' الحصول عمى كرة حمراء عمى الأقل''. 

II- و نسحب منو كرة واحدة عشوائيامن بين الصندوقين  صندوقا  بطريقة عشوائية نختار  :
 . الموافقة ليذه التجربة العشوائيةالاحتمالاتأنجز شجرة  (1

: بيّن أنّ احتمال الحصول عمى كرة خضراء ىو (2 
5

14
P V  

. ؟ Uإذا كانت الكرة المسحوبة خضراء فما احتمال أن تكون من الصندوق  (3
   (ن07)التمرين الرابع

المستوي إلى المعمم المتعامد   ينُسب ; ;o i j
 

1i:   حيث cm


4j و  cm


  

I- g  عرّفة عمى المجال المالدالة العددية 0;بالعبارة      :  2 21 2 lng x x x x    
 عمى المجال gأدرس تغيرات الدالة  (1 0; (  يطمب منك حساب النهايات)،ثم شكّل جدول تغيّراتيا  . 
بيّن أنّ المعادلة  (2  0g x  تقبل حلا وحيدا 1,8 : يُحقّق 2 إشارة ج ثم استنت  g x عمى  0;. 

II-  الدالة العدديةf معّرفة عمى المجال  0;ب :   
2

ln

1

x
f x

x



 و f

Cىو تمثيميا البياني في المعمم السابق  .

أحسب  (1 
0

lim
x

f x




 و  lim
x

f x


 .، ثم فسّر النتيجتين ىندسيا

 من المجال x بيّن أنّو من أجل كلّ عدد حقيقي .أ (2 0; :    
 

 
2

2
'

1

g x
f x

x x



 

 عمى المجال f تغير الدالة اتجاهاستنتج  . ب 0; ّل جدول تغيّراتياـــ، ثم شش. 

:  بيّن أنّ  (3 
2

1

2
f 


 ثم استنتج حصرا لمعدد الحقيقي ، f  210 سعتو . 

ي نقطة تقاطع المنحنى تّ عيّن إحداثي (4 f
C مع حامل محور الفواصل، ثمّ أنشئ المنحنى  f

C. 

III-  الدالة العدديةGمعّرفة عمى المجال    0;بالعبارة:         3 35 2
ln

9 3
G x x x x x   

 عمى المجال g ىي دالة أصمية لمدالة Gبيّن أنّ الدالة  (1 0;. 
A العدد أحسب بدلالة  (2


 مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  g

C و حامل محور الفواصل و 
1xالمستقيمان المذان معادلاتيما   و x     . حيث g

C ىو المنحنى البياني الممثل لمدالة g في المعمم 
 .السابق
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1 

 

 التصحٍح الىمُذخً  

 

 

 

 

 

 

 (وقاط4)التمرٌه الثاوً

 ٌُ 2احتمال ظٍُر الرقم - أ (1
𝟔

  أي 
𝟏

𝟑
    (0,5) 

 ٌُ 6 مرة َاحدة احتمال ظٍُر الرقم  D2ادا رمٍىا الىرد - ب
𝟔

𝟐𝟏
 (0,5) 𝟐/𝟕 أي 

 فقظ D2فقظ اَ فً  D1 مرة َاحدة بالضبظ اي فً 1احتمال ظٍُر الرقم - أ (2
𝟒

𝟔
 𝟏 −

𝟏

𝟐𝟏
 +

𝟏

𝟐𝟏
×

𝟐

𝟔
=

𝟖𝟐

𝟏𝟐𝟔
 

(0,5) 

 معا D1  َ D2مرتٍه فً - ب
𝟒

𝟔
×

𝟏

𝟐𝟏
=

𝟒

𝟏𝟐𝟔
      0,5 

 X ًٌ 2,1,0       0,25قٍم  (3

  :قاوُن احىمال المتغٍر العشُائً ٌُ 

2 1 0 X=xi 

𝟒

𝟏𝟐𝟔
 

𝟒𝟔

𝟏𝟐𝟔
 

𝟕𝟔

𝟏𝟐𝟔
 

P(X=xi) 

 

𝑷 𝑿 = 𝟎 =
𝟒

𝟔
 𝟏 −

𝟐

𝟐𝟏
 =

𝟒×𝟏𝟗

𝟏𝟐𝟔
=

𝟕𝟔

𝟏𝟐𝟔
        0,25 

0,25       .𝑷 𝑿 = 𝟏 =
𝟐

𝟔
×  𝟏 −

𝟐

𝟐𝟏
 +

𝟐

𝟐𝟏
×

𝟒

𝟔
=

𝟐

𝟔
×

𝟏𝟗

𝟐𝟏
+

𝟖

𝟏𝟐𝟔
=

𝟑𝟖+𝟖

𝟏𝟐𝟔
=

𝟒𝟔

𝟏𝟐𝟔
 

0,25       𝑷 𝑿 = 𝟐 =
𝟐

𝟔
×

𝟐

𝟐𝟏
=

𝟒

𝟏𝟐𝟔
 

0,75      .𝑬 𝑿 = 𝟎 ×
𝟕𝟔

𝟏𝟐𝟔
+ 𝟏 ×  

𝟒𝟔

𝟏𝟐𝟔
 + 𝟐 

𝟒

𝟏𝟐𝟔
 =

𝟓𝟒

𝟏𝟐𝟔
=

𝟑

𝟕
 

 (وقاط4)التمرٌه الثالث

𝒏وبٍه أن  -1 = 𝐞𝟐−𝐧 − 𝐞𝟏−𝐧 . 

 0,5        .𝒖𝐧 =  𝐞𝟐−𝐱𝐝𝐱
𝐧+𝟏

𝐧
= − 𝒆𝟐−𝒙 𝒏

𝒏+𝟏 = − 𝒆𝟏−𝒏 − 𝒆𝟐−𝒏 = 𝒆𝟐−𝒏 − 𝒆𝟏−𝒏  

𝐮𝐧 ثم البرٌان بالتراخع ان   𝒖𝟎حساب  -2 > 𝟎    . 

: 𝑷 𝒏وضع  𝒖𝒏 > 0 

𝐮𝟎 :  𝟎حساب  = 𝐞𝟐 − 𝒆      …  0,25 

𝐮𝟎ودد   n=0 مه اخل :  01 المرحلت  = 𝐞𝟐 − 𝒆 ًٍعل َ P(0)  محققت 

𝑷 𝒏  َوفرض صحت  𝑷 𝒏 وفرض صحت  nمه اخل كل عدد طبٍعً  :  02المرحلت  + 𝟏 ,  , 0,75 
 

 

 

 

 

   

0,25 
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2 

 

  متتالٍت ٌىدسٍت (un)اثباث أن  -3

𝒖𝐧+𝟏لددٌىا  =
𝟏

𝐞
𝐮𝐧 ًَمى (un) متتالٍت ٌىدسٍت اساسٍا 

𝟏

𝐞
𝐮𝟎  َ حدٌا الأَل   = 𝐞𝟐 − 𝒆  (0,5) 

 (un)تعٍٍه اتداي تغٍر المتتالٍت - أ -4

n . 𝐮𝐧+𝟏مه اخل كل عدد طبٍعً  − 𝐮𝐧 = −(𝐞 − 𝟏)𝟐𝐞−𝐧,  

𝒖𝐧+𝟏ولاحظ  − 𝐮𝐧 <    (0,5) متىاقصت  (un) َعلًٍ المتتالٍت 0

 الاستىتاج ان المتتالٍت متقاربت- ب

∞+→𝐥𝐢𝐦𝐧 فًٍ متقاربت   0 متىاقصت تماما َ محدَدة مه الاسفل بالعدد  (un)بما أن  𝐮𝐧 = 𝟎 (0,5)   

  : Snحساب  -5

.𝐒𝐧 = 𝐞𝟐(𝟏 −
𝟏

𝐞𝐧+𝟏
) (0,5)  

.𝐥𝐢𝐦𝐧→+∞ 𝐒𝐧 = 𝐞𝟐  (0,5) 

 (وقاط7)التمرٌه الرابع 
  Iالدزء 

1- 𝐥𝐢𝐦𝒙→−∞ 𝒇 𝒙 = 𝟏 (0,5)   

 (0,25) ∞− بدُار y=1 ٌقبل مستقٍم مقارب افقً معادلتً (Cƒ) :التفسٍر الٍىدسً 

= x : 𝒇 𝒙لدٌىا مه أخل كل عدد حقٍقً - أ -2
𝟏

𝒆𝒙
𝒍𝒏 𝒆𝒙 𝒆−𝒙 + 𝟏  =

𝐱+𝐥𝐧(𝟏+𝒆−𝒙)

𝒆𝒙
    (0,25)  

∞+→𝐥𝐢𝐦𝒙- ب 𝒇 𝒙 = 𝟎   (0,5) 

 (0,25) ∞+ بدُار y=0 ٌقبل مستقٍم مقارب افقً معادلتً (Cƒ) :التفسٍر الٍىدسً 

  gدراست تغٍراث الدالت - أ -3

∞+→𝐥𝐢𝐦𝒙الىٍاٌاث  𝐠 𝐱 = −∞ (0,25)   

;𝟎  مه xمه أخل كل عدد حقٍقً  𝒈′(𝒙) َلدٌىا  ∞+ =
𝟏

(𝟏+𝒙)𝟐
−

𝟏

𝟏+𝒙
=

−𝒙

(𝟏+𝒙)𝟐
,   

;𝟎  مه xولاحظ اوً مه أخل كل عدد حقٍقً  +∞     ,𝒈′ 𝐱 < 𝟎    (0,5)   

 g(0)=0 لدٌىا :خدَل التغٍراث - ب

 
 

𝟎                                        + ∞              

 

x 

 

− 

 

𝐠′(𝐱) 

 

0 

 

 

 

 

 

−∞ 

 

g 

 

 

 

;𝟎  مه xمه خدَل التغٍراث وستىتح اوً مه اخل كل  +∞  g(x)<0       (0,5)  

 𝒇′(𝐱)حساب - أ -4

ƒ معرفت َقابلت للاشتقاق على IR َلدٌىا : ƒ′(𝐱) =
𝟏

𝐞𝐱
(−𝒍𝒏 𝟏 + 𝒆𝒙 +

𝒆𝒙

𝟏+𝒆𝒙
𝒇′(𝒙) أي ( =

𝒈(𝒆𝒙)

𝒆𝒙
 0,5 

  0,25 متىاقصت تماما على مدمُعت تعرٌفٍا  ƒ  اي الدالت g اشارتٍا مه اشارة ƒ َمىً الدالت 
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3 

 

   ƒخدَل تغٍراث الدالت 
 

−∞                                        + ∞              

 

x 

 

− 

 

ƒ′(𝐱) 

 

1 

 

 

 

 

𝟎 

 

ƒ 

 

 

 

 

 (1) (Cƒ)اوشاء - ج
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية الوطنية 
 وزارة التربية الوطنية

 2022بكالوريا تجريبي / علوم تجيبية   : الشعبة/ الإجابة النموذجية للموضوع اختبار مادة الرياضيات 

 علوم تجريبية :   الشعبة                           2022الحل النموذجي لبكالوريا التجريبي دورة ماي 

 .  عموم تجريبية3 :المستوى                                                                              الموضوع الثاني
:2022 المختصر لامتحان البكالوريا التجريبية دورة ماي التصحيح النموذجي :التنقيط   

                                                                                                                ( نقاط 04 )   : الأولالتمرينحل 
 إختيار الإجابة الصحيحة مع التعميل: 
   (الإجابة ب (1
'المعادلة التفاضمية : التعميل  2 1y y  تكافئ ' 2 1y y  و ىي من الشكل 'y ay b  2aحيث    1 وb  

'  و عميو فإن حمول المعادلة التفاضمية  2 1y y  ىي الدوال المعرفة عمى ِب  : ax b
x ce

a
 معc   

2  بالتعويض نجد  1

2

xx ce   معc      

                      1                                                                        الصفحة (الإجابة أ (2
:  التعميل 

 المعرفة عمى المجال f لمدالة mلدينا القيمة المتوسطة  2 ;  بالعبارة 3  2 3xf x e x ىي  : 
b

a

m f x dx    

 :   بالتعويض نجد     
3

3 3

2 3 2 3 2 9 7

2 2 2

1 1 1
5

2 2 2

x xm f x dx e x dx e x e e  
        

 
  

                                                                                             (الإجابة ب (3
2n حيث nلدينا من أجل كل عدد طبيعي : التعميل  يكون  :      

                       
 

   

 

   
2 2

1

1 ! 1 !! !

2! 1 2 ! 2! 2 ! 2 3 ! 2 2 !
n n

n nn n

n n n n
C C

 
    

        
  

يكافئ 
       

 
22 2

1

1 2 1 1 2 2
1

2 2 2
n n

n n n n n n
nC C

    
      

 (جالإجابة  (4

n  :  ln2لدينا من أجل كل عدد طبيعي : التعميل  ln2

0
0 0

2 ln 2 ln 2 2 1
n n

n
x x x n

n
u dx e dx e                                              

 
 

0,25 
 
0,75 

 

 
0,25 

 
 
 

0,75 
 

0,25 

 
0,75 

 
 
 
0,25 
0,75 
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     ( نقاط 05 )   : الثانيالتمرينحل 
     
  :تمثيل المستقيمان و الحدود (1
 
 
 
 
 
 

 

n  :2ن بالتراجع أنّو من أجل كلّ عدد طبيعي ابرهال (2

3
n

u  ......................... p n 

 من أجل pنتحقق من صحة الخاصية : مرحمة التحقق - أ
0

0n  

لدينا 
0

6u  2 و بما أن
6

3
  0 معناه

2

3
u   ما يعني أن الخاصية p صحيحة من أجل 

0
0n . 

2 معناه n صحيحة من أجل عدد طبيعي كيفي pنفرض أن الخاصية : مرحمة الوراثة - ب

3
n

u    

 من أجل pو نبرىن صحة الخاصية                 1n  1 أي البرىان أن

2

3
n

u

            2الصفحة 

2 لدينا 

3
n

u     1يكافئ 1

4 6
n

u   1 يكافئ

4

6
n

u

   1 يكافئ

2

3
n

u

   

 صحيحة من أجل pن الخاصية أما يعني   1n . 

 طبيعي نستنتج حسب مبدأ الإستدلال بالتراجع أنو من أجل كل عدد: الإستنتاج n2:    يكون

3
n

u   

بيّن أنّ المتتالية لن (3 n
uماما متناقصة ت: 

:   n طبيعي من أجل كل عددلدينا 
1

1 1 3 1 3 2

4 2 4 2 4 3
n n n n n n

u u u u u u


 
          

 
 

n :2 طبيعي من أجل كل عددو لدينا 

3
n

u   2يكافئ
0

3
n

u   3يكافئ 2
0

4 3
n

u
 

   
 

 

يكافئ 
1

0
n n

u u

  ما يعني أن المتتالية  n

uماما متناقصة ت. 

 بما أن المتتالية : إستنتاج التقارب n
u2ماما و محدودة من الأسفل بالعدد  متناقصة ت

3
 فإن المتتالية  n

uمتقاربة . 

I-  المتتالية العددية n
v معرفة عمى ب       :

n n
v u   حيث   عدد حقيقي  .

 حتى تكون المتتالية ن قيمة يعيت (1 n
v 1 متتالية ىندسية أساسيا

4
q : 

n:     طبيعي ل عددلدينا من أجل ك 1 1

1 1 1
2 4

4 2 4
n n n n

v u u u  
 
         
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من جية أخرى تكون المتتالية  n
v1أساسيا   متتالية ىندسية

4
q طبيعي ل عدد إذا و فقط إذا كان من أجل ك n:   

1

1

4
n n

v v

  بالمطابقة مع  1

1
2 4

4
n n

v u 

    2 نجد 4

n n
v u     

2يكافئ  4
n n

u u     2 يكافئ 4    3 يكافئ 2   2  يكافئ

3
  

 0لدينا : ب حدىا الأولاحس 0

2 20
6

3 3
v u      0  معناه

20

3
v  

 عبارة الحد العام n بدلالة ةباكتال. أ  (2
n

v: 

 :nعدد طبيعي  من أجل  كل         لدينا
0

n

n
v v q  20 بالتعويض نجد 1

3 4

n

n
v

 
  

 
20 معناه 

3 4
n n

v 


 

ج عبارة الحد العام ااستنت . ب
n

u بدلالة n  : عدد طبيعي من أجل  كل لديناn :
n n

v u    

يكافئ 
n n

u v   20 يكافئ 1 2

3 4 3

n

n
u

 
   

 
2 يكافئ  10

1
3 4

n n
u

 
  

 
                

 ب اسحlim
n

n
u


: 

20لدينا  1 2 2
lim lim

3 4 3 3

n

n
n n

u
 

  
        

1    لأن 
1 1

4
     1  و

lim 0
4

n

n

 
 

 
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          (ط انق 04 )    الثالث التمرينحل 
I-  حساب احتمال كلّ من الحوادثA، B  :Cو  

   لدينا ◄  
3 3

3 4

3

7

5

35
P A

C C

C


   معناه    

1

7
P A                                 3 الصفحة 

 لدينا   ◄ 
1 2

3 4

3

7

18

35
P B

C C

C


   معناه    

18

35
P B  

لدينا    ◄ 
1 2 2 1 3

4 3 4 3 4

3

7

34

35
P C

C C C C C

C

   
    معناه    

34

35
P C    

II- نختار صندوقا عشوائيا و نسحب منو كرة واحدة عشوائيا :
 : شجرة الإحتمالات الموافقة ليذه التجربة العشوائيةإنجاز (1
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لنبيّن أنّ احتمال الحصول عمى كرة خضراء ىو  (2 
5

14
P V : 

لدينا      'P V P U V P U V     يكافئ           '
'

U U
P V P U V P U VP P    

بالتعويض نجد  
1 3 1 2

2 7 2 7
P V     ما يعني أن  

5

14
P V  

 : عمما أنيا خضراء المونUحساب احتمال أن تكون الكرة المسحوبة من الصندوق  (3

 لدينا 
 
 

   
 

1 3 3
3 14 32 7 14

5 5 14 5 5

14 14

U

V

P U V P U V
U

P U P U

P
P

 
       معناه أن  

3

5
V

UP  
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          (ط انق 07 )   : الرابعالتمرينحل 
I-  الدالة العدديةg معرّفة عمى المجال  0;بالعبارة      :

  2 21 2 lng x x x x    
 عمى المجال gدراسة تغيرات الدالة  (1 0;: 

لدينا  :  النيايات   2 2

0 0

lim lim 1 2 ln 1
x x

g x x x x
 

 

      

   2 2 2

2

1
lim lim 1 2 ln lim 1 2 ln
x x x

g x x x x x x
x  

  
         

  

  
 معرّفة و قابمة للإشتقاق عمى المجال gالدالة العددية : المشتقة 0; حيث من أجل كل  0;x تكون   :

  21
' 2 2 2 ln 2 4 ln 2 4 lng x x x x x x x x x x x

x

 
          

 
   معناه    ' 4 lng x x x  

 من المجال xلدينا من أجل كل عدد حقيقي :  إشارة المشتقة 0;   :4 0x    
     و عميو فإن إشارة  'g x من إشارة العبارة ln xمعناه أن   :  

    :g إتجاه تغير الدالة
 متزايدة تماما عمى المجال g الدالة  0;1 و متناقصة تماما عمى المجال  1; 

                                                                        :gجدول تغيرات الدالة 
 

لنبيّن أنّ المعادلة  (2  0g x  تقبل حلا وحيدا 1,8 : يُحقّق 2 : 
عمى المجال  (متناقصة تماما  ) معرفة و مستمرة و رتيبة gلدينا الدالة  1;  

عمى المجال  (متناقصة تماما  ) معرفة و مستمرة و رتيبة g     إذا بالضرورة فإن الدالة  1,8 ; 2. 
    و لدينا   1,8 0,43g  و  2 0,55g   و بما أن    1,8 2 0g g  

 المعادلة     فإنو حسب مبرىنة القيم المتوسطة فإن  0g x  تقبل حلا وحيدا  1,8 حيث 2  مع    0g   .
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 إشارة جاستنتا  g x عمى المجال  0;: 
II-  
حساب  (1 

0

lim
x

f x




 و  lim
x

f x


: 

لدينا  
2

0 0

ln
lim lim

1x x

x
f x

x 
 

 
   

 
 لأن  2

0

lim 1 1
x

x




  و  
0

lim ln
x

x




  

     و   

2

2 2

2
2

22

ln ln
ln

lim lim lim lim 0
111

11
x x x x

x x
x

x x xf x
x

x
xx

   

   
    

      
             

 4           الصفحة 

: التفسير اليندسي لمنيايتين- 
  لدينا 

0

lim
x

f x




  ما يعني أن المنحنى  f
C 0 مستقيم مقارب معادلتوx ىو حامل محور التراتيب . 

  لدينا lim 0
x

f x


 ما يعني أن المنحنى  f
C  0مستقيم مقارب معادلتوy  ىو 

حامل محور الفواصل بجوار   . 
 0; :   2) بيّن أنّو من أجل كلّ عدد حقيقي لن. أx من المجال 

 
 

 
2

2
'

1

g x
f x

x x



 

 معرّفة و قابمة للإشتقاق عمى المجال fالدالة العددية لدينا  0; حيث من أجل كل  0;x تكون  :

 
 

       

 

 

2
2 2

2 2 2 2 2
2 2 2 2 2

11 1 2 ln1 2 ln 2 ln
1 2 ln

'
1 1 1 1 1

x x x xx x x x x x g xx x xxx xf x
x x x x x x x x

 
               

    

 عمى المجال fج إتجاه تغير الدالة ااستنت.  ب 0;: 

 من المجال xلدينا من أجل كل عدد حقيقي  0;  : 
2

21 0x x  و عميو فإن إشارة  'f x من إشارة  g x 

متزايدة تماما عمى المجال  fما يعني أن الدالة  0; و متناقصة تماما عمى المجال  ; . 
 الدالة ل جدول تغيّراتيّ شكت f : 

:  بيّن أنّ لن (3 
2

1

2
f 


   : لدينا  0g   2 يكافئ 21 2 ln 0     يكافئ 

2

2

1
ln

2







 

و من جية أخرى 
2

ln

1
f








بالتعويض نجد    

2

22

2 2 2 2

1

1 1 12

1 2 1 2
f






   




   

 
    

 ج حصر لمعدد الحقيقي ااستنت f  210 سعتو : 
23,24 4  1,8لدينا  يكافئ 2  يكافئ 

2

1 1 1

8 2 6,48
  26,48 2 8  يكافئ 

 f   210سعتو الذي ىو    :  حصر لمعدد الحقيقي      و عميو فإن
 0,13 0,15f     

 
0,25 

 
0,25 

 
 
 
0,25 
0,25 

 
 
 

 
 
0,5 

 
 
0,25 
0,25 

 
0,5 

 
 
 
 

0,25 
 

 
 

 
0,25 

 
 

 
0,25 

 
  

 

en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية الوطنية 
 وزارة التربية الوطنية

 

 

ن إحداثيّي نقطة تقاطع المنحنى يعيّ ت (4 f
C5                              الصفحة : مع حامل محور الفواصل 

لدينا   0f x   تكافئ  
2

ln
0

1

x

x



ln  تكافئ   0x   1  تكافئx . 

ما يعني أن المنحنى -  f
C يقطع حامل محور الفواصل في النقطة  1;0. 

 
  المنحنى إنشاء f

C: 
 

 
 
 
 

 
III-  

دالة أصمية   ىي Gبيّن أنّ الدالة لن (1
 عمى المجال gلمدالة 

 0;: 
معرّفة و   Gالدالة العددية لدينا 

المجال  قابمة للإشتقاق عمى 
أجل كل   0; حيث من 

 0;x تكون  :
    

  2 2 3 2 2 2 2 25 2 1 5 2
' 3 1 3 ln 1 2 ln 1 2 ln

9 3 3 3
G x x x x x x x x x x x x

x

 
             

 
 

    و عميو    'G x g x الدالة  ما يعني أنG ىي دالة أصمية لمدالة g عمى المجال  0;. 
A العدد ب بدلالة احس (2


 من المجال xكل عدد حقيقي لدينا من أجل كل عدد :   1;:    0g x و عميو فإن : 

       
1

1

1A g x dx G x G G





       و لدينا   3 35 2

ln
9 3

G         و 
14

1
9

G        

3      و عميو  35 2 14
ln

9 3 9
A a


                                       

 .إنتيى تصحيح الموضوع

 
 
 

 
 

 المنحنى
 f
C  
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 عبد السلام حباشً                                                                               :شإٌَح                                     مدٌرٌة التربٍة لجزائر شرق

 2022مـــــــاي  دٔزج :              : بكالىرٌا  تجرٌبً  إيرحاٌ

 2022مــــــاي  16 : ٌٕو              علــــــىم تجرٌبٍــــــة :انشؼثح 

 ساعات و وصف 03انًدج:                                                                            الرٌاضٍات:إخرثاز فً يادج 

 على المترشح أن ٌختار أحد المىضىعٍه التالٍٍه

 المىضىع الأول

: ) ولالتمرٌه الأ
 

وقاط 04
 

) 

 التبرٌر.إخرس الإظاتح انصحٍحح يٍ تٍٍ الإظاتاخ انًمرسحح يغ 

 -ض-الإظاتح  -ب-الإظاتح  -أ-الإظاتح  انضؤال

1 
انركايم  

2

4

1

3 dx
x : ٌضأي 

9

8


 

7

8
 

9

8
 

2 
 انؼدد

32
ln

3

e 
 
 

 ٌضأي: 
1

3 ln 2 ln 3
2

  
1

3 ln 2 ln 3
2

  
1

3 ln 2 ln 3
2

  

2lnنهًؼادنح  3 ln(5 6) 0x x    ٌحلا

 :يرًاٌزاٌ ًْا
1 3x  ٔ2 2x   1 3x  ٔ2 0x  1 3x ٔ2 2x  

)1نهدانح  mانمًٍح انًرٕصطح  4 ) 3xf x  

ػهى انًعال  2;3  :ًْ 

6

ln 3
 3 ln 3 

: ) التمرٌه الثاوً
 

وقاط 05
 

) 

I.  ٍنرك( )nu  0انًررانٍح انؼددٌح انًؼسفح تـ 1u   ًيٍ أظم كم ػدد طثٍؼ ٔn : 1 تـln( ) 1 ln( )n nu u    

0nu فئٌ : nتسٍْ تانرساظغ أَّ يٍ أظم كم ػدد طثٍؼً  (1 . 

)أدزس إذعاِ ذغٍس انًررانٍح (2 )nu ،  شى إصرُرط أَٓا يرمازتح. 

)تٍٍ أٌ  (3 )nu  1ُْدصٍح أصاصٓاe. 

 . nu. أحضة َٓاٌحnتدلانح  nuأكرة ػثازج  (4

II. انًررانٍحَؼرثس( )nv  ًانًؼسفح يٍ أظم كم ػدد طثٍؼn :2 تـ lnn nv u . 

)شى تٍٍ أٌ  ،nتدلانح  nvأكرة (1 )nv  0حضاتٍح ٌطهة ذؼٍٍٍ أصاصٓا ٔ حدْا الأٔلv. 

  :حٍس nتدلانح  npأكرة  (2
1 1 2

1 22 2
( ) x( 1) x..............x( )

n n

n np v v v   . 

0 َضغ : nيٍ أظم كم ػدد طثٍؼً  (3 12( 2) 2( 2)2( 2) .................. nv vv

nS e e e
     

)limشى أحضة  ،nSانًعًٕع  nأكرة تدلانح              1)
n ne S


. 
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: )التمرٌه الثالث 
 

وقاط 40
 

) 

)نركٍ )nv كًاٌهً : انًررانٍح انًؼسفح ػهى 
1

1
n

x

n
n

v e dx


   

n:0nvأشثد أَّ يٍ أظم كم ػدد طثٍؼً  (1 . 

 .nتدلانح  nvأكرة ػثازج  (2

)تٍٍ أٌ (3 )nv  .ُْدصٍح ٌطهة ذؼٍٍٍ أصاصٓا ٔ حدْا الأٔل 

نٍكٍ  (4
nS  :ً0انًعًٕع انًؼسف كًاٌه 1 ..........n nS v v v    

  .nتدلانح  nSأحضة    

تٍٍ أٌ  (5
1

1

0

n
x

nS e dx


   

: ) التمرٌه الرابع
 

وقاط 70
 

) 

I. ٍنرك
 

g
 

 : تــ انؼددٌح انًؼسفح ػهىاندانح   21  xx xeg =   + 4   . 
 .   ٔشكم ظدٔل ذغٍساذٓاg أدزس إذعاِ ذغٍس اندانح (1
إشازج  xإصرُرط حضة لٍى  (2  xg  ػهى   . 

II. نركٍ اندانح انؼددٌح f2:  كًا ٌهً انًؼسفح ػهى( ) (2 1) 1xf x x e x     ٍٔنٍك fC  ًذًصٍهٓا انثٍاًَ ف

,   انًضرٕي انًُضٕب إنى يؼهى يرؼايد يرعاَش ,O i j
 

 صى( 2)انٕحدج .    ( )

f ػٍٍّ َٓاٌح اندانح  (1
 

 .   - ٔػُد 

 .   ٔشكم ظدٔل ذغٍساذٓاf أدزس إذعاِ ذغٍس اندانح (2
3)  ٌّ نًُحًُا تٍٍّ أ   fC يمازب يائم يضرمٍى  ٌمثم       1ح ريؼادنy x  تعٕاز-    . 
أدزس ٔضؼٍح انًُحًُ (4   fC هًضرمٍىتانُضثح ن         . 

)أكرة يؼادنح انًًاس  (5 )T نهًُحُى   fC ػُد انُمطحO. 

ٍٍ أٌ انًُحُى ت (6   fC .ٌمثم َمطح إَؼطاف ٌطهة ذؼٍٍٍ إحداشٍٍٓا 

ٍٍانًضرمًٍ َشىءأ (7       ٔ( )Tٔانًُحُى   fC   . 

2)2 تٍاٍَا حضة لٍى انٕصٍظ انحمٍمً ػدد ٔ إشازج حهٕل انًؼادنح :َالش  (8 1) 1xx e x x m     

III.  تئصرؼًال انًكايهح تانرعزئح
 

 

أحضة انركايم  (1
1

2

0
(2 1) xx e dx 

أحضة يضاحح انحٍز انًضرٕي انًحدد تانًُحُى  (2   fC  انًًاس ٔ( )T  : ٍٍانًضرمًٍٍٍ ذٔ انًؼادنر ٔ

0x   ٔ1x  
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 المىضىع الثاوً

 وقاط( 4: )التمرٌه الأول

)انًُحٍٍٍُ  )fCٔ( )gC  ًٍٍْا انرًصٍهٍاٌ انثٍاٍَاٌ ػهى انرٕانً نهدانرٍٍ انؼددٌرf ٔg  انًؼسفرٍٍ ػهى انًعال

 0; : ًكًاٌه ( ) ln( )f x x ٔ
2( ) (ln )g x x  فً انًضرٕي انًزٔد تًؼهى يرؼايد ٔ يرعاَش( ; ; )o i j. 

I.  َثحس ػٍ انًضاححA تٕحدج انًضاحح ( نهحٍز انًضرٕي انًظهم (. 

َضغ:       
1

ln( )
e

I x dx   ٔ2

1
(ln )

e

J x dx  

ذحمك أٌ اندانح  انًؼسفح ػهى انًعال  (1 0;  : ًكًاٌه 

( ) lnF x x x x   دانح أصهٍح نهدانح انهٕغازٌرى ًْ 

 .Iإصرُرط  .انٍُثٍسي 

2Jأٌ : تسٍْ تئصرؼًال انًكايهح تانرعزئح  (2 e I  

 .Jشى إصرُرط        

 .Aأػظ لًٍح نهؼدد  (3

II.  يٍ أظم كمx يٍ انًعال 1;e َضغM يٍ انُمطح 

)انًُحُى  )fC  فاصهرٓاx  ٔN انُمطح يٍ انًُحُى( )gC  نٓا َفش انفاصهح يٍ أظم أي لًٍح نهؼددx. 

 . MNذكٌٕ أػظًٍح ؟ أحضة انمًٍح انؼظًى نهؼدد MNانًضافح 

 وقاط( 5) :التمرٌه الثاوً

I.  صٕداءذحًم انسلى  4كسٌاخ يرًاشهح لا َفسق تًٍُٓا تانهًش ، يُٓا  9ٌحرٕي كٍش غٍس شفاف ػهى ٔ،

)شلاز كسٌاخ صفساء ذحًم انسلى  1)   حٍس (  ٌٍٔكسٌرٍٍ تٍضا ٔ،)ػددطثٍؼً غٍس يؼدٔو

 .1ذحًلاٌ انسلى 

 َضحة ػشٕائٍا يٍ ْرا انكٍش شلاز كسٌاخ فً آٌ ٔاحد.        

 داز انرانٍح :حأحضة إحرًال الأ (1

         A       ، "صحة ػهى الأكصس كسٌح تٍضاء"            B ."صحة شلاز كسٌاخ ذحًم َفش انؼدد" 

        C صحة كسٌرٍٍ تانضثظ ذحًم انسلى"( 1) " 

II.  ًنٍكٍ انًرغٍس انؼشٕائX  انري ٌسفك  تكم ػًهٍح صحة يعًٕع الأزلاو  انًضعهح  ػهى انكسٌاخ

 إذا كاَد كم انكسٌاخ نٍضد صٕداء. 0انضٕداء انًضحٕتح، ٔ انري ٌأخر انمًٍح 

 .Xػٍٍ انمٍى انًًكُح نهًرغٍس انؼشٕائً  (1

 .Xػسف لإٌَ الإحرًال نهًرغٍس انؼشٕائً  (2

)أحضة الأيم انسٌاضٍاذً  (3 )E X  تدلانح. 

)يٍ أظم  حدد لٍى  (4 ) 1 2E X  . 

 

 

en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



 
4 

 

  وقاط( 4) التمرٌه الثالث:

I. َؼرثس انًررانٍح انؼددٌح
 

      nu انًؼسفح ػهى
  

0 : تــ 9u  :nٔيٍ أظم كم ػدد طثٍؼً   =
  

 1 
21 3nnu u=  -

 

ٔنركٍ انًررانٍح
 

       nv  يٍ أظم كم ػدد طثٍؼًانًؼسفحn 6  :  حٍس   n nu=     v . 

1)  ٌّ تٍٍّ أ
 

       nv
 

يررانٍح ُْدصٍح ٌطُهة ذحدٌد أصاصٓا
 

 .  ٔحدْا الأٔل
أكرة (2

 
nv تدلانحn  شى إصرُرط ػثازج       nuتدلانحn . 

 :  حٍس   nS  ٔnSَؼرثس انًعًٕػٍٍ 
 0 1 . . .n n   S =               v v v    ٔ   0 1  n n .  .  .u u u      S  =    . 

nتدلانح nSأحضة  (3
 
 . nتدلانح   nSشى إصرُرط  

II. َؼسف انًررانٍح       nwيٍ أظم كم ػدد طثٍؼً : تــn ندٌُا  :   n nw =             l n v  (حٍس  :  l n انٍُثٍسيى انهٕغازٌر)  

1)  ٌّ تٍٍّ أ
 

      nw 
يررانٍح حضاتٍح ٌطُهة ذحدٌد أصاصٓا

 
 .  ٔحدْا الأٔل

nأحضة تدلانح (2
 

0        :  انًعًٕع 1S     
n n

' '
  .  .  .w w w =              إصرُرط انُٓاٌح 

            
  l i m  

  
S    

  
n

' ' 
n  

   . 

  وقاط( 7) رابع:التمرٌه ال

I. g   دانح ػددٌح يؼسفح ػهى انًعال 0;D     : تـ
2( ) 1 ln( )g x x x   . 

 شى شكم ظدٔل ذغٍساذٓا. gادزس اذعاِ ذغٍس اندانح  (1

 . gاصرُرط إشازج اندانح   (2

II.  َؼرثس اندانح انؼددٌحf  انًؼسفح ػهى 0;D      : ًكانران
1 ln( )

( )
2

x
f x x

x
   . 

( )C  انرًصٍم انثٍاًَ نهدانحf  فً انًضرٕي انًزٔد تًؼهى يرؼايد ٔ يرعاَش( ; ; )O i j 2: حٍسi cm. 

 . فضس ُْدصٍا انُرٍعح انصاٍَح .0ٔ ػهى ًٌٍٍ  ػُد fأٔظد َٓاٌرً اندانح (1

)تٍٍ أٌ انًضرمٍى  (2 ) : ذا انًؼادنح
1

2
y x    ًُيمازب يائم  نهًُح( )C . 

)ادزس انٕضغ انُضثً نهًُحًُ  (3 )C تانُضثح إنى( ). 

:    Dٌُرًً إنى  xذحمك أَّ يٍ أظم كم  (4
2

( )
'( )

g x
f x

x
. 

 ػهى يعًٕػح ذؼسٌفٓا ، شى شكم ظدٔل ذغٍساذٓا . fاصرُرط اذعاِ ذغٍس اندانح  (5

)اكرة يؼادنح دٌكازذٍح نهًضرمٍى  (6 )T  ًُانري ًٌش انًُح( )C  ػُد انُمطح
3

(1; )
2

A . 

)أشثد أٌ انًؼادنح:  (7 ) 0f x   ذمثم حلا ٔحٍدا فً انًعال
1

;1
2

 
 
 

 . 

)ازصى انًُحًُ  (8 )C ًٍٍٍانًضرم ٔ( )  ٔ( )T. 

III.  َضغ يٍ أظمx  ٌُرًً إنىD    :2 21 1 1
( ) (ln )

2 2 2
h x x x x   . 

)'احضة  (1 )h x  يا ذا ذضرُرط ؟ . 

)يضاحح انحٍز انًضرٕي انًحدد تانًُحًُ Sأٔظد تانضُرًٍرس انًستغ (2 )C ًٔتانًضرمًٍاخ انر

1يؼادلاذٓا:  ; ; 0x x e y  . 
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 متحانات والمسابقاتلاالديوان الوطني ل                      وزارة التربية الوطنية                            

 2222مايدورة :                                      : شهادة البكالوريا                           امتحان
علوم تجريبيةالشعبة :   

 المدة :                                                         الرياضيات  اختبار في مادة :  

 

 

 4 من 1صفحة 

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين                       

 الموضوع الأول                                                   

 نقاط ( 04)  التمرين الأول:
 لكل سؤال جواب واحد فقط صحيح من بين الأجوبة الثلاثة المقترحة عينه مع التعليل

نعتبر المجموع  (1
n
T : 3حيث 5 2 1ln2 ln2 ln2 ... ln2 n

nT       قيمة
n
T:هي 

2  )أ

1( )

2

n n

   =
n
T           ب(  ( )212 n =

n
T          2 )ج ln( 1)n   =

n
T 

2نعتبر في المجال      المعادلة  : )2
log 2og 3 0x x :حلول المعادلة هي 

    )أ     1 3;S e e        ب(      1 310 ;10S          ج(    310S     

المتتالية 3) nv  كما يلي : معرفة على
1

2
1 ln

n

n

n

e
v x dx

x
e

  

0نضع : 1 2 36...S v v v v      قيمةS:هي 
 S= 1111  )ج                    S=2222  )ب                S=1111     )أ  

 المتتاليتان العدديتان)1 
n
u و nv   المعرفتان بـــ: من أجل كل عدد طبيعيn ،     

0

1

5

3 1

3

n
n

n

u

u
u

u






 

 

و        
1

n
n

n

u
v

u





حتى تكون   ، قيمة    nv    :متتالية هندسية هي 

 = 1  )ج                           =1  )ب              = 1        )أ       
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  بكالوريا :   / عبةالش :مادة في اختبار

 7من  2صفحة 

                                            
 نقاط ( 05:) التمرين الثاني    

نعتبر المتتالية      nU   بـ :   المعرفة على 
0 1 2 1

2 1
0 1

5 25
; ;

n n n
u u u u u

 
    

، nنضع : من أجل كل عدد طبيعي       
1

1

5
nn nv u u


     5وn

n nw u  

برهن ان المتتالية  (1 nv   1هندسية أساسها

5
ثم اكتب  

nv   بدلالةn  .  

لية برهن ان المتتا)أ (2 nw   ثم اكتب  5حسابية أساسها
nw  بدلالةn 

استنتج عبارة )ب
nu   بدلالةn 

>،   nدوم بين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير مع )أ (1
2

0
5n 1 n

u u 

،   nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ( ب
1

1

2
0<

5

n

n
u  ثم استنتجlim n

n
u


 

،    nنضع:   من أجل كل عدد طبيعي )ج
1 2 3 ...n nS u u u u                                   

بين أن :         
1

5 2
0< 1

3 5

n

n
u  

nTو nTالمجموعين  nاحسب  بدلالة  (1  : بحيث
0 1 2

1 2
5 5 5...n n

nT u u u u        
و                                

0 1 2ln ln ln ... lnn nT v v v v       
 نقاط ( 04:)  لتمرين الثالثا

ة أفراد لتمثيلهم في مسابقة دراسي 1اناث أن يشكلوا لجنة تتألف من  6ذكور ،  12يريد تلاميذ قسم مكون من         
    )نفرض أن كل التلاميذ لهم نفس الحظوظ لكي يقع عليهم الاختيار  (

 "أعضاء اللجنة من الجنسيين معا" F:،      "أعضاء اللجنة من نفس الجنس ":  Eالحدثين:ر نعتب .
 .عدد اللجان التي يمكن تشكيلهااحسب أ(  (1

)احسب  (أ )P E و( )P F   احتماليEو F . 
ريد الانضمام الى اللجنة التي تلا  والتي yلميذة، و أخته التxنفترض أنه من بين تلاميذ القسم يوجد التلميذ   )2

 xتضم التلميذ
 معااحسب احتمال أن يكون أعضاء اللجنة من الجنسين  -

en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



  بكالوريا :   / عبةالش :مادة في اختبار

 7من  3صفحة 

 .بها الذي يرفق بكل لجنة عدد التلميذات المتواجدات Xالمتغير العشوائي  )1
)احسب  وXعين قانون الاحتمال  )E X  أمله الرياضياتي.  

 

 نقاط( 7) :التمرين الرابع    
 

بـ:المعرفة على  gالدالة  )     g(x)  1 ²  2  2  xx x e   . 
 .gأدرس تغيرات الدالة .1
)بين أن المعادلة  .2 ) 0g x  حلا وحيدا تقبل 0,35حيث 0,36  ثم استنتج إشارة( )g x. 
)بـ: IRالمعرفة على fالدالة ) ) 1 ( ² 2)e   xf x x x     و ليكن( )fCالمستوى منسوب  تمثيلها البياني

)المتعامد إلى المعلم  , , )o i j  الوحدة(2cm.) 
 .fأدرس تغيرات الدالة .1
)1)بين أن  )أ .2 ) 2 )f e    . 

)عين حصرا لـ  ) ب )f . 
بين أن المستقيم  )أ .3  1ذو المعادلةy x  مستقيم مقارب مائل للمنحنى( )fC. 

)أدرس وضعية المنحنى  )ب )fC  بالنسبة إلى المستقيم . 
)أكتب معادلة للمماس  .4 )T للمنحنى( )fC  0في النقطة ذات الفاصلة 0x . 
)أنشيء كل من  .5 )،( )T  و( )fC على المجال 1; . 
)المعرفة بـ:Fحتى تكون الدالةcوa،bد الحقيقية عين الأعدا )أ .6 ) ( ² ) xF x ax bx c e   دالة أصلية

)للدالة:  ² 2)e xx x  علىIR. 
)المساحةلة أحسب بدلا )ب )A  للحيز المستوي المحدد بـ( )fC  و  و المستقيمين اللذين

xمعـادلتيهـمـا     0وx . 
)2بين أن:  )ج           ) 4 8e 16A e     . 
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  بكالوريا :   / عبةالش :مادة في اختبار

 7من  4صفحة 

 

 

 نقاط( 7) :التمرين الرابع
( g  دالة معرفة على 0;    :2بـ

2

1
( ) 4lng x x x

x
  

  
 

متزايدة على المجال gبين أن الدالة (1 0;  . 
)إشارة  xثم حدد حسب قيم  g(1)احسب  (2 )g x. 

 ( f  دالة معرفة على 0;   :بـ 
22

2

1 1
( ) ln

4 4
f x x x

x
  

 
 

 fC    :2تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد حيثi j cm   
limبين أن:  (1 ( )

x
f x


   

من xاثبت أنه من أجل كل (2 0;  :1
( )f x f

x

 
  

 
ج ثم استنت  

0

lim ( )
x

f x




  . 

من xبين أنه من أجل كل (1 0; :( )
'( )

2

g x
f x

x
  ثم شكل جدول تغيراتf . 

المعرفة على hأ ـــــ بين أن الدالة (1 0; :بـ  ( ) ( )h x f x x  متناقصة تماما على المجال 0;1 . 
)ب ــــ بين أن المعادلة     )f x x تقبل في المجال 0,54;0,56 حلا وحيدا . ثم فسر النتيجة بيانيا 
نشئ المنحنىأ (5 fC . 
lnxأ ـــ بين أن الدالة (6 x x x  هي دالة أصلية للدالةlnx x على المجال 0; . 

مساحة الحيز المستوي المحدد بـ 2cmب ـــ احسب بـ    fC :والمستقيمات التي معادلاتها 
          0y  ، 1x   وx e 
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  بكالوريا :   / عبةالش :مادة في اختبار

 7من  5صفحة 

 

 الموضـــــــــــــــوع الثاني
 نقاط( 4) التمرين الأول:

 ت الثلاثة في كل حالة من الحالات التالية مع التبرير: عين الاقتراح الصحيح الوحيد من بين الاقتراحا   
العدد الحقيقي: nنعتبر من أجل كل عدد طبيعي (1   

2022 2022

ln 1 ln 1a n n n n        
2022aأ(                            0  (بa                         ج) a n 

إذا كانت الأعداد (2 21 e، 2 4e e  و فإن: هندسيةمتتالية تشكل حدودا متعاقبة ل 
 أ(         41 e                ب)  2 6e e                ج)  4 6e e   

)بـ:المعرفة على fلتكن الدالة (1 )
1

x

x

e
f x

e



على المجال f. القيمة المتوسطة للدالة   0;1 :هي 

1أ(            
ln

2

e
m

 
  

 
1  (ب           

ln
2

e
m


            1 (ج

ln
2

e
m

 
  

 
 

منشورفي  10xمعامل (1 
12

2 x      :264 (ج            263 (ب       262أ( هو 

 نقاط( 5) :ثانيالتمرين ال
1و ثلاث كريات خضراء تحمل الرقم  يحوي كيس على أربع كريات حمراء تحمل الرقم         بيضاوين  و كريتين

 بيعي غير معدوم . الكريات متماثلة ولا نميز بينها عند اللمس .عدد ط ، حيث  1تحملان الرقم 
 نسحب عشوائيا من الكيس ثلاث كريات في آن واحد .

"الحصول على ثلاث كريات تحمل نفس  B" الحصول على كرية بيضاء على الأكثر" ،  Aنعتبر الحوادث التالية : 
1" الحصول على كريتين بالضبط تحملان الرقم  Cعدد" و ال . " 
 .Cو  A  ،Bأحسب إحتمال كل من الحوادث  أ( (1

 مل ألوان العلم الوطني ؟ ما هو احتمال الحصول على ثلاث كريات تح (ب
المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب مجموع الأرقام الظاهرة على الكريات الحمراء المسحوبة والذي يأخذ  Xليكن  (2

 إذا لم يتم سحب أي كرية حمراء . 0القيمة 
هي  Xبرر أن القيم الممكنة لـ  (أ 0, ,2 ,3   . ثم عرف قانون احتماله 
الأمل الرياضياتي  أحسب بدلالة  (ب E X  للمتغير العشوائيX . 
  ها من أجلالتي   عين قيمة  (ج  1 2E X       
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  بكالوريا :   / عبةالش :مادة في اختبار

 7من  6صفحة 

                                                                                                         
 نقاط( 4) :مرين الثالثالت

متتاليةال nu 0حدها الأول بمعرفة علىu  :1بحيث

1 3

2
n n

n

u u
u



 
  

 
0و    > 3u 

:من nمن أجل كلأ. اثبت أنه  )1 
2

1

1
3 3

2
n n

n

u u
u

    . 

3nu : من nمن أجل كلبرهن بالتراجع أنه ب.     . 
استنتج أن المتتاليةج.      nu متقاربة. 

متتاليةال  )2 nv 3ـــ : بمعرفة على
ln

3

n
n

n

u
v

u

 
    

  

:من nمن أجل كلاثبت أنه  .أ 
2

1

1
3 3

2
n n

n

u u
u

    . 

برهن أن المتتالية .ب nv  ثم استنتج عبارة  2هندسية  أساسهاnv 0بدلالةu وn. 
limأثبت أن  :ج ـــ

n
n

v ثم احسب ،lim
n

n

u. 

     :من nأجل كلنضع : من  )1

0 1 2

0 1 2

3 3 3 3
...

3 3 3 3

n
n

n

S
u u u u

u u u u
  

     :من nأجل كلأثبت أنه من  -

1 0

0

- 3
2 1

3
lnn

n

u

u
S e 

 
 نقاط( 7) :التمرين الرابع

( الدالةhمعرفة على 0;  :2بـln
( ) 1

x
h x

x
 

 
 وبجدول تغيراتها المقابل:

)بين أن المعادلة    (1 ) 0h x    تقبل حلا وحيدا
>0.7يحقق:   < 0.8                                                       

)إشارة  xاستنتج حسب قيم   (1 )h x  
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  بكالوريا :   / عبةالش :مادة في اختبار

 7من  7صفحة 

               
 (  الدالةg معرفة على 0;   :بـln

( ) 1
x

g x
x

          
 

 

 gC    تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد متجانس ; ;o і ј  
)أ. احسب  (7 )g x   من أجل كلx   من 0;                     

 .gالدالةاتجاه تغير  ب.استنتج
limأ. احسب   (8 ( )

x
g x



ثم  
0

lim ( )
x

g x




  
 ب. فسر النتيجتين  بيانيا  . 

   .   gشكل جدول تغيرات (ج
( الدالةf معرفة على 0; :2بـ

ln
( ) ( )

x
f x g x

x

 
   

 
  

 fC   .تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى المعلم السابق 
من xأ ـــــ بين أنه من أجل كل (1 0;   :'( ) ( ) ( )f x g x h x    .  

 .  fالدالةاتجاه تغير  استنتجب ــــ          
limأ. يين أن:  (2 ( )

x
f x


      ثم احسب

0

lim ( )
x

f x




  . 
 ب. فسر النتيجتين  بيانيا   

3 ج . برهن أن:
( )

4
f  شكل جدول تغيرات ،f . 

بين أن : أ. )1 gC و fC  لهما مماس مشترك T. اكتب معادلة له ،  
احسب    .ب lim ( ) ( )

x
f x g x


   هذه النتيجة. ثم فسر بيانيا 

. ادرس وضعية ج fC     بالنسبة gC . 
( أنشئ بدقة المماس 1 T   ثم fC  و gC .في نفس المعلم السابق 
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A 𝑦 − 𝑦′ = 1𝑦(0) = 𝑒

/ 𝑦 = 𝑒𝑥+1/ 𝑦 = 𝑒𝑥+1 − 𝑒𝑥 + 1/ 𝑦 = 𝑒𝑥+1 + 1

B 𝐴
−

= 
1

1

xA xe dx

/ 𝐴 = 2𝑒−1/ 𝐴 = 2𝑒/ 𝐴 = 2 + 𝑒

C 𝑒𝑥 − √𝑒𝑥−1 = 0

/ 𝑆 ∈ {−1; 1}/ 𝑆 ∈ {0}/ 𝑆 ∈ {−1}

−112111

22−1−1

𝐴

𝐵

𝐶

A 𝐴𝐵𝐶 

B 

 

C 𝑋 

/ ( )
79

2
120

p X = =𝑋 

/ 𝐸(𝑋)𝑃(𝑋2 − 2𝑋 ≥ 3) 
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(𝑢𝑛)ℕ𝑢0 = 3𝑛 ∈ ℕ
1

3
8 1

2
n

n

u
u

+

 
= − 

+ 

A 𝑛 ∈ ℕ2 < 𝑢𝑛 < 4 

B (𝑢𝑛) 

C 𝑛( )1

4
4 4

5
n nu u+−  − 

D 
4

0 4
5

n

nu
 

 −   
 

𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(𝑢𝑛) 

E 𝑛
4

2

n
n

n

u
v

u

−
=

−
 

/ (𝑣𝑛) 

/ 𝑣𝑛𝑛𝑢𝑛𝑛 

/ 𝑛𝑆𝑛𝑆𝑛 = 𝑣0 + 𝑣1 + 𝑣2 +⋯+ 𝑣𝑛

I) 𝑔 ]0;+∞[𝑔(𝑥) = −1 + 𝑥 + 2 ln 𝑥 

A 𝑔 

B 𝑔(1)𝑔(𝑥)𝑥]0; +∞[ 

II) 𝑓]0; +∞[( )
( )1 2 lnx x

f x
x

− + −
= (𝐶𝑓)

( ); ,O i j1𝑐𝑚 

A 𝑙𝑖𝑚
𝑥
>
→0

 𝑓(𝑥)𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

 𝑓(𝑥) 

B 𝑥 ]0;+∞[( )
( )
2

'
g x

f x
x

=

𝑓 

C (Γ)𝑥 ⟼ ln 𝑥 ]0;+∞ [ 

/ 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(𝑓(𝑥) − ln 𝑥) 

/  (𝐶𝑓)(Γ) 

D  (𝐶𝑓)𝛼𝛽

0.5 < 𝛼 < 0.62.9 < 𝛽 < 3 

E (Γ) (𝐶𝑓) 

F 𝐴(𝐶𝑓)(Γ)𝑥 = 1𝑥 = 𝑒
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I) 𝑓ℝ𝑓(𝑥) = (𝑎𝑥 + 𝑏)𝑒−𝑥 + 𝑐𝑎𝑏𝑐

(𝐶𝑓)( ); ,O i j1𝑐𝑚 

- 𝑎𝑏𝑐

II) 𝑎 = 𝑏 = 𝑐 = 1 

A 𝑥 ⟼ (𝑥 + 1)𝑒−𝑥ℝ

−1 

B 𝐴 = (𝑒 − 1)𝑐𝑚2𝐴(𝐶𝑓)

𝑥 = −1𝑥 = 0

𝐴

𝐵

A 𝐴𝐵 

B  

C  

D 𝑋 

/ 𝑋 

/ 𝐸(𝑋)𝐸(1443𝑋 + 2022) 
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I) 𝑓[1; +∞[( )
2

2 1

x
f x

x
=

−
 

A 𝑓 

B 𝑥 ≥ 1𝑓(𝑥) ≥ 1 

II) (𝑢𝑛)ℕ𝑢0 = 2𝑛 ∈ ℕ𝑢𝑛+1 = 𝑓(𝑢𝑛) 

A 𝑛𝑢𝑛 ≥ 1 

B (𝑢𝑛) 

C 𝑛
1n

n

n

u
v

u

−
=( )lnn nw v=

(𝑤𝑛)2𝑤0

𝑛𝑤𝑛𝑛𝑣𝑛 

D 𝑢𝑛𝑛(𝑢𝑛) 

E 𝑛𝑆𝑛𝑆𝑛 = 𝑤0 + 𝑤1 +⋯+𝑤𝑛

𝑛𝑃𝑛𝑃𝑛 = 𝑣0 × 𝑣1 × …× 𝑣𝑛 

I) 𝑔ℝ𝑔(𝑥) = (1 − 𝑥)𝑒2−𝑥 + 1 

A 𝑔 

B 𝑥ℝ𝑔(𝑥) ≥ 0 

II) 𝑓ℝ𝑓(𝑥) = 𝑥 − 2 + 𝑥𝑒2−𝑥(𝐶𝑓)

( ); ,O i j1𝑐𝑚 

A 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) 

B 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − (𝑥 − 2)]

(𝐶𝑓)(Δ)(Δ): 𝑦 = 𝑥 − 2 

C 𝑥 ∈ ℝ𝑓′(𝑥) = 𝑔(𝑥)

𝑓 

D 𝑓(𝑥) = 0𝛼]0.31; 0.32[ 

E (𝐶𝑓) 

F (𝐶𝑓)(𝑇)(Δ) 

G (𝑇)(Δ)(𝐶𝑓) 

H 𝑚𝑓(𝑥) = 𝑥 + 𝑚 
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♦

A 𝑦 − 𝑦′ = 1𝑦(0) = 𝑒𝑦 = 𝑒𝑥+1 − 𝑒𝑥 + 1

𝑦 − 𝑦′ = 1 ⟹ 𝑦′ = 𝑦 − 1 ⟹ 𝑦 = 𝐶𝑒𝑥 −
−1

1
⟹ 𝐶𝑒𝑥 + 1

𝑦(0) = 𝑒 ⟹ 𝐶𝑒0 + 1 = 𝑒 ⟹ 𝐶 = 𝑒 − 1 

𝑦 = (𝑒 − 1)𝑒𝑥 + 1 ⟹ 𝑦 = 𝑒𝑥+1 − 𝑒𝑥 + 1

B 𝐴𝐴 = ∫ (𝑥𝑒𝑥)𝑑𝑥
1

−1
𝐴 = 2𝑒−1 

𝐴 = ∫ (𝑥𝑒𝑥)𝑑𝑥
1

−1

𝑢(𝑥) = 𝑥𝑣′(𝑥) = 𝑒𝑥

𝑢′(𝑥) = 1𝑣(𝑥) = 𝑒𝑥

𝐴 = ∫ (𝑥𝑒𝑥)𝑑𝑥
1

−1

= [𝑥𝑒𝑥]−1
1 −∫ 𝑒𝑥𝑑𝑥

1

−1

= [𝑥𝑒𝑥 − 𝑒𝑥]−1
1 = 2𝑒−1

C 𝑒𝑥 − √𝑒𝑥−1 = 0𝑆 ∈ {−1}

𝑒𝑥 − √𝑒𝑥−1 = 0 ⟹ 𝑒𝑥 = √𝑒𝑥−1⟹ 𝑒2𝑥 = 𝑒𝑥−1⟹ 2𝑥 = 𝑥 − 1 ⟹ 𝑥 = −1

♦

A 𝐴𝐵𝐶 

𝑝(𝐴) =
𝐶3
1𝐶5
1𝐶2
1

𝐶10
3 =

3 × 5 × 2

120
=
1

4

𝑝(𝐵) =
𝐶2
1𝐶8
2 + 𝐶2

2𝐶8
1

𝐶10
3 =

2 × 28 + 1 × 8

120
=
8

15
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𝑝(𝐶) =
𝐶3
2𝐶3
1

𝐶10
3 =

3 × 3

120
=
3

40

B  

𝑝𝐶(𝐴) =
𝑝(𝐴 ∩ 𝐶)

𝑝(𝐶)
=

𝐶2
1𝐶2
1𝐶1
1

𝐶10
3

3
40

=

2 × 2 × 1
120
3
40

=
4

9

C 𝑝(𝑋 = 2) =
79

120
 

𝑝(𝑋 = 2) =
𝐶3
2𝐶7
1 + 𝐶5

2𝐶5
1 + 𝐶2

2𝐶8
1

𝐶10
3 =

79

120

- 𝑋

𝑋(Ω) = {1; 2; 3}

𝑝(𝑋 = 1) =
𝐶3
3 + 𝐶5

3

𝐶10
3 =

11

120
 

𝑝(𝑋 = 2) =
79

120

𝑝(𝑋 = 3) =
𝐶3
1𝐶5
1𝐶2
1

𝐶10
3 =

30

120

321𝑥𝑖
30

120

79

120

11

120
𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖)

𝐸(𝑋) 

𝐸(𝑋) = 1
11

179
+ 2

79

120
+ 3

30

120
=
259

120

• 𝑃(𝑋2 − 2𝑋 ≥ 3)

𝑃(𝑋2 − 2𝑋 ≥ 3) = 𝑃(𝑋2 − 2𝑋 − 3 ≥ 0) = 𝑃((𝑋 + 1)(𝑋 − 3) ≥ 0)

+∞3−1−∞𝑋
+0−0+(𝑋 + 1)(𝑋 − 3)

𝑃(𝑋2 − 2𝑋 ≥ 3) = 𝑃(𝑋 = 3) =
30

120

♦

A 𝑛 ∈ ℕ2 < 𝑢𝑛 ≤ 4 

2 < 𝑢𝑛 < 4…𝑃(𝑛) 

 2 < 𝑢0 < 42 < 3 < 4𝑃(𝑛)𝑛 = 0

2 < 𝑢𝑛 < 42 < 𝑢𝑛+1 < 4

2 < 𝑢𝑛 < 4 ⟹ 4 < 𝑢𝑛 + 2 < 6 ⟹
1

6
≤

1

𝑢𝑛 + 2
<
1

4
⟹ −

3

4
< −

3

𝑢𝑛 + 2
< −

1

2
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⟹
1

4
< 1 −

3

𝑢𝑛 + 2
<
1

2
⟹ 2 < 8(1 −

3

𝑢𝑛 + 2
) < 4 ⟹ 2 < 𝑢𝑛+1 < 4

𝑃(𝑛)

B (𝑢𝑛) 

𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 = 8(1 −
3

𝑢𝑛 + 2
) − 𝑢𝑛 =

−(𝑢𝑛)
2 + 6𝑢𝑛 − 8

𝑢𝑛 + 2
=
−(𝑢𝑛 − 2)(𝑢𝑛 − 4)

𝑢𝑛 + 2

2 < 𝑢𝑛 < 40 < 𝑢𝑛 − 2 < 2

2 < 𝑢𝑛 < 4−2 < 𝑢𝑛 − 4 < 0

2 < 𝑢𝑛 < 44 < 𝑢𝑛 + 2 < 6

( )( )2 4
0

2

n n

n

u u

u

− − −


+
(𝑢𝑛)

(𝑢𝑛)4

C 𝑛4 − 𝑢𝑛+1 ≤
4

5
(4 − 𝑢𝑛) 

4 − 𝑢𝑛+1 = 4 − 8 (1 −
3

𝑢𝑛 + 2
) ⟹ 4 − 𝑢𝑛+1 =

4(4 − 𝑢𝑛)

𝑢𝑛 + 2

(𝑢𝑛)𝑢0 = 3

𝑢𝑛 ≥ 3 ⟹ 𝑢𝑛 + 2 ≥ 5 ⟹
1

𝑢𝑛 + 2
≤
1

5
⟹

1

𝑢𝑛 + 2
≤
1

5
⟹
4(4 − 𝑢𝑛)

𝑢𝑛 + 2
≤
4(4 − 𝑢𝑛)

5
 

⟹ 4− 𝑢𝑛+1 ≤
4

5
(4 − 𝑢𝑛)

D 0 < 4 − 𝑢𝑛 ≤ (
4

5
)
𝑛

 

( )1

4
4 4

5
n nu u+−  −

 

{
  
 

  
 4 − 𝑢1 ≤

4

5
(4 − 𝑢0)

4 − 𝑢2 ≤
4

5
(4 − 𝑢1)

⋮

4 − 𝑢𝑛 ≤
4

5
(4 − 𝑢𝑛−1)

(4 − 𝑢1) × (4 − 𝑢2) × …× (4 − 𝑢𝑛) ≤
4

5
(4 − 𝑢0)

4

5
(4 − 𝑢1) × …×

4

5
(4 − 𝑢𝑛−1)

4 − 𝑢𝑛 ≤ (
4

5
)
𝑛

(4 − 𝑢0) ⟹ 4 − 𝑢𝑛 ≤ (
4

5
)
𝑛

…(∗)

𝑢𝑛 < 4 ⟹ −4 < −𝑢𝑛⟹ 0 < 4 − 𝑢𝑛…(∗∗) 

(∗)(∗∗)

0 < 4 − 𝑢𝑛 ≤ (
4

5
)
𝑛
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• 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(𝑢𝑛)

0 < 4 − 𝑢𝑛 ≤ (
4

5
)
𝑛

⟹ 0 < 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(4 − 𝑢𝑛) ≤ 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(
4

5
)
𝑛

 

⟹ 0 < 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(4 − 𝑢𝑛) ≤ 0 

𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(4 − 𝑢𝑛) = 0

𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(𝑢𝑛) = 4

E  
(𝑣𝑛) 

𝑣𝑛+1 =
𝑢𝑛+1 − 4

𝑢𝑛+1 − 2
=
8 (1 −

3
𝑢𝑛 + 2

) − 4

8 (1 −
3

𝑢𝑛 + 2
) − 2

=
4𝑢𝑛 − 16

6𝑢𝑛 − 12
=
4(𝑢𝑛 − 4)

6(𝑢𝑛 − 2)
=
2

3
𝑣𝑛

𝑣0 =
𝑢0 − 4

𝑢0 − 2
= −1

𝑣𝑛𝑛

𝑣𝑛 = −(
2

3
)
𝑛

- 𝑢𝑛𝑛

𝑣𝑛 =
𝑢𝑛 − 4

𝑢𝑛 − 2
⟹ 𝑣𝑛𝑢𝑛 − 2𝑣𝑛 − 𝑢𝑛 = −4 ⟹ 𝑢𝑛(𝑣𝑛 − 1) = −4 + 2𝑣𝑛 

⟹ 𝑢𝑛 = 2
𝑣𝑛 − 2

𝑣𝑛 − 1
⟹ 𝑢𝑛 = 2

(
2
3
)
𝑛

+ 2

(
2
3
)
𝑛

+ 1

𝑛𝑆𝑛

𝑢𝑛 = 2
𝑣𝑛 − 2

𝑣𝑛 − 1
= 2

𝑣𝑛 − 1 − 1

𝑣𝑛 − 1
= 2 (1 −

1

𝑣𝑛 − 1
)

𝑆𝑛 = 𝑣0 + 𝑣1 + 𝑣2 +⋯+ 𝑣𝑛 = −
1 − (

2
3
)
𝑛+1

1 −
2
3

= 3((
2

3
)
𝑛+1

− 1)

♦

I)  
A 𝑔 

𝑔′(𝑥) = 1 + 2
1

𝑥
=
𝑥 + 2

𝑥
𝑔′(𝑥) > 0𝑥 ∈ ℝ+

∗𝑔ℝ+
∗

B 𝑔(1) 
𝑔(1) = −1 + 1 + 2 ln 1 = 0

- 𝑔(𝑥) 

𝑔 ]0;+∞[𝑔(1) = 0
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+∞10𝑥
+0−𝑔(𝑥)

II)  
A 𝑙𝑖𝑚

𝑥
>
→0

 𝑓(𝑥) 

𝑙𝑖𝑚
𝑥
>
→0

 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥
>
→0

 (
−1 + 𝑥 𝑙𝑛 𝑥⏞  

0

− 2 𝑙𝑛 𝑥

𝑥
) = +∞

(𝐶𝑓)+∞𝑥 = 0

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

 𝑓(𝑥) 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(−
1

𝑥
+ ln 𝑥 − 2

ln 𝑥

𝑥
) = +∞

B 𝑥 ]0;+∞[𝑓′(𝑥) =
𝑔(𝑥)

𝑥2
 

𝑓′(𝑥) =
(ln 𝑥 +

𝑥 − 2
𝑥
) 𝑥 − (−1 + (𝑥 − 2) 𝑙𝑛 𝑥)

𝑥2
=
𝑥 − 1 + 2 𝑙𝑛 𝑥

𝑥2
=
𝑔(𝑥)

𝑥2

𝑓 

𝑥2 > 0𝑓′(𝑥)𝑔(𝑥)

- 𝑓

+∞10𝑥
+0−𝑓′(𝑥)

+∞ +∞

𝑓(𝑥)  

 −1

C 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(𝑓(𝑥) − ln 𝑥) 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(𝑓(𝑥) − ln 𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(
−1 + (𝑥 − 2) 𝑙𝑛 𝑥

𝑥
− 𝑙𝑛 𝑥)

= 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(−
1

𝑥
+ ln 𝑥 − 2

ln 𝑥

𝑥
− 𝑙𝑛 𝑥) 

= 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(−
1

𝑥
− 2

ln 𝑥

𝑥
) = 0

(𝐶𝑓)(Γ)+∞

 (𝐶𝑓)(Γ) 

𝑓(𝑥) − ln 𝑥 = 0 ⟹ −
1

𝑥
−
2ln 𝑥

𝑥
= 0 ⟹ −1 − 2 ln 𝑥 = 0 

⟹ ln𝑥 = −
1

2
⟹ 𝑥 = 𝑒−

1
2

+∞𝑒−
1
20𝑥

−0+𝑓(𝑥) − ln 𝑥

• (𝐶𝑓)(Γ)𝑥 ∈ ]0; 𝑒−
1

2[

• (𝐶𝑓)(Γ)𝑥 = 𝑒−
1

2

• (𝐶𝑓)(Γ)𝑥 ∈ ]𝑒−
1

2; +∞[
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D (𝐶𝑓) 

𝑓 (𝐶𝑓)

- 0.5 < 𝛼 < 0.62.9 < 𝛽 < 3 

𝑓(0.6) × 𝑓(0.5) < 0𝑓(0.6) ≈ −0.47𝑓(0.5) ≈ 0.08

𝑓(𝑥) = 0𝛼

]0.5; 0.6[

𝑓(2.9) × 𝑓(3) < 0𝑓(3) ≈ 0.03𝑓(2.9) ≈ −0.01

𝑓(𝑥) = 0𝛽]2.9; 3[

E (Γ) (𝐶𝑓) 

F 𝐴 

𝐴 = ∫ (ln 𝑥 − 𝑓(𝑥))𝑑𝑥
𝑒

1

= ∫ (
1

𝑥
+ 2

1

𝑥
ln 𝑥) 𝑑𝑥

𝑒

1

= [ln 𝑥 + 2
(ln 𝑥)2

2
]
1

𝑒

 

= [ln 𝑥 + (ln 𝑥)2]1
𝑒 = 2 𝑐𝑚2

♥♥
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♦

I) 𝑎𝑏𝑐 

 {

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 1

𝑓(0) = 2

𝑓′(0) = 0

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 1 ⟹ 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

((𝑎𝑥 + 𝑏)𝑒−𝑥 + 𝑐) = 1 ⟹ 𝑐 = 1

𝑓(0) = 0 ⟹ (𝑎(0) + 𝑏)𝑒−(0) + 𝑐 = 2 ⟹ 𝑏 + 𝑐 = 2 ⟹ 𝑏 = 1

𝑓′(𝑥) = 𝑎𝑒−𝑥 − (𝑎𝑥 + 𝑏)𝑒−𝑥 = (𝑎 − 𝑏 − 𝑎𝑥)𝑒−𝑥

𝑓′(0) = 0 ⟹ (𝑎 − 𝑏 − 𝑎(0))𝑒−(0) = 0 ⟹ 𝑎 − 𝑏 = 0 ⟹ 𝑎 = 𝑏 ⟹ 𝑎 = 1

II)  
A 𝑓 

𝑔(𝑥) = (𝑥 + 1)𝑒−𝑥

𝑢(𝑥) = 𝑡 + 1𝑣′(𝑡) = 𝑒−𝑡

𝑢′(𝑡) = 1𝑣(𝑡) = −𝑒−𝑡

𝐺(𝑥) = ∫ (𝑡 + 1)𝑒−𝑡𝑑𝑡
𝑥

−1

= [−(𝑡 + 1)𝑒−𝑡]−1
𝑥 −∫ −𝑒−𝑡𝑑𝑡

𝑥

−1

 

= [−(𝑡 + 1)𝑒−𝑡]−1
𝑥 − [𝑒−𝑡]−1

𝑥 = [−(𝑡 + 2)𝑒−𝑡]−1
𝑥 = −(𝑥 + 2)𝑒−𝑥 + 𝑒

B 𝐴 = 𝑒 − 2

𝐴 = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
0

−1

= ∫ ((𝑥 + 1)𝑒−𝑥 + 1)𝑑𝑥
0

−1

= ∫ (𝑥 + 1)𝑒−𝑥𝑑𝑥
0

−1

+∫ 𝑑𝑥
0

−1

 

= [−(𝑥 + 2)𝑒−𝑥]−1
0 + [𝑥]−1

0 = [−(𝑥 + 2)𝑒−𝑥 + 𝑥]−1
0  

= (𝑒 − 1)  𝑐𝑚2

♦

A 𝐴𝐵 

𝑝(𝐴) =
𝐴3
2 + 𝐴4

2 + 𝐴2
2

𝐴9
2 =

20

72
=
5

18
 

𝑝(𝐵) =
𝐴4
1𝐴8
1

𝐴9
2 =

32

72
=
4

9

B  

𝑝(𝐶) = 1 − 𝑃(𝐴) = 1 −
20

72
=
52

72
=
13

18
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C  

𝑝𝐵(𝐴) =
𝑝(𝐴 ∩ 𝐵)

𝑝(𝐵)
=

𝐴4
2

𝐴9
2

32
72

=

12
72
32
72

=
3

8

D  
𝑋 

𝑋(Ω) = {0; 1; 2}

𝑝(𝑋 = 0) =
𝐴5
2

𝐴9
2 =

20

72
=
5

18
 

𝑝(𝑋 = 1) =
2𝐴4
1𝐴5
1

𝐴9
2 =

40

72
=
5

9
 

𝑝(𝑋 = 2) =
𝐴4
2

𝐴9
2 =

12

72
=
1

6

210𝑥𝑖
12

72

40

72

20

72
𝑝(𝑋 = 𝑥𝑖)

𝐸(𝑋) 

𝐸(𝑋) = 0
20

72
+ 1

40

72
+ 2

12

72
=
8

9
• 𝐸(1443𝑋 + 2022) 

𝐸(1443𝑋 + 2022) = 1443𝐸(𝑋) + 2022 =
9914

3

♦

I)  
A 𝑓 

𝑓′(𝑥) =
2𝑥(2𝑥 − 1) − 2𝑥2

(2𝑥 − 1)2
=
2𝑥(𝑥 − 1)

(2𝑥 − 1)2
> 0

𝑓[1; +∞[

+∞1𝑥
+𝑓′(𝑥)

+∞

𝑓(𝑥)

1

B 𝑥 ≥ 1𝑓(𝑥) ≥ 1 

𝑓𝑓(𝑥) ≥ 1

II)  
A 𝑛𝑢𝑛 ≥ 1 

𝑢𝑛 ≥ 1…𝑃(𝑛)

𝑢0 ≥ 12 ≥ 1𝑃(𝑛)𝑛 = 0

𝑢𝑛 ≥ 1𝑢𝑛+1 ≥ 1
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𝑢𝑛 ≥ 1

𝑓[1; +∞[

𝑢𝑛 ≥ 1 ⟹ 𝑓(𝑢𝑛) ≥ 𝑓(1) ⟹ 𝑢𝑛+1 ≥ 1

𝑃(𝑛)𝑛 ∈ ℕ

B (𝑢𝑛) 

𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 =
(𝑢𝑛)

2

2𝑢𝑛 − 1
− 𝑢𝑛 =

−(𝑢𝑛)
2 + 𝑢𝑛

2𝑢𝑛 − 1
=
𝑢𝑛(1 − 𝑢𝑛)

2𝑢𝑛 − 1

𝑢𝑛 ≥ 11 − 𝑢𝑛 ≤ 0

𝑢𝑛 ≥ 12𝑢𝑛 − 1 ≥ 1

𝑢𝑛(1 − 𝑢𝑛)

2𝑢𝑛 − 1
< 0

(𝑢𝑛)

(𝑢𝑛)1

C  
(𝑤𝑛)2𝑤0

𝑤𝑛+1 = ln(𝑣𝑛+1) = ln (
𝑢𝑛+1 − 1

𝑢𝑛+1
) = ln(

(𝑢𝑛)
2

2𝑢𝑛 − 1
− 1

(𝑢𝑛)
2

2𝑢𝑛 − 1

) = ln (
(𝑢𝑛)

2 − 2𝑢𝑛 + 1

(𝑢𝑛)
2

) 

= ln (
(𝑢𝑛 − 1)

2

(𝑢𝑛)
2
) = 2 ln (

𝑢𝑛 − 1

𝑢𝑛
) = 2 ln(𝑣𝑛) = 2𝑤𝑛

( )0 0

1
ln ln

2
w v

 
= =  

 

(𝑣𝑛)2− ln 2

𝑛𝑤𝑛 

𝑤𝑛 = ln (
1

2
) × (2)𝑛 = ln ((

1

2
)
2𝑛

)

• 𝑛𝑣𝑛 

𝑤𝑛 = ln(𝑣𝑛) ⟹ 𝑒𝑤𝑛 = 𝑣𝑛⟹ 𝑣𝑛 = 𝑒
ln((

1
2
)
2𝑛

)
⟹ 𝑣𝑛 = (

1

2
)
2𝑛

D 𝑢𝑛𝑛 

𝑣𝑛 =
𝑢𝑛 − 1

𝑢𝑛
⟹ 𝑣𝑛𝑢𝑛 = 𝑢𝑛 − 1 ⟹ 𝑢𝑛 =

1

1 − 𝑣𝑛
⟹ 𝑢𝑛 =

1

1 − (
1
2
)
2𝑛

• (𝑢𝑛) 

𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(𝑢𝑛) = 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

(
1

1 − (
1
2
)
2𝑛
) = 1
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2
1

lim 0
2

n

n→

  
  =    

(−1 <
1

2
< 1)

E  
𝑛𝑆𝑛 

𝑆𝑛 = 𝑤0 + 𝑤1 +⋯+ 𝑤𝑛 = ln (
1

2
)(
1 − 2𝑛+1

1 − 2
) = ln(2) (1 − 2𝑛+1)

𝑛𝑃𝑛 

𝑃𝑛 = 𝑣0 × 𝑣1 × …× 𝑣𝑛 = 𝑒
𝑤0 × 𝑒𝑤1 × …× 𝑒𝑤𝑛 = 𝑒𝑤0+𝑤1+⋯+𝑤𝑛 = 𝑒𝑆𝑛 = 𝑒ln(2)(1−2

𝑛+1) 

= 2(1−2
𝑛+1)

♦

I)  
A 𝑔 

-  
• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑔(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(𝑒−𝑥𝑒2 − 𝑥𝑒−𝑥𝑒2 + 1) = 1 

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑔(𝑥) = +∞

- 

𝑔′(𝑥) = −𝑒2−𝑥 − (1 − 𝑥)𝑒2−𝑥 = (𝑥 − 2)𝑒2−𝑥

𝑒2−𝑥 > 0g′(𝑥)𝑥 − 2

𝑥 − 2 = 0 ⟹ 𝑥 = 2

- 

+∞2−∞𝑥
+0−𝑔′(𝑥)

1+∞

𝑔(𝑥)

0

B 𝑥ℝ𝑔(𝑥) ≥ 0 

𝑔𝑔(𝑥) ≥ 0𝑔

II)  
A 𝑙𝑖𝑚

𝑥→+∞
𝑓(𝑥)𝑙𝑖𝑚

𝑥→−∞
𝑓(𝑥) 

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(𝑥 − 2 − (−𝑥)𝑒−𝑥𝑒2) = +∞

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = −∞

B 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − (𝑥 + 2)] 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − (𝑥 + 2)] = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

[𝑥𝑒2−𝑥] = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

[−(−𝑥)𝑒−𝑥𝑒2] = 0

(𝐶𝑓)+∞𝑦 = 𝑥 + 2

(𝐶𝑓)(Δ)

𝑓(𝑥) − (𝑥 + 2) = 𝑥𝑒2−𝑥

𝑒2−𝑥 > 0𝑥

+∞0−∞𝑥
+0−𝑔′(𝑥)
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- (𝐶𝑓)(Δ)𝑥 ∈ ]−∞; 0[

- (𝐶𝑓)(Δ)𝑥 = 0

- (𝐶𝑓)(Δ)𝑥 ∈ ]0;+∞[

C 𝑥 ∈ ℝ𝑓′(𝑥) = 𝑔(𝑥) 
𝑓′(𝑥) = 1 + 𝑒2−𝑥 − 𝑥𝑒2−𝑥 = (1 − 𝑥)𝑒2−𝑥 + 1 = 𝑔(𝑥)

𝑓

𝑓′(𝑥)𝑔(𝑥)

+∞−∞𝑥

+𝑓′(𝑥)

+∞

𝑓(𝑥)

−∞

D 𝑓(𝑥) = 0𝛼]0.31; 0.32[ 

𝑓ℝ

𝑓(0.31) × 𝑓(0.32) < 0𝑓(0.31) ≈ −0.01𝑓(0.32) ≈ 0.04

𝑓(𝑥) = 0𝛼

]0.31; 0.32[

E (𝐶𝑓) 

𝑓′(𝑥) = 𝑔(𝑥)

𝑓′′(𝑥) = 𝑔′(𝑥)

𝑓′′(𝑥)𝑔′(𝑥)

+∞2−∞𝑥
+0−𝑓′′(𝑥)

𝑥 = 2

(𝐶𝑓)Ω(2; 𝑓(2))Ω(2; 2)

F (𝐶𝑓)(𝑇)(Δ) 
𝑓′(𝑎) = 1 ⟹ (1 − 𝑎)𝑒2−𝑎 + 1 = 1 ⟹ (1 − 𝑎)𝑒2−𝑎 = 0 ⟹ 1 − 𝑎 = 0 ⟹ 𝑎 = 1

(𝐶𝑓)(Δ)𝑥 = 1

- (𝑇):

(𝑇): 𝑦 = 𝑓′(1)(𝑥 − 1) + 𝑓(1) = 𝑥 + 𝑒 − 2

G (𝑇)(Δ)(𝐶𝑓) 
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H  

𝑓(𝑥) = 𝑥 + 𝑚(𝐶𝑓)

𝑦𝑚 = 𝑥 +𝑚

𝑚 < −2

𝑚 = −2

−2 < 𝑚 < 𝑒 − 2

𝑚 = 𝑒 − 2𝑥 = 1

𝑚 > 𝑒 − 2
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


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2 0 4 6 2 6 0 8 1 2 0 1 8

الʵعॻʮة الʸǻʗقʙاॻʟة الʚʱائȂʙة الʸʱهʦرȂة
الʴʸاǺقات و للامʲʯانات الʟʦʹي الʗیʦان الॻʹʟʦة الॻȁʙʯة وزارة
الॻʹʸعة ولاǻة الʮȂʙʱʯي الȜॺالʦرȂا امʲʯـان
2022 ȏما : دورة تॻʮȂʙʱة علʦم : الॺɹʵة

د 30 و سا 03: الʗʸة الȂʙاضॻات : مادة في اخॺʯار
: ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على

: الأوّل الʦʸضʦع

(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال
الʱعلʽل. مع الʴॽʴʸة الإجاǼة ʛʱإخ

:x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم ، f(x) = ln(x2 + 2x+ 3) بـ: R على الʺعʛفة f الʙالة (1
f(−x) = f(x) ج) f(2− x) = f(x) ب) f(−2− x) = f(x) أ)

.un =
∫ en+1

en

2

x

(
1 + lnx

)
dx كʺایلي: N على معʛفة عʙدǽة مʱʱالॽة (un) (2

هي: S ॽʀʺة ، S = u0 + u1 + ...+ u36 نʹع:
S = 1444 ج) S = 1443 ب) S = 2022 أ)

:ʨه y(0) = 1 Șقʴǽ ȑʚال y′ − (ln2)y − ln8 = 0 الʱفاضلॽة للʺعادلة الʵاص الʴل (3
y = 4ex + 1 ج) y = 2x+2 − 3 ب) y = 2x−1 + 3 أ)

عʨʷائॽة: لȃʛʳʱة الاحʱʺال قانʨن ǽعʛف الʺقابل الʙʳول (4

xi 1 2 3 4

P (X = xi) 0.2 0.4 0.1 0.3

:ʨه الاحʱʺال قانʨن ʧایॼت ∗
1.25 ج) 2.5 ب) 1.12 أ)

:ʨه P (A ∩B) فإن P (B) = 0.4 ، P (A) = 0.3 ʘʽح ʧʽʱقلʱʶم ʧʽʱحادث B و A ʗكان اذا ∗
0.75 ج) 0.7 ب) 0.12 أ)

هي: lim
n→+∞

C1000
n

n1000
(5

+∞ ج) 1

1000!
ب) 0 أ)
(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال

. un+1 =
2

3
u2
n :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم u0 =

1

2
بـ: N على الʺعʛفة (un) الʺʱʱالॽة ʧؔʱل

.vn = ln

(
2

3
un

)
بـ: N على الʺعʛفة (vn) الʺʱʱالॽة ʧؔʱول
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.0 < un <
3

2
:n معʙوم ʛʽغ ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم ،أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب ا) (1

مʱقارȃة. أنها اسʱʻʱج ʦث ،un الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʳاه ادرس ب)
.v0 الأول ،وحʙها أساسها ʧʽʽتع ʖلʢǽ هʙʻسॽة مʱʱالॽة (vn) ان ʗʰأث ا) (2
un =

3

2

(
1

3

)2n

: أن اسʱʻʱج ʦث ،n بʙلالة vn العام ʙʴال ॼɺارة ʖʱأك ب)
. lim
n→+∞

un ʖʶأح ج)
S ′′
n = v20 + v21 + ...+ v2n و S ′

n = u0 × u1 × ...× un و Sn = v0 + v1 + ...+ vn نʹع (3
.Sn الʺʨʺʳع n بʙلالة ʖʶأح ا)

.n بʙلالة S ′
n ʧع ʛʰع ʦث S ′

n =

(
3

2

)n+1

.eSn أن ʗʰأث ب)
.n بʙلالة S ′′

n ʖʶاح ج)
(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال

. أعʹاء 3 ʧم بلʻʳة تʺʽʲله ،یʛاد إناثا 4 و ذʨؗر 8 ʧم یʨؔʱن رȄاضي فʨج
.ʦارهॽʱإخ ʧȞʺǽ Ȅʛʡقة ʦȞǼ ا) (1

إناثا. اللʻʳة تʷʺل لا أن احʱʺال ما ب)
معا. ʧʽʶʻʳال تʷʺل أن احʱʺال ما ج)

.Șʶʻوم، له ʖونائ ʝॽرئ ʧم الʺȞʷلة اللʻʳة نفʛض (2
.ʦارهॽʱاخ ʧȞʺǽ Ȅʛʡقة ʦȞǼ ا)

الأقل. على رجلا اللʻʳة تʷʺل أن احʱʺال ما ب)
، Y ʟʵʷال اللʻʳة لاتʷʺل أن X ʟʵʷال ȋʛʱʷǽ ʧؔول ( 1-أ ) الʕʶال في كʺا الأن اللʻʳة تȞʷل (3

. ( الفʨج ʧم رȄاضॽان Y ، X )
الʺʺʻȞة. الʛʢق عʙد ʨه ما ا)

معا. ʧʽʶʻʳال اللʻʳة تʷʺل أن احʱʺال ʖʶأح، ذʛؗان Y و X أن علʺا ب)
(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

نقʢة A ǽقʰل g للʙالة (Cg) الॽʰاني الʽʲʺʱل ،
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال
له. انعʢاف
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(I
g(x) = a(lnx+1)−bx2 بـ: ]0,+∞[ على الʺعʛفة g الʙالة (1

حॽʁॽʁان. عʙدان b و a ʘʽح ،
.b و a ॽʀʺة ʧʽع-

:b = −1

2
و a = 1 أجل ʧم (2

مʺایلي: Șقʴت ا)
.]0,+∞[ على تʺاما مʜʱایʙة g •

.0.4 و 0.3 ʧʽب مʨʸʴر α •

.]0,+∞[ على g(x) إشارة اسʱʻʱج ب)

.f(x) = 2 + lnx

x
− 1

2
x− 1 : یلي كʺا ]0,+∞[ على الʺعʛفة العʙدǽة الʙالة f ʧؔʱل (II

.
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في f للʙالة الॽʰاني الʽʲʺʱل (Cf )

. lim
x→+∞

f(x) و lim
x→ 0

f(x) ʖʶاح (1

f ′(x) = − 1

x2
g(x) : ʖجʨم حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ا) (2

تغʛʽاتها. جʙول شȞل ʦث ، f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه ادرس ب)
لـ Ǽالॼʶʻة وضعʱʽه أدرس ʦث ، +∞ ʙʻع (Cf ) لـ مائل مقارب (∆) : y = −1

2
x − 1 ʦॽʁʱʶʺال أن ʧʽب ا) (3

.(Cf )

إحʙاثॽاها. ʧʽʽتع ʖلʢǽ إنعʢاف نقʢة ǽقʰل (Cf ) أن ʧʽب ب)
.]1.3; 1.4[ الʺʳال على β وحʙʽا حلا تقʰل f(x) = 0 الʺعادلة أن ʧʽب (4
له. معادلة ʧʽʽتع ʖلʢǽ (∆) لـ ȑازʨم (T ) مʺاسا ǽقʰل (Cf ) أن ʧʽب (5

.f(α) لـ حʛʸا اسʱʻʱج ʦث f(α) = 1

α
− α− 1 أن: ʗʰأث (6

.( f(α) = 1.52 :ʚأخǼ ) ، (Cf ) ʦث (T ) و (∆) أنʷئ (7
2 + lnx

x
−

∫ −1

m
e0dt = 0 الʺعادلة: حلʨل عʙد m ʦॽʀ ʖʶوح بॽانॽا ʞناق (8

(Cf ) الʺʻʴʻى ʧʽب الʺʨʸʴر ȑʨʱʶʺال ʜʽʴال مʶاحة اسʱʻʱج ʦث ، x → 2 + lnx

x
للʙالة أصلॽة دالة ʧʽع (9

. x = 3 و x = 2 : معادلʱاهʺا ʧیʚالل ʧʽʺॽʁʱʶʺال ʧʽب والʺʨʸʴر (∆) ʦॽʁʱʶʺوال
.(Cf ) ʧم إنʢلاقا اسʱʻʱاجه كॽɿॽة شʛح مع (Ch) ʦأرس ،h(x) = −|f(x)| بـ: ]0,+∞[ على معʛفة h الʙالة (10
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: الhّاني الʦʸضʦع
(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال

في لها الʺʺʲل الॽʰاني الʺʻʴʻى (Cf ) ʧȞॽول f(x) =
e2x − ex + 1

ex − 1
كʺایلي: ]0; +∞[ على الʺعʛفة f الʙالة ʧؔʱل

.(O, i⃗, j⃗) ʝانʳʱوم ʙعامʱم ʦمعل إلى مʨʶʻب ʨʱʶم
.ʛȄʛʰʱال مع الʲلاثة الإقʛʱاحات ʧم ʙʽحʨال الॽʴʸح الإقʛʱاح ʧʽع

: هي b و a ॽʀʺة f(x) = ex + a+
bex

ex − 1
: ]0; +∞ ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم (1

a = −1, b = 1 ج) a = −1, b = 0 ب) a = 1, b = 1 أ)
: هي F (ln2) = 2 Șقʴت والʱي F الʙالة هي ]0; +∞[ على f للʙالة الأصلॽة الʙالة (2

F (x) = ex−ln

(
ex

ex − 1

)
+ln2 ج) F (x) = ex+ln

(
ex − 1

ex

)
ب) F (x) = ex−ln

(
ex − 1

ex

)
أ)

ʧیʚال ʧʽʺॽʁʱʶʺوال x → ex − 1 للʙالة (δ) والʺʻʴʻى (Cf ) Ǽالʺʻʴʻى والʺʙʴد ȑʨʱʶʺال A ʜʽʴال مʶاحة (3
هي: x = 2 و x = 1 معادلʱهʺا

ln(e+ 1) ج) ln(e− 1) ب) ln(2e) أ)
: ȑاوʶǽ I ʙʳن I =

∫ 2

1

xex

(ex − 1)2
dx لـ Ǽالʜʳʱئة الʺȞاملة Ǽاسʱعʺال (4

I =
−e3 + e+ 1

e+ 1
+
∫ 2

1
f(x)dx ج) I =

e+ 1

e− 1
+
∫ 2

1
f(x)dx ب) I =

e3 − e+ 1

e+ 1
−
∫ 2

1
f(x)dx أ)

(ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
.ln 3

√
v6 + lnv2 = 0 و lnv2 − lnv3 = ln2 :ʘʽح تʺاما مʨجॼة حʙودها هʙʻسॽة مʱʱالॽة (vn)n∈N (1

تقارȃها. وادرس n بʙلالة vn ʖʱأك ʦث ، v0 الأول وحʙها vn الʺʱʱالॽة أساس ʧʽع-

u0 = 0 الأول ʙʴǼها الʺعʛفة (un) العʙدǽة الʺʱʱالॽة ʛʰʱنع (2
.un+1 =

√
6un + 16 :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم

كʺایلي: ]− 8

3
;+∞[ الʺʳال على الʺعʛفة الʙالة h ʧؔʱل

ʦॽʁʱʶʺال (∆) و الॽʰاني تʺʽʲلها (C) ، h(x) =
√
6x+ 16

ʙعامʱم ʦمعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في y = x الʺعادلة ذو
الʺقابل). الȞʷل ʛʤأن).ʝانʳʱوم

مʨʴر على مʲل ʦث الإجاǼة ورقة على الʺقابل الȞʷل ʦرس ʙأع-
اتʳاه حʨل تʻʽʺʵا ضع ʦث u3 و u2، u1، u0 الʙʳود الفʨاصل

وتقارȃها. (un) ʛʽتغ
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وتقارȃها. (un) ʛʽتغ اتʳاه اسʱʻʱج ʦث 0 ≤ un < 8 :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب (3
.0 < 8− un+1 ≤

1

2
(8− un) :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ا) (4

lim
n→+∞

un اسʱʻʱج ʦث ، 0 < 8− un ≤ vn ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ب)

(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
كȄʛات وثلاث 3،2 بـ: مʛقʺة ʧȄاوʹॽب ʧʽʱȄʛك مʻها ʝʺاللǼ بʻʽها نفʛق لا مʱʺاثلة كȄʛات 9 على U1 صʙʻوق ȑʨʴǽ

.3، 3، 2، 2 بـ: مʛقʺة سʨداء كȄʛات وأرȃع 3، 3، 1 بـ: مʛقʺة حʺʛاء
.U1 الʙʻʸوق ʧم ʧʽʱȄʛك ʙواح أن وفي عʨʷائॽا ʖʴʶن

:ʧʽʱادثʴال ʛʰʱنع
. ′′ ʦقʛال ʝنف تʴʺل الʺȃʨʴʶة ʧʽتʛؔال ′′ :A
.′′ اللʨن ʝنف تʴʺل الʺȃʨʴʶة ʧʽتʛؔال "′′ :B

.ʖʽتʛʱال على B و A ʧʽʱادثʴال احʱʺالي P (B) و P (A) ʖʶأح ا) (1
.P (A ∪B) و PA(B) اسʱʻʱج ʦث P (A ∩B) =

1

12
أن ʧʽب ب)

. ʧʽʱȃʨʴʶʺال ʧʽتʛؔال رقʺي جʙاء سॼʴة ȞǼل Șفʛی ȑʚال X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʧȞॽل (2
. E(X) الȄʛاضॽاتي أمله ʖʶواح X العʨʷائي ʛʽغʱʺال احʱʺال قانʨن عʛف ا)

.P (e2X − 5eX ≤ −4) :ʖʶأح ب)
ʧʽتʛك مʻها ʝʺاللǼ بʻʽهʺا نفʛق لا مʱʺاثلة كȄʛات 6 على ȑʨʴǽ U2 ʛأخ وصʙʻوق U1 الأول الʙʻʸوق ʛʰʱنع (3

.2،2 بـ: مʛقʺة ʧȄداوʨس ʧʽتʛ وؗ 3، 1 بـ: مʛقʺة ʧȄاوʛʺح ʧʽتʛ وؗ 1، 1 بـ: مʛقʺة ʧȄاوʹॽب
الأول الʙʻʸوق ʧم كʛة ʖʴʶن ȑدʛف ʦرق ʣهʨر ʙʻفع واحʙة مʛة 6 إلى 1 ʧم مʛقʺة مʨʱازنة نʛد ʛʳح نʛمي

.U2 الʲاني الʙʻʸوق ʧم كʛة ʖʴʶن زوجي ʦرق ʣهʨر ʙʻوع U1

. 5

18
ʨه بॽʹاء كʛة ʣهʨر احʱʺال أن ʧʽب ا)

.U2 الʲاني الʙʻʸوق ʧم تʨؔن أن مااحʱʺال ، بॽʹاء الʺȃʨʴʶة الʛؔة أن علʺا ب)
(ȉنقا 07) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

.f(x) = ex − 1

xex + 1
كʺایلي: ]0; +∞[ على الʺعʛفة f الʙالة ʛʰʱنع

( 4cm الʨحʙة ) .
(
O;

−→
i ;

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (C)

.g(x) = x+ 2− ex بـ: ]0; +∞[ على الʺعʛفة g الʙالة ʛʰʱنع (1
.]0; +∞[ الʺʳال على g الʙالة تغʛʽات ادرس ا)

.1.14 < α < 1.15 أن Șقʴت ʦث .]0; +∞[ الʺʳال في α وحʙʽا حلا تقʰل g(x) = 0 الʺعادلة أن ʧʽب ب)
.x ʦॽʀ ʖʶح g(x) إشارة اسʱʻʱج ج)

.f(x) = 1− e−x

x+ e−x
:]0; +∞[ الʺʳال ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم ʧʽب ا) (2

بॽانॽا. الʳॽʱʻة ʛʶوف ، +∞ ʨʳǼار f الʙالة نهاǽة ʖʶاح ب)
.f ′(x) =

exg(x)

(xex + 1)2
:]0; +∞[ الʺʳال ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ج)

تغʛʽاتها. جʙول وشȞل ]0; +∞[ الʺʳال على f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه -اسʱʻʱج
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f(α) لـ حʛʸا اسʱʻʱج ʦث ، f(α) =
1

α + 1
أن ʧʽب (3

.0 الفاصلة ذات الʻقʢة في (C) للʺʻʴʻى (T ) الʺʺاس ʦॽʁʱʶʺلل معادلة ʖʱاك (4
.f(x)− x =

(x+ 1)u(x)

xex + 1
:]0; +∞[ الʺʳال ʧم x حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب ا) (5

.u(x) = ex − xex − 1 بـ: ]0; +∞[ الʺʳال على الʺعʛفة الʙالة u ʘʽح
.]0; +∞[ الʺʳال على u(x) إشارة اسʱʻʱج ʦث u الʙالة ʛʽتغ اتʳاه ادرس ب)

.(C) الʺʻʴʻى مع (T ) ʦॽʁʱʶʺال وضॽɻة اسʱʻʱج ج)
.(C) و (T ) ʦارس (6

( 2 الʕʶال في f ॼɺارة اسʱعʺل ) .]0; +∞[ الʺʳال على f للʙالة F أصلॽة دالة ʧʽع ا) (7
ʧʽʺॽʁʱʶʺوال (T ) ʦॽʁʱʶʺوال ، (C) Ǽالʺʻʴʻى الʺʙʴد ȑʨʱʶʺال ʜʽʴال مʶاحة A الʺȃʛع ʛʱʺʱʻʶالǼ ʖʶاح ب)

.(10−2 إلى ʖȄʛقʱالǼ الʳॽʱʻة تعʢى ) x = 2 و x = 0 معادلʽʱهʺا ʧیʚالل
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 ثانوية عليان عمر قنزات                                                 وزارة التربية الوطنية                                  
 2222: دورة                                                              امتحان بكالوريا تجريبي تعليم ثانوي                

 علوم تجريبية: شعبةال

 د 02و  سا 20: المدة                                                    اختبار في مادة الرياضيات                         
 :ن يختار أحد الموضوعين التاليين أعلى المترشح 

 الموضوع الأول

 (نقاط 50: )الأول التمرين

لا نميز )  1 ،  0،  0،  1،  1كرات سوداء مرقمة بـــ   5و  1 ، 0،  1،  1،  1مرقمة بـ كرات بيضات  5يحتوي صندوق على 

 .كرات من الصندوق  3نسحب عشوائيا في ان واحد ( بينهم باللمس
I)  نعتبر الأحداث التالية: 

 "الحصول على كرة بيضاء على الأقل : "                    "الحصول على كرة بيضاء واحدة فقط: "  

 "الحصول على اللونين الأسود و الأبيض : "  "           الكرات الثلاث المسحوبة لها نفس اللون : "   

 "0مجموع أرقام  الكرات الثلاثة المسحوبة يساوي : "  

 .      و  أحسب احتمال الاحداث  (1

     :  بين أن   (2
 

 
      ،     

  

   
    ،       

 

   
 . 

 ماهو احتمال أن تكون الكرات من نفس اللون ؟. إذا كان مجموع أرقام الكرات الثلاثة المسحوبة يساوي صفر   (3

II)  الذي يرفق بكل مخرج مجموع أرقام الكرات الثلاثة المسحوبة   نعتبر المتغير العشوائي. 

 .  عين قيم المتغير العشوائي   (1

 .ثم أحسب أمله الرياضياتي .   عرف قانون احتمال المتغير العشوائي   (2

 

 (نقاط 50: )التمرين الثاني

  المتتالية العددية لتكن nu 0: بما يلي المعرفة   1u  nومن أجل كل عدد طبيعي       ،
1

4

2

n
n

n

u
u

u
 


 

n  ،1برهن بالتراجع أنهّ من أجل كل عدد طبيعي  (1 2nu . 

أدرس رتابة المتتالية  (2 nu  . هل المتتالية nu  متقاربة ؟ 

:  nكل عدد طبيعي نضع من أجل  (3
2

1n

n

v
u

  

بينّ أنّ المتتالية (أ  nv  .nبدلالة nvهندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول ثمّ عبر عن   

limثمّ أحسب  nبدلالة  nuإستنتج عبارة  (ب  n
n

u


. 

   : nنضع من أجل كل عدد طبيعي  (ج 
 

  
 

 

  
 

 

  
   

 

  
 . nبدلالة  nS، أحسب   

1: بيّن أنّ ( أ (4

2
2 2

3
n nu u     من أجل كل عدد طبيعيn . 

 :  nبرهن  أنهّ  من أجل كل عدد طبيعي  (ب 
2

2
3

n

nu
 

   
 

limثم ّإستنتج  n
n

u


. 
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 (نقاط 50: )التمرين الثالث

  نعتبر المعادلة التفاضلية التالية:                         

    حل للمعادلة التفاضلية                  حيث    و   عين العددين الحقيقين   (1

 :1   و  1  لتكن  (2

حل للمعادلة التفاضلية       اذا كانت     حل للمعادلة التفاضلية                بين ان  ( أ

       

       ين حلول المعادلة التفاضلية ع ( ب

    استنتج حلول المعادلة التفاضلية  ( ت

 (نقاط 50: )التمرين الرابع

I.  نعتبر الدالة العدديةg : بما يلي R المعرفة على المجموعة       22 2 xg x x e   . 

 .gادرس تغيرات الدالة (1

بينّ أنّ المعادلة  (2  0g x   تقبل حلا وحيدا  ، 1.14حيث 1.15 . 

إشارة إستنتج  (3 g x عندما يتغيرx  .  ¡في  

II.  نعتبر الدالة العدديةf ¡المعرفة على المجموعة    : بما يلي      22 1 1 x
f x x x e 

   . 

نسمي fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس   , ,O i j
r r

 

أحسب  (1 lim
x

f x


و   lim
x

f x


. 

xمن أجل كل عدد حقيقي : بينّ أن  (2   ،   'f x g x  .fثمّ شكل جدول تغيرات الدالة  

: بيّن أنّ ( أ (3 
2

2 1
2

f  


  


حصرا لـ  ثمّ إستنتج  f . 

بينّ أنّ المستقيم  ( ب   2ذي المعادلة 1y x  مقارب مائل للمنحني    fC  بجوار  ثمّ أدرس الوضع النسبي

للمنحني fC بالنسبة إلى . 

بينّ أنّ المنحني ( ت fC يقبل مماسا T يوازي المستقيم   ديكارتية له  يطلب كتابة معادلة. 

أحسب ( ث 0f و   2f ثمّ أنشئ     ، T  و fC. 

mناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي  (4 : التالية  xعدد وإشارة حلول المعادلة ذات المجهول الحقيقي  

    2: 2 1 1 0xE m x e     

III.  لتكنH بما يلي  ¡الدالة العددية المعرفة على:      2xH x ax b e    عددان حقيقيان  bوaحيث   

hدالة أصلية للدالة Hبحيث تكون الدالة  bوaعين العددين الحقيقيين  (أ  :المعرفة بـ       21 xh x x e    .Rعلى 

ليكن   (ب  1عددا حقيقيا حيث ،     و    A  مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني    fC والمستقيم  

1x:  والمستقيمين الذين معادلتيهما   xو     . 

أحسب المساحة   A   بدلالة  ثمّ أحسب lim A





.       
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 الثانيالموضوع 

 (نقاط 50: )التمرين الأول

    1U  2وU  1صندوقان متماثلان، الصندوقU  2والصندوق  2و  1يحوي كريتين تحملان الرقمينU  يحوي أربع كريات

 .جميع الكريات متماثلة ولا نفرق بينها عند اللمس . 4,3,2,1تحمل الأرقام  

I. نختار عشوائيا صندوق ، ثم نسحب منه كرية بطريقة عشوائية. 

 

 .1ما هو احتمال الحصول على كرية تحمل الرقم  (1

 .1U،ما احتمال ان تكون قد سحبت من الصندوق 1إذا كانت الكرية المسحوبة تحمل الرقم  (2

II. نجعل محتوى الصندوقين في صندوق واحد ثم نسحب عشوائيا وفي آن واحد كريتين. 

 ما هو احتمال سحب كريتين تحملان نفس الرقم (1

 .الكريتين المسحوبتينالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب مجموع رقمي  Xليكن  (2

 Xماهي قيم المتغير العشوائي  ( أ

 Xعرف قانون احتمال المتغير العشوائي  ( ب

احسب الأمل الرياضياتي    ( ج E Xو التباين والانحراف المعياري 

 (نقاط 50: )التمرين الثاني

)Z   :  2ذات المجهول  المعادلة، C مجموعة الأعداد المركبة حل في (1 2 )( 2 3 4) 0Z i Z Z    . 

ذات  Dو A ،B ،C نعتبر النقط .           و متجانس   منسوب إلى معلم متعامدالالمستوي المركب في  (2

3AZ اللاحقات i   3  ؛BZ i   2  ؛CZ i  3  وDZ i   على الترتيب .   

               و    أكتب على الشكل الاسي كل من  ( أ

 . Dو A ،B ،C علم النقط  ( ب

A العدداكتب    ( ت B

C B

Z Z

Z Z



 
 . ABCاستنتج طبيعة المثلث . سي الشكل الأجبري ثم على على الشكل ال

 :في كل حالة من الحالات التالية   ذات اللاحقة   مجموعة النقط     عين  ( ث

-                 

- 
    

    
   

 

         و     

 (نقاط 50: )التمرين الثالث

I.  لتكن المتتالية nu   0المعرفة  بحدها الأول 0u   1 :وبعلاقة التراجع الآتية

1

3

n
n

n

u
u

u






 nمن اجل كل عدد طبيعي  

n : 1بين انه من اجل كل عدد طبيعي ثم  1u،2uاحسب  (2

4
1

3
n

n

u
u

  


 

n  :1برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي  (3 0nu   . 

حدد  اتجاه تغير المتتالية  (4 nu و استنتج أنها متقاربة. 
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II.  لتكن المتتالية nv المعرفة كما يلي: 
1

1
n

n

v
u




 

اثبت أن   ( أ nv   حسابية، يطلب تعيين أساسها وحدها الأولمتتالية. 

limاحسب ثم  nبدلالة  nuثم استنتج  nبدلالة  nvاكتب   ( ب nu 

0        :المجموع  nاحسب بدلالة   ( ج 0 1 1. . ......... .n n nS u v u v u v              

 

 (نقاط 50: )التمرين الرابع

I) لتكن
 

g
 

الدالة العددية المعرفة على 
         1 ,    

 :  حيث      

2 2 4 1     x x x     x  g =   -     -     -   ln  (حيث  :   l n اللوغاريتم النيبيري)         

 .   تمثيلها البياني كما هو مبين في الشكل المقابل
بقراءة بيانية للمنحنى (1

 
        

 :  عينّ عدد حلول المعادلة ¡    0    xg =    . 

أحسب (2
   2g  ¡  ثم بين أنّ المعادلة   0    xg = تقبل حلاً وحيدًا

 
 

 
2,87     :  حيث  2,88     . 

إشارة  xإستنتج حسب قيم  (3  xg  على
         1 ,   

   . 

II) لتكن الدالة f المعرفة على
         1 ,    حيث  :      

    
  

4 5
1 1

1
 3 

  
    

x
x x

x x
  f =       

    

 
 

  l n ( )- -
- -    . 

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس   , ,O i j
 

( )    . 

أحسب (1 
  1

lim
 

x
x 

f


أحسبثم  ¡فسر النتيجة بيانياً و ¡  
 

lim  x
x 

f


   . 

بيّن أنّ المستقيم( أ (2        3 ذي المعادلة   y x= مقارب مائل للمنحني   -     fC    . 

أدرس وضعية المنحني ( ب   fC لمستقيمبالنسبة ل          . 

من xبيّن أنهّ من أجل كل  (أ (3
          1 ,    

 :  لدينا 
  

2
  

1 

g x
x

x
  f  =     

  

  

 ( )

( )-
   . 

 .   وشكل جدول تغيراتهاf تغير الدالة إستنتج إتجاه ( ب
أرسم المستقيم (4       والمنحنى   fC   (نأخذ  :    3, 9  f =        ) 

 hلتكن الدالة  (5
المعرفة على 

         1 ,    كما يلي  :       

 2
1   x    x    

 
 =   -   h ln    . 

أحسب ( أ
 

  x  h ¡ ثم إستنتج دالة أصلية للدالة fالمجال ىعل
         1 ,   

   . 

أحسب التكامل  ( ب 
 

     

 

      

5

2
dx x  f ¡ ثم فسر النتيجة بيانيًا   . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 3 4 5

2

3

-1

0 1

1

x

y

        
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قراطٍت الشعبٍتالجمهىرٌت الجزائرٌت الذٌم  

 –عٍه البٍضاء احرٌش –ثاوىٌت كتامت                                  مذٌرٌت التربٍت لىلاٌت مٍلت                    

 2022اي ـــــــــــــم :دورة                                                               رٌبً    امتحان : بكالىرٌا تج

 2022اي ـــــم 61 ىم : ــٌ                                                                 بٍت   ـىم تجرٌـــالشعبت : عل

 اث ووصف ـساع 3ذّة: ـالم                                                      اختبار فً مادة الرٌاضٍاث              

 على المترشّح أن ٌختار أحذ المىضىعٍه التاّلٍٍه

 المىضىع الأوّل 

 التمرٌه الأول )03 وقاط( :

 يغ انرثشٌش:  ، انرانٍحػٍٍّ الالرشاغ انصؽٍػ انٕؼٍذ يٍ تٍٍ الالرشاؼاخ انصلاز فً كمّ ؼانح يٍ انؽالاخ 

 الالرشاغ )ض( الالرشاغ)ب( الالرشاغ )أ( 

)َؼشف انًررانٍح )
n
v  ًيٍ أظم كم ػذد طثٍؼn 
2(4 4 5) 3n

n
v       ًلٍى انؼذد انؽمٍم ًانر

limذكٌٕ يٍ أظهٓا 
nx
v


   ًْ: 

 

ln2   

 

ln2; ln4    

 

 

1 ;
2


 

  
 

 

يؼايم 
8x  فً يُشٕس

10( 3)x  ْٕ: 405 910 90 

يصُى ٔانرً أسلاو يخرهفح يصُى  4 انفشدٌح راخػذد الأػذاد 

 :ًْ 9، 7،  6 ، 5،  4، 3، 1الأسلاو  تاعرؼًالٓا ًٌكٍ ذشكٍه
2401 
 

600 840 

 

 وقاط( : 50التمرٌه الثاوً )

I. ( )
n
u ؼذْا الأٔل ؼغاتٍح يرضاٌذج ذًايا يررانٍح

0
u

 
r ٔأعاعٓا

 
     ؼٍس:

1 2 3

2 2

1 2 3

3 20

5 70

u u u

u u u

   


  

 

أؼغة (1
2
u  ٔالأعاطr  نٓزِ  انًررانٍح . 

أكرة ػثاسج انؽذ انؼاو  (2
n
u

 
 nتذلانح 

 :Sػٍٍ سذثرّ ٔأؼغة انًعًٕع ٍح شى نؼذ يٍ ؼذٔد ْزِ انًررا 6061تٍٍّ أٌ انؼذد  (3
0 1 2021

......S u u u    

II. نًررانٍح َؼرثش ا( )
n
w  ٌّهً : كًا فح ػهى انًؼش                 

1
4 3

n
x

n
n

w e dx


  

أؼغة (1
0
w  ًشى تٍٍّ أَّ يٍ اظم كم ػذد طثٍؼn  :0

n
w  

أكرة ػثاسج  (2
n
w

 
nتذلانح 

 
)شى أشثد أٌ ، )

n
w  يررانٍح ُْذعٍح ٌطهة ذؼٍٍٍ أعاعٓاq 

)ذغٍش انًررانٍح أدسط اذعاِ  (3 )
n
w 

)اعرُرط أٌ انًررانٍح  (4 )
n
w  أؼغة ، شى  يرماستحlim

nx
w


 

0  :  ؼٍس nS انًعًٕع nؼغة تذلانح أ (5 1

0 1
(3 ) (3 ) ........ (3 )nu u u

n n
S w e we w e    

 ط (اوق 50): ثالثالتمرٌه ال

I. ٍٍَؼرثش صُذٔلٍٍ يرًاشه   
1
Uٔ 

2
U: 1 تؽٍس

U { 1،  0، 1،1،1ٌؽرٕي ػهى خًظ كشاخ ؼًشاء ذؽًم الأسلاو-} 

ٔ { 0، 1،1}ٔشلاز كشاخ خضشاء ذؽًم الاسلاو
 2
U { 0، 1،1،1ٌؽرٕي ػهى استغ كشاخ ؼًشاء ذؽًم الأسلاو} 

 {  0، 1ٔكشذٍٍ خضشأٌٍ ذؽًلاٌ انشلًٍٍ }

أؼذ انصُادٌك فإرا كاٌ اػشٕائٍ َخراس  
1
U  َ ٔارا كىاٌ  ٔتطشٌمىح ػشىٕائٍح يُّ شلاز كشاخ ػهىى انرىٕانً دٌٔ جسظىاعغؽة

2
U َغؽة يُّ شلاز كشاخ فً آٌ ٔاؼذ ٔتطشٌمح ػشٕائٍح كزنك 
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 "  " عؽة شلاز كشاخ يٍ َفظ انهٌٕ  :  A                                  انرانٍح:أؼغة اؼرًال الأؼذاز  (1

     B    :عؽة شلاز كشاخ ذؽًم َفظ انشلى " "                C عؽة كشج خضشاء ػهى الألم " : "     

      D  عؽة شلاز كشاخ ظذاء أسلًًٓا يؼذٔو " :"          E   : عؽة شلاز كشاخ يعًٕع أسلًًٓا يؼذٔو " " 

2) :  ٌّ   تٍٍّ أ
89

( )
3360

P A B  شى اعرُرط( )P A B    ٌْم انؽادشرا  ،A   ٔB  ٌظٕاتك  ػهم؟ يغرمهرا 

 صُذٔقانكشاخ انصلاز انًغؽٕتح يٍ انذكٌٕ ٌ أ اؼرًال ٕيا ْ،  ػهًا أٌ انكشاخ انصلاز انًغؽٕتح يٍ َفظ انشلى (3
1
U 

II. ٍٍَأخز انكشاخ انًٕظٕدج فً انصُذٔل  
1
Uٔ

2
U
 

فً صُذٔق ٔاؼذَٔضؼٓا ظًٍؼٓا 
3
U  ُّكشذٍٍ فً شى َغؽة ػشٕائٍا ي

       . رٍٍانًغؽٕت شذٍٍا انكًهٓذؽً هزاٌ انعؽثح ظذاء انشلًٍٍ ؼشٕائً انزي ٌشفك تكم انًرغٍش ان Xنٍكٍٔ آٌ ٔاؼذ 

 ٔ ػشف لإٌَ اؼرًانّ . Xػٍٍ انمٍى انًًكُح انرً ٌأخزْا انًرغٍش انؼشٕائًأ(             

)أؼغة الأيم انشٌاضٍاذً  ( ب )E X  ًنهًرغٍش انؼشٕائX  . 

 وقاط( : 00) التمرٌه الرابع

I.  نركٍ انذانح انؼذدٌحg  0انًؼشفح ػهى;   : ً2   كًا ٌهg( ) 3 2 lnx x x     

 ٔشكم ظذٔل ذغٍشاذٓا  gذغٍشاخ انذانح أدسط (1

)gتٍٍ أٌ انًؼادنح (2 ) 0x   ذمثم ؼلا ٔؼٍذا : 0.8 ؼٍس 0.9   شى اعرُرط جشاسج g( )x  

II.  َؼرثش انذانح انؼذدٌحf  0انًؼشفح ػهى;   
:  كًا ٌهً 

1 ln( )
3
xf x x e
x


      

)ٔنٍكٍ  )
f
C ذًصٍهٓا انثٍاًَ فً انًغرٕي انًُغٕب انى انًؼهى انًرؼايذ ٔانًرعاَظ( ; ; )o i j   2ؼٍسi j cm  

أؼغة   (1
0

lim ( )
x

f x


  
  ٔlim ( )

x
f x


 ُْذعٍا   فغش انُرٍعح الأٔنى ٔ

ٌّ انًُؽُى  -أ (2 )تٍٍّ أ )
f
C

 
)ٌمثم يغرمًٍا يماستا يائلا )  ٌّطهة ذؼٍٍٍ يؼادنح ن 

)أدسط انٕضغ انُغثً تٍٍ   -ب )
f
C  ٔيغرمًٍّ انًماسب انًائم( )

 

;0يٍ  xتٍٍ أَّ يٍ اظم كم ػذد ؼمٍمً  (3    :  ٌفإ  
2

( )
'( )

3

g x
f x

x
    

;0ػهى  fاعرُرط اذعاِ ذغٍش انذانح  (4   
 شى شكم ظذٔل ذغٍشاذٓا 

5)  ٌّ أشثد أ
1( ) 2
3

f e 


   شى اعرُرط ؼصشا نهؼذد ،( )f  

ٌّ انًُؽُى   (6 )تٍٍّ  أ )
f
Cاٌمثم يًاعا ٔؼٍذ( )T ٌٕاصي انًغرمٍى ( ) شى اكرة يؼادنح ،( )T 

)أَشئ  -أ (7 ) ،( )T  ٔانًُؽُى( )
f
C 

)Aَغًً  (8 ) يغاؼح انؽٍض يٍ انًغرٕي انًؽذد تانًُؽُى( )
f
C  ٔانًغرمٍى( ) ٌٍٔانًغرمًٍٍٍ انهز 

x يؼادنرًٍٓا  
 

ٔ x e 

   : ٌ2تٍٍّ أ 2 21A( ) (3 1)
6

cm   

;0انًؼشفح ػهى hنركٍ انذانح  (9   
)   : كًا ٌهً  ) ( )h x f x 

)أَشئ  - أ )
h
C يُؽُى انذانحh يؼرًذا ػهى( )

f
C

 
 fيُؽُى انذانح 

)تؽٍس ذمثم انًؼادنح mػٍٍ تٍاٍَا لٍى انٕعٍظ انؽمٍمً  - ب ) mh x e أستؼح ؼهٕل 
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 المىضىع الثـــــاوً

 وقاط( : 05) التمرٌه الأول

)انًغرٕي يُغٕب انى انًؼهى انًرؼايذ ٔانًرعاَظ ; ; )o i j  . 

f  3;1انًؼشفح ػهى انًعال انذانح 
  ً3:  كًا ٌه( )

5
xf x
x




 

)ٔنٍكٍ  )
f
C، انًُؽُى انًًصم نٓا( )  انًغرمٍى رٔ انًؼادنحy x  

I.  ذؽمك اٌ انذانحf 3;1يرضاٌذج ذًايا ػهى انًعال 
  : ٌّ  شى تٍٍّ أ

3x;1كم يٍ أظم      ٌّ )فإ ) 1;3f x     

II. ( )
n
u  ل ّٔ يررانٍح يؼشفح تؽذْا الأ

0
2u   ًٔيٍ أظم كم ػذد طثٍؼn  :

1
( )

n n
u f u


  

اَمم انشكم انًماتم شىّ يصمّ ػهى ؼايم يؽٕس انفٕاصم انؽذٔد  (1
0
u  ،

1
u  ،

2
u  ،

3
u)لا ٌطهة ؼغاب انؽذٔد ( 

)شىّ ضغ ذخًٍُا ؼٕل اذعاِ ذغٍشّ انًررانٍح  )
n
u . ٔذماستٓا 

   : nتشٍْ تانرشاظغ أَّّ يٍ أظم كم ػذد طثٍؼً  -أ (2
51
2n

u  

ٌّ انًررانٍح  -ب )تٍٍّ أ )
n
u  ذًايا يرُالضح 

 :  nيٍ أظم كم ػذد طثٍؼً  تشٍْ  أَّّ -أ (3
1

41 ( 1)
5n n

u u

   

  : nاعرُرط  أَّّ يٍ أظم كم ػذد طثٍؼً  -ب
40 1
5

n

n
u

 
    

 
lim، شى ػٍٍ   

nx
u

 

III. ( )
n
v ٌهً : كًا فح ػهى انًؼشّ نًررانٍح انؼذدٌح  ا   

1

3
n

n
n

u
v

u





 

1)  ٌّ )تشٍْ أ )
n
v  يررانٍح ُْذعٍح أعاعٓا

1
2

ٌطهة ؼغاب ؼذْا الأٔل  ،  
0
v 

ػثاسج  nاكرة تذلانح  (2
n
v  شى اعرُرط ػثاسج

n
u  تذلانحn 

                                        :   nS انًعًٕع nاؼغة تذلانح  (3
0 1
2 ...... 2n

n n
S v v v   

  
  

 وقاط( : 40التمرٌه الثاوً )
فً تذاٌح انغُح ،  جَاز جؼذاٍْ اعًٓا ػائشح  12ركٕس اؼذْى اعًّ ػهً  ٔ  14ذهًٍز يُٓى  26تّ  1لغى شانصح ػهٕو ذعشٌثٍح 

انصاًَ  ّالأل َٔائث ّذشكٍم نعُح ذرضًٍ ػشٌف َٔائثْزا انمغى عرار انًغؤٔل ػٍ الأانذساعٍح طهثد اداسج شإٌَح كرايح يٍ 

ٌّ ظًٍغ انرلايٍز نٓى َفظ انؽظٕظ نكً ٌمغ ػهٍٓى الاخرٍاس(   )َفشض أ

 يا ػذد انهعاٌ انرً ًٌكٍ ذكٌُٕٓا  (1

 " انهعُح يشكهح يٍ انزكٕس فمظ  " :           A          أؼغة اؼرًال الأؼذاز انرانٍح:    (2

 B                " ٍٍانهعُح يٍ ظُغٍٍ يخرهف " :        C    "تانهعُح أَصى ػهى الألم " :      D  :          "انؼشٌف ركش "       

E        "انؼشٌف ركش ٔانُائة الأٔل أَصى " :  F        :  ٔانُائة الأٔل أَصى " " انؼشٌف ركش أ 

 G       ًػضٕ تانهعُح "          : " ػه               H :  ػشٌف " " ػائشح 

2Xنعُح  انًرغٍش انؼشٕائً انزي ٌشفك تكم Xنٍكٍ  (3 y z     ( ؼٍسy ػذد الإَاز انًرٕاظذاخ تانهعُح ٔz 
 ػذد ؼمٍمً    تانهعُح ( ػذد انزكٕس انًرٕاظذٌٔ 

 ٔ ػشف لإٌَ اؼرًانّ . Xانمٍى انًًكُح انرً ٌأخزْا انًرغٍش انؼشٕائً ػٍٍ ( أ

) أؼغة الأيم انشٌاضٍاذً ( ب )E X هًرغٍش انؼشٕائًنX تذلانح  

 :   ؼرى ٌكٌٕ ػٍٍ لًٍح انؼذد انؽمٍمً   ( خ
30( )
13

E X   

4من  3الصفحة    
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 ط (اوق 50): ثالثالتمرٌه ال

 ، يغ انرثشٌش:  ػٍٍّ الالرشاغ انصؽٍػ انٕؼٍذ يٍ تٍٍ الالرشاؼاخ انصلاز فً كمّ ؼانح يٍ انؽالاخ انرانٍح

 الالرشاغ )ض( الالرشاغ)ب( الالرشاغ )أ( 

 ٔ، لًٍح  Xيرغٍش ػشٕائً انعذٔل انرانً ٌؼشف لإٌَ اؼرًال 
 ًْ   3.5ٌغأي Xؼرى ٌكٌٕ الأيم انشٌاضٍاذً نهًرغٍش انؼشٕائً

4  1 3 
i
x 

0.30  0.40 0.10 ( )
i

p X x 
 

 

 
15

0.2








 

 

 
8

0.2








 

 

0.2

3.5







 
 

A ٔB : ٌؼادشراٌ جرا كا( ) 0.3p A    ٔ( ) 0.5p B    ٔ

( ) 0.65p A B   ٌّ  :  فإ

 
( ) 0.65p A B 

 

 
( ) 0.45p A B 

 

 
( ) 0.15p A B 

 

 ( )
n
u  كًا ٌهً : فح ػهى يؼشّ يررانٍح ػذدٌح

 

1

2 (2 ln )

n

n

e

n

e

u x dx
x



     

  لًٍح انًعًٕع 
0 1 42

........S u u u       ًْ : 

 

 

2022S  
 

 

 

1011S  

 

 

2021S  

انؼذد انؽمٍمً : nَؼرثش يٍ اظم كم ػذد طثٍؼً 

   
2022 2022

ln lna n e n n e n      

 

0a  
 

 

 

2022a  

 

2022a n 

1)جرا كاَد الأػذاد  2 )e  ،3  ،27  تٓزا انرشذٍة ذشكم ؼذٔد

  فإٌ :يرؼالثح نًررانٍح ُْذعٍح 

ln3   
 

ln2   3  

 وقاط( : 06) التمرٌه الرابع

I.  نركٍ انذانح انؼذدٌحg  انًؼشفح ػهى 1 : ًكًا ٌه   
2(3 )

g( )
1

x x
x

x





  

   أدسط جشاسجg( )x 
 

ػهى  1  

II.  َؼرثش انذانح انؼذدٌحf  انًؼشفح ػهى 1
 

:  كًا ٌهً 
3 2

2

4 8 4( )
( 1)

x x xf x
x

  



    

)ٔنٍكٍ  )
f
C ذًصٍهٓا انثٍاًَ فً انًغرٕي انًُغٕب انى انًؼهى انًرؼايذ ٔانًرعاَظ( ; ; )o i j   

limاؼغة -أ (1 ( )
x
f x


  ٔlim ( )

x
f x


أؼغة  -.               ب

1

lim ( )
x

f x


 
ٔ

1

lim ( )
x

f x


 
 ٔ فغش انُرائط ُْذعٍا   

يٍ  xتٍٍ أَّ يٍ اظم كم ػذد ؼمٍمً  (2 1  :  ٌفإ  
2

( )
'( )

( 1)

g x
f x

x
 


   

ػهى  fاعرُرط اذعاِ ذغٍش انذانح  (3 1
 

 شى شكم ظذٔل ذغٍشاذٓا 

يٍ  xتٍٍّ أَّ يٍ اظم كم ػذد ؼمٍمً  -أ (4 1   :
2

3 2( ) 2
( 1)
xf x x
x


  


  

ٌّ انًُؽُى - ب )تٍٍّ أ )
f
C

 
)يائلا ٌمثم يغرمًٍا يماستا ) ٍٍأدسط انٕضغ انُغثً تٍٍ  ،شى ٍ يؼادنح نٌّطهة ذؼ( )

f
C ٔ ( ) 

5)  ٌّ )انًُؽُى تٍٍّ أ )
f
C  ٌمطغ يؽٕس انفٕاصم فً َمطح فاصهرٓا   : 0.7ؼٍس 0.8   

)ػٍٍ يؼادنح نهًًاط  (6 )T  نهًُؽُى( )
f
Cنُمطح راخ انفاصهح  ػُذ ا

1
3

 

)اَشئ -أ (7 )T
 

 ،( )  ٔانًُؽُى( )
f
C 

):   شاسج ؼهٕل انًؼادنح ج، ػذد ٔ mَالش تٍاٍَا ؼغة لٍى انٕعٍظ انؽمٍمً -ب      )f x x m  
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 : الموضوع الثاني -بالتنرين الأولوثيقة مرفقة خاصة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الاسه واللقب :.....................................................................
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 : الموضوع الثاني -بالتنرين الأولوثيقة مرفقة خاصة 
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الʷعॽʰة الǽʙʺقʛاॽʡة الʜʳائȄʛة الʳʺهʨرȄة

الʰلʙʽة لʨلاǽة الॽȃʛʱة مʙیȄʛة
2022 ȏما دورة د

د
الʺʶاǼقات و مʴʱانات للا الʻʡʨي الʙیʨان

مʙʺʴ-مفʱاح- قʸار ʙʽهʷال ثانȄʨة
تʰȄʛʳي ȞǼالʨرȄا إمʴʱـان
تॽʰȄʛʳة علʨم : شॼɻة

نʶف و ساعات 03: الʗʸة الȂʙاضॻات : مادة في إخॺʯار

:ʥʻــʻالأت ʥــʻعʦضــʦʸال ʗأحــ ʳǻــʯار أن الʯʸـــʙشــح على
الأول الʺʨضʨع

(Ȍنق 04) الأول: ʥȂʙــʸـʯال
:ʛȄʛʰʱال مع ، الʱالॽة الʴالات ʧم حالة كل في الʲلاثة الإقʛʱاحات ʧʽب ʧم ʙʽحʨال الॼʴʸح الإقʛʱاح ʧّ̔ع

xi −2 0 1 3

p(X = xi)
1
2

1
20

1
4

1
5

الʺقابل: Ǽالʙʳول معʛف X العʨʷائي ʛّ̔غʱʺال إحʱʺال قانʨن .1

− 3
20
ج) − 1

10
ب) − 1

20
أ) ʨه X العʨʷائي ʛٍّ̔غʱʺلل E(X) الȄʛاضॽاتي الأمل

:ȑاوʶت α هʙʻسॽة،فإن لʺʱʱالॽة مʱʱاǼعة حʙودا تȞʷل α ،(e−2 − e−4) ،(1 − e−2) الأعʙاد ʗكان إذا .2
(e−2 − e−6) ج) (e−4 − e−6) ب) (1 − e−4) أ)

بــــ: الʺعʛفة f للʙالة [0 : +∞[ الʺʳال على أصلॽة دالة هي ،F : x −→ ln(2x + 4) الʙالة .3
f (x) =

1
2x + 4

ج) f (x) =
1

x + 2
ب) ln(2x + 4)

2
أ)

(Ȍنق 04) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
.(J)اءʛصف (V)وسʙسها خʹʛاء وثلʲها (N)داءʨس القʸȄʛات نʸف القʸȄʛات، ʧم مʨʺʳعة على علॼة ȑʨʱʴت

ॽʁǼة أما .(O) ȑʛدائ شȞلها الʸفʛاء القʸȄʛات ʧم 25% و الʛʹʵاء القʸȄʛات ʧم 50% و الʨʶداء القʸȄʛات ʧم 75%

(S) مȃʛع فȞʷلها القʸȄʛات
العلॼة. ʧم واحʙة قʸȄʛة ʖʴʶن

الʨضॽɻة. تʚʺʻج الʱي الاحʱʺالات شʛʳة شȞل (1

الʱالॽة: الاحʱʺالات ʖʶاح (2
دائȄʛة" خʹʛاء الʺȃʨʴʶة القʸȄʛة ": A الʙʴث
مȃʛعة" سʨداء الʺȃʨʴʶة القʸȄʛة ": B الʙʴث

دائȄʛة" الʺȃʨʴʶة القʸȄʛة ": C الʙʴث

خʹʛاء؟ تʨؔن أن احʱʺال ʨفʺاه الȞʷل، دائȄʛة قʸȄʛة سʻʰʴا اذا (3

5 ʧم 1
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قʸȄʛة. 24 ʨه العلॼة في القʸȄʛات مʨʺʳع أن نفʛض (4
الʱالي: الʙʳول أكʺل أ)

الȞʷل
اللʨن

N V J الʺʨʺʳع

O

S

الʺʨʺʳع 24

العلॼة. ʧم قʸȄʛات ثلاث ʙواح آن في ʖʴʶن ب)

الȞʷل ʝنف ʧم الʺȃʨʴʶة القʸȄʛات تʨؔن ان احʱʺال P(E) ʖʶاح •
اللʨن ʝنف ʧم الʺȃʨʴʶة القʸȄʛات تʨؔن أن احʱʺال P(F) ʖʶاح •

اللʨن؟ ʝنف ʧم تʨؔن أن احʱʺال ʨل،فʺاهȞʷال ʝنف ʧم الʺȃʨʴʶة القʸȄʛات ʗكان إذا •

(Ȍنق 05) :ʖالʰال ʥȂʙــʸـʯال
. un+1 =

2
3

un +
1
3

n + 1 : n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم ، u0 = 2 بـ: الʺعʛّفة (un) العʙدǽة الʺʱʱالॽة

(un) الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʴاه ʧʺخ ʦث u3 u2،u1و ʖʶاح .1

un ≤ n + 3 :nعيॽʰʡ عʙد كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب .2

un+1 − un =
1
3
(n + 3 − un) :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب أ) .3

(un) الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʳاه اسʱʻʱج ب)

vn = un − n :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم معʛفة مʱʱالॽة (vn) .4

.n بʙلالة un و vn ʖʱأك ʦث ،23 أساسها هʙʻسॽة (vn) الʺʱʱالॽة أن ʧهʛب أ)
lim un اسʱʻʱج ب)

Sn = v2
0 + v2

1 + ... + v2
n−1 :n بʙلالة ʖʶاح ج)

(Ȍنق 07) الʙاǺع: ʥȂʙــʸـʯال
g(x) = x2ex − e بـــــ: R على معʛّفة g العʙدǽة الʙالة (I

الʨʢل وحʙة ʚخʕت)
(

O;
−→
i ,

−→
j
)
ʝانʳʱʺال و ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في g لـ الॽʰاني الʽʲʺʱل (Cg

) ʧȞॽول
(2cm

.g(1) ʖʶاح .1

.g(−x) اشارة x ʦॽʀ ʖʶح اسʱʻʱج ʦث g(x) إشارة ʧʽة،عॽانॽب Ǽقʛاءة .2
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−4 −3 −2 −1 1 2

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

(
C f

) و f (x) = e−x − 2 − e
x
بــــ: R∗ على الʺعʛفة f الʙالة ʛʰʱنع (I I

ʝانʳʱʺال و ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها
.
(

O;
−→
i ,

−→
j
)

، lim
x

>→ 0
f (x) ، lim

x
<→ 0

f (x) ، lim
x→−∞

f (x) الʱالॽة: الʻهاǽات ʖʶاح .1

هʙʻسॽا. الʱʻائج ʛ ّʁ وف . lim
x→+∞

f (x)

. f ′(x) =
−g(−x)

x2 :x معʙوم ʛʽغ حॽʁقي عʙد كل أجل ʧم أنه ʧʽب .2

،و ]0;+∞[ و [−1; 0[ ʧʽالʳʺال على تʺاما مʜʱایʙة f الʙالة أن اسʱʻʱج .3
تغʛʽاتها. جʙول شȞل ʦث ،]− ∞;−1 الʺʳال على تʺاما مʻʱاقʸة

(C f ) الʺʴʻى و y = e−x − 2 الʺعادلة ذو (Υ) الʺʻʴʻى أن ʧʽب .4
لهʺا. الʰʶʻي الʨضع ادرس ʦث ،+∞ ʨʳǼار مʱقارȃان

ʦث ،x −→ ex الʙالة مʻʴʻى ʧم انʢلاقا (Υ) إنʷاء ʧȞʺǽ ʅॽك ʧʽب .5
.Șابʶال ʦالʺعل في (C f ) و (Υ) ʧم كلا أنʞء

xو = e والʺॽʁʱʶʺات (C f ) (Υ)و ب الʺʙʴود ʜʽʴال ،مʶاحة A ʖʶاح (I I I

.x = e2

الأول الʺʨضʨع إنʱهى

الʲاني الʺـــʨضـــʨع

(Ȍنق 04) الأول: ʥȂʙــʸـʯال
:ʛȄʛʰʱال مع ، الʱالॽة الʴالات ʧم حالة كل في الʲلاثة الإقʛʱاحات ʧʽب ʧم ʙʽحʨال الॽʴʸح الإقʛʱاح ʧّ̔ع

الʺʙʴد ʜʽʴال مʶاحة فإن 3
2
ʙʻع ʖʽاتʛʱال مʨʴر حامل ǽقʢع (C f ) و y′ = −2y الʱفاضلॽة للʺعادلة حلا f ʗكان إذا .1

:ȑاوʶت x = ln3 و x = 0 و y = 0 والʺॽʁʱʶʺات (C f ) ب
1
3

u.a ج) 3
2

u.a ب) 2
3

u.a أ)

أعʹاء. 3 ʦʹت لʻʳة تʽȞʷل یʛاد ، ذʨؗر 3 و إناث 4 ʧم عʺل ȘȄʛف یʨؔʱن .2
: ʨه ʧʽʶʻʳال ʧم اللʻʳة تʨؔن أن إحʱʺال

1
7
ج) 4

7
ب) 6

7
أ)

(ȑʛʽʰʽʻال ʦʱȄغارʨالل أساس e) . u0 = e−
1
2 ʘʽح ، u0 الأول حʙها و e أساسها هʙʻسॽة مʱʱالॽة (un) ʧؔʱل .3

Sn = ln(u0 × u1 × · · · × un) نʹع: n عʙدॽʰʡعي كل أجل ʧم
:ȑاوʶǽ Sn

n2

2
ج) n2 + 1

2
ب) n2 − 1

2
أ)
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(Ȍنق 04) الʰاني: ʥȂʙــʸـʯال
تʴʺلان ʧʽʱȄاوʹॽب ʧʽʱȄʛ وؗ ،α − 1 ʦقʛال تʴʺل خʹʛاء كȄʛات وثلاث ،α ʦقʛال تʴʺل حʺʛاء كȄʛات أرȃع على ʝॽك ȑʨʱʴǽ

معʙوم. ʛʽف ॽʰʡعي عʙد α ʘʽح ،1 ʦقʛال
.ʙواح آن في كȄʛات ثلاث ʝॽؔال ʧم عʨʷائॽا ʖʴʶن ،ʝʺاللǼ بʻʽها ولانفʛق مʱʺاثلة الȄʛؔات

:ʘʽح ،C،B،A الأحʙاث احʱʺال ʖʶاح أ) .1
"ʛʲالأك على بॽʹاء كȄʛة على الʨʸʴل " :A الʙʴث

"ʦقʛال ʝنف تʴʺل كȄʛات ثلاث على الʨʸʴل ":B الʙʴث
" α − 1 ʦقʛال تʴʺلان ȌॼʹالǼ ʧʽʱȄʛك على الʨʸʴل ":C الʙʴث

.2
7
ʨه الʻʡʨي ʦالعل ألʨان تʴʺل كȄʛات ثلاث على الʨʸʴل احʱʺال أن ʧʽب ب)

X = 0 ،و الʛʺʴاء الʺȃʨʴʶة الȄʛؔات على الʤاهʛة الأرقام مʨʺʳع سॼʴة، ȞǼل Șفʛی ȑʚال X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʧȞॽل .2
حʺʛاء. كȄʛة ʖʴʶت ʦل إذا

X = {0, α, 2α, 3α} هي: X ʦॽʀ مʨʺʳعة أن بʛر أ)
X العʨʷائي ʛʽغʱʺال احʱʺال قانʨن عʛف ب)

|E(X)| ≤ 2 أجلها ʧم الʱي α ʦॽʀ ʧʽع ʦث ،α بʙلالة الȄʛاضي الأمل ʖʶأح ج)

(Ȍنق 05) :ʖالʰال ʥȂʙــʸـʯال
إلى مʨʶʻب ʨʱʶم في الॽʰاني تʺʽʲلها (C f ) ونʶʺي f (x) =

3x
x + 1

ب: ]− 1;+∞[ الʺʳال على الʺعʛفة f الʙالة ʛʰʱنع
أدناه: الȞʷل في كʺا

(
O;

−→
i ,

−→
j
)
ʝانʳʱʺال و ʙعامʱʺال ʦالʺعل


u0 = 1

un+1 =
3un

un + 1

كʺایلي: N على الʺعʛفة العʙدǽة الʺʱʱالॽة (un) (I

(C f ) الʺʻʴʻى Ǽاسʱعʺال ʦث ،ʥʱورق على الȞʷل ʦرس ʙأع .1
الʙʴود الفʨاصل مʨʴر على مʲل ،y = x الʺعادلة ذو ʦॽʁʱʶʺوال

(un) للʺʱʱالॽة الأولى الأرȃعة
الإنʷاء) ȋʨʢخ ومʨضʴا حʶابها (دون

وتقارȃها. (un) الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʳاه حʨل تʻʽʺʵا ضع .2

0 ≤ un < 2 :n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب .3

مʱقارȃة. أنها اسʱʻʱج ʦث مʜʱایʙة، (un) الʺʱʱالॽة أن ʗʰأث أ) .4
(un) الʺʱʱالॽة نهاǽة ʙأوج ب)

vn = 1 − 2
un
بـــ: N على الʺعʛفة (vn) العʙدǽة الʺʱʱالॽة ʛʰʱنع (I I

الأول. حʙها و أساسها ʧʽʽتع ʖلʢǽ،ةॽسʙʻه (vn) الʺʱʱالॽة أن ʧهʛب .1
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.n بʙلالة un ॼɺارة اسʱʻʱج ʦث ،n بʙلالة vn ॼɺارة ʖʱاك .2

.lim un ʖʶاح .3

Sn =
u0

u0 − 2
+

u1

u1 − 2
+

u2

u2 − 2
+ ... +

un

un − 2
:ʘʽح Sn الʺʨʺʳع n بʙلالة ʖʱاك .4

(Ȍنق 07) الʙاǺع: ʥȂʙــʸـʯال
g(x) = 2lnx − 1 − 1

x2 بــــ: ]0;+∞[ الʺʳال على معʛفة g العʙدǽة الʙالة (I

]0;+∞[ الʺʳال على تʺاما مʜʱایʙة g الʙالة أن ʧʽب .1

1.89 < α < 1.9 :ʘʽح α وحʙʽا حلا تقʰل g(x) = 0 الʺعادلة أن ʧʽب أ) .2
g(x) إشارة x تʺاما ʖجʨʺال الॽʁʴقي العʙد ʦॽʀ ʖʶح اسʱʻʱج ب)

في الॽʰاني تʺʽʲلها (C f
) و ، f (x) = −x − 2 +

3 + 2lnx
x

بــــ: ]0;+∞[ الʺʳال على الʺعʛفة f العʙدǽة الʙالة (I I

.
(

O;
−→
i ,

−→
j
)
ʝانʳʱʺال و ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال

هʙʻسॽا. الʳॽʱʻة ʛʶف ʦث ، lim
x

>→ 0
f (x) ʖʶاح أ) .1

lim
x→+∞

f (x) ʖʶاح ب)

f ′(x) =
1
x2 g(

1
x
) :]0 : +∞[ الʺʳال ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب أ) .2

جʙول شȞل ʦث ،[1
α

;+∞[ الʺʳال على تʺاما ومʻʱاقʸة ،]0;
1
α
] الʺʳال على تʺاما مʜʱایʙة f الʙالة أن ʧʽب ب)

تغʛʽاتها.

معادلʱه. كʱاǼة ʖلʢǽ (∆) مقارȃا مॽʁʱʶʺا ǽقʰل (C f ) أن اسʱʻʱج ʦث ،limx →
+∞

f (x)− (−x − 2) ʖʶاح أ) .3

(∆) إلى Ǽالॼʶʻة (C f ) وضॽɻة ادرس ب)

1 فاصلʱها A انعʢاف نقʢة ǽقʰل (C f ) أن ʧʽب أ) .4
1 الفاصلة ذات الʻقʢة ʙʻع (C f ) ل الʺʺاس معادلة ʖʱاك ب)

( f (
1
α
) ≈ 0.73 1و

α
≈ 0.53 ʚنأخ) ،(C f ) (∆)،(T)و ʦارس .5

ʧʽʱالʺعادل ȑذ ʧʽʺॽʁʱʶʺال و (∆) و (C f ) ب الʺʙʴد ȑʨʱʶʺال ʜʽʴال مʶاحة هي A ʘʽح ،A = 2cm2 أن ʧʽب (I I I

.x = 1 و x = e−1

الʲاني الʺʨضʨع إنʱهى

الʚʰر ʧزم في ȌȄʛفʱال على ʗمʙن vv حاصʙا أʛʸǼت و تʜرع ʦل ʗأن إذ

تʨʷك.هـ الʺادة: أسʱاذة v الȞॼالʨرȄا شهادة في ȘʽفʨʱالǼ
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
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 
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 

 
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0

I f x dx  
ln 2

0

J g x dx  
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3 2
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0
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4. h 0;    2
h x f x    

 

 

44 

en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



������� ��	�
���
�� ��
������ ��
������

������� ����� � �������
����
�� ����

����  ���! ����

�� �����
"��#������ "���$��%� &�	��� '��(
��

)
���� ��*�� ��+
��� ��
(
�
, �	��-��� , ������ ������
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�� &3 &��
���� ��
���4#�� 
�#�-�
� '((����� '(��2���� 
$5 
��-( '5 6�
���� 7��

� 8�9� :�2����
�

�

�

�

;<��� �=> �8�9� '�
����
�?(����� @� A B

$ C�3 6�$/ 
$�� D��� ����*� '� 8�E� ?F� ��%��� "�$�
�G*� '(� '�

����� �� f(x) = 1− 2
ex+1

�	
 R ��
 �������� f ������� ������ ��
����� ����� ����� ���� �	� ����� �� ����� ��

�� y(0) = 6 ����  !��� y′ − 3y − 27 = 0 ����"#$%�� ���#���� &� �'
y(x) = 9ex − 3 �	� y(x) = 3x+2 − 3 �� y(x) = ex − 3 ��
��� B (���� )#�%�� * P (A ∪ B) = 0.35 � P (A) = 0.2 � +,�%�� +#-�� B � A �.
P (B) = 0.125 �	� P (B) = 0.1875 �� P (B) = 0.15 ��

Un =

∫ en+1

en

2

x
(1 + x)dx �	
 N ��
 ����� ����
 ���#%%� (Un) �/

0��S ���1 S = U0 + U1 + · · ·+ U36 �2"3
S = 1443 �	� S = 1444 �� S = 2022 ��

;<��� �=> �&����� '�
����
0f(x) = 2x√

x2 + 1
�	
 R ��
 ������� ������� ������ f .I

0#4%���56% )��� &�78 �9- * f ������ ����56% :��� ��
0f(x)− x = 0 ����#���� R �� &� �'

0f(x) ∈ [1;
√
3] � �+;� [1;

√
3] )#���� +� x &7 &�� +� <�3� +�5
 �.

0Un+1 = f(Un) �n ���
= ��
 &7 &�� +�� U0 = 1 	
 ������� ������� ���#%%��� (Un) .II

1 � Un �
√
3 �n ���
= ��
 &7 &�� +� <�3� +�5
 �� ��

0#4%5#43 ����� �>�#�%� #43� ?%3%�� �9- * (Un) ���#%%��� ��56% @#�%� :��� ��

0Vn =
(Un)

2

3− (Un)2
�n ���
= ��
 &7 &�� +� 2"3 �'

0)�A� #� ���� #4�#�� +55�% ��=� ����3� (Vn) ���#%%��� �+� +�5
 ��
0����� (Un) ��#43 ����� n ��B�
 Un ?%3%�� �9- * n ��B�
 Vn �%C� ��

S ′
n =

1

(U0)2
+

1

(U1)2
+· · ·+ 1

(Un)2
� Sn =

1

V0

+
1

V1

+· · ·+ 1

Vn

� S ′
n � Sn +5
������ n ��B�
 ���� �.

�#�"#D��� E�#� E!%#��= '� ! �$H/�5��%�#F
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&��% �D�7� 2� 91��� &��% �#D�7 2>�� � 0 �91��� +,��% +#%D�7 * :����#F #435
 G�$3 B �#D�7 8 ��
 G��3H  �%��

04 �91��� &��% �D�7� 1 �91���
0G��3H�� +� �#D�7 3 ���� +I ��� #�J��8
 ���3

�+5-���� �
%�3
0K6  �#�� #4�#1�� L���� �F������ �#D�C��K � A
K8  �#�� #4�#1�� M��� �F������ �#D�C��K �B

0�5%�%�� ��
 B � A +5-���� ��#�%�� P (B) * P (A) ���� ��
0N%
#�O ���
 0P+,�%�� B � A +5-���� &� * P (A ∩ B) ���� �'

0P (A ∩ B) �9- * PA(B) ?%3%�� �.
0�F������ �#D�C�� 9#1�� M��� ��� ����
 &7F ���5  !�� X �J��8��� ��56%��� +7�� �/
0�%#�"#D��� <��� E(X) ���� �9- * X �J��8��� ��56%��� )#�%�B� +�3#1 Q��
 ��

0P
(

X2−16
X

> 0
)
���� ��

;<��� �J> �@#�
�� '�
����
0f(x) = (1 + x)2

x
�	
 ]0; +∞[ ��
 �������� ������� ������ f

0(o;−→i ;−→j ) :3#�%���� ��#�%��� 9����� ��O ���3���  �%���� �� f ������ �3#�
�� &5-�%�� (Cf)

0#�3#�
 #45�
 &H�%��� ?J#%3�� ��� �9- * x→+∞
f(x) = 0 � �+� +�5>�

x
>−→0

f(x) ���� ��

0f ′(x) =
(1 + x)(1− x)

x2
�]0; +∞[ +� x ����� ��
 &7 &�� +� <�3� +�5
 �� �'

0#4%���56% )��� &�78 �9- * f ������ ��56% @#�%� ?%3%�� ��
01 ��H#$�� ��! �=�3�� �� (Cf) �3�3��� :#�� (T ) 9��%���� ���#�� �%C� �	�

0g(x) = 1− x+ x �	
 ]1; +∞[ ��
 �������� ������� ������ g �.
0]1; +∞[ )#���� ��
 g(x) E�#8O ?%3%��� * g ������ ��56% @#�%� :��� ��
01 + x+ x > 0 �]1; +∞[ +� x ����� ��
 &7 &�� +� <�3� � ��
 ��

0(T ) 9��%���� �F�3�#F (Cf) �3�3��� ���"� ?%3%�O �	�
0(T ) 9��%����� (Cf) �3�3��� R83� �/

0 x =
√
mx− 1 ����#���� )��� ��
 m 9�1 ��� #�3#�
 S1#3 * ���� ����� T��� m �U

0x = e � x = 1 * y = x �#4%B�#�� �%�� �#���%����� (Cf) �3�3��#F � ������ ��5��� ��#�� ���� �V

8 B�9� :�2���� 7KK���L
�

�

�

�
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�

�

�
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����
���5 #�7 I = [1

2
; +∞[ )#���� ��
 �������� ������ f

 �%���� �� �3#�
�� #4�5-�% (Cf) � f(x) =
3x− 1

2x
9��%�� (Δ) � (o;−→i ;−→j ):3#�%�� ��#�%� 9��� ��O ���3���

; ?������ ?4��� &3 ��4> 0y = x ���#���� �!
&�� +�� U0 = 2 )�B� #� ���F ������� ������� ���#%%��� (Un)

0Un+1 = f(Un) �n ���
= ��
 &7

&H��$�� ���� ��
 �#�� +�� �&-� *&
#���� &78�� &�3� ��
0M#83W� X�=Y ���
� U3 � U2 * U1 * U0 ������

0#4>�#�%� (Un) ���#%%��� ��56% @#�%� +��Y �'

0Un > 1 �n ���
= ��
 &7 &�� +� <�3� 2���%�#F +��
 �.
0P?%3%�% �!#� * (Un) ���#%%��� ��56% @#�%� :��� �/

0Un+1 − 1 � 1
2
(Un − 1) �n ���
= ��
 &7 &�� +� <�3� �+5
 �� �U

0(Un) ���#%%��� ��#43 ?%3%�� �9- * Un − 1 �
(
1
2

)n �n ���
= ��
 &7 &�� +� <�3� ?%3%�� ��
0Vn =

Un−1
2Un−1

� 	
 N ��
 ������ ����
 ���#%%� (Vn) �V

0) ��A� #����� #4�#�� +55�% ��=� ����3� (Vn) ���#%%��� �+� �+5
 ��
0n ��B�
 Un E�#F
 �%C� ��

0Sn =
V0−1

U0
+ V1−1

U1
+ · · · · · ·+ Vn−1

Un
�(5�F Sn L������ n ��B�
 ���� �	�

;<��� �=> �&����� '�
����
�?(����� @� A B

$ C�3 6�$/ 
$�� D��� ����*� '� 8�E� ?F� ��%��� "�$�
�G*� '(� '�

�<%��#�� +∞ ����
 &J#� ��#�� 9��%�� &
�� g(x) = 3x+
e−x − 2

e−x − 1
�	
 R∗ ��
 ������� f ������ �3�3� ��

y = 3x+ 2 �	� y = 3x+ 1 �� y = 3x ��

x �→ x2

2

[
x− 1

2

]
������� +� #��
 * λ > 1 (5� A(λ) =

∫ λ

1

x xdx ������� ����� �
%�3 �'

��� A(λ) = 1

4
#4��� +� �%�� λ ���1 * x �→ x x ������ ���H� ����

λ = 2e �	� λ =
√
e �� λ = e−1 ��

�#�� R �� +,� &
�% (11x2 − 6x+ 5) = (x2) + 1 ����#���� �.
S = {−1;−5} �	� S = {1; 5} �� S = {1;−5} ��

���#%%� �� Un = 2− 3

(
1

4

)n

�	
 N ��
 ������� (Un) ������� ���#%%��� �/

�F5%� ���� �	� #�#�% �H1#3%� �� #�#�% E�5��%� ��

�#�"#D��� E�#� E!%#��= '� 0 �$H/�5��%�#F
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0K ���� K &�#��� 9435
 +� * )#�� 12� M#�3 8 943� &�#
 20 #��5�� ���#%3O E���

���%Z� (������ +� (�� &7 )#�%�� ���� * 0)#�
 �-,- +� �$�[� �3�� &578% )#���� �D�5 ��
0K E���O &1A� ��
 9"% �3����K �C 0K E���O �-CA� ��
 9"% �3���� K �B 0KM#�3 �3���� M#"
� K �A

0#45� +5������� )#���� ��
 * ��78� �3�� &7F ���5  !�� X �J��8��� ��56%��� �
%�3 �'
0�%#�"#D��� <��� E(X) ���� �9- * X �J��8��� ��56%��� )#�%�� +�3#1 +�5
 ��

0P (X2 − 2X � 0) ���� ��
� ��%Z� (������ +� (�� &7 )#�%�� ���� * �%#7 � �J#3 *:�J� +� �$�[� �3�� &578% )#���� �D�5 �.

0K :3��� :$3 +� �3���� �J#3� :�J� K �E 0K )#���� +� �3���� :�J�K �D
0K �3���� �� ����� K ���� K &�#���K �F

;<��� �J> �@#�
�� '�
����
0g(x) = (2x+ 1)e−x + 1 �	
 R ��
 ������� g ������ �
%�3 .I

0+∞ � −∞ �3
 g ������ �%5#43 ���� ��
0#4%���56% )��� &�78 �9- * g ������ ��56% @#�%� :��� �'

0]− 0.74;−0.73[ )#���� �� α ��5�� ,� &
�% g(x) = 0 ���#���� �+� +�5
 �� �.
0R ��
 g(x) E�#8O ?%3%�� ��

0f(x) = (−2x− 3)e−x + x ���5 #�7 R ��
 ������� ������� ������ f .II

(o;
−→
i ;

−→
j ) :3#�%���� ��#�%��� 9����� ��O ���3���  �%���� �� �3#�
�� #4�5-�% (Cf)

0+∞ � −∞ �3
 f ������ �%5#43 ���� ��
0+∞ ����
 (Cf) �3�3��� &J#� ��#�� y = x <%��#��  !�� (Δ) 9��%���� �+� +�5
 �� �'

0(Δ) 9��%���� �F�3�#F (Cf) �3�3��� ���"� :��� ��
0f ′(x) = g(x) �x ����� ��
 &7 &�� +� <�3� +�5
 �� �.
0#4%���56% )��� &�78 �9- * f ������ ��56% @#�%� ?%3%�� ��

0� 10−2 ��O ?J#%3�� ���% \ 0f(α) ����� ��H� +�5
 �9- * f(α) = α + 1 +
2

2α + 1
� �+� +�5
 �/

0#455-���O +55�% ��=� ω Q#=�3O �=�3 &
�� (Cf) �3�3��� �+� +�5
 �U
0� f(1.4) ≈ 0 � f(−1.65) ≈ 0 �=��\ 0(Cf) � (Δ) +� �,7 R83� �V

0h(x) = (−2x−3)e−x ������ ���H� ����H(x) = (ax+b)e−x ������ +�C% ��%� b � a +5����� +�5
 �� �]
+5!��� +5���%����� (Δ) 9��%���� � (Cf) �3�3��#F � ������  �%���� +� ��5��� A(λ) ��#���� ���� ��

0�#�#�% ���� ����� ��
 λ (5�\ x = λ � x = 0 #�45%��#��
0
λ→+∞

A(λ) ����� �	�

&��B��� :�2���� 7KK���L
�

�

�

�

�#�"#D��� E�#� E!%#��= '� = �$H/�5��%�#F

en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



en
cy

-e
du

ca
tio

n.
co

m
/e

xa
m

s

3as.ency-education.com



 

 4من   1الصفحة   

 الجمهورية الجزائرية اليمقراطية الشعبية 
 وزارة التربية الوطنية 

 الديوان الوطني للإمتحانات والمسابقات 
 إمتحان بكالوريا تجريبي 

   الرمكة   – الشهيد صحيح أمحمد  ثانوية: 
 

 2022دورة:  
 الشعبة: علوم تجريبية 

 د  30و  ساعات  03المدة:   الرياضيات  : مادةفي اختبار 

 : على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين

 
 نقاط(  04 التمرين الأول: ) 

 يحتوي صندوق على خمس كرات بيضاء, ثلاثة حمراء وكرتين سوداوين متشابهة لا نفرق بينها باللمس. 

 نسحب عشوائيا وفي آن واحد أربع كرات من الصندوق. 

 .   "الحصول على كرة بيضاء على الأقل"  Bكرة حمراء واحدة فقط ",  ى "الحصول علAنعتبر الحادثتين :  

)بين أن :    (1 )
1

2
P A ), ثم أحسب   = )P B   احتمال الحدثB  . 

 الذي يرفق بكل مخرج عدد الكرات الحمراء المسحوبة .  Xنعتبر المتغير العشوائي  (2

 .Xعين قيم المتغير العشوائي   (أ

)بين أن :   (ب  )
1

0
6

P X = )و    = )
3

2
10

P X = =  

)ثم أحسب أمله الرياضي    Xالاحتمال للمتغير العشوائي  عرف قانون  (3 )E X   

)  أحسب الانحراف المعياري  (4 )X  

 نقاط(  04): الثانيالتمرين 

 أجب بصح أو خطأ مع التبرير في كل حالة من الحالات التالية: 

)بـ :   المعرفة على  fالدالة  (1 ) ( )2ln 2 3f x x x= + +      

)لدينا:   xمن أجل كل عدد حقيقي  ) ( )2f x f x− − =     

2) ( )nu متتالية هندسية أساسهاe   0وحدها الأولu     حيث
1

2
0u e

−

,      n, نضع من أجل كل عدد طبيعي  =

( )0 1ln ...n nS u u u=     ,nS : يساوي
2 1

2

n +
     

المعرفة على المجال gالدالة  (3 0;+    : بـ( ) 2

1
2 1g x x

x
= + لعلى المجا G, دالتها الأصلية +

 0;+   معرفة بـ :    1والتي تنعدم من أجل القيمة( ) 2 1
1G x x x

x
= + − − 

أعضاء . احتمال أن تكون اللجنة   3يراد تشكيل لجنة تضم  ,  ذكور 3اناث و 4يتكون فريق عمل من  (4

هو:   من الجنسين
6

7
  

 نقاط(   04: )الثالثالتمرين 

I. ( )nu  0المتتالية العددية المعرفة بحدها الأولu = (  ومن أجل كل عدد طبيعي )عدد حقيقيn :

1

46
43

47
n nu u+ = +  

)حتى تكون المتتالية   جد قيمة    )nu  .ثابتة 
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   4من   2الصفحة   

II.  : 2022نفرض أن =   

)نعتبر المتتالية العددية  )nv   2021   كمايلي : المعرفة علىn nV U= − 

)بين أن المتتالية  (1 )nv   هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول 

 . nبدلالة   nu,ثم استنتج   nبدلالة   nvأكتب عبارة  (2

)أدرس اتجاه تغير المتتالية   (3 )nu    . 

limأحسب  (4 n
n

u
→+

         

n    ,0عدد طبيعي  ل  نضع من أجل ك (5 1

0 1

... n
n

n

u u u
S

v v v
= + + +            

lim, ثم أحسب   nبدلالة    nSأحسب  - n

n

S

n→+
     

 

 نقاط(   08: )الرابعالتمرين 

I.  الدالة العددية نعتبرg   المعرفة على المجال 0;+    : 2كمايلي( ) 2 lng x x x= − +                      

)أحسب  (1 )
0

lim
x

g x


⎯⎯→

)و    )lim
x

g x
→+

. 

 وشكل جدول تغيراتها.           gأدرس اتجاه تغيرالدالة   (2

)بين أن المعادلة  (3 ) 0g x 1.31حيث:   تقبل حلا وحيدا   = 1.32    ثم استنتج إشارة( )g x. 

II.  لتكن الدالةf   المعرفة على 0;+    : كما يلي( )
1 ln x

f x x e
x

−
= − +     ,( )fC   المنحني الممثل

)في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد والمتجانس   fللدالة  ); ;o i j     وحدة الطول(2cm ) 

)أحسب  (1 )
0

lim
x

f x


⎯⎯→

)و     )lim
x

f x
→+

 وفسر النتيجة الأولى هندسيا .  

)أثبت أن المنحنى  (2 )fC   يقبل مستقيم مقارب مائل( )D  يطلب تعيين معادلته . 

)أدرس الوضعية النسبية للمنحنى  (3 )fC  والمستقيم( )D . 

من   xبين أنه من أجل كل  (4 0;+ : فان( )
( )'

2

g x
f x

x
=  

 , ثم شكل جدول تغيراتها.  fاستنتتج اتجاه تغير الدالة   (5

): أن  أثبت  (6 )
1

2f e 


= − ), ثم استنتج حصرا للعدد  − )f   . 

)أ( بين أن المنحني   (7 )fC  يقبل مماسا( )T   يوازي المستقيم( )D  .في نقطة يطلب تعيين احداثياتها 

)ب(أكتب معادلة ديكارتية للمماس )T  . 

)( أنشئ  8 )T  والمنحنى( )fC. 

)( نسمي9 )A   مساحة الحيز من المستوي المحددة بالمنحنى( )fC  والمستقيم( )D  والمستقيمين اللذين معادلتيهما

x =    وx e= 

)بين أن :   - ) ( )
2

2 22 1A cm = − 
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   4من   3الصفحة   

 
 نقاط(  04 التمرين الأول: ) 

 
 أعضاء.  3تشكيل لجنة بها  أنس , نريد نساء من بينهم رجل اسمه  5رجال و  7جمعية خيرية تتكون من 

 نة لهم نفس المهام. جماهو عدد اللجان التي يمكن تشكيلها في حالة أعضاء الل (1
 اللجنة تضم أنس "   " Aأحسب احتمال الحوادث التالية :   (2

                            B  "  تتكون من رجلين و امرأة "اللجنة   
                                             C"    "اللجنة بها رجل واحد على الأقل 

                                         D . "اللجنة مكونة من امرأة على الأكثر " 
 جنة المكونة . لاسم أنس في الالمتغير العشوائي الذي يرفق بكل اختيارعدد الرجال الذين يحملون  Xليكن  (3
 .  Xعين قيم المتغير  (أ

)وأحسب أمله الرياضي  Xعرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي   (ب  )E X    

 

 نقاط(  04التمرين الثاني: )

 لكل سؤال جواب واحد فقط صحيح من بين الأجوبة الثلاثة المقترحة,عينه مع التعليل . 

)والتي تحقق    Fالدالة الأصلية   (1 )1 0F المعرفة على  fللدالة  = 0;+   : بـ( )
1x

f x
x

+
 :   هي الدالة=

) (أ ) 1 lnF x x x= − )ب(           + ) 1 lnF x x x= − )ج(             + )
1

ln
x

F x
x

+ 
=  

 
 

'الحل العام للمعادلة التفاضلية   (2 5
3

2
y y+      بـ :    هو الدالة المعرفة على   =

3    (أ 5

6

xy ce= 3ب(            + 5

6

xy ce −= 3ج(               − 5

6

xy ce −= +           

30في قسم نهائي   (3 
  35متفوقين في مادة الرياضيات و 

   10متفوقين في مادة العلوم الفيزيائية  و 
   

متفوقين في المادتين معا .احتمال أن يكون التلميذ متفوقا في مادة الرياضيات علما أنه متفوق في مادة  

 العلوم الفيزيائية هو: 

       (أ
2

7
ب(                       

1

3
ج(                        

2

13
   

)لمتتالية العددية  ا (4 )nv  معرفة من أجل كل عدد طبيعيn : بـ( ) ( )ln 2 ln 1nv n n= + − +  

n،   0من أجل كل عدد طبيعي  1 ...n nS v v v= + + +    ,nS    : يساوي 

)    (أ )ln 2n )ب(                  + )ln 1n− )       ج(          + )1 ln 1n− +         

 نقاط(   04التمرين الثالث: )

           1

2

2 2
n

n

u
u

+ =
−

0 والعلاقة التراجعية:   0u = ) المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول   )nu            

n    :2nuبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي   (1                  

)بين أن المتتالية   (2 )nu وأحسب  ثم استنتج أنها متقاربة  ،متزايدةlim n
n

u
→+

                  

)  لتكن المتتتالية (3 )nv  المعرفة من أجل كل عدد طبيعيn :كما يلي
2

n
n

n

u
v

u
=

−
  

)بين أن المتتالية  (أ )nv .حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول 
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   4من   4الصفحة   

 .  nبدلالة     nu, واستنتج عبارة nبدلالة   nvأكتب  (ب 

)لتكن المتتالية   (4 )nw  المعرفة من أجل كل عدد طبيعيn    :( )lnn nw u=    : وليكن المجموع, 

0 1 ...n nS w w w= + + + 

)  بين أن : - )
1

ln 2 ln 1
2

nS n n= − +         

 نقاط(   08التمرين الرابع: )

I)   نعتبر الدالةg   المعرفة علىℝ   :كما يلي ( ) 2 xg x x e e= )و   − )gC  تمثيلها البياني في مستو منسوب

;𝑂)إلى المعلم المتعامد المتجانس   𝑖, 𝑗)  )كما في الشكل المقابل(  

 𝑔(1)احسب  (1

ثم استنتج إشارة    𝑔(𝑥)بقراءة بيانية عين إشارة   (2

𝑔(−𝑥)   حسب قيم العدد الحقيقي𝑥 . 

II)   نعتبر الدالة𝑓   المعرفة علىℝ∗   :كما يلي 

𝑓(𝑥) = 𝑒−𝑥 − 2 −
𝑒

𝑥
 

تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى المعلم   (𝐶𝑓) و  

;𝑂)المتعامد المتجانس   𝑖, 𝑗). 

𝑙𝑖𝑚احسب النهايات الآتية:   (1
𝑥→−∞

 𝑓(𝑥) ،𝑙𝑖𝑚
𝑥

<
→0

 𝑓(𝑥)   ،

𝑙𝑖𝑚
𝑥

>
→0

 𝑓(𝑥)   و𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

 𝑓(𝑥) ثم فسر النتائج هندسيا ، 

𝑦الذي معادلته:   (𝛾)بينّ أنّ المنحنى   (2 = 𝑒−𝑥 − 2  

، ثم  ∞−و   ∞+متقاربان بجوار   (𝐶𝑓) والمنحنى  

 (𝛾)بالنسبة إلى   (𝐶𝑓) ادرس وضعية المنحنى  

غير معدوم لدينا:   𝑥: من أجل كل عدد حقيقي  هبينّ أنّ  (3

( )
( )

2
'

g x
f x

x

− −
= 

;1−]متزايدة تماما على كل من المجالين   𝑓استنتج أن الدالة   (4 ;0[و   ]0 ومتناقصة تماما على   ]∞+

[المجال    − ∞;  𝑓، ثم شكل جدول تغيرات الدالة [1−

𝑥انطلاقا من منحنى الدالة   (𝛾)بينّ كيف يمكن إنشاء المنحنى   (5 ⟼ 𝑒𝑥  ثم ارسم بعناية كلا من المنحنيين ،

(𝛾)   و (𝐶𝑓) لسابق في نفس المعلم ا 

III)  احسب𝐴   مساحة الحيز المحدد بـ(𝐶𝑓)    و(𝛾)    والمستقيمات ذات المعادلات𝑥 = 𝑒   و𝑥 = 𝑒2 
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