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 على المترشح أن يختار أحد الموضوعيه التالييه:
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 متقن ماسرى اختبار الثلاثي الثاني المستوى : الثالثة تقني رياضي 
2018 /2017السنة الدراسية :   سا2:المدة المادة رياضيات     

 

  التمرين الاول                           الموضوع الأول     الاستاد محمد بن كوابيش الحاج

7𝑥   ( Εالمعادلة )   ℤ2نعتبر في   − 13𝑦 = 1 

;𝑥 )( هي ألثنائيات   Εبرهن أن حلول المعادلة )  (1 𝑦) حيث :   𝑥 = 13𝑘 + 2  ;   𝑦 = 7𝑘 +  𝑘𝜖ℤو  1

; 𝑥 𝑛لتكن  (2 𝑦  اعداد طبيعية تحقق و :   {
𝑛 = 7𝑥 + 2

𝑛 = 13𝑦 + 3
       

; 𝑥)ا( اثبت ان  𝑦)  ( حل للمعادلةΕ ) 

}  : ألأتية  (Sب( نعتبر الجملة ) 
𝑛 ≡ 2⦍7⦐

𝑛 ≡ 3⦍13⦐
𝑛اذا وفقط اذا كان   (Sحلا للجملة )  𝑛أثبت أن     ≡ 16⦍91⦐                                                                    

 عددا طبيعيا  𝑘ليكن    

 على  الترتيب 13و  7على  33𝑘     و  23𝑘عين باقي القسمة الاقليدية لكل من      (أ
 ( Sحلا للجملة ) 2018تحقق أن العدد  (ب

   91على   20181962+   20182019عين باقي القسمة للعدد   (ت

 التمرين الثاني      

      𝑓   كما يلي     ⦌∞+ ; 0⦋الدالة المعرفة على المجال :   𝑓(𝑥) = 1 +
ln(𝑥)

𝑥
 

lim( احسب  1    
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)     وlim
𝑥→0+

𝑓(𝑥)   ثم فسر هندسيا النتيجتين 

 ثم شكل جدول التغيرات  𝑓( ادرس اتجاه تغير الدالة 2     

𝑦:بالنسبة الى    𝑓( الممثل للدالة  C( ادرس الوضع النسبي للمنحنى )3      = 1 (d)  

;0)    ( يشمل النقطةT( يقبل مماس )C( بين أن المنحنى )4      1)  𝜔  ويمس في نقطة يطلب تعيين احداثييها ثم اكتب

 معادلته     

 (C( والمنحنى )Tالمماس )( أنشئ  5

6 )𝑔  الدالة المعرفة علىℝ⋆ كم يلي    :  = 1 +  
ln|𝑥

𝑥
   𝑔(𝑥) 

𝑥𝜖ℝ∗      𝑔(−𝑥)أ( بين أنه من أجل  + 𝑔(𝑥) = لهذه الدالة يقبل مركز ( الممثل δثم استنتج ان المنحنى ) 2

 (δتناظر يطلب تعينه ثم أنشئ المنحنى )

𝑦( مستقيم معادلته  𝑚∆) ; وسيط حقيقي  𝑚ب(  = 𝑚𝑥 + فان جميع   ℝعلى  𝑚بين انه عندما يتغير   1

;𝜔( 0 ( تشمل النقطة𝑚∆المستقيمات ) 1)   

𝑥  : 𝑔(𝑥)عدد حلول المعادلة ذات المجهول  𝑚ج ( ناقش بيانيا حسب قيم  = 𝑚𝑥 + 1 

 

 الناتجة للتجربة(المجموعة الشاملة ) مجموعة الإمكانيات  Ω: في تجربة عشوائية ما نسمي  التمرين الثالث

 بحيث :  Ωالاحتمال المعرف على   Pوليكن  Ωمن المجموعة  Cو  A ;  Bالحوادث نعتبر 

𝑃(𝐶) = 0,4   ;    𝑃(𝐵) = 0,7   ;    𝑃(𝐴) = 0,3 ;    𝑃(𝐴 ∪ 𝐵) =   0,2, ;   𝑃(𝐴̅   ∩ 𝐶)  = 0,5 

 

𝑃(𝐴احسب ما يلي :  (1 ∩ 𝐵)    و C) ∪ 𝑃(𝐴       و𝑃(𝐴 ∩ 𝐵)   

  لينغير مستق 𝐵و   𝐴بين أن الحدثين  (2

∩ 𝑃(𝐴بين أن   (3 𝐵)   =∪ 𝐵)    𝑃 ( 𝐴 
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
                                                    2018مارس  12: التاريخ                                                             ) حمام دباغ ( عيسى زريمش : تياثانو ال

 تقني رياضي الثالثة:  ستوىالم                                                                     شعلال مسعود ) قالمة(             
 ساعات  03: المدة                                                                                               

 في مادة الرياضياتالثلاثي الثاني اختبار 
 

 نقاط (  50 ) :الأولالتمرين 

(I f  الدالة العددية المعرفة على 0;
   

     :  بــ
21

( ) 3
2

f x x  . 

 .f(  أدرس اتجاه تغير الدالة 1  

 المجال  من x( بين أنــه   من أجل كل2      0;    :  0f x  

(II لتكن nu  0:    يلي كما على متتالية عددية معرفة 0u  ، 1n nu f u  

 .2uو1uحدينأحسب ال (1

n  :10أ* بين انه من أجل كل عدد طبيعي  (2 1n nu u . 

استنتج ان المتتالية  ب*    nu متقاربة ، ثم أحسبlim n
n

u


 

(III لتكن المتتالية nv من أجل كل عدد طبيعي   المعرفة كما يلي     :n  :       
2 1n nv u  

( بين أن1     nv .متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول 

 .nبدلالة  nu، ثم استنتج عبارة nبدلالة   nv( عبر عن 2    

( أحسب نهاية المتتالية 3     nu. 

 : n( عبر عن المجاميع التالية  بدلالة 4    

           0 0 1 1 2 21 1 1 1 1 1 ......... 1 1n n nS u u u u u u u u             

       2 2 2 2

0 1 2' 0 1 2 .........n nS u u u u n         

  (نقاط 40): التمرين الثاني 

عين مجموعة الثنائيات   *أ / 1 ;x y  حلول المعادلة 2من:   : 

 ، و   :من الأعداد الصحيحة تحقق عددا صحيحا بحيث توجد ثنائية  ليكن  *ب

  ، واستنتج أن: هي حل للمعادلة  بين أن الثنائية 

 . أكبر من  عين أصغر عدد طبيعي  *ـ ج

 . لدينا:  عدد طبيعي كل أثبت أنه من أجل  * أ / 2

 ؟ 7على  ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد  * ب

 في النظام العشري  يكتب حيث، ونعتبر العدد مع  عددان طبيعيان أقل من أو يساوي  و  ليكن  / 3

  تلك التي تقبل القسمة على  نريد تعيين من ضمن هذه الأعداد الطبيعية  .  كما يلي   

 . تحقق من أن:  * أ

   . في الحالة  التي تقبل القسمة على  استنتج الأعداد الطبيعية  *ب

 2 من 1الصفحة 

8 5 3x y  E

m ;p q8 1m p 5 4m q 

 ;p q E 9 40m 

m2000

k 32 1 7k 
20092

ab90a NN

00N a bN7

 310 1 7 

N7 2 7a 
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 نقاط ( 40: ) التمرين الثالث

 3 عشوائيا وفي آن واحدكرات خضراء و كرة واحدة بيضاء ، نسحب  3كرات حمراء و  4كرات منها  8كيس يحتوي على 

 كرات من الكيس .

 حسب عدد الحالات الممكنة .ا  * أ /1

 التالية :  الأحداث  احتمالاتاحسب  * ب   

           A  " كرات من نفس اللون 3الحصول على".                          B  "كرة على الأقل حمراء الحصول على " . 

           C  "كرتين على الأكثر حمراء  الحصول على". 

 عدد الألوان المحصل عليها  .بكل عملية سحب المتغير العشوائي الذي يرفق  Xنسمي /  2 

  ؟   Xهي قيم   ما*  أ

 التالية :   الاحتمالاتأحسب *  ب 1P X    ، 3P X   واستنتج  2P X  . 

 الرياضي ، التباين ثم الانحراف المعياري . الأملأحسب  * ج

  نقاط ( 70: ) التمرين الرابع

 (I g  بــ:الدالة العددية المعرفة على( ) 1 xg x x e   . 

 وشكل جدول تغيراتها . g/ ادرس اتجاه تغير الدالة  1

)/ أ* بين أن المعادلة  2 ) 0g x . تقبل حل وحيد معدوم 
)إشارة xب*  استنتج حسب قيم  )g x. 

(II  نعتبر الدالة العدديةf بـ: *المعرفة على ( ) ln 1 xf x x e   . 

نسمي  fC
 

في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس  fالمنحنى الممثل للدالة  ; ;O i j. 

أ *  أحسب :   / 1   lim
x

f x


، lim
x

f x


 

ب * أحسب :      
0

lim
x

f x




و  
0

lim
x

f x


 . فسر النتيجة هندسيا.  

 وشكل جدول تغيراتها .  fأدرس اتجاه تغير الدالة  / 2 

: *منxأ *  أثبت أنه من أجل كل   / 3    ln 1x xf x x xe e    . 

ب * استنتج أن المنحنى     fC يقبل مستقيما مقاربا   بجوار.يطلب تعيين معادلته 

ج *  ادرس وضعية المنحنى      fCبالنسبة إلى المستقيم . 

أ * أحسب / 4 lim ln
x

f x x


  عن المنحنيين ، ماذا يمكن القول fC و lnC؟ 

ب * ادرس وضعية المنحنى    fCبالنسبة للمنحنى lnC. 

بين أن المنحنى / 5 fC  يقطع محور الفواصل في نقطتين فاصلتيهما;  :1.2حيث 1.1 1.8و 1.9 

أ *  أكتب معادلة المماس  /  6 T للمنحنى fC 1عند النقطة التي فاصلتها. 

ب * أنشئ  المستقيمين       و Tوالمنحنىين lnC و fC. 

7 /mعدد حقيقي ، ناقش حسب قيم العدد الحقيقيm:عدد و إشارة حلول المعادلة 

     ...ln 1 1 1xE x e e x m       .  

 

 بالتوفيق                                                 

 

 2من  2الصفحة  
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 عيسى زريمش  ات :ثانويال
 شعلال مسعود

مادة الثلاثي الثاني في  اختبار تصحيح 

 الرياضيات
2017 - 2018 

 تقني رياضيالشعبة : 

  : تمرين الأولال

(If الدالة العددية المعرفة على 0;         :بــ

21
( ) 3

2
f x x . 

 :fدراسة اتجاه تغير الدالة(  1

قابلة للاشتقاق علىfالدالة 0; :
2

'( )
2 3

x
f x

x



 

)'بما ان : ) 0f x  من أجل كل عدد حقيقيx  من المجال

 0; فإنf  على تماما متزايدة 0; 

من   x( نبين أنــه  من أجل كل 2 0; :   0f x  

على تماما متزايدة  fلدينا :الدالة 0; و 0 0f ، 

0xتقبل قيمة حدية صغرى عندfالدالة   في المجال 

 0; اذن: من أجل كل  .xمن 0;:  0f x  

(II
 

 nu
 

0بـ: علىمتتالية معرفة   0u  ، 1n nu f u  

2u  :و1uب احس /1  2

1 0 0

1 3
3

2 2
u f u u    

  2

2 1 1

1 15
3

2 4
u f u u    

n :10( أ/نبين انه من أجل كل عدد طبيعي 2 1n nu u  

0n* من اجل  :0 10 1u u محققة لأن 

                        (1 0.86u   ،0 0u  ...) 1 

10: ن نفرض أ* 1n nu u 
ونبرهن ان :    

1 20 1n nu u  حيث nعدد طبيعي . 

على تماما متزايدة  fلدينا: 0;  و 1 1f 
 

و 0 0f  

10إذا كان 1n nu u   فإن

       10 1n nf f u f u f 

1أي :  20 1n nu u  ........ 2 

من  1و 2  حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع نستنتج أنه من

n :10أجل كل كل عدد طبيعي 1n nu u  

ب*/ استنتاج ان المتتالية  nu:لدينا متقاربة 

n :10من أجل كل عدد طبيعي 1n nu u    معناه أن

المتتالية nu ومحدودة من الأعلى متزايدة تماما على

 ومحدودة من الأسفل.

بما أن المتتالية nu ومحدودة من  متزايدة تماما على

 .lالأعلى فإنها متقاربة نحو عدد حقيقي 

lim**حساب  n
n

u


:  لدينا
2

1

1
3

2
n nu u   

المتتالية nuمتقاربة نحوl  1معناهlim limn n
n n

u u l
 

  

2

1lim lim 3n n
n n

u u
 

   يكافئ
21

3
2

l l  

يكافئ    
2

2 22 3l l 
 

0lو   

كافئي
2 24 3l l   0وl  

1lيكافئ  1)مقبول( أوl    )مرفوض( 

limومنه:  1n
n

u


 

(III
: nلدينا :من أجل كل عدد طبيعي  

2 1n nv u  

نبين أن (1 nvية يطلب تعيين أساسها ندسمتتالية ه

 وحدها الأول:

 nv م.هـ معناه من أجل كل عدد طبيعيn:1 .n nv qv  

   2 2 2

1 1

1 1
1 3 1 1

4 4
n n n nv u u u        

1

1
.

4
n nv v   ومنه nv م.هـ أساسها

1

4
q  وحدها الأول 

2

0 0 1 1v u    

n  :0بدلالة nv( التعبير عن2

1

4

n

n

nv v q
 

   
 

 

:لديناnبدلالة nuثم استنتاج عبارة 
2 1n nu v  

1nومنه:  nu v    0)  لأنnu  ) 

اذن: 
1

1
4

n

nu
 

  
 

 

( حساب نهاية 3 nu:
1

lim lim 1 1
4

n

n
n n

u
 

 
   

 
 

 :           n( التعبير عن المجاميع التالية  بدلالة 4

     

     

       

0 0 1 1

2 2

2 2 2 2

0 1 2

1

0 1 2 0

1 1 1 1

1 1 ......... 1 1

1 1 1 .... 1

1
......

1

n

n n

n

n

n

S u u u u

u u u u

u u u u

q
v v v v v

q



     

      

        

 
       

 

  

ومنه:

1
4 1

1
3 4

n

nS

    
          
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     
 

       

   

2 2 2

0 1

2 2 2

0 1

0 1

2

0 1

2

' 0 1 .........

..... 0 1 2 ....

1
1 1 .... 1 0

2

.... 1 .1
2 2

1 1 1

3 4 2 2 3

n n

n

n

n

n

S u u u n

u u u n

n
v v v n

n n
v v v n

n n

      

        

  
         

  

       

 
    

 

 

 التمرين الثاني : 

 :   :ن حلول المعادلةييعت أ* / 1

،  هي حل خاص للمعادلة  واضح أن الثنائية 

عدد  حيث  و عندئذ نجد 

 صحيح

و هي حل للمعادلة  أن الثنائية  إثبات *ب

 ج أن: ااستنت

تحقق  و و من المعطيات فإن الأعداد الصحيحة 

   و  العلاقة 

حل  ومنه الثنائية  وهذا يعني أن: 

حيث  وبالتالي يوجد عدد صحيح  للمعادلة 

5 1p   8 لدينا و 1m p   أي

 8 5 1 1 40 9m       

    وهذا يعني أن:  
 : أكبر من  * تعيين أصغر عدد طبيعي ـ ج

ومنه أصغر قيمة   معناه 

وهي  وهذا يعطي القيمة المطلوبة لـ  هي  

 

لدينا:  عدد طبيعي كل ت أنه من أجل اثبإ * أ / 2

:  

  ومنه أي  لدينا 

  لدينا من أجل كل عدد طبيعي 

 : 7على  تعيين باقي القسمة الإقليدية للعدد  *ب 

 إذن 

 ومنه 

 : التحقق من أن:  */ أ  3

  ومنه   لدينا

 

التي تقبل القسمة على  استنتاج الأعداد الطبيعية  *ب 

 و في الحالة  

 إذن   لديناو   لدينا

 ومنه 

   كان إذا وفقط إذا   يكون 

 للعددين الممكنة القيم ومنه ، إذن   ولدينا

   أو  و  أو   هي  و 

: وهي  الطبيعي للعدد ممكنة قيم أربعة هناك ومنه

 
 :  الثالتمرين الث

 كرات هي : 3الحالات الممكنة لسحب  */ أ  1

 
3

8

8!
56

3! 8 3 !
C  


 

 ثاحدحساب احتمال الأب* 

 A  :ثلاث كرات من نفس اللون حصول على " ال" 

 
3 3

3 4 1 4 5

56 56 56

C C
P A

 
    

 

B  " : كرة على الأقل حمراء  الحصول على " 

 
1 2 2 1 3 0

4 4 4 4 4 4

56
24 24 4 52 13

56 56 14

P B

C C C C C C



    


 
  

 

 

C " :  على الأكثر حمراء  كرتينالحصول على " 

 
0 3 1 2 2 1

4 4 4 4 4 4

56
4 24 24 52 13

56 56 14

C C C C C C
P C

    


 
  

 

 

X :        تعيين قيم /  2   1; 2 ; 3X    

   
5

1
56

P X P A   

 

 
1 1 1

4 3 13
56

4 3 1 12 3

56 56 14

C C C
P X

 
 

 
  
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8 5 3x y  E

 1;1 E
5 1x k 8 1y k k

 ;p q E

 9 40m 

mpq

8 1p m 5 4q m 

8 5 3p q  ;p q

 E

 9 40m 
m2000

40 9 2000k  49,775k 
50k m

2009m 
k

 32 1 7k 

32 8 32 1 7

k 32 1 7k 
20092

2009 3 669 22 2 2  20092 1 4 7 

 20092 4 7
 310 1 7 

310 1 1001 7 143    310 1 7 

N

7 2 7a  2 7b 

310N a b   310 7a a  

 310 7a b a b    

 0 7N  7a b

 2 7a  2 7b 

ab2a 9a 2b 9b 

N

2002;2009;9002;9009
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استنتاج   2P X   : 

لدينا :        1 2 3 1P X P X P X      

 ومنه

 
     2 1 1 3

5 12 39
1

56 56 56

P X P X P X     

   
 

 : Xومنه قانون توزيع الاحتمال للمتغير العشوائي 

3 2 1 ix 

12

56
 

39

56
 

5

56
 

 iP X x 

 :   حساب الامل الرياضي - ج

 
5 39 12 119

1 2 3 2.13
56 56 56 56

E X
     

            
     

 

 حساب التباين والانحراف المعياري :  *

    
3

2

1

0.29i i

i

v X x E X p


    

    0.54X v X   

 :  رابعالتمرين ال

I.  الدالة  معرفة على  ℝ :  بـ𝑔(𝑥) = 𝑥 − 1 + 𝑒−𝑥 

 : 𝐠دراسة اتجاه تغير الدالة (  1

ℝ        : 𝑔′(𝑥)من    𝑥 من أجل كل = 1 − 𝑒−𝑥 

   *𝑔′(𝑥) = 1  معناه  :  0 − 𝑒−𝑥 = 0  

𝑥−معناه   :          = 𝑥معناه    :             0 = 0 

  *𝑔′(𝑥) > 1:  معناه   0 − 𝑒−𝑥 > 0  

𝑒−𝑥−:      معناه     > 𝑒−𝑥:    معناه           1− < 1 

𝑥−   :   معناه       < 𝑥     :معناه          0 >  ومنه  0

 
;  0] متزايدة تماما على 𝑔 الدالة   و متناقصة تماما ]∞+ 

]−∞ ;  على[0
 النهايات : 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑔(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

(𝑥 (1 −
1

𝑥
−

𝑒−𝑥

𝑥
)) = +∞ 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑔(𝑥) = +∞ 

 جدول التغيرات

 

𝐠(𝐱)أ ـ اثبات أن (  2 =  تقبل حل وحيد معدوم : 𝟎

ومنه    0 هي 0تقبل قيمة حدية صغرى  عند gالدالة  

𝑔(𝑥)المعادلة  =  . في  امعدوم اوحيد حلا بلتق 0

 : 𝐠(𝐱)ب ـ استنتاج اشارة   

 
II.الدالة𝑓  معرفة علىℝ∗ : بـ 

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛(𝑥 − 1 + 𝑒−𝑥) 
 حساب النهايات :( 1

 أ *

lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = +∞; lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = +∞    

 ب *

 𝑙𝑖𝑚
>

𝑥→0

𝑓(𝑥) = −∞ ;     𝑙𝑖𝑚
<

𝑥→0

𝑓(𝑥) = −∞ 

0x  المستقيم ذو المعادلة: التفسير الهندسي    محور (

للمنحنى ستقيم مقارب مهو  التراتيب ( fC  

 :𝒇دراسة اتجاه تغير الدالة (  2

𝑓(𝑥)لدينا   = 𝑙𝑛(𝑔(𝑥)) 

 :  ∗ℝمن    𝑥من أجل كل      

          = 
1−𝑒−𝑥

𝑥+1+𝑒−𝑥
  𝑓 ′(𝑥) =

𝑔′(𝑥)

𝑔(𝑥)
 

اشارة   f x من اشارة𝑔′(𝑥)   : لان𝑔(𝑥) > من  0

𝑥أجل  ≠ 0          

 متزايدة تماما على  fالدالة 0; و متناقصة تماما  

 على ;0 

 :fجدول تغيرات الدالة 

 

 : ∗ℝمن  𝐱( أ ـ اثبات أنه من أجل كل 3

𝐟(𝐱) = −𝐱 + 𝐥𝐧(𝐱𝐞𝐱 − 𝐞𝐱 + 𝟏) 
𝑓(𝑥)                   لدينا : = 𝑙𝑛(𝑥 − 1 + 𝑒−𝑥) 

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛(𝑒−𝑥(𝑥𝑒𝑥 − 𝑒𝑥 + 1)) 

= 𝑙𝑛(𝑒−𝑥) + 𝑙𝑛(𝑥𝑒𝑥 − 𝑒𝑥 + 1) 

= −𝑥 + 𝑙𝑛(𝑥𝑒𝑥 − 𝑒𝑥 + 1) 

  :∞−بجوار  (∆)مستقيما مقاربا يقبل  (𝐂𝐟)ب ـ استنتاج ان
𝑙𝑖𝑚   بما أن  

𝑥→−∞
(𝑥𝑒𝑥 − 𝑒𝑥 + 1) = فان     0

𝑦ذو المعادلة  (∆)مالمستقي = −𝑥     مستقيم مقارب مائل لـ

(𝐶𝑓)  بجوار(−∞) . 

 04من  03صفحة 
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 :(𝐂𝐟)و  (∆)جـ ـ دراسة الوضع النيبي لـ 

𝑓(𝑥)               لدينا  :   − 𝑦 = 𝑙𝑛(𝑥𝑒𝑥 − 𝑒𝑥 + 1) 

𝑓(𝑥) − 𝑦 = 𝑙𝑛(𝑥𝑒𝑥معناه :  0 − 𝑒𝑥 + 1) = 𝑙𝑛1 

𝑥𝑒𝑥معناه :     − 𝑒𝑥 + 1 = 1 

𝑒𝑥(𝑥معناه :   − 1) = 0 
𝑥معناه :    = 𝑒𝑥لان      1 > 0 

   𝑓(𝑥) − 𝑦 > 𝑥 معناه :   0 > 1 

 

𝐥𝐢𝐦( ا ـ حساب 4
𝐱→+∞

(𝐟(𝐱) − 𝐥𝐧(𝐱)) : 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

(𝑓(𝑥) − 𝑙𝑛(𝑥)) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑙𝑛
𝑥 − 1 + 𝑒−𝑥

𝑥
 

= 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑙𝑛
𝑥 (1 −

1
𝑥

+
𝑒−𝑥

𝑥
)

𝑥
 

= 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑙𝑛 (1 −
1

𝑥
+

𝑒−𝑥

𝑥
) = 0         

               

 (𝐶𝑓)ب للمنحنى قارم ىمنحنهو  (𝐶𝑙𝑛) المنحنى :الاستنتاج

  (∞+)بجوار 
;  𝟎[ على (𝐂𝐥𝐧)و  (𝐂𝐟)ب ـ الوضع النسبي لـ     +∞[ : 

 
1 1

ln ln ln 1
x xx e e

f x x
x x

     
    

 
 

من  xمن أجل كل  0;   0لديناx    1ومنهxe    إذن

1
0

xe

x

 
         وهذا يكافئ

1
1 1

xe

x

 
   

ومنه 
1

ln 1
xe

x

  
 

 
إذن         ln 0f x x   

ومنه    fC  يقع تحت lnC  على المجال 0;   

 يقطع محور الفواصل في نقطتين (𝐂𝐟)ن ان  ا( تبي5

 :𝛃و  𝛂 فاصلتاهما 

; ∞−[مستمرة ورتيبة تماما على  𝑓الدالة   فهي و منه ]0

; 1.2−[مستمرة و رتيبة تماما على  و     ]1.1− 

𝑓(−1.2) = 𝑓(−1.1)و     0.11 = −0.10 
 

𝑓(−1.2)𝑓(−1.1)بما أن  < فانه حسب مبرهنة القيم  0

𝑓(𝑥)المتوسطة المعادلة  =  حيث 𝛼تقبل حلا وحيدا  0

 −1.2 < 𝛼 < −1.1 

;0[مستمرة ورتيبة تماما على  𝑓الدالة  و منه مستمرة  ] ∞+

; 1.8[و رتيبة تماما على  𝑓(1.8)و     ]1.9  = −0.03 

𝑓(1.9) = 0.04 

𝑓(1.8)𝑓(1.9)بما أن  < فانه حسب مبرهنة القيم  0

𝑓(𝑥)المتوسطة المعادلة  =    حيث   𝛽 تقبل حلا وحيدا 0

1.8 < 𝛽 < 1.9 

  𝟏عند النقطة ذات الفاصلة (𝐓)( أ ـ كتابة معادلة المماس 6
(𝑇): 𝑦 = 𝑓 ′(1)(𝑥 − 1) + 𝑓(1) 

(𝑇) ∶ 𝑦 = (𝑒 − 1)(𝑥 − 1) − 1 

(𝑇): 𝑦 = (𝑒 − 1)𝑥 − 𝑒 

 ب ـ الانشاء 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 : ( المناقشة البيانية7  

   (𝐸)تكافئ : 𝑙𝑛(𝑥 − 1 + 𝑒−𝑥) = (𝑒 − 1)𝑥 + 1 + 𝑚 

𝑓(𝑥)تكافئ :          = (𝑒 − 1)𝑥 + 1 + 𝑚 

مع  (𝐶𝑓)هي فواصل نقاط تقاطع  (𝐸)حلول المعادلة  

𝑦المستقيمات ذات المعادلة : = (𝑒 − 1)𝑥 + 1 + 𝑚 

 . (𝑇)الموازية لـ 

 1كان  إذا + 𝑚 < −𝑒   أي𝑚 < −1 − 𝑒   فان

 تقبل حلين موجبين تماما و حل سالب . (𝐸)المعادلة 

 1 كان إذا + 𝑚 = −𝑒  أي 𝑚 = −1 − 𝑒  فان

 تقبل حل مضاعف موجب و حل سالب . (𝐸)المعادلة 

 1 كان إذا + 𝑚 > −𝑒  أي 𝑚 > −1 − 𝑒  فان

 تقبل حلا وحيدا سالب . (𝐸)المعادلة 

 04من  04صفحة 
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ت ر  3الاختبار الثاني   الصفحة1 

 

   2018/2017: السنة الدراسية                                         -فرندة  –لي قادة ذثانوية الشا

  ساعات  03: المـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــدة                             السنة الثالثة تقني رياضي      : المستوى 

  

  الرياضيات الاختبار الثاني في مادة
  

 

 )نقط05(:التمرین الأول  
  .2.0احتمال أن یخسر في الجولة الأولى ھو . یبدأ لاعب لعبة تشمل عدة جولات متتابعة

وإذا خسر في  05.0إذا ربح في جولة ما فإن احتمال أن یخسر الموالیة ھو : تجري اللعبة في ما بعد بالطریقة التالیة

عدد طبیعي iمع "  iاللاعب یخسر الجولة : " الحادثة: iE :نسمي. 1.0جولة ما فإن احتمال أن یخسر الموالیة ھو

غیر معدوم و ii Epp  ، نسميX اللاعب خلال  فیھاالمتغیر العشوائي الذي یساوي عدد المرات التي یخسر

  . الجولات الثلاثة الأولى
  .مثل ھذه التجربة بشجرة الاحتمالات  )1

 ؟ Xما ھي قیم   )أ   )2
بین أن )   ب   031.02 Xp     . 

 .Xعین قانون احتمال   ) ج
 .Xأحسب الأمل الریاضي والتباین للمتغیر )   د          

n ،05.005.01بین أنھ من أجل كل عدد طبیعي غیر معدوم  )3  nn pp  . 

4(   nu متتالیة معرفة من أجل كل عدد طبیعي غیر معدومn بـ   :  
19

1
 nn pu .  

بین أن   ) أ nuمتتالیة ھندسیة یطلب تعیین أساسھا وحدھا الأول. 

 .nبدلالة  npثم   n ،nuاستنتج، من أجل كل عدد طبیعي غیر معدوم      ) ب

  .یؤول إلى   nلما   npالنھایة لـ  أحسب   ) ج

  )نقط04(التمرین الثاني 
  عین الاجابة الصحیحة الوحیدة من بین الاجابات المقترحة مع التعلیل 

23424حلول المعادلة  )1  yx  2في  ھي:  

  ) أ kk 125;717     معk                             ب  ( kk 5;7    معk               

)  ج kk 245;734     معk                              المجموعة الخالیة ) د 

  :، المعادلة  في مجموعة الاعداد الصحیحة   )2 5032  xx   . 

 حلولھا زوجیة ) ب                                       تقبل حلولا                  لا   ) أ

:  حلولھا تحقق  ) ج 52x                                          حلولھا تحقق ) د : 51x    أو 53x     .  

عدد الطبیعیة لل قواسم العدد ) 3      2018
  :ھي      10

          .   4076365)  ب                                                            4076361) أ           

  .   2017 ) د                                                              2018)   ج           

     4 (N 421 ایلي كم  5عدد طبیعي یكتب في النظام ذي الاساس    .     

    :كما یلي   6في النظام ذي الاساس  Nیكتب        

                  421)  ب                                                                      303  ) أ

          222     )د                                                                       111)   ج

  - 2/1الصفحة   -                                            
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  )نقط04( :التمرین الثالث 

المستوى المركب منسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس   vuo ;;   .  

iZعلى الترتیب لواحقھا التي Jو  A ،B ،C ،Hالنقط  نعتبر A  3 ،iZB 42  ،iZC  3    ،

2HZ  وiZJ  . الوحدة cm2 .  

 .   Jو  A ،B ،C ،Hعلم النقط   )1
ھي مركز الدائرة  Jبین أن  )2  المحیطة بالمثلثABC .انشئ الدائرة .عین نصف قطرھا  

 أكتب على الشكل الجبري و الأسي العدد )3
AH

CB

zz

zz




استنتج أن المستقیمین ثم .   AH و BCمتعامدین . 

 ABCھي نقطة ارتفاعات المثلث  Hفیما تبقى نقبل أن                 

Gلاحقة  GZعین  )4 Gعلم . ABCالمثلث مركز ثقل      

Gالنقطبین أن  )5   ،J ،H على استقامة واحدة. 
منتصفا القطعتین  Kو  Aلتكن  )6 BCو  AH. 

  Kو  Aعین لاحقتي   ) أ
JAKHبین أن الرباعي     ) ب متوازي أضلاع 

  
  )نقط07(: التمرین الرابع 

I. نعتبر الدالة العددیةg  المعرفة علىℝ  بـ:         xexxg 11   .    

 .gأدرس تغیرات  )1

بین أن للمعادلة    )2  0xg 279.1278.1: حیثحل وحید      استنتج إشارة xg حسب قیمx 

II. نعتبر الدالة العددیةf  المعرفة علىℝ  بـ:        xexxxf 22    .  

نسمي                       Cf    تمثیلھا البیاني في المستوي المزود بالمعلم المتعامد والمتجانس jio ;;  

عند  fأحسب النھایات للدالة  )1    .وَ  

بین أن   )2 Cf لھ مستقیم مقارب  2 :معادلة لھ xy عند. 

أدرس وضعیة   - Cf بالنسبة إلى  

: فإن xبین أنھ من أجل كل عدد حقیقي   )3   xgxf   تغیرات   شكل جدولثمf . 

:   بین أن  )4 
1

2






f  استنتج حصرا للعدد ثم f.  

إحداثیتي نقطة الانعطاف للمنحنى)  Iاستنتج من الجزء  )5 Cf 

من Aعین النقطة  )6 Cf التي یكون عندھا المماس Tللمنحنى Cf موازیا للمستقیم  . 

أكتب معادلة للمماس  - T . 

أحسب   )7 2f و 3f و أنشئ Cf  و   و T . 

  
  
  
  
  
  
  

   2/ 2الصفحة                                                              
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  2018/  2017 -تق���ر�ا������3 –المفصل�للاختبار�الثا�ي�ا��ل�                           
  

  )ن05(: التمرین الاول  

 )ن0.75...............(.............................................................:الاحتمالاتشجرة )1

  
 )ن0.5........................................(................................. X قیم)  أ )2

           3;2;1;0X   .  

نبین أن )ب  031.02 Xp..................................)............................0.5ن(  

            
 
  031.0004.0009.0018.02

1.005.08.005.09.02.09.01.02.02





XP

Xp
 .  

  )ن0.75.......................................................(.................Xاحتمال ین قانونتع) ج    

                       

 iX  0  1  2  3  مجموع

1  0.002  0.031  0.245  0.722  iP  

0.313  0.006  0.062  0.245  0  ii PX   

0.387  0.018  0.124  0.245  0  ii PX 2  

  )ن0.5+0.5....................................(.Xحساب الأمل الریاضي والتباین للمتغیر العشوائي )   د  

                                    313.0XE  ،  387.02 XE       

E1

0,2

E2

0,1

E3
0,1

E3
0,9

E2

0,9 E3
0,05

E3
0,95

E1

0,8 E2

0,05

E3
0,1

E3
0,9

E2

0,95 E3
0,05

E3
0,95
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                                                    289031.0313.0387.0
222  XEXEXV     

n ،05.005.01نبین أنه من أجل كل عدد طبیعي غیر معدوم  )3  nn pp  ..).............0.5ن( 

      :لدینا                 nnnnnn EEpEEpEpp  1111   .  

:     اذن                           nnn EpEpp 05.01.01     أي                

                             05.005.0105.01.01  nnnn pppp           

n  :05.005.01من أجل كل عدد طبیعي غیر معدوم  ،وبالتالي نجد                          nn pp     .  

نبین أن  )أ )4 nuن0.5..........................(.متتالیة هندسیة یطلب تعیین أساسها وحدها الأول( 

         

nn

nn

nn

nn

nn

uu

pu

pu

pu

pu

05.0

19

1
05.0

19

05.0
05.0

19

1
05.005.0

19

1

1

1

1

1

11





























 .  

اذن  nuوحدها الاول  05.0متتالیة هندسیة  أساسها

 
95

14

190

28

19

8.2

19

1
2.0

19

1

19

1
111  Eppu     

  )ن0.25+0.25................(.nبدلالة  npثم   n ،nuاستنتاج، من أجل كل عدد طبیعي غیر معدوم )ب

n ،من أجل كل عدد طبیعي غیر معدوم      1
05.0

95

14 


n

nu    

 :لدینا   
19

1
 nn pu  وبالتالي

19

1
 nn up   أي 

19

1
05.0

95

14 1


n

np     .  

  )ن0.25............................................(.یؤول إلى   nلما   npحساب النهایة لـ )ج   

         
19

1

19

1
05.0

85

14
limlim

1












n

n
n

n
p   .  

  )ن04(: التمرین الثاني 

  تعین الاجابة الصحیحة الوحیدة من بین الاجابات المقترحة مع التعلیل 

  )ن0.25...........................................................()أ(الاجابة الصحیحة هي  )1

23424المعادلة   :التبریر   yx   11712تكافيء  yx    .)........................0.75ن(  

  : نبحث عن الحل الخاص نتبع الطریقة التالیة 

11712  yx  تكافيءyx 17121    نبحث عن yx; 2 من  

  .17مضاعف للعدد   x121بحیث یكون                  

51785121: نجد  7xنلاحظ من اجل   x     5و بالتالي نجدy   .  
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اذن الثنائیة  5;7 11712حل خاصا للمعادلة  yx     .  

  :وعلیه 
   








1517712

11712 yx
: بالطرح طرفا لطرف نجد      0517712  yx      یعني

   yx  یقسم العدد 12بما أن  .517712 712 x یقسم العدد 12فان y517   17و12وبما أن العددان 

یقسم  12أولیان فیما بینهما حسب مبرهنة غوص العدد y5   نضع ،  ky 125   حیثk  عدد صحیح أي

ky 125    وk    عدد صحیح.  

kyبتعویض  125 11712في المعادلة  yx   نجد  :  11251712  kx   717یعني  kx      

: حلول المعادلة هي الثنائیات  kk 125;717     معk      .  

  )ن0.25..............................................................() د(الاجابة الصحیحة هي  )2

  )ن0.75.......................................................................................(..:التبریر 

 5  4  3  2  1  0  x  

 5  3  0  4  0  3   32 xx  

:   اذن   5032  xx  یعني 51x    أو 53x     .  

  )ن0.25...........................................................() أ(الاجابة الصحیحة هي  )3

  )ن0.75....................................................................................(: التبریر 

:       لدینا     2018201820182018
525210   .  

عدد القواسم الطبیعیة للعدد   2018
:   هي    10   4076361201920191201812018     أي

4076361     

                                                                   )ن0.25.......................................................(  )أ(الصحیحة هي الاجابة  )4

  )ن0.75...................................................................................(:التبریر 

     

6

012

2105

303

636063

3663

3618

111100101545251421











N

N

N

N

N

  .  

  )نقط04(: التمرین الثالث 

هي مركز الدائرة  Jنبین أن )2  المحیطة بالمثلثABC .ن0.75..........(.عین نصف قطرها(  

         13233  iiiZZJA JA .  

     133242  iiiZZJB JB .  

       13233  iiiZZJC JC    .  

هي مركز الدائرة  Jاذن   المحیطة بالمثلثABC.  13حیث نصف قطرهاr  .  

كتابة على الشكل الجبري و الأسي العدد )3
AH

CB

zz

zz




ثم استنتاج أن المستقیمین .   AH و BCمتعامدین. 
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 
 

255
1

15

1

55

32

342

i

AH

CB ei
i

ii

i

i

i

ii

zz

zz




















                                                                                 )ن0.25..............(.  

: لدینا 
2

arg















AH

CB

zz

zz
یعني      

2
;


CBAH  یعني  

المستقیمین                   AH و BCن0.25..............................(.   متعامدین(  

Gلاحقة  GZتعین )4 Gثم  نعلم .ABCمركز ثقل المثلث       

               i
iiiiZZZ

Z CBA
G

3

2

3

2

3

22

3

3423

3









  .)...0.25ن(  

Gالنقطنبین أن )5   ،J ،H ن0.5.............................................(على استقامة واحدة(  

نحسب     


















jH

GH

zz

zz
arg    .  

:   اذن     

















































3

2

2

2

3

2

2

24

3

1

2
3

2

3

2
2

i

i

i

i

i

i

zz

zz

jH

GH                       .  

k:   وبالتالي    
zz

zz

jH

GH 2arg 

















  عدد صحیح   kمع       

k:  لدینا 
zz

zz

jH

GH 2arg 

















یعني      kGHJH 2;    أن النقطیعنيG   ،J ،H على استقامة واحدة.  

   Kو  Aتعین لاحقتي ) أ)6

          i
iiZZ

Z CB
A

2

3

2

1

2

342

2






  .).............................0.25ن(  

        i
iZZ

Z AH
K

2

1

2

5

2

32

2






 .).....................................0.25ن(  

JAKHنبین أن الرباعي  )ب متوازي أضلاع  

JAKHالرباعي       متوازي أضلاع  یعنيAJKH   .).................................0.5ن(  

               iZ
KH 2

1

2

1
     وiZ

AJ 2

1

2

1



     .  

اذن       
AJKH

ZZ


   یعنيAJKH    یعني الرباعيJAKH   متوازي أضلاع.  

  )ن01................................................................................(: الرسم 
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 )ن0.25............................................................(

 


xg
x
lim   .  

 )ن0.5.............................................................(

  x xexg       .  

ومتناقصة تماما على المجال  ;0   .  

 )ن0.25..........................................................(

 

  

g        . 

............................................................(:  النهایات   

     11limlim 


xx

xx
exexg    و

.............................................................(: اتجاه التغیر  

   :قابلة للاشتقاق على  gالدالة  xx xeex 1

متزایدة تماما على المجال gالدالة  0;   ومتناقصة تماما على المجال

..........................................................(: جدول التغیرات  

 الصفحة7 

  

  

  )نقط70(: الرابعالتمرین 

  :الجزء الأول 

gدراسة تغیرات  )1

- 

- 

- 
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ت ر  3الاختبار الثاني   الصفحة8 

 

 
نبین أن للمعادلة  )3  0xg 279.1278.1: حیثحل وحید      استنتاج إشارة xg حسب قیمx 

مستمرة ومتناقصة تماما على المجال gالدالة  - ;0  وبالتي مستمرة ومتناقصة تماما على

المجال  279.1;278.1  . 

-      0;0  . 

-    003.0278.1 g    و  002.0279.1 g    اذن    0279.1278.1  gg    

حسب مبرهنة القیم المتوسطة المعادلة              0xg 279.1278.1: حیثحل وحید     ..)..0.5ن(  

اشارة   - xg حسب قیمx  .)......................................0.25ن( 

  
  :الجزء الثاني    

عند  fحساب النهایات للدالة  )1   )ن .)..................................0.5وَ  

                                    














x

xx
e

x

x
xxf

2

2
2limlim        و  

                                    














x

xx
e

x

x
xxf

2

2
2limlim       .  

نبین أن  )2 Cf له مستقیم مقارب  2 :معادلة له xy عند.)..........0.25ن( 

          02lim2lim 


x

xx
exxxf   

 )ن0.5.................................................(:دراسة الوضعیة   -

:  ندرس اشارة الفرق        xexxxf 22                    .  

  
المنحنى - Cf  فوق    على المجال 2; . 

المنحنى  - Cf  تحت   على المجال ;2   . 

المنحنى  - Cf  یقطع     في النقطة 4;2A     . 

: فإن xبین أنه من أجل كل عدد حقیقي  )3   xgxf    ثم أدرس تغیراتf 

  :قابلة للاشتقاق على  fالدالة                     xgexexexf xxx  1121 . 

اشارة              xf    من اشارة xg  .)...........................................0.25ن(  
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متناقصة تماما على المجال fاذن حسب الجزء الأول ، الدالة                  ;   

 ومتزایدة تماما على المجال                 ; .).......................0.25ن(  

  )ن0.25......................................................(: جدول التغیرات       

    

:   نبین أن )4 
1

2






f  استنتاج حصرا للعدد ثم f. ).............................0.5ن( 

: لدینا      ef 22    ومن جهة أخرى نجد    011   eg  یعني

1

1





e  وبالتالي نعوض  نجد:

   
11

222

1

2
222

22

























 ef  .  

استنتاج حصرا للعدد  - f.)...........................................0.5ن( 

279.1278.1 : لدینا                   635.1633.1).....1(اذن 2   .  

279.1278.1:  ومن جهة اخرى                   279.01278.0اذن      اذن  

                     )2.......(597.3
1

1
584.3 





    .  

50881:  نجد   )  2(و) 1(من           
1

852.5
2








أي      881.5852.5  f   .  

إحداثیتي نقطة الانعطاف للمنحنى)  Iاستنتاج من الجزء  )5 Cf 

fالدالة     قابلة للاشتقاق على   :   xgxf      .)........................0.25ن(  

اشارة xf   من اشارة xg   وحسب الجزء الأول نجد :  

 
من Aتعین النقطة  )6 Cf التي یكون عندها المماس Tللمنحنى Cf موازیا للمستقیم  .  

نحل المعادلة     10  xf    1یعني)( 0 xg   یعني   111 0

0  xex   یعني  01 0

0  xex   

10 یعني  x  .).....................................................................0.25ن(  

كتابة معادلة المماس   T  .).........................................................0.5ن(  

         

      
   
  exyT

exyT

fxfyT







1:

211:

111:

.  
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  )ن01+ن0.25........................(

 

   

 

و  3f و أنشاء Cf  و   و T .)........................

f    و  353 ef     .  

 

 الصفحة10 

حساب  )7 2f

         42 f
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 20172018السنة الدراسية:                                                                       رةبسكـبلونار محمد/  ن:ـــــــمتق

  تــقـــني رياضــيالشعبـــة:                                                                        ــويــثانـــ وى:ثالثـــةــــتالمس

 

  ةـاعــــــس 20ـدة:ــــمــال                                                             في مادة الرياضيات  الثاني اختبار الثلاثي 

 

 

 )نقاط80(:  الاولالتمرين 

نعتبر المتالية العددية    nu  على بحدها الاولالمعرفةu0 ومن اجل كلn فان منn
n

n

u
u

u



1

2

2 1
  

nفان من nتحقق انه من اجل كل .1
n

u
u

 


1

1
1
2 1

  

nu :فان من nبرهن بالتراجع انه من اجل كل .2 0
1

2
 

فان :من nتحقق انه من اجل كل .3
 n n

n n
n

u u
u u

u


 


1

1 2

2 1
، ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية   

 nu 

استنتج تقارب المتتالية .4 nu  

 :من nنضع من اجل كل .5
n
n

n
n

u
v

u




3

2 1
 

اثبت ان المتتالية  (أ nv متتالية هندسية اساسهاq  6 

فان :منn، ثم استنتج انه من اجل كل nبدلالة nvاكتب (ب
n

n nu



 1

2

3 2
  

nnاحسب  (ج
lim u


 

n.....حيث : nSالمجموع  n بدلالة احسب  (د
n

S
u u u

   
0 1

1 1 1
   

 

)نقاط60(: التمرين الثاني

المعادلة  نعتبر في    ........... x y 1 5 6 3  

. اثبت انه اذا كانت الثنائية 1 ;x y حلا للمعادلة 1  فانx 3مضاعف للعدد  

ثم حل في المعادلة  للمعادلة. استنتج حلا خاصا 2 1. 

 ، حيث  Eاستنتج حلول الجملة .3
 

 
:
x

E
x

  


 

4 6

1 6
 

 

   2016العدد ثم استنتج الاعداد التي مربعاتها تقسم، الى جداء عوامل اولية  2016العدد حلل .4

نضع .5 gcd ;d p a b و ;m ppcm a bعين العددين الطبيعيينa  ،b حيث انm d 2 22 2016 
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)نقاط60(: الثالث التمرين 

nفان العدد من nه من اجل كلنبين ا .1 n 33 11 nيقبل القسمة على 48  3  

nفان العدد من nه من اجل كلنبين ا .2 n 23 9  عدد طبيعي غير معدوم  16

  :فان 2اكبر من او يساوي  nعدد طبيعيه من اجل كل نبين ا .3

   gcd ; gcd ;p n n n p n   33 11 3 48 3 

 التي يكون من اجلها  nثم استنتج مجموعة الاعداد الطبيعية،  48عين مجموعة القواسم الطبيعية للعدد .4

العدد   
n n

n





33 11

3
 طبيعيا 

  

 

 

 

 

 

 بالتوفيق للجميع                                                                                                            
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 الجمهورٌة الجزائرٌة الدٌّمقراطٌة الشعبٌة
 وزارة التربٌة الوطنٌة                                                                             مدٌرٌة التربٌة لولاٌة الجلفة            

                    متقن عبد السلام حسٌن       امتحان الفصل الثانً
                        رٌاضٌات، تقنً رٌاضً: الشّعب

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  ساعات3:المدّة                              الرٌّاضٌات: اختبار فً مــادّة

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ٌحتوي الموضوع على صفحتٌن 

 :التمرٌن الأوّل

I Qًٌّر الحقٌق :  بــ المعرّفة على x الدّالة العددٌــة للمتغ   2 xQ x x e . 

 .، ذمّ شكم جدول جغيرّاجهاQ ادرس جغيرات اندّانة / 1   

  بيهّ أن انمعادنة  /2     1Q x  تقبل حلٌن  و  1.2 حٌث 1.1    1.8 و 1.9 . 

II فً الشكل المقابل  1C و  2C التمثٌلان البٌانٌٌن للدالتٌن f و g المعرّفتٌن على بـ    :

      xf x x e  و    1 xg x x e . 

.  ارفق كم دانة بحمريهها انبياوي مع انحبرير/ 1    

x : وضع مه أجم كم عدد حقيقي/2         h x f x g x  .

:    xتحقق أنه من أجل كل عدد حقٌقً  (       أ

            ' 1h x g x  .

باستعمال التمثٌلٌن البٌانٌٌن السابقٌن  (     ب 1C و  2C  ، 

 واحسب h         استنتج اتجاه تغٌر الدالة  lim
x

h x


 و    

         lim
x

h x


 .

. hشكل جدول تغٌرات الدالة  (      ج
بيهّ أن انحمريهيه انبياوييه  (  أ /3      1C و  2C ًٌتقاطعان ف 

 حٌث 0x          نقطة وحٌدة فاصلتها  0 1;2x  .

احسب  (         ب 1.5h ، 1.6h و  1.7h 0 ثم عٌن حصرا للعددx 110 سعته .

III لتكن M نقطة من المنحنى  fC فاصلتها a و  aT مماس المنحنى  fC فً النقطة M .

 معادنة نهمماس a  اكحب بدلانة / 1       aT.    

  برّر أن انمماس  /2       aT ٌمر من النقطة  1;0A إذا وفقط إذا كان  2 1ae a  .

 أنه ٌوجد مماسان للمنحنى I  اصحىحج مه انجزء  /3       fC ٌمران من النقطة A  عند نقطتٌن ٌطلب تعٌٌن 

 .           فاصلتٌهما
 :التمرٌن الثانً

ٌّات بٌضاء و 5ٌحتوي كٌس على  .  كرٌات سوداء، لا نفرق بٌنها عند اللمس7 كر
.  كرٌات فً آن واحد3ٌسحب لاعب عشوائٌا، . 1

: أ ـ احسب إحتمال الحوادث التالٌة
A :" ٌسحب اللاعب كرٌة بٌضاء واحدة فقط " 
B :" ٌسحب اللاعب كرتٌن بٌضاوٌن " 
C :" كرٌات بٌضاء 3 ٌسحب اللاعب " 

ٌّر العشوائً الذي ٌرفق بكل  X دنانٌر من أجل كل كرٌة بٌضاء مسحوبة ولٌكن10ب ـ ٌربح اللاعب   المتغ
 .     سحب، مجموع الربح المحصّل علٌه

. ، واحضب أمهه انرياضيXـ عيه قاوىن اححمال انمحغير انعشىائي

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 02 من 01صفحة 

دة *
سعي

ل - 
بالو

ي * 
هيم

لإبرا
ر ا

بشي
خ ال

لشي
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 دواوير ويحىقف انهعب، بيىما إذا 10يضحب انلاعب كرية مه انكيش، فإذا كاوث انكرية انمضحىبة بيضاء يربح انلاعب . 2

. كاوث انكرية انمضحىبة صىداء يعيد انلاعب انكرية انمضحىبة إنً انكيش ويضحب كرية أخري في وفش انظروف

. جحكرر انعمهية ويحىقف انهعب جهقائيا عىد انضحب انراند

: احضب اححمال انحىادخ انحانية

D :" ٌربح اللاعب فً السحب الأوّل " 
E :" ًٌربح اللاعب فً السحب الثان "  
F :" ٌربح اللاعب فً السحب الثالث " 
G :" لا ٌربح اللاعب أي شٌئ " 

 :التمرين الثالث

نعتبر المتتالٌة  nuًالمعرّفة كما ٌل  :
0 0u  ،

1 1u  ًومن أجل كل عدد طبٌع n ،
2 1

2 1

5 25
n n nu u u   

n ،1نضع من أجل كل عدد طبٌعً 

1

5
n n nv u u  5  وn

n nw u. 

1 ٌّن أنّ المتتالٌة أ ـ  ب nv هندسٌة أساسها 
1

5
. 

 .n بدلالة nv اكتب     ب ـ

2 ٌّّن أن   ب nw ٌّن 5 متتالٌة حسابٌة أساسها  .n بدلالة nw، ثمّ ع

3 احسب بدلالة n المجموع ،nS0:  حٌث 1 1...n nS v v v     
4  اكتبnu بدلالة n. 

5 ٌّن أنّه، من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم ـ أ n ،1 ب

2
0

5
n nu u . 

،n استنتج أنّه، من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم     ب ـ
2

0
5

n

nu
 

   
 

. 

lim استنتج ـ جـ     n
n

u


 .

: التمرٌن الرابع
1 416 ، 468 ، 364:  أوجد القاسم المشترك الأكبر للأعداد.  

2 ً2 نعتبر ف المعادلة ذات المجهول  ;x y التالٌة  : 364 468 416.... 1x y .  

      أ ـ عٌن حلول المعادلة  1 علما أن الثنائٌة  5,3 حلا لها . 

: استنتج حلول الجملة       ب ـ 
 

 

4 0 7

4 0 9





  


 

.  

3 عٌن الثنائٌات  ,x y حلول المعادلة  1 بحٌث ٌكون  , 4PGCD x y  

4 بٌن أنه ٌوجد حل وحٌد  ,a b 2 من للمعادلة بحٌث  :
 

 

gcd , 2

, 70

p a b

PPCM a b






. 

 

 : ***بالتوفيق أساتذ ة المادة***
 
 
 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 02 من 02صفحة 

دة *
سعي

ل - 
بالو

ي * 
هيم

لإبرا
ر ا

بشي
خ ال

لشي
ية ا

ثانو

3as.ency-education.com



 7102 – 7102السنة الدراسٌة :                                                          -كوٌنٌن * الوادي  -ثانوٌة الشهٌد حفٌان محمد العٌد 

 

 

  ساعات ونصف 4: المدة                                                                                      قنً رٌاضًت 3 : المستوى

 على المترشح أن ٌختار أحد الموضوعٌٌن التالٌٌن

 الموضوع الأول

 ن 14 التمرٌن الأول :

 .11ػهى     بٕالً انمسًت الالهٍذٌت نهؼذد    أدسس حسب لٍى انؼذد انطبٍؼً (1

 [  ]                       :   بٍٍ أَّ يٍ أجم كم ػذد طبٍؼً (2

 .[  ]            ٔ           حٍذ :   ؼٍتػٍٍ الأػذاد انطبٍ (3

̅̅         انزي ٌكخب ػهى انشكم A نٍكٍ انؼذد (4 ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅    بانشكم  9ٌٔكخب فً َظاو انخؼذاد ري الأساس  3فً َظاو انخؼذاد ري الأساس    ̅̅ ̅̅ ̅  

 . ٔ    أ ( أٔجذ

 فً انُظاو انؼششي. Aبـ ( أكخب انؼذد 

 .7ُظاو ري الأساس فً ان A جـ ( أكخب انؼذد

 ن 15 التمرٌن الثانً :

( ) بـ :  ]     [ المعرفة على المجال   نعتبر الدالة العددٌة   
 

   
. 

 .(  )      :   ومن أجل كل عدد طبٌعً       المعرفة بـ :   (  )نعرف المتتالٌة العددٌة 

كما هو   التمثٌل البٌانً للدالة  (  ) و    ذو المعادلة :  ( )، ٌعطى المستقٌم  (⃗   ⃗     )ومتجانس  فً المستوي المنسوب إلى معلم متعامد 

 مبٌن فً الشكل المقابل.

 أ ( أػذ سسى انشكم انًمابم رى يزم ػهى حايم يحٕس انفٕاصم  (1

 ط انخًزٍم.دٌٔ حسابٓا يبشصا خطٕ    ،    ،    ،   انحذٔد : 
   ٔحٕل حماسبٓا.  (  )بـ ( ضغ حخًٍُا حٕل احجاِ حغٍش انًخخانٍت 

 .    :   بشٍْ بانخشاجغ أَّ يٍ أجم كم ػذد طبٍؼً  (2

 :  أ ( بٍٍ أَّ يٍ أجم كم ػذد طبٍؼً  (3

                      
(    ) 

    
. 

 .(  )خخانٍت بـ ( اسخُخج احجاِ حغٍش انً

 يخماسبت. (  )جـ ( اسخُخج أٌ انًخخانٍت 
  انًؼشفت يٍ أجم كم ػذد طبٍؼً  (  ) َؼخبش انًخخانٍت انؼذدٌت   (4

   بـ : 
 

    
. 

ٔ حذْا  ايخخانٍت حسابٍت  ٌطهب حؼٍٍٍ أساسٓ  (  )أ ( بٍٍ أٌ 

 الأٔل.

 . بذلانت    بـ ( ػبش ػٍ 

 .         رى احسب :     بذلانت    جـ ( اسخُخج ػباسة 

 

 ن 14 التمرٌن الثالث:

 صفراء. 8بٌضاء ،  8حمراء ،  8زرقاء ،  8ورقة :  23لعبة تحتوي 

 أوراق من اللعبة. 5. نسحب فً آن واحد 8إلى  1كل لون مرقم من 
 ؟ انًًكُت يا ْٕ ػذد طشق انسحب (1

 

 

3as.ency-education.com اقلب الورقة من فضلك                                   4 من 0الصفحة : 



 

 يا ْٕ ػذد طشق انسحب نهحصٕل ػهى :  (2

 .الألوان الأربعة أ ـ

 .1ورقة حمراء تحمل الرقم  بـ ـ

 .3وورقتان تحملان الرقم  1بالضبط ورقة رقمها جـ ـ           

 .2أوراق تحمل الرقم   4 د ـ           

 .5الأكثر ورقة تحمل الرقم  ىعلـ  هـ          

 .1رقم وورقتٌن تحملان ال 3الرقم  وورقتٌن تحملان 4ورقة زرقاء تحمل رقما أكبر من ـ  و          

 

 ن 12 التمرٌن الرابع :

  بـ :   انًؼشفت ػهى   َؼخبش انذانت انؼذدٌت ( )  ٌ.ػذداٌ حمٍمٍا  ٔ   ، حٍذ أٌ         (      ) 

    )المعلم المتعامد والمتجانس  نسوب إلى تمثٌلها البٌانً فً المستوي الم (  )ولٌكن 
 
   

 
 ). 

  ٍٍٍيؼايم حٕجٍّٓ ٌسأي  (   ) يًاسا ػُذ انُمطت   (  ) بحٍذ ٌمبم انًُحُى   ٔ   أٔجذ انؼذدٌٍ انحمٍم–  . 

  كًا ٌهً   َؼخبش اٌَ أٌ ػباسة انذانت : ( )  (    )       . 

 .  ػُذ   ػٍٍ َٓاٌت انذانت  (1

( ) :   أ ـ بٍٍ أَّ يٍ أجم كم ػذد حمٍمً  (2  (          )    . 

 ، ٔفسش انُخٍجت بٍاٍَا.   ػُذ   بـ ـ اسخُخج َٓاٌت انذانت 

 .   رٔ انًؼادنت  ( ) يغ انًسخمٍى  (  )أ ـ أٔجذ احذارٍاث َمظ حماطغ  (3

 .( )بانُسبت إنى انًسخمٍى  (  )بـ ـ ادسس ٔضؼٍت 

( )  :   أ ـ بٍٍ أَّ يٍ أجم كم ػذد حمٍمً  (4  (       )     . 

 رى شكم جذٔل حغٍشاحٓا.     بـ ـ ادسس احجاِ حغٍش انذانت

𝛼حٍذ   𝛼ٌمطغ حايم يحٕس انفٕاصم فً َمطت ٔحٍذة فاصهخٓا  (  )بٍٍ أٌ انًُحُى  (5  ]          [. 

 بؼُاٌت. (  )ٔ  ( )أَشئ  (6

 

 

 

 

 

 

 

 انتهى الموضوع الأول

 4من  7الصفحة : 
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 الموضوع الثانً

 ن 14 التمرٌن الأول :

I) 1 ) ً11ػهى     لهٍذٌت نهؼذد بٕالً انمسًت الإ  أدسس حسب لٍى انؼذد انطبٍؼ. 

 .11ػهى           ػٍٍ بالً انمسًت الإلهٍذٌت نهؼذد (2

 .11لابلا نهمسًت ػهى              : انخً ٌكٌٕ يٍ أجهٓا انؼذد  طبٍؼً انؼذد ان ػٍٍ لٍى (3

II) 1 : ٍٍػ )    (                ). 

 .[ ]    انخً ححمك :   صحٍحتان انُسبٍت ( ػٍٍ الأػذاد2

 .( )                     انًؼادنت :      ( حم ف3ً

|   |بحٍذ : ( ) حهٕل انًؼادنت     يٍ (     )( ػٍٍ انزُائٍاث 4   . 

 

 ن 14 :التمرٌن الثانً

I ( بـ :   ]      [المجال  المعرفة على  لتكن الدالة العددٌة ( )          . 

 ػُذ حذٔد يجًٕػت حؼشٌفٓا.   انذانت  احسب َٓاٌاث (1

 .       ( )   :   ]      [يٍ انًجال   َّ يٍ أجم كم ػذد حمٍمً بٍٍ أ (2

 . شكم جذٔل حغٍشاث انذانت   (3

 

II ( بـ    غٌر معدوم من أجل كل عدد طبٌعً المعرفة (  )نعتبر المتتالٌة العددٌة  :   
  

 متتالٌة معرفة من أجل كل عدد  (  ) ، ولتكن    

 .(  )      بـ :   ٌر معدوم  طبٌعً غ     

 ( )         بٍٍ أٌ :  (1

 يخُالصت حًايا. (  )اسخُخج أٌ ٔ   (  )احجاِ حغٍش انًخخانٍت  ، حذد  باسخؼًال انذانت  (2

 .      :   ش يؼذٔو سخُخج أَّ يٍ أجم كم ػذد طبٍؼً غٍا (3

 اسبت ٔحذد َٓاٌخٓا.يخم (  )بٍٍ أٌ انًخخانٍت  (4

 

 ن 15 التمرٌن الثالث:

، حٌث أن الكرات متماثلة ولا نمٌز بٌنها عند اللمس. اءكرات سود 2كرات بٌضاء و 7على  ٌحتوي صندوق  

 
.نسحب عشوائٌا كرة واحدة من الصندوق ونسجل لونها ثم نعٌدها إلى الصندوق ونسحب منه كرة أخرى ونسجل لونها وننهً التجربة  

 خًال انحٕادد انخانٍت : احسب اح (1

        A  :ٌن بٌضاوٌنت" الحصول على كر  " 

" ٌن من نفس اللونتكر : " الحصول على  B         

𝛼) حٍذ   𝛼 َؼشف انهؼبت انخانٍت : حًُح نكم كشة بٍضاء انؼلايت (2 –ٔنكم كشة سٕداء انؼلايت  (     𝛼 . 

 .انؼلاياث انًحصم ػهًٍٓا ٍٍ يجًٕع حنكشانزي ٌشفك بكم سحب     نٍكٍ انًخغٍش انؼشٕائً

 . أ ( ػٍٍ لإٌَ احخًال انًخغٍش انؼشٕائً 

 ٔفسش َخٍجخّ انًحصم ػهٍٓا. .( ) بـ ( احسب الأيم انشٌاضً 

 كشة سٕداء َٔؼٍذ ػًهٍت انسحب انًؼشفت أػلاِ.  َضٍف نهصُذٔق  (3

ٌسأي  Aٌ احخًال انحادرت يإْ ػذد انكشاث انسٕداء انخً حًج إضافخٓا إنى انصُذٔق ػهًا أ
 

 
. 

 

 

 اقلب الورقة من فضلك                                  4من  3الصفحة : 
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 ن 12 التمرٌن الرابع :

 الجزء الأول :

( ) بـ :   ]      [المجال  المعرفة على  لتكن الدالة العددٌة   
    

    
    (    )  . 

 ذ أطشاف يجًٕػت حؼشٌفٓا.ػُ  انذانت  احسب َٓاٌاث (1

 رى شكم جذٔل حغٍشاحٓا.  انذانت ادسس احجاِ حغٍش  (2

( ) بٍٍ أٌ انًؼادنت  (3  .]        [فً انًجال   𝛼 حمبم حلا ٔحٍذا    

 .  ]      [ػهى انًجال  ( ) اسخُخج إشاسة  (4

 

 الجزء الثانً :

( ) بـ :   ]      [المجال  المعرفة على  لتكن الدالة العددٌة         (   )   (    )  . 

    )المعلم المتعامد والمتجانس  نسوب إلى تمثٌلها البٌانً فً المستوي الم (  )ولٌكن        
 
   

 
 ). 

 .ٓاحؼشٌفيجًٕػت  ػُذ حذٔد  انذانت  َٓاٌاث احسب  -أ -1

  .  اسخُخج احجاِ حغٍش انذانت ٔ  أٔجذ انذانت انًشخمت نهذانت بـ ـ 

 . شكم جذٔل حغٍشاث انذانت جـ ـ 

(𝛼) بٍٍ أٌ  -2  
(   ) 

   
 .(𝛼) رى اسخُخج حصشا نـ  

( ) انًؼادنت  ]      [حم فً انًجال  -3  رى فسش رنك بٍاٍَا.   

 . (  )  رى اسسى بذلت انًُحُى (  )  ٔ (  ) احسب  -4

 

 

 انتهى الموضوع الثاني
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 الجزائرية الديمقراطية الشعبية الجمهورية
 2018/  2017/ عين كرشة                                               السنة الدراسية  ثانوية معنصر أونيس

 تقني رياضي  3المستوى: 
 سا 02اختبار في مادة: الرياضيات                                                                         المدة: 

 

  : 

 حمراء . 5سوداء و 4بيضاء و 3كرية متماثلة لا نميز بينها عند اللمس ، منها  12كيس به 

 كريات في ان واحد .  3نسحب عشوائيا من الكيس  (1

 أحسب احتمال الحصول على ثلاث كريات من نفس اللون . -أ    

 أحسب احتمال الحصول على الأقل على كرية بيضاء . -ب    

 أحسب احتمال الحصول على ثلاث كريات مختلفة اللون مثنى مثنى . -جـ    

 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب عدد الألوان المتحصل عليها .  Xليكن (2

)، واحسب أمله الرياضياتي Xعرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي -    )E X  .  

 

  : 

)المتجانس المستوي المركب منسوب الى المعلم المتعامد و  ; , )O u v . 

 أجب بصحيح أو خطأ مع التبرير على كل سؤال مما يلي :

التي تحقق  zذات اللاحقة  M. ان  مجموعة النقط 4iلاحقتها  Bوالنقطة  3لاحقتها  Aنعتبر النقطة (1

3 3 4  z i   هي :  الدائرة التي مركزهاA  5ونصف قطرها . 

2i)ان مرافق العدد المركب  (2 7)(i 1)  z   : 2)هو العدد المركبi 7)(i 1)  z                        . 

2عدد حقيقي سالب تماما ، ان عمدة العدد المركب  kليكن (3


i

ke  تساوي
2


 . 

1Az ،Bzلواحقها على الترتيب :  Dو A ،B ،Cلتكن النقط (4 i  ،1 Cz و Dz i . 

بحيث يكون  zان مجموعة النقط ذات اللاحقة 
1





z i

z
)حقيقيا هي : المستقيم   )CD باستثناء النقطةC . 

42بحيث :     cو  bلاحقتاهما على الترتيب   Cو Bلتكن النقطتين (5



ic

e
b

 . 

 ومتساوي الساقين . Oقائم في  OBCان المثلث     

 

 

 

 

 اقلب الصفحة
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  : 

(I  نعتبر الدالة العدديةg  كما يلي :  المعرفة على( ) 1   xg x x e . 

 وشكل جدول تغيراتها ) النهايات غير مطلوبة (.  gأدرس اتجاه تغير الدالة  (1    

)استنتج إشارة (2     )g x . 

(II نعتبر الدالة العدديةf  كما يلي :  المعرفة على( ) 1  
x

x
f x x

e
 . 

    ( )fC  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس( ; , )O i j . 

 . وعند  عند  fاحسب نهاية (1    

)،   xبين ان: من أجل كل عدد حقيقي (2     ) ( )  xf x e g x . 

 . fالدالة اتتغير جدولثم استنتج         

)بين ان المعادلة  (3     ) 0f x  تقبل حلا وحيدا 1 ثم تحقق ان   في 0  . 

)اكتب معادلة -أ (4     )T مماس المنحني( )fC  0في النقطة ذات الفاصلة . 

)أدرس الوضعية النسبية بين المنحنى -ب         )fC والمستقيم( )T . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 أساتذة المادة يتمنون لكم التوفيق
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 4من  1الصفحة             4من  4الصفحة                                                      
 

 ( نقاط 09 ) :ثالثال التمرين

g  المجال دالة معرفة على 0 ;     :2بـ( ) 1 lng x x x   

 الدالة ادرس إتجاه تغيرg . 

  (1)احسبg  ثم حدد حسب قيمx  إشارة( )g x. 

المجال دالة معرفة على  II  :f الجزء 0 ;  ـبـ  :
ln

( )
x

f x x
x

 

 
 

 fC  و متجانس منسوب إلى معلم متعامدال يمستوالتمثيلها البياني في ; ,O i j. 

  بين أن
0

lim ( )
x

f x




  و فسر النتيجة هندسيا ثم احسبlim ( )
x

f x


. 

 أنه من أجل كل بينx المجال  من 0 ;  :لدينا   
2

( )
( )

g x
f x

x
  . 

  استنتج إتجاه تغير الدالةf .ثم شكل جدول تغيراتها 

  بينّ أنّ المستقيم   ذو المعادلةy x مقارب للمنحنى fC ية.النسب تهماثمّ ادرس وضعي 

  بين أن fC .يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيين إحداثياتها 

  ارسم كل من   و fC. 

 ناقش بيانيا، حسب قيم الوسيط الحقيقيm :2 عدد و إشارة حلول المعادلة ln 0x m x x  . 

)بــ:  IRالمعرفة على  hنعتبرالدالة :  III الجزء ) ( )xh x f e. 

  بين أنه من أجل كلx منIR  :لدينا
2

( )
x

x

e x
h x

e


. 

  استنتج جدول تغيرات الدالةh . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 2018 - 2017السنة الدراسية:                             ثانوية: أفلح بن عبد الوهاب /تيارت/

     تقني رياضي   :الشعبة                                            المستوى: الثالثة ثانوي
 د 30سا و 03المدة :                                               اختبار في مادة : الرياضيات     

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين
 الموضوع الأول

  ( نقاط 06 ) :الأول التمرين

نعرّف متتالية  nu على المجموعة N  :0بـ 2u   ومن أجل كل عددn ،
1

1 3

2 2
n nu u n    . 

  1أ( احسب الحدينu 2وu  ثم ضع تخمينا حول إتجاه تغير المتتالية nu. 

n  :2من أجل كل عدد ب( برهن أنه     2 1n

nu n   

  nv متتالية معرفة علىN :1  بـn nv u n    

 حتى تكون المتتالية أ( عين قيم العدد الحقيقي     nv . متباعدة 

n  :من أجل كل عدد ب( بين أنه     1

1 1
2 2

2 2
n nv v n     

تكون المتتاليةحتى  ج( استنتج قيمة العدد   nv هندسية يطلب تحديد أساسها q 0وحدهّا الأولv . 

0  حيث:  nSالمجموع  nحسب بدلالة د( ا   1 .....n nS v v v     

 في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس نعتبر النقط; ;C B A وG  :2حيث 3 0GA GB GC   

 عدد حقيقي. مع     

    ّعين حتى تكون النقطةG  مرجحا للنقط;B A وC 1المرفقة بالمعاملات 0;S S 2وS . على الترتيب 

 ( نقاط 05 ) :ثانيال التمرين

 يح يطلب تحديده مع التبرير.حص -فقط  -لكل سؤال أربعة أجوبة مقترحة أحدها 

  :في مجموعة الأعداد الصحيحة المعادلة 2 3 0 5x x   

ب( حلولها زوجية              ج( حلولها تحقق       Z أ(  لا تقبل حلولا في 2 5x   

حلولها تحقق  د(  1 5x   أو 3 5x  

  هو:  3على  14392018باقي القسمة الاقليدية للعدد 

 3د(                            2ج(                            1ب(                          0  أ(
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 4من  3الصفحة             4من  2الصفحة                                                      
 

  :نعتبر في مجموعة الأعداد الصحيحة المعادلة التالية  24 34 2x y   

( حلول المعادلة أ     :من الشكل   ; 34 7;5 24x y k k    حيثk .عدد صحيح 

ب( حلول المعادلة    :من الشكل   ; 7 ;5x y k k   حيثk .عدد صحيح 

( حلول المعادلة ج   :من الشكل   ; 17 7;5 12x y k k    حيثk .عدد صحيح 

د( المعادلة    2لا تقبل حلولا فيZ. 

 N421 عدد طبيعي يكتب  بالشكل: 6في النظام ذي الأساسN ، يكتب5في النظام ذي الأساس 

 222د(                       111ج(                      303ب(                     214  أ(

 من أجل كل عدد طبيعيn  :نضع( 2)a n n   1وb n 2، بما أن 1b a  فإن gcd( ; )p a b :هو 

1nب(                          n  أ(                       )2د(                            1ج 

 ( نقاط 09 ) :ثالثال التمرين

)بــ:   IRدالة معرفة على   I  :g الجزء ) (3 2 ) 2xg x x e  . 

  احسب نهايةg عند عند  ثم احسب النهاية  فسر النتيجة هندسيا و. 

  ادرس اتجاه تغير الدالةg .ثم شكل جدول تغيراتها 

  اثبت أن المعادلة( ) 0g x   تقبل حلا وحيدا  1,68حيث 1,69. 

  حدد حسب قيم العدد الحقيقيx  إشارة( )g x. 

بــ:   IRدالة معرفة على  II  :f الجزء
4 1

( )
1

x

x

e x
f x

e

 



 

 و              fC  و متجانس متعامدمعلم تمثيلها البياني في  ; ;O i j.   :2) حيثi j cm  )  

  اثبت أنه من أجل كل عدد حقيقيx  :
 

2

2 ( )
( )

1x

g x
f x

e
 


. 

   عين دون الحساب
( ) ( )

lim
x

f x f

x








 ، فسر النتيجة بيانيا.

  احسب نهايةf  عند فسر النتيجة بيانيا ثم احسب نهاية  وf عند شكل جدول تغيرات ،f. 

  اثبت أن( ) 4 5f      ثم عين حصرا لــ( )f . 

  بين أن المستقيم   4ذو المعادلة 1y x   مقارب لــ fC .ثم ادرس الوضعية النسبية بينهما 

  اكتب معادلة المماس T  0عند النقطة ذات الفاصلة. 

  ارسم   و T  و fC. 

  ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقيm   :4عدد و إشارة حلول المعادلة 2 0xme x m   . 

 الثانيالموضوع 

  ( نقاط 05 ) :الأول التمرين

 نعتبر المتتالية العددية
 nu المعرفة علىN 0 : ــب 9u   من أجل كل عدد طبيعيوn: 1

1
3

2
n nu u    . 

 ولتكن المتتالية
 nv  من أجل كل عدد طبيعيالمعرفةn 6 :  حيثn nv u  

  )أنّ  بيّنأ 
 nv

 .  وحدها الأول أساسها حديدهندسية يُطلب تمتتالية  

 . nبدلالة nu ثم إستنتج عبارة ،n بدلالة  nvب( اكتب

nSو  nSج( نعتبر المجموعين   0 :  حيث 1 ...n nS v v v       0و 1 ...n nS u u u     . 

n بدلالة nSاحسب 
nSثم إستنتج  ،   بدلالة n . 

 نعرف المتتالية  nw :من أجل كل عدد طبيعي بــn لدينا  : ln ( )n nw v  (حيث  : ln يالنيبير  ماللوغاريت)   . 

 أ( بيّن أنّ  nw   وحدها الأول أساسها حديديُطلب ت حسابيةمتتالية  . 

nبدلالةب( احسب 
0 :  المجموع  1 ...n nS w w w     ،  إستنتج النهايةlim n

x
S


 . 

  ( نقاط 06 ) :لثانيا التمرين

 أ( ادرس تبعا لقيم العدد الطبيعي n 5بواقي القسمة الإقليدية للعددn  7على. 

21حيث:  nSالمجموع  nب( احسب بدلالة    5 5 5n

nS     . 

لكل من العددين  7ج( استنتج باقي القسمة الإقليدية على   
1439S  و

1440S. 

  حل في المجموعةZ Z    :الجملة
 

25 31 7

; 7

x y

PGCD x y

 



. 

  نعتبر في مجموعة الأعداد الصحيحةZ  المعادلة E :ذات المجهول     3 2 2 7x x   . 

المعادلة  Zأ( حل في المجموعة      E. 

 .3هو 7على  Nو باقي القسمة الإقليدية للعدد  في النظام الذي أساسه  361عدد طبيعي يكتب  Nب(   

 .قيمة ممكنة للعدد  2017و تحقق أن العدد  ج( عين قيم العدد الطبيعي    
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