
 4من  1الصفحة 
 

 ا��م�ور�ة ا��زائر�ة الديمقراطية الشعبية

          تيميمون ات مقاطعة ــــــــــثانو�                                                                                              مدير�ة ال��بية لولاية أدرار

ــــــــــــــاي  دورة                                                                                                  وم تجر�)ية  ــــــــــــعل الشعبة :                    2018 مــــــــــــــ

 ساعات : ثلاث  المدة                                                  ر�اضيات              67 مادة ال امتحان الب4الور�ا التجر�/.

 عCD الم��AB أن يختار أحد الموضوع<ن:

 الموضوع الأول:

 نقاط ) 50( :التمر�ن الأول 

 :من أجل �ل عدد طبي��  و  و      متتاليتان معرفتان كما ي��:     و     

 و                                             

   نضع:    من أجل �ل عدد طبي�� )1

 حد+ا الأول و  أساس,ا +ندسية  يطلب $عي"ن  ب"ن أن المتتالية  )أ

 ثم ع"ن 46اي45ا  بدلالة   أكتب عبارة  )ب

  بدلالة       و     أ) ع;9 عن :  )2

 ثم ب"ن أ46ما متجاورتان  و    استBتج اتجاه $غ"9 المتتاليت"ن-          

  المعرفة بــ:    Dعت;9 المتتالية    من أجل �ل عدد طبي�� ) 3

 ثابتة ثم أحسب 46اي45ا   أ) ب"ن أن المتتالية 

   و    ب) ع"ن 46اية المتتاليت"ن 

 نقاط ) 04( : ثاNيالتمر�ن ال

 المعادلة:   حل �I مجموعة الأعداد المركبة )1

وليكن           و     اللت"ن لاحقتا+ما:  و ت"ن  النقطDعت;�I 9 المستوي المركب )2

 زاوQة له  و     الدوران الذي مركزه   

  بالدوران  صورة النقطة  ثم أوجد لاحقة النقطة   للدوران العبارة المركبة  وجدأ )أ

  استBتج طبيعة المثلث  )ب

 وليكن العدد المركب  لتكن النقطة 

          الأ_^].المثل\] و ع�Z الشXل اVW;9ي ثم  أكتب العدد المركب  أ))3

             العدد ب)أحسب

 حقيقيا  بحيث يXون  جـ)ع"ن قيم العدد الطبي�� 
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 نقاط ) 04( : لثثاالتمر�ن ال

 . نعتبر النقط :  الفضاء المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس  في
  و   ,  ,     

 ناظd] له  والشعاع  الذي bشمل الذي bشمل النقطة  أكتب معادلة للمستوي )1

  طبيعة المثلث  ثم استBتجتBتd] إZf المستوي  ب"ن أن النقطة )2

    و           تمثيله الوسيطي:  Dعت;9 المستوي )3

  تBتd] اZf المستوي  تحقق أن النقطة  )أ

  ناظd] للمستوي    ب"ن أن الشعاع  )ب

  و    ع"ن تمثيلا وسيطيا لمستقيم تقاطع المستوQ"ن )4

  عمودي ع�Z المستوي   ب"ن أن المستقيم )5

 نقاط) 07( :التمر�ن الراSع 

 عددان حقيقيان ثابتان حيث  كما ي��:     المعرفة ع�Z  لتكن الدالة  ا��زء الأول:

   و      حيث:   ثم ع"ن العددين اmWقيقي"ن  أحسب -

  كما ي��:     المعرفة ع�Z  لتكن الدالة  ا��زء الثاNي:

 . الوحدة تمثيل,ا البياDي �I المستوي المBسوب إZf معلم متعامد ومتجاDس   

 .   و    أحسب -1

   ثم شXل جدول $غ"9ات الدالة   :              ب"ن أنه من أجل �ل عدد حقيقي -2

 .مستقيمان مقارrان للمنحq]  و    ب"ن أن المستقيم"ن المعرف"ن بــــ :  أ)-3

 [sسBب)أدرس الوضع ال [qو  والمستقيمان  للمنح 

 ثم فسر النvيجة بيانيا.    ه من اجل �ل عدد حقيقيتحقق أن-4

 0عند النقطة ذات الفاصلة  للمنحq]  مماس للأكتب معادلة -5

           حيث:   تقبل حلا حقيقيا وحيدا  أ)ب"ن أن المعادلة -6

 ثم استBتج حصرا لــــــ تحقق أن ب)

 نقطة اDعطاف) يقبل  . (نقبل أن المنحq] و  و   أD~^{ كلا من -7

 حلول المعادلة:  عدد ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط اmWقيقي -8
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 الموضوع الثاNي:

 نقاط)4الأول: (التمر�ن 

 Z8يحتوي صندوق ع� Qة سوداء بحيث ك ات بيضاء و كرQب من +ذا الصندوق . لانفرق بي�4ا باللمس رm�D

 . كرت"ن

 نفرض أن �mب كرQة بيضاء bعطي رrح نقطة و�mب كرQة سوداء يفقد نقطت"ن .

 المتغ"9 العشوا�ي الذي يرفق بXل عملية �mب مجموع النقط ا�mصل عل�4ا ليكن 

 ع�Z التوا�f مع اعادة الكرQة الم�mوrة قبل ال�mب المواD�fعت;9 ال�mب )1

 له عرف قانون احتمالثم   ع"ن قيم المتغ"9 العشوا�ي  )أ

  الأمل الرQا�^]  أحسب بدلالة  )ب

  ح�� يXون  +ل توجد قيمة لـــ  )ت

 �mب �I آن واحدالنفرض أن )2

  المتغ"9 العشوا�ي  عرف قانون احتمال -أ     

 الأمل الرياضي  أحسب بدلالة    -ب    
 

 نقاط)4: (التمر�ن الثاNي

حيث :    كث"9 اmWدود    Dعت;�I 9 مجموعة الأعداد المركبة)1

 .  تحقق أن  )أ

 :    بحيث من أجل �ل عدد مركب  و ع"ن العددين اmWقيقي"ن  )ب

 .  المعادلة : �I حل  )ت

 و، Dعت;9 النقط  :   المستوي المركب مBسوب إZf معلم متعامد و متجاDس  )2

 ،          ،        ،        ذات اللواحق :   

 ع�Z شXليه اVW;9ي و الأ_^]  .   اكتب العدد   )أ

 .  إZf    و يحول    إZf   الذي يحول     المباشراستBتج Dسبة و زاوQة الvشابه  )ب

، ثم تحقق أن عبارته المركبة �� :    المباشر مركز الvشابه لاحقة النقطة  احسب  )ت

 

 بحيث : من المستوي ذات اللاحقة  مجموعة النقط  لتكن )3

 نقطة من  ب"ن أن  )أ

 وعناصر+ا المم"�ةع"ن طبيعة ا�Vموعة   )ب

 . وعناصر+ا المم"�ة    المباشر بالvشابه صورة ا�Vموعة  استBتج طبيعة ا�Vموعة  )ت

 

 

 

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

نف

ليليكن 

Dعت;)1)1

ع"ن ق)أ)أ

أحسبأحسب بد)ب)ب

+ل توجد+ل توجد قيمة ل))ت

لل�mب �I آن�mب �I آن والالأنرض أن 

المتغ"9المتغ"9 العشحتمالون احتمال

الأمل الرياضيالأمل الرياضي لة

كث"9 اmWدود كث"9 اmWدود 

جل �ل عدد مركبن أجل �ل عدد مركب

،

        ،  

ZإZf     لول   .  إ

كبة �� : ه المركبة �� :  

3as.ency-education.com



 4من  4الصفحة 
 

 

 نقاط) 05التمر�ن الثالث : (

 :    و من اجل �ل عدد طبي��  و  معرفة بحد�4ا متتالية 

 : بر+ن بال�9اجع انه من اجل �ل عدد طبي�� )1

 �I المستوي المBسوب إZf معلم متعامد و متجاDس )2

 معادلت�4ما ع�Z ال�9ت�ب اللذين و  المستقيم"ن ل مث )أ

 دون حسا�4ا  و،  ،  مثل ع�Z محور الفواصل اmWدود  ثم   و    

 و تقار�4ا ضع تخمينا حول اتجاه $غ"9 المتتالية  )ب

 ؟  . ماذا يمكن القول عن المتتالية  :   بر+ن بال�9اجع انه من اجل �ل عدد طبي�� أ) )3

 أ46ا متقارrةستBتج ا ثم،  ادرس اتجاه $غ"9 المتتالية ب)    

 بـ :   المعرفة من اجل �ل عدد طبي��  Dعت;9 المتتالية ) 4

 متتالية +ندسية يطلب $عي"ن أساس,ا وحد+ا الأول .  بر+ن أن  )أ   

 . ثم احسب 46اية  بدلالة   و    ع;9 عن �ل من )ب   

 حيث :  ا�Vموع  احسب بدلالة ج)   
 

 نقاط) 70التمر�ن الراSع : (
  : ي�� كما   ع�Z معرفةال  لتكن الدالة: ول ا��زء الا 

 . و   عند أحسب 46ايات الدالة  –أ          

 ثم شXل جدول $غ"9ا�4ا    ع�Z ادرس اتجاه $غ"9 الدالة  – ب       

  إشارة  ، ثم استBتج حسب قيم أحسب –ج     

  بـ :المعرفة ع�D   Zعت;9 الدالة:    ا��زء الثاNي

 . الوحدة   متجاDسالمتعامد و المعلم المستوي المBسوب إZf ال�I تمثيل,ا البياDي 

 . و   عندأحسب 46ايات الدالة  )1         

 ثم شXل جدول $غ"9ات الدالة  فإن :  من ب"ن أنه من أجل �ل  )2      

 . عند +و مقارب مائل للمنحq]   ذو المعادلة  ب"ن أن المستقيم –أ  )3      

 .المستقيمبالBسبة  وضعية المنح�q سدر ا–ب            

 و المنح�q  أD~^{ كلا من المستقيم  )4       

 والمستقيم"ن الذين   و المستقيم مساحة اmW"� للمستوي ا�mدد بالمنحq] أحسب بـ )5       

 و معادلت�4ما :                      
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  أن يختار أحد الموضوعين التاليينعلى المترشح 
  الموضوع الأول

  نقاط 04: التمرين الأول 
  .   2،  2،  1،  1كرات حمراء تحمل الأرقام    4  و  2 ، 1 ، 1 ، 0بيضاء تحمل الأرقام   كرات  4يحتوي كيس على 

  .كرات من الكيس  3نسحب عشوائيا في ان واحد  
  .أحسب عدد الحالات الممكنة للسحب ) 1
 : أحسب احتمال الحصول على ) 2

 .ثلاث كرات من نفس اللون   - أ
 . ثلاث كرات تحمل نفس الرقم   - ب
 .أرقامها مختلفة  مثنى مثنى ثلاث كرات   - ت

 . 1الذي يرفق بكل سحبة عدد الكرات المسحوبة التي تحمل الرقم Xليكن المتغير العشوائي )3
 .Xعين قانون احتمال المتغير العشوائي   - أ

 .أحسب الأمل الرياضياتي   - ب
 .أحسب التباين والإنحراف المعياري   - ت

 نقاط 04: التمرين الثاني 

 :  التاليةzالمعادلة ذات اهول حل في مجموعة الاعداد المركبة  )1  2 23 6 2 1 0z z z     

نعتبر في المستوي المركب  المنسوب الى  المعلم المتعامد والمتجانس  )2 ; ;o u v
 

التي  	ܣ;	ܤ;	ܥ	و		ܦ : النقط   
஽ݖ:  لواحقها على الترتيب = ஼ݖ ஼ݖ     ;         = 3 + 2݅√3 							; ஻ݖ					 = −√3	݅	; ஺ݖ			 = √3	݅ 

ఆݖذات اللاحقة   Ωالتي مركزها  (ܥ) تنتمي الى نفس الدائرة  	ܣ;	ܤ;	ܥ	و		ܦن النقط بين أ-   = يطلب تعيين  3
 . نصف قطرها

. Oبالنسبة لمبدأ المعلم  Dنظيرة النقطة  ܧلتكن النقطة  )3
 

 

:بين أن   - أ
 
   3

i

C B E Bz z e z z



   ܥܧܤستنتج طبيعة المثلث  إثم . 

 .يطلب تعيين زاويته .  ܥلى النقطة إ ܧو يحول النقطة  ܤمركزه النقطة  ܴبين انه يوجد دوران   - ب
 :حيث ᇱݖذات اللاحقة  		ᇱܯالنقطة		ݖ		ذات اللاحقة  الذي يرفق بكل نقطة   ܵل النقطي نعتبر التحوي )4

 33 2 3
i

z i e z i



     

 .عناصره المميزة  و ܵعين طبيعة   - أ

ݖ: والتي تحققݖ		ذات اللاحقة  ܯمجموعة النقط  (ܧ)عين طبيعة   - ب = 3 + 2√3	݁௜ఏ عدد حقيقي ߠ حيث  
 . وعناصرها الهندسية ܵبالتحويل   (ܧ)صورة   (		ᇱܧ)عين طبيعة   - ت

  4من  1صفحة 

  الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
  02ثانويات المقاطعة 

  م بآفلوــــــــغزاوي بلقاس: ثا 
  م الزهراوي بآفلوـأبو القاس: ثا 
 بوشوشة إبراهيم بالغيشة: ثا 

  وزارة التربية الوطنية
  مديرية التربية لولاية الأغواط

  2018 دورة ماي -إمتحان تجريبي لبكالوريا التعليم الثانوي 
 علوم تجريبية: الشعبة 

  ساعات ونصف 3: المدة                                                  إختبار في مادة الرياضيات                            
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  نقاط  05: التمرين الثالث 

نعتبر nu متتالية عددية معرفة على  بحدها الأول	ݑ଴ =  :والعلاقة التراجعية  4
2

1
2 1

n
n

n

uu
u 


.  

1( f  الدالة المعرفة على 1;  كما يلي   : 
2

2 1

xf x
x




.  

ݕالمستقيم ذو المعادلة  (∆)تمثيلها البياني و ௙൯ܥ൫و ليكن  = ,݋)في المستوي المنسوب الى معلم متعامد ݔ ଓ	ሬሬሬ⃗ , ଔሬሬ⃗ ) .  

 أعد رسم الشكل على ورقة الاجابة ثم مثل على محور الفواصل   - أ
 )موضحا خطوط الإنشاء دون حساا ( ଷݑ	,  ଶݑ	, ଵݑ	, ଴ݑ	الحدود       

ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية  - ث nu اوتقار . 

1nu:      ݊برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي   - ج  .  

1 :كما يلي  ℕالمعرفة على (௡ݒ)نعتبر المتتالية  )2
ln 1n

n

v
u

 
  

 .

 

بين أن   - أ nv  متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول 

  :ثم إستنتج أن  .   ݊بدلالة   nvأكتب    - ب
2

1

3
1

4

nnu 
   
 

 . تحقق من صحة تخمينك حول اتجاه التغير و التقارب  

  نقاط 07: التمرين الرابع 

: كما يلي  المعرفة على gلتكن الدالة :الجزء الأول   2 xg x x e    

 .ثم شكل جدول تغيراا . gأدرس تغيرات الدالة -1

: فإن  xأنه من أجل كل عدد حقيقيإستنتج  -2  0g x  .  

: كما يلي  علىالمعرفة  fلتكن الدالة  :الجزء الثاني    1 xf x x x e   .  

 fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ; ;O i j
  . الوحدة. 2. ..i cm

 .  

أحسب -1 lim
x

f x


 , lim
x

f x


 .فسر النتيجتين بيانيا , 

بين أن المستقيم  -   ذو المعادلةy x  مقارب للمنحنى fC  بجوار .  
أدرس وضعية المنحنى  - fC بالنسبة إلى المستقيم  . 

 :فإن  xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي -2   .xf x e g x  

 .ثم شكل جدول تغيراا .  fإستنتج إتجاه تغير الدالة   - أ

المنحنىبين أن   - ب fC نقطة إنعطاف  يقبل ايطلب تعيين إحداثيا . 

أكتب معادلة للمماس  - ت للمنحنى fC نقطة الإنعطافعند . 

بين أن المنحنى  - ث fC
 

0,30 حيث  يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها 0,40  .
 
  

أنشئ  -3  ,  
 

المنحنىو fC. 

: فإن  xأثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي -4    1 xx f x f x e   
 
. 

المحدد بالمنحنى Sأحسب مساحة للحيز المستوي - fC  , و المستقيم   المستقيمين اللذين و        

x معادلتاهما  1 وx  .                        إنتهى الموضوع الأول                 4من  2صفحة 
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  الموضوع الثاني
 

 نقاط 04: التمرين الأول 

  .صناديق ثلاث  3Uو 1U , 2Uلدينا 
خضراء  و كرات  4و  حمراويينين كرتعلى  2Uصندوقالو يحتوي  خضراءكرات  3و  حمراءكرات  4على  1Uصندوقاليحتوي 
  . كرات خضراء  3تين حمراويين و كرعلى  3Uصندوقاليحتوي 

  .واحدة كرة عشوائيا من أحد الصناديق  نسحب

  .ئ شجرة الإحتمالات التي تنمذج هذه الوضعيةأنش )1
  . 2Uماهو إحتمال سحب كرة خضراء من الصندوق )2
 .أحسب إحتمال سحب كرة خضراء  )3

  ؟  2Uأا من الصندوقما هو إحتمال علما أن الكرة المسحوبة خضراء  )4

  نقاط 05: التمرين الثاني 
(O;u,v)في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 

   , ܥنعتبر النقط	و		ܤ	, التى لاحقاا    ܣ
	z୅ = 2     ,z୆ = 1 + i√3    ,	zୡ =  .على الترتيب  ஻ݖ

I. 1 - ܥالنقط أنشئ . أ	و		ܤ	,   .  ܣ
୞ాو   z୆  ,zୡ كل من  أكتب. ب        

௓಴
     .  OBCإستنتج طبيعة المثلث.  على الشكل الاسي  

  .هو معين  ܥܣܤܱالرباعي نوع  اثبت أن - 2
|z|	:  من المستوى حيث  (ܼ)ܯمجموعة النقط  (γ)لتكن  - 3 = |z −   . (γ)اموعة  ثم أنشئعين |2
II-݂  ݖحيث  ذات اللاحقة  ܯتحويل نقطي يرفق بكل نقطة ≠                                                                                          `zذات اللاحقة  `	Mالنقطة , ஺ݖ

4: حيث 

2
z

z
 


  
`ݖ: المعادلة ℂ   حل في - أ  .1 =       ݖ

   .  ݂بواسطة التحويل   ܥ,  ܤاستنتج صورتي النقطتين  -ب     

2: أثبت أن .2
2

2

z
z

z
  


  

يطلب تعيين مركزها                                (ܥ)تمسح دائرة  `	M	فان النقطة ,  (γ)اموعة ܯبين أنه عندما تمسح النقطة  .3
  .  (ܥ)ارسم الدائرة , و نصف قطرها 

 نقاط  04: التمرين الثالث 

الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  ; ; ;O i j k
    . نعتبر النقط 2;2; 1A    , 1; 2;1B   , 1;4; 1C     

,بين أن النقط - 1 ,C B A  تعين مستويا.    
تحقق أن  - 2; 1; 5n  


 شعاع ناظمي للمستوي  ABC .  ه معادلة ديكارتية لثم إستنتج. 

 المستوي ليكن - 2 P 2 ذي المعادلة الديكارتية 3 0x y z    . 

أن المستويين  بين  ) أ P و ABC  متعامدان. 

للمستقيم  اوسيطي تمثيلا أوجد  ) ب   تقاطع المستويين P و ABC . 

 4من  3صفحة 
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أحسب المسافة بين النقطة  ) ت 1; 2;0F  وكل من المستويين ABC
 

و P ثم إستنتج  ;d F    

عين  - 3 E مجموعة النقطM  من الفضاء حيث :     ; 5 ;d M P d M ABC  .  

  نقاط 07: التمرين الرابع 

المعرفة على gلتكن الدالة :الجزء الأول  1;   كما يلي :   1 ln 2g x x x    

  .ثم شكل جدول تغيراا .  gأدرس تغيرات الدالة )1
بين أن المعادلة )2  0g x  ال تقبلفي ا 1;  حلا وحيدا 

  
: ثم بين أن .  1 ln 2   

 المتتاليةلتكن  )3 nu  0:  بـالمعرفة 1u   ومن أجل كل عدد طبيعيn   : 1
1 ln 2n nu u  .  

متعامد ومتجانس في المستوي المنسوب إلى معلم ; ;O i j
   , نسمي hC الدالةنحنى م    1 ln 2h x x    

بين كيفية إنشاء المنحنى  - أ hC من خلال التمثيل البياني للدالة المرجعية  :lnx x .  
بإستعمال المنحنى  - ب hC  مثل على حامل محور الفواصل الحدود:

 0u ,1u, 2u 3وu      .  
1: فإن  nأنه من أجل كل عدد طبيعي  برهن بالتراجع  - ت

1 3n nu u      . 

 المتتاليةإستنتج إتجاه تغير   - ث nu  اايتها. وتقار عين . 

المعرفة على fلتكن الدالة  : الجزء الثاني  1;   كما يلي :    11 xf x x e   .  

وليكن fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ; ;O i j
  . الوحدة. 2. ..i cm

 .  

1xمن أجل كل عدد حقيقي -1   نضع :   
1

x

F x f t dt . 

1xبين أنه من اجل كل -2   فإن:   0f x   الدالة ثم إستنتج أنF المتزايدة على ا 1;  . 

1xأثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي, بإستعمال المكاملة بالتجزئة  -3   فإن :  11 xF x xe   . 

بين أن المعادلة  -4  1

2
F x  تكافئ المعادلة:

 
 1 ln 2x x . 

5- نسمي .  1 عدد حقيقي أكبر من أو يساويS  جزء المستوي المحدد بالمنحنى fC  ,ومحور الفواصل و 
1x المستقيمين اللذين معادلتاهما  و x   .عين العدد  2 بحيث يكون

2 .S cm .  
 
 

  إنتهى الموضوع الثاني
  
  
  
  
  

  4من  4صفحة 
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  :الأول الموضوع  –خاص بالتمرين الثالث 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

      
  
  

......................................................................................................................................................................................  
  

  :الموضوع الثاني  –لتمرين الرابع خاص با

: ................قسم : ........................ الإسم واللقب   

: ................قسم : ........................ الإسم واللقب   
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 مديرية التربية لولاية عين تموشنت                         وزارة التربية الوطنية

 2نوية داودي محمد ــ المالـح ــ                                                               تجريبـي اـان بكالوريـامتح
 2018 :دورة ماي                                                                    تجريبيةالشعبة: علوم 

 سا و نصف 3المـدة:                                 اختبار في مادة:الر7ضيات

 على ال���شح أن ���ار م�ض�عا واح�ا م� ال��ض�ع��:
 ال��ض�ع الأول

 نقا� ) 4(  ال����� الأول:

� �nu ة مع�فة على

ال
0بـ  م 1u � �  ،1

1

2
u 2: م� nو م� أجل �ل � 1
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n n nu u u� �� � 
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�و ل
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n n nv u u�� � 
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عي nwع�ارة ال'" العام nب ــــ اك
* ب"لالة�C أصغ� ع"د �
2018nweالHI ,'قn  :Fث= ع 	 

 
 نقا� ) 4(  :#انيال����� ال

 و��ت
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�ال )1 '�لان رق�
� ف�دي
� " ." ال��تان ال�6'9̂
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لف
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 نقا� ) 5( :#ال$ال����� ال
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�� الأع"اد ال����ة:  
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z i�
� �  ،2 1z i� � 3و   � 1 2z z z� �   

1(*

ج ال\eل الأسي لاع"د 2zو 1zاك-
 . 3zعلى ال\eل الأسي ث= اس

2(*

ج الق
=  3zاك-
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 نقا� ) 4(  ال����� الأول:
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عام" وم �; , ,O i j kk و ل�� .�
U9
�ال�6 �P و� �Q ه�ا
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 نقا� ) 4(  :#ال$ال����� ال
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ة
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ائج تع+ى ، ، أح6*  )1  
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Uالل9غار دالة الى tي�م م� كل أجل م� ن@ع  
  . الاول ح"ها و أساسها ,+ل* ه-"س
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1ب ـــ اح6* ال;"اء:    2

2

n
n

u u up � � �
� 

 
 نقا� ) 8(  :�ا&عال����� ال

يلي ك�ا على ال�ع�فة و ال'ق
قي �
لل�
غ الع"د,ة ال"الة ��
ل  
 . ال"الة تغ
�ات أدرس  
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�:  لدينا  �2

2 0

2 2 3 8 4 3 0

z
و

z z

� 
��

 � � � � 
��

�: ، أي   �2

2

2 2 3 8 4 3 0

z
و

z z


��

 � � � � 
��

�24i:، أي   
  

�2i:أي  
1:منه  ، و 2z 
 ،2 2 3z i
 � �  ،3 2 3z i
 � � . 
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n�:nu برهان بالتراجع أنه من أجل كل) 1) أ n� ------------------------------------------------ 
): نضع  ) : nP n u n� 

0nمن أجل : 1المرحلة 
0لدينا   0u 
0 : أي   0u  .محققة  P(0)و منه  �
)نفرض صحة  : 2المرحلة )P n  و نبرهن صحة( 1)P n أي نفرض أن. nمن أجل كل عدد طبيعي  �
nu n�  1صحيحة و نبين أن 1nu n� � � . 

nu: فرضا أنّ لدينا  - n�  ، 3:أي 2 3 3nu n n� � � 1:و منه ،  � 1nu n� � � .  
�و أخيرا الخاصية  �P n جل كل عدد طبيعيمحققة من أ n . 

limإستنتاج ) 2 nn
u

���
  : ------------------------------------------------------------------------------

lim:لدينا 
n

n
���


 ��nu:، و نعلم أنّ  n�  و منه :lim nn
u

���

 �� .بالمقارنة ، حسب النهايات  

�المتتالية  بيان أنّ  )3 �nu متزايدة تماما : ------------------------------------------------------------ 
1n: ندرس إشارة الفرق  nمن أجل كل عدد طبيعي  nu u� � : 

�: لدينا �1 3 2 3 2 2 3 2 3 0n n n n n nu u u n u u n u n� � 
 � � � 
 � � 
 � � ��: لأن .   �0nu n� �  ، 
�و منه فإنّ المتتالية  �nu  متزايدة تماما على .

�أن  بيان )1)ب �nv تتالية هندسية م:---------------------------------------------------------------- 
1n: لدينا nv u n
 � �:أي ، � � � �1 1 1 1 3 2 3 3 1n n n nv u n u n n u n� �
 � � � 
 � � � 
 � 1: أي� 3.n nv v� 
  

�إذن المتتالية �nv   3هندسية أساسهاq 
: و حدها الأول ،  
0 1v 
 . 

 : nبدلالة nuو  nvالتعبير عن 
 :  nvعبارة -

0

n
nv v q
 �3nnv: أي ،   
 . 

nu  :1nعبارة  - nu v n
 � 3:، أي  � 1n
nu n
 � � . 

 ---------------------------------------------------------------------------- :nSالمجموع  حساب )2

� � � � 1
2 2 2 2 2

0 0 0....
n

nS v v q v q
�


 � � �: أي ،  � � � � � �2 1
2 2 2 2

0 1 ...
n

nS v q q q
�� �
 � � � ��  � 	

 : أي ،  

� � � � � �2 1
1 9 9 ... 9

n
nS

�� �
 � � � �� 9: و منه ،  	 1

8

n

nS
�


 )  1و حدها الأول  9متتالية هندسية أساسها (  

 ---------------------------------------------------------------------:  nKالمجموع مة قيحساب ) 3
1n: لدينا  nv u n
 � 1n: ، أي  � nv u n� 
 �: و منه .  � � � � � �2 2 2

0 11 1 ... 1n nK v v v
 � � � � � � ، 
3: و منه  1n

n nK S n
 � �  ) بعد الحساب و التبسيط ( .  �

 )ا�-,&+��*ت(                                                      )���ط 04( ����
 ا��
	�� ا"!�"' التنقيط
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

2:  الإمكانيات  أوّلا نحسب عدد  -  

12 66C 
 . 
 ------------------------------------------------------------------------:  حساب إحتما الحوادث ) 1

�:رجال  3إحتمال تكوين لجنة تضم  -   �
3

8

22

56

220 0

CP A 
 
 . 

�: إحتمال تكوين لجنة تضم رجلا و إمرأتين  -   �
1 2

8 4

22

8 6 48

220 2200

C CP B �

 


�

 . 

�: إحتمال تكوين لجنة تضم علي  -   �
1 2

1 11

22

1 55 55

220 2200

C CP A �

 


�

 . 

�:إحتمال تكوين لجنة تضم إمّاعلي وَ إمّا فاطمة  -   � � � � �1 2 1 2

1 10 1 8

22

45

0

28 73

220 220

C C C C
P D �



� � �


 
. 
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 فرلدينا --
و أخيرا و أخيرا الخاص

mإستنتاج إستنتاج ) ) 22 nu���

limim:لدينا 
nn

nn
����


 ��
 ��، و

�المتتالية المتتالية نّّيان أن ��nu
درسندرسnn طبيعي كل عدد طبيعي 
�2 3 23 2��n n�2 3 23 �33 �2 3 23 2��2 3 23 2��
� �uمتزايدة تمامامتزايدة تماما على

------::هندسية تتالية هندسية 
� �3 13� n�3 33�3 33�33�3 333�

3q 
و حدهو حدها الأو،، 

3nnvv 
.
33nnnu n3n 3333..

--------------------------------

� � �� ��22
2 22 2� �� �� �22
2 22 2� �� �� �2 22 2� �� �� ��1 � �� �� ��2 22 2� �� �� ��1 �� �� �� ���� �� �� �� �q qq q�� �� � �1 �� �� � �1 �� �� � ��1 �� �� � ��

ية هندسية أسمتتالية هندسية أساسها

--------------------------------
� �� �2 22 �� �11��22 �� �n � 0 10 � � 1� �v� 00 1 11�� �� �22 �� �1� �� 00 1� �v� 00 1 1�� �� 1� �

msmsms

y-e
-eeey-yا�-,&+��*ت(

ncnc
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-------------------------------------------:، ثم تعيين قانون الإحتمال   Xتعيين القيم الممكنة لــ )أ) 2
! "0;1;2;3X 
 .  Xالعشوائي  ، هي قيم المتغير 

 :  قانون الإحتمال - 

� �
3

4

3

12

4

220
0

CP X
C


 
 
  ،� �
1 2

8 4

3

12

48

22
1

0

C CP X
C
�


 
 
  ،� �
2 1

8 4

3

12

11
2

2

220

C CP X
C
�


 
 
  ،

� �
3

8

3

12

56

22
1

0

CP X
C


 
 
 .  

--------------------------------------------------------------- : Xالإنحراف المعياري لــ حساب ) ب
�: بعد الحساب نجد :  نحسب أوّلا الأمل الرياضي - � 2E X 
 . 
�: بعد الحساب نجد : ثانيا نحسب التباين   � 0,54V X 
 . 
�: ثالثا نحسب الإنحراف المعياري   � � � 0,54 0,73X V X# 
 
 
  

 )ا����9 ا86ا36 (                                                     )        ��ط�07(����
 ا��
	�� ا12ا/.  التنقيط
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

:الجزء الأول
------------------------------------------------------------------ : gدراسة إتجاه تغير الدالة ) 1
$قابلة للإشتقاق على  gالدالة   $0;�� : gت الدالة جدول التغيرا                      :و دالتها المشتقة هي 

� � � �' 1 xg x x e
 � و منه الإشارة من إشارة  .  � �1 x�  .                 
� �lim 2

x
g x

���

 �وَ  � �lim

x
g x

���

 �� . 

�تبيان أن المعادلة ) 3 � 0g x 
 -------------:  حلين فيتقبل  
� �0 0g 
%تماما علــى متناقصةمستمرة و  gالدالة ، وَ   $1,5;1,6 
�و لدينا،  � � �1,5 1,6 0g g� تالي حسب نظرية القيم الو ب  &

%من  'حلاالمتوسطة فإنه يوجد  �حيث  1,6;$1,5 � 0g ' 
 . 
�إشــــارة ) 4 �g x :------------------------------- 

�:لدينا  :الجزء الثاني �
2

; 0
1

0 ; 0

x

xf x x
e

x

�

 (�

�

� 
�

    

------------------------------------------------------------------ : مستمرة  fالدالة  بيان أن )1
�: لدينا  � � �

0
lim 0 0
x
f x f

�

 
 .  ، إذن فهي مستمرة على  0د مستمرة عن f، و منه  

 --------------------------------------------------------:  0تقبل الإشتقاق عند  fبيان أن الدالة ) ب
� � � � � �

0

0
lim 1 0
x

f x f
f

x�

�
�
 
0شتقاق عند قابلة للإ fو منه الدالة ،   0x 
 . 

�معادلة المماس  - �� :� � : y x� 
 . 
-------------------------------------------------------- --------------------------------------:)أ) 3
�:حساب  -  �lim

x
f x

���
: � �lim 0

x
f x

���

�، و منه   �C  يقبل مستقيم مقارب أفقي� �0y 
 . 

�: حساب   �lim
x

f x
���

  :� �lim
x

f x
���


 �� . 

0xبيان أنه من أجل كل ) ب (  :� � � �
� �2

.

1x

x g x
f x

e
� 


�
  : -----------------------------------------------

� � � �
� � � �

� �
� �

� �
� �

� �
� �

2 2

2 2 2 2 2

2 1 2 2 2 2 .2 2

1 1 1 1 1

x x x x xx x

x x x x x

x e x e x e xe x x e x g xxe x x ef x
e e e e e

� �� � � � � �� � � 	� 
 
 
 
 

� � � � �

x ��            1             ��
� �g x� � 0 �

� �g x
0,7

�� 2�

x  ��         0            '          ��  
� �g x   �  0     �     0   �  
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-------------------::ggدالة 
$$ $0;0 ��و دالتو دالتها المش�

��xة من إشارة شارة من إشارة 

l.

----------------::في
%لما علــى $$1,5;1,61,5;1,6

قيمية القيم 
g.

22�� tititi
    0                      ''       ca

m/ex
am

s220

 حساب) بب
نحسبنحسب أولا--

ثانيا نحسبثانيا نحسب التبا
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------------------------------------------------------------------------------------------------ ) ج

�التحقق أنّ  � � �2f ' ' '
 � :� �
2

1
f

e'

'' 

�

�: ، لدينا   � 0g ' 
�: ، أي   �2 2 0e''� � 
 :، أي  

2

2
e'

'



�
�: ، إذن   � � � � �

22 2 2
2

2 2 2
1

2 2

f
' '' '' ' '' '

' '

�

 
 
 
 �

� �
�

� �

 . 

�حصر  �f '  :� �0,6 0,8f '& & . 
 ------------------------------------------: دول تغيرّاتها و تشكيل ج،  fإستنتاج إتجاه تغيرّ الدالة ) ب

�إشـــــــارة  نلخص �'f x   في الجدول المقابل: 
 

                                                                                                     
 جدول التغيرات -                                                             

        
�: حساب) ج � 2f x x� وضعية، واستنتاج� �C لمنحني بالنسبة ل

� 2yالذي معادلته (� x
 � :--------------------------------- 

�:لدينا  �
2 2 2 2 2

2 2

1 1 1

x x

x x x

x x x e x x ef x x x
e e e

� �
� 
 � 
 


� � �
 . 

�نلاحظ أن الإشارة من إشارة :الوضعية �1xe � . 
 : و عليه نلخص الوضعية في الجدول التالي 

�بيان أن - � 2lim 0
x

f x x
���

� 
 :هندسيا  و تفسر 

� �
2

2lim lim 0
1

x

xx x

x ef x x
e��� ���

� 
 

�

 ،  

�المنحني  :التفسير الهندسي  �C و� متقاربان  (�
��عند  . 

�و �رسم) 5 �إنشاء  ثم (� �C  : -------------------------------------------------------------------
 

                              
 

 
 

 
 
 

x  ��        0         '           ��  
� �'f x   �  0  �    0        �   

x  ��       0        '         ��  
� �f x�
 

 �  0 �    0       �  

 
� �f x  
 

            0,7  
 
 
   ��                   0          

         

x  ��                 0                ��  
� � 2f x x�   �     0        �   

 
 الوضعية

قع تحتي � �C �        يقع فوق  �C  

� �) يقطع � �)
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��:ب �� 22f x xf x x�� ، واس، واس�
22yادلته  xy xx : :----

2 22
2

1 x1

x x ex x2xx
1 e1

�� 2 xx ex x



2xx
1

tio

�من إشارة شارة من إشارة  ��11xe ��

:: التالي جدول التالي 
::هندسيا هندسيا  تفسر

بان 

--------------------------------

nيقع � ��CC
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n
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�عدد و إشارة حلول المعادلة لالمناقشة البيانية ، ) 6 � � �f x f m
  :---------------------------------- 
�: لدينا  � � �f x f m
�، لنضع  �f m M
:

�لما  -   �M f '
m: ، أي   '
x، و منه للمعادلة حل مضاعف هو   '
 . 
�لما  -   �0;M f '�� �	 %: ، أي  � $ % $0; ;m ' '� ��% $;%% �� .، و منه للمعادلة حلان موجبان  %%;
0Mلما     
0m:، أي   
 .، و منه المعادلة تقبل حلا معدوما  
%لما     $;0M � ��%:، أي   $;0m � �� .، و منه المعادلة تقبل حلا سالبا   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 بلقاسم عبدالرزاق:  كتابة الاستاذ                                                                                          
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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

 وزارة التربية الوطنية

                                                                         -العناصر–ة : محمادي آحمد انويث                                                        برج بوعريريجديرية التربية بولاية ــــم 

 2017/2018وسم الدراسي : ــلما                             امتـحان  البكالوريا التجريبي للتعليم الثانوي                        

                                                                                                                    .                                                                                                         الثالثة علوم التجريبية: ة ــــــشعبال

 د 30و  سا 3لمـــــــــــــــدة : ا                                                                            اختبار في مادة الرياضيات 

 أن يختار أحد الموضوعين التاليين : المترشحعلى 

 الموضوع الأول

  نقاط ( : 4)  التمرين الأول

; 𝑂)الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس   𝑖 ⃗⃗⃗   ;  𝑗 ⃗⃗⃗  ;  𝑘 ⃗⃗⃗⃗ ) نعتبر النقط :  ؛ 

     0;3; 1 ; 2;0; 1 , 1 ; 1;0C B A    و 0;4;1D 

معادلة ديكارتية للمستوي ال  بين أنثم  متوازي الأضلاع ABCDأثبت أن الرباعي (1 ABC 

3𝑥هي                               + 2𝑦 + 𝑧 − 5 = 0 . 

عين معادلة ديكارتية للمستوي (2 Q الذي  يحوي المستقيم  ABالمستوي  و يعُامد ABC. 

عين  ثمثيلا  وسيطيا للمستقيم  المار من النقطة ( 3 3;0;2 H  و العمودي على المستوي Q 

و مماس للمستوي Hالذي مركزه Sأكتب معادلة ديكارتية لسطح الكرة( 4 ABC ثم   أدرس  تقاطع  سطح 

و المستقيم  Sةالكر CD. 

 نقاط ( : 5التمرين الثاني )

C : حل في مجموعة الأعداد المركبة  /1  23 3 1 0z z z    . 

; 𝑂 )المستوي المركب منسوب إلى معلم  /2 𝑖  ⃗  ; Cو   𝐴 ،  𝐵لتكن   ، (    
  

 نقط لواحقها على الترتيب:

          

3 1

2 2
Az i 

 
  ،3Bz 

    
    ،ACz z . 

 أثبت أن     
1962 2016 0A Cz z   ثم عين قيم العد الطبيعيn    بحيث يكون

n

A

C

z

z

 
 
  

 حقيقي موجب  

Cالمركب أكتب العدد  ( 3 A

B A

z z

z z




 .ABCاستنتج طبيعة المثلثثم على الشكل الأسي 

Eقة النقطة حلا Ezعين ( 4
 

Bصورة
 
 2  ونسبتهAالذي مركزه Sلتشابه المباشربا

 
وزاويته 

3


 بين أن ؛ ثم  

 . في استقامية  Eو  C؛  Aالنقط 

A بحيث يكون zذات اللاحقة  Mعين مجموعة النقط  (5

C

z z

z z




Cz)  ؛  تخيليا  صرفا   z  . ) 
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 نقاط(  4التمرين الثالث )

لتكن         nu    متتالية معرفة بـ
4

1
0 u  ومن أجل كل عدد طبيعيn :

4

23
1






n

n
n

u

u
u . 

:    nحتى يكون من أجل كل عدد طبيعي  a  ،bعين العددين الحقيقيين  (1
4

1




n

n
u

b
au  ثم برهن بالتراجع بين أنه.

n   :2من أجل كل عدد طبيعي  1nu   . 

أدرس اتجاه تغير المتتالية   (2 nu  ؛  ثم استنتج  أن nu  متقاربة 

المتتالية ( لتكن 3 nv :من أجل كل عدد طبيعي المعرفة كما يليn :
n

n
n

u

u
v






1

2
 . 

بين أن المتتالية  nv هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . أكتبnv  وnu بدلالةn  ثم أحسبlim
𝑛→+∞

𝑢𝑛  

( ثم أحسب المجموع : 4
n

n

n
vvvv

S
5

.....
551

2

2

10

 . 

 نقاط (: 7التمرين الرابع ) 

)المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس    , , )O i j 

I لتكن الدالة العددية    )g المعرفة على 0,  :  بـ
1

( ) 2lng x x x
x

   

0xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي  -1    ؛
2

2

( 1)
( )

x
g x

x


    ثم استنتج اتجاه تغير الدالةg . 

)ادرس  إشارة  -2 )g x (                    .   0  لاحظ أن)=1(g  ) 

II) نعتبر الدالة العدديةf المعرفة على 0,    :بـ
21

( ) (ln ) 2f x x x
x

      وليكن  .( )C  منحناها البياني في

 .المستوي السابق 

بين أن    -1
2(ln )

lim 0
x

x

x
      ثم احسبlim ( )

x
f x


  . 

من xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي    0,  ؛
1

( ) ( )f f x
x

    ثم احسب
0

lim ( )
x

f x


 . و فسر النتيجة هندسيا 

من xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي  -2 0,   ؛
( )

( )
g x

f x
x

     ثم شكل جدول تغيرات الدالةf . 

)أنشئ المنحنى  -3 )C  . 

:بين أن الدالة  -4 lnh x x x x هي دالة أصلية للدالةln( )x xعلى 0,  ؛ ثم باستعمال التكامل بالتجزئة 

بين أن   
2

1

(ln ) 2

e

x dx e   . 

)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى أحسب   -5 )C 1و محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهماx  وx e . 

 

 انتهى الموضوع الأول
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 الموضوع الثاني

 نقاط ( :   5التمرين الاول )

2:   المعادلة ℂ ( حل في مجموعة الأعداد المركبة 1 6 10 0z z   . 

حيث:  zحلول المعادلة ذات المجهول  ℂ  استنتج في    
2

2 6 2 10 0z z      

( المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس2 ; ,O u v النقط ،A،B ،C ،D  لاحقاتها 

             3
A

z i   3    و
B

z i    1    و
C

z i    1و    و
D

z i     

وزاويته  Aالذي مركزه  rعين الكتابة المركبة للدوران 
2


  

3 )E  7النقطة التي لاحقتها 3
E

z i   وF  صورتها بالدورانr  ؛ تحقق أن لاحقةF  5هي 3
F

z i          

  AEبالانسحاب الذي شعاعه  Fصورة  Hعين لاحقة النقطة 

  AEHFو عين بدقة طبيعة الرباعي  Hو  A ،B ،E ،F( مثل النقاط 4

( عين المجموعة 5   مجموعة النقطM  ذات اللاحقة z 41:  حيث
i

z i ke




    وذلك عندماk  يمسحℝ∗ . 

عين المجموعة  E  مجموعة النقطM   ذات اللاحقةz 1:  حيث 1z i z i     . 

 

 : نقاط ( 4) التمرين الثاني 

  1,  1,  2,  2ام و أربعة حمراء تحمل الأرق 1,  2,  2بيضاء تحمل الأرقام :  3كرات  منها   7يحتوي  كيس على        

 

 من الكيس. نسحب كرة واحدة (1

  .1ما احتمال الحصول على كرة تحمل الرقم  –أ 

 فما هو   احتمال أن يكون لونها أحمرا   1إذا كانت الكرة المسحوبة تحمل الرقم  –ب 

 نسحب على التوالي كرتين من الكيس دون ارجاع . (2

 ما  احتمال الحصول على كرتين  تحمل كل منها رقما فرديا   –أ 

 ما احتمال الحصول على كرتين من نفس اللون  –ب 

 3ما احتمال أن يكون مجموع الرقمين الظاهرين  –ج 

 

 نقاط ( : 4) التمرين الثالث 

 ( )
n

u  المتتالية العددية المعرفة علىN  : 0كما يلي
2u   ومن  من أجل كل عدد طبيعيn    ،

1

4
5


 

n

n

u
u

  

1(  احسب : 1
u    2و

u   ثم  برهن بالتراجع  أنه من أجل كل عدد طبيعيn  :2 4
n

u   

)(  بين أن 2 )
n

u . متزايدة ثم استنتج أنها  متقاربة 
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:  n( برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 3
1

4
4

2

n

n

u
u




   

:   n( استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 4

1

1
0 4

2

n

n
u



 
    

 
limثم  احسب     

n
x

u


 .                                                                                                                                                                                 

   

 نقاط ( : 7التمرين الرابع  )

بـ :   ℝالمعرفة على  fلتكن الدالة              2 xf x ax bx c e   . 

أعداد حقيقية  و   cو b؛ aحيث   fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس 

بحيث يقبل  cو b؛ aعين الأعداد الحقيقية  -1 fC عند النقطة 3;0 A  و العدد 3مماسا معامل توجيهه

حل للمعادلة  3  0f x  . 

3نضع  -2 , 0 , 1c b a    

limأحسب ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


 و شكل جدول تغيراتها . fالدالة ثم أدرس اتجاه تغير  

أكتب  معادلة لـ  -3 T  مماس  المنحنى fC 0عند النقطة التي فاصلتهاx نقط تقاطع  اتثم عين إحداثي

 fC  مع حامل محور الفواصل. 

أرسم  -4 T  و fC . 

فإن  ℝمن xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي -5     2 ' " 2 xf x f x f x e   دالة أصلية  ثم استنتج

 .  ℝعلى  fللدالة 

أحسب بوحدة المساحات ، مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني  -6 fC  ومحور الفواصل والمستقيمين اللذين

1xمعادلتاهما    3وx  

7- m  وسيط حقيقي ؛  ناقش بيانيا وحسب قيمm  عدد وإشارة حلول المعادلة
2 3 0xx me  . 

 

 انتهى الموضوع الثاني 

 

 

 2017التصحيح المفصل للاختبار التجريبي للشعبة العلوم التجريبية ماي 

 الموضوع الأول

 نقاط ( :  4التمرين الأول ) 

; 𝑂)الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس   𝑖 ⃗⃗⃗   ;  𝑗 ⃗⃗⃗  ;  𝑘 ⃗⃗⃗⃗ ) نعتبر النقط :  ؛ 

     0;3; 1 ; 2;0; 1 , 1 ; 1;0C B A    و 0;4;1D 

BCADمعناه ان   متوازي الأضلاع ABCDت أن الرباعياثبا (1     و لدينا 0;3;2AD  و

 0;3;2BC   و منه محققة 
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أن  المعادلة ديكارتية للمستوي  اثبات  ABC  3هي𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 − 5 = لنبين أن النقط الثلاثة تنتمي إلى      0

 هذا  المستوي  

 3(1) + 2(1) + (0) − 5 =  تنتمي إلى هذا المستوي .  𝐴محققة و منه   0

3(2) + 2(0) + (−1) − 5 =  تنتمي إلى هذا المستوي .  𝐵محققة و منه   0

3(0) + 2(3) + (−1) − 5 =  تنتمي إلى هذا المستوي .  𝐶محققة و منه   0

و منه المعادلة  الديكارتية للمستوي  ABC  3هي𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 − 5 = 0. 

عين معادلة ديكارتية للمستويت (2 Q  الذي  يحوي المستقيم ABالمستوي  و يعُامد ABC : 

للمستوي ليكن شعاع الناظيمي  Q هو 𝑛′ ⃗⃗⃗⃗  ⃗(𝑎; 𝑏; 𝑐)   الناظيمي للمستوي و الشعاع ABC   هو 𝑛 ⃗⃗⃗⃗ (3; 2; 1)   

و  1;1;1 AB 

لدينا  Q  يحوي المستقيم ABالمستوي يعني أن و يعُامد  𝑛′⃗⃗⃗⃗ .  𝑛 ⃗⃗⃗⃗ = . ⃗⃗⃗⃗′𝑛 و  0  𝐴𝐵 ⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = أي ان  0

{
𝑎 − 𝑏 − 𝑐 = 0… . (1)

  3𝑎 + 2𝑏 + 𝑐 = 0……(2)
𝑏بالجمع نجد    = −4𝑎   نجد   (1)بالتعويض في المعادلة𝑎 + 4𝑎 − 𝑐 =

𝑐 و منه 0 = 5 𝑎     بوضع𝑎 = ⃗⃗⃗⃗ ′𝑛 نجد ان   1  ⃗(1; −4; و منه معادلة (5 Q هي من الشكل

054  dzyx  النقطةو هو يشملA  نعوض إحداثياتها في المعادلة الديكارتية نجد

    005141  d  3و منهd   معادلة Q  0354هي  zyx 

عين  ثمثيلا  وسيطيا للمستقيم  المار من النقطة ت (3 3;0;2 H  و العمودي على المستوي Q 

;𝑀(𝑥هو مجموعة النقط  𝑦; 𝑧)  حيثIRt

tz

ty

tx
















:

35

4

2

 

و مماس للمستوي Hالذي مركزه Sمعادلة ديكارتية لسطح الكرة ةباكت (4 ABC  هو مجموعة النقط

𝑀(𝑥; 𝑦; 𝑧)  حيث ABCHdHM ;   نحسب 
     

14
123

530223
;

222





ABCHd 

و منه    1432
222
 zyx 0164222بالتبسيط نجد  zxzyx 

و المستقيم Sسطح الكرة الوضع النسبي بين   ةسادر CD    

التمثيل الوسيطي للمستقيم  CD    لدينا   1;1;1CD   هوIRt

tz

ty

tx
















`:

1`

3`

`

و منه نعوض في المعادلة   

نجد  Sالديكارتية للسطح         011`6`41`3``
222  ttttt   3`6`03و منه 2  tt   و هذا يكافئ

01`2`2  tt  1و منه للمعادلة حل مضاعف هو` t  إذن سطح الكرة يتقاطع مع المستقيم في نقطة أي انه مماس

للسطح في النقطة  2;2;1 K . 

 نقاط ( : 5التمرين الثاني )
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C : حل في مجموعة الأعداد المركبة   (1  23 3 1 0z z z     03يكافئ z   او

0132  zz   3أي انz    1و نحسب المميز للمعادلة الثانية  للمعادلة حلين هما

iz
2

1

2

3
'    وiz

2

1

2

3
"     مجموعة الحلول هي









 iiS
2

1

2

3
;

2

1

2

3
;3  

 

; 𝑂 )المستوي المركب منسوب إلى معلم  (2 𝑖  ⃗  ; Cو   𝐴   ،𝐵،  لتكن  (    
  

 نقط لواحقها على الترتيب:

          

3 1

2 2
Az i 

 
  ،3Bz 

    
    ،ACz z . 

ت أن    اثبا  
1962 2016 0A Cz z    6نكتب العددان على الشكل الأسي


i

A ez


   6و


i

C ez   و منه
1962

61962



















i

A ez  و منه    1327sin327cos3271962
   iez i

A   

و 

2016

62016

















i

C ez  و منه    1336sin336cos3362016
  iez i

C     011و منه  

بحيث يكون    nن قيم العد الطبيعييعيت  

n

A

C

z

z

 
 
  

 حقيقي موجب  

 و حسب دستور موفر  لدينا مما سبق 

























 







 
























 

3
sin

3
cos

3
sin

3
cos33




n
i

nn
i

n
ee

z

z i
n

n
i

n

B

A
  

1يكون عددا حقيقيا موجب يعني ان 
3

cos 






 n
0و 

3
sin 







 n
kأي ان  

n



2

3









عدد طبيعي و منه  kو   

knنجد  6      وk عدد طبيعي 

Cالعدد المركب  ة باكت (3 A

B A

z z

z z




لدينا    على الشكل الأسي 

i

i

i

AB

AC e

e

e

i

i

i

ii

zz

zz
3

6

2

2

1

2

3

2

1

2

3
3

2

1

2

3

2

1

2

3






















 

1بما أن ABCج طبيعة المثلثااستنت 




AB

AC

zz

zz
و  














kk

zz

zz

AB

AC :2
3

arg 


فإن المثلث   

ABC. متقايس الأضلاع 

Eلاحقة النقطة  Ezن يعيت (4
 

Bصورة
 
 2  ونسبتهAالذي مركزه Sلتشابه المباشربا

 
وزاويته 

3


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A

i

B

i

E zezez 












 33 212



و منه 

   




























 iiizE

2

1

2

3
3113

2

3

2

1
ومنه  2

iiiizE
2

3

2

3

2

1

2

3
333 














 

iiizzلدينا    في استقامية  Eو  C؛  Aأن النقط  اثبات  AE 2
2

1

2

3

2

3

2

3
   و

iiizz AC 
2

1

2

3

2

1

2

3
و منه   ACAE zzzz  أي ان  2

ACAE 2  النقط  و منهA  ؛C  وE .في استقامية 

Aبحيث يكون  zذات اللاحقة  Mعين مجموعة النقط ت( 5

C

z z

z z




Czتخيليا  صرفا     )  z  ) 

يعني أن 













kk

zz

zz

C

A :
2

arg 


و هذا يعني أن   kMAMC 



2
و منه    ;

0. MAMC  و منه مجموعة النقطM هي الدائرة ذات القطر AC. 

 نقاط(  4التمرين الثالث )

لتكن         nu    متتالية معرفة بـ
4

1
0 u  ومن أجل كل عدد طبيعيn :

4

23
1






n

n
n

u

u
u . 

:    nحتى يكون من أجل كل عدد طبيعي  a  ،bن العددين الحقيقيين يعيت( 1
4

1




n

n
u

b
au   بالقسمة الاقليدية نجد

4

10
3

4

10123
1









nn

n
n

uu

u
u    3و منهa  ،10b 

n   :2ن بالتراجع بين أنه من أجل كل عدد طبيعي ارهالب 1nu    

لدينا
4

1
0 u   12و منه 0  u    محققة 

2نفرض أن  1nu      12و لنبرهن أن 1  nu 

  لطريقة الأولى : ا

12نبرهن أن   nu  02أي 1  nu   

4

25

4

10125

4

10
322 1












 

n

n

n

n

n

n
u

u

u

u

u
u  02موجبة لان  nu  02و منه 1  nu. 

11نبرهن أن  nu  011أي nu   




























4

1
2

4

22

4

1082
1

4

10
311

n

n

n

n

n

n

n

n
u

u

u

u

u

u

u
u  2لان  عدد سالب لان 1nu      11و منه nu  

12و منه  1  nu  إذن من أجل عدد طبيعيn   2فإن 1nu   

 الطريقة الثانية  : 

حيث   fلدينا الدالة المرفقة هي  
4

23






x

x
xf   و دالتها المشتقة هي 

 24

10
'




x
xf   
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متزايدة على المجال  fو منه  1;2 . 

 2 1nu    و منه نجد     12 fuff n      كون أنf  12متزايدة أي ان 1  nu  

2فإن   nو منه   من أجل عدد طبيعي  1nu   

اتجاه تغير المتتالية  ةسادر (2 nu  :

  
4

21

4

2

4

423

4

23
22

1




















n

nn

n

nn

n

nnn
n

n

n
nn

u

uu

u

uu

u

uuu
u

u

u
uu  2الفرق موجب لأن 1nu   

 و منه المتتالية متزايدة .

ج  أن ااستنت   nu  بما ان المتتالية متزايدة و محدودة من الاسفل فهي متقاربة . متقاربة : 

المتتالية ( لتكن 3 nv :من أجل كل عدد طبيعي المعرفة كما يليn :
n

n
n

u

u
v






1

2
 . 

ين أن المتتالية يبت nv  لدينا   هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول

n

n

n

n

n

nn

nn

n

n

n

n

n

n
n v

u

u

u

u

uu

uu

u

u

u

u

u

u
v

2

5

1

2

2

5

22

105

234

8223

4

23
1

2
4

23

1

2

1

1
1 













































   المتتالية و منه

 nv  هندسية أساسها
2

5
3و حدها الأول 

3

9

4

1
1

2
4

1

1

2

0

0
0 











u

u
v 

     :  nبدلالة nuو  nvةباكت

n

nv 









2

5
3  

لدينا 
n

n
n

u

u
v






1

2
2أي ان   nnnn uvuv 2و منه nnnn vvuu   أي ان  21  nnn vvu     و

n منه 

n

n

n
n

v

v
u


























2

5
31

2
2

5
3

1

2
 . 

1ب احس 

2

5
3

2

5
3

lim

2

5
31

2
2

5
3

limlim 









































 n

n

nn

n

n
n

n
u 

ب المجموع : ا( حس4
n

n

n
vvvv

S
5

.....
551

2

2

10

 .    بوضع 
3

2

2

5
3

55 n

n

n

n

n

n
v

t 









   و منه nt  متتالية هندسية

و حدها الأول  2أساسها 
3

11

0

0 
v

t   و منه 12
3

1

12

12
... 1

1

0210 











 


n

n

nn tttttS 

 نقاط (: 7التمرين الرابع ) 

)المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس    , , )O i j 
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𝐈 لتكن الدالة العددية    )g المعرفة على 0,  :  بـ
1

( ) 2lng x x x
x

   

0xن أنه من أجل كل عدد حقيقي يبيت -1   :  
2

2

( 1)
( )

x
g x

x


   : 

    x
x

xxg ln2
1
        و        

 
2

2

2

2

2

12121
1'

x

x

x

xx

xx
xg





   

مما سبق نجد أن   gج اتجاه تغير الدالة ااستنت   0' xg  و منه الدالةg  متزايدة على 0,. 

)إشارة   ة سادر -2 )g x بما أن   01 g    و الدالةg  متزايدة على 0, تتلخص الاشارة في الجدول الموالي 

 1 0 x 

إشارة  ـــ  0 +  xg ' 

𝐈𝐈) نعتبر الدالة العدديةf المعرفة على 0,    :بـ
21

( ) (ln ) 2f x x x
x

      وليكن  .( )C  منحناها البياني في

 المستوي السابق .

أن    اثبات    -1
2(ln )

lim 0
x

x

x
   نضع xt      و منه  


t

x
lim   و منه

       
0

ln2
lim

ln
lim

ln
lim

2

2

222











 t

t

t

t

x

x

ttx
لان   

 
0

ln
lim 









 t

t

t
 )التزايد المقارن (. 

limب   احس   ( )
x

f x


   :  
 











 xx

x

x
xxf

xx

2ln1
1limlim

2

لان  2

 
0

2ln1
lim

2

2











 xx

x

xx
. 

من xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي ال   0,  ؛
1

( ) ( )f f x
x

  لدينا :

     xfx
x

xx
x

x
x

x
xx

f 
























2ln

1
2ln

1
2

1
ln

11 22

2

 

ب احس
0

lim ( )
x

f x


   :    









 
xf

x
fxf

xxx
lim

1
limlim

00
المنحني منه  و       fC يقبل مستقيما مقارب 

 . 0xمعادلته عموديا    

من xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي ت -2 0,   ؛
( )

( )
g x

f x
x

   بالحساب    2ln
1 2

 x
x

xxf  و  منه

   
 
x

xg

x

x
x

x

x

xxx
x

xx
xf 








ln2
1

ln21
ln

1
2

1
1'

2

2

2  

 : fجدول تغيرات الدالة   

 1 0 x 

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



10 
 

 ــــ 0 +  xf ' 

  

0 

 xf 

 

 

)المنحنى  رسم -3 )C :  

 

:بين أن الدالة  -4 lnh x x x x هي دالة

)lnأصلية للدالة  )x xعلى 0,  

  x
x

xxxh ln1
1

ln'   محققة 

 باستعمال التكامل بالتجزئة  

ن أن يبيت  
2

1

(ln ) 2

e

x dx e    بوضع  1' xu   و   2ln xxv    و منه  xxu    و   x
x

xv ln
2

'    

و منه    1' xu   و            22ln22.` lnln 1
1

1
1

  eedxxdxxvxu xxxxx
e

eee

   

)ب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى احس  -5 )C 1و محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهماx  وx e 

     









ee

dxx
x

xdxxf
1

2

1

2ln
1

و منه   .    22ln
2

1

1

2

1









 exxxdxxf

ee

   

  aue
e

ee
e

dxxf

e

.
2

9
3

2
2

2

3
21

2

22

1









. 

 الموضوع الأولانتهى    

 الموضوع الثاني

 نقاط ( :   5التمرين الاول )

2المعادلة  :  ℂ( حل في مجموعة الأعداد المركبة  1 6 10 0z z    4نحسب المميز  للمعادلة حلين هما
iz 3' وiz  3"     

حيث:  zحلول المعادلة ذات المجهول  ℂج في  ااستنت    
2

2 6 2 10 0z z      مما سبق نجد أن للمعادلة تكافئ

iz  izاو   32  izأي ان     32 1    اوiz 1    و منهiz 1   اوiz 1  هما حلى المعادلة

 الأخيرة 

( المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس2 ; ,O u v النقط ،A،B ،C ،D  لاحقاتها 

             3
A

z i       3و
B

z i        1و
C

z i     1و   و
D

z i     

وزاويته  Aالذي مركزه  rن الكتابة المركبة للدوران يعيت
2


: هي    AA zzizz '   أي iziiz  و   '33

iizzمنه 42'  
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3 )E  7النقطة التي لاحقتها 3
E

z i   وF  صورتها بالدورانr   

5هي  Fتحقق أن لاحقة ال 3
F

z i       لدينا    iiiiiiiizz EF 354237423742     

 محققة 

AEFHأي   AEبالانسحاب الذي شعاعه  Fصورة  Hين لاحقة النقطة يعت zzzz     و  منه

iiiizzzz AEFH  933735. 

     Hو  A ،B ،E ،Fل النقاط يمث(ت4

متوازي  AEHFن بدقة طبيعة الرباعي يعيت

أضلاع فيه زاوية قائمة و فيه ضلعان متجاورتان  

 متقايسان فهو مربع .

ين المجموعة يعت (5   مجموعة النقطM  ذات

41حيث :  zاللاحقة  
i

z i ke




    وذلك عندما

k  يمسحℝ∗  41لدينا
i

z i ke




    يعني أن 

i

keiz 4)1(




 أي ان

  kiz 


2
4

)1(arg   و هذا يعني

  kDMI 


2
4

;0    وk  عدد صحيح

نصف مستقيم  مجموعة النقط هي  DM  1و الذي معامل توجهيه  ( أي موازي للمنصف الثاني ذي المعادلة

xy ) 

 

 

ن المجموعة يعيت E  مجموعة النقطM   ذات اللاحقة

z  : 1حيث 1z i z i     تكافئDMCM  

مجموعة النقط هي محور القطعة المستقيمة  CD . 

 نقاط ( : 4التمرين الثاني ) 
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 نقاط ( : 4التمرين الثالث ) 

 ( )
n

u  المتتالية العددية المعرفة علىN  : 0كما يلي
2u   ومن  من أجل كل عدد طبيعيn    ،

1

4
5


 

n

n

u
u

  

3ب : ا(  حس1
2

4
51 u    و

3

11

3

4
52 u     

n  :2ن بالتراجع  أنه من أجل كل عدد طبيعي ابرهال 4
n

u   

42لدينا  1  u  محققة 

2نفرض أن  4
n

u    42و لنبرهن أن 1  nu 

2 4
n

u   بالقلب نجد
4

11

2

1


nu
1نجد  4بالضرب في  

4
2 

nu
نجد  5بإضافة 

4
4

53 
nu

432أي ان   1  nu  42و منه 1  nu إذن من اجل كل عدد طبيعيn   فإن

42  nu. 

)ن أن يبيت( 2 )
n

u  نحسب الفرق    :متزايدة

  

n

nn

n

nn
n

n

nn
u

uu

u

uu
u

u
uu







14454
5

2

42الفرق موجب لان    1  nu  فإن

04  nu  01و  nu  و هو المطلوب . 

 .: بما المتتالية متزايدة و محدود من الأعلى فهي متقاربة ج أنها  متقاربة ااستنت 

:  nن أنه من أجل كل عدد طبيعي ابرهال (1
1

4
4

2

n

n

u
u




   

لدينا  n

nn

n

nn

n u
uu

u

uu
u 


  4

144
1

4
544 42و بما ان 1  nu  بالقلب نجد

2

11

4

1


nu
و منه        , nn uu   4

2

1
4 1   . 

:   nج أنه من أجل كل عدد طبيعي ااستنت (2

1

1
0 4

2

n

n
u



 
    

 
مما سبق نجد أن     nn uu   4

2

1
40 1

و منه   







  11 4

2

1

2

1
4

2

1
40 nnn uuu  أي 121 4

2

1
40   nn uu   و ها كذا

   







  22121 4

2

1

2

1
4

2

1
40 nnn uuu أي ان 231 4

2

1
40   nn uu  إلى أن ....
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نصل إلى التعميم  011 4
2

1
40 uu

nn 
   و منه 011 4

2

1
40 uu

nn 
 اي ان

 2
2

1
40

11  
nnu اي انnnu

2

1
40 1   1نجد  بتعويض''

2

1
40




nnu  . و هو المطلوب 

nب  احس   
n

u


lim          1      بما أن'  nn12

1
40




nnu   0و
2

1
lim

1


 nn
فحسب الحصر  

0limنجد  


n
n

u 

   

 

 

 

 نقاط ( : 7التمرين الرابع  )

بـ :   ℝالمعرفة على  fلتكن الدالة              2 xf x ax bx c e   . 

و   أعداد حقيقية  cو b؛ aحيث   fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس 

بحيث يقبل  cو b؛ aن الأعداد الحقيقية يعيت -1 fC عند النقطة 3;0 A  و العدد 3مماسا معامل توجيهه

حل للمعادلة  3  0f x  . 

  30 f 3و هذا يعنيc  

لدينا  و         xxx ecbxbaaxecbxaxebaxxf   22' 22   

  30' f 3يعني أنcb;   0و منهb 

  03 f  يعني ان    0333 3  eaf  1و منهa 

3نضع  -2 , 0 , 1c b a    تصبح    xexxf  32 

باحس    0lim3limlim
2

2 




 xx

x

xx e

x
exxf  لأنه  بوضع  tx 2 نجد  

0lim4
4

limlim

2

2

22




















 tttxxx e

t

e

t

e

x
 

     



x

xx
exxf 2limlim 

: المشتقة :  fالدالة اتجاه تغير  ةسادر    xexxxf  32' إشارتها من إشارة  2 322  xx 

31تنعدم عند العددين  متناقصة على المجالين  fو منه و 1; و ;3  متزايدة على المجال

 3;1 

 

 

 

 

 :و شكل جدول تغيراتها 
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  3 1  x 

 3

6

e
  

 
0 e2 

 xf 

 

معادلة لـ   ةباكت -3 T  مماس  المنحنى fC 0عند النقطة التي فاصلتهاx  33معادلة المماس هي  xy 

ن إحداثيات نقط تقاطع يعيت fC  مع حامل محور الفواصل 

  0xf032يكافئ x . 3اي انx 3اوx نقطتي التقاطع هما 0;3Bو 0;3C 

 

 

 

 

 

 

رسم  -4 T  و fC  

 فإن  ℝمن xن أنه من أجل كل عدد حقيقييبيت -5

     2 ' " 2 xf x f x f x e    

    xexxf  و 32

    xexxxf  32' 2 

      xx exxexxf   3222" أي ان 2    xexxxf  14" 2 

و منه        xx eexxxxxxfxfxf   2146423"'2 222 

   ℝعلى  fدالة أصلية للدالة  جااستنت 

      xexfxfxf  يكافئ 2'"2      xexfxfxf  هي fو منه الدالة الأصلية للدالة  2'"2

حيث  Fالدالة      xexfxfxF  أي  2'2      xxx eexxexxF   23232 22  

أي       xxx eexxexxF   23262 و منه22    xexxxF  122 

ب بوحدة المساحات ، مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني احس -6 fC  ومحور الفواصل والمستقيمين اللذين

1xمعادلتاهما    3وx   هي 

              3133

3

3

1

3

1

3

3

142344     eeexFxFdxxfdxxfA 
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     aueeeA .142344 313   

7- m  وسيط حقيقي   ناقش بيانيا وحسب قيمm  عدد وإشارة حلول المعادلة
2 3 0xx me   

المعادلة تكافئ     32  xmex

أي ان     xexm  يكافئ   32 xfm   

حلها هو إيجاد  فواصل نقاط تقاطع المنحنى   fC  المستقيم m المعادلة   ذوmy    

 المناقشة 

em  لما 2  أي ان em 2  نلاحظ ان m و fC . لا يتقاطعان و منه ليس للمعادلة حلول 

emلما  2أي انem 2 نلاحظ أن m و fC    يتقاطعان في نقطة وحيدة فاصلتها سالبة ومنه

 للمعادلة حل وحيد سالب.

emلما  23  أي ان em 23  نلاحظ أن m و fC   يتقاطعان في نقطتين فاصلاتهما سالبان

 ينومنه  للمعادلة حلين سالب

 

نلاحظ أن 3mأي ان 3mلما   m و fC   يتقاطعان في نقطتين إحداهما فاصلتها معدومة و الأخرى

 فاصلتها  سالبة ومنه  للمعادلة حلين إحداهما معدوم و الأخر سالب .

30لما   m 30 أي ان  m نلاحظ أن m و fC   يتقاطعان في نقطتين فاصلاتهما مختلفان في الاشارة

 ومنه  للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة .

0لما
6

3
 m

e
0 أي ان  

6
3

 m
e

نلاحظ أن  m و fC   يتقاطعان في ثلاثة نقاط  نقطتان فاصلاتهما

 موجبتان و نقطة فاصلتها سالبة  ومنه  للمعادلة حلين موجبان و حل سالب  .

3 لما

6

e
m  3  أي أن

6

e
m  نلاحظ أن m و fC  يتقاطعان في نقطتh ن فاصلاتهما مختلفان في الاشارة

 ومنه  للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة

3لما 

6

e
m 3 أي ان

6

e
m  نلاحظ أن m و fC   يتقاطعان في نقطة فاصلتهما سالبة  ومنه  للمعادلة حل

 وحيد  سالب .

 انتهى الموضوع الثاني  

 اختبار بكالوريا  تجريبي  شعبة الثالثة علوم تجريبية 

 الموضوع الأول

 التمارين عناصر الإجابة التنقيط

 مجزأة كاملة 

  ن 04

0.25 

 

0.75 

 

 

 

0.5 

0.5 

 

 

 

BCADمعناه ان   متوازي الأضلاع ABCDاثبات أن الرباعي (1     و لدينا

 0;3;2AD  و 0;3;2BC   و منه محققة 

اثبات  أن  المعادلة ديكارتية للمستوي  ABC  3هي𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 − 5 = لنبين أن النقط      0

 𝐶 و 𝐵و  𝐴الثلاثة تنتمي إلى هذا  المستوي  

تعين معادلة ديكارتية للمستوي (2 Q  الذي  يحوي المستقيم ABالمستوي  و يعُامد
 ABC

 

ليكن شعاع الناظيمي  للمستوي Qهو      𝑛′ ⃗⃗⃗⃗  ⃗(1;−4;  و منه   (5

معادلة  Q  0354هي  zyx 

عين  ثمثيلا  وسيطيا للمستقيم  المار من النقطة ت (3 3;0;2 H  و العمودي على المستوي

 التمرين الأول
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0.5 

 

 

 

 

 

0.25 

 

0.25 

 

 

0.25 

 

 

 

 

0.25 

 

0.5 

 Q 

IRt

tz

ty

tx
















:

35

4

2

 

و مماس للمستوي Hالذي مركزه Sكتابة معادلة ديكارتية لسطح الكرة (4 ABC  نحسب

 
     

14
123

530223
;

222





ABCHd 

0164222  zxzyx 

و المستقيم Sدراسة  الوضع النسبي بين  سطح الكرة CD    

الوسيطي للمستقيم التمثيل  CD   IRt

tz

ty

tx
















`:

1`

3`

`

و منه نعوض في المعادلة  الديكارتية  

نجد  Sللسطح         011`6`41`3``
222  ttttt   و منه

03`6`3 2  tt   2`2`01و هذا يكافئ  tt  1و منه للمعادلة حل مضاعف هو` t  إذن

سطح الكرة يتقاطع مع المستقيم في نقطة أي انه مماس للسطح في النقطة  2;2;1 K . 

  ن5

 

1 

. 

 

 

 

0.5 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

0.5 

 

0.5 

 

0.5 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

 

1 

izللمعادلة حلين هما  1و نحسب المميز   3z ول المعادلة حل (1
2

1

2

3
'    و

iz
2

1

2

3
"      

ت أن    ااثب   (2
1962 2016 0A Cz z    6نكتب العددان على الشكل الأسي


i

A ez


   و

6


i

C ez   13271962و
  i

A ez 
   

و 

2016

62016

















i

C ez  13362016و منه
 i

C ez 
011و منه       

بحيث يكون    nتعيين قيم العد الطبيعي  

n

A

C

z

z

 
 
  

 حقيقي موجب  

kn 6      وk عدد طبيعي 

كتابة  العدد المركب  (3
C A

B A

z z

z z




لدينا    على الشكل الأسي 

i

AB

AC e
zz

zz
3








 

 متقايس الأضلاع .ABCالمثلث  

        :Eلاحقة النقطة  Ezتعيين  (4

 

izE
2

3

2

3
   

ACAEفي استقامية   لدينا   Eو  C؛  Aاثبات  أن النقط  2  النقط  و منه

A  ؛C  وE .في استقامية 

بحيث يكون  zذات اللاحقة  Mتعين مجموعة النقط  (5
A

C

z z

z z




 تخيليا  صرفا      

(Cz z
( يعني أن  














kk

zz

zz

C

A :
2

arg 


و هذا يعني أن 

 التمرين الثاني
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  kMAMC 



2
.0و منه    ; MAMC  و منه مجموعة النقطM هي الدائرة

ذات القطر  AC. 

 0.25 ن 4

 

0.25 

 

 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0.25 

 

 

0.25 

 

 

 

 

0.25 

 

0.25 

0.25 

 

 

0.25 

 

 

0.25 

 

 

0.25 

 

 

1 

 a  ،b        : 3a      ،10b( تعيين العددين الحقيقيين 1

n   :2البرهان بالتراجع بين أنه من أجل كل عدد طبيعي  1nu    

لدينا
4

1
0 u   12و منه 0  u    محققة 

2نفرض أن  1nu      12و لنبرهن أن 1  nu 

12نبرهن أن   nu  02أي 1  nu   

4

25

4

10125

4

10
322 1












 

n

n

n

n

n

n
u

u

u

u

u
u  02موجبة لان  nu  02و منه 1  nu

. 

11نبرهن أن  nu  011أي nu   




























4

1
2

4

22

4

1082
1

4

10
311

n

n

n

n

n

n

n

n
u

u

u

u

u

u

u
u  عدد سالب لان  لان

2 1nu      11و منه nu  

12و منه  1  nu  إذن من أجل عدد طبيعيn   2فإن 1nu   

دراسة اتجاه تغير المتتالية  (2 nu  :
   

4

21
1






n

nn
nn

u

uu
uu  الفرق موجب لأن

2 1nu   . و منه المتتالية متزايدة 

استنتاج  أن    nu :  بما ان المتتالية متزايدة و محدودة من الاسفل فهي متقاربة . متقاربة 

المتتالية لتكن   (3 nv :من أجل كل عدد طبيعي المعرفة كما يليn :
n

n
n

u

u
v






1

2
 . 

تبيين أن المتتالية  nv  هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول   لديناnn vv
2

5
1    المتتالية و منه

 nv  هندسية أساسها
2

5
30و حدها الأول  v 

:       nبدلالة nuو  nvكتابة

n

nv 









2

5
3  

nو منه  

n

nu






















2

5
31

2
2

5
3

 . 

1limحساب   


n
n

u 

حساب المجموع :  (4
n

n

n
vvvv

S
5

.....
551

2

2

10

 .     منه 12
3

1 1  n

nS 
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  ن 7

 

 

0.5 

 

0.5 

 

. 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

0.25 

0.25 

 

0.25 

 

0.25 

 

0.5 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  𝐈 لتكن الدالة العددية    )g المعرفة على 0,  :  بـ
1

( ) 2lng x x x
x

   

0xل كل عدد حقيقي تبيين أنه من أج -1  :   

2

2

( 1)
( )

x
g x

x


   : 

مما سبق نجد أن   gاستنتاج اتجاه تغير الدالة   0' xg  و منه الدالةg  متزايدة على 0,. 

)دراسة   إشارة  -2 )g x  بما أن  01 g    و الدالةg  متزايدة على 0, تتلخص الاشارة في

 الجدول الموالي 

 1 0 x 

إشارة  ـــ  0 +  xg ' 

𝐈𝐈) نعتبر الدالة العدديةf المعرفة على 0,    :بـ
21

( ) (ln ) 2f x x x
x

        اثبات    أن   

1-

2(ln )
lim 0

x

x

x
     نضعxt      و منه  


t

x
lim   و منه

       
0

ln2
lim

ln
lim

ln
lim

2

2

222











 t

t

t

t

x

x

ttx

لان   
 

0
ln

lim 








 t

t

t
 )التزايد المقارن (. 

limحساب      ( )
x

f x


 :      


xf
x
lim. 

من xالتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي  0,  ؛
1

( ) ( )f f x
x

  ل : 

حساب 
0

lim ( )
x

f x


   :  


xf
x 0
lim      المنحني منه  و fC يقبل مستقيما مقارب 

 . 0xمعادلته عموديا    

من xتبين أنه من أجل كل عدد حقيقي  -2 0,   ؛
( )

( )
g x

f x
x

   

 

 

 : fجدول تغيرات الدالة   

 1 0 x 

 ــــ 0 +  xf ' 

  
0 

 xf 

 

 

)رسم المنحنى  -3 )C  : 

 

بين أن الدالة  -4

: lnh x x x x
هي دالة أصلية للدالة 

ln( )x xعلى

 0,  

  x
x

xxxh ln1
1

ln'   محققة 

 باستعمال التكامل بالتجزئة  

 التمرين الرابع
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 الموضوع الثاني

 

0.25 

 

 

 

0.75 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 

 

 

 

تبيين أن   
2

1

(ln ) 2

e

x dx e    بوضع  1' xu   و   2ln xxv    و منه  xxu    و

   x
x

xv ln
2

'     و منه  1' xu   و

            22ln22.` lnln 1
1

1
1

  eedxxdxxvxu xxxxx
e

eee

   

)حساب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى   -5 )C و محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهما

1x  وx e 

     









ee

dxx
x

xdxxf
1

2

1

2ln
1

و منه   .    22ln
2

1

1

2

1









 exxxdxxf

ee

   

  aue
e

ee
e

dxxf

e

.
2

9
3

2
2

2

3
21

2

22

1









. 

 انتهى الموضوع الأول   

 

 التمارين عناصر الإجابة التنقيط

 مجزأة كاملة 
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  ن 04

 

0.5 

 

0.5 

 

 

 

 

1 

 

0.5 

 

0.5 

 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 نقاط ( :   5التمرين الاول ) .

izللمعادلة حلين هما  4( حلو المعادلةل في نحسب المميز 1 3' وiz  3"   

  

استنتاج  حلول المعادلة     
2

2 6 2 10 0z z        مما سبق نجد أن منه

iz 1   اوiz 1  هما حلى المعادلة الأخيرة 

وزاويته  Aالذي مركزه  rتعيين الكتابة المركبة للدوران  (2
2


 : هي   

 AA zzizz '  أي iziiz  iizzو منه  '33 42'  

5هي  F( التحقق أن لاحقة 3 3
F

z i         لديناizF 35     محققة 

izHأي   AEبالانسحاب الذي شعاعه  Fصورة  Hتعيين لاحقة النقطة   9. 

، A(تمثيل النقاط 4
B ،E ،F  وH     

تعيين بدقة طبيعة 

الرباعي 

AEHF 
متوازي أضلاع 

فيه زاوية قائمة و 

فيه ضلعان 

متجاورتان  

فهو متقايسان 

 مربع .

تعيين المجموعة  (5

   هي  

نصف مستقيم 

 DM  1و الذي معامل توجهيه أي موازي للمنصف الثاني ذي المعادلة  (xy ) 

تعيين المجموعة  E  مجموعة النقطM   ذات اللاحقةz  : 1حيث 1z i z i     

DMCMتكافئ   مجموعة النقط

هي محور القطعة المستقيمة  CD 

. 

 التمرين الأول

4  

0.5 

 

 

 0.5 

 

𝑃(𝐴)هو  1احتمال الحصول على كرة  تحمل الرقم   -(   أ 1 =
3

7
 

   

P𝐴(B)الحادثة للحصول على كرة حمراء  B  -ب =
P(A∩B)

P(A)
   

التمرين 

 الثاني:
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0.75 
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0.5 

 

 

 

0.25 

0.25 

0.25 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

P𝐴(B) =

4
7 ×

1
2

3
7

=
2

3
 

 

𝑃(𝑐)احتمال الحصول على كرتين تحمل رقما فرديا :     -أ  2 =
1

7
   

   

 

𝑃(𝐷)احتمال الحصول على كرتين من نفس اللون  :   -ب  =
3

7
      

 

 

𝑃(𝐸):    3احتمال أن يكون مجموع الرقمين الظاهرين   -ج =
3

14
 

4 0.25+

0.25 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0.5 

 

 

3(  حساب : 1
2

4
51 u    و

3

11

3

4
52 u     

n  :2البرهان بالتراجع  أنه من أجل كل عدد طبيعي  4
n

u   

42لدينا  1  u  محققة 

2نفرض أن  4
n

u    42و لنبرهن أن 1  nu 

2 4
n

u   بالقلب نجد
4

11

2

1


nu
1نجد  4بالضرب في  

4
2 

nu

4نجد  5بإضافة 
4

53 
nu

432أي ان   1  nu  42و منه 1  nu إذن

التمرين 

 الثالث
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0.5 

 

 

 

 

 

 

 

1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0.5 

42فإن   nمن اجل كل عدد طبيعي   nu. 

)( تبيين أن 2 )
n

u   متزايدة :  نحسب الفرق
  

n

nn
nn

u

uu
uu




14
1   

 .الفرق موجب

 .اربة استنتاج أنها  متقاربة : بما المتتالية متزايدة و محدود من الأعلى فهي متق 

:  nالبرهان أنه من أجل كل عدد طبيعي  -1
1

4
4

2

n

n

u
u




   

لدينا  n

n

n u
u

u   4
1

4 42و بما ان 1  nu  بالقلب نجد

2

11

4

1


nu
و منه        , nn uu   4

2

1
4 1   . 

:   nاستنتاج أنه من أجل كل عدد طبيعي  -2

1

1
0 4

2

n

n
u



 
    

 
مما سبق نجد أن    

 nn uu   4
2

1
40 و منه1

   







  11 4

2

1

2

1
4

2

1
40 nnn uuu  أي

 121 4
2

1
40   nn uu   و ها كذا

   







  22121 4

2

1

2

1
4

2

1
40 nnn uuu أي ان

 231 4
2

1
40   nn uu  إلى أن نصل إلى التعميم ....

 011 4
2

1
40 uu

nn 
   و منه 011 4

2

1
40 uu

nn 
 اي

ان  2
2

1
40

11  
nnu اي انnnu

2

1
40 1   نجد  بتعويض

1''
2

1
40




nnu  . و هو المطلوب 

nحساب     
n

u


lim                1بما أن'  nn12

1
40




nnu   و

0
2

1
lim

1


 nn
0limفحسب الحصر نجد   


n

n
u 

 

(7 

نقاط ( 

1 

 
 3aو   1aو   c         :0bو b؛ aتعيين الأعداد الحقيقية  -1

2- .....    xexxf  32 

التمرين 

 الرابع  
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1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0.5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

حساب  0lim 


xf
x

و   


xf
x
lim 

: المشتقة :  fالدالة دراسة اتجاه تغير     xexxxf  32' إشارتها 2

من إشارة   322  xx  31تنعدم عند العددين متناقصة  fو منه و

على المجالين  1; و ;3  متزايدة على المجال 3;1 

 تغيراتها :و شكل جدول 
  3 1  x 

 3

6

e
  

 
0 e2 

 xf 

 

بة  معادلة لـ اكت -3 T  مماس  المنحنى fC 0عند النقطة التي فاصلتهاx  معادلة

33المماس هي   xy 

تعيين إحداثيات نقط تقاطع  fC  مع حامل محور الفواصل 

  0xf032يكافئ x  3.اي انx 3اوx نقطتي التقاطع

هما  0;3Bو 0;3C 

 

رسم  -4 T  و fC  

تبيين أنه من أجل كل  -5

 ℝمن xعدد حقيقي

 فإن 

     2 ' " 2 xf x f x f x e    

    xexxf  و 32    xexxxf  32' 2 

      xx exxexxf   3222" أي ان 2

    xexxxf  14" 2 

و منه
        xx eexxxxxxfxfxf   2146423"'2 222 

   ℝعلى  fدالة أصلية للدالة  استنتاج 

      xexfxfxf  يكافئ 2'"2      xexfxfxf  و  2'"2

حيث  Fهي الدالةfمنه الدالة الأصلية للدالة       xexfxfxF  2'2 

أي       xxx eexxexxF   23232 أي   22

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



24 
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1 

 

 

 

 

 

 

0.25 

 

 

 

 

0.75 

 

 

 

 

 

 

 

      xxx eexxexxF   23262 و منه22

    xexxxF  122 

المساحات ، مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني حساب بوحدة  -6 fC  ومحور

1xالفواصل والمستقيمين اللذين معادلتاهما    3وx   هي 

              3133

3

3

1

3

1

3

3

142344     eeexFxFdxxfdxxfA

 

     aueeeA .142344 313   

7- m  حقيقي   ناقش بيانيا وحسب قيم وسيطm  عدد وإشارة حلول المعادلة
2 3 0xx me   

المعادلة تكافئ     32  xmex

أي ان     xexm  يكافئ   32

 xfm   

حلها هو إيجاد  فواصل نقاط تقاطع المنحنى   fC  المستقيم m المعادلة   ذو 

my   

 المناقشة 

emلما   2   أي انem 2  نلاحظ ان m و fC  لا يتقاطعان و منه

 ليس للمعادلة حلول .

emلما  2أي انem 2 نلاحظ أن m و fC   يتقاطعان في نقطة

 وحيدة فاصلتها سالبة ومنه  للمعادلة حل وحيد سالب.

emلما  23   أي انem 23  نلاحظ أن m و fC   يتقاطعان

 ينفي نقطتين فاصلاتهما سالبان ومنه  للمعادلة حلين سالب

 

نلاحظ أن 3mأي ان 3mلما   m و fC   يتقاطعان في نقطتين إحداهما

لأخر اوم و فاصلتها معدومة و الأخرى فاصلتها  سالبة ومنه  للمعادلة حلين إحداهما معد

 سالب .

30لما   m  30أي ان  m نلاحظ أن m و fC   يتقاطعان في نقطتين

 ا مختلفان في الاشارة ومنه  للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة .فاصلاتهم

0لما
6

3
 m

e
0أي ان   

6
3

 m
e

نلاحظ أن  m و fC   يتقاطعان في ثلاثة

جبان و ين مونقاط  نقطتان فاصلاتهما موجبتان و نقطة فاصلتها سالبة  ومنه  للمعادلة حل

 حل سالب  .

3لما 

6

e
m    3أي أن

6

e
m  نلاحظ أن m و fC  يتقاطعان في نقطتh ن

 مختلفان في الاشارة ومنه  للمعادلة حلين مختلفان في الاشارةفاصلاتهما 

3لما 

6

e
m  3أي ان

6

e
m  نلاحظ أن m و fC   يتقاطعان في نقطة فاصلتهما

 سالبة  ومنه  للمعادلة حل وحيد  سالب .
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24 من  ~ 1 ~ صفحة   

  الجمهوريـة الجزائريـة الديمقراطيـة الشعبيـة

  �نوية الحاج ميلود عبدالحميد            مديريـة التربيـة لولايــة الشلف  وزارة التربيــة الوطنيـــة     

     2018دورة: جوان                                                       البكالور� التجريبي  إمتحان

  عاتسا 03المدة:                   ختبار في مادة: الر�ضياتإ     بــة: علـوم تجريبيـة      عالش    

  وعین التالیین :ختار أحد الموضُ ح أن یَ على كل مترشِّ 
  ول وع الأَ وضُ المَ 

  نقاط ) 04التمرین الأول: ( 

نعتبر المتتالیة العددیة  nu  0بما یلي : المعرفة 2u    ومن أجل كل عدد طبیعيn  ، 1

1 1 3

4 2 4

n

n nu u

 
   

 
 

n  ،3نضع من أجل كل عدد طبیعي 

4

n

n nv u
 

   
 

.  

 .1vو   1uأحسب  )1

نّ المتتالیة بینّ أ )2 nv   1ھندسیة أساسھا

4
 .nبدلالة  nv، ثمّ عبرّ عن الحد العام  

n ،1إستنتج أنھّ من أجل كل عدد طبیعي  )3 3

4 4

n n

nu
   

    
   

limثمّ أحسب    n
n

u


. 

n :0طبیعي من أجل كل عدد نضع  )4 1n nS u u u     

16بینّ أنّ :  1 1 3
3

3 3 4 4

n n

nS
   

     
   

limثمّ أحسب   n
n

S


. 

  

    نقاط )   05التمرین الثاني: ( 
المتعامد والمتجانس المباشر  المستوي المركب منسوب إلى المعلم , ,O u v

 
.  

3التي لواحقھا على الترتیب :   Cو   A  ،Bنعتبر النقط  3Az i   ،3 3Bz i   3و 3Cz i  .  

 .Bzعلى الشكل الأسي ثمّ إستنتج الشكل الأسي للعدد   Azأكتب العدد   )1

2( n عدد طبیعي ،nL   : ھو العدد المركب المعرف بما یلي
2 3 2 3

A B
n

n n
z z

L  
   
   
   

 nبدلالة nLب أحس،  

 یكتب على الشكل الجبري . 2018Lقیمة ثمّ إستنتج 

Cتحقق أنّ :  )3 Az i z   ثمّ إستنتج طبیعة المثلثOAC. 

لتكن )4  ة النقط مجموعM  ذات اللاحقة من المستويz : حیث 

   arg 3 3 arg 3 3 2
2

i z i z k


           

تنتمي إلى   Oتحقق أنّ النقطة ، kمع    ثمّ عین طبیعتھا.  

Dذات اللاحقة   Dلنقطة نعتبر ا )5 Cz z  بینّ أنّ المستقیمین ، AD  و BC  . متعامدان 

3ذات اللاحقة  Eلتكن النقطة  )6 3Ez    ،S  التشابھ المستوي المباشر الذي مركزهE  ویحول النقطةA  

 نفس تنتمي إلى  Cو  A  ،E، O، ثمّ إستنتج أنّ النقط  S. عین نسبة وزاویة التشابھ Cإلى النقطة 
دائرة ال C .یطلب تعیین عناصرھا 
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24 من  ~ 2 ~ صفحة   

  نقاط )   04(  :تمرین الثالثال
ھة لانفرق بینھا یحتوي صندوق على خمس كرات بیضاء ، ثلاث كرات حمراء وكرتین سوداوین متشاب

  باللمس .
  نعتبر الحدثین التالیین : نسحب عشوائیا وفي آن واحد أربع كرات من الصندوق .

A واحدة فقط "               : " الحصول على كرة حمراء      B " الحصول على كرة بیضاء على الأقل " :  

A  بین أنّ : إحتمال الحدث )1 
1

2
P A   ثمّ أحسب  P B  إحتمال الحدثB. 

 الذي یرفق بكل مخرج عدد الكرات الحمراء المسحوبة . Xنعتبر المتغیر العشوائي  )2
 .X عین قیم المتغیر العشوائي  )أ 

بینّ أنّ :     )ب  
1

0
6

P X     و 
3

2
10

P X  . 

  ثمّ أحسب أملھ الریاضیاتي .  Xعرف قانون الإحتمال للمتغیر العشوائي   )ج 

  نقاط)  07التمرین الرابع : ( 
I.  نعتبر الدالة العددیةg   المعرفة على المجموعة  : بما یلي    22 2 xg x x e   . 

 .gادرس تغیرات الدالة )1

بینّ أنّ المعادلة  )2  0g x   تقبل حلا وحیدا  ، 1.14حیث 1.15 . 

إشارة إستنتج  )3 g x عندما یتغیرx  في  . 

II.  نعتبر الدالة العددیةf   المعرفة على المجموعة  : بما یلي    22 1 1 x
f x x x e 

   . 

نسمي fC متجانس تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد وال , ,O i j
 

 

أحسب  )1 lim
x

f x


و   lim
x

f x


. 

x  ،بینّ أن : من أجل كل عدد حقیقي  )2   'f x g x  ثمّ شكل جدول تغیرات الدالةf. 

أ) بینّ أنّ :  )3 
2

2 1
2

f  


  


ثمّ إستنتج حصرا لـ   f . 

ب) بینّ أنّ المستقیم    2ذي المعادلة 1y x    مقارب مائل للمنحني fC  بجوار  ثمّ أدرس الوضع

ي للمنحنيالنسب fC بالنسبة إلى .  

بینّ أن ّالمنحنيج)    fC یقبل مماسا T یوازي المستقیم  دیكارتیة لھ.  یطلب كتابة معادلة   

د) أحسب 0f  و 2f   ثمّ أنشئ  ، T  و fC.  

التالیة :  xعدد وإشارة حلول المعادلة ذات المجھول الحقیقي  mناقش بیانیا وحسب قیم الوسیط الحقیقي  )4
    2: 2 1 1 0xE m x e     

III.  لتكنH الدالة العددیة المعرفة على : بما یلي      2xH x ax b e    عددان حقیقیان . bوaحیث   

المعرفة بـ :  hدالة أصلیة للدالة Hبحیث تكون الدالة  bوaعددین الحقیقیین عین ال  )أ     21 xh x x e   على

. 

1عددا حقیقیا حیث ،   لیكن    )ب     و A    مساحة الحیز المستوي المحدد بالمنحني fC والمستقیم

    : 1والمستقیمین الذین معادلتیھماx    وx  . 

أحسب المساحة    A   بدلالة  ثمّ أحسب lim A





.                 

  إنتھى الموضوع الأول       
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24 من  ~ 3 ~ صفحة   

  الموضوع الثاني
  نقطة) 04.5( التمرین الاول :

المتتالیة العددیة لتكن  nu  0بما یلي : المعرفة 1u    ومن أجل كل عدد طبیعيn   ،1

4

2
n

n

n

u
u

u
 


  

n  ،1برھن بالتراجع أنھّ من أجل كل عدد طبیعي  )1 2nu .  

أدرس رتابة المتتالیة  )2 nu  ھل المتتالیة . nu  متقاربة ؟ 

n  :2كل عدد طبیعي نضع من أجل  )3
1n

n

v
u

  

بینّ أنّ المتتالیة  )أ  nv   ھندسیة یطلب تعیین أساسھا وحدھا الأول ثمّ عبر عنnv بدلالةn. 

limثمّ أحسب  nبدلالة  nuإستنتج عبارة   )ب  n
n

u


. 

:  nنضع من أجل كل عدد طبیعي   )ج 
0 2

1 1 1
n

n

S
u u u

      أحسب ،nS  بدلالةn . 

1أ) بینّ أنّ :  )4

2
2 2

3
n nu u     من أجل كل عدد طبیعيn . 

n  : 2أنھّ  من أجل كل عدد طبیعي  برھن   )ب 
2

3

n

nu
 

   
 

limثم ّإستنتج  n
n

u


. 

  ) اطنق 04لتمرین الثاني :( ا
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  , , ,O i j k

  
، نعتبر النقط    1;3;1A  ، 0;5;0B ، 3;4;0E  

، المستوي  Q2المعادلة  ذو 2 0x y z      و سطح الكرة S  التي مركزھا النقطةA  وتمس المستوي

 Q.  

سطح الكرة قطر بینّ أنّ نصف )1 S  ادلة لـو أكتب مع 6ھو S ّجد إحداثیات نقطتي تقاطع  ثم S  وحامل

 محور التراتیب.
أكتب تمثیلا وسیطیا للمستقیم  )2   الذي یشمل النقطةA  ویعامد Q اثیات النقطة ثمّ إستنتج إحدH  نقطة

تماس  Qو S. 

أكتب معادلة دیكارتیة للمستوي )3 'Q  الموازي للمستوي Q ویمس S.  

4(  ، عدد حقیقي ; ;M x y z  نقطة من الفضاء و P   : المستوي المعرف بـBM EH 
 
. 

أكتب معادلة دیكارتیة للمستوي   )أ  P. 

ھي منتصف القطعة Aتحقق أنّ   )ب  EH ثمّ عین قیمة  التي من أجلھا یكون P مستویا محوریا للقطعة

 EH . 

  ) نقطة 04.5التمرین الثالث : ( 
z : ول المركب المعادلة ذات المجھ حل في مجموعة الأعداد المركبة  )1  2

4 4 8 0z z z   . 

المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  )2 , ,O u v
 

التي  Eو  A ،B ،C  ،Dنعتبر النقط  

2لواحقھا على الترتیب :  2
A
z i   ،4

B
z   ،

C A
z z  ،

D A
z z   6و 2

E
z i  . 

Cأكتب العدد المركب    )أ  A

B A

z z

z z




بالتشابھ Bھي صورة النقطة  Cعلى الشكل الأسي ، ثمّ إستنتج أن النقطة  

 .S، یطلب تعیین نسبة وزاویة التشابھ  Aالذي مركزه النقطة   Sالمستوي المباشر 
ھي مرجح الجملة المثقلة  Dتحقق أنّ النقطة   )ب       ;1 , ; 2 , ;2A B C. 

  )ج    ھي مجموعة النقطM   من المستوي ذات اللاحقةz  : حیث 1 4 8i z   
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24 من  ~ 4 ~ صفحة   

تنتمي إلى  Aتحقق أنّ النقطة    ثمّ عینّ طبیعة المجموعة ، . وعناصرھا الممیزّة  

تحقق أنّ   )د  S D Eثمّ بینّ أنّ الدائرة ، ' التي مركزھا E  ونصف قطرھاAE ھي صورة      

 .Sبالتشابھ 

 نقاط)  07التمرین الرابع : ( 
I.  نعتبر الدالة العددیةg   المعرفة على المجال 0;  : بما یلي  lng x x x  . 

 .gادرس تغیرات الدالة )1

بینّ أنّ المعادلة  )2  0g x   تقبل حلا وحیدا  في المجال 0;  ّ0.56: ثمّ تحقق أن 0.57 . 

إشارة ستنتج إ )3 g x حسب قیم العدد الحقیقيx  من المجال 0; . 

II.  نعتبر الدالة العددیةf   المعرفة على المجال 0;  : بما یلي 
 1 1 lnx x

f x
x

  
. 

نسمي  fCفي المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس   تمثیلھا البیاني , ,O i j
 

 

أحسب  )1 
0

lim
x

f x


و   lim
x

f x


. 

من المجال  xبینّ أن : من أجل كل عدد حقیقي  )2 0;  ، 
 
2

'
g x

f x
x


   ثمّ شكل جدول تغیرات

 .fالدالة

أ) بینّ أنّ :  )3 
1

1f  


    ثمّ إستنتج حصرا لـ f . 

ب)    ھو المنحني الممثل للدالةln   في المعلم السابق . أحسب  lim ln
x

f x x


 فسّر النتیجة بیانیا ،

ثمّ أدرس الوضع النسبي للمنحني  fC بالنسبة إلى .  

أكتب معادلة المماسج)  T  للمنحني fC 1في النقطة ذات الفاصلة.  

د) أحسب 2f  و f e   ثمّ أنشئ T ،   و fC.  

4( A  ھي مساحة الحیزّ المستوي المحدد بالمنحنیین   و fC  : والمستقیمین اللذین معادلتھماx    و

x e. 

ثمّ تحقق أنّ :  بدلالة و Aالمساحة  ²cmبـ  أحسب  1 3

2

  
A  ثمّ عیّن حصراً للمساحةA.  

  

  

  

  إنتھى الموضوع الثاني 
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24 من  ~ 5 ~ صفحة   

  الموضوع الاول  2018التجريبيالبكالوريا  تصحيح

النقطة    التصحيح
  مجزأة

  نقاط 04  التمرین الاول :

0لدینا :   2u    ومن أجل كل عدد طبیعيn ، 1

1 1 3

4 2 4

n

n nu u

 
   

 
3و   

4

n

n nv u
 

   
 

    

 :1vو   1uحساب  )1
0

1 0

1 1 3 1 1
2 1 1

4 2 4 4 2
u u

 
       

 
و       

1

1 1

3 3 1
1

4 4 4
v u

 
     

 
  

2 0.25  

أنّ المتتالیة  تبیان )2 nv   ھندسیة أساسھا
1

4
 : 

 nv  1ھندسیة    یعنيn nv v q     

لدینا :  
1

1 1

3 1 1 3 3 3 1 3 2 3 3 3

4 4 2 4 4 4 4 4 4 4 4 4

n n n n n n

n n n nv u u v


 

            
                                 

 

1أي 

1 1 3 1 3 1

4 4 4 4 4 4

n n

n n nv v v

   
      

   
 

1ومنھ : 

1

4
n nv v    

ومنھ   nv ھندسیة أساسھا  متتالیة
1

4
وحدھا الأول  

0

0

3
2 1 1

4
nv u

 
     

 
  

  

  
  
  
  
  

0.75  
  
  
  
  

  
  

2 0.25  

  :nبدلالة  nvعام ر عن الحد البیعالت - 

0لدینا : 

1 1
1

4 4

n n

n
nv v q

   
       

   
إذن :          

1

4

n

nv
 

  
 

  
0.5  

n ،1ج أنھّ من أجل كل عدد طبیعي اإستنت )3 3

4 4

n n

nu
   

    
   

 : 

3لدینا : 

4

n

n nv u
 

   
 

3ومنھ         

4

n

n nu v
 

   
 

 

1 وبالتالي :  3

4 4

n n

nu
   

    
   

   

0.5  

limحساب  n
n

u


:  

1 3
lim lim 0

4 4

n n

n
n n

u
 

    
           

لأنّ              

1
lim 0

4

3
lim 0

4

n

n

n

n





  
  

  


 
   

  
0.25  

n :0طبیعي من أجل كل عدد لدینا  1n nS u u u     

16تبیان أنّ :  1 1 3
3

3 3 4 4

n n

nS
   

     
   
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24 من  ~ 6 ~ صفحة   

0لدینا :  1n nS u u u              1و 3

4 4

n n

nu
   

    
   

  

3نضع : 

4

n

na
 

  
 

nنھ م  و      n nu v a   

حیث  na   0متتالیة ھندسیة حدھا الاول 1a   وأساسھا
3

4
  

0إذن :  1 0 0 1 1n n n nS u u u v a v a v a            

أي    

1 1

0 1 0 1 0 0

1 3
1 1

4 4
1 3

1 1
4 4

n n

n n nS v v v a a a v a

 
   

    
              

 

  

ومنھ 

1 1
1 3

1 1
4 4

1 1
3 1

4 4

n n

nS

 
   

    
          أي

1 1
4 1 3 4 1 1 3

1 4 1 4 3
3 4 4 3 3 4 4

n n n n

nS
           

                              
 

16وبالتالي :  1 1 3
3

3 3 4 4

n n

nS
   

     
   

  

  
  
  
  

0.25  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  
  
  
  
  
  
0.5  

  
limحساب  n

n
S


 :  

16لدینا :  1 1 3 16
lim lim 3

3 3 4 4 3

n n

n
n n

S
 

    
            

   

أي   
16

lim
3

n
n

S


            ّلأن

1
lim 0

4

3
lim 0

4

n

n

n

n





  
  

  


 
   

  

0.25  

 نقاط  05  التمرین الثاني : 
3لدینا :  3Az i   ،3 3Bz i   3و 3Cz i  .    

 :Bzسي للعدد الشكل الأ اجعلى الشكل الأسي ثمّ إستنت  Azالعدد   كتابة )1

3لدینا :  3Az i   

حساب الطویلة :  
2

2
3 3 3 3 9 3 2 3Az i       

: نضع  Azتعیین عمدة للعدد  argA Az   

إذن : 

3 3
cos

22 3

3 1
sin

22 3

A

A






 



  

ومنھ    2
6

A k k


    

62ھو :  Azالشكل الأسي للعدد  3A

i
ez



 

Bz :                        62ستنتاج الشكل الأسي للعدد إ 3
i

AB z ez




  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

0.5 
 
 
 
 
 
 

0.25  
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24 من  ~ 7 ~ صفحة   

العدد المركبلدینا :  )2
2 3 2 3

A B
n

n n
z z

L  
   
   
   

  

  : nبدلالة  nL  حساب

6لدینا :  6
6 62 3 2 3

2 3 2 3 2 3 2 3

A B
n

i n i n

n n

n n i i
e ez z

L e e
 

 

  



   

   
      

       
       

   

 

6 ومنھ :  6 cos sin cos sin
6 6 6 6

n

in in

L
n n n n

e e i i
     


   

         
   

 

6أي  6 cos sin cos sin
6 6 6 6

n

n n
i i

L
n n n n

e e i i
     

      

2cosوبالتالي : 
6

nL
n

  

  : 2018Lستنتاج قیمة إ

2018

2018 2 1
2cos 2cos 336 2cos 2 1

6 6 3 2
L

  


   
         

   
 

2018إذن  1L   

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

0.5     
  
  
  
  
  
  
  
  

0.25  

Cالتحقق أنّ  )3 Az i z   ثمّ إستنتاج طبیعة المثلثOAC: 

لدینا :  3 3 3 3 3 3A Ci z i i i i z         

Cأي   Az i z  

0.25  

  : OACإستنتاج طبیعة المثلث 

Cلدینا :  Az i z    ومنھC

A

z
i

z
       أيC O

A O

z z
i

z z





       

1Cإذن لدینا :      O

A O

z z
i

z z


 


و     arg arg

2
C O

A O

z z
i

z z

 
  

 
 

OCوبالتالي :  OA   و ;
2

OA OC



 

 

   قائم ومتساوي الساقین OACومنھ المثلث 

0.5  

4(    مجموعة النقطM  من المستوي ذات اللاحقةz : حیث 

   arg 3 3 arg 3 3 2
2

i z i z k


          معk 

تنتمي إلى   Oتحقق أنّ النقطة ال   ّین طبیعتھا یعتثم:  

O   تنتمي إلى     یعني       arg 3 3 arg 3 3 2
2

O Oi z i z k


               

لدینا :        arg 3 3 arg 3 3 arg 3 3 arg 3 3O Oi z i z i i           

أي            arg 3 3 arg 3 3 arg arg arg argO O A C A Ai z i z z z z i z           

ومنھ :          arg 3 3 arg 3 3 arg arg arg
2

O O A Ai z i z z z i


           

ومنھ  O   

  

 
 
 
 
 
0.25 
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24 من  ~ 8 ~ صفحة   

عیین طبیعة ت :  

   arg 3 3 arg 3 3 2
2

i z i z k


             یعني

   arg arg 2
2

A Cz z z z k


            ومنھarg 2
2

A

C

z z
k

z z




 
   

 
  

أي  , 2
2

MC MA k


  
 

  kمع  

وبالتالي مجموعة النقط   ھا القطعة ردائرة التي أحد أقطاھي نصف ال AC   والتي

  Cو   Aماعدا النقطتین  Oتشمل النقطة 

 
 
 
0.5 
 
 
 
 
  

نّ المستقیمین أ تبیان )5 AD  و BC   متعامدان: 

لدینا : 
 
 2

1A AD A C A A A

C B A A A A A A

z izz z z z i z z
i

z z ii z z i z i z i z iz

    
     

   
 

ومنھ :  arg arg
2

D A

C B

z z
i

z z

 
  

 
یعني          ,

2
BC AD




 
 

 انالمستقیموبالتالي:   AD  و BC  متعامدان  

0.5 

 :Sن نسبة وزاویة التشابھ یعیت )6
z'من الشكل :  Sلدینا :  العبارة المركبة للتشابھ  az b      

ولدینا : 
 

 

S A C

S E E





Cومنھ        A

E E

z a z b

z a z b

 


 
 وبالتالي    

 
 

3 13 3 3 3 3 3 1

13 3 3 3 3 3 3 1
C E

A E

iz z i i i
a

z z ii i i

       
    

     
 

ومنھ : 
 
 

3 1 1 3
2 3

1 23 1

i i
a i i

ii

  
    


3aإذن :       i  

S  :3نسبة التشابھ  3k a i         وزاویة التشابھS  : arg
2

a


   

  
  
  
  
  
  
  

  
  

  
  

0.5  
  
  
  

2 0.25  

 
دائرة نفس التنتمي إلى  Cو   A  ،E،Oج أنّ النقط اإستنت C:  

لدینا :  ,
2

OA OC


 
 

و   ,
2

EA EC



 

  ومنھ : 

AEC  وAOC  . مثلثان قائمان  
  تنتمي إلى  Cو  A  ،E، Oوبالتالي النقط 

دائرة نفس ال C  التي مركزھا  منتصف  

القطعة  AC   ونصف قطرھا 

2 2
C A A Az z iz z

r O z
 

     

 1 2 3 2
6

2 2

Az i
r

 
     

  
  
  

  
  
0.5 
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24 من  ~ 9 ~ صفحة   

 نقاط 04  التمرین الثالث 
  صندوق على خمس كرات بیضاء ، ثلاث كرات حمراء وكرتین سوداوین لدینا :

  .نسحب عشوائیا وفي آن واحد أربع كرات من الصندوق

تبیان أنّ :   )1 
1

2
P A   

 
1 3
3 7

4
10

3 35 105 1

210 210 2

C C
P A

C

 
     

حساب  P B:   

 
1 3 2 2 3 1 4
5 5 5 5 5 5 5

4
10

5 10 10 10 10 5 5

210

C C C C C C C
P B

C

           
  

أي  
205

210
P B    

2 0.5  

  :Xأ) تعیین قیم المتغیر العشوائي  )2
ھي  Xقیم  0;1;2;3 0.75  

ن أنّ :  تبیا  )ب  
1

0
6

P X     و 
3

2
10

P X  : 

لدینا :  
0 4
3 7

4
10

1 35 1
0

210 6

C C
P X

C

 
     و 

2 2
3 7

4
10

3 21 3
2

210 10

C C
P X

C

 
    

  

2 0.5  

 معرف بالجدول : Xقانون الإحتمال للمتغیر العشوائي   )ج 
3  2  1  0  ix 
1

30
  

3

10
  

1

2
  

1

6
   iP X x  

لدینا :  
3 1
3 7

4
10

1 7 1
3

210 30

C C
P X

C

 
     و 

1 3
3 7

4
10

3 35 1
1

210 2

C C
P X

C

 
     

 
0.75 
 
 
  

  :Xئيالعشوا للمتغیر الریاضیاتيحساب الأمل 

 
1 1 3 1

0 1 2 3 1.2
6 2 10 30

E X          0.5 

 نقاط 07  التمرین الرابع : 
I.  لدینا    22 2 xg x x e         المعرفة على    
 :gدراسة تغیرات الدالة )1

  حساب النھایات : -

    2lim lim 2 2 x

x x
g x x e 

 
      ّلأن

 

 

2

2

lim 2

lim

lim 2

x

x

x

x

x

x

e

x e



 



 



   



 


  

 

    2

2

2
lim lim 2 2 lim 2 2x

xx x x

x
g x x e

e
 

  

 
      

 
لأنّ       

2

2
lim 0

xx

x

e 


  

  

2 0.25  

  حساب المشتقة :
        2 2 2 2' 2 1 2 3x x x xg x e x e x e x e                        أي    2' 3 xg x x e    0.25  
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24 من  ~ 10 ~ صفحة   

  دراسة إشارة المشتقة :
 ' 0g x        یعني  23 0xx e           3ومنھ 0x    2     لأن 0xe    

3xأي    
3   إشارة المشتقة من إشارة    جدول إشارة المشتقة : x  ّ2لأن 0xe    

                               3                        x  
              -          0        +  3 x  

-                        0        +   'g x  

  : gجدول تغیرات الدالة 
                                               3                                   x  

                   -                     0                   +   'g x  

                                           12 e   
  
  
 2                                            

 g x  

  

  
  
  
  
  

0.25  
  
  
  
  
  
  
  

0.25  

أنّ المعادلة تبیان  )2  0g x   تقبل حلا وحیدا  ، 1.14حیث 1.15 : 

مستمرة ورتیبة تماما على المجال  gالدالة  1.14;1.15 

 ولدینا : 
   

   

1.14 21.14 2 1.14 2 0.03

1.15 21.15 2 1.15 2 0.01

g e

g e

     


     

أي      1.14 1.15 0g g  

المعادلة حسب مبرھنة القیم المتوسطة   0g x   تقبل حلا وحیدا ، 1.14.حیث 1.15   

0.25  

إشارة ج اإستنت )3 g x عندما یتغیرx  في : 
                                                   

x  
                  +    0            -    g x  

  0g x    إذا كان ;x   

  0g x    إذا كانx  .  

  0g x   إذا كان ;x   .  

  
0.25  
  
  
  

II.  ة الدالة العددیلدیناf   المعرفة على المجموعة  : بما یلي

    22 1 1 x
f x x x e 

     
  

 حساب  )1 lim
x

f x


و   lim
x

f x


: 

لدینا :     2 21 1
lim lim 2 1 1 lim 2 1

2 2
x x

x x x

x
f x x x e x e

x x
   

  

    
             

   
 

و     2

2

1 2
lim lim 2 1 1 lim 2 1

2
x

xx x x

x x
f x x x e x

x e
 

  

  
              

 

  

لأنّ  
 

2

2

1 0

1 2
lim 1 lim 0

2
x

xx x

x x
x e

x e
 

 

 

 
   


  

2 0.25  

x  ،: من أجل كل عدد حقیقي  أنّ تبیان  )2   'f x g x  : 

 لدینا :

         2 2 2 2
' 2 1 2 2 2 2x x x x

f x e x e x e x e g x       
              

0.25  
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24 من  ~ 11 ~ صفحة   

  :fجدول تغیرات الدالة 
                                                                                   x  

                     +               0        -    ' xf  
                                                                                

  
  

                                                f   

 

 xf 

 

    

0.5  

أنّ : تبیان أ)  )3 
2

2 1
2

f  


  


ج حصرا لـ اثمّ إستنت  f : 

لدینا :     22 1 1f e 
    

     

لدینا :   0g           و منھ  22 2 0e                2أي 2

2
e 


   


  

إذن :    
2 2 2 2

2 1 1 2 1 2 1 2
2 2 2

f 


   
  


  

          
   

  

إذن  
2

2 1
2

f  


  


  

0.5  

حصر  f  :  

1.14لدینا :  1.15    ومنھ

1.14 2 2 1.15 2

0.86 2 0.85

2 2 2

0.85 2 0.86

2
2.35 2.32

2









    

    

 
  

   


و        
2 1.14 1 2 1 2 1.15 1

3.28 2 1 3.30





      

  
 

2وبالتالي 
3.28 2.35 2 1 3.30 2.32

2



     


أي               0.93 0.98f    

0.25  

أنّ المستقیم  تبیانب)    2ذي المعادلة 1y x   مقارب مائل للمنحني fC بجوار:  

لدینا :         22 1lim lim 2 1 1 2 1x

x x
f x x x x e x 

 
             

ومنھ       2

2
2 1

1 2
lim lim 1 lim 0

2
x

xx x x
f x x

x x
x e

x e
 

  
 

                
 

أي المستقیم    2ذي المعادلة 1y x   مقارب مائل للمنحني fC بجوار  

دراسة الوضعیة النسبیة للمنحني  fC  بالنسبة إلى  :  

ندرس إشارة الفرق     21 xf x y x e 
    

                                                              1                                                   x  
                                      +   0                  -  1x   

                   -                       0                 +   f x y  

 fC تحت                                        fC فوق                  

                                     fC یقطع                    
الوضع 
 النسبي 

  

  
  
  

  
  
  
  

0.5  

أن ّالمنحني تبیان ج)  fC یقبل مماسا T یوازي المستقیم  :   

 T یوازي المستقیم      معامل توجیھ   یعني T  أي      2یساوي ' 2f x   

إذن :      22 2 2xx e                ومنھ  22 0xx e    

0.5  
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24 من  ~ 12 ~ صفحة   

2xوبالتالي   
كتابة معادلة المماس T:  

        ' 2 2 2 2 2 2 2 2y f x f x x             أي  : 2 2T y x   

حساب د)  0f  و 2f اءثمّ أنش   ، T  و fC:  

   

   

2 0 2

2 2

0 2 0 1 0 1 1 6.39

2 2 2 1 2 1 2

f e e

f e





       

     


 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

0.75  

)  مناقشة حلول المعادلة : 4    2: 2 1 1 0xE m x e      

 E          تكافئ  21 1 2xx e m        

  تكافئ               22 1 1 2 2xx x e x m      

        ومنھ  2 2f x x m  

حلول المعادلة ھي فواصل النقط المشتركة بین  fC  2والمستقیم ذي المعادلة 2y x m  

الموازي لكل من  و T.  

إذا كان  - 2 ; 2m       أي 1;m  . فإنّ المعادلة لیس لھا حل  

2إذا كان  -  2m      1أيm  موجب.وحید  فإنّ المعادلة لھا حل  

إذا كان  - 2 2; 1m       أي
1

;1
2

m
 

   
  . تقبل حلین موجبینفإنّ المعادلة  

22ذا كان إ - 1; 1m e          أي
21 1

;
2 2 2

e
m

 
  

 
 . موجب فإنّ المعادلة لھا حل 

22إذا كان  1m e       أي
21

2 2

e
m   معدوم . فإنّ المعادلة لھا حل  

22إذا كان  - 1 ;m e          أي
21

;
2 2

e
m

 
   

 
  . وحید سالب فإنّ المعادلة لھا حل 

  
  
  
  
  

0.75 
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24 من  ~ 13 ~ صفحة   

III.  : لدینا    2xH x ax b e    

المعرفة بـ :  hدالة أصلیة للدالة Hبحیث تكون الدالة  bوaین العددین الحقیقیین یعت  )أ 
    21 xh x x e   على: 

لدینا :       2 2 2' x x xH x a e ax b e a ax b e             

    2' xH x a b ax e     

H دالة أصلیة للدالةh     یعني           'H x h x      

أي      2 21x xa b ax e x e        

بالمطابقة نجد :
1

1

a

a b

 


  
ومنھ         

1

0

a

b

 



 أي              2xH x xe    

0.25 

حساب     )ب  A  : 

في المجال  1;   المنحني fC یقع تحت المستقیم    

ومنھ         2

1
1 1

2 1 1 xA x f x dx x e dx H x
 


           

إذن :       21A H H e e         

0.25 

حساب  lim A





 :  

   2 2lim lim lim
x x

A e e e e e
e






  

  

 
        

 
  

0.25 

  
  

    إنتهى تصحيح الموضوع الأول
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24 من  ~ 14 ~ صفحة   

  تصحیح الموضوع الثاني 
  العلامة مجزأة  التصحیح 

  نقطة 04.5  التمرین الاول 

0لدینا :  1u    ومن أجل كل عدد طبیعيn   ،1

4

2
n

n

n

u
u

u
 


    

n  ،1ن بالتراجع أنھّ من أجل كل عدد طبیعي ابرھال )1 2nu :  

نسمي  P n. ھذه الخاصیة  

0nمن أجل  - 1  : لدینا  

0 1u   1و 1 2    01ومنھ 2u            أي P n  0صحیحة من أجلn .  

نفرض صحة   - 2 P n  ونبرھن على صحة 1P n .  

1لدینا :   2nu      . فرضا  

3ومنھ :  2 4nu           

إذن : 
1 1 1

4 2 3nu
 


ومنھ               

8 8 8

3 2 4nu
    


 

وبالتالي : 
8 8 8

4 4 4
3 2 4nu

    


1لأنّ :            

4 8
4

2 2
n

n

n n

u
u

u u
   

 
 

إذن : 
8 8 8

4 4 4
3 2 4nu

    


  

1أي 

4
2

3
nu            11وبالتالي 2nu    ومنھ 1P n  . صحیحة  

حسب مبدأ الإستدلال بالتراجع فإنّ  - 3 P n صحیحة من أجل كل عدد طبیعيn.   

0.5  

المتتالیة دراسة رتابة  )2 nu: 

:   الفرق  ندرس إشارة
2

1

4 4 2

2 2
n n n n

n n n

n n

u u u u
u u u

u u


 
   

 
  

أي 
 2

1

22

2 2
n nn n

n n

n n

u uu u
u u

u u



  

 
  

  جدول إشارة الفرق :
2                                               1  

nu   

+  nu  

+  2 nu  

+  2nu  

+  1n nu u  

1وبالتالي :  0n nu u         ومنھ المتتالیة nu . متزایدة تماما  

  
  
  
  
  
  

0.25 2  
  
  
  
  
  
  
  
  

دراسة تقارب المتتالیة  nu:  

 nu . متزایدة تماما ومحدودة من الأعلى فھي متقاربة  

  
  

0.25  
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24 من  ~ 15 ~ صفحة   

n  :2كل عدد طبیعي من أجل  )3
1n

n

v
u

  

أ) تبیان أنّ المتتالیة  nv : ھندسیة  

 nv 1           ندسیة          یعنيمتتالیة ھn nv v q   

لدینا:  
1

1

2 2 4 2 4 2 4 22 2 2
1 1 1

4 4 4 4 4

2

n n n n n
n

nn n n n n

n

u u u u u
v

uu u u u u

u





    
         



 

1ومنھ : 

1 2 1
1

2 2
n n

n

v v
u



 
   

 
      

أي   nv  1ھندسیة أساسھا

2
q   0وحدھا الأول

0

2 2
1 1 1

1
v

u
       

0.5  

  : nبدلالة  nvالتعبیر عن 

0

1

2

n

n
nv v q

 
    

 
  

0.25  

  :nبدلالة  nuب) إستنتاج عبارة 

2لدینا : 
1n

n

v
u

        2ومنھ
1 n

n

v
u

   

2أي 

1
n

n

u
v




2وبالتالي :             

1
1

2

n n
u 

 
  
 

  
0.5  

limحساب  n
n

u


:  

2
lim lim 2

1
1

2

n nn x
u

 
 

 
  
 

1لأنّ      
lim 0

2

n

n

 
 

 
  0.25  

  : nبدلالة  nSحساب ج) 

لدینا : 
0 2

1 1 1
n

n

S
u u u

            : ولدینا 
1 1

1
2

n

n

v
u

   

ومنھ :          0 1 0 1

1 1 1 1 1
1 1 1 1

2 2 2 2 2
n n nS v v v n v v v              

أي    

1

1

0

1
1

1 1 1 1 12
1 1 1 2 1

12 2 2 2 21
2

n

n

nS n v n





  
                             

 

 

 
1

1 1 1 1 1 1
1 1 1

2 2 2 2 2 2

n n

nS n n
    

                
1   أي     3 1 1

2 2 2 2

n

nS n
 

    
 

  

0.5  

1أنّ :  ) أ)تبیان4

2
2 2

3
n nu u     من أجل كل عدد طبیعيn : 

لدینا :   
1

2 24 4 2 4 2 4
2 2

2 2 2 2
nn n n n

n

n n n n

uu u u u
u

u u u u


  
     

   
 

ومنھ  
1

2 2 2 2 2
2 2 2 2

2 2 2 2
n n

n n n

n n n n

u u
u u u

u u u u


 
         

   
 

3لأنّ  2 4nu    
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24 من  ~ 16 ~ صفحة   

1نا : ولدی 2nu             3ومنھ 2 4nu      

إذن 
1 1 1

4 2 3nu
 


        

1وبالتالي : 

2
2 2

3
n nu u      

  
  

0.5  

n  :2أنّھ  من أجل كل عدد طبیعي   ) البرھانب
2

3

n

nu
 

   
 

 :  

1لدینا : 

2
2 2

3
n nu u     من أجل كل عدد طبیعيn.  

ومنھ : 

1 0

2 1

1

2
2 2

3

2
2 2

3

2
2 2

3
n n

u u

u u

u u 

  

  

  



  

1أي  2 0 1 1

2 2 2
2 2 2 2 2 2

3 3 3
n nu u u u u u                

2بالإختزال نجد : 
2

3

n

nu
 

   
 

 nمن أجل كل عدد طبیعي  

0.5  

limإستنتاج  n
n

u


:  

2لدینا : 
2

3

n

nu
 

   
 

2  ومنھ   2
2

3 3

n n

nu
   

      
   

  

2ولدینا :  2
lim lim 0

3 3

n n

n n 

    
      
     

ومنھ   lim 2 0n
n

u


   . حسب مبرھنة الحصر  

limإذن :  2n
n

u


  

0.25  

  نقاط 04  التمرین الثاني
 لدینا : 1;3;1A  ، 0;5;0B ، 3;4;0E   المستوي و Q 2ذو المعادلة 2 0x y z        

الكرةبینّ أنّ نصف قطر سطح ) 1 S  6ھو:  

 S  مركزھا النقطةA  وتمس المستوي Q     یعني

  
 

2 2 2

2 1 3 1 22 2 6
;

6 62 1 1

A A Ax y z
R d A Q

      
   

 
6Rومنھ          

0.5  

كتابة معادلة لـ  S:  

ھي من الشكل :      
2 2 2 2

A A Ax x y y z z R       أي     
2 2 2

1 3 1 6x y z       
0.5  

د إحداثیات نقطتي تقاطع اجإی S وحامل محور التراتیب:  

ھي حل الجملة : 

     
2 2 2

1 3 1 6

0

0

x y z

x

y t

z

      

 



 

ومنھ        

 
2

3 4

0

0

t

x

y t

z

  

 



 

  

 
2

3 4t        3یكافئ 2t      3   أو 2t    

1tیكافئ                            5 أوt   

  

2 0.25  en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



24 من  ~ 17 ~ صفحة   

راتیب یقطع حامل محور الت S  في النقطتین 0;1;0F   و ' 0;5;0F  

تمثیلا وسیطیا للمستقیم  كتابة) 2   الذي یشمل النقطةA  ویعامد Q:  

الشعاع الناظمي للمستوي Q  ھو  توجیھ للمستقیم  وھو  
2

1

1

u

 
 
 

 
 


   

 ; ;M x y z  نقطة من    یعنيAM u
 
    ومنھAM u

 
  حیث  

أي 
1 2

3

1

x

y

z







 


  
  

ومنھ جملة تمثیل وسیطي للمستقیم         ھي 
2 1

3 ;

1

x

y

z



 



 


   
  

  

0.5  

ة تماس نقط Hج إحداثیات النقطة اإستنت Qو S: 

H  ھي النقطة المشتركة بین   و Q.  

جملة للھي حل  Hإحداثیات 

2 1

3

1

2 2 0

x

y

z

x y z







 
   


 
    

  

إذن    2 2 1 3 1 2 0                6أي 6 0        1ومنھ   

:  Hإذن إحداثیات
 2 1 1 1

1 3 2

1 2

x

y

z 

  


   
   

أي            1;2;2H  

0.5  

ويمعادلة دیكارتیة للمست ) كتابة3 'Q  الموازي للمستوي Q المماس لـو S:  

 'Q یوازي  Q   یعني     للمستوي 'Q : 2 معادلة من الشكل 0x y z d    

مركز سطح الكرة Aبالنسبة إلى Hنظیرة النقطة  H'نعوض بإحداثیات النقطة  dلحساب 
 S.  

:    ھي H'إذن إحداثیات النقطة 
 '

'

'

2 2 1 1 3

2 2 3 2 4

2 2 1 2 0

H A H

H A H

H A H

x x x

y y y

z z z

       


     
      

 

أي  ' 3;4;0H    أي 3;4;0E   

بالتعویض في معادلة  'Q  : نجد 2 3 4 0 0d           10أيd   

ومنھ  معادلة  'Q  2ھي 10 0x y z     

0.5  

) لدینا : 4 P   : المستوي المعرف بـBM EH 
 
.  

دیكارتیة للمستوي أ) كتابة معادلة  P:        

5لدینا : 

x

BM y

z

 
 

 
 
 


و  

1 3 4

2 4 2

2 0 2

EH

   
   

     
      


  

BM EH 
 
     یكافئ 4 2 5 2x y z                

4ومنھ   2 2 10 0x y z        معادلة للمستوي P  

  
  

0.5  en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



24 من  ~ 18 ~ صفحة   

ھي منتصف القطعة A) التحقق أنّ ب EH:  
3 1

1
2 2

4 2
3

2 2

0 2
1

2 2

E H
A

E H
A

E H
A

x x
x

y y
y

z z
z

  
   

 
  

 
  

ھي منتصف القطعة Aومنھ      EH  
0.25  

التي من أجلھا یكون  تعیین قیمة  P مستویا محوریا للقطعة EH:  

 P مستویا محوریا للقطعة EH      یعني A P 

ومنھ :    4 1 2 3 2 1 10 0         2أي   
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24 من  ~ 19 ~ صفحة   

  نقطة 04.5  التمرین الثالث

z :المعادلة ذات المجھول المركب  حل في ال )1  2
4 4 8 0z z z    

 
: 

  2
4 4 8 0z z z   

   
4تكافئ    0z    أو

 
2

4 8 0z z    

4 0z         4یعنيz    
2حل المعادلة 

4 8 0z z   :  
حساب الممیز :    

2 2
4 4 8 16 32 16 4i           

  المعادلة تقبل حلین متمایزین ھما : 

1

2

4 4
2 2

2

2 2

i
z i

z i


  

 

  

مجموعة حلول المعادلة :  4; 2 2 ; 2 2S i i    

4 0.25  

2 لدینا )2 2
A
z i   ،4

B
z   ،

C A
z z  ،

D A
z z   6و 2

E
z i   

Cالعدد المركب  كتابة   ) أ A

B A

z z

z z




 :على الشكل الأسي 

لدینا : 
2 2 2 2 4 2 2 8 8

1
4 2 2 2 2 2 2 8

C A

B A

z z i i i i i
i

z z i i i

     
     

    
  

1Cأي  A

B A

z z
i

z z


 


  

42 ومنھ
i

C A

B A

z z
e

z z





  

0.5  

ذي مركزه ال  Sبالتشابھ المستوي المباشر Bھي صورة النقطة  Cج أن النقطة اإستنت
  :S، یطلب تعیین نسبة وزاویة التشابھ  Aالنقطة 

42لدینا : 
i

C A

B A

z z
e

z z





2ومنھ       

AC

AB
   و ,

4
AB AC




 
  

الذي مركزه النقطة   Sبالتشابھ المستوي المباشر Bة النقطة ھي صور Cوبالتالي  النقطة 

A  2ونسبتھk    وزاویتھ
4


   

0.75  

ھي مرجح الجملة المثقلة  Dأنّ النقطة التحقق   ) ب      ;1 , ; 2 , ;2A B C: 

1لدینا :  2 2 1 0         مرجح الجملة المثقلة ومنھ      ;1 , ; 2 , ;2A B C
موجود 

لاحقتھ ھي 
2 2 2 2 8 4 4

2 2
1 2 2 1

A B C
D

z z z i i
i z

     
    

 
  

لة ھي مرجح الجملة المثق Dومنھ       ;1 , ; 2 , ;2A B C  

0.5  

 ج)    ھي مجموعة النقطM   من المستوي ذات اللاحقةz  : حیث 1 4 8i z  
  

تنتمي إلى  Aتحقق أنّ النقطة ال :  

 A      یعني 1 4 8Ai z    

لدینا :     1 4 1 2 2 4 4 4 8 8Ai z i i             ومنھ A   
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24 من  ~ 20 ~ صفحة   

طبیعة المجموعة  تعیین  صرھا الممیزّةوعنا:  

:  لدینا 1 4 8i z  
  

یكافئ 
   

4
1 8

1
i z

i

 
   

 
  

أي 
4 1

1 8
1 1

i
i z

i i


    

 
2ومنھ      2 2 8z i     

إذن   
8

2 2
2

z i         4وبالتالي 2Dz z   

4أي  2DM  ھ ومن  النقطة ھي دائرة مركزھا D 4قطرھا  ونصف 2R   

  

0.5  

تحقق أنّ د) ال S D E:  

:  لدینا
 

  
 8 4 4 32 16 2 2 2 8

2 2 2 2 4 4 4 4 4 4 16 16
E A

D A

i iz z i i

z z i i i i i

        
   

           
  

41ومنھ  2
i

E A

D A

z z
i e

z z


  


  

بالتالي : و S D E  

0.5  

أنّ الدائرةتبیان  ' التي مركزھا E  ونصف قطرھاAE ھي صورة   بالتشابھS:  

  النقطة ھي الدائرة التي مركزھا D 4 ونصف قطرھا 2AD R   

صورتھا ھي الدائرة  '  التي مركزھا E S D   ونصف  قطرھا' 2R AD AE    

2لأنّ 
AE

AD
  
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24 من  ~ 21 ~ صفحة   

  نقاط 07  التمرین الرابع

I. : لدینا   lng x x x      و 0;
g

D      

 : g دراسة تغیرات الدالة )1
 حساب النھایات : -

   
0 0

lim lim ln
x x

g x x x
  

      

   
ln

lim lim ln lim 1
x x x

x
g x x x x

x  

 
        

   

2 0.25  

 حساب المشتقة : -

 
1 1 1

' 1
x x

g x
x x x

   
      

 
  

 دراسة إشارة المشتقة : -

من أجل  0;x        : لدینا
1

0
x

x

 
  
 

  

ومنھ  ' 0g x   وبالتالي الدالةg  متناقصة تماما على المجال 0;  

2 0.25  

 : gالدالة جدول تغیرات  -
                                             0     x  

 -     'g x  
  

  
  

  

  

 g x  

  

0.25  

تبیان أنّ المعادلة  )2  0g x   تقبل حلا وحیدا مجال في ال 0; : 

مستمرة ورتیبة تماما على المجال  gالدالة  0; وصورة المجال 0;   بالدالةg 

ھو المجال  ;   ل موجود في المجا 0و ;   المتوسطةحسب مبرھنة القیم 

فإنّ المعادلة   0g x   تقبل حلا وحیدا  في المجال 0;.  

0.56 التحقق أنّ  0.57   :  

لدینا : 
 

 

0.56 0.56 ln 0.56 0.02

0.57 0.57 ln 0.57 0.01

g

g

   

    
أي              0.56 0.57 0g g  

لمعادلة ا  0g x   تقبل حلا وحیدا   0.56حیث 0.57   

0.75  

إستنتاج إشارة  )3 g x : 
                                             0     x  

           -          0    +     g x    

0.25  

II.  : لدینا  
 1 1 lnx x

f x
x

  
         معرفة على 0;fD     

حساب  )1 
0

lim
x

f x



و   lim

x
f x


: 

 
 

0 0

1 1 ln
lim lim

x x

x x
f x

x 
 

  
    ّلأن 

0
lim 1 1 ln

x
x x


        

  

0.25  
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24 من  ~ 22 ~ صفحة   

 
 1 1 ln 1 1

lim lim lim ln
x x x

x x x
f x x

x x x  

      
        

  
 

لأنّ  

1
lim 0

1
lim ln

x

x

x

x
x

x





 

 
   

 

  

  
  
  
  

0.25 

تبیان أنّ  )2 
 

2
'

g x
f x

x
   : 

  :لدینا 
 

 
    

 

2

2

1
ln 1 1 1 ln

'

ln 1 1 ln ln
'

x x x x x
x

f x
x

x x x x x x
f x

x

 
         

    


  

ومنھ    2

ln
'

x x
f x

x


      أي 

 
2

'
g x

f x
x

  

0.25  

  : fجدول تغیرات الدالة 

                                                0     x  
             +         0      -     'f x  
                                                     

  
                        f                  

  
 f x  

  

0.5 

) أ)  تبیان أنّ 3 
1

1f  


   :  

لدینا :   
   1 1 ln 1 ln1

f
   


  

   
    

ولدینا :   0g               ومنھln 0                 أيln    

وبالتالي :   
  

  
11 1 1

1 1 1f
 

  
   

 
           

أي  
1

1f  


    

حصر  f :  

0.56لدینا :   0.57     ومنھ
1 1 1

0.57 0.56
      أي

1
1.75 1.78


   

ومنھ 
1

1.78 1.75


        0.57و 0.56      

إذن 
1

1 0.57 1.78 1 1 0.56 1.75


               ومنھ

1
1 0.57 1.78 1 1 0.56 1.75


              وبالتالي 1.35 1.31f      

  
  
  
  
  

0.25  
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24 من  ~ 23 ~ صفحة   

ب) حساب  lim ln
x

f x x


   :  

لدینا : 

 
 1 1 ln 1 ln ln ln

lim ln lim ln lim
x x x

x x x x x x x
f x x x

x x  

       
       

 
 

أي  
1 ln 1 ln

lim ln lim lim 0
x x x

x x
f x x

x x x  

   
         

 
 

  التفسیر الھندسي :
المنحني    منحني مقارب للمنحني fC  بجوار.  

دراسة الوضع النسبي للمنحني fC   بالنسبة إلى :  

 ندرس إشارة الفرق  
1 ln

ln
x

f x x
x

 
  

                                                                                                                0   x  
                           -                      0              +      lnf x x  

 fC  تحت                                             fCفوق    

  
                                          fC  یقطع                                                        

الوضع 
  النسبي 

  

  
  
  
  

0.25  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

0.5  
 

ج) كتابة معادلة المماس  T  1عند النقطة ذات الفاصلة :  

      : ' 1 1 1T y f x f                       : 1 1 1 2T y x x       

إذن   : 2T y x  
0.5 

حساب د)  2f   ، f e  : والرسم  

 2 0.15f               ،  0.26f e  
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24 من  ~ 24 ~ صفحة   

  :A) حساب المساحة5
 

 
1 ln ln ln 1 ln ln

ln ln
e e e

x x x x x x x x
x f x dx x dx dx

x x  

        
            

  A = 

أي  
21 ln 1

ln ln
2

ee
x

dx x x
x x 

   
        

A = 

ومنھ : 

     
2 2 21 ln 1 1 3 1

ln ln ln ln ln ln
2 2 2 2

e
x

dx e e us
x x

   
       

                    
A = 

 وبالتالي   21
3 2ln ln ²

2
cm  A =  

0.5 

التحقق أنّ : 
  1 3

2

  
A =  

 لدینا :
 

2
3 2ln ln

2

  
A lnو        =    

ومنھ  
      

2 23 2 1 33 2

2 2 2

          
 A =  

 وبالتالي
  1 3

2

  
A =  

0.25 

   :Aتعیین حصرا لـ 
0.56لدینا:  0.57       1.56 ومنھ 1 1.57               

0.57و  0.56         2.43ومنھ 3 2.44    

إذن 
  1 31.56 2.43 1.57 2.44

2 2 2

   
  

1.90 وبالتالي  1.92 A  

0.25 

 
 
 

  

   الموضوع الثاني تصحيح إنتهى
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x
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الشعبǻة الدǻمقراطǻة الجزائرȂة الجمهورȂة
الوطنǻة الترǻȁة وزارة غرداǻة لولاǻة الترǻȁة مدیرȂة
2018 ȏما : دورة غرداǻة لولاǻة 1 رقم المقاطعة
تجرȂبǻة علوم : الشعǺة التجرȂبي الȜǺالورȂا امتحـان

د 30 و سا 03: المدة الرȂاضǻات : مادة في اختǺار
: التالیین الموضوعین أحد یختار أن الطالب على

: الأوّل الموضوع

(ȉنقا 04) الأول: التمرȂن
سوداء. Ȟرات وأرȃع بǽضاوȄین ȞرȄتین على صندوق ȑحتوǽ

المسحوǼة. الكرة بإرجاع الصندوق هذا من Ȟرات أرȃع التوالي على نسحب (I
التجرȃة. لهذه الكلǽة الإمȞانǽات عدد أحسب (1

على: الحصول احتمال التالیتین الحالتین من حالة Ȟل في أحسب (2
الترتیب. بهذا بǽضاء وȞرة سوداء Ȟرات ثلاث ا)

بǽضاء. وȞرة سوداء Ȟرات ثلاث ب)
المسحوǼة. الكرة بإرجاع الصندوق هذا من Ȟرة n التوالي على نسحب معدوم. غیر طبǽعي عدد n (II

. n السحب في Ȍفق واحدة بǽضاء Ȟرة على الحصول إحتمال إلى Pn Ǽالرمز نرمز
. P3 و P2 ، P1 أحسب (1

.Pn =
1

3
(
2

3
)n−1 أن بین ا) (2

Sn = P1 + P2 + ...+ Pn حیث: Sn المجموع n بدلالة أكتب ب)
lim

n→+∞
Sn أحسب ج)

(ȉنقا 04) الثاني: التمرȂن
و B(1; 2;−1) ، A(−2; 0; 1) Ȍالنق نعتبر .

(
O;

−→
i ;

−→
j ;

−→
k
)

المتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب الفضاء
. C(−2; 2; 2)

. AC و AB الطولین ثم −→AB.
−→
AC السلمي الجداء أحسب ا) (1

. B̂AC للزاوǽة الوحدة إلى مدورا Ǽالدرجات قǽسا عین ب)
استقامǽة. على لǽست C و B ، A Ȍالنق أن استنتج ج)

(ABC) ȑللمستو دȞǽارتǽة معادلة 2x− y + 2z + 2 = 0 أن: أثبت د)
الترتیب. على x− 2y + 6z = 0 و x+ y − 3z + 3 = 0 المعادلتین ȑذ المستوȄین (P2) و (P1) لتكن (2
x = −2

y = −1 + 3t ; (t ∈ R)

z = t

: وسǽطي تمثیل له (∆) مستقǽم في متقاطعین (P2) و (P1) المستوȄین أن بین •
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تقاطعهما. نقطة إحداثǽات حدد ثم متقاطعان (ABC) ȑالمستو و (∆) المستقǽم ان بین (3
.r = 3 القطر ونصف Ω(1;−3; 1) المرȞز ذات الكرة سطح (S) لȞǽن (4

. (S) لـ دȞǽارتǽة معادلة Ȍأع ا)
. (ABC) ȑالمستو مع (S) تقاطع حدد ب)

(ȉنقا 05) الثالث: التمرȂن
حقǽقǽان. عددان b و a (I

(a+ b)(a2 − ab+ b2) الجداء انشر (1
z3 + 8 = 0 المعادلة: C المرǼȞة الأعداد مجموعة في حل (2

D و B ، A Ȍالنق
(
O;

−→
OI;

−→
OJ

)
المتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المرȞب ȑالمستو في نعتبر (II

zD = 1 +
√
3i ، zB = 1−

√
3i ، zA = −2 لواحقها: التي

.D و B ، A ȋالنقا علم (1
α =

zD − zA
zB − zA

حیث: α المرȞب العدد الأسي الشȞل على أكتب ا) (2
. ABD المثلث نوع استنتج ب)

.ABD Ǽالمثلث المحǽطة (C) للدائرة معادلة أكتب ج)
{(A,−1), (B, 1), (D, 1)} الجملة مرجح C لتكن (3

. ABCD الرȃاعي طبǽعة التبرȄر مع حدد ثم C النقطة لاحقة zC عین ا)
(DC) للمستقǽم النسبي الوضع استنتج ثم (−−→DC,

−−→
DO) الموجهة للزاوǽة Ǽالردǽان قǽسا أحسب ب)

. (C) الدائرة و
k ∈ Z, arg(z + 2) =

π

6
+ 2kπ حیث: z لواحقها التي M Ȍالنق مجموعة (I) لتكن (4

. (I) حدد ثم (I) المجموعة إلى تنتمي B النقطة أن Șتحق •
. B النقطة إلى A النقطة وǽحول D النقطة مرȞزه ȑالذ الدوران R (5

.R للدوران المرǼȞة العǼارة أكتب ا)
.R Ǽالدوران ABD المثلث صورة استنتج ثم R(B) = C أن: Șتحق ب)

(ȉنقا 07) الراǺع: التمرȂن
h(x) = ax+ b− ln|x| Ȟمایلي: R− {0} على المعرفة العددǽة الدالة h و حقǽقǽان عددان b و a (I

Ȟالتالي: h الدالة تغیرات جدول
x

h′(x)

h(x)

−∞ 0 1
2

+∞

+ − 0 +

ln2ln2
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.a بدلالة h′(x) أحسب (1
.b = −1 و a = 2 أن بین (2

α ∈]− 1

4
,−1

8
[ حیث α وحیدا حلا تقبل h(x) = 0 المعادلة أن بین ا) (3

.h(x) إشارة جدول شȞل h الدالة تغیرات لجدول Ǽقراءة ب)

f(x) =

x2 − 1

2
xln(x)2 , x ̸= 0

0 , x = 0
: یلي Ȟما R على المعرفة العددǽة الدالة f لتكن (II

.
(
O;

−→
i ;

−→
j
)
المتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب ȑالمستو في f للدالة البǽاني التمثیل (Cf )

0 القǽمة عند f الدالة استمرارȄة أدرس (1
هندسǽا. النتیجة فسر ثم 0 عند f الدالة اشتقاق قابلǽة أدرس (2

. lim
x→+∞

f(x) و lim
x→−∞

f(x) احسب (3
.f(x) الدالة تغیر اتجاه استنتج ثم f ′(x) = h(x) : x معدوم غیر حقǽقي عدد Ȟل أجل من أنه بین ا) (4

. f الدالة تغیرات جدول شȞل ب)
. تعیینها ǽطلب إنعطاف نقطة ǽقبل (Cf ) المنحنى أن بین (5
. f(α) للعدد حصر استنج ثم f(α) = α− α2 أن Șتحق (6

.(Cf ) المنحنى [−3

2
,
5

2
] المجال في ارسم (7

]0,+∞[ المجال على x 7→ xlnx للدالة الأصلǽة الدالة أوجد Ǽالتجزئة المȞاملة Ǽاستعمال ا) (8
.1 عند تنعدم التي و

معادلتهما اللذین المستقǽمین بین والمحصور (Cf ) المنحنى تحت ȑالمستو الحیز مساحة S احسب ب)
. x = 2 و x = 1
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: الثّاني الموضوع
(ȉنقا 04) الأول: التمرȂن

f(x) =
3x− 1

2x
Ȟمایلي: ]0,+∞[ على المعرفة f الدالة )نعتبر

O;
−→
i ;

−→
j
)
المتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب ȑالمستو في البǽاني تمثیلها (Cf )

y = x المعادلة ذو (∆) المستقǽم ولȞǽن . (1) الشȞل في موضح هو ȞU0ما = 2

Un+1 = f(Un)
Ȟمایلي: N على معرفة متتالǽة (Un) (1

الإنشاء. ȋخطو مبرزا الفواصل محور على U3 و U2 ، U1 ، U0 الحدود مثل ا)
. (Un) المتتالǽة وتقارب تغیر اتجاه خمن ب)

. متناقصة (Un) أن بین ثم Un > 1 فان n طبǽعي عدد Ȟل اجل من انه Ǽالتراجع برهن ج)
. متقارȃة (Un) المتتالǽة ان استنتج د)

.Un+1 − 1 ≤ 1

2
(Un − 1) فان: n طبǽعي عدد Ȟل اجل من انه اثبت ا) (2

.(Un) المتتالǽة نهاǽة استنتج ثم Un − 1 ≤ (
1

2
)n فان n طبǽعي عدد Ȟل اجل من انه بین ب)

Vn =
Un − 1

2Un − 1
Ȟمایلي: N على معرفة متتالǽة (Vn) لتكن (3

الأول. وحدها اساسها تعیین ǽطلب هندسǽة (Vn) المتتالǽة أّن بین ا)
. Sn =

V0 − 1

U0

+
V1 − 1

U1

+
V2 − 1

U2

+ ...+
Vn − 1

Un

حیث: n بدلالة Sn المجموع احسب ب)

(ȉنقا 04) الثاني: التمرȂن
Ǽحیث: متماثلة ȞرȄات 10 منها Ȟل ȑحوǽ C ، B ، A Șصنادی ثلاث

خضراء. ȞرȄات 8 و حمراوتین ȞرȄتین ȑحوǽ :A الصندوق

. خضراء ȞرȄات 7 و حمراء ȞرȄات 3 ȑحوǽ :B الصندوق
خضراء. ȞرȄات 6 و حمراء ȞرȄات 4 ȑحوǽ :C الصندوق

عشوائǽا. واحدة ȞرȄة منه ونسحب Șالصنادی أحد عشوائǽا نأخذ
الوضعǽة. لهذه الاحتمالات شجرة شȞل (1

حمراء. المسحوǼة الكرȄة تكون أن مااحتمال (2
الأول. الصندوق من و حمراء المسحوǼة الكرȄة تكون أن مااحتمال (3

الأول. الصندوق من سحبت قد تكون أن حمراء.فماهواحتمال المسحوǼة الكرȄة Ȟانت إذا (4
(ȉنقا 05) الثالث: التمرȂن

z2 + αz + 4 = 0...(I) التالǽة: المعادلة C المرǼȞة الأعداد مجموعة في نعتبر
الآخر. الحل استنتج ثم (I) للمعادلة حلا (

√
3 + i) العدد Ȟǽون حتى α الحقǽقي العدد عین (1

.
(
O;

−→
OI;

−→
OJ

)
متجانس متعامد Ǽمعلم المزود المرȞب ȑالمستو في (2

. zD = −zA و zC = i ، zB = zA ، zA =
√
3+ i المرǼȞة: الأعداد صور D و C ، B ، A Ȍالنق نعتبر
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الأسي. الشȞل على zD و zC ، zB ، zA من: Ȟل أكتب ا)
:Șتحق التي z اللاحقة ذات ȑالمستو من M Ȍالنق مجموعة (Ω) المجموعة لتكن ب)

R تمسح θ ، z = 2eiθ

.(Ω) للمجموعة تنتمي D و B ، A Ȍالنق أن أثبت •
أنشئها. ثم (Ω) المجموعة عین •

وزاوȄته. نسبته محددا C إلى B وǽحول A مرȞزه ȑالذ S المǼاشر للتشاǼه المرǼȞة العǼارة عین ا) (3
. مساحته احسب ثم ABC المثلث طبǽعة حدد ب)

3

4

√
3(ua) هي S ǼالتشاǼه ABC المثلث صورة ACC ′ المثلث مساحة أن بین ج)

:Șتحق التي z اللاحقة ذات ȑالمستو من M Ȍالنق مجموعة (E) لتكن (4
arg(z2 + 3) = arg(z + i

√
3) + 2kπ...(II)

. arg(z − i
√
3) = 2kπ تكافئ: (II) أن بین ا)
. (E) المجموعة طبǽعة إستنتج ب)

(ȉنقا 07) الراǺع: التمرȂن
.
(
O;

−→
i ;

−→
j
)
متجانس متعامد معلم إلى المنسوب ȑالمستو

g(x) = ex + 2− x بـ: R على المعرفة g الدالة نعتبر (I
تغیراتها. جدول شȞل ثم g الدالة تغیرات ادرس (1

. R على g الدالة اشارة استنتج (2
.Șالساب المعلم في البǽاني تمثیلها (Cf ) و f(x) = x+ (x− 1)e−x بـ: R على المعرفة f الدالة نعتبر (II

. lim
x→+∞

f(x) و lim
x→−∞

f(x) أحسب (1
.f ′(x) = e−xg(x) :x حقǽقي عدد Ȟل أجل من أنه بین ا) (2

تغیراتها. جدول شȞل ثم f الدالة تغیر اتجاه استنتج ب)
(+∞) بجوار (Cf ) للمنحنى مائل مقارب y = x المعادلة ذو (∆) المستقǽم أن أثبت (3

لهما. النسبي الوضع ادرس ثم
إحداثǽاتها. تعیین ǽطلب إنعطاف نقطة ǽقبل (Cf ) المنحنى أن بین (4

. (∆) المستقǽم ȑیواز ȑالذ (Cf ) للمنحنى (T ) المماس معادلة أكتب (5
.0 < α <

1

2
حیث α وحیدا حلا تقبل f(x) = 0 المعادلة أن بین ا) (6

. (Cf ) و (T ) ، (∆) أرسم ب)
.[1,+∞[ المجال على x 7→ (x− 1)e−x للدالة أصلǽة دالة x 7→ −xe−x الدالة أن بین ا) (7
والمستقǽمین (∆) والمستقǽم (Cf ) المنحنى بین المحصور ȑالمستو مساحة Sα احسب ب)

. x = α و x = 1 معادلتهما اللذین
. lim

α→+∞
Sα احسب ج)

.x− 1

ex
= m المعادلة حلول وإشارة عدد m Ȍǽالوس قǽم حسب ناقش (8

6 من 5 صفحة

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



2 0 4 6 2 6 0 8 1 2 0 1 8

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

(10)الشكل   

 

 

 

 

 

 

 

 الشكل1                                                                         

 

 

 

                                                                                    

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y

6 من 6 صفحة

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



 

  4 من  1 صفحة

   

  الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية

          مديرية التربية الوطنية لولاية سكيكدة                                            وزارة التربية الوطنية                                        

  بودبزة عبد السلام : ةثانويــ                   البكالوريا التجريبـــــــــــــــــــــــية للتعليم الثانوي                         امتحـــــــــــــــان 

  2018    مــــــاي   :دورة                                                                   علــــــــــوم تجريبيــــــــــــــــــــــــــــة: الشعبة

         و نصفسا  03:  المــــــدة                                                         الرياضيـــــــــات : مــــــــــــــــــــــــادة اختبـــار في 
                            

  :الموضوعين التاليين أحدأن يختار  المترشحعلى 

  الموضوع الأول
  ) اطنق 04(: التمرين الأول

)الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ); , ,O i j k
� �� ��

 
 .  

) نعتبر النقط )3;0;6A ،( )0 ; 0 ;6B 0)و ; 12 ;0)C P)،  (P)و ليكن   −    مستويان معرفان بمعادلتيهما الديكارتية ′(

2 على الترتيب     6 0y z+ − =   ،2 12 0y z− + =  .  
)عين تمثيل وسيطي للمستقيم ) أ )1 )AB  . 

BA.احسب الجداء السلمي  ) ب BC
���� ����

 .      ABCو استنتج طبيعة المثلث   

P)و  (P)اثبت أن  )2 )تعامدان و متقاطعان وفق المستقيم م ′( )AB  احسب المسافة بين النقطة ،O  و المستقيم( )AB  . 

Cأن  تحقق )3 P)تنتمي إلى المستوي     . احسب حجمهثم عي وجوه ربا ABCO أن ، و بين ′(

)عين معادلة ديكارتية للمستوي  )4 )Q  المحوري للقطعة المستقيمة[ ]AB  استنتج تقاطع المستويات الثلاثة ، 

(P)  ،(P )و  ′( )Q .  
  )طانق 05(  :التمرين الثاني

7كثير الحدود  ℂالمركبة  الأعدادنعتبر في مجموعة 
( )p z z

z
=  .غير معدوم  zحيث   +

): المعادلة  ℂحل في  )1 ) 4p z =  . 

)المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس في  )2 )O u v
� �
; ,   التي لاحقتاهما   A  ,Bالنقطتين  نعتبر  

3Azعلى الترتيب   i+= 2     ,2 3Bz i−=   .  

1Az:  اكتب العددين ) أ 1Bzو  − : اثبت أن العددو على الشكل الأسي  −
2018 2018

1 1

2 2
A Bz z− −   +   

   
  .حقيقي  

): بحيث يكون  nعدد الطبيعيهل توجد قيم لل) ب )1
n

A
z  .تخيلي صرف  −

)عين و أنشئ  )3 )E  مجموعة النقطM  ذات اللاحقةz  2: بحيث ;
2

A

B

z z
Arg k k

z z

π
π

 −
= + ∈ − 

ℤ 

)بين أنه يكون العدد ) أ )4 )p z  حقيقي إذا و فقط إذا كان :( . 7).( ) 0z z z z− − = . 
)استنتج ) ب )F   مجموعة النقطM  ذات اللاحقةz  بحيث يكون العدد( )p z   حقيقيا. 
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  ) نقاط 04: ( التمرين الثالث

� ھـ����� ا���� ا�� )1���)ا�!� �� ا�� )C
  

]ا��+*(" )$' ا��&�ل �f$#ا�" [0 +∞,  

):   �ـ        )
2

2

+1

x
f x

x
)و = yا��2!��1 ذو ا��+�د�" ∆( x=  'ا��2!�ي ا���25ب إ� �)  

)وا��!&��8  #ا��!+�7ا��+1$         )O i j
� �
; ,

  
.  

�1�< أ�> إذا ;�ن  -, 3x  ∈    ن?)( ) 1, 3f x  ∈   
.    

2( >�!� ( )nu 
0: 7!!���" )#د@" 7+*(" �ـ = 1u  �+�),  nو7< أ�C ;� )ـ#د ط� )1n nu f u

+
=

 
.  

 �*س1ا �KLط   )$' �D7ر ا��Iا�H دون �F��2G 7�*زا 2uو   0u   ,1u 7 � ا�D#ودا��� ا���� و   ) أ

-   "��* و��Nرب ا��!!��ON ه�&Nل ا�G �5��QN RS( )nu .  

�  �*ھ< ���!*اRC أ�> 7< أ�C ;� )ـ#د ط��+) ب      n   : 1 3nu≤ ≤  .    

�< أ�> 7< أ�C ;� )ـ#د ط��+) Cـ     ��n   ، 
( )2

1 2

2 1

1

n n

n n

n

u u
u u

u

−
=

+

+
-

+
)اس!U!5 أن  ،  )nu ا@#ةW!7    "و 7!��ر�.  

3( *�!+�)ةالمتتالي  )nv 7< ةالمعرف  � : �ـ nأCـ� ;� )ـ#د ط��+ـ
2

23 -
n

n

n

u
v

u
=  .  

)�*ھـ< أن   )أ        )nv ھـ#Gو �Fـ< أس�س��+N X$K@ "�  .� اYول  7!!���" ھ5#س

X2Gأ ، Unu �Z#�  "n  ]ـ1 اس!�Z#�n ، !5ـ"   �nvرة أ;!X )� )ب       
n

n
l im u
→ + ∞ 

. 

4( X2Gأnp   �Z#�"  n \�G: 
( )

( )( ) ( )

2

0 1

2 2 2
0 1

..........

3 3 ........ 3
n

n

n

u u u
p

u u u

× ×
=

− − − 
 .  

  )نقاط 07: ( التمرين الرابع

) : بـ ℝمعرفة على  fالة عدديةد fنعتبر  ) ln( 2 )x xf x e e−= + ،( )fC تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى  

)متعامد متجانس  معلم     ), ;O i j
� �   .  

)2: فإن  xأنه من أجل كل عدد حقيقي بين  )أ )1 ) ln(1 2 )xf x x e−= + limثم احسب  + ( )
x

f x
→+∞

  

)المستقيم  استنتج أن  ) ب yذو المعادلة  ∆( x= هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى( )fC  وضعيتهما النسبية  ادرس و. 

)2 :فإن   xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي  )أ )2 ) ln(2 )xf x x e= − + limاحسبثم  + ( )
x

f x
→−∞

  

)أن المستقيم  استنتج )ب lnذو المعادلة  ∆′( 2y x= − ) لــمقارب مائل  + )fC  وضعيتهما النسبية ادرس و. 

)ارسم  شكل جدول تغيراتها ثم  و fادرس اتجاه تغير الدالة  )3 )∆ ، ( )المنحنىو  ∆′( )fC  . 

d)ليكن  )4 )m  المستقيم ذوالمعادلة
 
 .وسيط حقيقي  mحيث 

d)بين أن جميع المستقيمات ) أ     )m  1تشمل من نقطة ثابثة 1
( ln 2 ; ln 2 )

2 2
A  . 

d)عدد نقط تقاطع المستقيم  mناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي ) ب  )m
)و المنحنى   )fC . 

:نضع  )5
 

( )
3

2

( )I f x x dx= −∫  . 

3هندسيا ، ثم بين أن   Iر العدد فسّ   ) أ 2

2
0 2 xI e dx−≤ ≤ ]لاحظ أن ...(  ∫ [ln( 1) ; 0 ;x x x+ ≤ ∈ + ∞  ( 
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  4 من  3 صفحة

  الثانيلموضوع ا

 ) نقاط 04(: التمرين الأول 

  كما مبينة في الجدول المقابل  كرات سوداء على كرات بيضاء ، حمراء و 2Uو  1Uانيحتوي كيس       

  . كل الكرات لا نفرق بينها عند اللمسحيث أن        

  . 1Uنسحب كرتين في آن واحد من الكيس  ) أ

  : احسب احتمال الحوادث التالية   -

A   :، سحب كرتين من نفس اللونB   : سحب كرة واحدة بيضاء فقط ،C :  سحب كرتين مختلفتين في اللون.  

  .  6إلى  1مرقمة من  أوجهذات ستة و نرمي زهرة نرد متجانسة  1Uنعيد الكرات المسحوبة إلى الكيس   ) ب

  2Uو إلاّ نسحب كرة واحدة من   1U، نسحب كرة واحدة من الكيس  4إذا حصلنا على على رقم أكبر تماما من 

  .لوضعية هذه اشكل شجرة احتمال موافقة ل )1

 . ما احتمال سحب كرة حمراء  )2
 . 1Uإذا سحبنا كرة حمراء ما احتمال أن تكون من الكيس  )3
 و سحب كرة سوداء  نقطة 30سحب كرة حمراء خسارة بــ نقطة ،   50سحب كرة بيضاء يعطي ربح بــ ليكن  )4

 .المحصل عليها  قيمة الربح أو الخسارة متغير عشوائي يرفق عند سحب كرة Xإذا كان  . نقطة 0يعطي           
 .، هل اللعبة عادلة الرياضياتي  أملهاحسب و   Xعين قانون الاحتمال لــ  •

  )نقاط 05:  (التمرين الثاني 

)ب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس المركالمستوي في    ); ;O u v
� ,نعتبر النقط � , ,D C B A  وE  .   

23التي لواحقها على الترتيب 
i

Az e
π

=    ،23
i

Bz e
π−

=     ، 3 2 3Cz i= +  ، D Cz z= ، E Dz z= −   

Aبيّن أن النقط ) أ  )1   ،B    ، C وD   تنتمي إلى نفس الدائرة  التي مركزهاΩ   3ذات اللاحقةz Ω =  
  .يطلب تعيين نصف قطرها  

,أنشئ النقط ) ب , ,D C B A   وE .  

:  أناثبت  )2
3-

-

i
C B

E B

z z
e

z z

π − 
 =  ثم استنتج طبيعة المثلثBEC  .   

  . يطلب تعيين زوايته،  Cإلى  Eل النقطة يحوّ  و Bمركزه  r بيّن أنه يوجد دوران )3

Mالنقطة zمن المستوي ذات اللاحقة  Mالذي يرفق بكل نقطة  S التحويل النقطي نعتبر )4     ′zذات اللاحقة ′

33  :حيث  2 ( 3 )
i

z i e z i
π

−
′ + = + .  

 .  rosاستنتج الطبيعة و العناصر المميزة للتحويل النقطي  ثم  و حدد عناصره المميزة Sعيّن طبيعة التحويل  -

)عين و أنشئ ) أ )5 )E  مجموعة النقطM ذات اللاحقةz 1): التي تحقق    )z 3 3 2i i+ − + =  . 

)عين و أنشئ المجموعة  ) ب )E′    صورة( )E  بالتحويلS . 

 سوداء حمراء بيضاء الكرات         الكيس

1U 3 5 7 

2U 1 2 12 
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  4 من  4 صفحة

  ) نقاط 04: ( التمرين الثالث

( )nu متتالية عددية معرفة علىℕ  0: بــ 3u n  :1و من أجل كل عدد طبيعي =

4 1

2
n

n

n

u
u

u
+

−
=

+
   . 

 . 2uو 1uاحسب الحدود  )1

n  :1nuبرهن بالتراجع أنه من اجل كل عدد طبيعي  )2 ≥  . 

)المتتاليةادرس اتجاه تغير  )3 )nu  و عين نهايتها استنتج أنها متقاربة ثم. 

4( ( )nv  متتالية عددية معرفة علىℕ   بــ :
1

1n

n

v
u

=
−

  . 

2احسب   ) أ 1 0; ;v v v  ضع تخمين حول طبيعة المتتالية ،( )nv   .      

)بين أن  ) ب )nv  أساسها  حسابية يطلب تعيينمتتالية.  

limثم احسب  ، nبدلالة  nuو استنتج  nبدلالة  nvاكتب  ) ت
n

n
u

→+∞
   . 

):   المجموع  nاحسب بدلالة   ) ث ) ( ) ( )0 0 1 11 1 ... 1n n nS v u v u v u= − + − + + − 

  )نقاط  07 : (الرابعالتمرين 

I. g  معرفة على دالة عددية]  : بـ   ∞+,0]
1

( ) 2 lng x x x
x

= − −  ، 

)منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس المستوي  ), ;O i j
� �

  .  

0xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي  - : فإن  <
2

2

( 1)
( )

x
g x

x

−
′   . gاستنتج اتجاه تغير الدالة ،   =

)احسب )1 )g ) ادرس  إشارةثم  1 )g x  من اجل كلx  من المجال] [0,+∞ . 

II( نعتبر الدالة العدديةf  المعرفة على] 21 :  بـ ∞+,0]
( ) (ln ) 2f x x x

x
= + − −    .  

limاحسب  )1 ( )
x

f x
→+∞

[من xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي ، ثم   [0, 1؛  ∞+
( ) ( )f f x
x

=   

استنتج 
0

lim ( )
x

f x
+→

 .و فسر النتيجة هندسيا  

[من   xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي  )2 [0 ; : فإن  ∞+
( )

( )
g x

f x
x

′  . fو استنتج اتجاه تغير الدالة  =

 . fشكل جدول تغيرات  )3

)نشئ المنحنىا )4 )fC  الممثل للدالةf   في المعلم السابق . 

بين أن الدالة ) أ )5
2

2: ln (ln ) 2 ln 4
2

x
h x x x x x x x+ − + [علىf أصلية للدالةهي دالة  ֏− [0,+∞   .  

)أحسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى   ) ب )fC  1و محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهماx xو = e= .  
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 عامربو و  العالية، الخوارزمي ،ثانويات: الحجيرة                                                                                      امتحان بكالوريا تجريبي للتعليم الثانوي            

 2018دورة: ماي                                                                                                                                                                    علوم تجريبية الشعبة:       

 د 30و سا 03المدة:                                                                                                                       اختبار في مادة: الرياضيات                                       

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعيين التاليين:

 وع الأول ــالموض

 نقاط( 04) :التمرين الأول     

 .2،2،1،1الأرقام:  تحملكرات حمراء  4و . 2،1،1،0 الأرقام:بيضاء تحمل كرات  4 :اللمس منهاكرات لا نميز بينها عند  8على  كيسحتوي ي

 الكيس.من هذا ( نسحب ثلاث كرات في آن واحد 1

  التالية:الحوادث  احتمالأحسب  

A  الكرات المسحوبة تحمل نفس الرقم " :."                                                                                       B  :''  من نفس اللون الكرات المسحوبة ." 

C  " :مها مختلفة مثنى مثنىر الكرات المسحوبة أقا ." 

2 )X  1عدد الكرات التي تحمل رقم عملية سحب كل بهو المتغيّر العشوائي الذي يرفق. 

  للمتغيّر العشوائي  الاحتمالأكتب قانونX اتي، ثمّ أحسب أمله الرياضي. 

  للمتغير العشوائي  ي أحسب التباين والانحراف المعيارX. 

 ن( 504.) الثاني:التمرين 

1

2 4

3 3
n nu u     ،n 0 ومن أجل كل عدد طبيعي 1u    المعرفة على    بـ   nu  نعتبر المتتالية 

تجانس المتعامد و المعلم الم المستوي المنسوب إلى في أنش ئ .1 O; ,i j  المنحنى fC  الممثل للدالةf   حيث:المعرفة على  

3

4

3

2
)(  xxf    والمستقيم    ذو المعادلةxy   

1محور الفواصل الحدود حامل مثل على  (1 0;u u  2وu  الحدود ودون حسابباستعمال الرسم السابق. 

ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية  (أ nu  وتقاربها  

1أن :    nكل عدد طبيعي  ومن اجلبرهن بالتراجع أنه  (ب 4nu  

أدرس اتجاه تغير المتتالية  (ت nu. 

 عدد حقيقي غير معدوم  n   حيث  nv u   N بالعلاقة:    المعرفة على  nv       3(  نعتبر المتتالية 

حتى تكون  أ( عين قيمة                nv  تعيين أساسهامتتالية هندسية يطلب q  0 وحدها الأولv.  

  4ب( نضع              

 .nبدلالة   nuثم استنتج  nبدلالة   nvأكتب  -                        

تقارب المتتالية  تخمينك حول تحقق من صحة   -                         nu . 

0 المجموع: nأحسب بدلالة  -                         1 2 .......n nS u u u u    . 
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 (طةنق4.5): لثالتمرين الثا  

)Z     :2، المعادلة ذات المجهول ( حل في مجموعة الأعداد المركبة 1 2 )( 2 3 4) 0Z i Z Z    . 

 والمتجانس تعامد المعلم الم( في المستوي المركب المنسوب إلى 2 ; ;O u v   نعتبر النقط.A ،B ،C وD  3ذات اللاحقاتAZ i     ؛

3BZ i     2؛CZ i   3وDZ i     الترتيب.على  

 يطلب تعيين نصف قطرها. Oمركزها  التي دائرةال نفس تنتمي إلى  Dو A ،B ،Cتحقق أن النقط   - أ      

 . Dو A ،B ،Cالنقط  علم بدقة   – ب     

Aاكتب العدد   – جـ     B

C B

ZZ

Z Z



 
 . ABCاستنتج طبيعة المثلث  الأس ي، ثمعلى الشكل  

 المميزة.ثم عين عناصره ،   Dإلى   C يحول و  Aإلى    Oالذي يحـول  Sعين العبارة المركبة للتشابه المباشر( 3

 على الترتيب. 1 ،2، 1المرفقة بالمعاملات   A  ،B  ،Cالنقط  مرجح  Gلتكن النقطة ( 4

 .Gعين احداثيي النقطة  – أ

2من المستوي التي تحقق    M( مجموعة النقط  بين ان )    –ب                  2 22 8MA MB MC  
 

 

 .1 ونصف قطرها Gمركزها هي الدائرة التي            

 المميزة.محددا عناصرها  Sبالتشابه المباشر  (  صورة ) ( 'طبيعة )عين    -جـ 

 نقاط( 7) الرابع:التمرين 

 بـ:المعرفة على fنعتبر الدالة   21 xf x x e   ، و  C  تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس

 O; ,i j 1حيث: وحدة الطولcm. 

أحسب  .1 lim
x

f x


 ثم أحسب،  lim
x

f x


 هندسيا. وفسر النتيجة

x،أجل كل عدد حقيقي  بين أنه من .2 ' (x 2)exf x x   ثم شكل جدول تغيرات الدالةf. 

بين أن المنحنى  .3 Cإحداثيتيهما.يطلب تعين  .يقبل نقطتي انعطاف 

بين أن المعادلة  .4  0f x تقبل حلا وحيدا :0,7 حيث 0,8 

عين معادلة للمماس  .5 Tللمنحنى C  1في النقطة التي فاصلتها. 

6. hبـ: الدالة المعرفة على  
1 xh x xe
e

  

x،ثم استنتج أنه من أجل كل عدد حقيقي hأدرس اتجاه تغير الدالة  .أ  0h x . 

x ،بين أنه من أجل كل عدد حقيقي  .ب   
1

1f x x xh x
e

 
    
 

استنتج وضعية ، ثم  C بالنسبة لـ T. 

7. G بـعلى الدالة المعرفة :   2 xG x ax bx c e    حيثa،bوc أعداد حقيقية ثابتة. 

:2أصلية للدالةGحتى تكون الدالة cوa،bعين الأعداد الحقيقية .أ exg x xعلى . 

أحسب بالسنتمتر المربع مساحة الحيز المحدد بالمنحنى  .ب C1 التي معادلاتها: توالمستقيماy   ،2x  0وx . 
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 الموضـــوع الثانـي

 نقطة( 04.5) الأول:التمرين 

علم المتعامد والمتجانس المفي الفضاء المنسوب الى     , , ,o i j k   :نعتبر النقط 2;0;1A  ، 3;2;0B  ، 1; 2;2C   . 

 عين مستويا، تC وA ،Bبين أن النقط أ.  -1

للمستوي  يناظم n(2;1;0)بين أن الشعاع  .ب ABC له،ثم أكتب معادلة ديكارتيه. 

ليكن المستوي   -2 p :2الذي معادلته 7 0x y z     . 

أ. تحقق من ان المستويين  ABCو p  .متعامدين 

)للمستقيم  وسطياعين تمثيلا  .ت ) مستقيم تقاطع المستويين ABCو p. 

)لتكن  -3 )k مجموعة النقطM   :من الفضاء والتي تحقق.MA AB k حيث ،k.عدد حقيقي 

منتصف القطعة المستقيمةIعين إحداثيات النقطة  .أ AB . 

)التي يكون من أجلها  kعين قيمة  .ب )kهو المستوي المحوري للقطعة المستقيمة AB. 

تقاطع المستويات الثلاثة أدرس .ت ABC، p,3( ). 

)عن المستقيمIعين بعد النقطة  -4 ). 

 (ةنقط 504.: )  انيالتمرين الث

z     , المعادلة ذات المجهول  ( أ( حل في المجموعة   1 2 6 21 0.... Iz z    . 

ب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (  في 2
ّ
المستوي المرك ; ;O u v  نعتبر النقط A  ،B   ،C  وD 

23التي لواحقها على الترتيب   
i

A
z e



  ،  23
i

B
z e




   ،3 2 3
C

z i    وD C
z z 

3zذات اللاحقة   مركزها   الدائرة التيتنتمي إلى نفس  Dو  A  ،B   ،Cبيّن أن النقط  أ(

  قطرها.ويطلب تعيين نصف  

3، بين أن Oبالنسبة إلى المبدأ Dنظيرة النقطة Eب( لتكن النقطة
i

C B

E B

z z
e

z z

 
 
 

-

-
  . BEC، ثم استنتج طبيعة المثلث  

 .زوايته، يطلب تعيين  Cإلى  Eويحول النقطة  Bمركزه rيوجد دوران  استنتج أنه( 3

Mالنقطةzمن المستوي ذات اللاحقة  Mالذي يرفق بكل نقطة S التحويل النقطي نعتبر  ( 4   ذات اللاحقةz :حيث  

 33 2 3
i

z i e z i




    . 

 . و حدد عناصره المميزة Sأ ( عيّن طبيعة التحويل

عيّن ب (     مجموعة النقطM  ذات اللاحقةz   : التي تحقق 
2 2

A B
z z z z


   . 

جـ( عيّن طبيعة المجموعة   صورة   بالتحويلS المميزة.، محددا عناصرها 
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 نقاط( 04التمرين الثالث: )

نعتبر المتتالية nu 
2المعرفة بـ : 

1 =u e ومن أجل كل عـدد طبيعي غير معدومn  ,  

1

2
1n nu e u



+ = . 

:    nأنه من أجل كل عـدد طبيعي غير معدوم   برهن بالتراجع  .1
1

nu
e

>  . 

  ،  nأنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم أ( بيّن.   .2
1 1n

n

u

u
+   ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية  ، nu . 

استنتج أن  (ب nu نهايتها.أحسب  متقاربة، ثم   

3.  nvمتتالية معرفة من أجل كل عدد طبيعي غير معدومn  :بـ
1

2
n nv ln u= + . 

أ( برهـن أن  nv  أساسهاهندسية متتالية 
1

2
q  1حدهـا الأول و

3

2
v . 

 .nبدلالـة   nu، ثـم استنتـج   nبدلالـة   nvب( أكتب عبارة 

nجـ( أحسب 
n
lim u


 . 

حيث   nSالمجموع  nأحسب بدلالـة   (4
1 2

1 1 1
........

1 1 1
n

n

S
lnu lnu lnu

   
   

. 

 نقاط( 07) :التمرين الرابع

المعرفة على المجال  xذات المتغير الحقيقي  fنعتبر الدالة  1; بـ:     1 ln 1 ln 2f x x x x      

  ( )fC   تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى المعلم متعامد والمتجانس ; ;O i j  2وحدة الطولcm. 

احسب  (1 
1

lim
x

f x




. 

بين أن  (2
1

lim ln 0
2x

x

x






 
 
 

 عند  f. ثم استنتج نهاية الدالة 

)بين أن المستقيم (3 )  1ذو المعادلةy x   هو مستقيم مقارب مائل للمنحني( )fC   عند، 

)ثم أدرس وضعية المنحني         )fC  بالنسبة للمستقيم( ). 

x ،حقيقي  كل عددبين أنه من أجل  (4 
  

1
' 1

1 2
f x

x x
 

 
 

 تغيراتها.  ثم شكل جدول   fتغير الدالة اتجاه ادرس  (5

)ماس للماكتب معادلة  (6 )T  للمنحنى( )fC0النقطة التي فاصلتها  فيx   

)بين أن المنحنى  (7 )fC  يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها   : حيث
1

0
2

    . 

) أنش ئ (8 )T ،( )   والمنحنى( )fC.  

حلول المعادلة  عدد   mالوسيط الحقيقي  حسب قيمناقش بيانيا  (9 
3

2
f x x m . 

بين أن الدالة    -أ   (10   a : a ln aF x x x x     أصلية للدالةدالة   a : ln af x x 
 
على المجال    a;    

)احسب مساحة الحيز للمستوي المحدد بالمنحنى   -ب        )fC   1التي معادلاتها:  والمستقيماتy x    ،0x   ،1x . 
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الجمهورٌة الجزابرٌة الدٌمقراطٌة الشعبٌة 
 : ثانوٌة                                                  مٌلةمدٌرٌة التربٌة لولاٌة 

 2018مـاي :                                                       دورة   امتحان بكالورٌا تجرٌبً
 علوم تجرٌبٌة    :شعبة ال

                                                                      د30و  ساعات03:      المدة                                              الرٌاضٌات: اختبار فً مادة

 :على المترشح أن ٌختار أحد الموضوعٌن التالٌٌن
 الموضوع الأول

 (  نقاط 4.50 ) :التمرٌن الأول

 المعادلة  فً     حل ( 1 
2 4 16 0z z   

)فً المستوي المركب المزود بمعلم متعامد ومتجانس   (2  ; , )o u v
 

,     لتكن النقط , ,D C B A حٌث   : 

 2 2 3Az i   ,  2 2 3Bz i  , 64
i

Cz e


 ,3 3 3Dz i  

   على الشكل الجبري czأكتب  (    أ         

   علً الشكل المثلثAz   ,   Bz ,    Dzً أكتب(ب            

, استنتج أن النقط(          جـ ,C B A  حدد مركزها ونصف قطرها  .  تنتمً إلى نفس الدابرة. 

 B إلىA وٌحولo الذي مركزه r عٌن زاوٌة الدوران (             د

Dأكتب (           هـ

A

z

z
 D إلىAوٌحولo على الشكل الآسً واستنتج نسبة وزاوٌة التشابه المباشر الذي مركزه 

3 ) عدد حقٌقً   و Gمرجح الجملة       ,1 , ,1 , ,A B C e
 

    بٌن أن  (  أ 
2

e
IG IC

e



 




 
   منتصف القطعة I  حٌث  AB 

0بٌن أن   (         ب 1
2

e

e




 


   .  فً  عندما ٌتغٌرG  ثم استنتج مجموعة النقط

 ( نقط 04:) التمرٌن الثانً
  و ثمان 2 تحملان الرقم إثنتان و1 كرات تحمل الرقم 4 كرات حمراء منها 6       ٌحتوي كٌس على 

 ,  كرات خضراء 
 ,لا نمٌز بٌنهاعنداللمس    ,2 و ثلاثة تحمل الرقم 1 كرات تحمل الرقم 5  منها 

 .  نسحب كرتٌن من الكٌس فً أن واحد
 ،" سحب كرتٌن تحملان نفس الرقمB"و "   سحب كرتٌن من نفس اللونA":   لتكن الحادثتان 

:  بٌن أن   (1 
43

( )
91

P A .  

): احسب  (2  )P B.  

 ما هو احتمال أن تحملا نفس الرقم ؟. علما أن الكرتٌن المسحوبتٌن من نفس اللون  (3 
 .  الذي ٌساوي عدد الكرات الحمراء المسحوبة Xنعتبر المتغٌر العشوابً   (4 

  .Xحدد قٌم  (      أ 
 .Xحدد قانون الإحتمال    (     ب
 .احسب الأمل الرٌاضً والتباٌن  والانحراف المعٌاري   (    جـ
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(Cg)

2-1-2-3-4

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y

  ( نقط04:)التمرٌن الثالث

لتكن المتتالٌة         nU المعرفة على  0:  بـ

1

5
U  1 و

1
1

2 1
n

n

U
U

  


 

 : nبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبٌعً  (1
1

0
2

nU .  

:  ٌكون nتحقق أنه من أجل كل عدد طبٌعً / أ (2
 

1

1 2

2 1

n n

n n

n

U U
U U

U



 


 ، ثم استنتج اتجاه تغٌر  nU.  

بٌن أن المتتالٌة /    ب nU متقاربة ، ثم احسب نهاٌتها . 

 : nنضع من أجل كل عدد طبٌعً  (3
5

2 1

n

n
n

n

U
V

U



.  

اثبت أن /    أ nV متتالٌة هندسٌة ٌطلب تعٌٌن أساسها و حدها الأول . 

:  ، ثم بٌن أن n بدلالة nVأكتب عبارة /    ب
1

2

2 3

n

n n
U





lim  واحسب  n

n
U


. 

         : المجموع nاحسب بدلالة  (4
0 1 2

1 1 1 1
........n

n

S
U U U U

     

 (  نقاط 7.50:) التمرٌن الرابع

 /لتكنgالدالة المعرفة على  بـ : ( ) 1 1xg x x e  ،  gC ًتمثٌلها البٌانً كما فً الشكل الموال  

 gشكل جدول تغٌرات الدالة بقراءة بٌانٌة  (1  

ٌّن أن المعادلة( أ  (2     )ب ) 0g x تقبل فً المجال  0 ;  حلا وحٌدا  1,2. ، ثم تحقق أن 1,3   

ٌّن اشارة  (       ب )ع )g x حسب قٌم x.   

: أثبت أن   (3   
1

1
e





.   

: بإستعمال التكامل بالتجزبة عٌن دالة أصلٌة للدالة(  أ  (4   
           

           1 xx x e
    
)أحسب   (      ب )A مساحة الحٌز من المستوي المحدد بالمنحنى   

           gC0 والمستقٌماتy  , x ,  0x .  
 

:  بٌن أن  (    جـ
3 4

( )
1

A


 


 
 


)  ثم أحصر )A .  

:حل بٌانٌا (     د  ( ) 1E g x حٌث Eالصحٌح ٌرمز إلى دالة الجزء

 ./ لتكنf الدالة المعرفة على  بـ   :( )
1x

x
f x

e



 و fC تمثٌلها البٌانً فً المستوي المنسوب 

)       الى المعلم المتعامد المتجانس  ; , )o i j
 

2وحدة الطول .  cm 

lim:  احسب كل من  (1 ( )
x

f x


 ،  lim ( )
x

f x


 ، ثم   lim
x

f x x


   فسر النتٌجة بٌانٌا . 

) إشارة xاثبت أنه من اجل كل عدد حقٌقً ( أ  (2 )f x هً من نفس إشارة ( )g x.  

 . وشكل جدول تغٌراتها fاستنتج اتجاه التغٌر للدالة  (        ب 

: بٌن أن  (        جـ 0,2 0,3f   

 .    اكتب معادلة لمماس المنحنً فً النقطة ذات الفاصلة صفر  (3

)بٌن أن ( أ (4 ) 1f   ئ     و   أنش  fC.  

0x عدد و إشارة حلول المعادلة mناقش بٌانٌا وحسب قٌم الوسٌط الحقٌقً  (        ب m mx e e   .  
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 الموضوع الثانً
 ( نقط 05: ) التمرٌن الأول

)المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس              ; ; )O u v
 

.  

2:   المعادلة حل فً مجموعة الأعداد المركبة   ( 1   6 13 0z z  ,   
,   النقط علم( أ    ( 2   , ,D C B A التً لواحقها  : 

Az i   , 2Bz  ,  3 2Cz i   , 3 2Dz i .    

  .C إلى B وٌحولAعٌن نسبة وزاوٌة  التشابه الذي مركزه (       ب 

C: اكتب العدد المركب  (      جـ  B

A B

z z

z z




   ,ABC على الشكل الأسً واستنتج طبٌعة المثلث 

  ADC هً مركز الدابرة المحٌطة بالمثلث Bبرهن أن    (        د 

   3)S تحوٌل نقطً ٌرفق بكل نقطة M ذات اللاحقة Z النقطة 'M  ذات اللاحقة'Z حٌث  : 1 1z i z    

 . و عناصره الممٌزة Sعٌن طبٌعة  (        أ 
  .Sبواسطة   Bجد صورة   (       ب

Z حٌث Zبٌن أنه من أجل كل عدد مركب (      جـ i   فإن   :
'Z Z

i
i Z


 


 

 . Aو Mانطلاقا منM'           فسر هذه النتٌجة بالنسبة إلى المسافات وبالنسبة إلى الزواٌا واستنتج طرٌقة لرسم

)عٌن المجموعة (  أ    (4    )E  للنقط M  ذات اللاحقة Z 2:  حٌث 5Z   

': برهن أن    (       ب  (1 )( )C BZ Z i Z Z   .  

) تنتمً إلىMاستنتج أنه لما (       جـ )Eفإن 'Mتنتمً إلى دابرة ( )F ٌطلب تعٌٌن مركزها ونصف قطرها . 

)ارسم  (5    )Eو ( )F فً نفس المعلم  . 

 

  ( نقاط 04:) التمرٌن الثانً
  من تلامٌذ ثانوٌة ما ، وكانت نتابج دراسة إحصابٌة %30             لمكافحة مرض الحصبة الألمانٌة لقح 

 :  على هذه الثانوٌة كما ٌلً 

احتمال أن ٌكون التلمٌذ مصابا علما أنه ملقحا هو   -
1

16
. 

احتمال أن ٌكون التلمٌذ ملقحا علما أنه مصابا هو  -
3

14
 . 

 . ٌتم اختٌار تلمٌذ واحد من هذه الثانوٌة بطرٌقة عشوابٌة  
 "التلمٌذ ملقح  "  إلى الحادثة    V نرمز بـ 

 "التلمٌذ مصاب بالمرض "  إلى الحادثة  M و نرمز بـ 
  .تشكل شجرة الاحتمالا ( 1

احسب  ( 2 P V M احتمال أن ٌكون التلمٌذ ملقحا ومصاب بالمرض  . 

 : أثبت أن  ( 3 
7

80
P M  احتمال التلمٌذ مصاب بالمرض  . 

احسب  ( 4 P V M  احتمال أن ٌكون غٌر ملقح ومصاب بالمرض  ، ثم استنتج  : 
V

P M.  

: احسب  ( 5 P V M.   
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 ( نقاط 4 ):التمرٌن الثالث

)الفضاء منسوب الى المعلم  المتعامد والمتجانس          ; , , )o i j k
  

       نعتبر النقط 

          
(1 ,5, 2) , (7 , 1, 2) , (1, 1,4)C B A        

  متقاٌس الأضلاعABCبٌن أن المثلث(  أ (1   

بٌن أن الشعاع  (     ب 1,1,1nشعاع ناظمً للمستوي  ABC , استنتج معادلة دٌكارتٌة له 

   2 ) ًمستقٌم تمثٌله الوسٌط    : 

2

2 2

3 2

x t

y t t

z t

 


   
   

 

)بٌن أن  (       أ )عمودي على  ABCالنقطةي ثم عٌن إحداثٌت Gنقطة تقاطعهما  

 ABC مركز ثقل المثلثG بٌن أن (ب     

   3) S سطح الكرة التً مركزهاGوتشمل النقطة  A.  

)أكتب معادلة (       أ )S 

)أدرس الوضع النسبً لـ (     ب )S و  ( )مع تحدٌد المجموعة     S  . 

 

 ( نقط07:)التمرٌن الرابع

 ) لتكنg الدالة المعرفة على  0, بـ  :
2( ) 3 2lng x x x    

  gأدرس اتجاه تغٌر الدالة (1          

من  x بٌن انه من لكل (2    0, : ( ) 4g x  

II  ) لتكنf الدالة المعرفة على  0, بـ   :
1 1 ln

( )
2 2

x
f x x

x x
    

   و لٌكن fC تمثٌلها البٌانً فً المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد المتجانس( ; , )o i j
 

2i: حٌث  j cm 
 

  

 من xبٌن أن أنه من أجل كل عدد حقٌقً ( أ  (1 0,:  
/

2

( )
( )

2

g x
f x

x
 

 fشكل جدول تغٌرات الدالة  (ب

بٌن أن المنحنى (2       fCٌقبل مقارب مابل ( ) أوجده ثم أدرس الوضع النسبً لـ ( ) و  fC                          

 بٌن أن المنحنى( أ    (3       fC اٌقبلا مماسا وحٌد ( )T  ٌشمل المبدأ o ،  جد معادلة له 

) ثم أنشا f(1)أحسب  (ب            )T و 
  fC.  

) :عدد حلول المعادلة m قٌمناقش بٌانٌا حسب (         جـ  )f x m x 

بٌن أن ( أ  (4      
1 ln 1

( )
2 8

e

e

x
dx

x x


 .  

 للحٌز المستوي المحدد بالمنحنىAاستنتج  بالسنتمتر المربع المساحة (         ب fC والمستقٌمات :
 

                        
1

2
y x , x e,  x e.   

         

  

 

   4 من 4الصفحة 

en
cy

-ed
uc

ati
on

.co
m/ex

am
s

3as.ency-education.com



 الجمهوريـة الجزائريـة الديمقراطيـة الشعبيـة
 وزارة التربيــة الوطنيـــة

 2018: جوان مديريـة التربيـة لولايــة تلمسان                                                                دورة
 امتحان بكالوريا تجريبي                         ثانوية بني مستار   

               

 د  30سا و 03: المدة: الرياضيات                         اختبار في مادة: الثالثة علـوم تجريبيـة             الشعبــة    

 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين
 الموضوع الأوّل

 ( قاطن 40 ) :الأوّلالتمرين 
   3.2.1.1بيضاء تحمل الارقام اربعةو  1.1.2حمراء تحمل الارقام  ثلاثكريات منها   7يحتوي كيس على 

 كرتين على التوالي وبدون ارجاع .  من الكيس  نسحب

 باعتماد الوان الكرات .باعتماد الارقام المسجلة. : الوضعية في الحالتين الاتيتينشكل شجرة الاحتمالات الموافقة لهذه  -1

 الحصول على كرتين مجموعهما ثلاثة   :B .الحصول على كرتين من نفس اللون  A :نعتبر الحوادث التالية

 -  أحسب p A  و p B , وبين ان :  
4
21

p A B  .هل الحاثتينA  وB ؟مستقلتان 
 - ؟ علما ان الكرتين لهما نفس اللون ما احتمال ان يكون مجموع رقميهما ثلاثة 
 - ؟ لهما نفس اللون  ن ما احتمال ان يكو علما ان الكرتين مجموع رقميهما ثلاثة 

 عين قيم المتغير العشوائي. الذي يرفق بكل عملية السحب مجموع الرقمين المحصل عليهما. المتغير العشوائيXليكن  -2
 .عرف قانون الاحتمال واحسب امله الرياضي 

 ( نقاط 50) :ثانيالتمرين ال
المستوي المركّب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  ; ,O u v .نعتبر النقطA ،B ،C    على الترتيب  لواحقها

3Az i   ، 1 3 2Bz i   2وCz i. 

بين أن : -1
2018 2018

1B cA

B c A

z zz
z z z





   
    
  

 ، 

 ؟ABCيطلب تعيين زاويته. ما طبيعة المثلث Cومركزه Bالى Aيحول rبين انه يوجد دوران  2
3 D  نظيرةB بالنسبة الىC عين .E حتى يكون الرباعيBEDA .مربع 
4    مجموعة النقطM    2من المستوي التي تحقق 2 16BM DM  

    مجموعة النقطM    2من المستوي التي تحقق 2 0BM DM  

  بين ان; ; ;A B D E   تنتمي الى  ثم عين طبيعة المجموعة  .وعناصرها المميزة 
عين طبيعة  المجموعة 5  . 

  عين تقاطع   و . 
 4من  1ص 
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التمرين الثالث: ) 04 نقاط (

 
 

2
1

1 3
2n nU U       :n 0 ومن اجل كل عدد طبيعي  0U  متتالية عددية معرفة ب  :  Un  

n : 0برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي  1 1nU  
 متزايدة تماما ثم استتنج انها متقاربة. nUبين ان   2
3 nV  2   :متتالية عددية معرفة كمايلي

n nV U  . 
  عين حتى تكونnV1متتالية هندسية اساسها

4
 . 

1 :نضع     

 ثم احسب نهايتها.nبدلالة  nUاكتب  -أ
2  :  حيثnSالمجموع  nاحسب بدلالة  -ب 2 2

0 1 ....n nS U U U    

 ( نقاط 07)  :الرابعالتمرين 
المعرفة على  fنعتبر الدالة   1 : 1كما يلي( )

1
xf x e

x
 


 . 

 fC   المنحنى البياني للدالةf   في المعلم المتعامد و المتجانس ; ;o i j . 
 . ثم فسر النتائج هندسيا. على اطراف مجموعة التعريف  fأحسب النهايات للدالة -  1
 ثم شكل جدول تغيراتها. متزايدة تماماfبين ان الدالة   -  2
احسب  - 3 lim ( ) x

x
f x e


  و lim ( ) x

x
f x e


 ماذا تستنتج؟. 

)ادرس الوضع النسبي للمنحنى  - 4 )Cf و( ) منحنى الدالة 
xx e  

أن   المستقيمنعتبر  -  5  2 :ذي المعادلةy x    وعدد حقيقي.  

 عين قيمة العدد  المستقيمحتى يكون  في النقطة يطلب تعين إحداثياها . للمنحنىا مماس 

المنحنىو  أنشئ المماس - 6 و المنحنى fC. المعلم.في نفس 
(II  نعتبر المعادلة E 2 : التالية( )f x m   عدد حقيقي كيفي. ، حيث 

معادلة للبحيث  mعين قيم العدد الحقيقي        E  شارة.الاحلان مختلفان في  

7 .عدد حقيقي موجب تماما 
  احسب المساحة A المحددة بالمنحنين fC و( )0والمستقيمينx وx  
 عين تكون  حتى( ) 1A  . 

 الموضوع الأول. انتهى 4 من 2 ص 
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 الثانيالموضوع 

 ( نقاط 04)  :التمرين الأوّل
  الفضاء منسوب الى معلم متعامد ومتجانس , , ,O i j k   نعتبر النقط  1; 2;4A  2; 6;5B   4;0; 3C   

AB.احسب  -1 ACثم استنتج قيس للزاويةBAC.مقربة الى الوحدة 

1هي :ABCتحقق من ان المعادلة الديكارتية المستوي  -2 0x y z    

على المستويOالمسقط العمودي للنقطة Oعين احداثيات النقطة  -3 ABC. 

على المستقيم Oالمسقط العمودي لHنسمي -4 BCو.العدد الحقيقي حيث:        BH BC  

2برهن ان   -1
.BO BC

BC
  

  استتنتج العدد الحقيقي واحداثياتH  ثم المسافة بينO والمستقيم BC. 
 

 ( نقاط 05) :ثانيالتمرين ال
,. نعتبر النقطفي المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس  ,C B A وD  لواحقها 

,على الترتيب ,C B Az z z وDz :3 حيثAz i ،B Az z ،3 2 3Cz i  وD Cz z. 

بين أن : .1
2018 20181 1 1

2 2
A Az z    

     
   

 ، 

   :بحيثnالعدد طبيعي عين قيم  
1 1 0

2 2

n n
A Az z    

    
   

    

C: تحقق أن .2 A D B

D A B C

z z z z
z z z z
 


 

,النقط ، ثمّ استنتج أن  ,C B A وD  تنتمي الى نفس الدائرة يطلب تعيين عناصرها

 المميزة. 
 ، ثمّ احسب مساحته.ABDCعيّن طبيعة الرباعي  .3
4. f التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطةM ذات اللاحقةzالنقطة ،M  ذات اللاحقةz:حيث 

 C A
A A

B A

z zz z z z
z z


   


 

 و عناصره المميزة.  fعيّن طبيعة التحويل -  
5.   مجموعة النقطM ذات اللاحقةzحيث(Az z  وBz z):المعرفة بالعلاقة 

     2rg 3 rg 3 2a z a z i k E   معk. 
للمجموعة بيّن أنه يمكن كتابة العلاقة -  على الشكل rg 2Aa z z k ثمّ استنتج طبيعة المجموعة ، . 

      
 4من  3ص 
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    ( نقاط 40)  :الثالثالتمرين 

نعتبر المتتالتين nU و  nVالمعرفتين كمايلي : 

  

0

1

1
4 ,

5
n n

n

U
u vU n N



 

 
     

0

1

2
4 ,

5
n n

n

V
v uV n N



 

 
 

نعتبر المتتالية  nW المعرفة كمايلي :   n n nW V U   

n:  3برهن انه من اجل عدد طبيعي  -1
5

n

nW  
  
 

 واحسب نهايتها. ; 

n:  nمن اجل كل عدد طبيعي انه بالتراجع اثبت -2 nU V. 

بين ان المتتالية -3 nU وان  تماما متزايدة nVتماما متناقصة . 

 .lمتجاورتان ولهما نفس النهاية nVوnUاستنتج ان  -

4-  nt متتالية معرفة ب :   n n nt U V     

 .lمتتالية ثابتة  ثم استنتج قيمة ntبين ان      - 

 ( نقاط 07)  :الرابعالتمرين 
نعتبر الدالة العدديةgالمعرفة على المجال 0,2   :كمايلي( ) 2 lng x x x         

 ادرس تغيرات الدالةg .وشكل جدول تغيراتها 

  بين ان المعادلة( ) 0g x  تقبل حلا وحيدا1.31حيث 1.32 حدد اشارة ثم( )g x حسب قيمx. 

f  الدالة العددية المعرفة على المجال 0,1  :ب ln( ) xf x x e
x


    . 

 fC  المنحنى البياني للدالةf   في المعلم المتعامد و المتجانس ; ;o i j  وحدة الطول(.2cm) 
بين انه من اجل عدد حقيقي  من المجال -ا   0;:    2

( )g xf x
x

    .ثم شكل جدول تغيراتها. 

  :بين ان - .1 
12f e 


    ثم استتنتج حصرا ل f . 

بين ان المستقيم  .2 الذي معادلته:  y x e   مقارب مائل للمنحنى( )Cf 

ادرس الوضعية النسبية بين              fC و . 

بين أن  المنحنى .3 fC يقبل  مماسا   المستقيم يوازي . في النقطة يطلب تعين إحداثياها 

أكتب المعادلة الديكارتية  للمماس         
انشئ   . 5  ( )Cf;و( ).في نفس المعلم. 

نسمي   -6 A  المساحة المحددة بالمنحنين( )Cf و( )والمستقيمينx eوx  

بين أن           
22 22 1A cm   

 

 انتهى الموضوع الثاني                4من  4ص  
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الشعبیة الدیمقراطیة الجزائریة الجمهوریة
*جعافرة* 1945 ماي 08 ثانویة بوعریریج برج لولایة التربیة مدیریة
2018 ماي دورة الثانوي التعلیم التجریبي بكالوریا امتحان

تجریبیة علوم : الشعبة

د 30 و سا 03: المدة الریاضیات : مادة في اختبار

: التالیین الموضوعین أحد یختار أن المترشح على
: الأوّل الموضوع

نقاط) 04) الأول: التمرین
حمراء ثلاثة و بيضاء كرات خمس منها ، اللمس عند بينها نفرق لا كرات 10 على U كيس يحتوي

. الكيس من كرات ثلاث واحد آن وفي عشوائيا نسحب ، خضراوان كرتان و
: التالية الحوادث من كل إحتمال أحسب (1

.'' فقط واحدة خضراء كرة توجد المسحوبة الثلاثة الكرات بين من '' : A

. '' اللون نفس من المسحوبة الثلاثة الكرات '' : B

. المخرج في الظاهرة الألوان بعدد مخرج كل يرفق الذي X العشوائي المتغير نعتبر (2
.X العشوائي للمتغير الإحتمال قانون عين ا)

.X العشوائي للمتغير المعياري والإنحراف والتباين الرياضي الأمل أحسب ب)
خضراء. وكرة حمراوان وكرتين بيضاوين كرتين يحوي V آخر كيس و U الأول الكيس نعتبر (3

U الأول الكيس من كرة فنسحب 6 الرقم ظهر فإذا ، 6 الى 1 من مرقم مزيف غير نرد زهرة نرمي
. V الكيس من كرة فنسحب وإلا

.p(B)= 5
12

هو بيضاء كرة سحب إحتمال أن بين ا)
V؟ الثاني الكيس من تكون أن فماإحتمال ، بيضاء هي المسحوبة الكرة أن علما ب)

نقاط) 04) الثاني: التمرین
.Un+1 = 2

5
Un + 6

5
:n طبيعي عدد أجل ومن U0 = بـ:3 N غلى المعرفة (Un) المتتالية نعتبر (1

Un −2> 0. :n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن ا)
؟ تستنتج ماذا ، (Un) المتتالية تعير اتجاه أدرس ب)

عددحقيقي. α حيث Vn =Un +α : كمايلي N على معرفة عددية متتالية (Vn) (2
. هندسية متتالية (Vn) تكون بحيث α الحقيقي العدد قيمة عين ا)

.n بدلالة Vn عبارة أكتب ، α=−2 نضع ب)
.Sn =V0 +V1 +·· ·+Vn : حيث Sn المجموع n بدلالة أحسب ج)

. Wn = ln(Vn) : كمايلي N على معرفة عددية متتالية (Wn) (3
.n بدلالة Wn أكتب ثم ، حسابية (Wn) المتتالية أن بين ا)

.Pn =V0 ×V1 ×·· ·×Vn حيث Pn الجداء n بدلالة احسب ب)
4 من 1 صفحة
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نقاط) 05) الثالث: التمرین
(z−4)(z2 −2z+4)= 0 الآتية: z المركب المجهول ذات المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل (1

. (
O;−→u ;−→v ) المتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي (2

. zC = 1− i
p

3 و zB = 1+ i
p

3 ، zA = 4 الترتيب: على لواحقها التي C و B ، A النقط نعتبر
. ABC المثلث طبيعة استنتج ثم الأسي الشكل على zC − zA

zB − zA
المركب العدد اكتب ا)

. 2π
3

زاويته و O المبدأ مركزه الذي R بالدوران B صورة D النقطة لاحقة عين ب)
. ABDC الرباعي طبيعة عين ج)

. صرف تخيلي L =
( zB

2

)1439 +
( zC

2

)2018 العدد أن بين د)
. k ∈Z : مع arg(z+4

p
3i)= π

3
+kπ : حيث z اللاحقة ذات M النقط مجموعة (Γ) لتكن (3

. (Γ) إلى تنتمي A النقطة أن تحقق ا)
.(Γ) المجموعة عين ب)

نقاط) 07) الرابع: التمرین
.g(x)=−x2 +1− ln x : كمايلي ]0;+∞[ المجال على المعرفة g الدالة لتكن :1 الجزء

. g الدالة تغير إتجاه أدرس (1
.x قيم حسب g(x) إشارة إستنتج ثم ، g(1) أحسب (2

. f (x)=−1
2

x+3+ ln x
2x

: كمايلي ]0;+∞[ المجال على المعرفة f العددية الدالة نعتبر :2 الجزء
.|| −→i ||= 2cm حيث ، (O;

−→
i ,

−→
j ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

هندسيا. التنيجة وفسر lim
x

≻→0
f (x) أحسب ا) (1

lim
x→+∞ f (x) أحسب ب)

. f ′(x)= g(x)
2x2 : ]0;+∞[ المجال من x كل أجل من أنه تحقق ا) (2
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير إتجاه أدرس ب)

.(C f ) للمنحنى مائل مقارب y=−1
2

x+3 المعادلة ذو (D) المستقيم أن بين ا) (3
. (D) المستقيم الى بالنسبة (C f ) المنحنى وضعية أدرس ب)

إحداثياها. تعيين يطلب نقطة عند (D) للمستقيم موازيا (T) مماسا يقبل (C f ) المنحنى أن بين ا) (4
.(T) المماس معادلة أكتب ب)

. (C f ) و (D) ، (T) السابق المعلم في أنشئ (5
]0;+∞[ المجال على h : x 7→ ln x

x
للدالة أصلية H : x 7→ (ln x)2

2
: الدالة أن بين ا) (6

(C f ) بالمنحنى المحدد المستوي الحيز مساحة cm2 بـ احسب ب)
. x = e2 و x = 1 : معادلتاهما اللذين المستقيمين و (D) المستقيم و

4 من 2 صفحة
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: الثاّني الموضوع

نقاط) 04) الأول: التمرین
.C(2;−2;0)و B(2;1;3) ، A(1;2;3)النقط نعتبر ،(O;

−→
i ,

−→
j ,
−→
k ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب الفضاء في

مستويا. تشكل C و A ، B النقط أن بين (1
x+ y− z = 0. هي (ABC) المستوي معادلة أن بين (2

.(DE) للمستقيم وسيطيا تمثيلا أكتب ، الفضاء من نقطتين E(4;−4;2) و D(1;1;4) لتكن (3
. (DE) والمستقيم (ABC) المستوي بين النسبي الوضع أدرس (4

نقاط) 05) الثاني: التمرین
f (x)= 3x−1

2x
: كمايلي I =

[
1
2

;+∞
[
المجال على المعرفة الدالة f

.y= xذوالمعادلة المستقيم (∆)،(O;
−→
i ,

−→
j ) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في تمثيلهاالبياني (C f )

.
U0 = 2

Un+1 = f (Un)
: كمايلي N على المعرفة العددية المتتالية (Un)

.( المرفقة الوثيقة على (وذلك الرسم خطوط مبرزا U3 و U2، U1 ، U0 الحدود الفواصل محور على مثل (1
. وتقاربها (Un) المتتالية تغير إتجاه خمن (2

.Un > 1: n طبيعي عدد كل أجل من أنه بالتراجع برهن (3
نهايتها. أحسب ثم ؟ تستنتج ماذا ، (Un) المتتالية تغير إتجاه أدرس (4
. Un+1 −1≤ 1

2
(Un −1) : n طبيعي عدد كل أجل من أنه بين ا) (5

. Un −1≤
(
1
2

)n
: n طبيعي عدد كل أجل من أنه إستنتج ب)
. (Un) المتتالية نهاية جديد من استنتج ج)

.Vn = Un −1
2Un −1

: كمايلي N على معرفة عددية متتالية (Vn) ا) (6
. الأول وحدها أساسها تعيين يطلب هندسية (Vn) المتتالية أن بين ب)

. n بدلالة Un عبارة أكتب ج)
. S = V0 −1

U0
+ V1 −1

U1
+ V2 −1

U2
+·· ·+ Vn −1

Un
: حيث S المجموع n بدلالة أحسب د)

نقاط) 04) الثالث: iz2التمرین +2z1 = 1+9i

2z2 + iz1 =−2+8i
: حيث z2 و z1 المركبين العددين عين (1
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. (
O;−→u ;−→v ) المتجانس المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي (2

. zc = 1+ zA و zB = 2+4i ، zA = 1+3i لاحقاتها التي C و B ، A النقط نعتبر
. R+ في يتغير k و z = zA +kei π4 : حيث z اللاحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة (γ)

. هندسيا النتيجة وفسر z− zA المركب للعدد عمدة عين ا)
. (γ) المجموعة بدقة عين ثم (γ) إلى تنتمي B النقطة أن تحقق ب)

z′ الاحقة ذات M′ النقطة الى z الاحقة ذات M النقطة يحول الذي h النقطي التحويل نعتبر (3
z′− z = 3(zG − z) بـ: المعرف و

. ABC المثلث ثقل مركز G النقطة لاحقة zG عين ا)
. المميزة عناصره و المركبة عبارته تعيين يطلب تحاكي h أن بين ب)

. h بالتحاكي [AB] القطعة منتصف H النقطة صورة هي C النقطة أن تحقق ج)

نقاط) 07) الرابع: التمرین
.g(x)=−4e2x +17ex −4 : كمايلي R على المعرفة g الدالة نعتبر :1 الجزء

. R على g(x) إشارة استنتج ثم g(x)=−4(ex −4)
(
ex − 1

4

)
:R من x كل أجل من أنه بين (1

. f (x)= (4x+9)ex −4x
9(1− ex)

: كمايلي R∗ على المعرفة f العددية الدالة نعتبر :2 الجزء
. (O;

−→
i ,

−→
j ) والمتجانس المتعامد المعلم إلى المنسوب المستوي في البياني تمثيلها (C f )

. f (x)=−4
9

x+ ex

1− ex : x معدوم غير حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (1

. f (x)= ax+b+ 1
1− ex : R∗ من x كل أجل من بحيث b و a الحقيقيين العددين عين (2

. التعريف مجموعة أطراف عند f الدالة نهايات أحسب (3
. f ′(x)= g(x)

9(1− ex)2 : R∗ من x كل أجل من أنه بين ا) (4
تغيراتها. جدول شكل ثم f الدالة تغير إتجاه إستنتج ب)

؟ ماذاتستنتج ، f (−x)=−1− f (x). : x معدوم غير حقيقي عدد كل أجل من أنه بين (5
.y=−4

9
xو y=−4

9
x−1:الترتيب على معادلتهما (C f للمنحنى( مقاربان مستقيمان (∆2) (1∆)و أن بين ا) (6

. (∆2) و (∆1) المسقيمين من لكل بالنسبة (C f ) المنحنى وضعية أدرس ب)
. (C f ) و (∆2) ، (∆1) أنشئ (7

ex

1− ex = m . المعادلة حلول وإشارة عدد m الحقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا نافش (8
: معادلتاهما اللذين المستقيمين و (∆2) المستقيم و (C f ) بالمنحنى المحدد A(λ) الحيز مساحة عين ا) (9

. λ<− ln4 مع x =λ و x =− ln4

. lim
λ→−∞

A(λ) أحسب ب)

4انتهى من 4 البكالورياصفحة شهادة في بالتوفيق
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الجمهورية الجزائرية الدّيمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية                                                           متقن عبد السلام حسين عين وسارة 

   2018ماي :       دورة              امتحان البكالوريا التجريبية 
                       . علوم تجريبية: الشّعبة

  دقيقة30 سا و 3: المدّة                    الرّياضيات: اختبار في مــادّة

: على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين
الموضوع الأوّل 

 ( نقاط04)  :التمرين الأوّل
في الفضاء المنسوب إلى المعمم المتعامد والمتجانس  ; , ,O i j k

   نعتبر النقطة  2;8;4A  والشعاع  1;5; 1u 
 

 عيّن تمثيلا وسيطيا لممستقيم (1 dالذي يشمل A وشعاع توجييو u
 .

 نعتبر المستويين (2 P و  Qالمعرّفين بمعادلتييما عمى الترتيب  :  : 7P x y z   و   : 2 11Q x z  .
 بيّن أنّ المستويين (   أ P و  Qيتقاطعان في مستقيم  يُطمب تعيين تمثيل وسيطي لو  .

بيّن أنّ المستقيمين  (   ب dو  ليسا من نفس المستوي  .

3) Hو 'Hنقطتان من الفضاء حيث  : 3;3;5H  و  ' 3;0; 4H  .
 تنتمي إلى H تحقق أن(    أ dو 'H تنتمي إلى   .
 برىن أنّ المستقيم (  ب 'HH عمودي عمى كل من المستقيمين  d و   .
 احسب المسافة بين المستقيمين ( ـ  ج d و   .
.':  من الفضاء بحيثMعيّن مجموعة النقط . 4 126MH MH 

  .
 ( نقاط05)  :التمرين الثاني

المستوي منسوب إلى المعمم المتعامد والمتجانس  (1 ; ,O u v
 

:  لاحقاتياC وA،B؛ النقط 
     1 3Az i   ،1 3Bz i   2 وCz عمى الترتيب  .
 تنتمي إلى دائرة C وA،Bبيّن أنّ النقط (  أ يطمب تعيين مركزىا ونصف قطرىا، ثمّ أنشئ النقط A،Bو C .

3بيّن أنّ  (  ب
i

B C

A C

z z
e

z z







.   يطمب تعيين زاويتوC بدوران مركزهA ىي صورةB، ثم استنتت أنّ 

2 ) مجموعة النقط M ذات اللاحقة z حيث  2 1 iz e    مع   .
بيّن أنّ  (   أ  ىي دائرة يطمب تعيين مركزىا ونصف قطرىا  .

 تنتميان إلى B وAتحقّق أنّ النقطتين (   ب  .

3)S التشابو المباشر الذي مركزه O و زاويتو 2، نسبتو 
4


 .

. Sجد الكتابة المركبة لمتشابو  (   أ
:  ىيD؛ بيّن أنّ لاحقة النقطة S بالتشابوA صورة النقطة Dنسمي (   ب   3 1 3 1Dz i    

5 عمى الشكل الأسّي واستنتت القيمتين المضبوطتين لكل من Dz  ثم Azاكتب (    جـ
cos

12

 5  و
sin

12

   . 
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 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 2018بكالوريا تجريبية / الشعبة علوم تجريبية / الرياضيات : اختبار في مادة
 ( نقاط05): التمرين الثالث

 المعرّفة عمى المجال hنعتبر الدّالة العددية  0;1I بــ   :  22h x x x  .
. I متزايدة تماما عمى المجال hبيّن أنّ الدّالة ( أ (1

 فإنّ I من المجال x أنّو من أجل كل عدد حقيقيبيّن (   ب h x ينتمي إلى I .

لتكن المتتالية العددية  (2 nuالمعرّفة عمى  0 بحدّىا الأوّل

3

7
u ومن أجل كل عدد طبيعي n ، 1n nu h u  

n ،0برىن بالتراجع أنّو من أجل كل عدد طبيعي (   أ 1nu  .
بيّن أنّ المتتالية  (   ب nuمتزايدة ثم استنتت أنيا متقاربة  .

لتكن  (3 nv المتتالية العددية المعرّفة عمى 1:  بــn nv u  .
n  ،2بيّن أنّو من أجل كل عدد طبيعي (   أ

1n nv v  .
n ،2برىن بالتراجع أنو من أجل كل عدد طبيعي  (   ب

0

n

nv v .
lim؛ ثم احسب n بدلالة nuاستنتت  (   جـ n

n
u


 . 

 ( نقاط06): الرابعالتمرين 

I )g الدالة العددية المعرّفة عمى بـ   :    21 1 xg x x e     .
. gادرس تغيّرات الدالة  (1
x ،استنتت أنّو، من أجل كل عدد حقيقي (2  0g x  .
II )f الدّالة العددية المعرّفة عمى ـ بـ :  21 xf x x xe     

     و fC تمثيميا البياني في المستوي المنسوب إلى المعمم المتعامد والمتجانس  ; ,O i j
 

 .
احسب ( أ (1 lim

x
f x


 و lim

x
f x


 .

x ،بيّن أنّو، من أجل كل عدد حقيقي (    ب   'f x g x  (  حيث'f ىي مشتقة الدّالة f ) 
.  ، ثمّ شكل جدول تغيّراتيا عمى fادرس اتجاه تغيّر الدالة  (    جـ

احسب ( أ (3   lim 1
x

f x x


   ثم فسّر النتيجة ىندسيا  .
ادرس وضعية  (     ب fC بالنسبة إلى مستقيمو المقارب المائل   .
بيّن أنّ  (     جـ fC يقبل مماسا  T يوازي  يُطمب كتابة معادلة ديكارتية لو  .

بيّن أنّ ( أ (4 fC يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصمتيا  0,1 حيث 0,2  .
احسب  (    ب 1f  ثمّ ارسم  T ،  و  fC .

5 )m وسيط حقيقي، ناقش بيانيا وحسب قيّم m 2:  عدد حمول المعادلة 1 0xxe m     .
 بيّن أنّ الدالة(  أ (6  21 xx x e    2 ىي دالة أصمية لمدالةxx xe   عمى  .

احسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى  (   ب fCوالمستقيم   والمستقيمن المذين معادلتييما : 
   2x  3 وx . 

 انتهى الموضوع الأوّل
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 ( نقاط05) : التمرين الأوّل
المستوي المركب منسوب إلى المعمم المتعامد والمتجانس  ; ,O u v

 
 ،A ،B ،C و D نقط من المستوي لاحقاتيا 

1Az: عمى الترتيب i  ،1 3Bz i   ،3Cz i   1 و 5Dz i  .
1 )h ويحول 2 التحاكي الذي نسبتو A إلى C عيّن ،z  لاحقة النقطة  مركز التحاكي h .
 مرجح الجممة Eلتكن (2      ;1 , ; 1 , ;1A B C و I منتصف القطعة  BC .
عيّن  (  أ

Ez و 
Iz لاحقتي النقطتين E و Iعمى الترتيب  .

1:  من المستوي التي تحقق Mعيّن مجموعة النقط  (  ب

2
MA MB MC MB MC   
    

 .

Iاكتب العدد المركب ( أ (3 A

E D

z z

z z




.  عمى الشكل الأسّي

. A إلى D ويحول I إلى E الذي يحول Sاستنتت نسبة وزاوية التشابو  (    ب

4 )K نقطة من المستوي تحقق  : 62
i

K D I Az z e z z


    .
.  يطمب تعيين زاوية لوD بدوران مركزه E ىي صورة النقطة K     أثبت أن 

4:  بحيث z من المستوي ذات اللاحقةMعيّن مجموعة النقط  (5
1

1
z i

z i
  

 
 .

 ( نقاط05)  :التمرين الثاني

لتكن المتتالية العددية  nu1:  المعرفة بـ

1

2
u  ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم n ،1

1

2
n n

n
u u

n


 
  
 

 .

. 4u و 2u ،3uاحسب  (1
0nu غير معدوم، nبيّن أنو، من أجل كل عدد طبيعي ( أ (2  .

ر المتتالية يّ ادرس اتجاه تغ (   ب nuواستنتت أنيا متقاربة  .
احسب نياية المتتالية  (   ج nu .

n، نضع nمن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  (3
n

u
v

n
 .

أثبت أن  (  أ nv 1 متتالية ىندسية يطمب تعيين أساسيا وحدىا الأولv .

، nاستنتت أنو من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  ( ب
2

n n

n
u  .

 المعرفة عمى المجال fنعتبر الدالة  (4 1;بـ  :   ln ln2f x x x  .
استنتت نياية المتتالية  (ب  .  عند fعيّن نياية الدالة  (   أ nu .

 ( نقاط04) : التمرين الثالث
 2 ، 3، 3، 3  وأربع كريات خضراء تحمل الأعداد 2، 3، 2، 2، 2كيس بو خمس كريات حمراء تحمل الأعداد 

. 1وكرة زرقاء تحمل العدد 
 .نسحب من الكيس بطريقة عشوائية كرتين في آن واحد
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 :احسب احتمال الحصول عمى (1

 كرتين من نفس المون (   أ
 كرتين من لونين مختمفين (  ب
 .كرتين تحملان عددين جداؤىما سالب (   ج
 : كما يميXنعّرف من أجل كل سحبة من السحبات السابقة المتعيّر العشوائي (2

    ــ اذا سحبنا كرتين تحملان نفس العدد نرفق لو العدد نفسو
    ــ إذا سحبنا كرتين تحملان عددين مختمفين نرفق لو العدد الأكبر

 .Xعيّن قيّم المتغيّر العشوائي (  أ
 .، ثم احسب أممو الرياضياتيXعين قانون الإحتمال لممتغيّر العشوائي (  ب

 ( نقاط04)  :التمرين الرابع

 دالة عددية معرفة عمى fلتكن 1; كما يمي  :   
2

ln 1
1

x
f x x

x
  


 .

و fC تمثيميا البياني في المستوي المنسوب إلى المعمم المتعامد والمتجانس  ; ,O i j
 

 ( 2cmوحدة الطول  ). 
احسب  (1 lim

x
f x


 و  

1

lim
x

f x




 .

 من xبيّن أنو من أجل كل عدد حقيقي( أ (2 1;  : 
 

2

1
'

1

x
f x

x





 .

. ، ثم شكل جدول تغيّراتياfر الدالة يّ ادرس اتجاه تغ (   ب
اكتب معادلة لممماس  (3 T لممنحنى  fC  0 عند النقطة ذات الفاصمة .
 بيّن أن المنحنى( أ (4 fCيقبل نقطة انعطاف يطمب تعيين إحداثياىا  .

بيّن أن المعادلة  (   ب  0f x  تقبل حلا وحيدا  3,9 حيث 4  .
ارسم  (   جـ T والمنحنى  fC .

شارة حمول المعادلة mناقش بيانيا، حسب قيّم الوسيط الحقيقي (5 : ، عدد وا   3f x x m  .
6 )F دالة معرّفة عمى  1; بــ  :     3 ln 1 3F x x x x     .

 عمى المجال f دالة أصمية لمدالة Fبيّن أنّ  (   أ 1;  .
لتكن  (   ب A ى ن مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنح fC  ومحور الفواصل والمستقيمين المذين معادلتييما 
    0x  و x   .

:     ــ بيّن أنّ  
2

23
4

1
A cm

 




 
  

 
 ثم أوجد حصرا لـــ  A  .
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